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VA,  DE  PALMA,  DE  BENIARCHO,  DE  ADOR,  DE 
CALLOSA , DE  VAL  DE  TARVENA , DE  ALFAXARIN, 
DEHOZ,  DE  NVEZ,  DE  FARLETE : DOMINO  DOMVS 
DE  CASTRO,  ET  DOMVS  QVATVOR  CASTELLO- 
RVM  V ORDINIS  EQVESTRIS  CALAT RAV/E  BENEFI- 
CIARIO DE  LA  FRESNEDA  : MAGNO  SENESCALCO 
REGNORVM  ARAGONIAE:  RATIONVM  REGIARVM  IN 
CATALAVNIA  SVMMO  Qy^ESTORI  : E NOBILISSIMIS 
CLAVIS  AVREjE  CVBICVLARIIS,  REGINE  MAIESTA- 
T1S  : PAVCIS  ABHINC  ANNIS  PRIMVM  IN  CALLOE* 
CI/E  REGNO  GVBERNATORl  , AC  DVCI  ARMO- 
. . RVM  j TVM  IN  CATALAVNIA  PROREGi , 

. ET  EXERCITVS  REGII  SVPREMO 
PRALFECTO, 


ViNbDQVijEM  £xcellenHJpme  G T 1 1 E E R A t- 
M v N D E CE  Moncada  Marchio  de  Ay  tona  & Hljpd - 
ni*  Magnas,  tanto  me  honire  dfjectjli,  ut  in  iuuenilibm  tuis  atmie 
Mathematicas  meas  ItcHones  fer  triennium  integrum  duiier/t} 
T ibi  non  immerito  hunc  meum  Commentarium  in  quituor  primo i 
cuifollonij  Pergat  libros  Conicorum  dedicari  a me  LMagtflro  ffi 

j Tua  humanitate  faturis  imitatus  in  eo  Arijlitelem , qui  Magni 

t^Altxtndro , quem  in  omni  ftiatliarumfiisiura  iujju  Phili fpi  Patris  inHltuent,  libros 
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de  Rcthorica  fuos , ac  de  tJHtindo  ,confecraait : tum  etiam  Aleuinum  Anglum  Car  ili 
Magni  Practptorem , qui  opera  ju.t  emmafub  nati  Difcipuli  patrocinio  ac  nomine  in  hr- 
c em  edidit : tum  etiam  nobilem  Datidom  Riiialtnm  i Flnramia  Cenomanvm,  qui  (has  i» 
Archimedem  e lucubra  lintres  Cbriitianijfrmo  Lirrloulro  XIII  Callorum  Regi  fue,  studio- 
rum ems  Moderator  denoiiie.  Sed  eo  lubcnaus  id  ago  quodjciam  (e  huiut  acmifjimi  Geo- 
metra percipere  dehoonf rationes  i & confidam  aliquoties  fuccejpnis  hiris  hunc  meum 
Commentarium  te  relecturum , & fubinde  animi  voluptatem  maximam  percepturum: 
fic  I' lanius  Vegetiae  vir  iliu/lris  qustuorde  re  militari  libros  a J e eotifcripios  Valenti- 
/liant  Augnjlo  Imperjtcn  obtulit , non  vt  dtfcoret , f-d  memoriam  refricaret  e erum  <]ud 
ffei  nlatttne  (fvfn  didicerat-,  fle  etiam  Aliattus  dc'bt(!rur/tdis  exercituum  acichu 
Jcripfu  ad  Imperat  orent  Hadrianum , multorum  magnorumqtte  vellorum,  vt  ipfe  loqui- 
tur, Magiftrum  & Imperatorem  i vt  ex  eis , prafertim  vero  ^Alexandri  Macedonis  in- 
genio ac  lludio  militari , qucnt  dr  reliquo  j omnes  exercitatifpmos  Duces  in  ipfa  puaxi 
fuperauerat  , recrearetur : Jic  denique  Medtf:  tu  librum  fuum  de  vocabulis  dr pracepi/t 
OMilitia  Tacito  Attgufe  detulit , vt  veliti  in  compendio  mens  eius  longa  eorum  confue- 
tudine  gratiala  fubbeuarptur.  Eifrm  proflabunt  aliquando  Jiudiirum  tuorum'  Mathe- 
maticorum commentari/  tui  feripttin  partes  omnes  militia , inceni/ tui  fubtilts  quidem 
(frlaboriofifimul  quod  rarum  est, immortalia  mo nuptent  a , dr  nobilibus  viris  ad  libe- 
rales artes  difcendas  incitamenta.  Et  quia  me  a muttit  annis  bcneuolcntiq  Tua  tohincfla- 
Jti,  O-multis  beneftcjs  dcuinxilli-,  potui  genium  Tuum  nobile  agnefeere  ingtntierTnos 
mores  adnotare,  virtutes  admirari,  dr  prejerttm  Viet  ansae  Religionis  'thrijriana  finfiim 
dr  exercitium  :vno  verbo  complectar  Te  ad  magna  & praelata  pro  Rege  dr  publico  na- 
tum \dr  ab  AuEi ore  natur  ancoeffiTijt  ad  ea  dotibus  ornatum:  T ibi  Maiores  tuos  ,ex  qui- 
buuontinuataferie  de fcendis ab  nongentis  dr  amplius  annis  in  1 1 i/pasu a clari fimos, eo  - 
rumj  primam  originem  obocutos proponere  decreui , in  quibus  magna  dr  illustria  omnia 
dr  admiratione  digna  indicabuntur  : dr  ad  fingti/es  addidi  ese  bi /luriarum  veteram  dr 
fe  lentiorum  feriptoribus,  qua  qaifque  prudenter  ac  forti  ter  fuccefin  temporis  pro  Chri- 
Jltana  Religione,  dr  pro  Principibus  ac  Regibus  (uis  praelata  gejfcrit , vt  eos  imiteris  dr 
excedar,  dr  quibus  honorum  titulis  & beneficiis,  ab  eis  fuerint  exornati , qua  omnia  fer- 
m 'e  per  tot  annorum  ferient  etiam  cum  augmento  in  Te  htreditario  iure  deuenerunt. 
Ccnfnlto  deelinaui  geflareferre  memoratu  dign' 'fima  aliorum  Hot.cadarum  e.x eodem 
quidem  trunco  procedentium , fed  ex  fecundat  ijt  ramis  ac  diaerfis  a Tuo  primo-,  inter 
quos  ramus  tfl  florent  fimus  in  Sicilia,  cuius  culmen  eft  J-xeeUentijJlmus  Dominior  D. 
Ludo uient  Gulielmusdc  hloncada,  opulentifpmtu  Princeps  de  Paterno , Dux  de  t-Mont- 
tlto,dr  Dux  de  Riuona  dre.  Ver  itm  fateor  me  aliqua  immifeere  obiter  ad  cos  (bellantia, 
qua  ad  Moncadtrum  T aerum  primi  rami  file  n dor  em  non  parum  prodirunt , dr  ad  alio- 
run; claritudinem , vtpoteita  aytiunciavt  fepararivix pojfint  alfqiie  communi  eorum 
detrimento • 

Itaque  hos  Antecefores  Tuos  recurrendo  non  incurres  Me  (fallar um  Romanorum  equi- 
tum notam,  Oratoris,  (f  fenioris;  illius  quidem  qui  prohibuit  inferi  Genti  fu  Leni  no- 
runt alienam  imaginem  i huius  vero  qui  lui  it  indigne  Scipionum  Africanorum  noMen 
foedatum  Salutionis fatua,  hominis  quidem  ditijfuxi  adoptati  tb  Stipionibus  ,vcru/n 
longe  inferioris  nobilitatejn  atrio  domictltj Sciptadum  inter  claros  eorum  Proauos  con- 
flituta.-fednequeT ibi  exprobrabit  Plini/ difium,  Te  in  alienos  triumphos  immittere, cum 
fint  ipfius  Tua  familia. tfif udamus  Plinium  lib.  52.  cap.  i ioque  ntcm.dr  Me  folias  refe- 
rentem, dum  loquitur  de  Imaginibus  dr  fighis,  (f  /lemmatibus  Romanorum  nobilium, 
in  eorum  palat  ijs  ereciis.  Stemmata  lineis  difeurrebant  ad  imagines  pictas : Tabli- 
na codicibus  implebantur,  6 i monumentis  rerum  in  Magiftratu  getlarum  : Alia: 
filiis  & circa  limina  animorum  ingentium  imagineserant, affixis  gentium  (poliis,  • 
qlix  nec  emptori  refringere  liceret,  triumphabantqueDominis  mutatis  iplxDo- 
mus  ;& hxcerat  llimulatio  ingens , exprobrantibus  ccftis  quotidie  imbellem 
Dominum  intrarcia  alienum  triumphum.  Exftat.Meifallxoratoris  indignatio, 
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qni  prohibuit  inferi  Genti  fux  Leuinorum  alienam  imaginem  : fimilis  cnufi 
Meilal.v  leni  exprellic  volumina  illa  qua:  de  familiis  condidit;  cum  Scipionis  A- 
frreani  tranfiflct  atrium,  vidifferque  adoptioncteltamcntaria  Salutioms  f hoc 
enimei  fuerat  cognomen)  Africanorum  dedecore  notam  irrepentem  Scipionum 
nomini.'  ' 

x^Age  •veri  dejuramus  ab  origine  Gentem  ne  familiam  T nam  Moncadarum  , qua  in 
fii/pama  ineepit  anno  Domini  73H.  quando  Catalauni  Maurorum  irruptione  vna  cum 
tota  Hifpanta  obruti  ,/r  ad  montium  Ps/renaorum  fauces  receperunt , dr  viribus  impa- 
rcscoactifunt  aCarolo  Martello  Francorum  Regum  Cr  Regni  fnmmt  Arbitro,  qui  pau- 
lo ant  e Regem  Aquitania  armis  domuerat , auxiliares  copias  efflagitare \quas  libere  con- 
cejfit  ad  numerum  viginti  quinque  millium  militis  tam  equitum  quam  pediti! fub  Duflo  ■ 
re  oigerto  'Aquitania  deuti/ a Admmiftratore  fuo  quem  zelo  fidei  ac  Religionis  Chriftia'- 
tie  comit  ali funt  multi  e prima  nobthtate  Germania  dr  Galli  arum  Proceres,  inter  quos, 
vt  fertbit  Efcolanus lib.  K.  c.  i j.  Regni  Valentia , primum  ac  pracipuHm  locum  tenebat 
Dapifer  nobilis  Germanus , Amicus  Otgerti ; tefle  Stephano  Corucra  ea  4.  vitdsJMaria 
Certe/lonia,  eo  quod  ex  Duc  ibus  Bauaria  oriundus  (fiet, quam  originem  etiam  atnofcunt 
ucrcftrunt  Petrus  Antonius  Beuterus  nobilis  Valentinus  lib.  a.  c 12.  Chronicorum  Hi- 
jpaii.a.  Gafpar  EfcoUnua  locofupra  laudato,  laeobm  \Marquilists  lib.  eonfiietiidiiiuni 
Catalaunia  , nota  4.  Andreaa  Bofequim  in  'epitome  Titulorum  honorificorum  Catalau- 
nia,  Stephanut  Corucra  hb  cit.  c ■ 5 . Et  licet  Jolns  Beuterus  loco  citato  hunc  Dapifi  rum 
illuftrcm  Germanum,  nominatum fuiffe  Kaufcrum  referat,  hoc  nomine  Haufcri  titttlo- 
que  Dapifer  1 (eu  dignitate  deinceps  viemur.  Verum  hunc  titulum  Dapifrri  Ixpticare  me 
debere  mdico,qui  apud  Germanos  vfurpatur  pro  qs  qui  funt  Prafelh  domibus  c~  palat  qs 
Frincitum  ac  Regum. quorum  officium  ejt  menfa  Vrincipsm  dapes  cibo/f  ab  nobilibus  a - 
hjsall.it  os  dr  acceptos  apponere  ac  di  (ponere.  Cumj.  ex  annalibus  Francorum  confiet  Pip- 
pinu  HcrfleUum  dr frhum  eists  Cardum  Martellum fuiffe  ■ Regum pofiremorum  Meroum- 
01  orum  Maiorem  domus  (tu  Prafrf/nm  Palas  q, qui, vt  verbis  vtar  Ccdreniin  Leone  Ico- 
nomacho  de  Regis  Franci  t.Mtiore  domus ,vbi  palat  ij  mentione  faciens  fre  ait, \yjnl\usgi- 
cuuv  •yru{xrlv  durii,  ii  TutSvuc  ciero  btoixisr  rsccnard  ■rrcuyuQ.ra. , hoc  e fi  ; habebat  autem 
sJAaiorc  m domus , qui  mens  eius,  dr  totius  gentsseffetm  adminifirandisnegotijs.  luliut 
Cafar  Rulengersss  inlsbrofuo  de  o(fcijt  Regni  Gallia,  titulo  de  Maioribus  palati/ , fertbit 
Maiorem  hunc  per  initia  Pr-efeflum  fuiffe  domefiieis  cMnhcis  dr  ipfi  domui  Regia,  pofiea 
ti  admintfiralionem  teuem  rei  politica  attributam,  tandem  fumtna  rei  impofitum  fuif- 
fe-, aitej.  dignitatum  omnium  caput  fuifie,  Regifij.  Generalem  Viarium,  Pnefelloque 
rratorio  Romanorum  non  abfimilem  : hac  Bulcngcrus.  Cumque  habeamus  ex  antiquiore 
Segum  Francia  chronico abNjcolao  Gilles  confcripto ,m  vita  Childerici  III.  Franco- 
rum Regis , Car  alum  Martellum  vxorem  habuiffe filiam fratris  vel fororts  Ducis  Bauaria 
OdsUnis , Nauferus  in  futerioribus  commemoratus,  dr  ‘f probat  usi  Bauaria  Ducibus  0- 
riundns,  tonfanguinitate  CaroloMarte/lo  ey-  Pipino  filio  eius  coniunlhts  erat  ,prtfcrtim 
cum  Odilonss  illius  Bauaria  Ducis  vxorejfet filia  ipfius  Carolt  cMartcHi  dr-  foror  Pipi- 
ni  Patris  Caroli  Magni  dr  Aui  Ludguict  Pij  Imperatoris  filij  Carali  Stagni • Itaque  cum 
fumma  rerum  potiretur  in  Caliqs  Carolus  MartcUtis  tempore  Chilptftci  Regis  Franco- 
rum , cuius  mens  erat , dr  Regni  pace  ac  bello  Adminifirator , dr  pahtij  Begij  fummus 
Trafedus  (fr  Dapifer,  tpfrj.  efretvt  Reges  Francorum  tx  Germanorum  gente,  qui  Gal- 
lias  dr  Hsjpanias  dr  oras  Cffrica  fubruto  Romano  Imperio  ccenparant,  apud  quos  intsa  - 
luit  dr  adhuc  retinetsir  confuetudo,vt  eorum  confangtsinei  cifdern  honorum  titulis  infr- 
gnianlur  ,prafertim  anie  Imperj  Occidentalis  fundationem  dr  conjhtuttoncs  edil.it 
Nauferus  hic, de  quo  agimus,  ob  confanguinitatem  cum  Car  olo  Martello  Regum  dr  Regni 
Francorum  Dapi  fero  Jure  Germanorum  Dapifer  in  Hiflorijs  antiquis  Regum  Francia 
appellari  poteft ; vel  quod  Bauaria  Principes  Naufernm  hunc  ciufdem  cum  illis  (an  ■ 
guinu  Dapi  ferum  fuum, antequam  in  Galh at  ad  Carnium  •JMartellum  affinem  profici  fce- 
retur,conflilui(fent:velquodip(eCarolus  cMartdlui  eum  inter  Dapifer  os  & i_Aulr  Re- 
gum Francorum  fecundarios  tllujlrcs ; Prafcflos , quorurn  erat  primanus,  honoris  &affi- 
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mutis  ergo  promouiffet ■ Hac  Juni  fundamenta  cur  Nauferus  (fi  omnes  qui  ex  eo  pro- 
cedent , pojflnt  more  Germanorum  dici  Dapiferi  ; non  autem  per  anticipationem , 
quia  nunc  tomes  ralatsnus  e [anguine  Ducum  Sauaria  > fit  Imperatoris  Archida- 
pifer,  (fi  relictui  omnes  i flirpe  bauaria  Ducum  dicantur  \ySrchidapiftri  ; nam 
hac  dignitas  Jolummodo  carpit  fuh  Imperatore  Carolo  huius  nominis  quarto,  ex 
conuentione  Principiem  Germania  (fi  ipfius  Imperatoris  in  Comilys  totius  Germania 
publicis , in  quibus  Bulla  aurea  fuit  ad  res  Germanicas  (fi  Imperatorum  explicandas  (fi 
itabiliendas  confli  tuta : fed  neque  per  aliam  anticipationem  N aufer  us  (fi  qui  ab  ipfo  in 
Catalaunis  procedunt  Dapiferi  appellari  pojfunt,  eo  quod  Guhelmiss  Raymundus  II,  i 
Jlirpe  Naufcri  reda  defendens  , (fi  Dominus  de  Moncada  appellatus , fuerit  ab  Comite 
Barcinonenft  ac  Principe  Catalaunis  Rajmundo  Berengueno  renuntiatus  Catalauni * 
Sonefcalus , cui  titulo  annexa  erat  fumma  Praf edura  domus  (fi  Aula  Principis , tdcof 
Dapi  fer  vocabatur , vti  fuo  loco  probabimus. 

Hat  in  Vniuerfum  de  gente,  (fi  nomine,  ac  dignitate  Dapiferi , fundatoris  familia 
(Monendorum  in  Catalaunia  (fi  Hifpania  explicata  fnt.  Nunc  fpeciaiim  de  Naufero 
ipfo , (fieiusficcef oribus  referamus,  Cofquf  numeris  proprijs  diflinguamus. 

i_ Auxiliaris  igitur  exercitus  ille,  cui  fe  adiunxerunt  Catalauni  Pjrenaos  montes 
tranfgrediens , & irrumpens  per  Aranenfcm  (fi  Aneanenfem  valles , breui  tempore  Ct- 
retaniam  Mauris  profligatu  occupauit , tfiGerundam  versus  contendens  pracipuam  In- 
digetum munitionem  obfldione  cinxit,  in  qua  Otgertus  Dux  vitam  cum  morte gloriofa 
commutauit. 

Naof.ru»  i.  Nauferus  autem  Dapifer  (quem  vocabimus  primum  ad fequentium  dtflind  tonem 
Uafifcr  I.  ab  eo  procedentium  Daptferorum  in  hijlorijs  nominatorum  mere  Francorum  Germano- 
• . rum)  ab  exercitu  vniuerfo  auxiliari  (fi  Caialaunico  in  locum  defundi  Otgertifuit  inter 
omnes  Nobiles  Duces  ob  ingentes  eius  animos  & Bau  ancum f angui  nem  , necejfitudinem- 
que  cum  Carolo  Mattello  peculiarem  renuntiatus  fummsss  armorum  Praf  edus , elque 
omnes  fidelitatis  (fi  ebedientia  iuramentum  vitro  pr  afluere;'  vti  de  hac  re  fidem  fa- 
ciunt locis  fupra  laudat  is  Efcolanus  (fi  Coruera,  Efcolanus  porro  mentionem  facit  me- 
morabilis cius  vidoria  in  campo  Vrgelttano  de  Mauris  reportata , in  qua  tres  eorum. 
Reges  cecidere,  E anxa  Rex  T oleti,  Suparus  Rex.  Fraga , Alfaques  Rex  Segoruienfis. 
Ide  Dapifer  I.diem  extremum  citu  fit  anno  Domini  yiH.ex  membranis  Archiui  Sero- 
Jliani,  quibus  iudi comtiorem  fidem  adhibendam , quimP.etro  de  Marea  Praftdi  Pa - 
lenfi , Itb.  6.  c,  a.hifloria fua  Bearnenfts  , qui fripflt  eum  occifum  fuifle.  a Mauris  circa 
Narbonaiq  anno  7 93.  nam  confundere  yidetur  Nauferum  Dapiferum  hunc  cum  Dtpife- 
ro  filio  eius  nomine  Arnao  vita priuato  in  pralio  contra  Mauros,  vti  modo  referemus. 
Liatufer  U Arnaus  Dapifer  II,  Patri  Naufero  Dapi fero  primo fuccejftt  in  dignitate  totius  exi 
ercitusChridiant  Moderatoris , (fi  Imperatorem  Ctrolum  Magnum  Car  oli  Marte  Ili  ne- 
potem ex  Pippino  eius  filio  ad  expellendos  e Catalaunia  Mauros  cum  magnis  copfls  ad- 
uentantem  confanguineum  fuum  recepit , eique  plurimum  profuit , vti  feribunt  To - 
michius  cap.  xb.  (fi  Calca  cap.  1 7.  (fi  18.  tandemque  rebus  praelar b geflis  obijt  anno 
798  .vel  vtPetrus  dq  Marea  retulit  'loco  cicato,  prope  Narbonam  ab  iMaurorumco- 
pijs  interemptus  eft, 

hu?l°?T-  fiArmengolius  Dapifer III.  nttumaior  filius  Arnai Dapiferi  II.  eius  fuccejfor  fuit 
fet  lll-  Co-  in  armorum  Prafedura,  non  inferior  fortitudine  ac  prudentia  militari,  Patri  (fi  Auo 
ner  Vrge-  Dapifcris,  (fi  ingenti  animo  Chriflianorum  Catalaunorum  res  promouit  (fi  Mauros  re- 
Ampunaxu  Puffl  vfquc  ad  ludouici  Py  Imperatoris  Car  oli  Magni  filif  aduentum , qui  fuit  anno 
xcDunria-  81;.  Hic  Imperator  Ludouicus  expugnata  Barcinone,  pulfiffr  ab  et  Mauris , VVifre- 
ru»ab  Lu-  dum  Comitem BarcinonenfemefiCatalaunia  Principem  inaugurtuip,  (fi  Artnengolium 
Jmpcraro  - dapiferum  Jll.tituloComitis  Vrgelttani(fi  Ampuriaru  inflgniuit,quas  Prouincias  ex 
it.  Jipoft  hojlfum  Maurorum  dominio  eripuerant  eius  Pater  Arnaus,  (fi  Auus  Nauferus, diu^di- 
v vitredu  gnitas  illa  in pofleris  fuis  perfeuerauit.  Hac  Tomichius  ca.  16.  Diagus  lib.  1.  c.  15.  Co- 
lucioo-  mitum  Barcinoncnftum.  T araphade  Comit  ibus  Vrgelln  anis -Calpalib.  I.  c.  1.  7,  8.  Ve- 
rum hio 
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rum  hic  vltimus  cyiuchr  Addit  libro  u.  cup.  sy.  tS,  citaris  i_Ajmoinum  dr  Bion- 
dum,  hunc  Armengoltum  tJM aurorum  Pyr surum  claffem  iuxtu  Baleares  Infulas  re-  Come» io 
deuntem  ex  Italia  oris  maritimis  onuflam  pradis  chriftianorum  , intercepijje  ac  diri-  CaaUuuu. 
puijfc,drquingentos  ChriJ/tanos  in  libertatem  afieruiffc , dr  cum  odo  nauibm  hojlium 
vici  orem  rediiffe. 

4.  Otho  huius  nominis  I.  dr  Dapifer  IV.  Germanus  frater  Armengolij , cuius  i n fu- 
perionbus  bellis  /ocius  dr  adiutor  fuerat  ,dr  pracipue  in  expugnatione  vrbts  Barci-  u pranm 
nonen/is  cum  Imperatore  Ludouico  Pio , non  folitm  fuit  acclamatus  primus  ab  Comite  Dommui 
Barctnonenji  Wifiedo  Dux  exercitus  'contra  Mauros , fcd  etiam  ab  ipfo  Ludouico  “0,neI‘ 
imperatore  multorum  oppidorum  ac  Djnafliarum  , ac  dimidia  partis  urbis  Viajuen- 

fis  dominio  'circa  Barcinonem  remuneratus  fuit ; inter  tjua  munitio  Moncada  ei  ar- 
rifit,  cuius  titulum  J ibi  peculiarem  ac  pojhris  fuis  elegit  potius  quam  aliorum  oppido- 
rum i forte  quia  vicinior  effet  Barcinoni  Aulaf  Principis  fui  ad  eum  iuuandum, mo- 
remque celeriiu  ei  profandum,  Quod  fi  quifpiam  po/lulet, cur  titulum  Comitis  Vrgclli- 
rani  ve I Ampuriarum  non  ftbi  attribuerit : Rcfponfso  in  promptu  efl , quia  cum  Hi- 
floria  mentionem  faciant  fubfequentibus  temporibus  Comitum  Vrgcllitanorum  dr 
'Ampuriarum  , quos  Moncaaas  nominant  ,fgnum  manifeltum  efl  Armengolium  fra- 
trem huius  Othonis  Comitem  Vrgellitanum  dr  Ampuriarum  antea  frabilitum  filios 
fufeepifre  ad  quos  dignitas  illa  Comitis  hereditario  iurc  pertinebat,  dr  nihilominus  ob 
huius  Othonis  Auunculi  eorum  dignam  venerationem  votuerint  etiam  Moncada  ap- 
pellari. Superiores  oppidorum  diuerforum  dr  Moncada  donationes  facias  Othoni  huic 
Dapifero  IV.  ab  Imperatore  Ludouico  Pio  referunt  antiqua  feriptura  affer  u at  a in  Ta- 
blino Serojf!ano,in  quibus  legitur  fuperfres  anno  851.  cique  fucceffrfje  in  Djnaflips filium 
Arnulphum  de  Moncada.  . , 

5.  Arnulphus  itaque  de  Moncada  ope  dr  confilio  iuuit  Comitem  Barcinonenfem  ad  fui  j.de  mou- 

tonferuaticnem  dr  bella  contra  CMauros  vfque  ad  annum  855.  ex  voluminibus  Sero  fila-  «da- 
nss,  Filnimque  heredem  reliquit  / . t •..» 

6.  Gaftoncm  I.  huius  nominis,  qui  Wifredum  Comitem  Barcinonenfem  ita  impigri  Sonetit* 

animose  in  bellis  comitatus  efl  ,vt  vi  armorum , qua  ad  fisum  Comitatum  diffdera- 

bantur  ab  hofribus  Maurts  ftbi  comparauerit.  Ita  Geuartius  in  Genealogia  'JMoncada- 
rum  numero  8.  loquitur.  Vixit  autem  hic  Gaflo  vfque  ad  annum  Spe,. 

7.  Gulielmus  I.  de  Moncada  , GaTlonis  1. filius,  earndem  nauauit  operam  bellicam  Gnlitlmnf 

\Comiti  Wifiedo  ac  duobus  cius filtjs  Swinfrcdo  ac  Mironi , vfque  ad  annum  919.  fi-  Mtm' 
dem  huius  rei  faciunt  membrana  Sero  [fana,  Cafpxr  Geuartius  numero  9.  & Diagus 
lib.i.c.K,.  , \ ' f 

8.  Otho  fecundus  de  Moncada , filius  Culielmi  primi,  fuit  in  delieijs  Comiti  Suuin  • 
fido-,  ei£  filiam  propriam,  quam  ab  Infanta  Maria  Comitiffa  vx  ore  .filiaque  Regis 
Ar agonum  Sanltij  Abarcajufccpcrat , matrimonio  copulant  ,'co  tempore  quo  inducite 
inter  Comitem  dr  Mauros  ex  vtraque  parte  feruabantur.  idtefiahtur  feriptura  Tabula- 
rij Serofftani.  Geuartimnum.  14,  acTneatrum Trincipum  exf, milia  Moncadarum , dr 
pixgus  lib-  1 . c.  1 8. 

9.  Raymundus  I.  de  Moncada, filius  Othonit  II.  & Infanta  filia  Comitii  Barrino ■ Rayraon- 
henfis , Comitem  ruptis  inducijs fupcrioribut  Jlrenue  adiuuit , qua  retundendo  Mauro- 

fum  irruptiones  in  Comitatum  Barcinonenfem  , qua  eorum  copias  conterendo  vf- 
que ad  annum  961.  ex  Ccuaruo  numero  U.  ac  Theatro  Trincipum  ex  JlirpetJUon- 
tadarum.  " , " ' 

10.  Gulielmus  Raymundus  1.  de  Moncada  , filius  Rajmundi  I.  non  folhm  cenflan-  Galielmu» 
ter  ditiones  Comitis  Rajmundi  Borelli  Domini  fiili',  feJ etiam  proprias  vicinafquevr- 

bi  Barcinonenfi , contra  Mauros  tutatus  efl  -.verum  obrutus  copijs'  trium  Regum  auxi-  MoucJcij. 
Hariorum  Maurorum , Balearis  Infula  maioris , Jllcrda  dr  Torlofa  , recuperatam  Bar- 
tinonem  direptdmqne  ab  cis  acerrimo  animi  fidiore  perculfus  infpexit  anno  fbf  fjcr 
que  ai  Moncada  munitionem  recipiens  animos  ingentiores  fibt  fecit  , eam  dr  alias 
J ~ fuat 


Digitized  by  Google 


EPISTOLA  DEDICATORIA. 

fias  finitimus  defendendo  ; ex  quibus  intra  menfem  cum  exercitu  valide  irrum- 
pent , non  fetum  vrbs  Barcino  eb  holi  ibus  c Mauris  , fed  etiam  tata  Catalaunis 
pars  liter dam  vfque  recepta  efi.  T andern  vere  pejl  ettennium  in  c onfiiflu  duorum 
exercituum , videlicet  Chrijtianorum  deflere  Cernite  Jtaymundo  Borrello , (fi  Mau- 
rorum Regum  ,ad  latus  fui  Principis  fi  Cernitis  gloriose  occubuit  anne  99J.  ex  Thea- 
tro Principum  } familia  Moncadarum  , Temichie  c.  »8.  Diago  lib-l.cap.~n.  ly  fi 
membranis  Sero  fanis. 

Cado  II.  ||.  Gaj} a II.  de  Mencada  , filius  Gulielmi  Rajmundi  primi , in  expeditione  quam 
de  Monca-  Ctmfs  g„ci„enenfts  in  Mauros  Cordubenfes  fufiepit  anne  1003.  feliciterquit 
confecit,  vindi  flam  fumpfit  de  nece  Patris  fui  Gulielmi  Rajmundi  , nobiliumque 
Catalaunorum.  Vxorcm  habebat  Hcrmengardam  fororem  Comit ts  Rajmundi  Borrel - 
li.  ficati  legere  efiin  Theatro  Principum  ex  itirpe  Moncadarum.  Zuritalibre  pri- 
mo capite  decimo  fexto,Diage  libro  fecunde  capite  58.  Efcelano  libro  oflauo  capiti 
vige/imo  tertio. 

i|U  T"  ,2-  Gulielmus  fecundus  de  Mencada , filius  Gaflenis  fecundi  , vocatur  Dapifer  ab 
MoncacU.  Zurita  libro  primo  cap.  l6a  & Tomichse  cap.  31.  more  fi  iure  dedufle  Germano- 
rum , antequam  de  Tiaufero  Dapifere  primo  ageremus  , quo  iure  etiam  nominati 
funi  Vapifer i , cyfrnatss  fi  cytrmengolius  , fi  Otho  primus  ,fi  appellari  pe/funt 
Arnulphus  primus  , Gajo  primus , Gulielmus  primus , Otho  fecundus  , Rajmundus 
primus , Gulielmus  Rajmundus  primus , Gajlo  fecundus  , & omnes  alij  conjequcntes 
Gultelmum  fecundum,  fed  ab  Othone  prime  , qui  appellari  vetuit  de  Mencada , reli- 
ques cenfulte  pratermtftmus  appellare  Dapiferos , fi  deinceps  prdtermittemus,  cofque 
tantummodo  Mone  ad  as  fio  ordine  enumerabimus  ficuti  fecimus  ab  Othone  prime, 
vfque  ad  Gulielmum  fecundum.  Hic  autem  Gulielmus  fecundus  de  Mencada  tanti 
fuit  aufleritatis  apud  Comitem  Barcinone nfem  Rajnnmdum  Berenguerium  , vf  eunt 
eo  fi  Rajmunde  fi  Gulielmo  Rajmunde  de  Moncadts  , in  publicis  Cemitqs  Prola- 
torum ac  Nobilium  Catalaunorum  anno  1040.  leges  antiquas  Getthicas  ipfe  Comet 
Berenguerisss  abregirit , fi  alias  cenfuctudmum  jtabilierit.  Sic  referunt  Zurita  libri 
I.  cap.  16.  Tomirhius  cap.  31.  Diagutlibrei.c.  fi.Efcolsnm  libro  8.  cap.  13.  Porrbv- 
xorem  duxit  ddeloiam  filiam  Roger f Comitis  Carcafionenfis  , fi  fetorem  Ermenfe- 
da  vxoris  Rajmundi  Sorrelli  Cemitu  Barcinenenfts,  ex  Diago  Ub.t.  cap.  39.  ac  Thea- 
tro Pr incitum  ex  (Moncadarum  /lirpe  procedentium. 

Gulielmo»  13.  Gulielmus  Rajmundus  II.  de  Mone ada,  frater  Gulielmi  II.  anno  1068.  nominatur 
li^deMoo-  PitninusvrbisVicquenftsinUbulis Ectlefia  vtbis  illitis , loculamento , cui  titulusefi, 
t.da', Cau-  lura dtuerf arum  EccU furum, charta%.  n.  14.  Infignitus  fuit  ab  Comite  BarcinoHenfi 
lauoix  Sc-  Catalaunis  Stnefalcisi  primus  e familia  Moncadarum,  ex  Zuritulib.i.  cap.30.  quadi- 
■cftalcu*.  gnitaspracipua  efi  ab  Principe , el%  annexa  funt  alia  dua , quarum  prima  efi  Prafeflu- 
radomus  (fi  Aula  Principis  efi  Principatus, pace  fibelle  tumfuprema poft  Principem 
in  exercitibus petefias.qualiseB  Comitum  flabilium.  Ita  fcrtbunt  de  hac  dignitate  id 
Catalaunis  Hieronjmus  Romanlib.  4. de Repub. Gentil.  csp.  32.  Zurilalib.  ycap.6\. 
Hieronjmus  Blancas  fol.  418.  com.  Reg.  Aragon.  Efcolanus  lib.  5.  hiftor.  Halent,  cap. 
16. num.lt.  Andreas  Bef equius  lib.  l.  titulorum  honorificorum  Catalaunis  §.  4.  fi 
lib.  3.  §.  6.  Ieannes  de  Madariaga  cap.  11.  Senatui  efi  Principis.  Ferdinandus  CMexia 
lib.  I.  de  nobilitate.  Imprimis  acceptus  fuit  Comiti  Principi,  eique fcrnper  a confihjt 
adfuit , (fi  vt  Senefcalcus  feriptutu  publicis  ddf&iptus  tegitur,  qua  hodie  in  T abutar  qi 
Sarcinonenfi (fi Seroffiano  afferuantur ab  anno  10 68.  vfquead  1178.  Inter tredecim no- 
biles quos  Barcinonenfis  Cernes  teflamenti  fui  exeeutores  anne  1076,  reliquit , pri- 
mum locum  obtinet  in  authentico  teflamento  Barcinoni  In  archiuo  regio  frusto , li- 
bro feudorum.  Fixit  vfque  ad  annum  1078.  efi  quia  nullos  fufeeper  at  filios , heredem 
reliquit  ditionum  fuarum  (fi  dignitatis  SeneJ calci  Guilielmum  Rajmundum filium fra- 
tris proprij  Gulielmi  II.  ex  veluminibus  Tablini  Seroffani  fi  aflit  Capituli  Eccltfia 
ricqutnfis. 

14.  G ulici- 
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14.  Gulielmus  Raymundqs  III.  de  Moncada , fili  tu  Gulielmi  II,  & lares  Gulielmi  Gulielmri 
Raymundi  II.  Catalaunia  Senefcalcus,  vocatur  abzurita  lib.  1.  c.  4.  Dapij  fer,  an  antiquo 

ture,  vclnouo,  quod  Senefcalcm  in  Catalaunis  fu  etiam  domus  dr  Aula  Principis  Pra-  Monca- 
fcllus  primus  Jeu  Daps  fer  primus.  Huius  fortitudinem  bellicam  anno  1115.  injpctfan- 
te  Comite  Barcinonenft  in  prima  expeditione  contra  Mauros  Balearium  Infularum  “ cul' 
celebrat  Zurita  loco  memorato. 

15.  Gulielmus  Raymundus  IV.  de  Moncada  , filius  Gulielmi  Raymundi  III.  drCata 
launia  Sehefcalcus  Comitem  Barcinonenfem  Raymundum  Berenguerium  fequutus  efl  ad  Jus  IV. 
expellendos  ab  vrbe  Almeria  Mauros  anno  1147.  etfj;  pulfis  anno  fequente  1148.  idem  Moncai 
magnanimus  Comes  Tortofam  vrbem  exercitu  fuo  circumcinxit,  verum  ad  aliquos  tu- 
multus  Barcinonenfes  confoptendos  cotcius  efl  Comet  curam  fummam  obfidionis  Gu- 
lielmohuic  Raymundo  relinquere  , cuius  vigilantia  ac  follicitudine  Mauris  debellatu 

vrbs  in  potejlatem  Comitis  venit -.quapropter  ei  tertiam  Tortofa  partem  liber}  ac  fuis 
ajfignauit , tum  Penifiola  cajlellum  , dr  duitatem  Maioricam  Infula  maiora  Balearis , 

Cr  Balearium  minorem  dr  Tuicam , in  compenfationem  egregii  geftorum  fuorum  dona- 
uit.  Hac  narrant  Bcrnardus  Defclotius lib.  t.  cap.  1.  1.  3.  Zurita  lib.  1.  cap.  51.  dr  lib. 
x.  cap.  fi.  8. 14.  d-Diagua  lib.  i. cap.  /3 7.  139.  \q6.dr  Efcolanus lib.  i. cap.  ijs  & Beu- 
terus libro  1.  cap.  8.  er 18.  dr  Tabula  Barcinonenfes  archiuiregy , armario  14.  facco 
B.  num.  88.  His  fi  re  nue  peraltis,  pojl  reuerfonem  fisam  ad  Comitem  hic  Moncada  ad- 
iunxit  fe  Habilibus  Cerbcllonibws  propinquis  fuis.  rixas  aclites  trahentibus  cum  alijs 
Nobilibus  Cajleluinenfibur,  cumque fibi mutuo  dua  iflafaitiones  occurrerent,  pugna- 
tum ett  ex  viraque  parte  acerrime  , captufq  Moncada  ab  Aduerfarqs  toniclius  e/l  in 
carcerem , eiufquc  pedes  cippo  grauiconclufi  er  onerati.  Cumque  Archiepifcopus  Tarra- 
conen/is  tonfanguineus  da/ldumen/ium  aduerfantiu,  eum  in  carcere  inuiferet,  apud  eum 
queflus  e/l  quod  contra  iura  omnia  Nobilitatis  tr altaretur , 'cr  vt  vilis  homo  trabibus 
pedes  impeditos  & oppre/fos  haberet,  fuffeciffetque  fiupra  fitam fidem  in  aliqua  turri  & 
aula  f e dttineri-,rogauitque  vt  grauamine  pedism  ab  io  attentaretur.  Archiepifcopus 
ei  infenfua  ab  fectetano  Cultellum  penuarium  peti/t , quo  bralteolani  cippi  refeidit, ad- 
dens offeiofum  munus  optatum  abeOcomplcuijfe,  trabemque  Itui  orem  reddidtjfe ; quod 
f altum  ac  diHum  per  contumeliam  ac  defpictcntiam  Moncada  excipiens , manu  fronti 
admota  fpopondit  fe  / uo  tempore  vindtliam  huiufmodi  contemptus  fumpturum.  Hac 
de  iniuria  Prafults  & jponfione  Moncada  certior  f altus  Comes  Barcinonenft , Archi- 
epifeopum  decreutt  Romam  ad  fummam  pontificem  negotiorum  caufa  delegare , vt 
vita  illius  confuleret  , cui  certo  machinaturum  MonCidam  prauideret ; qutad  Nobi- 
les Parentes  fisos  ojfcnfam  fcripferat , dr  v)  quocunque  modo  eum  in  libertatem  af- 
fererent.  Verum  non  potuit  Archiepifcopus  ita  fe  ad profeltiontm  parare , quin  Mon- 
cada liber  faltusei  infidius  tetenderit  in  via  , a culus  affeclis  fuit  facrilegl  Viti  dr 
apparatu  omni  /foliatus , dr  ipfe  in  Aragoniam  Principis  fui  declinans  iram  fe  rece- 
perit: qua  Comitem  Barcinonenfem  intimo  animi fenfis  commouerunt ,vn'acum  hono-' 
rtfica  Mincadt  receptione  ab  Rege  Aragonuin  Ramiro  , dr  formidine  impendentium 
f ultionum  perniciofiffmarum  in  Catalaunia  inter  Moncadas  dr  Archiepifcopi  cstfi  con- 
fanguineos.  f/nare  ad  illos  tumultus perieutofes  euitandos  Comes  Moncadam  ditioni- 
bus (fi  honoribus  primum  exuit,  dr  exercitum  comparauit  ,primorefijue  fisos  Clientes 
omnes  conuocauit,  vt  fe  ad  1 Ilerdam  fitb  Maurorum  iugo  gement  An  ffibifubiugandam, 
infequerentur : qua  r eduli d anno  U49.  eodem  die  Mauri  fibi  timentis  , Frigam  vr- 
bem viliori  Comiti  dediderunt.  Interea  Moncada  Ar agoni  a Regem  dr  Primores 
regni  in  Comitem  barcinonenfem  dr  Catalaunia  principem  oh  tantas  de  cMauris 
reportatas  vili  orias  propenfiot  cum  aduerteret , qua  pollebat  fagacitate , dr  eloquentia, 
auBoritate,coepit  fer  mones  ingerere  di  Infanta  Principe  Petroni /la  Regis  & Re- 
gni herede  vnica,  in  vxorem  Comiti  (fi  Priqcipi  Catalaunia  tam  fortunato  ac  belli- 
gero concedenda-,  fic  enim  adiunHa  Regno  Ar  agoni*  Catalaunia  , dua  illa  Prouinci * 
forent  i fimum  dr  ptrcnnamnm  Imperium  formidandum  hojhbus  ^cclefia  confiitut- 

• i rent. 
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rent.  Ira  plautit  Regi  ac  Primoribus  Regni  hic  fermo  , vt  re  moture  delibent*  de 
conclufa  ■ Lcgot os  vna  cum  Moncada  llhrdam  ad  Catalauni a Principem  delima- 
rent , eiefqui  confinfim  cr  acceptationem  exciperent  cr  referrent.  Porro  Legatos 
pranen'ens  (JUoncado,  fe  lllcrda  confidenter  in  cenfjxftum  Principts fui  dedit  ,fup- 
p licii  er  ab  eo  ventam  petens  de  nece  Arehtepifcopi , quam  impetraturum  ab  eius  be- 
nignitate (fe  animi  magnitudine  /per. liat  propter  optimum  infferatiimque  nuntium, 
tjuem  I-egati  Regis  Aragonum  prajlolantes  etus  audientiam  , de  quos  anteuerterat, 
ajfcfcbant  j vidi  licet  infantet  ■ Principis  Aragonia  PetromlU  nuptias  , de  regnum 
itfim.  jjhip  audito  Princeps  iram  , qua  monebatur  Monctdam  acriter  reprehendere 
dc  audacia  eius  td  fe  tam  libere  veniendi , reprefit , de  >»  latittam  connertit  i draf- 
ftrgerrs  tum  perhumaniter  ejl  amplexus , de  in  gratiam  ■ recepit  , rejhtuitrf  ditioni- 
bus ac  dignitatibus  ; promi/it £ 'fe  ab  fmimo  Pontifice  veniam  de  condinationem  de 
ficrilega  cade  Archiepifcopi  impetraturum.  Atque  ita  Culielmus  hic  Raymundns  IV.  de 
Moncada  plus  Principi  ftto  irato  profuit , quam  pacato  de  beneuolo.  Hanc  hili  oriam 
pluribus  enarrat  Reuterus  libro  fecundo  cap.  decimo  oclauo.  Celebratis  mtptijs  Regina 
Aragonia  dr  Principts  Catalauni*  regio  apparatu  de  fefltuitate  incredibili,  rnneeps 
bella  cintfa  Mauros  perfeijuutus  efl , captifque  Ajlona  , Ser  offa  , Mcqutncnfa , cum  om- 
nibus casfiliis  ititer  lllcr.iam  de  Ctfarauguflam  , Gulielmo  huic  Rajmundo  Monca- 
da munficentiffinc  eum  Fraga  vrbe  de  Prafcttur*  eajlri  Itlerdenfis  donauit.  Hac 
fcribunl  Zurita  libro  fecundo  cap.  1 4.  de  Diagus  libro  2.  cap.  1 5 6.fepultus  fuit  tn  Tem- 
plo faero  Monaflerij  Valdauraprope  Moncadam , quod  a fundamentis  anno  115  i.afi- 
fiesrat  ac  dotauerat  dum  viueret , texta  fimmi  Pontificis  praferiptum  ac  ptenam  im- 
pofitam  pro  nece  Archiepifcopi  Tarracsnenft,  ,fed  paulo  pojt  fuit  tranflatum  ad  San- 
{las  Cruces,  mcnajlerium  etiam  ab  eodem  exf/ruT/um  prepe  Barcinonem  de  'Moncadam 
in  amerniore  de  commodiore  fttu  in  campo  territor tf  quod  Valles  appellatur  , de  Re- 
ligfpfi  huius  mOnsJlerij  funt  Ordinis  fancli  Bernardi,  quorum  primos  ad  hanc  fun- 
elationem  (ubrnifirat  ipfe  finitus  Btrnxrdus  dum  viueret , fuitque  primum  illius  fa- 
cti Ordinis  mona/lerium  in  tota  Hijfania , (e  tn  cuius  (itero  templo  nulla  fepulchra 
permittuntur  de  fcpultura,  n fi  Regum  vel  Infamum,  vel  Nobilium  gentis  Olloncada, 
aliorum  autem  in  menafiertj  claujtro  inhurnationes  admittuntur.  Hac  teflanlur  feri - 
ftura  antiqua  fundationis  illitis  Templi  ae  monaflerij. 

16.  Huius  filius  alter  Culielmus  Raymundns  quintus , de  Moncada, ef  Catalauni*  Se- 
nefealcUs  , Dominus  Viequenfs,  Tortofa,  Aytona,  Seroffj  , Mequinenfis  de  Fraga, 
anno  n<«i.  Principi  fio  interfuit  dum  extremum  diem  clauderet  tn  Gallia  Narboncn- 
Ji,  profici fcenti  Taurinum  ad  Fcdcncum  Imperatorem  , cui  de  alijs  duobus  i Nobili. 'f 
bus  fitis,  verbo  filum  tenus  commifit  ad  Reginam  PetrpntiUm.  vxor/m  fiam  refer- 
re, extremam  fiam  voluntatem  de  fucceffore  fio  tn  regnum  Aragonia  de  Principa- 
tum Catalaunia : qua  Zurtta  memorat  hbro  2.  cap.  10.  d~  Diagut  libro  3.  cap.  13.  vi- 
vit h(c  Moncada  anno  tvjy  fepuhufque  efl  in  monaflerio  fanet  aram  Crucum,  quod 
Pater  eius  i fundamentis  erexerat  ac  reditibus  loeupletarat.  Huius  fikus  natu  ma- 
ior, 

t-j.  Culielmus  III-  de  Moncada  ,viuentc  Patre  vxcrem  habuit  Mariam  Vicecomi- 
tiffam  Bearnia  de  Gaj 'conia  haredem  vnteam.  Nonnulli  MuSores  Hiffam  de  Galli, 
vocant  hunc  Moncadam,  Gafonem:  qua  de  re  confitendus  erit  Petrus  de  Marea, 
houijfmus  rerum  Bearnenftum  feriptor,  qui  eum  nominat  Galielmum  libro  6.  cap.  5. 
Confidenda  etiam  membrana  antiqua  ceniugium  t/lud  afferentes , citata  ab  Thoma 
Tamayo,  opufculo  imprefo  de  familia  Moneadarum  primi  rami : quarum  copiam  fi 
habuiffenl  Zurita  de  Mariana , matrimonium  hoc  tllufre  non  reuocaffent  in  du- 
bium i ille  libro  x . cap.  12.  i/le  hbro  1 1.  cap. «.  Hoc  poftto  manifefla  efl  eonfecutio  ex 
fanouine  Moneadarum  & Bearnenftum , potcnttffmos  Gallia  Reges , Henrieum  IV. 
Zudouicum  XIII.de  Ludouicum  XIV.  oriundos  efe  qut  clartffmus  elt  Moneadarum fa- 
milia fflcndor.  Gulielmus  hic  ab  Vicecomitiffa  Maria  vxore  fia,  ftltos  tres  fifeepit, 
...  . ' . quorum 
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quorum  'Tuter  fuit  demortue  Culielmo  Petre  , frater  eim  Raj  mundus  II.  de  Mett - 
cede. 

ig.  Raymundus  II.  de  Moncada  , Catalaunia  Seuefrelcui,  TSominuff  ditionum  Pe-  Rijmuo- 
tris  fui  Culielmi  Raf mundi  V.  de  Mone  ede , magne  fuit  eftimetioms  apud  Regem  A-"  jjj*  ** 
regente  Alfhonfum  fecundum  , cuiedfuit  in  congreffu  cum  Rege  Cadella  anno  1170.  srllefcii. 
in  vrbe  Sahegunto , nende  paces  inter  virumque  Regem  fubfecute  fuerunt , quas  Ce-  cos. 
fereugulte  Moncada  hic  vtSencfcalcus  <fl  e Primoribus  regni  confrrmeuit.  Ile  Aurite  I. 
i.c  ig.  Etufdem  Regis  Aragonia  fuit  anno  1180.  Legatus  ad  Rege  Cedelle  ed  rixas  fe- 
' dendes,  que  cum  eo  & Ferdinendo  Legionenft  intercedebant , tum pote/late  Regem  Ci- 
flelle  ed  frngulsre  certamen  prouocendtft  renueret  concordiam , vt  Zurite  loquitur 
1. 2.  c.  38  /ed  intee  ab  eodem  Rege  fuo fuerat  delegatus  ed  Rajmundum  Comitem  T oto- 
fanum  annotiT/.  ad  componendas, controuerfias  & lites  fuas  circa  Prouincta  Comita- 
tum, Zurit  a fer  iptorelib.  t -c.  54.  Denique  inerchiuo  regio  Barcinonenfi  innumera  re- 
feriuntur manu/cripta  volumine, fuo  nomine fubfrgnet  a feces , inducias  ,(f  faderaregia  . 

confrrmantta.  Huic fuccejjit  filius  natu  minor 

19.  Culielmus Raymundus' VI. de Moncada  indignitate  Scnefcelci,  maiore  nominato  Galiclmut 
Rajmitndo  in  /criptura  authentica  Tablini  regi/  Barcmonenfii , armario  i- rerum  ll/er- 
defaccoi.  n.  iift.qui  umenis  txtinHus  eJl.Htc  utero  Culielmus  Raymundus  Senefcal-  daScoc- 
cus  cum  Rege  Aregonie  Petro  II. profectus  ejl,  auxiliaturo  Regi  Ca/ldla  contra  Mauros,  Icaicoc. 
adfuit d pugna  celeberrime  Wcdenfi  tam  proficua  Reipubhca  Chrifiiana  in  Hijpania . 

In  reditu  ab  Rege  Aregonie  fuit  in  generum  adoptatus , filiam  fuam  Infantem  Con- 
Jlantiem  ei  tradendo  in  vxorem  , eo  quod,  vt  Zurite  narrat , fuerit  fortitudine  acpru- 
dentia  militariprecipue  caufe  vilioris  Chri/lienorum  contra  Mauros,  hb.  2.  cap.  6 1. 

Diagus  lib.  5.  r.  1 1.  Porro  in  dotem  Infanta  ac  liberorum  huius  matrimonij  dominia 
fenicularie  diuer forum  Nobilium  in  Vrbibus  Aytona,  Seroffit  & Sofieffit  adiunxit, aliun- 
de ab  Rege  cimpenfatorum.  Referitur  hac  donelio  in  Tabulario  Barcinonenfi,  in  regi- 
(Iro  diuerfarum  rerum  Regis  Iacobi, folio  147.  in  quo  nominatur  hic  Guliclmus  Raj • 
mundus  de  Moncada,  meritus  huius  Infante  Confient ie.  Quare  funt  excujendi  Bcu- 
terus  lib.  1.  cep.  70.  <jr  Tomichiusc.  88.  qui  ex  ignoratione  herum  tabellarum  vooant 
Ulum  Petrum.  Hic  idem  Culielmus  Raymundus  Catelauniem  pro  Rege  Aregonie  gu- 
bernauit fub  titulo  Procurat  oris, ex fcrtpturis  antiquis  Archiui  regi/  Barcinoncnfis,  inter 
eas que  pertinent  ed  familiam  Monendarum, in fuperiore  locMamento, flacco  d.  ».  2.  ex- 
cejfit  e viuis  anno  1127.  (fi eius  vxor  Infanta  Conflantia  arfit^o.  ex  eorum  tefi amen- 
tis in  eodem  loco  citat  oafieruat  is, fuccefforem  habuerunt filium  natu  maiorem  Petrum  I, 
de  Moncada.de  quo  fidem  faciunt  eorum  tefiementa. 

Hoc  loco  alios  ollo  CMoncedas gener oftffimos  interpono .Nunnium,  Guliclmum,  Raj- 
mundum,  Comitem  Ampuriarum,  efl altum  Gulielmum , tum  Hugoncm,&  alterum  Co-  /f 
mitem  Ampuriarum,  denique  altum  Gulielmum  Adituum  facrum  Ecclefie  Gcrundcn-  duoComi- 
jis,eleltumq,  T arraconenfis  F,cclefie  Archtepifcopum-,  qui  licet /pellere  non  videantur  ad IC!  AmP“- 
primarium  propofitum  ramum  uAIoncadarurm,  tamen  quia  circe  idem  tempus florebant, 
equo  Guliclmus  Raymundus  VI.  de  Moncada  fuperior  olijt,</r  illufirse  edidere  facinora  in  dus,&  Hi> 
confpellu  Iacobi  II.  Aregonie  regis  Baleares infuhts  fubiugentts anno  1117.  quorum  me- 
minit  Beulerns  lib.  2.  c.n.b  dignitate  familia  Moncadarum  iudiCo  efie , tales  tantoff  nc! 
viros  non  pretermitterr.fcd  etiam  Vt  ofiendam  quod nu.q. polliciti  eramus , <_y frmen - 
golium  Vapiferum  III.  fiabilitum  ab  Imperatore  Ludouico  Pio  Comitem  Vrgetlitanum 
tfi  Ampuriarum  filios  fufcepiffe  adquos  pertineret  titulus  ille  Comitis,  quem  propterea 
germanus  eius  frater  Otho  I.vendtcare  fibiiurecum  non  pojfet.fibi  fuifa  Juccefforibus 
' nomen  ac  denominationem  Moncada  munitionis  vicinioru  vrbi  Barcinonenfi  affum- 
ffit  inter  ‘oppida  dr  caftella  multa fibi  ab  eodem  Ludouico  Pio  coneefia  tn  compenfalio- 
nem  fluorum  egregii  f aliorum  contra  Mauros-, verum  ipfos  Comites  Ampuriarum  flue- 
ee/fores  c^Armengolq  ob  reuerentiam  cyiuunculi  Othonis  I.  etiam  Moncadas  voluife 
appellari, prout  Hifiorici  fidem  huius  rei  faciunt.  Itaque  Aragonia  Rex  Iacobus  II. 

e % Regni 
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Regni  Amplificator  nominatas  foluens  e portu  Saloni  cum  clajse  1 50.  nauium  ac  triremii, 
tum  innumeris  alijs  myoparonibus, nane  Gulielmi  de  Moncada  praennte,ad infulani  Ba- 
learium maiorem  appulit.  In  exfcenfione primi  fuerunt  Nonnius  d-  Ray mundus  Mon- 
cada-,voluitgr  Raymundus  (M  aurorum  agmina praHolantia  Chrtjlianos  recognofcere,vt 
fignum  daret  filis  dr  exemplum  Jfrenue  dimicandi  . Dul/dr  autem  Maurorum  ferox 
eques  cataphractus  fios  prae  edens,  eminus  currendo  lancea  in  Ray  mundum  dirella  ac- 
cedit, quem  Raymundus  incitato ineum  equo ittumque  declinans  lancea  transfodit  dr 
in  terram  deiecit : T um  contenta  voce  Chnttianos  milites  euocando  ad  pugnam  amitto  - 
fores  factos  exemplo  & forti  gcftd  ccnfj/eCh,  enfe  difriOo fecum  illia  in  confertos  ho- 
fiium  turmas  coYiiccit,  ea  f que  protrinit,  terge  veYtcre  coegic.  Sub  id  tempus  Rex  ex- 

fcendens  e triremi , aegerrime  tulit  quod  non  interfuerit  huic  fuorum  ccnfliilui  cum  ho- 
Jsibus  quem  e mare  (pe  fl  suerat.  Quare  protinus  equo  cenfcehfo  cum  fblummodo  vigin- 
ti  quinque  claris  equitibus  audaci  er fugietei  hostium  coptas  pcrfequitnr,  & incurrens  isf 
cuneum  Maurorum  integrum  circiter  quadringentorum  , eum  aggreditur,  rumpit  effu- 
gat, In  redttu  tamen  fub  ve  feram  ad  f lationem  Regiam  ,qua  circa  mares  littus  tu- 
multuario parabatur , tpfum  ptenituit  audacia  ac  temeritatis  , qua  fe  cum  tam  paucis 
tam  manifefto  periculo  hoftium  furori  acdefpcratitmi  expofuerat ; tulit  fpropterea  aqub 
animo  reprehenfonem  fibi  prudenter  (f  honorifice  faciam  ab  Ragmundo  (Moncada, 
quam  Gnhelmus  etiam  Moncada  fieciose  ac  fapiemer  correxit , regem  nimirum  impleJJ» 
partes  omnes  magnanim't  Principes  fuccurrendo  fisis  cum  diferimene  fui  capitis  ,Cr  ex- 
emplo fuo  exercitum  prouocantes  ad  bene  rem  gerendam  pro  amplificatione  Religionis 
ac  fidei  Chrifiiana ; verum  fe  debere  (ir  ingentis  animi  ardos  em  temperare  deinceps, 
quod  in  eo  fiolo  fies  vtHoria  dr  falus  omnium  fuorum  confiflerct.  Sequenti  die  Gu- 
litlmus , Raymundus,  dr  Comess^Ampiiritrum  Moncada , facra  exhomclogefe  dr  Em 
xharifiia  f aeramento  muniti  cum  fuis  e regijs  Cafires  egrefft  contra  Maurorum  fiaito- 
nes , cum  aduerterent  Regem  Maurum  tduxiffc  ex  vrbe  Maiorica  maiores  copias,  deus- 
fi Junt  Moncada,  dr  Comes  Ampuriarutn  jiat  tonem  Regis inua(it,penetrauil, ar  diri- 
puit i alie  vero  duo  Gulielmus  dr  Raymundus  intrepide  in  hofiitem  turmas  reliquas  im- 
petum faciunt , duny.  ab  viraque  parte  fortiter  dimicatur , tandemque  Deo  placuit  vis. 
Horiam  armis  Chrijlianoriem  concedere , qua  luclu  toteus  exercitiis  Aragonij  tempera- 
ta fuit , ob  interitum  duorum  Gulielmi  dr  Ray  mundi  Moncadarum,  qui  dum  nimis  ar- 
denter ferro fibi  viam  fer  hofies  facerent , telu  (Maurorum  transfixi  occubuerunt ; 
fed  non  propierea  fui  aniify  depofuerunt , quin  potius  ferociores  effctli  vindiciam 
cruentam  de’(Maur is  fumpfcruM , ccaftufquc  ejl  eorum  tex  Retahohembes  fugi  fibi 
ion  fu  Iere , dr  in  ciuitatem  Meioticam  fe  recipere.  (At  vero  Rex  Ar  agonia  fummope- 
re  mtefius  ob  deperditos  Mone  edos , tam  ftrenuos,  conquiri  eorum  corpora  imperat,  (f  lo- 
culamentis includi  dr  afiortari  in  Mcnaficrium  Senii arum  Crucum , quod  Gulielmus 
Raymundus  III.  de  Moncada  in  Catalaunia  ronjlruxerat , quorum  fepulchra  honorifi- 
ca vifuntur.  His  per  aliis  Rex  Iarobus  vilior  la praterita  animatus,  (latuit  vrbem  Majo- 
ricam , in  quam  Rex  Maurus  fe  receperat,  qbfidione  valida  cingere : nam  multi  nobiles 
Aragonij  dr  Catalauni  cum  copi/s  recens  aduen erant,  inter  quos  erant  Gulielmus  de  Mon- 
cada filius  defunllt  Rajmundi,  (f  Hugo  de  Moncada , cr  Comes  Ampuritrum  filius  Co- 
mitis Ampuriarum  commemorati  , dr  Nunnius  Sanchiz  filius  Comitis  Sanchiz  filij 
Principis  Aragonia  dr  Catalaunia.  Interea  oppida  omnia  inter  -JMaioricam  dr  littus 
maris  obuer furo  Infula  Baleariminori,  qua  Minorica  dicitur,  vitro  (e  dediderunt-.qua- 
propter  Chriflianorum  exercitus  annona  omni  redundabat , dr  vrbs  Maiorica  cum  Re- 
ge (Mauro  fame  premebatur.  Quare  Rex  Maurus  alloquium  ab  Rege  lacoboper  inter- 
nuntium fuppliciter  rogat,  ad  quem  miffus  Nunnius  Sancht\ , Rex  (Maurus  offert  Re- 
gi Aragonia  ciuitatem , modo  ei  concedet  in  Afiicam  liberam  difcefiionem  & fuorum, 
fiondetg.  pro  fingulu  capitibus  eorum,  qui  fecum  abcederent,  quinque  nummos  aureos. 
Hac  Nunnius  regi  lacobo  totify  exercitui  cum  referret , vifa  Junt  nonfiernenda  i foti 
moncada  de  fuorum  internecione  perculfi,  conditiones  iit  at  vt  ofienderetst  indignas 
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tffe  regi  Aragoni»  & Chrifliano  exercitui  florenti  (fimo , tanta  dicandi  eloquentia  dr 
rationum  momentis  vfi  Junt , vt  Regis  animum,  rcliquofa  in  fuamfententiam  traxe- 
rint , Regt£  Mauro  refponfum  recnj at  conis  faci  orum  relatum  fuerit ; quo  accepto  furore 
ac  defler  at  tone  incenjtss,  Chriflianis  aliquot  captiuts praficindi  capita , (fi  catapultis  in 
cajlra  Chrijlianorum  promitti  iubet.Hoc  barbarico  facinore  commoti  omnes.  Rex  laco- 
bsss  dtuino  auxilio  fultus  imperat  fu  is  imprejfonem  (fi  tn fultum  invrbcm  -,  quod  pra- 
H'o  adfuit , praeunte finii  o Georgio  \^Ar  agonia  dr  Catalauni»  Froteclore , vtfi  ab  ex- 
ercitu vniuerfo  . etiam £ ab  Mauris : atque  ita  in  vrbem  penetrans  exercitus  Christia- 
nus , eam  [ubdtdit  Religioni.  Chrtjltana dr  t^Aragonia  Regi  anno  1128.  cafaque  Mau- 
rorumquindecim  millia , (fi  Rex  ipfe  (Maurus  Retabohimbes  ab  rege  Iacobo  apprehen- 
fus  dr  in  tertam  allifus  capite  truncatus  efi:  Gratia  vero  filemnes  immortali  Deo 
acia  in  Mefqnita  maiore  antea  ritu  Christiano  expurgata,  pro  tam  inftgni  vittoria 
reportata.  Sub  id  tempus  alq  mutti  Ar agonum  dr  Catalaunorum  illujlres  viri  cum  ma- 
gno mtlitum  numero  aduenetunt  i quapropter  Rex  vrbcMaioricaegrefius  ad  Veli  quas  In- 
fula vrbes  f abigendus  egreditur , quibus  in  fuam  pote  flatem  redallu , muniti  (fimum 
montem  & locum  Artanam , ad  quem  Mauri  Infula  fe  receperant  cum  gazis  fuit  dr  ap- 
paratu & annona  copiofs.adfi  contra  Chrijlianos  tutandum, Rex  lacobus  inuiclus  exer- 
citu circumambit.dr  continuis  infuit  ibus  diuexat,prafettim  incedijs  afluar  ingenio  Hu- 
gonis  Fulqualqueri  Hofpitaltoru  Magi/Iri  excogitatis,  quibus  remediu  afferre  Mauri  de- 
Jper antes , &fruf!rt  copias  auxiliare  1 ab  Africa  (fer antes , cum  Rege  Iacobo  pali  i funt 
fe  intra  oli  iduum  Arcemdr  montemecffilros ,ft  ab  (Mfiica  Mauri  non  adnenitent  ,qui 
eos  in  libertatem  affererent.  Huittfmodt  conditione  accepta  contigit  vt  Chriflianus  ex- 
ercitusfarina  inopia  laboraret  .tritico j.leuiter  macerato  famem  leuaret  agre-.fexto- 
que  die  Rex  ipfe  pane  confuctoe  farina  iene  parata  careret  ,'toal/ufque  fuerit  cum  No- 
bilibus fcis  Aulicis  ad  Raymundi  Moncada  tentorium  pranfurus  inopinato  accedere , qui 
apud  omnes  non  folum  generofusfedetiam  prouidus  audiebatur.  Tanto  hoflttc  admtAh- 
bundus  Moncada,dr  beneficio  tfh>  fngulari  chlamydem  militarem  ofirbfulgentem  exuit 
(fi  filo  extendit,  exponi  jfiubet  fex  panes  integros,  quos  tantummodo  habebat,  (fi  al- 
terum iam  in  duas  felium  partes.  Tum  benedici  tone  fislita  impertita  ab  CMoncadx  Ca- 
pellano , Rex  dr  nobiles  eius  Affecta  , dr  ipftus  tMoricad» , ad  numerum  fiupra  centum 
quinquaginta , non  fine  miraculo , illis  (eptem  panibus  refelli,  prout  ipfe  Rex  tcdstur  in 
fu*  gcft  orum  fisorum  hifloria,  potneruntque  reliquis  duobus  diebus  famem  tolerare, qui- 
hus  peraltis  Mauri  fe  dr  Artanam  munitionem  dr  montem  dediderunt, in  quo  falli  funi 
iaptiui  mille  quingenti,  (fi  reperta  vaccarum  decem  mi  Ilia,  ac  triginta  verueeum  mil- 
ita, dr  innumera  ga%»  aure*  & argentea  , pretiofifa  lapilli,  quibus abundantifpme  re- 
ftautatus  dr  recreatus  cfl  exercitus  ac  ditatus.  Rapmundus  autem  hic  MOncada  pro- 
pter fieptem  Hlos  panes,  hoc  eflfiex  Integros  (fi  vnum  in  partes  duas  dtuifum,  quibus  non 
fine  miraculo  refellus  efl  f;x  lacobus" dr  Aulici  eius  nobiles,  vli  narrsitimus,  in  ficutd 
gentilitio,  <fi area  coccinea  , /eptem panes  aureos affumpfit  ,-tres  cum  dimidio  ex  vni 
partit , dr  aliit  tres  cum  dimidio  ex  alia  , in  duos  ordines  perpendsculariter  diflributos 
palorum  in/lar-,  licet  aliqui  ollo  integros  pinxerint , q statuor  videlicet  in  fingulis  ordi- 
nibus-. cum  antea  Moncad»  omnes ficuto  Ducum  Bauariaintroro  vfi  efient,  vtpotc pro- 
geniti» Bauarorum  Ducibus  aut  Rrgibus.  Subacta  feliciter  Baleari  Infula  maiore,  minor 
fie  cum  pallis  aliquot  Aragonum  Regi  fiibdidii,  vrbibus  (fi  portu  Mahonio  traditis. 
Rex  autem  compofitis  rebus  hdrush  duarum  Infularum  vilior  redijt  in  Aragoniam-.dusn- 
tque  Icant ij  fubft fleret ; venit  ad  eum  Gulielmus  Tsloncada , facer  atiituus  Eeclefi» 

Gerutidenfiscfi  electus  Arent  Eptfiopus  Tartaconenlis , vt  confenfium  Regis fiuper  fua 
tleilionc  fupplicitcr  expofeeret  i quo  impetrato , iterum  rogat  vt  fibi  (fi  Monendis  lice- 
ret fumptibus proprqs  Tuifiam  Infulam-eripere  ab  Mauris,  dr poffidere  in  fcudum  Ara- 
gonia  Regum:  ctttus  poflulationi  annuens  Rex , hic  Gulielmus  Moncad.i  cie  Ilus  Epifio- 
pus  eum  alij  1 conf anguine  is  clafiem  comparauit  dr  exercitum,  quo  expugnata  cstvrbi 
Tuifi , refflenubus  quidem  bAauris,  verumtamen  de  utilis:  Et  quia  finiptuserat f allue 
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e X leneficijs  Fcclefiaflicis  qua  po  (fidebat , ideo  decimas  InfuU  ad  locupletandam  Fccle- 
jtam  fisam  T arraconenfem , dr  praferttm  dign.it  at  em  e itu  Aditui  facri  affignauit.  Hac 
omnia  de  CMoncsdit  odio  in  hac  appendice  numeri  1 9.  enumeratu  ,fu/iui  refert  Beutertu 
loco  fiupra  laudato.  Redeamus  ad  Petrum  I.  de  Moncada. 
fetius  I.  10.  Petrus  1.  de  Moncada,  Catataunia  Senefcalcut , Regis  Aragonia  Petri  II.  nepos. 

Jc  Mones-  jn  grauioribus  negotys  dr  expeditionibus  bellicis  Auuncult  fut  Regis  lacobi  II.  fratrififf 
(saltui'  tnatris fua  Infanta  Conjlantia , egregiam  nauauit  operam  , drgeiia  Comitiorum  Mon- 

ttoniorurn  qua  Rex  conuocauerat , confirmauit  anno  1 136.  ex  Zurita  lib.  3.  cap.  16.  qui 
tum  nominat  Petrum  de  Moncada  filium  Culielmi  Raymundi  de  Moncada  Catalaunia  • 
Senefcalci,  & nepotem  Petri  Regis  trugonum.  Expugnationi  Valentia  vrbis  interfuit 
anno  it-fi.vt  Fficolanus  narrat  lib.  5.  cap.  6.  Tum  in  pra (entia  Regis  ex  officio  fito  Se- 
nefcalci, locum  (ingularis  certaminis  inter  duos  Nobiles  affignauit , Zurita  tejielib.  3 . ca. 

6 4.  Vixit  vfque  ad  annum  1166.  ex  eius  tejlamento  feritato  in  T abutario  Sero(fjano. 

Eius filius  dr fuccejjor fuit 

Ternis  II.  21.  Petrus  lf.de  Moncada,  Catalaunis  Senefcalcut.  Ob  ftngularem  eius  magnanimi- 
daSeue-0"  ,item  & aufloritatem  fuiteleclus,  vtanno  1183.  adeffet  fngulari  certamini  inter  Pe- 
fcalcus.  trum  Regem  Aragonia  dr  Carolum  Regem  Neapolilanum,  ex  Defclotio  1. 1.  caf.  6 . dr 
Zurita  lib.  4.  c.  6.  tum  feripturis  Tablini  Barcinonenfts  rerum  CMoncadarum  facco  V. 
nu.  11.  & alijsr/gijlris  fub  titulo  diuerjorum,  folio  68.  Praterea  Zurita  lib.  4.  r.  61.  & 

6^.  feribit  hunc  Petrum  Moncadam  fortiter  rejlttife  Galla  irrumpentibus  in  Catalau- 
niam  -,  drinaliainuaftont  Gallorum , in  qua  prafente  Rege  Aragonia  fuit  interprimo s 
vulneratus ; dr  conjangnineus  eius  'Rapniunqus  de  iMoncada  fraga  Dominus  praelatu 
edidit  militaris  Strenuitatis  facinora.  Hic  idem  Petrus,  Zurita  fertbente  lib.  5 .c.  7.  cum 
alqsNpbilibus  i^Amicis  alias  viros  primarios  Catalaunia  anno  12  94.  ad  fingtdarem  pu- 
gnam vocauit , quam  Rex  lacobus  auctoritate  fua  interpofta  exturbauit , ne  tot  viro - 
rugi  clari  fimorum  iaHuram  faceret. 

OthoIII.  ii.  Otho  III.  de  Moncada , filius  natu  maior  Petri  II  de  Moncada  iuxta  Patris  tefla- 
de  Mouca-  mentum  ajfcruatum  Sero fi  j, pluribus  commendatur  ab  Rege  Aragonia  Petro  II.  in  fua 
hiftoria , ob  lingularem  eius  prudentiam  rerum f experientiam ; quemg.  celebrat  Zurita 
lib.  7.  cap.  17.  dr  } 7-  In  expeditione  contra  Mauros  Almeria  Regem  Iacobum  II.  comita- 
tus efl  anno  1309.  ex  Zurita  lib.  5 . ca.  z8.  Fuit  eiufdcm  Regit  Orator  ad  Summum  Pon- 
tificem, dr  ad  Rfgem  Gallia  ,vti  confiat  ex  inHruCIionibus  ei  traditis,  &■  tnT ablino  Se- 
roffanonu.il.  conditis.  Fuit  etiam  eiufdcm  Regit  in  Catalaunia  Procurator, cuius  rei  fi- 
dem faciunt  volumina  Barcinonenfts  archiui , de  rebus  Balearicis  nu.  649.  Idem  Rex 
eum  tcfi amenti  fut  reliquit  exeeutorem  snno\\tf.  ex  Zurita  lib.  6.  cap.  75.  Rex  Al- 
phonftes  IV.  Aragonia  ei  fummam  Valentia  prafefturam  commi (it , in  compenfatio- 
nem  officiorum  maximi  momenti  ab  cius  conltlijs  , fidelitate  gethfd  acceptorum  ■,  ita  lo- 
quuntur feriptura  Barcinonenfes  in  regiflro  Officialium.  Tanta  fuit  eius  integritas  dr 
•ufloritas  ,vt  nunquamvllo  modo  adduci  potuerit  ad  confirmandas  donationes  ab  Ri- 
ge facias  Infanti  Ecrdinando , in  praiudicium  Infantis  Petri,  qui  debebat  Regi  fuccede « 
re  iuxta  eonuentiones  Regum  Alphonfi  dr  lacobi  receptas , prout  Zurita  loquitur  lib.  7. 
cap.  17. 

©iholv.  23.  OthoIV.  deMoncada , filists  Othonis  terti)  , fiteceffit  Patri  in  ditionibus  ac  di- 
dc  Moocs-  gnitatibus.  VxorcHuxit  Therefamde  Moncada,filiam  Gulielmi  Rtijmundi  de  Moncada 
Fraga  Domini  ,exmcmbr anis  matrimonij culloditis  in  srchiuo  Seroffiano.  Ifle  Guliel- 
mus  Rijmundus  dc  Moncada  Dominus  Fraga , fuit  in  cbfidione  Almeria  reliilus  ab  Ri- 
ge Prafcclus  Generalis  i tum  polles  conflit  ut  us  eius  Procurator  in  Regno  Balearico ■ Vxo- 
remduxit  Infantam  Ircncm  neptem  Theodori  Lafcaru  Gracia  Imperatoris.  hacZurita 
refert  lib.t,.  cap.%e,.dr  ltb.6.cap.7.dr  lib.  7 . cap,  1 1. 

Otho  v.  de  Otho  V ■ de  Moncada , filius  Othonis  terhj  Petro  Rigi  c-Aragonum  quarti  de  more  ma- 

Moncads.  )orum  fiuorumflrenui  inferuiuit  in  bello  Sardicenft  anno  1353.  tum  etiam  fequentian-  • 
no  in  bella  Arboreenfi , tn  quo  diem  extremum  claufit  ,m  Zurita  lib,  8 .-cap.  53  .dr  54. 

Huius 
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Huius  frater  germanus  Petrus  de  Moncada , fuit  ab  eodcrj/  Rpge  ^Ar  agonia  Petra  quar- 
to Archiihalajftits  irfatus,(frmi(fus  in  auxilium  Regi  Castella  contra  Mauros  Africanos 
(fi  Granatenfes,  cjticfr  a jfignata  fuit  cufhdta  freti  Gaditani , ne  tUffis  Maurorum  in  Hi  • 
famam  appelleret.  Interfuit  ruam  pugna  celebri  ad  Salfum  Fluutum  , in  qua  Mauri  'du- 
centies'mt/le,  ep-Chrifriani folummodo  viginti  qutnque cecidere , ex  T-urtta  Itb  7.  cap. 

50  (fi  s ;•  I»  tUa  freto  Gaditano  triremes  tredecim  Manni  anas  aggreffus  efl,  quatitor  ex 
illis  crpit , ditas  Jubmcrfrt , reliqua  lacera  in  {.Africam  fc  recepere,  na  Zurita  narrat  hb. 

7.  cap.Gn, 

2 (.  GuUclmus  Raymttndus  feplimnsde  Moncada , frater  Othonis  V.  ei  fucccffit , ex  Gulitlmm 
Zurita  l:b.  8 cap.  5 /.  Regi  fuo  c_Aragonia  Petro  quarto  adfuit  in  bello  contra  Regem  °* 

Caftella  ,pro  iure  Henrict  Comius  de  Trafiamara  fratris  Rlgts  ip/ius  Cifrella,  ctii pofrea  Moncada. 
in  Regno  Jucccffit.  Hac  Zurita  lib  9.  ‘cati.  1 6. 

16.  Otho  Jextus , filius  Gultelmi  Raymundi  feptimi , rrincipem  Aragonia  Dniern  OihoVI. 
Monblanc  cum  duobus fihjs  Gutielmo  Raj mundo  (fi  Petro  de  'Moncadss , comitatus  efl  JcMoD' 
tsnno  i)C)t.  ad pofreffronem  Regni  Sicilia frumendam , contra  rebelles , quo  in  bello  eosfa-  clAl' 
pius  repreffrt  ac  fudit:  propterearfrei  Rexvrbem  Licitam  aduerfariorum  primarium  mu-  ' 
nimentum  donautt,  quam  pofrea  anno  1598.  in  Comitatum  Camaratcnfem  (fi  alias  di- 
tiones idem  Rex  commuta, iit  ,ex  njcmorfs  authenticis  Tabulari)  Seroffiani,(fi  Temichio 
in  fua  historia  illius  anni. 

27.  Guliclmus  Raymundns  octantes  de  Moncada, primogenitus  Othonis  (exii fruper  loris,  Gatidmoi 
abeodem  Rege  Marnno,  anno  1400.  ab  Sicilia  delegatus  efl  tn  Sardiniam,  ad  eam  Infula  y frfr 

in  fua  obedientia  retinendatp.  AiiionesComitiJfa  Vrgellitana  direxit, quit  Regevrgebal,  Moncada. 
vti  itu  ad  regnum  declararet , quo  Comes  eius  filius  nitebatur.  Anno  1 gto.  defunCto  Re- 
ge Martino,  Primores  Regni  pro  fucccffore  determinando ,. eum  in  Compromifiorem  dele- 
gerunt, ex 2urltalib.it.  cap  12.  Anno  1411.  Infante  Fetdtnando  renuntiato  in  Regem, 
fuit  vnus  ex  Legatis,  qnt  ad  [abstandum  ipfum  Regem  , etf.  fidemprafrandam  nomine 
pracipua  Nobilitatis  defii  fuere,  Zurita  tefielib  11. cap  8j.  Anno  porro  1412.  RfxFer- 
dtnandus  cius  auctoritate  ac Japicntia  vtitur  ad  Comitem  Vrgellit am,l,i  ad  fui obedien- 
tiam pertrahendum,  ex zuritahb- 12,  cap  4.  Deinde  antio  1413 • onfranu  animo  inter  'ljir 
■ altos  partium  Regit  fludiofiorextitit,  eumj.Ofca  tutatus  efl  ac  defendit , ejt  Zurita  lo- 
quitur hb.  12. cap.  1 7.  Tum  anno  1421.  in praf entia  AlphonfiP.  Regis  in  ohfidione  Cetra, 
grani  quidem  -vulnere,  fcd honorifico  lafiu futt.exZurita  lib.  13. cap.  13.  Tum  etiam  an  •’ 
no  142).  in  alio  bello  Neapolitano  ob  dtfcbrdias  inter  Regem  ipfum  (fi  Reginam  loan- 
nam  exorto, grautter  vulneratus  legitur  apud  Zuntam  kb.13.cap.  17.  Qttare  Rex  Alphon- 
fiusob  ccr.-gia  eius  gefta,  (fi  offreta  fidelis  ac  fortis  Client  u , eum  tn  Infula  Sardinia, 
Comitatu  (Jfformilltt.  (fi  Baronatu  Oilonttfregalu  (fi  duitate  Boffa  ccmpcnfauit,  vti 
mamf cripta  Sere (fima  (fi  Barcinoilenfta , regtjtro  rerum  Sardicenfinm  fidem  praflant. 

Hic  Gulitlmm  Raymvndus  octauus  dc  Moncada  vnteam  filiam  rebquit heredem, nomine 
Tuphrofynam  de  Moncada , in  fuo  teframentojeruato  in  Tablino  Stroffiano,  qua  data  efl 
in  vxt. rem  Matlhao  Florimundo  de  CMoncada , Demitto  de  Villamarchxnt , filio  ptimo- 
genito  Petfi  de  Moncada  fratris  Gultelmi  ipfitu  Raymundi  ocimi  fit  quo  nunc  diximus , 
qua  legi  peffunt  tn  capitulis  matrimonialibus  an.  1433.  (fi  tn  testamenti  ratris  an. 

142S.  (eruatis  Serofftj.  Igitur  fiequitur 

28.  Matthaus  Florimundus  de  Moncada,  Dominiis  de  VttUma rchttnt , Mormitx  Comes  iiattheus 
(fi  Baro  Montifregfilis,  (fi  Boffa  Dominus.  loanni  fecundo  Ar  agant  a Regi  Jemperaffl- 

(lus  (fi fidus:  nam  anno  1 4 62 ■ in  emotionibus  Catalaimtcis  ipfc  <5*  Petrus  Rajmnndus de  Moncada.' 
cZtoncada  confangniheus  eius  { (fi  filttu  loinnis  de  Moncada  , Btrontsdc  chiua  (fiCa- 
ftelnou,  de  quo  Zurita  agit  libro  10-rap.  ii. ) fe  (fi  ditiones  omnes  Regt  deuouernnt , et- 
iam contra  Principem  filium  Reg/s ( quarum  tmotionum  prteipisa  canfa  erat)  licet  prt- 
uiderent,fifuperuiuetet  Princeps  Patri  RegifrcmClutc  eonfe(io,  dus  iram  < fivindtllam 
fe  experturos:  officiofijfime  tamen  pofrularunl  ab  Rege  pcfl  obitum  Principis. vti  Cata- 
launis leges  (fi inraconferuartt , quorum  violatione , non  potefOnt  ei, vti  debebant , est 

natura 
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natura fidelitatis  inftruirr,  rebeflef^  mifericordia  (fi  pietate fibi  deuinciret, quorum  cer- 
to /ciebant  fenfus  intimos  e/e  iustu  ipjius  obtemperare  mandatis.  Hac  Zurita  memorat 
tib ■ 17.  c.  40.  Eodem  tempore  hi  duoCMoncadt  Regi  a(l  i terunt  in  confitflu  ad  Rubinas , 
in  qUo  rebelles  fufi  fugati/,  fuerunt , /eripior e Zurttaltb.  17.  cap  53.  Podmodum  anne 
1465.  e fiis  munitionibus  (fi  tofe  ilis  opportune  cumcopijs  egredientes  hi  duo  Moncada 
diuer/ts  in  loca  eo/dem  rebelles  contriuetunt  i tandem / f lixium  rebellium  a/jlum  c ir- 
cum feptum  validis  mura  ac  turribus  (fi  fuu  Validum  , ad  Ebri  flumj  ripas  Infulam  ef- 
ficientis, ardenti  animo  aggredientes  expugnarunt  ac  diripuerunt.  Hac  Zurita  IccopO- 
fremo  citato.  Anno  infequente  1464  .in  altero  exercituum  congrejfu,  Regis  ac  rebellium, 
ad  regia  prata  , hic  Matthous  Florimundtu  alam  finifiram  regiorum  coptarum  educens, 
hoHefjj  circumueniens,  eos  a tergo  aggre/fus  efi, ac  delenit,  ex  eodem  Zurita  lib.  r}.  cap. 
vltimo.  Denique  anno  147  5 .in  circum/ejjione  Perpiniaccnfi  ab  Gallis,  fuit  ab  Rege  A- 
r agonia  Arbiter,  ludex  dr  AJfertor  ConJIitutus  induciarum  tranfaflarum  inter  CoXti- 
tem  de  Cardona  dr  Prades,  (f  inter  Philippum  a Sabaudia  Comitem  Baugicnfrm,  Do- 
minumque Sebu/ianorum  , pro  Comitatibus  Rojfillidnenfi  dr  Cerdania,  vt  Zurita  feri- 
■bit  libro  j8.  cap.  5 5.  Mortuus  efl  fine  liberis,  ciufque  heres  fuit  ex  affc,confanguintut 


d c'm  o 11  * 19  -Petrus  III.  de  Moncada, (de  quo  iammulu  dicta  funt  in  geflis  cZtatthai  flori- 
di. mundi  de  Moncada  ) vtpote  filius  Ioanms  de  Moncdda , Baronis  de  Chiua  dr  Ca/lel- 

nou,  (fi  nepos  Othonis  VI.  de  Moncada.  De  hoc  Petro  III.  addit  Zurita  hb.  z.  c.  36.  im- 
petum Gallorum  fiegifie  in  Puicerdani  anguftijs,  inuadentium  Comitatum  Roffillio- 
nenfem.  filios  fufeepit  legitimosquatuof,  Ioannem,Ga/loneni,Gulielmum  Rajmundum , 
dr  Hugonem  :de  quibus  agemus  appendice  fequentis  numeri  30.  fucceforem  habuit  fi- 
. lium  primogenitum 

loaontjl.  30.  loannem  I.  de  Moncada : cui  ex  decrete  ac  priuilegio  fmgulari  dato  Montiont 
dc  Mooca-  29.  Iuli/ anno  1510.  nfieruato  Barcinone  inT abulario  Officialium  Z.fel.  169.  Ar agonia 
Rex  Ferdinandus,  ditiones  Anorum  fuorum  omnes  confirmauit  ,(fi  ipfum  Senefcalcum  A- 
ulaunir  ragonia  dr  Catalaunia  , dr  fuccejfores  fuos  confiituit,  cum  ampli  fima  commemoratio- 
StacCcakaj  ne  gefiorum  terra  marify  eorumdem  crinorum  fuorum  contra  Mauros,  rebelles , hofiefq 
in  propagando  Regno.  Obijt  ex  intefiato  anno  1311.  Quare  hereditatem  piam  adiuit 
ac  dignitates,  IoannesII.de  CMoncada  filius  Gaji  unis  de  Moncada  fiatru  eius', vticon- 
fiat  ex  tabulis  tefiamentorum, Patris  & c-Aui.  , • 

6ifto.Hu-  Age  vtro , proferamus  ea  ‘qua  fellant  ad  reliquos  fiitres  eius.  De  fecundo  fratre 
Eeiro»  *"  fu0  Gaftone  de  Moncada,  nihil  reperio  peculiare , ni/i  quod  eius  filius  primogenitus  Ioan- 
Riymudui  nes  II.  de  (Moncada  hereditario  iurefuccefierit  loannil.  Qupad  Hugonem  de  Moncada 
k.  MichacI  vllimu  loannis  I.  fratrem  attinet  1 hac  habeto  ex  Gafpare  de  Saeta  in  vitajpfius.tum  ex 
Moncad*.  sandouallio  invita  Caroli  V.  Imperatoris  (fi  Regis  Hi/fania  lib  ^Ao.i^.lq.Fuit  iniuuen - 
tute  animo  prafiantidr  bellico fo ; dr  Eques  fandi  loannis  Hierofolymitani  i dum/  Rex 
Hifpaniarum  ferdinandus  Catholicus  pacem  haberet  cum  Rege  Gallia , ex  beneplacito 
Regis  fer df nandi  tranfijt  ad paries  Caroli  VIII.  Gallorum  Regis,  in  Italiam  cum  exerci- 
tu numerofo  proficifcentis.  Sed  cum  animaduertit  eum  Regni  Neapolitani  cofonam  ap- 
petere, ab  eo  officios}  obtentapriu*  venia  receffu  ,/cquutus  efi  Alexandri  fext i fummi 
Pontificis  partes , dr  Cardinalis  de  Borgia  Valentinis  qui  eiusconfilio  dr  fortitudine 
permultas  de  hofiibm  vidorias  reportarunt.  Hugonis  famam  agnofeens  Ferdinandus 
dc  Corduba , vulgo  appellatus  Magnus  belli  Dux , eum  ud  Regni  Neapolitani  defenfio - 
. nem  inuitauit : quod  autde  arripuit  .fecum/  duxit  exercitatos  ac  veteranos  milites  ac 
Duces, inter fuit/ farno/. a pugna  Garillana,m  qua  fuam  generofitatem  dr  artis  militaris 
J dentiam  compr obsuit.  Demortuo  Rege  Ferdinando,  efi  Philippo  I.  eius  genero , Carolut 
V.  Imperator  Nepos  ferdinandi  dr  Rex  Hif antarum , Hugonem  profecit  Sicilia  Re- 
gno, (fi Jimul  Neapolitano  in  abfentia  Raymundi  de  Cardona  Neapeleos  Proregi  occu- 
pati iu/fu  Imperatoris  Caroli  V- in  Longobardis  bellis.  Ex  Sicilia  Imperator  Hugonem 
cumcla/fc  (fi  exercitu  amandaait  Algerium  in  Afiica,  cui  federicut  Aeno  bardus  Tur- 
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carum  duftor  fe  oppofuit  in  campis  circa  Algerium , (fi  vtrimqne  varia  velit  ationes 
aiia-,  tandemque  non  accurrente  Rege  Tremezino  fecundum  falia  in  f tuorem  Hugo- 
nis coachas  efi  exercitum  td  claflem  reducere : fed  exce  dum  ntuigtret , tam  /tu* 
tcmpejhu  claffcm  totam  afflixit  t vt  pene  tota  fluflibus  immerfa  vel  conquaflata 
fuerit.  Poterat  Hugo  ad  portum  (fi  caftetlum  Rupit  Feleziana  fe  recipere  incolu- 
mem cum  triremi  jua  primaria  e!e£li fimis  (fi  forti  fimis  remigibus  injlrud*  » fed 
iuuare  fuos , eifque  animos  factre potius  elegit , Cr  cum  eis  idem  vita  di/crimen  fub- 
ire  , quam  faluti  fua  propria  confdere  , tandimcjue  fummt  cum  difficultatem 
Tuifam  Infulam  cum  paucis  triremibus  laceris  tenuit  , in  qua  hjemem  tran/egit. 

Hunc  animum  Hugonis  infiadum  aduerfls  cum  admiraretur  Imperator  , ei  commi- 
flt  aliam  cltffem  (fi  expugnationem  Infula  Xetues  , Tyru  arum  Turearum  afjli:  ; 

Jed  pauli  ante  cum  odo  triremibus  versus  Siciliam  nautgans  , in  Pjratas  ipfos  in- 
currit , dr  vlrimque  atrociter  pugnatum  , in  quo  pralio  ipfe  Hugo  fagitta  T urcic * 
in  vultu  transfixus  eft.  Ex  Sardinia  Infula  cum  tredecim  triremibus  dr  feptuagin- 
ta  nauibus  maioribus  exercitum  comparatum  vehentibus  foluit , dr  ad  Infulam  Xel- 
ues  peruenit , turmifque  militares  in  terram  exponit  dr  componit  , quas  T urcic a o-  ' 

periebantur  ordinata  ad  pugnam  ; qua  dira  ex  vtraque  parte  extitit , (fi  in  ea  Hu-  ’ 

go  grauifime  lafus  in  humero : nihilominus  Xetues  Infula  (fi  arcis  Gubernator  T ur- 
ticas, conflantia  (fi  magnanimitate  Hugonis  (fi  exercitus  chriftiani  territus  (fi  fla-  ; 

Cius  c effit , (fi  pepigit  cum  Hugone  , tributum  Imperatori  Caroto  V.  pendere,  (fipra- 
ftdtum  eius  admittere.  Imperator  audito  ac  probato  fuccefis , Hugonem  in  Belgium  , 
aduocat  ,eique  primo  aduentu  copias  pedefires  (fi  equefires  neceffarias  committit , ad 
impediendam  vel  retardandam  Regis  Gallia  fluuiorum  tranfmijjtonem,  qui  cum  quin-  .j 

qnaginl*  millibus  properabat  ad  liberandam  vrbem  Tornacen/em  ab  Imperatoris  ex- 
ercitu obfejfam : hanc  prouinciem  tam  arduam  (fi  grauem  fibi  commi fiam,  tanta  cum 
vigilantia  (fi  fortitudine  ftc  impleuit , vt  re  infeda  in  Galliam  redire  Sex  adadut 
fuerit,  idem  Imperator  Comitatum  PTouincia  in  Gallia  Narboncnfi  aggre/furus , claf- 
fem  Hugo  ni  demandavit , qua  dum  in  portu  Genuenfl  in  anchoris  (flet , accepit  aliquot 
Gallorum  copias  in  fago  munito  illitu  Seipublica  , Boragio  dicio , parum  J, ibi  fuifque 
rebus  inuigilare : quare  illuc  cum  aliquot  triremibus  (fi  militibus  accurrit  , (fi  inopi- 
nato cum  paucis  qui  fecum  exfcenderant  in  Gallos  irrumpit  , plures  iufiu  fuo  ex- 
fienfuros  ad  opem  ferendam  expeClnns , fed  vi  ventorum  contrariorum  (fi  furore, 
triremes  auulfa  ab  terra , copiam  non  fecerunt  fuccefiuri  auxit ij , (fi  Gallis  animos  ad- 
didere numerefioribvs  nauiter  fe  defendendi , (fi  ferocius  in  Hugonem  fuofy  pau- 
cos milites  impetum faciendi , quorum  tmprejjionem  vehementem  ferre  cum  nonpofieni 
milites  Hugonis,  fuga  fua  faluts  confuluerunt , eum£  derelinquunt  comprehenfum  ab 
Cultu,  qui  flat im  ad  Regem  Francifcum  I.  in  Papienflobfidione  occupatum,  curforcm  ce- 
lerem mittunt , nuntiaturum  Hugonis  de  Moncad*  Boragq  detentionem.  Hoc  nuntio 
imprimis  'exhilaratus  efl  Rex  Er ancifius  I.  fed  fortuna  ruente  ipfemet  Sex  ab  Cafareo 
txercitucaptus , Hugonem  de  Moncad a liberum  dimitti  iuffit , vt  tanti  terri  marid 
Ducis  libertate  , Imperatoris  animum  ad  fuam  libertatem  propriam  di /poneret.  Pojt- 
tnodum  Carolus  F.  Hugonem  cum  inflruilione  mittit  Romam  ad  Clementem  VII  fum- 
mum  Pontificem  cumhoftibns  fuit  foederatum,  Vt  eum  qui  prajlab.it fagacitate  ac  elo- 
quentia ab  huiufmodi foedere  aucHeret  ■ cutnf  nihilproficeret,  Neapolim  proflet fcitur  ad 
Lanojum  Proregem,  a quo  exercitum  impetrat,  (fi  cum  eo  Celeriter  Romam  reuertitur , 
yrbemf.  ingreditur , (fi  compedit  Pontificem  fe  ad  cafirtim  fandi  dngeli  recipere,  (fi 
inducias  faci fci  cum  Imperatore  ad  fpatiumquatuor  minftum , Copiafq,  fuas  militares 
i Longobardi a reuocare.  Hugonis  gefla  fuere  Imperatori  grati/fima  ,qui  defuntto  La- 
nojo  Prorege  fuo  Neapolitano , illi  fubflituit  Hugonem,  qui  pondus  omne  belli  inter  Im- 
peratorem & Gallos  ingenti  animi  robore fu/linuit : nem  Lautrechius  exercitati  fimus 
Gallorum  Duilor  cum  Jexaginta  millibus  in  Regnum  Neapolitanum  ingrefius , validis 
munitionibus  Neapolim , (fr  quapartt  alluitur  mari  triremibus  circumjeditjt * vt  nul- 
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Ia  vrbi  annona  inferri  poffet , fferahs  hoc  modo  -urbem  populo  fiam fume  dd  deditio- 
nem breuiobfiringerc:  Hcc  imminens  dtfcnmen  Hugo  cum  prauiderct,  clnfcm  fuamad-. 
ornat , dccermtj.  cum hofiili  congredi, liberum^mure ad  recipiendos  Vicius  necefarios 
ulidri  fubfidta  reddere . Cr  nent  t fimum  ex  vtraque.parte  immittitur  nonale  prolium, 
tandemq.  hoji  ili  globo  maiore  latus  (fi  humerum  Hugonis  Proregis  dilacerante , ipfe  for- 
ti  jfmus  vir  interijf,  eiufycorpus  pollea  tr an  flatum  Valentia , honorifico  in  tumulo  in  Tri- 
ni tar  torum  Religio  forum  mon  affer  io  'ac  Templo  Deipara  virgini  Remediorum  vt  vocat 
facro, conditum  ejh  tjuod  mona/lerium  ac  Templum  magnificum  fumptibut  fuU  adificaue- 
rat  ac  dotanerat  Guliclmus  de  Moncada  Auunculus  citu  (fi  Archieptfcopus  T arraconen- 
fis.  Quoad  Gulielmum  Raymundum  de  Moncada  fiatrem  Hugonis  ant enatum  attinet. 
Regi  Terdinando  Catholico, vna  cum  Hugone  in  bellis  Neapolitanis  inferuiuit-,  (fi  ab  Ca- 
rolo  V.  Profectus  Arci  Tripolitanam  Africa, eam  contra  Tureas  tutatus  eslffic  loquitur 
Zurita  tomo  6.  lib.  10.  cap.  i.  Titium  habuit  Michaelem  de  Moncada  firenuijffimnm  vi- 
rum, ijui  in  Belgio  prodar  a fortitudinis facinora  edidit  ,ftdin  obfiidione  (fi  cen fictu  S. 
Quin  tini  ab  Gallis  captus  (fi  Lutetiam  abductus,  dum  redemptionis  fuo  militaris  pecu- 
niam recepiffet,  agnitus  Moncada  tam  ab  Rege  Henrico  II.  quam  ab  Ant  opio  Borbonie 
marito  Ioonna  Regino  Nauarra  confangntnettsfiber  cum  honore  dimifiusef,  campen  (an- 
te Rege  Henrico  virum  nobilem  111  cuttupotcHatcturc  belli  detinebatur.  Hic  Michael  ad- 
fuit bello  contra  Mauros  rebelles  Chiliarchus  in  Regno  Granata-.tumab  Philippo  II. Pro- 
re x mijftts  ad  Baleares  infulas  muniendos  ac  tutandos  contra  Turearum  clajfem.qua  fe- 
rebatur in  illos  appulfuram  (fi  impetum  facturam.  Electo  Sereni (fimo  Principe  D.  loanne 
de  Auslria,(fi  recepto  ab  Chrifianis  Principibus  & fummo  Pontifice  fuderatis  in  fum - 
mum  Profectum  Christiano  claffts  contra  Turearum  Imperatorem  coni urat tim  in  Chri- 
f i anos  Principes  omnes , Philippus  II.  ei  Michaelem  de  Moncada  fidum  (fi  fortem  (fi  ex- 
ercitatum in  militia  committit,  vt  eius  confilio  vteretur : Et  legere  ejl  apudCabreram 
p.i.lib-9-c.q.  quomodo  inter  alios  Aultor fuerit  committendi  in  finu  Lepantico  cum  claf- 
fe  T urcarum;eig{  proflituram  dederit  Serenijfmus  D.  loannesde  (Austris  partis  vnius 
fuo  primario  triremis, eumcf  focium  in  myoparone  fuo  ad  animandos  reliquos  DucesChri- 
fianos  admiferit;eif  fuafertt  Dino  Virgini  Remedior  ii  antea  comemorata  votum fatere 
pro  re  feliciter  fuccedenda  ad  maiorem  Dei  gloriam,  (fi  Religionis  chrifiana  propaga- 
tionem ,&hoflium  eius  eonffionem , prafertim  citmeoipfo  die  certaminis,  dsesipfimet 
Deipara  Virgini  Remediorum  fefiiiiffimus  quotannis  Valentia  celebraretur-,  (fi  quomo- 
do impetrata  viltoria  eius  fauore  ac  i ntercejfione, Sereni ffimusD.  Io  annes  eumaduocarit, 
eUj.  quadringentos  aureos  nummos  pro  voto  fuo  facio  numerant  mittendos fsccllo  tpfius 
Deipara  Virginis  Remediorumtqua  typis  madauit  Marcus  Antonius  Alos  (fi  Orraca  Va- 
lent mus  Ordinis J acri  Trinitanorum  in  Chronico  fuo  viltoria  illius  celeberrima  ad  Le- 
pantum-, meminit  cjfi.hf ut  Chronia, ttlo  eode  tempore  ac  die  pugna  illius  naualts, prodigi/ 
tefiibus  iure  comprobati, videlicet  rotulamparuii  campanis  areis  circumdatam  in  ficello 
Deipara , folttamfune  tralto  ab  facrorum  ministro  fonum  edere , dum  finit  i (fimum  Eu- 
charifia  f. aeramentum  populo  circumfantijpettadum  elataretur, tunc  temporii  nullo  fu- 
ne trahente, fimum  diutiffime  circumnotata  reddidiffe.  Rediens  in  Hijpaniam  Michael  de 
Moncada,  eum  Philippus  II.  delegat  Proregcm  in  Infulam  Sardiniam,  cum  mandato  tur- 
res & propugnacula  penculofs  in  loeisexettandi. contra  Pyratarum  (fi  hofiium  cxfeenfio- 
nes.  Adoiefcentiam,iuuentutem,(fi  vtrilematatem inbellis  con(umpfit,(fi  fencHutcmptr 
annos  tredccim  in  Sardinia  Infula  gubernatione.  Iam  vero  reutrtamur  ad  loannem  II. 
de  CMoncada, fucccfi orem  loannis  /. 

}l.  Io  annes  II.  de  Sloncada,  Ar agoni  a (fi  CataUunta  Seneficalats,vtpote  heres  (fi  fiuc- 
ce for  loannis  I.dc  (Moncada‘.quam  dignitate  ei  codfirmauit  Carolus  V diplomate  proprio 
ajferualo  in  arcbiuo  SeroJfiano.Tum  ettamide  Imperator  (fi mater  eius  loxnna  Htjpanta 
Regina, eidem  contulerunt  dignitatem  Prafelli  fitpremi  /usti lia  in  Regno  Sicili  a, qua  Hu- 
go  de  Mbcada  Au  ii  culus  eiuspo (fidebant  um  et  tam  Proregcm  eiufdt  Regni  Sicilia  con  dilue- 
runt,tum  etiavrbe  Ajtona  cuius  Dominus  erat  drPradecefores  eius  omnes,  ab  Gultclmo 
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Jta ly  mundo  IF.CMoncada.in  Comitatum  erexetunt.  Hac  omnia  beneficia  tefianlurfcri- 
ptura  originales  Imperatoris  Caroli  V.  (fi  matrii  eius  Regina  Hijpaniarum  conferuata 
in  T abutario  Serojjiano , honorificam  mentionem  facientes,  quomodo  hic  loannes  II.  de 
Moncadafemper  adfuerit  in  belli*  Siculis  (fi  Neapolitanis  Auunculofue  Hugoni, (fi  prt-  tada.Ara» 
clare  fegeffent.  Huic  fucce fu  primogenitus  eius  filius  gonix  & 

51.  francifcus  I.  de  Mbcada , Aragonta  (fi  Catalaunia  Senefca!cus,(fiab  Philippo  II.  i 
Comite  Ay tona f alius  (Marchto-,  tum  Prorex  Catalaunia-,  tum  Prorex  Valentia , quod  Icalcm.Jt 
Megnum per  annos  tjuatnordectm  magna  cum  falisfactione  Regis  (fi  Regni, quadraro  ac- 
cillit,  administranti.  Cum  etiam  idem  Rex  in  Catalaunia  (fi  fucce fores  fu  os  omnes  di-  Icgit°ura 
gnitate  rationum  omniii  Regiarum  Quafloru  [iipremi  inftghiuit, qua  ab  Prorcge  (fi  Sene-  unonuin 
(calco  nobilior  'ccnfetiir.  Qnare  Francifcus  ifie  l.de  Moncada  exi  it  it  primus  CMarchio  C««Iibbi» 
deAjt<tna,& inter  Moncadas  primus  rationum  Regiarum  fupremus  ftuafior  in  Cata 

launU.  * Moncadu 

33  .Gallo  III.  de  Moncada  , Marchiofie  Aytona  II.  t^Ar agonia  (fi  Catalaunia  Sene-  pIlmn!' 
fcalcus,(fi  regiarum  rationum  Qua  for  It.  (upremue  in  Catalaunia.  filius  Eranctfci  I.  de  Ga^0  ,j, 
Moncada  primogenitus.  Anno  in  elafic  Philippi  Il.contra  Anglcs  depugna  ait,  Hcr  <k  MScad» 

reritefe  in  parte hb.  4.  e 4.  idem  Rex  eum  Preregem  mifit  in  infulam  Sardiniam  an-  Mmhio  II 
»1»  1589.7«,«»  varijs  munitionibus  (fi  propugnaculis  ac  turribus  excitatis,  fecursorcm  4,^°”' 
reddidit  contra  Pyrxtas  (fi  hostes-,  cr  quod lodtc  plursmiim  afimatur , re  frumentaria  dt.Catilan- 
ditiorem  reddidit , ©’•  copioftorem,(fi  Regios  prouentus  auxit,  ficati  omnes  illitis  infula  (clajtScl,£ 
incola  fatentur, (fi  firipftt  ffcolanus  Itb.  8.  r.  23  nag.Eum  anno  )6oy.  Philippus  tertius  regiarum 
ad/cripfit  in  numerum  Nobilium  Cubiculariorum  fuorum , (fi  claue  aure*  condecorante,  raciouu  io 
ternam  j{  mifit  Oratorem  ad  Summum  Pontificem  Paulum  V.  tfipolt  triennium  reuo-  Catalauni» 
Pauil  vi  in  Ar agon  ia  Regno  Priregis  officio  fungeretur,  quo  tempore fummacum  pruden-  i 

tia  (fi  iUius  regni  tranquillitate  Mauri  [cos  omnes  expulit, prout  pluribus  refert  Marcus  Moucidis. 
de  Gualaxara  hb.  6 e.i.  partis \.hiflor.  Pontif.  Pofiea  ab  eodem  Rege  Philippo  tertioad 
tegium  confilium  {Iasus  efi  belli  affumptus  (fi  euocatus,  dum  Regem  in  c yiragoniam  pro- 
fcsfcentem  comitatur , extremum  diem  claufit. 

Huius  Gaftonis  III.  frater  extitit  H*go  de  Moncada  , minor  quidem  sit  at  e , fcdnon  HoS°  ic 
inferier  animo.  De  illo  hac  feni  it  Herrera  p. )./.  4.  r.4.  ii  7.  In  Eelgio  primum  contra 
rebelles  Prouineias  varia  fortitudinis  bellica  argumeta  prxbuit,  tum  m triremibus  Nea-  (Ionis  m 
folitanls  contra  Tureas.  £u*rt  Philippus  fecundus  eum  prafetit  in  nanali  claffe  contra 
yinglos  nauibus  maioribus  triremalibus, quibus  praespuam  cfinglorum  nauem  aggreffus 
eam  lacer auit, tandem f malo  maiore  priuauit , (fi  ad  littus  Anglicum  effugere  coegit: 
tum  nauem  Lufttanam pragrandem  hofitlibus  circumfeptam  (fi  mate  tractatam,  libe- 
rauit : fed  propcCafeti portum  in  arenas  impingens , renuit  exfcenfione  (aluti  fua  con- 
fidere , voluit  f.  potius  morte  As  gloriofam  cum  futs  oppetere  acriter  pugnando , quam  ge- 
tsetofiffmoTAoncaddiuueni annos  nato  triginta  trei, globus  hofiilis  tormenti  intulit , fsc- , 
d/i  alteri  Mugonide  Moncada  ProregiNexpolttano  in  claffe  regia  Neapolitana  fub  Carolo 
y.  prout  memor  animus  m appendice  nim.  30.  , . 

34.  francifcus  II.de  Moncada,  Marchio  HI.  de  Ajtona  , Ar  agonia  (fi  Catalaunia 
Sencfcalcus ,& rationum  regiarum  e Moncadu  ffuaHor tertius fupremus.  Ciim  iuue-  Ca'daMat-' 
dis  efiet,  (fi  viuente  Patre  Caffeneierito , Ofiona  Comes  appellaretur,  ferip/it  Hifiamco  chio  M- 
Jermone  Catalaunorum  expeditionem  in  Gracidm , tum  Boetj  viri  Conflaris  vitam, 
tum  memorabilia  rerum  moralium  (fi  politicarum  , tum  Latine  fermene  nisus  de  Bear-  catalaunia: 
nenfium  Vicecomitatu.  Primus  liber  publico  danis  efi  Valentia  ivltimum  edidit  Nobi-  Scncfcal- 
iis  & eruditus  Petrus  de  Marea  Prafes  Pqlenfit , in  fine  fua  ilifioria  Be.lrhenfis,  quem  c“'^nte^. 
abeo expofluUuerat : Alijduo,  nimirum  vita  Boetij , (fi  memorabilia  moralia  (fi politi  nonum  m' 
ia , eonferuantur , (fi  in  lucem  haflenus  non  prodierunt.  Sic  Palladis  manfuetioris  pri-  Catalauni» 
mis  annis  Palafiicus  fuit  -,  cuius  arma pofimodum,  varijs  (fi  graui fimis  perfunctus  mu 
/oips , proffere  traClauit.i^Ad  Infantam  ifabellam  Claram  Eugeniam,  vxorem  Albeni  tenui  i 
Afrchidueis  Aufiriaci , vt  eide  obitu  Archiducis  meer  orem  Regis  Philippi  quarti  tefiare  Moncidis 
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turab  ipfo  Rege  Legat  ut  mi  fas  efl  in  Belgium : tum  in  reditu  ad  Aulam , claue  aurea  at- 
biculi  Kegij  cobonejlatut , Cr  in  numerum  Nobilium  Cubiculariorum  adfcitus , delegat  ut 
ejl  ab  eodem  Rege  Orator  ad  Imperatorem  Ferdtnandum  II.  cof  tempore  folerlia  dr  pru- 
dentia fiia,  Imperatori  Princeps  Tranfyluania  Bcthlemgaborius  dr  Rex  Danis,  recon- 
ciliati fuere  j dr  Palatinus  Hungaru  eteclus  imprimis  Jludiofus  Domui  Auflrtaati 
fuppetidfpue  Regijs  Ducatus  Mediolanenfis  Gubernatoribus , & opportunas  procurauit. 
Adfcitus  in  numerum  Confdiariorum  regiorum  flatus  ac  belli : Delignatus  ab  Rrge  Gu- 
bernator Mediolanenfis  , pridie  quo  dtfcejfum  'e  Germania  in  Itaham  paratur  at  j lite- 
ris ab  Rfge  fecundis  acceptis , quibus  reuocabitur  AdminiJIratio  Mediolanenfis , dr  iu- 
bebatur  in  Belgium  projicifci , vt  apud  Serentjjimam  Infantarii  fabellam  Legati  mu- 
nere fungeretur,  illic  o itineri  fi  commiftt , dr  pofl  aliquot  annos  viuente  Infanta  de- 
claratus efl  ab  Rege  fupremus  in  Belgio  armorum  fuorum  terra  marique  Prafiilus, 
quam  prouinciamdr  onus  feri  omnes  illo  tempore  aduerfo  declinabant,  ita  ingenti  animo 
fufrepit , vt  celerrime  Bouehainum  -urbem  ab  rebelli  Gubernatore  receperit  ,dr  Nobiles 
aliquot  primarios  rerum  nonarum  Architectos  e Belgio  euadere  coegerit : Principi 
Auriaco  regium  exercitum  florent  i ffimum  oppofuerit  eiufquc  machinationes  dijflpa- 
rit.  Demortua  Sereni  (fima  Infanta  I fabella,  Heroina  huius  faculi  , dr  fipienttfjima 
pijfflmaque  fttmina  Bclgij  Gubernatrice  , declaratus  ab  Rege  eiufdem  Belgif  Guber- 
nator , Statim  Infulam  Steuenfuertam  in  medio  Mofa fluu-f  fttam  ac  munitam  ab 
Hollandts  , intercepit : Ducatum  Limburgenfim  recuperanti : Castrum  Arge nt alium 
expugnauit ; Lauanam  & Lcuthum  muniuir.  Ducatus  Gueldria-  dr  Iulia flabtliuit ; ca- 
flrum  (anile  Anna  dr  vrbem  Diflhcminm  recepit  i Bredamf  obftdionc  inchoata  libera- 
uit ; T reuirchfim  duitatem  e manibus  Gallorum  eripuit , dr  Eledorem  • Archiepifco- 
fumtj.  illius  duitatis  Imperatoris  hoflibus  a felium  comprehendit , quod  f 'silum  Ferdi- 
nanai  terttj  eleilioncm  in  Imperatorem  non  mediocriter  ittuic,  Scrcnijftmo  Cardinali 
Terdinando  Infanti , & Regis  fratri, e Germania  in  Belgii  aduentanti  Gubernatori  cb- 
uiamprocejflt  luliaeum  vfqu(,dr  honorificent  ifflmc,vl par  erat  excepit-,  et  f potius  dr 
Regi  obedtre  dr  tnfiruirc  deereuit,quam  in  Ht/faniam  ad  res  proprias  ac  ditiones  com- 
ponendas ex  Regis  facultate  conceffa  redire.  Nec  fuit  irrita  magnanimi  -viri  eleilio 
dr  conii  antis,  cuius  confilio  dr  arte  duo  numerofi  exercitus  Gallorum  dr  Hollandorum , 
ampli ffimam  quidem  vrbem  Louaniutn , fednon  valide  circumfeptam  obfidentiutn, bre- 
vi tempore fiiunili  ac  di ff pati  fuerunt.  Deinde  fummo  cum  ficreto  (f- prouidentia  fin- 
gulart,  (fl  aflu  militari , flArcem  Schenquianam  forti ffimam,  Hollandorum  vallum pra- 
cipuum  fitum  in  angulo  Rheni  fluuq,  equo  in  bina  brachia  ingentia  diutdttur  , dr  per 
dtuerfas  hofiiutn  Prouincias  profluentia, tandem  ab  feptemtrionali  Oceano  abforbentur, 
intercepit  dr  fubieeit  Regi,  conferuaffetque  ad  ruinam  dr  euerftonem  HolUndorum,nifi 
paucis  pofl.  diebus  Gocchij  oppidi  neutralis  in  Cliuia  Ducatu  , febre  maligna  corre- 
ptus intra  fipt em  dies  extremum  dtem  obqfet , totius  cXercitus  dr  Belgij  Cr  Serenif- 
fimi  Infantis  Cardinalis  Ferdinandi , imo  ipfius  Regis  fummo  cum  maerore  dr  luilu. 
Senfum  Regis  explii  abo  feedula particulari  ad  Comitem  Oliuariu  praeipuum  Juum  Con- 
filtarium  ac  Miniflrum,firipta  fua  manu  propria  Hijfanicb  ,que penes  me  fuit  ,drtllant 
hieexferibo  ad  verbum  : Conde.Ia  mucrce  delMarques  de  Aycona , me  ha  caufa- 
do grande  dolor  y jufto  fentimiento»  puefquc  he  perdido  cnel  vn  Miniftro  do  \ 
muchas  prendas,  y cal  que  no  veo  yo  otro  queleiguale:y  ohligame  a fehtir  mas 
fu  falca,cl  auerfe  cncargado  deferuirme  enFIandes,  quando  todos  loreufaronf 
y el  auerabandonadototalmenceporrniferuiciofushijos  yhazicnda,im  tra- 
tar  demas  que  dc  feruirmecon  fidelidad,  defuclo  y amor.  Lo  que  a mi  meto- 
ca,  cs  gratificar  efto ; comolo  harc  luego  con  larga  mano  :puefque  que  quiero 
que  veael  mundoqueiepremiara  quien  me  firueeomo  el  Marques,  que  Dios 
perdone.  Sic  vero  hanc  Regis  fihedulam  (f-  finfum,  vt  ab  omnibus  int illigatur , Lati- 
ne verto.  Comes,  obitus  Marchionts  de  i_Aytona  mihi  ingentem  peperit  dolorem  , dr 
me  iujlo  animi  finfis  perculit  , nam  in  eo  iaciuram  fici  Minifri  multarum  virtutum 
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proditi  , etiamque  tali  vt  non  ego  aduertam  alium  ei  aqualem : obflriclitfque  fum 
i ait  uram  eius  magis  perfentire  , quod  onus  fufccpcrit  mihi  in  Belgio  injeruiendt  eo 
tempore  quo  alij  omnes  illud  recufauentnt  -,  tum  quod  mei  caufa  penitus  filscs , refque 
fuas  omnes  poflhabucrit , nihilg  attenderit  quam  eum  fidelitate  ac  vigilantia  (fi  amore 
mibimorem  gerere.  Quantum  ad  me  attinet,  ejl  gratificari  ijlud  , (icuti  flatim  larga 
manu  pr astabo  : nam  volo  ut  orb/s  totus  agnofcat  me  jcirepramiari  eum  qui  mihi  in- 
fer uit  vt  M archio , quem  Deus  abfoluat.  O tilujlrc  de  magnanimo  fideli  j;  Minijlrofuo 
Maximi  (fi  japtenttjjlmi  Regis  teitimonium pojlcritati  commendandum.  Parum  erat  in- 
genti animo  MarehiDni  fuas  res  pro  Regis  ebfequio  negligere ; cum  pro  eodem  fe  obnra- 
uerit  in  hoc  bello  ad  funimam  excedentem  octoginta  millia  aureorum  nummorum,  quos 
in  exploratores , egenos , (fi  vulneratos,  (fi  pramia , (fi  munera  militaria , (fi  'ad  con  - 
altandos  Duces,  ac  viros  primarios  laute  (fi  opipare  tractandos , expendit. 

Hactenus  Antexefiores  Tuos  numero  triginta  quatuor  prafhnt  iffmos  viros  deduxi • 
mus  , quotum  po/fremUs  Seji  Pater  Tutts  immortali  memoria  dtgnijftmus.  Sed  ante- 
quam de  Te  verba  faciam , liceat  mihi  nobtltfflmas  (fi  clarifflmas  Genus  Tua  femi - 
nas  attexere : tum  prarogatiuas  aliquot  CMoncadarum  non  vulgares  commemorare ; 
qua  duo  numeris  proprqs  dijlinguemus. 

i.  Eli  fena  de  sjMoncadaffilta  Petri  fecundi  de  sjMontada , (fi  foror  Othonis  tcrtij,nu-  Elifen»  de 
jifst  Iacobo  fecundo  Atagenum  Regi, quam  vnice  adamauit  ,ex  Zurita libro  6.  cap.)<).  Moac,,il- 
Hac  a fundamentis  exfiruxit  Mona/lerium  ampli Jfsmum  Pedralbanum  prope  Barcino- 
nem, ac  reditibus  dotauit  pro  Modialibus  fexagtntit , (fi  pro  clerieu  duodecim  ad  of-  . 
ficia  dtuina  Celebranda.  Moniales  autem  funt  ex  regula  fandi  Trancifci  AJJi natis, 
debenlque  ejfe  e sJMoncadarum  Gente , vel  antiqua  probata  Nobilitatis  , (fi  earum 
Abbatifa  debet  ejfe  e Moncadis.  Qua  conflant  ex  antiquis  feripturis  Monaflerj  hu- 
ius fundationis.  e 

i.  Constantia  de  sJMoncada  matrimonio  iunfla  fuit  Lupo  Diazio  de  Haro  Canta- 
bria  Dynsfla  (fi  Regum  Caflella  confangineo.  Ex  Zurita  libro  j.  rap.  77. 

3 .Altera  ConSlantia  de  CMonc.tda,  vxor  fuit  Alphonft  primogeniti  Regis  Iacobi  A-  Altera  CS- 
ragonij  i (fi pedes  Henrici  primogeniti  Richardt  Principis  Cornubienfs  Romanorum 
Regis  (fi  fiatris  Henrici  Regis  cAnglia.  Ex  Bernardo  Mtedejio  libro  15.  de  geflis  Ia- 
cobi Regis  Aragonum,  (fi  Zurita  libro  }.  cap.  60.  (fi  Elia  de  Famices  in  genealogia 
Comitum  Toxenfmm. 

^.Gulielmade  Moncada,  foror  Conflantia  vltima,  nonnullos  habuit  nuptiarum 
fuarum  Regios  competitores : nam  vt  ait  Zurita  libro  4.  cap.  47.  (fi  89.  connubj  f,.  °ncl" 
eius  pactiones  diu  agitata  fuerunt  cum  SanClio  Infante  filioque  Alphonft  Regis  Ca- 
flella , cui  in  regno  fuccefft : pofleit  cum  Iacobo  Sicilit  Rege , fratre  Alphonft  Ata- 
genum Regis-,  (icuti  conflat  eic  feripturis  Authenticis  Mcffanenfibiss  de  huiufmodi  pa • 

‘itionibus  af eruatis  iit  Tabulario  Barcinonetifi  Regit.  Demum  mpfit  Petro  fratri  Ia- 
cobi fecundi  cArsgofsia  Regis,  vti  legere  efl  apud2.uritam  lib.  5.  cap.  14.  (fi  Mon- 
t arter  tum  cap.  184.  (fi  /89.  Hac  fuit  'multer  gemrofb  (fi  virili  animo  , qua  lites  ar- 
mis componebat : Vifitur  eius  fepulchrum  marmoreum  in  facra  ade  Monaflerj  fanda- 
rum Crucum , tum  jlatua  eius  marmorea  equo  in  fidente  cfi  eleuati  manu  dextera  slri- 
tlum  enfem  protendente. 

5.  loantli  de  Mencads, nuptui  tradita  efl  Infanti  Petro  , Comiti  de  Riuagorza,Am.  Imum* 
puriarum  (fi  Prades , flioque  Iacobi  fecundi  Aragonia  Regis.  Ita  feribit  Elias  de_j  Mo“ca  * 
Pamicrs  in  hifloria  Comttum  Eoxenflum , (fi  Paulus  LXfcunlu  in  genealogia  Princi- 
pum  Bearnenfsum. 

Quoad  prarogatiuas  attinet  domus  ac  familia  CMoncadarum,  deductas  ex  iamre-  IPtattoga- 
cenfltis  (fi  citatis,  vel  citandis  Autl  oribus  -.prima  (fi  originaria  efl,  vt  fit  ex  fltrpe  Re-  MoncaJa- 
gumvel Ducum  Bauaria,  (fi confangutnea  Caroli  Martelli  Francorum  Regum  cfi  Regni  tara. 
Adminiflratorts  -,ideoque  etiam  Pippini  filij  fui , (fi  Caroli  Magni  Imperatoris , (fi  Lu- 
tdouici  Pij  Imperatoris  filij  Caroli  CMagni. 
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^I  iuTdo  dltera  efl , quod Otgerto  Duce  exercitus  auxiliaris  pro  Catalaunis  Chriflianis  con- 
rnu^Mon-  tra  Mauros, viti  f unii  o , in  eius  locum  fuerit  eleilus  Dux,N.auferus  Dapifer  primus,ci£ 
coluum,  ineadem  armorum  Prafeilura  [affectus  eius  filius  Arnaus  Dapifer  fecundus  ■,  (fi  hutt 
Armengolius  Dapifer  tertius  filius  primogenitus  Arna  i i (fi  huic  Armengolio  , eius  fra- 
ter Otho  Dapifer  quartus  Qua  fuccefftua  elcilioncs  ab  Francorum  (fi  Catalaunorum 
'Chrifianorum  'exercitibus  vnanimiter  conjpirant ibies  fupereminentem  nobilitatem  (fi 
fortitudinerh  (fi  autboritatem  Dap)f erorum  ijlorumprafeferunt , funditorum  in  Hi- 
fpania  domus  ac  familia  Moncadirum. 

ua  Tertia  ejl,  quod  ab  Imperatore  Ludouico  Pio  poft  ereptam  'e  Maurorum  tyrannide 
Moo-  Barcinonem  (fi  conf  itiitutn  Wijrediwi  Comitem  I Barcinonenfem ; Armengolium  Da- 
tadiium.  piferum  tertium  , eodem  tempore  titulo  Cbmitis  Vrgcllitani  (fi  Ampuriarurtt , idem 
Imperator  decor  atterit.  Atque  ita  in  Catalaunis  primus  pofi  Comitem  Barcinonenfem , 
Arrncngoliusiflc  fuerit , Comes  ftabilitus. 

IV.  Pr*ro-  Quarta  fundata  efl  in  corinubtjs  vniecim , tam  virorum , quam  feminarum  Gentis 
gaiiui  do-  Moncadarum , cum  Principibus  ac  Regibul.  Virorum  quidem  fex  : nam  Otho  fecundus 
cadlruro  "*  Mtrtcada ' uxorem  habuit  filiam  Comitis  Barcinontnfts  Suuinfredi , (fi  vxorts  eius 
Infanta  (Alaria  jiitt  Regis  (Aragonum  Sanci q i_ Abarca : Gajlo  fecundus  Hermengar- 
dam  filiam  Comitis  Barcirtonenfts  Rajmundi  Borelli : Gulielmus  fecundus  Adelaiam  fi- 
liam Rogerij  Comitis  Carcaffonenfts  , fororemque  Hermenfeda  vxoris  Comitis  Barci- 
nonenfts  Ray  mundi  Borelli : Gulielmus  tertius  (Mariam  Vicccomitifam  Bearnia  (fi 
tjafconia : Gulielmus  Raymundtu  fextus  Conflantium  filiam  Petri  fecundi  Aragonum 
Regis,  Otho  quartus  Irenem,  Tgeplem  Theodorici  Lafcaru  Gracia  Imperatoris.  Terni-' 
narum  vero  quinque  i Moncadis,  otdinefuo  proprio,  paulo  ante  commemoratarum. 

■q  prito.  Quinta  profert  magnanimos  ac  fortes  Mon  cadas  , qui  pro  fide  Chrijliana  propa- 
gatraa  do-  gania  , vel  pro  Principibus  fuis  interempti  funt , vel  ab  hoiiibus  vulnerati  , vel 
**  exercitibus  obierunt , vel  ab  hoiiibus  inter  pugnandum  comprebcnfi  fuerunt. 
Arnaus  Dapifer  fecundus  prope  Iparbonam  , Maurorum  armis  interqt . Guliel- 
mut  Raymundus  primus  di  (Moncada , ad  latus  Rajmundi  Borelli  Comitis  Barci- 
none nfn  (fi  Principii  fui , ab  exercitu  Maurorum  cafus.  Otho . de  Moncada , frater 
Gaflonis  fecundi  de  Moncada  , in  conflictu  contra  Mauros  Cordubenfes , telis  eorum 
transfixus  in  prafentia  Comitis  (fi  Principis  fui  Rajmundi  Bcrenguerij  , vitam  cim 
morte  commutautt , vti  referunt  volumina  vetufla  Tabulari/  SerojJiani.  Gulielmus  (fi 
Rajmurtdtss  Moncada  in  Infula  Baleari  maiore , (Maurorum  ferro  viti  priuati  funt. 
Gallo  de  Moncada  in  obfidione  Muret  i prope  Carcafonam , prafente  Rege  Aragonia  Mu- 
retum  expugnante , in  viuss  ejfe  defijt,  vti  conflat  ex  hifloria  Albtgenfium.  Hugode 
Moncada  filius  quartiii  Petri  terti/  de  Moncada,  (fi  Prorex  Neapolitanus  , in  clafie 
iegu  dimicans  contra  Gallorum  triremes  ,hofltli  globo  laeeratui  vitam  amifit.  Alter 
Hugo  de  L Moncada  filius  Trancifci  primi  de  Moncada , prope  Calettim , in  pugna  naua- 
li  contra  Anglos , eorum  globo  traietfus  occubuit.  Otho  quintus  de  Moncada  in  bella 
• Arboreenft  tn  Sardinia  Infula  fpirilum  extremum  emi/it.  Francifcus  fecundus  deMon- 
iada  eaptrSchenquio  in  cajlris  regifs  vitam  hanc  mortalem  finiuit.  Petrus  fecundus  de 
Moncada' , in  prafentia  Regis  Aragonia  inter  primos'  dum  fe  opponit  Gallis  in  Cataldu. 
diam  impetum  facientibus, graui  vulnere  affectus  ejl.  Gulielmus  Raymundus  ollauus  de 
Moncada  in  obfidione  Cerra,  Rege  Aragonum  Jpeilante  vulneratus  efl  i tum  etiam  in 
hilo  Neapolitano  altera  vtte  lafus.  Hugo  de  (Moncada  c lallis  Imperatoris  Carali  quinti 
Trafeilus cum  fyratis  T urcis  obutjsin  mari  decertando,  fatitta  eorum  in  vultu  trans- 
fixus ejl ; tum  Infulam  Xelues  expugnando  hojlili  globo  innumero  trauclus.  Petrus  de 
t Moncada  Templariorum  Equitum  Magi  fler  in  Aragonia  , interceptus  fuit  quidem 
i Mauris  in  pugna , fed  artificiose  corrupto  Almugauare  Mauro , liber  effugit , vti  feri - 
bunt  Defclottus  lib  i.  cap  zo.  (fi  Zurita  libro  5.  cap.  ioo.  Hugo  de  Moncada  idem  qui 
vulneratus  in  vultu  efi  humero  ab  Tureis , captus  quidem  fuit  ab  Gallis  in  oppido  Bo. 
Pagit  Liguria , Jid  homrificentijjime  ab  Prancifco  primo  Gallorum  Rege , Uber  dimif. 
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fHS.  Michael  de  Mone. edi  , id  fancium  ffiintinum  in  pugna  exercituum  Philippi  fe- 
cundi dr  Henrici fecundi  Regum  aduerftriorum,  ib  Njtbtlt  Cillo  comprcbenfus  dr  Lute- 
lias  ParificrttrH  abdu(lus,vbi  agnitus  Moncada,  fauorc  loannx  Regini  Niusrn,  dr  An- 
tonij  Borbonlj  eius  mariti , apud  Regem  Hernicum fecundum gntiojis,  libertae  donatus 
ejl.  ' 

Sexu  dr  prae  i-iua  nota.  Vnio  Regni  Angonix  cum  Citsliunis  Monadis  tribui  debet,  VI-  Pr*r®* 
videlicet  Gulielmo  Riymundo  IV.  de  cAIoncada  : ei  pntdentii  efi  au  flor  itate  quam  re- 
tulimus  num.  1 5 . cum  de  ipfo  tno aremus . «datum. 

Septima  continet  fngularem  Piet  itis  ic  Religionis  fenfum  in  quatitor  fundationibus  vu.Ptfto- 
ic  dot  itionibus  feris.  Nam  Gultelmus  Rsymundus  IV.  de  Monadi  , idem  ftcnm  ic  <l°- 
ejMonaiicrium  Ordinis  fandi  Scr nardi  Valdaurx  primum  cira  Monadi  cafrum}pojl-  ^atum0" 
ea_  vero  td  findas  Cruces  in  amoeniore  loco , quod  falles  nominitor  non  longe  i primo 
xdificauit  ac  dotauit , prout  diximus  num.  15.  Pnterei  Elifem  de  Monadi,  magnifi- 
cum tliud  Ordinis  finii  i Franci  fi  redralbanum  circi  Rarctnonern pro  Moniilibus  a fun- 
damentis erexit  ac  copiofs  reditibus  locuplelauit , de  quo  egimus  num.  1 ■ feminarum 
clart(f  marum  e Monadis.  Infuper  Gulielmtu  de  Mopcada  Arcbiepifcopus  Tarnconen- 
fis,ex  decimis  IhfitxFuifa  dignitatem  R.dittn  fieri  Fcclefa  Taraconenfs  ampliori- 
bus reditibus  exornauit.  Denique  Gultelmus  Raymundus  de  Monadi  , F.ptfcopus  Vic- 
quenfss  primum,  tum  Arcbiepifcopus  Tarraconenjis  monaflertum  Religioforum  Trini- 
t artorum,  ademtfr  eorum  (ieram  Deiparx  Virgini  Remediorum , in  Valentia  ciuitate  a 
fundamentis  conitrui  iujftt  ac  ditautt. 

. oHaua  'commemorat  Moncadas  Proreges  dr  Regnorum  Procuratores , qui  olim  eidem  VI11-  Prl" 
Fegit  ancior  itate  Regna  gubernabant , qua  hodie  Proreges.  Gulielmum  Raymundum  VI. 
Procuratorem  Regis  Ar agonia  in  Catalaiinia,  Othonem  IU.  Procuratorem  in  Cata/au-  Moncada- 
tsia;  tum  in  Valentia  Regno : Othonem  IV.  Procuratorem  in  Balearibus  Infulis : Hugo - ,llra- 
nem  de  sJMoncada  fib  Car  olo  V.  Sicilia  fimul  dr  Tgeapoleos  Proregem , tum  altera  vice 
Tgeapolitani  Regni : loanncm  11.  fib  Car  olo  V.  Catalaunix  Proregem  : CMichadem  de 
Moncada  fib  Philippo  fecundo  Balearium  Infularum  Proregem,  dr  po (Ime dum  Sardinia : • 

Franc  ficum  1. fib  Philippo  fccundoValcntix  Proregem  : Cajlonern  tertium  fib  Philippo 
fecundo  Proregem  Sardinia  , dr  fib  Philippo  tertio  Proregem  Ar  agonia : Francifciim  . 
fecundum  a Philippo  quarto  definatum  Gubernatorem  Medtolancnfim. 

Nona  profert  catalogum  Moncidarum,  Legatorum  ad  Summos  Pontifices,  dr  Impera.  IX  Prxr<* 
tores  & Reges, dr  Principes-.  Ray  mundum  fecundum  ad  Regem  Ca fella  mijfum  ab  1 _Al-  8““  ^ 
fhonfi  fecundo  Ar  agonia  Rege , tum  etiam  1 d Raymundum  Comitem  T olofanum  : Gu-  «datum, 
lielmum  Raymundum  quartum  ab  Rege  Ar  agonia  ad  Principem  Catalaunix  Comit  cm- 
eytte  Barcinonenfim : Othonem  tertium  ab  Iacobo  fecundo  Ar  agonum  Rege  ad  Summum 
Pontificem.tum  ad  Regem  Gallia:  Hugonem  de  Moncada  ad  Summum  Pontificem  ab  Ca- 
rolo  V.  Gaftonem  ternum  a Philippo  tertio  ad  Summum  Pontificem  : Francijcum  fecun- 
dum a Philippo  quarto  bis  ad  Scrcntfftmam  lnfantam  lfabdlam  CUrany  Eugcniam  ; tum 
ad  Ferdinandum  fecundum  Imperatorem. 

Decima  recenfit  Moncadas  clajjium  in  mari  Prafedos.  Armengoliurh  Dapifirum  ter ■ X.  Ptxro. 
tium , qui  clafiecompafata  , Maurorum  clafi em  Pyratarum  in  mari  mediterraneo  fipe- 
ranit  ac  cepit.  Gulielmum  de  sJUoncada,  qui  primam  aciem  clajjis  lacobi  fecundi  Ara-  cadasum 
gonia  Regis  ad fibiugandas  Baleares  Infulas  direxit.  Alterum  Gulielmum  de  Moncada 
i_sfrchicpifcopumTarraconen(em , qui  fimpnbus  proprijs  dr  aliorum Moncadarumclaj - 
fem  injtruxit,  & Tuifim  Infulam  (tbi  dr  Mone  adis  cum  beneplacito  Regis  lacobi  fecundi 
Ar  agonia  acquifuit.  Petrum  de  Moncada  fiatrem  Othonis  V.  Archithalaffum  Petri  IV. 

Ar  agonum  Regis  mijfum  cum  clajft  ad  opem  ferendam  Regi  Caflclla  in  (reto  Gaditano 
contra  Maurorum  claffim.  Hugonem  de  CMoncadt  fummum  Pra  fidum  trium  diucrfa- 
rumclajfium  ab  Carolo  V.  confitutum -prima  contra  Algerium  tn  A fica-,  alterius  con- 
tra Injulam  Xelnes  etiam  Afiicanam ; tertii  contra  Prouinciam  in  Gallia  Narbonenft, 
quartam  fiperaddo  Neapolitanam,  quam  ipfit  Hugo  dum  Prorex  efet  iftus  Regni  infiru- 
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xit  contra  Gallicam  obfidentem  exparte  maris  Neapolim.  Mtcbaelem  de  Moncada, fi- 
dum comitem, (fr  exercitatum  militem, cfrConfliarium  datum  Sercnifjtmo  Principi  Io - 
anni  dei^efuflria,ab  Phtltppo  fecundo  pro  confliBii  contra  Turcicam  claffem  i cui  Mon- 
cada tn  ipfa  pugna , triremis  fua  primaria  latus  vnum  defendendum  commiftt  • Alterum 
Nugonem  de  Moncada  PrafeBuni  maioribus  n suibus  ab  Philippo  Jecundo  in  n audii  con- 
greffu  contra  Anglii ■ Denique  Fr  anci  [cum  fecundum  de  Mone  ad  i , manium  Dunquerqua - 
narum  Gubernatorem  conflitutum  ab  Philippo  quarto , cuius  directione  plures  hojhum 
naues , quam  reliquis  praccdentibus  tempotibus,  in  Angltcano  freto  ab  llollandis  tnter- 
cepia  /nerunt, 

Vndecima  enarrat  Prouincias , Infulas , Vrbcs  cfr  Arces  fubaBas,  cfr  viB orias  repor- 
tat as  in  continent  i ab  Moncadis,tum  etiam  tn  mari  Nau ferus  Dapifer  pnmus  victo- 
rum memorabilem  in  campo  Vrgcllitano  centri  exenilum  trium  Regum  Maurorum,  Se- 
goruienfis,  Toleti,  cfr  Fraga  reportautt.  idem  cfr  Arnaus  citu \ filius  Dapifer  fecundus  Co- 
mitatum Vrgcllitannm  cfr  Ampurias,  Mauris  profligatis, fubiugarunt.  Armengolius  Da- 
pifer tertius  Maurorum  claffem  iuxta  r, aleares  Infulas  diflecit  & cepit,  quingentis  ctsri- 
itianis  captiuis  in  libertatem  aflertis  Raymundus  primus  de  Moncada,  fapius  Maurorum 
copias  in  Comitatu  Barcinoncnfent excurrentes  expulit  efreontriuit.  Gulielmus  Raymun- 
dui  primus  de  Moncada  ingenti  animo  fias  ditiones  contra  Mauros  defendit,  cfr  non  fo- 
liim  Barcinonem  ab  illis  captam  ac  direptam  recuperauit , fed  etiam  loca  omnia  Cata » 
launia  I Ilerdam  vfquc , Mauris  expulfis,imperio  Comitis  Barcinonenfls  fubdidit.  Guliel- 
mus Raymundus  tertius  de  Moncada  , in  prima  Balearium  Infularum  expugnationem 
multoties  sAt  aurorum  agmina  diffrpauit  cfr  afflixit.  Gulielmus  Raymundus-  quartus  de  * 
cAIoncada,  Tortofam  vrbem,CMauris  refl flentibus  tandem  feliciter  cepit,  cfr  in  potefla- 
tem  Comitis  Barcinonenfls  redegit.  Gulielmus  Raymundus  fextus  de  ijMoncada , praei - 
pua  cdufa  fuit  viflorix  Celeberrima  Wedenfis  de  Mauru  reportata , Zurita  tefle , loco  ci- 
tato , cum  ageremus  num  19.  de  iflo  Gulielmo  Raymundo  fexto.  Raymundus  de  Monca- 
da pofl  exfcenflonem  in  Balearem  Infulam  maiorem , primus  cum  paucis  Maurorum  ag- 
mina compotita  lacefft , Ducemque  lancea  tranf odit,  turmas  hoftium  proterit , cadit , 
cfr  fugere  cogit  ,JpcBantc  Iacobo  fecundo  Rege  Ar  agon  ia , e triremi  fua  regia, primam 
hanc  fiiorum  pugnam  contra  hofles , cfr  graui  meer  ore  dffeBo , qsiod  non  intereflet  tam 
generofa  fiiorum  aBioni.  Gulielmus  'de  Moncada  Tarraconenfls  Archiepifcopus,  cum 
alijs  Moncadis  confanguincis  Tuiftm  Infulam  Mauris  fuperat is  dcbellauit.  Petrus  fe- 
cundus de  Moncada  femel  cfr  iterum  Gallorum  ingreffum  in  Cala/auniam  repreffrt, 
Otho  quartus  de  Moncada  in  circumfefponc  Almcria  -urbis  & expugnatione  fuit  ab 
Rege  Aragonum  r elutus  armorum  fuorum  Moderator , vrbemque  't  Mauris  abs  fe  de- 
uiBam , tn  Rfgis  fui  poteflatem  redegit , Otho  fextus  de  Moncada  cum  duobus fihjs  fuit 
Siculos  rebelles  fapius  contriuit , cfr  ad  imperium  Ducis  de  Mcnblanc  Infantis  Ar  ago- 
nia reduxit.  Gulielmus  Raymundus  oBauus  de  Moncada  , Infulam  Sardiniam  titu- 
bantem fub  Regis  Aragonum  Martini  imperio , fub  eius  obedientia , qua  prudenter,quk 
fortiter,  retinuit  1 cfr  Comitem  Vrgctlitanum  ad  Regis  eiufdcm  ‘voluntatem , pari  mo- 
do reduxit  > & ipfummet  Regem  ofea  proprijs  armis  generose  cfr  conftanter  contra  re- 
belles fuos  defendit.  Matthaeus  Florimundus primus  cfr  Petrus  tertius  Moncada,  coni  un- 
ciis armis  rebelles  Ioanni  fecundo  c-Ar agonia  Regi,  non  fotum  femel  euiccrunt  incon- 
fliBibus  varijs  , fed  etiam  Flixium  munitum  oppidum  afylum  eorum  eripuerunt  cfr  Re- 
gi restituerunt ■ idem  Petrus  tertius  de  Moncada  ,imprejftoncm  Gallorum  ad  Puiterda. 
ni  angufliasretudit,  Nugo  de  Moncada  In  Belgio  cum  copijs  ab  Carolo  V.  traditis,  Gal- 
lorum Regis  exercitum  numerofum  impediuit  in  Belgio , ne  fluuios  tr ai/ceret,  idem  ex. 
er  citu  Neapoli  comparato  Romam  ingreditur,  cogit y.  Summum  Pontificem  abrumpere 
fadusquod  cum  hoStibus  CaroliV.  pepigerat.  Franctfcus  fecundus  in  Belgio  armis  Re- 
gias res  infraurauif,  plurimas  vrbcs  abhoflibus  recepit,  intercepit,  alias  muniuit-,  Du- 
catus Gueldria  cfr  lulia,ftabiliuit,Limburgcnfcm  hoflibus  eripuit -,  duas  obfldione  libe- 
rautt  gBredam  cfr  Louanium  -,Treuirenfem  EleBorem  cfr  Epifcopum  comprehendit  ho- 

fribue  * 


Digitized  by  Google 


EPIST  OEA  DEDICATORI  A. 

ftilus  Imperatoris  fiudiofum  plurimas  nutes  Ho/Jandieas  in  freto  Angticino  cepit:  quit 
retulimus  n.  54.  in  eius  ge/lis. 

Duodecima  cfi,  integritas,  affefltu  efi  reuerehtia  (fi  amor  (fi  fidelitas  Moneadarum,  Xll.Pre. 
erga  Principes  (fi  Reges  fuos , eis  prompte  con/lanterque  in  difficultatibus  (fi  bellis  con-  ™Sim:1 
tra  Mauros  (fi  'ebcllcj  efihofies  affi/lendo , (fi  pro  eorum  honore  & propagatione  Regno • Concidi  • 
rum  decertando  fortunafque  omnes  proprias  exponendo  fanguinem  profundendo,  (fi  vi-  lum. 
tam  ipfatn  cum  morte  commutando  : qua  omnia  manifesta  furit  ex  his  qua  in  eorum 
gestis  narrauimus.  Sed  ini  er  alios  eminet  Culielmus  Eaymundta  quartus  de  Moneada.qui 
exui  in  Aragonia,  (fi  omnibus  bonis  ac  dignitatibus  ab  fuo  Principe  Catalaunis  /folia - 
tus, amor  is  (fi  affcclus  (fi  fidelitates  erga  futim  Principem  tantummodo  confeius, fapien- 
tia  incomparabili  (fi gener ofa,iUi  Principem  vnicam  (fi heredem  Aragonia  Regni,  vxo- 
.rem  (fi  Regnum  ip/um  procurauit.  T um  Otho  tertius  de  jMoncada,  qui  nullo  vnquam 
modo  felit  potuit  (fi  adduc i , ad  confirmandas  donationes  ab  Rege  Aragonia  Alphonfo 
quarto  Infanti  ferdtnando  facias,  in  praiudieium  Principis  Petri , qui  Regi  /accederes 
debebat  iuxta  conflit  usiones  (fi  conuent  tones  (fi  ftatuta  Regum  Alphon/i  tpfius  (fi  li- 
cobi  antei,  recepta  (fi  confirmata.  Quid  referam  Gulielmum  Raymundum  oclauum  de 
eJUoncada , qui  Regem  fuum  P ordinandum  sn  vrbe  Ofca  armis  contra  rebelles  conflanti 
animo  tutat  us  e/l  ac  defendit!  Accedunt  Matthauo  Flori  mundus  primus  (fi  Petrus  ter- 
tius Moneada.qui  pro  Rege  lac obo  fecundo  fenei! ute  grani  confcHo,pofihabitis  fortunis 
C fi  gratia  Principis  filij  fici  cui  fauebant  rebelles , arma frumpf. erunt , eofqu;  fapius  de- 
bellarunt. Denique  Francifcus  fecundus  de  CMoncada  , teste  Rege  fuo  Philippo  quar- 
to (fi  feribentead  Comitem  Olsuarsum,  qui  Reges  fui.caufa  penitus  filios  rcfque  fuos 
omnes  pofi habuit , nihil aliud  attendit , quam  cum  fidelitate  cfi  vigilantia  (fi  amore , 
illi  morem  gerere . Neque pratereundum  indico  dicere  in  ftmma  de  'JMoncadarum  Gente  • 
fidelitate  1 quod  nunquam  panes  Regibus  fuis  ac  Principibus  aduerfantes,  fequuti  fue- 
rint. xih,  pt*-; 

Decima  tertia  efi,  vt  fiipra  nongentos  annos,  nunquam  mares  defecerint,  (fifemper  rogJti“* 
nomen  JMoncadarum  in  maribus  etufdem  gentis  conflit  er  it , (fi  nunquam  in  alienam  MoDcIda- 
/ranfierit,  etiam  eum  obligatione  ajfumendi  ac  propagandi  nomen.  • ium. 

Decima  quarta  eff , quod  ab  anno  106%.  in  Catalaunia  fuerint  e Moncadts  Senefcal-  XIV.  P«. 
ei  ad  hac  vj 'que  tempora-,  qua  dignitas  poli  Principem  Regemque  fumma  efi,offciaque'°  galiu> 
habet  annexa  Prafecti  primarq  domus  regit  ac  Regni,  (fi  Comitis  Habilis,  vti  oflen ■ Mon«dj- 
dimus  num.  1 3 . cum  ageremus  de  Gulielmo  Raymundo  fecundo  de  Moncada , primo  con-  tum. 
Jlituto  in  Catalaunia  Senefcalco.  Quod  fi  ab  Petro  fecundo  de  jMoneada,  vfque  ad  lo- 
annem  primum  de  Moncada,  interrupta  fuerit  in  familia  Moneadarum  hac  Senefcalci 
Catalaunia  tam  eminens  dignitas ; caufa  eius  interruptionis  nthil  detrahet  Moticadis 
frimi  rami,  quin  potius Jflendorem  maiorem  fuper addet.  Tfarn  ex  Zur  it  a multis  in 
locis , jMlphonfus  quartus  Aragonia  Rex  (fi  Princeps  Catalaunia , Infanti  Petro  fia- 
iri  fuo  titulum  ac  iura  Senefcalci  in  Catalaunia  (fi  Aragonia  contulit  1 cui  fucceffit 
in  hac  dignitate  filius  proprius  Ioannes  Aragonius,  Comes  de  Pradcs\tnm  Petrus  quartus 
Rex  Aragonia  hanc  eandem  coemit  ab  lounne  Aragonio  commemorato  , ea  que  In- 
fantem filium  fuum  Murtinum  condecorari  voluit.  Refiitnta  denique  efi  Moncadts  ab 
ferdtnando  Rege  Aragonia , vna  cum  titulo  ac  praeminentia  Semfcalcia  Regis  ac  Re- 
gni jMragonia, in perf ona  loannis primi  de  Moncada,  cfi ftteeefiorum  eius  , Vtidixi - 
mus  in  ».30.  AtqueitaSenefcalci  in  Catalaunia  efi  Aragonia  fuere  CMontada.tum  fra- 
tres aut  filij  Regum  Aragonia  i nullius  autem  alterius  Ceu  t is  aut  familia ; tum  demum 
refiitutiab  Regibus  ipfimet  familia  Moneadarum  : quod  fflendidiffimum  eftpraexcel- 
lentis  nobilitatis  (fi  auflor  statis  Moneadarum  monimentum. 

Decimaquinta  catalogum  proponit  dominiorum , quibus  CMonrada  pridem  fuper  io-  XV.  P«* 
ribas  faculis  condecorati  fuere,  ob  eorum  egregie  gtfia  (fi  merita ; nimirum  Comita-™*™* 
tuum  Vrgellitanorum  (fi  Ampullarum  i tum  Vrbtum  T ortofa,  Picqui , (fi  Maiorica-,  (fi  Monnd». 
Anium  Pcnifcola  (fi  lllerda,  tum  Infularum  jMtnortca  (filutfai  tum  Prafcftura  Va-  tum. 
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lettcia : tum  in  Sicilit  -urbis  Licuit , (fi  Comitatus  Camaratenfis : tum  in  Sardinia  vr- 
fi  Comitatus  Mcrmtlt , dr  Baronatus  Montis  regalis, 
f exta  prtrogstiua  est , C lanis  aurea  Cubiculariorum  Regiorum  e nobilijfr- 
domui**  tnis  familijs  fele  florum  in/igne,  quod  in  Htjpama  introduxit  Philippus  primus , quo 
Moncada-  Auus  tuus  Gajlo  tertius  fuit  ab  Philippo  tertio  exornatur,  (fi  Francifcus  fecundus  Pater 
tuus  ab  Philippo  quarto. 

XVII,  Pr*.  Decima  feptima  ejl , Con filium  Jlatus  ac  belli,  ab  Car  olo  quinto  Imperatore  in  EUfia- 

rogaiiua  nijs  infiitutum , (fi  ab  Philippo  fecundo  eius  filio  , alijfquc  Regibus  confequentibus  con - 
Moncada  feruatum  dr  amplificatum:  ad  quod  non  nift  prudenttffimi  rroreges,  (fi  viri  Varijs  Le- 
lura.  gationibus  ad  Reges  exteros  perfunfli',  tum  in  militari  fetent  ia  exercitatijpmi  eue- 
huntur.  Quare  non  immerito  Philippus  tertius  <_Auum  tuum  Cajloriem  tertium  , (fi 
Philippus  quartus  Parentem  tuum  Erancifcum  fecundum,  ob  eorum  comprobatam  pru- 
dentiam , dr  rerum  tam  in  Hi/fania  , quam  in  aliorum  regnis  notitiam , ad  ea  confdia 
affumpferunt. 

XvtH.  Decima  oflaua  ejl , numerus  Archiepifcoporum  dr  Epifcoporum  e familia  Moncada- 

ua' domus  rum>  deduflus  ex  Catalogo  Pr  alatorum  in  Catalaunis.  Ludouicus  filius  Armengolij  Da- 
Moncada-  piferi  tertij  Epifcopus  Vicquenfis.  Gulielmus  de  Moncada  i_Archiepi(copus  Tarraconen- 
tnm.  fis  tempore  Iacobi  fecundi  Ar agonia  Regis.  Alter  Gulielmus  de  Moncada filius  GulicU 
mi  Raymundi  fexti  dr  Conflantia  Infanta  filiaque  Petri  Ar  agonum  Regis,  Epifcopus 
lllerdenfis.  Gajlo  de  Moncada  filius  Petri  de  Moncada  fecundi  dr  frater  Eltfena  vxorts 
Iacobi  fecundi  Ar agonum  Regis  Epifcopus  primum  Ofcenfis  , tum  Gerundcnfis.  Otho 
de  Moncada,  filiusUthoms  fexti  de  Moncada  Comitis  de  Camarata,  Epifcopus  Torto- 
fie.  Hugo  de  Moncada  , filius  Mannis  fecundi  de  Moncada,  dr  frater  Erancifci  primi  de 
Moncada , Epifcopus  Vrgetlcnfis.  Gulielmus  de  Moncada , filius  loannis  de  Moncada, Do- 
mini de  Chiuu  dr  Caflelnou,  dr  Nepos  Othonisfexti  de  Moncada  , Epifcopus  primo  loco 
Vicquenfis, fecundo  vero  Archieptfcopui  Tarraconenfis.  loannes  de  Moncada, filius  Eranci- 
fci primi  de  Moncada  Epifcopus  Barcinonenfis , drpoflea  Archiepifcopus  Tarraconenfis. 
XIX.  Pn-  Decima  nona  referet  prodigia  dtuinitus  operata,  quorumcaufam  dedere  Moncada. 
domus*  Primum  e fi  apparitio  Sanfli  Georgt/  in  affuit  u Chrtfiiani  exercitus  Iacobi  fecundi  Ara- 

Moncada-  gonia  Regis  , dr  violento  ingrefiu  in  vrbem  Maior  icam,  milites  Cbriflianos  ani- 
f um,  mantis  dr  Mauros  territantis  : Cuius  vrbis  expugnatio  Mone  adis  debetur , qui  Regit 

animum  ac  totius  exercitus  eius, eloquentia  dr  tufloritatein  propriam  eorum  opinib- 
nem  pertraxerunt , in  profequenda  illius  vrbis  expugnatione , dr  facienda  imprejfio- 
ne , licet  inclinati  omnes  ejfent  cum  Rege , conditiones  Maurorum  Regis  quas  retuli- 
mus in  appendice  num.  19.  admittere.  Alterum  prodigium  diuinum  ejl.  Regis  Arago- 
num  dr  aulicorum  eius  panis  defectus,  dr  fames  ,leuata  in  Artant  munitionis  obfi- 
dionc,  ex  feptem  panibus  Raymundi  de  Moncada , quos  tantummodo  habebat , imper- 
tita prius  benedictione  ab  fio  Cape  l/ano.  Regi  dr  aulicis  eius  appofitis , quibus  ad  reli- 
quos duos  dies  pa florum,  inter  Regem  dr  Mauros  de  redditione  munitionis  Artant, 
fanis  inopiam  fine  vlla  difficultate  tolerarunt  ,vt i diximus  in  eadem  appendice  num. 
19.  T ertium  prodigium  diuinum  efi , rota  campanaria  pulfatio  nemine  trahente  fu- 
nem , in  ade  facr a Diuu  Maria  Remediorum  Valentia  in  vrbe , tempore  pugna  ac  vi- 
floria  Lepantica  reportata  de  Turearum  claffe  ab  chrifiiana,cui praerat  Serentffimua 
D.  loannes  de  Auflria,  qui  fuafu  Michaelts  de  CMoncada  votum  emiferat  eidem  Dei- 
para pro  felici  fuccefiu  certaminis  illius  tam  periculofi : prout  etiam  narr animus  in  ap. 
pendiee  num.  jo.  Atque  ita  manifefla  fit  CMoncadarum  confidentia  in  Deum,  (fi  eius 
fanfliffima  Matris  auxilium. 

En  Excellenti fpme  Marchio,  Gvlielme  Raymvnde  de  Moncada,  animor  i 
ingentium  T atris  dr  Anorum  dr  Proauorumab  nongentis  (fi  amplius  annis  ,praflantiffi- 
mas  imagines , non  marmoreas  dr  aneas  in  atrijs  ac  palat  ijs  <fi  foris  publicis  ere  flos  , 
fuccefiu  temporis  (fi  inconflante  fortuna, hofiium  furore  barbaro  tnuidentium  conteren- 
das', qua • 


XVI.  Prx- 
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das ; quales  legimus  Affyriarum  ab  Gracis , dr  Cracorum  ab  Romanis,  dr  Romano » . 
rum  ab  Gothis : ftd  in  hift  oriarum  monumentis  dr  in  mentibus  [egentium  quamdiu 
orbis  erit  hic  terrenus  conflantor  perfeueraturas . Nam  qua,  Affrrij  dr  Cnei  dr  Ro- 
mani gejserc , ea  •vel propter  inanem  glori a humana  auram , vel  mentitorum  Dcoruni 
piorum  honorem , vel  contra  iuftitiam  omnem  aggrejji  funt ; eapropter  media  eorum 
omnia  qua  ad  immortalitatem  nominis  jui  comparandam  adhibuerunt  , vana  cecide- 
runt , dr  ajportahtt  alio  Vel  confractas  eorum  jlatuas  dr  flmulacra  , dr  maufolea  /olo 
aquata  conjpieimus.  filfia  vero  rradecejfores  Tui  Moncada  pro  veri  Dei  gloria  dr 
Chrifliana  Religionis  dilatatione contra  Mauros  d'  Tureas,  dr  pro  ture  Trtncipum 
ac  Ffgum  Juorum  contra  hofles  ac  rebelles  fuos , dr  pro  verts  virtutibus  Chriflianis  . 
perpetrarunt  i h alienus  perit  at  eorum  memoria  , dr  femper  vt  Dei  gloria  quam  (pe- 
Narunt , dr  Christiana  Religio  quam  ptomouerunt , dr  virtutes  Chrtfriana  quas  ex- 
coluerunt, perennabunt.  m • 

Sed  quid  CMarchio  de  Te  dicam  , nifl  omnia  qua  de  Tuis  cMnteccfotibus  Mon-  • 
cadis,  ex  hiftoriarum  voluminibus  antiquis  dr  recentioribsts  narraui : sta  vt  Jis  Tu 
virtutum  omnium  illorum  Jiimma  dr  compendium  ; ebfquc  reprafentes  vnice ; fintifr 
omnes  Tui  peculiares  delineationes. . Quare  appofite  eos  ac  Te  comparauero  opticapi- 
Nura , quam  Lugduni  anno  162.7.  cum  docerem  Mathematicas  JpeNandam  exhibui  ex 
tntfoptrtca  reconditis  Jpcculationibus  dr  praxt  non  infelici  a me  depiNam . in  quava- 
rij  vultus  in  plano  (itis  proprijs  coloribus  artificiose  formati  , (pecies  emittunt  pro- 
prias partium  quarumdam  fuarum  ad  polyedram  crjflatlum  eis  obuerfam , dr  in  tubo 
pedaltfirmato  tnclufam  >qna  refraNa  in  ipfis  dtuerfis  cryfltllinis (upcrficicbus , appellunt  ad 
exiguum  tubi  foramen , dr  inde  ad  fleti  antis  oculum  foramini  illi  applicatum , repra- 
fentantque  ad  fluporem  dr  admirationem  ineundam  , alterius  faciei  /imulaehrum  ,ex 
partibus  aliorum  in  plano  vultuum  depiNorum  : ita  Vt  hac  noua  imago  diuerfa  ab 
alijs  obieNis  in  plano  formatis  ',  aliquid  earum  omnium  contineat  ,dr  ab  ipfis  in  fum- 
ma  efformetur. 

Tu  es  illa  imago , quam  per  partes  Aut  Tui  delinearunt.  Nauferus  enim  Dapifer 
primus  artem  militarem  profejfusefi  fub  Otgerto  Duce  mifio  in  Catalauniam  ab  Ca- 
rolo  Martetto  in  Catalaunorum  Chnfiianorum  auxilium  ab  Mauris  opprejforum : & 
jirnaus  Dapifer  fecundus  fub  Patre  Juo  Natfero : dr  Armengolitss  Dapifer  tertius  pri- 
mogenitus Arnai , fub  ipfis : dr  Otho  primus  qui  Moncada  ex  elcNionc  fria  primus  vo- 
cari voluit , fub  Armengolio  fratre  fuo  maiore,  dr  fub  Patre  Arnao  : Culte  Imus  Ray- 
mundus  dr  Petrus  Moncada , fratres , dr  fili)  Othonis  fexti  de  Moncada,  fub  Patre-) 
Othone  in  Sicilia , res  Marsini  Principis  Ducifrp  de  Monblanc,  pe  (Itaque  Regis  Sici- 
lia, & Aragonia  heredi , promonente  ac  fiabiltente , contra  rebelles  in  illo  Sicilia  re- 
gno : Denique  Io  annes  fecundus  de  CMoncada  militiam  didicit  fub  Nugone  de  Mons' 
cadi  Auunculo  fuo  in  belltt  Siculis  dr  Neapolitanis.  Tu  vero  militia  rudimenta  po * 
fhijli  fub  Patre  Tuo  Francifco  fecundo , qui  Te  ex  Hiflania  anno  1(151-  in  Belgium  eut- 
c assit,  dum  fummtts  e fiet  regq  exercitiis  drclaffrs  Dunqucrhana  PrafeNus  : Tcque  vo- 
luit primo  loco  flui  item  peditem  effe  in  cohorte  primaria  chiliarchia  Hi/panica  gene- 
rqfijfimi  Marchionis  de  Zelachi  e Cordubanim  gente  nobili  (fima : tum  anno  1654.  in 
equitatu,  equitem  manipuli  equitum  cuflodia  Patris  Tui , tum  eiufdem  cohortis eque- 
flrts  excubitorem  ac  vigilem,  fub  Centurione  Iofepho  de  Sorriuas  nobili  acftrenuo  Cata- 
launo,  Ordinifq.fanNi  Iacobi  Equite  tlrquato : tum  demum  anno  1635.  alterius  tur- 
ma equitum  , centum  quinquaginta  cataphraNorum  Ducem.  Pr  ater  ea  in  omnibus  bel- 
licis facinoribus  dr  *Nis  Patris  T ui fub  vexillis  Regjs  adfuifli,  qua  numero  34.  fum- 
mattm  expofuimus ; dempta  interceptione  Schencktj , eo  quid  Difihcmij  recuperati  i 
Patre,  decumberes  crure  ftaNo , ob  equi  licet  generofi  lapfum  in  occultum  terra  hia- 
tum , dum  hoftiles  Hollandorum  copias  ■ quadrato  agmine  compreffo  Tua  cataphra- 
fitorum  equitum  cohortis  cum  reliquo  regio  equitatu  ad  congrejfum  infequererit. 
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Omnes  maiores  'Tui  Antecefores  ,tb  Othone  primo  huius  nominis,  & primo  Domi, 
no  de  Moneada  . vfque  ad  Cuhelmum  Kajmundum  quartum , Comites  fros  Barcino- 
nenfes  & Principes  Catalaunia  fequuli  fiunt  in  bellis  contra  cMauros.  Tum  reliqui 
omnes  ab  eodem  Gulielmo  Rajmundo  quarto , ip/am  comprehendendo,  vfque  ad  lo- 
annem  primum  de  Moneada,  Reges  fu  os  Ar  agoni  a &■  Jimul  Principes  Calalaunu  co- 
mttatt  Jimt, dum  bella  gererent  vel  contra  Mauros , vel  contra  hojles  exteros , vel  ne- 
golia  tractarent  ardua.  E reliquis  vero  Gaf/o  tertius , & eius  frater  Hugo  de  Mone  a- 
‘da , dr  Pater  Tuus,  Regibus  fuis  injeruierunt  abfentibus  magna  cum  approbatione^. 
T u vero  Regem  tuum  Philippum  quartum  ,dum  efsej iuuepis  in  reditu  a Belgio , comi - 
talus  es  in  expugnatione  Vrbium , -JUont  tonis  primum,  tum  Ulerda , quas  armis  occa- 
pauerant  Calli  :&  antea  pro  recuperatione  Salfula  arcis  , in  Comitatu  Roffilionenfrchi. 
liarchiam  militum  lefliffi, morum  e Tuis  clientibus  conuocauer as,  & pro  libertate  ilUue 

Comitatus  df  Regis  honore  illuc  deduxeras.  • 

Pauciffimis  exceptis , Moneada  omnes  fuere  copiarum  militarium  ductores,  vel  con- 
trafdeiChrtfiana  hoites,vcl  conlrt  rebelles  Principibus  fuis , vel  contra  e orum  ad- 
uerfarior.  quos  vel  fregerunt,  vel  refranarunt.  Tu  in  CaUostia  regno  Gubernator  Lu- 
fttanos  rebelles  cafrelio  in  faucibus  & aditu  Vallis  Montis -regi/  a T e magni  animi  for- 
titudine ac  diligentia  excitato , eorum  excurfiones  in  illam  Vallem  dr  Comitatum, Re- 
gnumd  ipfum  interclufijli  ac  impetum  rcfranafl  i. 

Moncadarum  multi  Pyrai#  tn  mari  dr  hojles  debellarunt.  Tu  Regis  potefrate  Catta, 
cos  hyemts  tempore  pacato  contra  Lujitanos,  animaftiadnaues  hofriumin  Oceano  inter - 
cipiendas  ifeliciterque  Tibi  fuccejjlt : dua  enim  pojt  cruentum  conflictum  capta  fuerunt; 
Prima  Ho liandorum  onerata  mercibus  & annona,  quam  in  Luf  tantam  comportabant." 
Altera  ex  JndifS  orientalibus  Lufilana  rediens  , cum  innumeris  Regnorum  Angola  & 
Guinea  mancipsjs,  dr preliofts  India  ga\is,  & ebore:  Atque  ita  otium  in  continenti  f oli-  * 
tum  hjemt fauiente  tranjigi,»tij  impatiens  in  bellum  nauale  conuertiiti. 

sJMatthaus  Elorimundus primus  & Petrus  tertius  Moneada , ditiones  omnes  frias  ac 
dignitates  expofuerunt  mantfejla  publicationi , Regem  tacobum  fecundum  Ar  agonia 
defendendo , contrarebelles,  quorum  caput  erat  Princeps  filius  f! fuperuixif  et  Patri  Re- 
gi feneflute  confictio.  Tu  in  rebellione  Catalaunia,  qusa  conflans  in  fidelitate  Regi  T uo 
Philippo  quarto  permanfiJH , ditionibus  omnibus  drvrbibusdr  oppidis  in  ea  Prouincia, 
ad  numerum  centum  d vnius priuatuses  ab  ipfts  rebellibus. 

Innumeri  Pradcccffores  Tui  Proregesab  Regibus  ae  Principibus  fuis  fuerunt  confli- 
tuti.  Tu  ab  Philippo  quarto  Prorex  in  Catalaunia  creatus , d-  armorum  fuorum  dr 
exercitus  fui fummus  Prafetlus  declaratus. 

PaterTuus  Franci  ficus  fecundus  antequam  publicis  Legationibus  diuerfts,  dr  exerciti- 
bus proficeretur , libros  confer  ipfrt  dsuerfos , quorum  mentionem  f ecimus  num.  jq.Tu 
in  armorum  exercitio,  vt  lulius  Cafar  commentarios  militia  prae  laros  magna  erudi - 
tione  refertos,  dr  hiflorijs>  exornatos,  d-  rebus  politicis  plenos  elaborajli , dr  librum 
da  militia  emendanda  in  Hiffanijs  fuperiore  anno  dedifti  tn  lucem  , exjiso  veluti  ex 
vngue,  Leo  Tuus  militaris  breui  edendus  colligi  poterit.  . . 

i^fui  Tui  antiquiores  & recentiores  mult  i , dr  Pater  Tuus  Te  excedunt , quod  i » 
varijs  Legationibus  fuerint  ab  Regibus  fuis  exercitati  , vel  vulnerati  ab  hoftibus , 
vel  interempti  , vel  in  ipfrs  exercitibus  diem  extremum  clauferint.  Sed  imprimis 
nemo  de  Tuo  ingenti  animo  parato  ad  vulnefa,  dr  mortem  pro  Regibus  Tuis  oppe- 
tiendi , dubitabit,  quandoquidem  periculis  mamfeflis  Te  fapius  expofuerir,  dr  agno- 
fiant  omnesTuam  prudentiam  , qui  Reges  fuccejfu  temporis  abfque  dubio  vfriri  fiunt 
in  Legationibus. 

Pater  Tuus  Bredam  in  Belgio  Hollandorum  obfidione  ,dr  Louanium  altera  obfiiio- 
nc  Hollandorum  fimul  & Callorum  liberauit.  Tu  Illerdam  acerrime  a Gallis  obfefiam 
dr  impugnatam  ab  Principe  Condao  ,&  forti  animo  ab  Hi  (fanis  defenfam , Cr  pra- 
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ferum  ab  Gregorio  de  Britto  Njtbili  fidelique  Lufitano  propugnatum  fibehafi , dr 
Regi  afferutflt : in  qua  obfdione  permulta  inter  illum  Principem  ac  Te  Proregem  tranf- 
aita  funt  ffeclufis  Regum  iuribus,vrbanilatis  vatia  effeta,  drmilitaria  munerafor- 
iifqusa  Te  Regis  fui  chri/lianiffimi  cenfangutneum  noueratt  Tu  vero  eum  vlt  Primum 
f anguinis  Regi/  Principem , veneratione  omni  dr  obfeauio  dtgntjfmum ; vel  quia  ,_A- 
uunculus  eius  Antonius  Borbcmm Tfauarra  Rex,  Michaelemde  CMoncadacomprehen- 
fum  ab  Nobili.  Gallo  in  janth  jfmnttnt  confltllu , liberum  dimitti  ab  Rege  Henrico fe- 
cundo fine  redemptione  militariconftetaprocurauerit ■ 

ille  idem  cjrlichtel  de  Moncada,  filius  loannis  primi  de  Moncada,  de  quibus  egi- 
mus numero  50.  deuctijfmus  erga  Deiparam  Virginem,  Sereni  fimo  D.  Ioanni  de  Au- 
firia  fuaferal  votum  Diua  Virgini  Remediorum  facere  , qua  colitur  Valentia,  pro  fe- 
lici fuccejfi  pugna  natalis  in  freto  Lepantico  , (f  vic/oria  reportanda.  T u pro  li- 
bertate lUcrdx  vrbis  obfefa  ab  Condao  Principe  , votum  emiffli  Diua  Virgini  Re- 
mediorum, qua  in  Templo  Religiofrum  Mercenariorum  in fumma  veneratione  efl  Ma- 
nili , dr  perfoluifti:  illud  erat  clhngentorum  aureorum  nummorum  ; Tuum  fuit , dux 
c. Angelorum  ex  puro  argento  fatux.prctij  aureorum  nummorum  mille,  qua  hodie  in 
altari  Diua  Virginis  , conficiuntur  , Tuo  nomine  fubfcripto  ac  calato  ad  per- 
petuam Tua  in  Deiparam  Virginem  deuotionis  dr  confidentia  in  aduerfts  memo- 
riam. 

Auus  Tutu  Gaflo  tertius , dr  Pater  Tuus  Trancifus  fecundus  decorati  funt  claue 
aurea  cubiculi  Regi / , dr  in  numerum  Nobilijfmorum  Cubiculariorum  Regiorum  fele- 
ili.  ille  ab  Philippo  tertio , hic  dr  Tu  etiam  ab  Philippo  quarto. 

lidemduo,  Auus  (f  Pater  te  excedunt , quod  ex  confli js  fatus  ac  belli  fuerinli 
ille  fsb  Philippo  fecundo , hic  fub  Philippo  quarto,  qua  prxrogatiua  fucccfu  tempora 
ad  Te  fellabit  , quando  Te  Rex  in  grossioribus  Regnorum  fsorum  negotia  dr 
exterorum  Principum  exercuerit  : X»  enim  ingenio  es  perficaciffmo  dr  atten- 
tiffmo  ad  res  magnas  bene  trailandas  , dr  facunditate  naturali  dotatus  a na- 
tura, (f  comitate  ingenua  omnes  tibi  dcuincis  , dr  grauitate  fine  fallu  ad  Tui  ve- 
nerationem detines  -.  qua  omnia  requiruntur  ad  magis  ardua  peritulofaque  -negotia 
cum  exteris  cognofenda , vel  trailanda,  vel  confequenda. 

Maiores  Tui  plurimas  nobilefqut  ditiones  poffederunt , ac  dignitates  maximas. 

Tu  hodie  ditiones  illas  omnes-,  nam  in  Catalaunia  censum  drvnamvel  vrbes , vel 
oppida  pojfdes , in  regno  Ar agonia  quinquaginta  , in  Regno  Valentia  duodecim-, qua 
numerum  efficiunt  163.  Mitto  mentionem  facere  Comitatuum  Vrgellitani  dr  Ampu- 
r i arum  , tum  vrbium  Vicquenfis  ac  Tortofa  , dr  CMatorica,  dr  Infularum  Minorica 
ffi-  Trnfa , dr  Arcis  Penifcola-,  qua  omnia  ab  Regibus,  alqs  dominus  redempta  funt\  . 

« vel  ad ipfos  Reges  rediere,  defiffufucccfforum  dire  (lorum-,  vl  i fidem  pr altant  Hifio- 
ria . ffuoad  Sene fc alci  dignitatem  attinet  in  Catalaunia  dr  Aragonia , eam  ampliori 
titulo  vt  Pater  Tuus  retines : nam  Rex  Philippus  quare us  Patrem  T uum  folebat  com- 
pendio fits  vocare  Magnum  Aragonia  Regnorum  Senefcalcum,  Teque  (olet  etiamnum 
Jic  interpellare  -,  fntelligens  eum  ac  Te  Senefcalcum  in  Catalaunia,  dr  in  c_Aragoni a 
effes  volui tque  Magni  nomen praponere  honoris  ergo  ac  bcncuoleniix.  Tu  etiam  re- 
tines fiat  foris  fupremi  Regiarum  rationum  in  Catalaunia  dignitatem,  quam  Franci- 
Jcsss  primus,  Gafo  tertius  drFrancifcus fecundus  Moncada  i Abiuus , Auus , dr  Pater 
ab  Regibus  concefam  poffidebant. 

Verum  vna  prxrogatiua  excedit  maiorei  Tuos  omnes , quam  CMagnsss  Rex  Phi-  ' 
lippus  quartus  Tibi<  contulit  ob  omnium  Antecefforum  Tuorum,  dr  frafertim  Pa- 
tris Tui  merita,  Hif  aniarumfie.bfi.KGtc  atem  { Hifani  vocant  fub  lingua  Gran- 
de d e Es  p Acn  a ) renuntiando  fub  titulo  Marchionis  de  Aytona  dr  ampliffima  pri- 
tsilegia  eorum , qui  de  numero  illorum  Magnatum  funt , T ibi  conferendo : qua  digni- 
tas poft  Infantes  fuprema  cenfetstr  & appetitur  ip  Ht/fania. 
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Mac  omnia  de  Tuis  Maioribus  Monadis  ,ac  de  Te  recenfita , nimis  multa  Le  Floret 
'indicabunt , ft  Epiliola  dedicator  ia  frafcifta  refficiant ; nimium  vero  pauca  fi  Mon- 
endorum Tuorum,  Tuaque  propria  merita  ,drmeum  ineos  dr  prafcrtim  in  Te  ajfe- 
8um [pellent : qua  panegynm  longiorem  & eloquentiorem  Itylum , imo  hiflortam 
nobilem  requirerent.  Fateor  tamen  ingenue  me  in  quantum  potui  temperafifie  ftylum, 
dr  habenas  longioris  narrationis  retinuiffe : verum  affirmo  me  omnia  ex  probatis  ci- 
tatis aullcnbus,  (fi  codicibus  Tabulariorum  Barcinonenfis  & Seroffij,  m quibus afier- 
uantur  ,decerpfifie , dr  fideliter  retulijfe.  £ua  omnia  & Commentarium  hunc  meum  . 
in  primos  Appolknij  Pergat  Conicorum  libros,  gratitudinis  ergo  & obfieruantia  offero 
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TOLETANA- 

GO  Frdricifcus  de  Cepeda  Societatis  Iesv  irt 
Pr ouincia  Toletana  Tr&pofitus  Vice-Prouin- 
cialis  ,potefl at  e ad  id  mthifa&a  a Rener  en- 
do Patre  nofiro  Vincentia  Caraffa  Tr&pofito 
Generali , facultatem  facto',  <vt  Commenta- 
ri vs  IN  QVATVOR  PRIMOS  CONICORVM 

Apollonii  Perg/bi  libros,  tum  etiam  alij  quatuor  Libri  Se- 
{Itonum  Conicarum  , in  quibus  fupplentur  quatuor  pojlremi 
Libri  eiufdem  Apollonij,  quintus,  [exttts  ,feptimus  & otfauus, 
Au&ore  Patre  Clavdio  Richardo  nofirst  Societatis, 
eiufdem  Societatis  gr artium  Doliorum  iudieio  approbatus  j typis 
mandetur.  In  quorum  fidem  has  litteras  manu  tooilra  fubjcri- 
plas , figillo  nofiro  munitas  dedimus.  Ad  at  r it  i in  no(lro  Col- 
legio Imperiali,  die  duodecima  Iunij,  Anno  m.dc.  xlvi. 
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TRadatus  hic  (geometricus R.P.Clavdii  Richa^qi 
e Societate  1 ES  V,  cum  nihil  contineat  fidei  aut  bonis  mo- 
ribus contrarium  , & C jeometria  tllujlranda  non  parum  defer - 
uiat  3 lucem  merito  ajbiciet.  (Datum  Antuerpu  17.  lanuarvj 
M.  T>C.XLy. 

€vil.  BologninoS.  Th.  L. 
Eccl.  Cath.  Canon.  & librorum 
Cenfor. 
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Hilippvs  IV.  Hifpaniarum  6 C Indiarum 
Rex  Catholicus  ac  potentiilimus  Belgarum 
& Burgundionum  Princeps  diplomate  ianxit 
ne  quis  praeter  Hieronymi  Verdufsij  volunta- 
tem Opera  Mathematica  R.  P.  Claudij  Ri- 
cbardi  Societatis  lESV , vllo  modo  imprimat, 
aut  alibi  terrarum  impreffa  in  has  inferioris  Germanix  ditiones 
importet  vxnaliave  habeat.  Quifecus  faxit,  confifcatione  li- 
brorum 8 L alia  graui  poena  mul&abitur , vti  latius  patet  in  litte- 
ris datis  Bruxcllx  24.  Decemb.  1643. 
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ADMONITIO 

A D 

LECTOREM 

GEOMETRIiE  STVDIOSVM- 


jE  Authoribus  Scriptoribuftjue  Conicorum ; tum  editionibus, 
i commentarijs  & verfionibus  Conicorum  Apollonij  Pergaei;  tum 
de  intento  & fcribendi  ratione  in  hoc  noftro  commentario  in 
quatuor  primos  huius  Authoris libros , fe&iones  fequentcs  acdpite be- 
rieUoli  Geometriae  Studiofi. 


Settto  I.  continens  Antiquorum  authoritates  quibus  nituntur 
multain  fequenttbus  [eftionibus  proferenda. 

DE  Eudoxo  & Conone, ex  Archimedis  epiftola  ad  Dofitheum  prae- 
fixalibrofuo  i.  de  Sphaera  & cylindro,  haec  habemus.  (Demonfra- 
ta  plurima  fuerunt  eorum  qua  ab  Eudoxo  circa  fohda  contemplata  funt:  Toelutiquod 
mnis  Tyranni  tertia  pars  fit  prifmatis  bafrn  habentis  eandem  tum  pyramide,  par  em  - 
que  altitudinem  : Et  quod  omnis  conus  tertia  pars  fit  Cylindri  bafim  eandem  haben- 
tis cum  cono , <fs  eandem  altitudinem.  Hac  etenim  natura  prdexif entia  in  his  figu- 
ris , non  ini  dumtaxat , fed  multis  qui  ab  Eudoxo  extiterunt  pr a fontibus  Geome- 
tris nouijfe  contigit.  Licebit  'berO  qs  qui  potuerint  eadem  diligentiiu  fcrulari.  Tum 
debemus  Conone  tnuenteipfa  emittere  in  "Oudgus.  Huncenim  accepimus  talia  potifi  - 
mian  poffe  deprehendere , is-  ipfis  accommodatam  proferre  demon  fbationem . 

De  Conone,  ex  epiftola  Archimedis  ad  Doficheum , praemifla  libro 
fuo  i.  de  Sphaera  6c  Cylindro.  Antea  qutdemmihimandajli  fcriberem  eorum  pro- 
blematum demonjlrationem , quapriusipfe  propofueram  Cononi.  Interqtfaepoft 
pauca  iftlid  refert  his  verbis -.Traterea  quod  omne  figmentum  folidum , (fup- 
ple  Sphaerae ) aquale  fit  Cono  bafrn  habenti  circulum  aqualem  fuperficiei portionis 
Jphara , qua  figmento  continetur , altitudinem  t>ero  aqualem  radio  Jpbara. 

De  Conone  ex  eodem  Archimede  in  epiftola  iiia  ad  Dofitheum,  ini- 
tio libri  de  Spiralibus.  In  tjs  qua  ad  Cononem  miffa  funt  theorematibus , eorum 
quidem  quorum  a me  flagitabas  aftdue  demonUrationes  multorum  ab  Hercule  latas 
confcriptas  habes  ■ nonnullas  rurfus  eorumdem  in  hoc  libro  ad  te  feriptas  mitto.  Ne 
mireris  "tero  fi  longum  tempus  confump ferimus  antequam  horum  demonf  rationes  de- 
derimus : hoc  enim  contigit  quod  cupiuerim  priufquam  eas  darem , tsr  ipfs  inquirere 
eos  qui  in  mathematicis  exercitati  funt.  Quot  enim  in  Geometria  theoremata  t>ifa 
primum  impofibilta , tempore  perfectionem  capiunt?  Conon  quidem  non  fuffi ciens 
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tempus  [artitus  in  eorum  difqufitione , Vitam  cum  morte  commutavit , ires  dubii 
reliquit  ■ quamquam  omnia  inuenerat , ht ts~  alia  multa , quibus  plurimum  Geome- 
triam adauxit.  Scimus  quippe  in  illo  fuijfe  non  "vulgarem  Mathematicarum  artium 
peritiam , labori f. pie  fupra  modum  tolerantiam.  Eofi  obitum  tero  Cononis  multi, 
cxacli  Juni  anni , quibat  a nemine , qittd  noittrimiu , hilum  Jit  horum  problenumm 
lentatum  Volo  autem  cotum  fingida  pei  fequi.  Etenim  contigit  duo  quadam  earum 
qua  apud  Cononem  erant , hoc  libro  inferta , fuijfe  finem  tandem  conjequutura : ht 
qui  prodicant  omnia  fe  muemrc , demoujlrationem  herbeorum  nullam  proferentes, 
JophiJlice  agunt , ea  aliquando  Jpondcre  Videantur  rcperijffe  quiefunt  impojsibiha. 

Adhuc  de  Conone  ex  Archimedis  libro  fuo  de  quadratura  Parabo- 
la:, ad  Dofitheum  (cribens.  Ciimaudijffem  dcfunbhmcffe  Cononem  qui  nobis 
reliquus  era t in  amicitia , tibique  admodum  fuerat  familiaris , puta  in  Geometria 
maxime  herfitus  \ hirum  quidem  mortuum  amare  planxi , ht  amicijlimum , <y  ho- 
minem in  Mathematicis  plane  mirabilem.  Atque  tunc  repente  Jlatui  mittere  ad  te, 
ficuti  antea  ad  Cononem  /olebam,  Geometricum  theorema , quod  nemo  quidem  prius 
ejl  contemplatus:  nunc  hero  d nobis  ofienditur  mechanice  quidem  primo  inueiitum, 
deinceps  isr  Geometrice  demonstratum.  Nonnulli  ante  nos  qui  Geometriam  trablare 
nduerant , conati  Junt  feribere  quomodo  pofiibile  effet  cimilo  hei  circuli  figmento 
dato,  tnuenire .tquale reSlilmeum : (sr pojlea  lentarunt  quadrare  JJsatimn  Jub  totius 
coni  fcclione  isr  recta  linea  comprehenfiun ; incerta  fidei  lemmata  affumentes , qua- 
que  d multis  non  inuenta , damnata  Juiit.  Ceterum  qui  /latuerit  quadra)  e portionem 
reclanguh  coni  feciione  comprehenfam , neminem  fimus  ( hoc  eft  Parabolam. ) 
Hoc  hero  d nobis  iam  tandem  inuenitur.  Sit. 

En  Apollonij  ipfius  Pergari  Epiftolam  ad  Etiditmum  primam , pra- 
pofitam  primo  libro  luo  Conicorum.  Apollonius  Eudemo  S.  D.  Si  is-  corpo- 
re hales,  is-  adures  ex  aninii  tui  fentcntla  fe  halent,  bene  cfl ; nos  quidem  fatis 
belle  habemus.  Quo  tempore  tecum  Tergami  fui , animaduerti  te  cupidum  effein- 
teUigendi  conica  quae  a nobis  fetipta  funt.  Itaque  mifi  ad  te  primum  librum  emenda- 
tum , reliquos  deinceps  miffurus  cum  animo  ero  tranquilliori : non  enim  arbitror  ti 
oblitum  quod  d me  accepifii , quid  fc  ilice  t ciufa  fuerit , cur  ego  hac  feribere  qggref- 
fus  fim,  rogatus  d Naucrate  Geometra,  quo  tempore  Alexandriani  heniensapud 
nos  fuit-,  is- cur  nos  cum  de  illis  odio  libris  egfpmus , maiorem  fatim  in  his  dili- 
gentiam adhibuimus.  Nam  cum  ipfe  Naucrates  quamprimum  effet  nauigaturus , noi 
ea  non  emendauimiu,  fed  quacumque  fefe  nobis  obtulerunt  confcripfimus , ht  po- 
le qui  ea  poflremo  effemus  percurjuri ; Quamobrcm  nunc  tempus  nabli-,  ht  quaque 
emendamus , ita  edimus.  Et  quoAiam  accidit  nonnullos  alios  ex  ijs  qui  nobifeum 
fuerant  babuiffi  primum  (s-  fecundum  librum  antequam  emendaretur , nodi  mirari 
fi  in  quadam  incidas  qua  aliter  fi  habeant ■ Ex  ocio  autem  libris , quatuor  primi  hu- 
ius difiiplina  continent  elementa : quorum  primus  quidem  complebhtur  generationes 
trium  coni  febliomim  iy  earum  qua  oppofita  dicuntur-,  ittmque  principalia  ipfbmrt 
accidentia , d nobis  hberius  is-  hniuerfalius  quam  ab  ahjs  qui  ea  de  re  faipfeiunt,  ela- 
borata. Secundus  Uber  trabi  at  ea  qua  attinent  ad  diametros , is- ad  axes  febhomtm, 
0-  ad  illas  lineas  qua  cum  Jbblione  non  conueniunt ; tum  de  ahjs  differit , qua  iy 
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generalem  Cr  neceffariam  Hlilkatem  ad  determinationes  afferunt : quas  autem  Tro- 
em diametros  , (y  quos  axes , ex  hoc  libro  cogmfces.  Tertius  liber  continet  multa 
Cr  admirabilia  theoremata,  quaHtilia  erunt  iy  ad  /olidorum  locorum  compofitio- 
nes  , iy  ad  determinationes  ; quorum  complura  iy  pttlcberruna  iy  noua  Jimt. 
Hac  nos  perpendentes  , antmadtterUrmis  non  pojitam  effe  ab  Euclide  rationem 
componendi  loci  ad  tres  iy  quatuor  lineae  ; Herum  ipfius  tantummodo  particulam 
quondam-,  atque  hanc  non  fatis  feliciter : non  enim  feri  poterat,  ht  ea  compofi- 
tio reBepei /ceretur  abfque  tjsqua  d nobis  timent  a funt.  Quartus  liber  tradit  quot 
modis  conorum  f Bionei  inter  fefe , (y  circuli  circumferentia  occurrere  pefint ; (y 
multa  alia  ad  pleniorem  doBrmam , quorum  nihil  ab  ys  qui  ante  nos  fuerunt  memoria 
proditum  ef : coni  fcBioiy  circuli  circumferentia  iy  oppofua  feB  tones  ad  quot  pun- 
Ba  oppofitii  fcBiorubut  occurrant.  Reliqui  autem  quatuor  libri  ad  abundantiorem 
funtiam  pertinent.  Quintus  enim  de  minimis  iy  maximis  magna  cx  parte  agit.  Sex- 
tus de  aqualibus , iy  fimilibus  cont fiBionibus.  Septimus  continet  theoremata  qua 
determinandi  him  habent.  OBauus  problemata  conica  determinata.  AtTieroin  omni- 
bus his  editis  ^ licet  Hriicuique  qui  in  ea  legendo  inciderit , ex  animi  fui  fententia  in- 
dicare. Tale.  Inhac epiftolafua  Apolloniusargumenta fuor um  libtorum 
odto  de  conicis  fedtionibus  diferte  proponit,  &eaquxinuenit  propria 
in  vniuerfum  declarat.  Contulcnda  etiam  epiflola  Apollonijadcum- 
dem  Eudemum  initio  libri  fui  fecundi-,  & alia  ad  Attalum  initio  libri 
fui  quarti : quas  in  argumentis  noftris  ad  illos  libros  inferendas  iudica- 
uimus. 

Audiamus  Pappum  Alexandrinum  in  prooemio  ad  Ijbrum  feptimum 
mathematicarum  colle&ionum  fuarum  differentem  de  Apollonij  coni- 
cis; eiufque  iudicium  de  Apollonio  circa  hos  libros;  & honorifice  lo- 
quentem  de  Euclide  iy  Ariftao ; (y  iratum  Apollonia,  quod  locum  circa  tres  Hei 
quatuor  lineos  minime  perfeBum  effe  dixerit  ab  Euclide.  Euclidis  libros  quatuor 
Conicorum  cum  Apollonius  expleuiffet,  ac  quatuor  alios  adiimxiffet , ocio  conico- 
rum libros  confecit.  Ari f aut  autem  qui  fribit  ea  qua  ad  hoc  Hjqtte  tempus  tra- 
dita funt  ,foltdorum  libros  quinque,  Conicis coharentesTiocauit.  Etquianlt  Apol- 
loni/tm  fuerunt , trium  cornearum  linearum  Hnam  quidem  coni  deutauguh  alleram 
reBanguli , tertiam  Hero  obtuftnguh  coni  feBionem  appellarunt.  Quoniam  autem 
btHnoquoque  horum  trium  conorum  differenter  feclarum  trts  tinea  fiunt  i dubitant 
5 it  apparet  Apollonius,  cur  nam  qui  ante  fe banc traBationem  expleucrant,  Hnam 
quidem  acutanguli  corti  feBionem  Hocautrunt , • qua  potili  iy  reBanguli  (y  obtufi 
anguli  coni  effe  ; alteram  rcEiangidl , qua  potefl  in  acutangulo  iy  obtufangul» 
cono  reperiri-,  tertiam  Hero  obtuf anguis,  qua  iy  in  icutangulo  iy  rdlangulo co- 
ito ineffe  potefl  ; mdfatis  nominibus , qua  quidem  acutanguli  fltBio  nominatui-, 
ElBpfim  appellat  5 qua  reBanguli  Parabolen  1 qua  Hero  obtufanguli  Hyperbo- 
len ; Tmicuique  ab  aliquo  proprio  accidente  nomen  imponens : Jpatium  enim  quod- 
dam ad  lineam  quampiam  comparatum  in  acutanguli  coni  feBione  deficiens  fit 
quadrato  ; m obtufanguli  coni  feBione,  quadrato  excedent ; iu  reBanguli  Hero 
Coni  feBione , neque  deficiens,  neque  excedens.  Hoc  autem  illi  accidit,  quod 
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non  confiderauiciuxta  hnum  dumtaxat  cafum  plani  conum  fecantis , is  tres  lineas 
gignentis , in  hnoquoque  conorum  aliam , neque  aliam  fieri  lineam , quam  d coni 
proprietate  nominarunt : fi  enim  fccans  planum  ducatur  hni  laterum  coni  aquidi- 
Jlans , hna  tantum  ex  tribus  lineis  efficitur  fempet  eadem , quam  Arislaus  illius 
coni  /cSliontm  appedauit.  Apollonius  igitur  qua  continent  ab  ipfo  confcripti  conico- 
rum ocio  libri  dicit  fummatim  colligem  in  prooemio  libri  primi , hoc  modo.  Continet 
autem  prnnus  liber  generationes  trium  coni  f ecliomm , is  earum  qua  oppofita  di- 
cuntur j itemquc  principalia  ipferum  accidentia  d nobis  is  Taberi us  is  hniuerfaliu* 
quam  ab  altjs  qui  ea  de  re  fcripjerunt , elaborata.  Secundus  liber  traclat  ea  qua  atti- 
nent ad  diametros , isr  ad  axes  fietlionum , isr  ad  lineas  illas  qua  cum  fechone  non 
conueniunt , qua  d Gr.ecis  amiurrmu  appellantur-,  tum  de  altjs  dijferit,  qua  isr 
generalem  isr  necejfviam  htihtatem  ad  determinationes  afferunt : quas  autem  ho- 
cem  diametros , isr  quos  axes,  ex  hoc  libro  cqgnofces.  Tertius  liber  continet  multa 
isr  admirabilia  theoremata , qua  hti/ia  erunt  is,-  ad  folidomm  locorum  compofitiones 
isr  ad  determinationes , quorum  complura  is-  pulcherrima  is-  noua  funt.  Hac  nos 
perpendentes  animaduertimus  non  pojitam  effe  ab  Euclide  rationem  componendi  loei 
ad  tres  is-  quatuor  lineas, heriim  ipfius  tantum  particulam  quandam  ■, atque  hanc  non  fa- 
tisfeliciter ; non  enim fieri  poterat , T>t  ea  compofitio  recll  perficeretur  ahfque  tjs  qua  d 
nobis  inuenta  funt.  Quartus  liber  tradit  quot  modis  conorum  fetliones  inter  fefe,is  cir- 
culi circumferentia  occurrere  pofsint ; isr  multa  alta  ad  pleniorem  dotlrinam , quorum 
nihilab  js  qui  ante  nos  fuerunt,  memoria  proditum  efl  \ conifetlio  (sr  circuli  circumfe- 
rentia, is-  oppoftta  fetliones  ad  quot  puntla  oppofitis  febhonibus  occurrant.  Reliqui 
autem  quatuor  librijd  abundantiorem fcientiam  pertinent.  Quintus  enim  de  minimis  is 
maximis  magna  ex  parte  agit. Sextus  de  aqualibus  is-  fmilibm  eoni feclionibus.  Septi- 
mus continet  theoremata  qua  determinandi  T>im  habent. Otlauus  problemata  conica  de- 
terminat a.Et  hac  quide  Apollonius.  Que  autem  dicit  in  tertio  libro  loeu  ad  tres  isr  qua- 
titor lineas  ab  Euclide  perfeBu  non  effe-,  neque  ipfe  perficere  poter  at, neque  aliquis  alius ) 
fed  neque  paululu  quid  addere  tjs  qua  Euclides fcrip(it,per  ea  tantii  conica  qua  hfque  ad 
Euclidis  tepora pramonfhata  funt,ht  etiam  ipfe  tejlatur  dicens , fieri  non poffe  St  locus 
perficeretur  abfq-,  tjs  qua  ipfeferibere  coablus  Jit. Euclides  autefecutus  Arijlau  fsripto- 
rem  luculent  ii  in  tjs  qua  de  cornis  tradiderat-,  neqf  anteuertes,  neqf  holens  e oru  tratla- 
tionem  deflruere,  cum  mitifemus  effiet,  isr  benignus  erga  omnes,  prafertim  eos  qui  ma- 
thematicas difciplinas  aliqua  ex  parte  augere  isr  amplificare  pofjbitprt  par  ejl,  isr  nudo 
modo  infienfus  fed  accuratus, no  arrogans  helut  bie, quanta  oflendi  potuit  de  loco  per  eius 
conica  memoria  prodidit ; no  addes  perfetlum  illud  abfoltUumq ; effe.  tunc  enim  neceffia- 
rio  reprehendi  poffe t .Nunc  hero  haudquaqua  illud faciedum  efl;  fiquidm  isr  ipfe  'm  co- 
nicis pleraq\  imperfeSla  relinquens,  non  fatis  ea  halet  tueri.Adqctre  autem  loco  qua  de- 
erant facile  potuit , animo  comprehendens  ea  qua  ab  Euclide  dfloco  firipta  fuerant.  Et 
dans  operam  Euclides  difcipuhs  Alexandria  logo  tempore , ex  quo  adeo  excedentem  'm 
mathematicis  habitum  efl  afficutus , neque  hfquam  deceptus  efl.  At  locus  ad  tres  is 
quatuor  lineas , in  quo  magnifice  fe  iatlat  isr  ojlentat , nuda  habita  gratia  ei  qui  prius 
feipferat,  efl  buiufnodi.  Si  pofitione  datis  tribus  retiis  Irneis  ab  hno  is-  eodem 
punclo  ad  tres  lineas  in  datis  angulis  retia  linea  ducantur , is  data  fit  proportio 
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reflanguli  contenti  duabus  ducHs  ad  quadratum  reliqui  ; punitum  contingit 
pofitione  datum  folidum  locum  , hx  eft  hnam  ex  tribus  cohicis  feflionibus.  Et 
fi  ad  quatitor  reflas  lineus  pofitione  datas  in  datis  angulis  linea  ducantur ; zy 
reflanguli  duabus  duflts  contenti  ai  contentum  duabus  reliquis  proportio  data 
fit : fimiliter  punflum  datam  coni  feflionem  pofitione  continget.  Si  quidem  igi- 
tur ad  duas  tantum , locus  planus  ofenfus  e fi.  Quod  fi  ad  plwes  quam  quatuor , 
punflum  continget  locos  non  adhuc  cognitos  , fed  lineas  tantum  diflas : quales 
autem  fuit , hei  quam  habeant  proprietatem  , neu  conflat : earum  "imam , ne- 
que primam , Zy  que  manifefiifima  Indetur  , compofuerunt  oftendentes  htilem 
effe:  Propofitiones  autem  iffarum  hae  fluit,  (yc.  quas  hic  nori  exfcribocim 
non  faciant  ad  apollonij  noftri  conica.  Subiungo  autem  qua:  habet  Pap- 

[>usin  fineprocemij  fui  citati,  denumero  propofitionum  Apollonij& 
emmatUm  in  fuis  omnibus  libris  conicorum.  Itaque  habent  omnes  libri 
conicorum  A polio  mj , thoremata  hei  diagrammata  quadringenta  oflogmta  feptem- 
lemmata  hero  qua  in  ipfa  fiunt , nonaginta. 

Quae  obfcure  didta  funt  a Pappo  Alexandrino  circa  conicas  fe&iones 
vniuerfalius  deptehenfas  in  omni  cono,  ab  Apollonio,  quam  ab  anti- 
quis; Geminus  apud  Eutocium  alcalonitairt  initio  commentarij  fui  in 
Apollonij  conicorum  primos  qUatuor  iibros,diftin&e  explicat,  & hono. 
rificum  honoris  titulum  Apollonio  ab  Geometris  coaetaneis  datum 
commemorat.  Ita  vero  loquittir  Eutocius  epiftolafua  ad  Anthemum, 
in  qua  Heraclium  refutat  acculantcm  Apollonium,  quod  conica  fua 
Archimedi  furripuefit.  Apollonius  Geometra,  Antbemi fodalis  charifimt , na- 
tus efl  Terga , qua  Tamplnlia  duitas  eft  ; tempore  Ptolemai  Euergeta , ht  tra- 
dit Herodius  in  Archimedis  hita ; qui  etiam  feribit  Archimedem  quidem  primum 
conica  theoremata  fuiffe aggreffum , Apollonium  herbeum  ea  inuenifjet  ab  Archime- 
de nondum  edita,  ficut  propria  fua  edidiffe : neque  id  heri,  ht  mea  fert  opinio ; 
nam  .Zy  Archimedes  multis  in  locis  helut  antiquioris  conicorum  inflitutionis  mentio- 
nem facere  hidetur ; <y  Apollonius  ea  feribit , non  ht  a feipfo  multita:  nonenitti 
dixijfet  hberiiis  & hniuerfahus  hac  dfe , quam  ab  ahjs  traflata  fuiffe.  Sed  quod 
feribit  Geminus  herum  eft.  Antiqui, inquit,  Conum  definientes , reflanguli  coni  cir- 
cumuolutionemrtwientehno  eorum  qua  circa  reflum  angulum  funt  latere;  Zy  conos' 
omnes  reflos,  iy  hnam  tn  figulis  feflionem  fieri  arbitrati  funt : tn  reflangttlo  qui- 
dem amo , hocatam  Parabolen ; in  obtufmgulo , Hyperbolen  ■ ihacutangulq  autem, 
Elbpfim : atque  ita  nominatas  apud  ipfos  feflioties  pafiim  tmtenias.  Quemadmodum 
igitur  Antiquis  illis  in  hnaquaque  triangulorum  facie  contemplantibus  duos  reflos  ^pri- 
mum in  aquilatero,  deinde  in  aquicritri,pofiea  in  fcaleno ; atate  pofieriores  hniucrftle 
theorema  demonjbaruni  eiufmodi, Omnis  trianguli  interiores  tres  anguli,  duobus  reflis 
funt  aquales. It  a Zy  in  coni  feflionibus ■■  reflanguli  quidem  coni  feflionem  diflamfm  re- 
flangulo  tantum  cono  contemplati finit ; fi  flo fcihcet  plano  ad  hnu  coni  latus  reflo;  ob- 
tufanguli  aute  coni  feflionem  in  cono  ebtufatgulo  faflam  demon fharunt:(y  acut anguli 
feflione  in  cono  acutangulo : fimiliter  in  omnibus  conis  ducentes  plana  ad  hnum  corii  la- 
tus reflaiquod  Zy  antiqua  fefltonU  nomina  indkant.Verum  polita  Apollonius  Pergant 
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Vmuerse  injpexit  in  omm  cmw  tam  reflo  quam  Scaleno  omnes  /efliones  ineffe , 'mxtd 
■pLini  ad  conum  differentem  inclinationem.  Qumohrem  illitu  temporii  homines  ad- 
mirati mirificam  corneorum  theorematum  demonfi  rationem , magnum  Geometram  ap- 
pellarunt. Hac  quidem  Genium  iit  /exto  mathematicarum  praceptionum  libro  feri* 
pta  reliquit. 

Sectio  ll.  Quinam  ex  antiepuis  ante  A polion  tum  conica 
traciarint. 

MVltos  ex  ^wiciquis  reperio  qui  ante  Apollonium  Conica  corntera- 
piati  funtj  Ariftaeum  Geometram  , Eudoxum  Gnidium,  Me- 
oeehnum  Eudoxi  huius difcipulum , Euclidem,  Cononem,  Trafideum, 
Nicotelem,  Archimedem,  dcDofitheum.  Quinam  vero  primus  coni- 
cas contemplationes  fitaggreflus,  definiendum  relinquo  Chronogra- 
phis : & folum  refutandus  Heracliusqui  primum  facit  Authorem  theo- 
rematum Conicorum  Archimedem , ex  ipfomet  Archimede  ,qui  locis 
fuperiiis  addudis  Eudoxutn  antiquiorem,  & Cononem  feniorem  fc,  co- 
nica ttadafle  fatetur : & ex  Pappo  Alexandrino  liquet  Euclidem  vefti- 
gijs  Ariftaei  Geometrae  infiftendoquatuor  conicorum  libros' edidifle: 
hos  vero  duos  AuthorcsneHeraclius  quidem  in  vita  Archimedis  coae- 
taneos illius,  ne  dicam  recenciorcs  illo  faefet. 

Se  cito  111.  Quinam  ex  antiquis  tempore  Apollomj  Pergit  vel 
- poflmodum  Conica  trailarint , vel  intellexerint. 

r f 

COnica  intellexifle  Naucratem  Apollonius  fatetur  in  cpiftola  fua 
prima  ad  Eudemum ; vtpote  cuius  rogatu  animum  ad  Conica  con- 
feribenda  applicuerit : Tum  Philonidam , quem  dignum  iudicabat  cui 
fua  conica  communicaret  Eudemus : Denique  Eudemum  & Attalum 
ad  quosconicorum  fuorum  tradacionem  perlegendam  mittebat. Quis 
enim  huiufmodi  tradatus  & libros  de  conicis  ad  ignaros  huius  materia: 
deftinaret*  Atque  hi  quatuot  fint  Apollonij  tempore  contemplatio- 
num  conicarum  periti,  Naucrates,  Philonida,  Eudemus,  Attalus. 

Poftmodum  vero  ab  Apollonio , Serenus  Antinfcnfis  libro  vnofe- 
dionem  coni  fadam  ab  plano  per  verticem  cius  ado  diligenter  con- 
templatur, 8c  multas  cius  afFedionesdesnonflrat.  Et  libro  a lio  de  fedio- 
ne  cylindri,  primus  oftendir  fcdionem  coni  Ellipticam  in  cylindri  fc- 
dione  reperiri ; definitjonelque  varias  cx  Apollonio , diametrorum  & 
axium  curuarum  linearum  , redaruraque  linearum  ordinatim  didis 
diametris  vel  axibus  applicatarum,  defumpfifie  fatetur.  Huius  vera 
Authoris  libros  duos  peculiari  noftro  commentario  illuftracosafferua. 
mus,  in  lucem  prodituros.  Poft  Serenum  repono  Cyrum  cui  vti  intelli- 
geoci  Serenus  ipfe  cylindrica  fua  Si  conica  dedicauit,  propofuitque  euol- 
. . - uenda< 
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uenda.  Ab  his  annumero  Pappum  Alexandrinum , qui  in  libro  feptiilio 
mathematicarum  fuarum  colle&ionum,  inter  lemmata  fua  quae  in  om- 
nes libros  conicorum  Apollonij  compofuit,  excepto  quarto,  mulca  fune 
conica;  videlicet  primum,  fecundum  ac  tertium,  ad  librum  j.tiimfe- 
cundum , tertium  & quintum , ad  librum  j.  Praeterea  cum  ageret  de  lo- 
cis  ad  fuperfictemin  eodem  lib.7.  cit.  lemmata,  primum,  tertium,  quar- 
tum & quintum,  conica  proponit.  Denique  libro  8.  problemata  nonum 
ac  decimum  exhibet  de  conicis  fedtionibus.Vltimum  locum  occupabit 
Eutocius  Afcalonita  qui  egregium  in  quatuot  libros  primos  Apollonij 
Conicorum  Anthcmo  fodali  etiam  in  Conicis  perito  confcripfit. 

Sectio  IV.  Quot  libros  A pollonius  Peratus  de  Conis  ediderit , 

& an  extent  bodie  omnes- 

EX  ipibrriet  Apollonio  epiftola  ad  Eudcrtlum  prima ; Pappo  Alex- 
andrino libi^.  math.coll.  & Eutocioad  Anthcmum;  conflat  odio 
libros  conicorum  Apollonium  pofteritatireliquifle:  quos  omnes  euol- 
uerunt  Pappus  & Eutocius;  nam  primus  lemmata  diuetfe  in  eos  prae, 
militlib.cit.  Altcrverb  Anchemo  pollicebatur  ad  finem  commencarij 
(lii  in  quartum  librum, fecommentarium etiam  in  reliquos  quatuor  po- 
•ftremos  libros  euulgaturum. 

An  vero  etiam  nunc  extent  hi  omnes  libri  o&o  Apollonij , hic  ha- 
beo dicere.  Imprimis  certum  efie  quatuor  primos  ad  haec  noftra  rempo- 
raperuenifle,  inquos  commentarium  hunc  proponimus;  reliquorum 
verb  quatuor  pofteriorum  memoriam  nullam  efle : nam  multi  magna 
authoritate  praediti  operam  omnem  ac  diligentiam  in  eis  conquirendis 
fruftra  adhibuerunt.  Inter  nonnullos  peruagatur  rumor  & fufpicio  hos 
prae  manibus  habuifle  Reuerendifsimum  Abbatem  Meflanenl'cm,Pran- 
cilcum  Maurolycum , ordinis  Sandti  Benedidli , virum  in  mathematicis 
praecellentem  ; eoldemque  aileruari  Meflanae  ab  haeredibus  fuis:  fundan- 
tur in  eo  quod  catalogus  elucubrationum  fuaruin  omnium , &manu- 
feriptorum,  VcnetijsimprdTus,  proponat hxc duo,  Primum,  Apot> 
lonij  conica  elementa  libris  quacuor  & demonftrationibus  & liheamen- 
tis  opportunis  inftaurata.  Alterum , Quintum  5 e Textum  libros  conico- 
rum poft  quatuor  Apollonij  libros  reponendos.  Sed  vir  tantus  reliquos 
hos  quatuor  libros  Apollonij  poftremos  fub  ndminc  Apollonij  fincere 
euulgaflec , ficuti  edidit  tres  Theodolij  Sphaericorum  libros, trefque  alioe 
triangulorum  Sphaericorum  Menelai;  non  autem  dixiflet  quintum  8t 
Textum  conicorum  poft  quatuor  Apollonij  primos  reponendos.Quoad 
primum  attinet,  titulum  ei  appofuiflet  odto  conicorum  Apollonij  libri, 
quatuor  libris  proprijs  inftaurati ; non  autem  Apollonij  conica  elemen- 
ta libris  quatuor*  demonftrationibus  & lineamentis  opportunis  in- 
ftaurata. Ingenue  fateor  me  diligentiam  omnem  adhibuifte  in  eonqui- 
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rendis  his  libris  Maurolyci , quibus  libenter  vfus  eflem  in  hac  commen- 
tario, & libris  quatuor  noltrisiuxta  reliquorum  quatuor  Apollonij  po- 
rtremorum  argumenta  conicriptis. 

Sectio  V-  An  omnia  quu  Apollonius  de  Conis  propofuit  fint  ipfius, 
vel  antiquiorum •,  (f  qusnam  fint  propria  ipfius. 

QVandoquidem  iple  Apollonius  Etidemo  fatetur  fedtiones  conicas 
abfevbcrius& vniuerlalius  quamabalijsqui  ea  de  re  fcripferunt 
elaboracas ; tertiumque  librum  fuum  continere  theoremata  complura 
pulcherrima  & noua ; & Actalo  fcribens  demortuo  Eudcmo , fe  ab  nul- 
lo demonftratum  reperifle  quot  modis  circuli  circumferentia  legioni- 
bus conicis  occurrere  pofsir, ‘neque  vili  vnquam  veniffcin  mentem  quot 
etiam  modis  fedtiones  conicas  & circulus  & fedtiones  oppofita  fedtioni- 
busalijs  oppofitisoccurftnt,  qua  tamen  in  quarto  fuo  libro  determi- 
nat: Et  quia  etiam  ex  Gemino  infexto  praeceptionum  mathematica- 
rum libro  apud  Eutocium , conicas  fedtiones  non  folum  in  omni  cono 
redto,  fed  etiam  in  conofcaleno  reperic,  quas  antiquiores  fc  in  conis, 
folum  redtis  particularibus  lingulas  obferuauerant.  Ea  propter  aflererc 
polfumus  multa  habere  Apollonium  ex  antiquioribus  Ariftaso,  Eudo- 
xo,  Menechmo,  Euclide,  Conone,  Tra(ideo,Nicotelc,  Archimede  ;&• 
multa  praeterea  fuperaddidille  circa  conum  redtum,  & Icalenum , & oc- 
curfum  fedtionum  conicarum  & circuli  fedtionibus  oppoficis,  in  lingu- 
lis fuis  conicorum  primis  quatuor  libris , & line  dubio  in  reliquis  qua- 
tuor pollremis. 

Settio  VI.  Quid  contra  A poUomj  conica  ditium  reperiatur 
ab  antiquis. 

APud  Eutocium  Heraclius  Icribit  Archimedem  primum  conica 
theoremata  fuifle  aggrelTum  , Apollonium  vero  ciimea  inuenif. 
fetab  Archimede  nondum  cditai  licut  propria  fua  edidifle. 

Pappus  Alexandrinus  primum  aegre  fert  Apollonij  cenluram  in  Eu- 
clidem circa  locum  ad  tres  vel  quatuor  lineas  abeo  minime  perfedtum: 
cum  iadtantiam  Apollonij  reprehendit,  eoquod  fine  inuentis  fuis  circa 
conica  locum  illum  perfici  non  polTealferuerit,  non  addens  perfedtum 
illum  abfolutumque  elTeabsfe.  Denique  ait  ipfum  in  conicis  pleraque 
imperfedtareliquifle;  ideoquequxdam  non  latis  pofie  tuta  elfe.  Miror 
Pappum  iam  commotum  in  Apollonium  & in  antiquorum feriptisver- 
f*tilsimum,inon  adduxilTcgrauiorem  inultam  Cononi  notam,  viroque 
etiam  Archimedi  fufpiciendo , quam  illi  inufsit  in  cpiltola  fua  ad  Atta- 
lum, accufanscum  minimein  demon  Arationibus  vcrfacumeflc. 
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S cilio  VII.  Defenditur  Apollonius  contra  Herachum  & 
Pappum  & alios. 

EVtocius  Heraclij accufationi  abunde  fausfecic , his  verbis , neque  id 
heri , t>t  mea  fert  opinio  : nam  Archimedes  multis  in  locis , "ttelut  antiquioris 
conicorum  infhtutioms  mentionem  facere  didetur } tr  Apollonius  ea  qua  fribit,  non 
t>td  fe  ipfo  ihuenta.  non  enim  dixijfet  hl/erius  lr  "tmmerfalm  hac  d fe  quam  ab 
alijs  traclata  fuijfe.  Quod  fi  vera  elfet  accufatio  Heraclij , an  non  Pappus 
Apollonium  de  plagio  conumfTet ! & plagiarium  iureappellalfec  ? 

Quod  vero  Apollonius  dixerit  Euclidem  minime  perfecifle  locum 
ad  tres  vel  quatuor  lineas , &po(Te  ex  fuis  circa  conica  inuentis  perfici: 
quis  non  videat  leue  e (Te  peccatum  * leuemque  iaftan  tiam.  Quotus  enim 
quifquc  eft  etiam  dodlifsimus,  qui  non  imperfedla  multa  relinquat,  & 
ex  fuis  proprijs  inuentisaliorum  conatusad  exitum  perduci  polfe ali- 
quando non  xftimet : quandoquidem  extrito  effato  facile  fit  inuentis 
addere,  aut  addenda  exillimarc.  Sed  tfto,  Apollonius  locum  illum  non 
perfeceric:  in  eadem  naui  eft  atqile  Euclides.  Eftoetiam,  locus  ille  ab 
fuis  conicis  perfeifionem  confequi  non  pofsit ; (quod  tamen  a nemine 
eft  demonftratum ) in  hoc  dabimus  Apollonium  fuifle  deceptum ; fic- 
uti  antiquiores  fe,  praeftantifsimos  Geometras,  ititer  quos  Euclides 
ipfeannumeracur,  qui  Parabolen  in  re&anguiofolum  cono,  Ellipfim. 
in  acutangulo,  Hyperbolen  inobtufanguloreperiri  cerifebant:  &fic 
iterum  pares  erunt -in  aliqua  deceptione  Apollonius  & Euclides.  Tem- 
perare igitur  poterat  animum  Pappus  in  Apollonium,  Sc  Euclidem,  ae- 
quamque  lancem  inter  illos  duos  fiimmos  viros  in  Geometricis  fuftine- 
re.  Decebat  denique  imprimis  Pappum  propqjitiones  ApollonijmJnus 
tutas  prodete  j quarum  nulla  ha&cnus  inuenta  eft  huiufinodi  ab  tot 
tattique  peritis  in  Geometria  viris.  . 

Quoad  cenforiatn  Apollonij  virgulam  de  Cdiioriein  demonftratio- 
nibus  imperito,  fic  explicanda  videtur ; circa  materiam  folum  de  qua 
fcribebatad  Attalum , videlicet  in  occurfu  mutuo  fedtionum  conica- 
rum •,  licet  in  alijs  eum  merito  cum  Archimede  Geometricis  fufpiceret 
& depracdicafetur:  ficti  ehimpoteflt  vt  aliquis  fummus in  multis,  in  ali- 
qua non  ita  obuia  materia  principijsdeftitutus  ad  illam  neceflarijs  para- 
logitet , & non  ita  fit  verfatus  in  huiufmodi  demonftrationibus. 

Fatendum  tamen  eft, commendandam  effe  fummopere  Euclidis  mo- 
deftiam , qui  Ariftaej  conica  immutare  nec  carpere  voluit;  camque  imi- 
tati potuiflc  Apollonium  in  Euclidem , & praefertim  in  Cononem,  tilm 
etiam  Pappum  in  Apollonium  noftrum.  Sed  neque  etiam  commoueri 
qukdtbtt,  fi  eius  aut  Amici  imperfedta  opera,  publica  praefertim , vel 
errores  ab  alio  adnotentur : licetid  femper  maxime  deceat  in  praecel- 
lentibus viris  magna  cum  animi  moderatione  in  rebus  quae  nullam  ad- 
mittere polfunt  excufationcm , adnotari. 
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Settio  VIII  Quinam  Geometra prafl antes  tempore  Apollonq 
(3“  pojiipfum  jloruerint  vfifue  ad  Eut  ocium. 

In  X Apolloni)  epiftolis  ad  Eudemum  & Attalum , hos  habemus 
^ Geomecras  infignes , Apoilonij  tempore , ipfofmet  Eudemum, 
Attalum , tum  Naucncem  & Philonidam : tum  ex  Chronographis  Si 
prxfertim  lofepho  Blancano  noflr-e  Societatis  in  fua  Mathematicorum 
Chronologia,  alios  ab  lpfo  Apollonio  vique  ad  Eutocium , Ifidorum, 
Hypficlem  Alexandrinum , Philonem  Bizantium,  Polsidonium , Sere- 
num Antinlenfcm,  Heronem  Alexandrinum,  Hipparchum  , Theodo- 
fium  Tripolitana, Menelaum, Diophantem  Alexandrinum, Ptolemaeum 
Alexandrinum,  Porphyrium  Philofophum , Nicomedem,  aliumque 
Eudemum,aliumcpie  Menelaum  Alexandrinum,  Geminum  Rhodium, 
Diodem,  Sporum, Proclum  Diadochum,  Marinum  Philofophum  Nea- 
politanum, Demetrium  Alexandrinum  , Philonem  Tyanaeum , Pap- 
pum Alexandrinum,  Theonem  Alexandrinum,  Hypatiam  Theoni* 
huius  filiam,  demum  Entociurh  Afcalonitam. 

Settio  IX.  Commendatio  & latu  Apoilonij  Pergat. 

i ' . 

A Polk>nij  Pergaei  excellentia  eft  ea  inter  Geometras  omnes ; vt  pro- 
pter vniuerlalem  coni  redi  fl£  (caleni  lediontm , & inipedionem 
iedionum  Paraboles*  Ellipfeos  & Hyperboles  in  omni  cono  um  redo 
quam  fcaleno,  quam  antiquiores  ie  Geometrae  celeberrimi  Aridaeus, 
Eudides,  Conon,  NicpcelesS:  Archimede* non  aduerterant;  mirifi- 
camquc  conicorum  theoremacurfidemonftrationem  jmultaque  admi- 
rabilia&  nouaineisinuenta:  Magnus  Geometra  fit  ab  omnibus  illius 
temporis  clarifsimis  Geometris  tefte  Gemino  Rhodio  Geometraetiam 
ncrminatifsimo  acclamatus : quem  honoris  titulum  & praerogatiuam 
nemo  tot  confequentium  Geometriae  Luminum  tanto  viro  aufus  eft 
denegare.  ' ■' 

Accedet  alia  commendationis  Apoilonij  gloria  ab  illuftribus  conico- 
rum fuorum  tam  interpretibus  quam  commentatoribus , quoS  in  ie- 
quentibus  duabus  ledionibus  noftris  decima  5 : vndecima  producemus. 

, . • -i:t.  i.;...-.:  fd 

Settio  X.  Quinam  in  Apoilonij  conica  fcripfenni  vel ' 

C ommentarios  ediderint  ex  antiquis.  ‘ : 

PAppus  Alexandrinus  lib.  7.  Machematicarum  fuarum  colledio- 
num  , fexaginta  quinque  lemmata  in  libros  Apoilonij  conicorum 
difpofuit  -,  vndecim  videlicet  in  librum  primum  ; odo  in  fecundum; 
quatuordecim  in  tertium ; nullam  quartum ; decem  in  quintum-, odo 
. . ifl 
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In  fextum  ; quatuordecini  in  feptimum  St  odtauum. 

Tum  quod  admiratione  multis  dignum  ccnfcbicur,  Hyparia  Theo- 
nis Alexandri  filia  i commentirium  in  Conica  Apollonij  fcripfiflfe  fer- 
tur, ficutiin  Diophanti  numeros  reconditiGimos. 

Vltimo  loco  Eutocius  alcalonita,  cuius  commentarius  in  Apollo- 
nij  quatuor  primos  Conicorum  libros  extaccum  lemmatibus  aliquot  & 
corollarijs  proprijs : quique  anthemo  commentarium  alium  in  reli- 
quos quatuor  alios  libros  pollicebatur. 

Demiratus  fum  cum  inciderem  in  Eutocij  Verba  ad  Anthemum,  in 
epiftola  fua  ad  lib.j.  Apollonij,  quibus  aflferit  nullum  ex  Geometris 
<Jui  ante  eum  floruerint  commentarium  in  hunclibrum  tertium  edidi 
fe.  Quare  lufpicof  Hy patiam  Theonis  filiam  confequenti  pofl  Euto- 
tium  tempore  vix ifle,  &in  Apollonij  conica  commentarium  Icripfifle. 

• 

Se  eho  X l.  Quinam  ex recentionbus  in  Apollonij  Conica , 

•vel  deContcis  (cilionibus  fcribferint. 

Tkes  tepefio  infer  recentiores  qui  commentarium  in  Apollonij  cd. 

nica ediderint,  Primum , Ioinnem  BiptiffafliMeuuirn  Pafritium 
Venetum ; Secundum  , Mautoljcurh  in  ft&ionc  quarta  laudatum; 
Tertium } Fedcticum  Conrmandinum  de  Republica Geometrica  meri- 
tifsimum  , qui  Eutocfj  Commencaoutn  fh  quatuor  Apollonij  libroi 
primos  illufttiorem  fecit , & notis  proprijs locupletauit. 

Extant  etiam  permulta  de  conicis  fe&ioniblisdeftribentfis  in  plano 
apud  eos  qui  de  Horologijs  vel  Panifpherijs  in  plano  delineandis  agunt} 
& inter  hos  primum  obtinet  locum  Maurolycus  in  libro  i.  St  jj.  <3t  lineii 
horarijs ; fecundpm , Guidus  Vbaldus  in  planifphaerijs  proprijs,-  Ter- 
tium, Federicus  CommandinuJ  infualibro  de  horologijs;  QUartum; 
Chriftophortis  Clauius  rtofter  in  fuo  de  Gnomonica  libro;  Quintum, 
Francifcus  Aguillonius  nofter  in  libro  fuo  quarto  & lexto  optices.  Ttim 
al i j permulti  G ebibet  ne pradtici  St  Atchitedti.  \V 

His  addendi  lunt  qui  dodtiftime  de  centro  grauitatis  planorum  & Co- 
lidotum,1  St fe&ionum conicarum,  autpartium  eiustra&arunt,  intef 
quos  eft  Lucas  Valerius  qui  eriaffi  poff  Archimedem  de  quadratura  Pa- 
raboles fcripfif , tiim  Ioannes  Carbliisiifclfd  Faitle  nofter  ini  libro  fuo  au- 
reo decentro  grauitatis  partium  circuli  & t/llipfcoj/ 

Non  praetermittendus  Pater  Vincentips  Leaurandus  e Sodetaterto- 
ftra , qui  in  parte  fecunda  fuorttm  effctnentdfum  Geortietricorum  Dolat 
imprendrUm  anno  i d^i.noiitfullahabw  breviter  qniddm  fed  eohcinn^ 
explicata  de  fedtionibus  doWitsi  freiViqife  mdtiifunrt  velint  Ledorem, 
me  hunc  Commentariuni  irt  diiafuit1  jpfimdls  'Apollonij  Pergaei  libros, 
anno  1641..  publice  Auditoribus  meis  Mafrit! pndegiffe , tfirn  etiam  fc- 
quente  1 643.  alios  nrieoi prdpfids  qudtnor  Conicorum,  in  quibus  iuxta 
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Admonitio  ad  Lettorem  Geometria  Studiofum. 

Apollonij  Pergaei  argumenta  quatuor  relicuorum  fuorum,  quinti,  fexti, 
lepcimi,  & odtaui  deperditorum,  vel  eos  fupplebam,  aut  qux  in  cis  tra- 
diderat diuinabam.  Teftor  autem  me  nullos  alios  Authore*  de  hac  ma- 
teria prxter  citatos,  legiffc,  vel  mihi  innotuifle , antequam  hos  duos  to- 
mos abfoluiffem,  & cum  diuerfis  Typographis  edendos  tra&aflem.  Ve- 
rum fateor  me  poflmodum  magna  cum  animi  voluptate  & admiratio- 
ne , duorum  clarifsimorum  huius  acui  Mathematicorum  opera  cum  an- 
tiquis comparanda  cuoluiiTe:  Et  quidem  anno  «644.  tres  Conicorum 
libros  Claudij  Middorgij  Patritij  Parifienfis , noua  methodo  ex  Apollo- 
nianis  fontibuS  petitos , 6t  proprio  ingenio  appofit£  digeftos : tum  anno 
1 647.  duos  Rcuerendi  Patris  Gregorij  a Sandto  Vinccntio  Societatis  no- 
drx  Mathematico  infigni  reconditae  Geometriae  tomos,  fub  titulo  Qua- 
dratur* circuli  in  quibus  prxter  elementa  Conica  peculiari  ordine  dif 
pofita,  innumera  prodit  ficuti Middorgius,  quxfpedlant ad poftremos 
quatuor  Apolloni  j libros  iniuria  temporum  fupprelTos , in  lucem  reuo- 
candos:  (ed  longe  vberiusnofter a Sandfo Vinccntio,  quam  Middor- 
giusj  imo  ille  fupra  vel  extra  apollonij  argumenta  foelicifsime  perua- 
gatur.  Quid  memotem  Rcuerendum  Patrem  Marinum  Merfenium 
facri  Ordinis  Sandti  Erancifci  dc  Paula  ornamentum , nobilemquc  fuis 
in  Sacram  Scripturam  commentiiijs,  & in  omni  difeiplinarum  genere 
verfatum , qui  in  fuis  Mathematicarum  Colle&ionibus  Parifijs  publico 
dacis,  curiofamuka&fcitu  digna  profert,  variofque  citat  Gillix  prae- 
dantes in  hac  materia  viros 

Finem  facio,  ac  demim  Leftorem  compellor  circa  hunc  meum 
Commentarium , & Conicorum  quatuor  alios  libros  meos , eifdem 
verbis  quibus  ApoUonius  Eudemum  Geometram  & amicum  ftium,  ci^ 
cafuos  odio  libros  Conicos,  infineepiftolxfux  ad  eumdem,  alloqui- 
tur. His  omnibus  editu , licet  Unicus fte  tjui  in  ea  legndo  inciderit , ex  animi  fiu 
finientia  indicare.  Vale. 

• ' . 1 . . ; ; •••';.  : 

Seftto  XII.  An&  qUot  fmt  diuerfa  Apollonij  edi- 
tiones Graea. 

EX  Apollonio  ipfb  in  epiftola  fua  prima  ad  Eudemum  colligo  plu- 
res  fuiiTc  operum  fuorum  conicorum  editiones  Graecas.  Primi 
enim  de  conicis  quxeumque  ipfl  in  mentem  veniebant  confcripferat  & 
Naucraticommifcrac,  vtpotequieapodremo  effet percurfurus ; ccm- 
pufque  & otiurri  nattus  emendauit  & edidit,-  monetque  mirum  nemi- 
ni eiicdebcre,  fi  in  quidam  immutata  incidant. 

Quot  vero  fuerint  huiiifmodi  Gtxcx  editiones  minimi  condat:.  Eu- 
tocius  tamen  in  prooemio  fuo  libri  1 . Conicorum  Apollonij , anthemo 
lodali  fatetur  fe  ex  illis  editionibus  diuerfis  manifediora  collegifle:  fic 
enim  loquitur.  Cum  autem  pheres  editiones  fmt,  ytipje  Apollonius  etiam  in  epi- 
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Bola  fcrihit ; optimum  fore  iudicaui  ex  multis  qua  occurrerunt , manifefliora  colli- 
gere: in  ipftus  quidem  terbis , tt  legentibus  ad  hac  facilior  pateret  aditus  ; feorfrn 
tero  in  Commentarijs , tt  par  eB  differentes  demonf  rationis  modos  explicare. 

Setiio  XIII.  An  A polion  itu  alujua  lemmata  fuit  conicis  pra  ■ 
mi/erit,  Cf  anextent ; (f  cquot  propofitiones  fmt 
in  fuit  conicorum  libris,  otio. 

IN  fineprooemij  fui  Pappus  ad  lib.  7.  math.  fuarum  colledt.  ita  feri- 
bit  de  numero  lemmatum  Apollonij,  & numero  propofitionUm  in 
omnibus  fu  is  odo  libris  Conicorum.  Itaque  habent  omnes  libri  Conicorum 
jipollontj , theoremata  tel  diagrammata  quadringenta  ocluaginta  feptem ; lemmata 
tero  qua  in  ipfa  funt  nonaginta. 

Horum  lemmatum  nullum  veftigium  cft  apud  Pappum  neque  apud 
Eutocium,  nifi  aliqua  propria  ex  illo  dcfumpferint:  hoc  Vero,  cum 
fummis  viris  repugnet,  fufpicari  non  conuenit. 

An  veto  PappUs  numerum  problematum  Apolloni;  in  fuis  conicis, 
omiferit , & folu m theorematum  meminerit ; vel  fub  nomine  diagram- 
matum vniuerfaliore  theoremata  & problemata  comprehenderit,  pru- 
denti Geometrarum  iudicio  relinquendum  videtur. 

Setiio  XIV.  An  Graea  editio  A pollonij  conicorum  ab  Eutocio 
confaripta ; Cf  commentarius  eius  in  eundem  Apollonium 
Crocus , fit'  ipfi ut  Apollonij , wlEutocij,  vel 
excerptus  a multis. 

E Sic  tam  propofitiones  Apollonij  ab  Eutocio  editas , quam  com- 
mentarium eius  in  illas , hoceft  demon  Arationes , tum  Apollonij, 
tumEutocij,  aliorumque  antiquorum  poft  Apollonium,  aifererequis 
poteft , ex  ipiius  Eutocij  verbis  in  ft&ione  duodecima  produftis.  Et 
certe  reperio  propofitionem  quartam  libri  fecundi  conicorum  Apollo- 
nij, efle  lemma  fecundum  Pappi  ad  lib.  y.  ipiius  Apollonij  •,  quam  fine 
dubio  Eutocius  inferendam  illi  libro  iudicauerit  & cur  non  etiam  alias 
huiufmodi  propofitiones  interponendas  ex  alijscenfuerit?  Venire  autem 
in  iuipicionem  Pappum  propofitionem  illam  quartam  lib>  1.  Apollonij 
inter  lemmata  fuarepofuiffcadlib.j.  apollonij,  nemo  prudenter  po- 
teft ; quandoquidem  lemmata  in  libros  alicuius  AUthoris  diftinguantur 
ab  ciuidem  propofitionibus , propter  quas  lemmata  praemittuntur;  & 
nemo  propofitiones  vnius  libri , inter  lemmata  conducentia  ad  librum 
confequentem  reponat,  fcd  ijs  vti  praecognitis  ad  confequenthim  intelli- 
gentiamvtacur.  : *'■ 

***  Setiio 
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Sectio  XV.  Quot  fint  Latini  ver  [tones  primorum  quatuor 
librorum  Conicorum  Apollonij. 

DVasfolum  reperio.  Primam  Ioannis  Baptifta:  Memi  Patritij  Vene- 
ti, & publici  Venetijs  Mathematicarum  Profefloris,  Vrbecele- 
berrima&do&ifsimorum  virorum  foecundifsima  Parente;  anno  1537. 
typis  mandatam. 

Alteram  Pederici  Commandini  Geometrae  eximij , Bononiae  anno 
15 66.  imprelTam. 

An  vero  fit  Cxcufla  verfio  Maurolyci  ignoro,  de  qua  mentionem  fe- 
cimus in  fe&ione  quarta  & vndecima. 

Sectio  X FI.  In  quo  conueniant  verftones  Latina  Memi  & 
Commandini , & quod [t  dtferimen  inter  illas. 

C^Onueniunt  ih  ordine  librorum  quatuor  Apollonij,  & numero 
j propofitionum  ftjxta editionem  Graecam  Eutocij;  diferepant  vero 
in  verbis:  & Memidemonftrationes  carent  citationibus  etiam  primo- 
rum elementorum;  qui  Authorfigurationibus  adiunxit  calculum  ex 
pnncipijs  xlgeb ricis,  altera  Commandini  illullrata  eft  citationibus 
proprijs,  8c  multis  lemmatibus,  corollarijs  & notis  locupletata:  fed 
3c  cohtinet  lemmata  Pappi  in  tres  primos  apollonij  libros  demonftrata; 
multaque  alia  refert  ex  Eutocij  commentario  ad  pleniorem  apollonij 
intelligenriam  conducentia.  ,• 

Se  It  io  XVII.  [luem  ordinem  & numerum  propofitionum  Apollo- 
nij, verftonem  Latinant  tn  hoc  commentario  fequamur. 

SVpponimus  in  hoc  noftro  Commentario  numerum  ordinemque 
propofitionum  librorum  quatuor  primorum  apollonij  iuxta  editio- 
nem Eutocij  & verfionem  Latinam  Federici  Commandini  jlicet  ac  (lime- 
mus, vt  par  eft,  alteram  Memi  Latinamvcrfionem. 

. 1 . ?!  t - t J..I  i • * . . ' 

Sectio  XV lll.  conijcert  numerum  propofitionum  in  reliquit 
’ quatuor  v/timit  conicorum  librii  Apolloriq. 

C Vppofito  numero  8t  ordine  propofitionum  apollonij  iuxta  Euto- 
e3cium  & Commandinum ; cunj  primus  liber  contineat  propofitib- 
nes  56.  fecundus  quinquaginta  tres*  terthi*  quinquaginta  (ex,  quarms 
quinquaginta  quinque : Summatim  hi  quatuor  conicorum  libri  primi 
compledlentur  propofitiones  ducentas  fupra  viginti-  Supponendo  prae- 
terea fummam  quadrigentorum  o&oginca  feptem  diagrammatum  ab 

- Pappo 
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Pappo  recenfitorum  in  o&o  libris  conicorum  Apollonij, 'comprehen- 
dere etiam  problemata  vna  cum  theorematibus : fi  ab  his  quadringen- 
tis odtoginta  feptem  propofitionibus  detrahantur  ducenta:  vigintiqua- 
tuor  primorum  librorum  ; relinquentur  ducenta:  fexaginta  feptem  pro 
reliquis  quatuorpoftrem  is  Apolloni)  libris. 

Seftio  XIX.  An  & cur  difficilia  fint  Apolloni j Conica. 

St  Pappus  Alexandrinus  in  Geometricis  excellens  ad  intelligenda  A- 
pollonij  conica,  tot  lemmata  fua  iudicauerit  efie  neceflaria  vna  cum 
nonaginta  ipfius  Apolloni) : an  non  difficilia  erunt  apollonij  conica  i 
Cur  veri»  ita  obfcurus  & laboriofus  fit  Apollonius : eft,  quia  vt  fum- 
mus  Geometra  fibi  alijfque  Amicis  contemporaneis  aeque  do&is  feri- 
bebat , qui  quz  fupponebat  & in  alijs  libris  demonftrauerat  norant.  At- 
que ita  illis  deperditis  iniuria  temporum  , tum  lemmatibus  ipfius  quz 
Pappus  legerat , mirum  nemini  efie  debet  fi  etiam  cum  lemmatibus 
Pappi  obfcura  adhuc  permanferint. 

Setfto  XX.  An  (S3  cur  Apollonij  conicorum  quatuor  primi 
libri,  ex  Eutocio , Ademo , & Commandino  diffi- 
cilia multis  videantur.  \ 

......  ; » ... 

NVllam  citationem  proferre  ex  praecedentibus  iam  demortftratis, 
fed  memoriz  firma:  committere  praecognita : quis  non  cenfeat  ar- 
duum efie  multis  przfenim  non  ita  in  Geometria  exercitatis,  in  tanta 
tamque  varia  multitudine  przcognitorum,  vim  demon  Arationum 
percipere.  Ea  propter  Eutdcius  & Mcmus  a permultis  in  congmentarijs 
fuis difficiles  judicantur.  ‘ •< 

Hanc  difficultatem  magna  ex  parte  fuftulit  in  commentario  fuo 
Commandinus : Verum  in  multis  fequendo  Eutocium  lacunas  eius 
non  omnino  compleuit ; & in  alijs  demonftrationis  difeurfum  non  ex- 
poliuit ; &in  alijs  Eutocij  veftigijs  infiftendo  demonftrationes  protulit 
per  analyfim  fupponendo  multa  ex  datis  Euclidis  quz  non  ita  facile  a 
multis  intelliguntur.  Proptcrea  etiam  a nonnullis  aufterus  ac  difficilis 
aeftimatur. 

Se&io  XXI.  Intentum  nojhum  ac  methodum,  (f  qua 
fupponam  in  hocCommentario , euulgare. 

■ : • * ' * * : ; I.-.-.t  i . 

C Vppono  folum  meum  in  Euclidis  elementa , Ifidorum , Hypficlcm, 
Proclum  commentarium;  fleve  mihi  liceat  definitionibus,  axio- 
matibus , & corollarijs  noftris  in  illos  Authores  fuperadditis  vti. 

Intentum  fuit  primaiium  St vniuerfale , diligentiam  omnem  adhi- 

* * * i bere, 


Dig 


„ Admonitio  ad  Lectorem  Geometri  a Studiofum.. 

berc,  vt  propoli  tionum  demonftrationes  fiue  nonae,  fiue  aliorumex- 
polircntur,-  icrupulique  ac  dubitationes  omnesin  illis  tollerentur;  & 
facilitatem  parere  etiam  ijs  qui  in  primis  lolum  Geometri*  elementis 
funt  exercitati.  Quare  definitiones  multas  fuppleui  ,&  varias  confide- 
raciones  ad  illas  adhibui ; tum  lemmata  varia  lingulis  his  libris  quatuor  , 
pracmifi;  totumque  opus  multis  refperfi  corollarijs  & animadiierfioni- 
busnoftris;  citationefque  omnesquam  fidelifsime  appofui;  quorum 
omnium  adminiculo  finem  propofitum  confequerer,  fines  vero  parti- 
culates  in  lingulis  librorum  argumentis  noltris  cognofcere  poteris.  ') 

More  noflro,  quae  funt  aliorum  prodo  limul  & Atithorem,-  quae 
funt  noftra , dico.  Verum  fi  in  quardam  incidas  , qua:  aliorum  qui 
ante  nos  fcripferunt  efle  recognofcas ; ignolcas  velim  i certoquc  fcias 
me  cum  illis  concurrifle,  &ignorafle  eorum  propria  inuenta , vel  e me* ; 
moriaexcidilTe. 

Non  lubterfugio  fateri  variaseflepfopofitiones,  quae  cafus  & figura*, 
tiones  multitudine  incredibiles  admittunt  ; quorum  aliquos  tantum 
Eutocij  & Commandiniexemplo alfumo  ac  demonftro;  reliquos  pru- 1 
denti  Geometra:  iudicio  explicandos  permittens,  ne  tomus  fupra  mo- 
dum grandior' fierem  i\'.y - ^ 

' ■ - . , rj-.  • ‘ . 

. i *\»  . • «-  • — .O  ...  i 

S effio  XXII.  Proferre  in  medium  qu&  freciatim  in  hoc 
commentario  expoliuerimue. 

EVtocius , Memiis , & Commandirius  eum  Apollonio  affumunt  re- 
das lineas  ordinarim  diametris  fedionum  conicarum  applicatas; 
lieet  nullibi  doceant  eas  ordinatim  applicare : Et  forte  Apollonius  eam 
praxim  in  librum  fuum  odauu  circa  problemata  conica  diftulerat,  H$c 
vero  fuppofitio  legitima  eft,  pofita  definitione  feu  natura  ipfarum  re- 
darum ordinatim  diametris  applicatarum ; fubiedum  enim  definitum 
affumipoteft,  vt  affediones  vari*  de  eodemonftrentur,  licet  praemif- 
ianon  fit  ars,  fubiedum  ipfum  efformandum  delineandi:  Verum  in 
corollanjs  noftris  ad  prop.49.lib.!.  confultb  voluimus  ex  praecedentibus 
<y  notis  methodum  tradere  ipfas  rectas  lineas  ordinatim  diametris  appli- 
candi; vt  in  fequentibus  non  folumeas  afiumere  , fed  etiam  pradice 
ordinatim  applicatas  habere  pollemus. 

Praeterea  quia  Authores  diftinde  non  afsignant  redam  lineam  in  fc- 
dionibus  conicis  cui  ex  definitione  jo.  lib.  1.  Apollonij  interprimas, 
parallelae  efle  debenc  redae  omnes  linea:  ordinatim  diametris  proprijs 
applicatae:  in  explicatione  definitionis  jz.  eiufdem  lib.  1.  inter  primas, 
praemoneo  vnam  ede  poffe  ex  quinque  defignatis  in  eadem  definitionis 
citatae  explicatione ; quas  pofttnodum  luis  proprijs  locis  legitime  alsi- 
gnatas  efle  demonftro.  ■ ia  -.  ' ■ 

Infuper  cum  animaduerterenuab  Apollonio  neque  ab  eius  Com- 
•'  J ~ -•  menta* 
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mentatoribus  nullas  effe  traditas  definitiones  fictionum  conicarum,  fed 
colligendas  erte  exprimis  libri  primi propofitionibus;  eas  inter fecun- 
• das  libri  eiufdem  primi  definitiones  retuli  fub  duplici  forma;  primas 
percaufas  originarias  efficientes,  & nonnullas  circumftantias ; fecun- 
dasper  caufa»folum  formales:  poflremifque  vror  formalibus  adfaci- 
liirs  conicarum  fedtionum  figurationes  in  plano  fadtas  demOrtftrandas. 
Propter  eundem  finem  latera  tranfuerfa  & reda  fedtionum  conicarum 
per  caufas  originarias  & formales  definiui.  Nimius  ertem  fi  reliqua  a no- 
bis politiora  fa&a  referrem , quaeLedtor  facile  in  operis  huius  decurfu 
animaduertet,  & compendiofius  in  argumentis  ad  fingulos  libros  pro- 
pofitis. 

Sc£lio  XXI II-  Occurrere obieftionibus contra  hunc no- 
firum  Commentarium . 

REprehenderequis  portet  multitudinem  lemmatum, definitionum, 
confiderationum  & corollariorum  noftrorum , quibus  excreuit 
nofter  hic  commentarius,  & Geometriae  Studiofi abfterreri  portunt: 
praelertim  cum  corollaria  multa  in  librum  noftrum  quartum  circa  pro- 
blemata conica , feu  odtauum  Apollonij  fuppletum  referri  potuiflent. 

Sedrefpondeo  ea  non  debere  aeftimari  nimia,  neque  extra  locum 
collocata  proprium , neque  terrifica , quae  maiorem  pariunt  facilitatem 
legentibus ; & quae  confulto  addidimus  ad  noua  media  demonftratio- 
num  inuenienda ; innumeraque  relinquunt  in  noftris  quatuor  libris 
pofttcmos  quatuor  Apollonij  deperditos  fupplentibus  reponenda. 


S effio  XXIV.  Vtilitatem  conicarum  feffionum  offendere. 


AStronomi , & qui  de  Gnomonica  libros  edunt , finefubfidio  coni- 
corum Apollonij  & conicarum  fedtionum,  nihil  concludere  pof- 
funt  circa  fedtiones  planorum  circularium  Sphaerae  & conorum  vertices 
habentium  in  centro  Sphaerae,  bafefique  circulos  Sphaera:  minofes,  puta 
tropicos;  vt  determinent  an  fint  circulares,  vel  Parabolicae,  velHyper- 
bolicae,  vel  Ellipticae : fed  neque  eas  in  plano  delineare. 

Eifdcm  conicis  Optici  & qui  Plartifphaeria  delineant,  & Pidtores,ne* 
certe  habent,  ad  circulos  in  plano  ex  obliquo  afpedtu  cOnfpedfcos  effot- 
tnandos : tunc  enim  Ellipfes  oculo  repraefentadeur. 

Architedti  vero  ad  arcus  & concameratas  teftudinds  exaedificandas; 
an  non  etiam  opus  habent  Parabolas  vel  Hyperbolas  vel  Ellipfes  figu- 
rare?- 1 : i* " • 1 ' 1 '• 

Denique  quis  non  aduertat  ex  Apollonio,  cdhicaclusdetermmatio- 
nibus  Geometricis  inferuire : quandoquidem  propofitiones  eius  innu- 
merae varios  cafus  admittant  afsignatos. 
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Ad  haec  quod  locis  folidis  plurimum  profinc , offendemus  in  parergo 
ad  noflros  quatuor  libros  de  eildcm  fe&ionibus  conicis.  Multa  enim 
proponemus , beneficio  harum  conicarum  legionum  foluemus.  . 

ARGVMENTVM 

LIBRI  PRIMI- 

Llberprimus  Conicorum  Apolloni)  Pergici continet  ipfiusAutho* 
ris  definitiones  primas  nouemdecim;  fecundas  quatuor:  Propofi- 
tiones  quinquaginta  fex  i & corollaria  feptem  , feudedudtiones,  feu 
manifella.  Corollarijs  fuperaddidimus  vnum  ex  Federico  Comandino. 
Pr^mifimus  lemmata  quinquaginta  tria,  quorum  quatuor  funt  Pappi 
Alexandrini , tfia  Eutocij , reliqua  quadraginta  fex  funt  noftra.  Ad  qua- 
tuor Authoris  definitiones  fecundas  continuatis  numeris  ipfius  Apollo- 
nijadfcripfimus  alias  viginti  Odtonoftras;  tum  etiamfuper  hisomni- 
bus  definitionibus  fecundis  triginta  duabus,  Coniiderationes  noftras 
quadraginta  quinque.  Corollaria  deriique  fupra  commemorata  locu- 
pletauimus  alijs  noftris  centum  octoginta  fex ; duobus  videlicet  ad 
primas  definitiones;  duodecim  ad  lemmata;  feptem  ad  definitiones 
fecundas ; & centum  fexaginta  quinque  ad  propofitiones.  Itaque  in 
fumma  funt  in  hoc  libro  primo  definitiones  nouemdecim  prima? ; tri- 
gintaduae  fecundat;  lemmata  quinquaginta  tria ; coniiderationes  nd- 
ftrae  quadraginta  quatuor ; propofitiones  quinquaginta  fex ; corollaria 
centum  Se  quatuor  fupra  nonaginta; 

Apollonius  in  epiftola  fua  ad  Eudemum  Geometram  prarftantifsi- 
mum  fibifjue  deuimftifsimum  , quam  retulimus  in  admonitione  ad 
Leftorem , praecipuum  fibi  propofuit  in  hoc  libro  fcopum , vt  ipfe  lo- 
quitur, tradere  generationes  trium  coni  fechoiium , id  cft  Parabolae,  Hyper- 
boles , & Ellipleos , isr  earum  qua  oppojiu  dicuntur  •,  itemque  principalia  tpfa- 
rum  accidentur,  videlicet  ex  Eutocio,  initio  lui  in  hunc  librum  com- 
mentari j,  quacumque  ipfts  in  prima  generatione  contingunt ; habent  enimiralid 
quadam  conjequentia. 

Eutocius  ipfe  diucrfiscommentarij  lui  in  locis , compendiose  profert 
fines& texturam  omnium  huiuslibripropofitionum.  , , , 

Primum  quidem  ad  propofitionem  vndccimam  fic  ait:  Animaduerten- 
dumejl , decem  hac  theoremata , hoc  eft  decem  propofitiones  primas,  aptif- 
fime  coharentia  inter  fefe,  continuata  ejft.  Trimum  quidem  oflendit  retias  Irneae 
quam fuperfeie com ad herticem pertinent , in  eadem  permanere.  Secundum , centri 
ojlendit.  Tertium,  explicat  coni feclionem,  qua  per  "tunicem  efficitur.  Quartum y 
. . feciio- 
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fechonem  bafi  *quidtfiantem.  Quintum  "iero,  fubcontrariam.  Sextum  efl  tanquam 
lemma  ad  feptimum , in  quo  oflenditur  oportere  c ommunem  ftflionem  plani  fecantis 
iy  circuli  qui  efl  bafi s coni,  ad  eius  diametrum  perpendicularem  ejfe : atque  hoc  ita 
fe  habente , lineas  omnes  qu te  ipfi  aquidiiiantes  ducuntur , d triangulo  bifariam  fe- 
cari.  Septimum , tres  alias  fefhones , earumque  diametrum  ojlendit * ty  lineas  qu* 
ad  ipfam  diametrum  ordinatim  applicantur , ei  qu * in  bafi  *quid flantes  ejfe.  In  oflauo 
demonjlrat , Parabolen  (y  Hyperbolen  ex  eorum  numero  ejfe  qu * in  infinitum  augen- 
tur. In  nono,  Eltipfim  quam  feipfam  Vergit , tanquam  circulus  ; quod  planum  fe - 
cans  cum  "Utroque  latere  trianguli  conueniat : circulum  non  ejfe-.  fubcontraria  etenim, 
(y  *quidiflans  feclio,  circulum facit.  Sed  (y  illud  fcire  oportet,  diametrum  fichonis, 
in  Parabola  quidem  Vnm  dumtaxat  trianguli  latus  fccare,iy  ipfam  bafrn-,  in  Hyper- 
bola  fecareiy  latus  (y  lineam  qu*  reliquo  lateri  ad  partes  "verticis  produflo  m reflum 
con/h  tuitur ; in  Elhpji  Verb,  iy  Vtrumque  latus, (y  bafrn  fecare.  Poffet  fortajfe  ar- 
bitrari decimum  theorema  idem  ejfe  quod  fecundum,  fcd  non  ita  res  habet:  illic  enim  in 
omni  fuper f cie  duo  qiutuispunUa  fumi  ajferit-,  hicined  tantum  qu*  d fecaiite  plano 
efficitur.  At  in  tribus  qu*  deinceps  fequuntur  theorematibus,  "Vnamquamque  feflionem 
diligentius  expendit,  ty  principes  earum  proprietates  declarat. 

Circadecimumquarcum  theorema  h^e  habet  in  commentario  fuo  ad 
illud.  Propofitwn  idem  ett , quod  iit  tribus  fuperioribus:  fimiliteir  enimiy  oppofita- 
rum  fiflioilum  principalem  diametrum  inquirit ; iy  lineas  iuxta  quas  pojfmtt  qu*  ad 
ipfam  ordinatim  applicantur.  • 

Tiim  vero  ad  prop.  decimam  quintani , Si  fequentem  decimam  fex- 
tam  haec  fubiungit.  Animaduertendum  autem  efl  in  qiiititodecimo  iy  fextodecimo 
theoremate,  Apolloniopropofitum  ftdffe,  Vt fecundas  iy  coniugatas  quas  Vocant  dia- 
metros, inquireret,  tiim  Eldpjis,  tum  Hyperbol*,feu  oppofuarum  feflionum j Parabole 
tnim  eiufmodi  diametrum  non  habet. Sed  iy  illud  notatione  dignum  edi,  diametros  El- 
lipfts  intra  recipi,  HyperboU  Vero  iy  appofitariim  fecitonum  diametros  definbi  extra. 
Oportet  autem  lineas  iuxta  quds  poffunt  ordinatim  applicat*  Jeu  refla  latera, iy  Ime  at 
qu*  ipfts  *quidifant,ad  reflos  angulos  aptare ; ordinatim  Vero  applicatas , iy  fecundas 
diametros  non  omnino:  maxime  tamen  deberent  'm  acuto  angulo  applicari,  Vt  longi  ali* 
iy  dinerf*  ab  eis  qu*  reflo  lateri  *quidi flant  deprehenderentur.  Pofi  fextum  decimum 
theorema  definitiones  tradit  eius  qu*  fecunda  diameter  appellatur  Hyperbol*  iy  Edi - 
pfts.  &poft  pauca  haec  fubiungit  de  diametris  prima  Sc  fecunda  Hyper- 
boles & ellipfis.  Conflat  ergo  Vtramque  dimetrum  terminatam  ejfi-primam  qui  deni 
perfefe,  ex  generatione  feflionir,  fecundam  Vero  quod  media  proportionalis  fit  inter  li- 
mito terminatas, Videlicet  inter  primam  diametrum, iy  eam  iuxta  quam  poffunt ^u*  ad 
diametrum  ordinatim  applicantur:  fid  in  edipfiqmd  diflm  efl, nondum  apparet.  Itaq , 
Cum  ipfa  in  fi  ipfam  Vergat  infiar  circuli  ( iy  omnes  diametros  intra  recipiat,  atq‘,  ter- 
minet: omnino  inelltpfi  qu*  media  efl  proportionalis  inter  figur * iatera,dufiaq-,  per  ce- 
trum feflionis,  iyd  diametro  bifariam  diuifd,ab  ipfa fefitone  terminatur:  quod  ex  qt 
qu*  da  fla  funt  in  qumtodecimo  theoremate  oflendere  pojfianM. 

Denique  ad  propofitionem  quinquagdimam  fex  tam  & vlcimam, con- 
tinuato difcurfu,  reliquarum  propofitionum  ab  1 6. vlque  ad  j$.  lcopos 
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breuiter  indicnt  fic  .At  hero  in feptimo  decimo  ajjirit  Apollonius  reflam  lineam  qua 
per  "verticem  ducitur,  ordinatim  applicat  re  aquidijlans,  extra Jeflionem  cadere.  In  deci- 
mo oflauo  lineam  qua  "Utcumque  contingenti  aquidiflans  intra  Jeflionem  ducitur, ipfam 
Jecore.  In  decimo  nono,  lineam  quo  ducitur  ab  aliquo punflo  diametri,  ordinatim  appli- 
cato aquidijlans,  cum  Jeflionc  conucnire  In  bigefimo,  is  bigefimo primo,  lineas  infe- 
flionibus  ordinatim  applicatas  inquirit, quomodo  inter  fefe  habeant ; itemque  diametri 
portiones, quo  ab  ipfts  fiunt. In  bigefimo  fecndo,  is  bigefimo  tertio, traflat  de  Irnea  quo 
in  duobns  punflis feclioni  occurrit.  In  "bige fimo  quarto, Ut bigejimo  quinto , de  ea  quo  ip fi 
occurrit  in  "bno  punflo  tantion-, hoc  ejl  de  lutea, qua  feflione  contingit.  In  bigefimo  fexto 
de  ea  quo  diametro  Tarabolo  is  Hyperbolo  oquidifians  ducitur.  In  bige  /imo feptimo 
de  linea  fccantC  Parabolo  diametrum, quippe  quo  ex  "btraque parte Jeflioni  occurrat.  In 
bige  fimo  oflauo , de  ea  quo  oquidifians  ducitur  contingenti  bnam  oppofitarum Jeflionu. 
In  bige  fimo  nono , de  ea  quo  per  centrum  oppofitarum  fefltonum  tranfiens  producitur. 
Intrigefimo  de  linea  tran/eunte  per  centrum  cllipjis , is  oppofitarum  fefltonum , quo 
prodii  fla , d centro  bifariam  diuiditur.  In  trigefimo  primo , de  linea  Hyperbolen 
contingente,  quo  quidem  diametrum  Jecat  inter  centrum  isberticem  Jeflionis.  In 
ttigejimo  fecundo,  trigefimo  tertio,  trigefimo  quarto,  trigefimo  quinto , trigefimo 
fexto,  de  lineis  contingentibus  agitur.  Intrigefimo  feptimo , de  contingentibus , ts 
de  ijs  quo  d taFht  applicantur  in  Hyperbola  is  elhpft.  In  trigefimo  o flauo , de  con- 
tingentibus Hyperbolen  ts  elhpfim , quopaflo  fe  habeant  ad  fecundam  diametrum  t 
In  trigefimo  nono  is  quadr  age  fimo , de  ijfdemagit,  compofitas  ex  his  proportio- 
nes inquirens.  In quadragejtmo  primo,  de  parallelogrammis  deferiptisab  applicata , 
ts  ea  quo  ex  centro  Hyperbola  is  ellipfis.  In  quadr age  fimo  fecundo , ajfierit  tri- 
angulum in  ‘Parabola  ex  contingente  is  applicata  facium,  fequale  ejfe  ei  parallelo- 
grammo , quod  ctmt  oqualem  altitudinem  habeat , in  dimidia  bafi  coifiituitur.  In  qua- 
dragejtmo tertio  inquirit  in  Parabola  is  m ellipfi , quomodo  fefe  habeant  triangula, 
quod  contingentibus  is  applicatis  fiunt.  In  quadr agefimo  quarto,  idem  inquirit  in 
oppofitis  fefliombus.  In  quadr  agefimo  quinto , itidem  in fecunda  diametro  Hyperbo- 
lo is  ellipfis.  In  quadragejtmo  fexto , dealtjs  Tarabola  diametris,  quo  fimt  poji 
diametrum  principalem.  In  quadragejtmo  feptimo,  deahjs  diametris  Hyperbolo  is 
ellipfis.  In  quadragejtmo  oflauo , de  aljs  diametris  oppofitarum  fefliomm.  In  qua- 
dragefimo  nono , de  lineis  tuxtaquas  pojjimt  applicato  ad  alias  Tarabolo  diametros. 
Inquinquageftmo,  de  ijfdem  in  Hyperbtla  is  ellipfi.  In  quinquagejimo primo,  de  f fi- 
dem , in  oppojitis  fefliombus.  Itaque  cum  hac  JcripJiJJet , addidijjetque  epilogum 
quendam , in  quinquagefmo  fecundo  , problema  illud  ojlendif.  quomodo  <Par abole 
in  plano  deferibatur.  In  quinquagejimo  tertio , quomodo  dejeribatur  Hyperbole.  In 
quinquagefmo  quarto,  quomodo  ellipfis..  In  quinquagejimo  quinto , quomodo  op- 
pojito  fefliones  . In  quinquagejimo  fexto  s quomodo  deferibantur  oppojitie 
fefliones  illa,  quas  coniugatas  appellamus.  H xc  exEutocio  locis  fupra  lau- 
datis. 

Age  vero  ex  proprijs  depromamus  admirabilem  Apollonij  in  pri- 
misfexdecim  huius  libri  propoficionibus contextum , inquibu9  ortum 
& generationem  fedtionum  conicarum  *,  tiim  etiam  diametrorum 

propria- 
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propriarumipfis,  tum  etiam  redarum  linearum  ordinat im  illis  diame- 
tris applicatarum ; tum  rectarum  linearum  iuxta  quas  poliunt  ipfie 
Ordinarim  applicare  diametris,  feu  rectorum  laterum  ; deniquefecun- 
darom  diametrprum,  feelicifsime  manifeftat;  & neccflaria  praemittit 
vel  mfijtit  oramatam  ia  definitionibus  quam  in  prxuijs  propofitionibus 
ademden cerdemonftrandusnfpropofitum;  videlicet  originem  triangu- 
li redj  Linei  in^oppfitipne  jtercia  ^ fircul.iverb  in  propofitione  quarta 
& quipea ; F;ar^bolx < i n ; vndec  ima  -,  Hyperbolx  in  duodecima  v Elli- 
plcos  in  decima  tertia  -,  oppofitarum  fcdionum  in  decima  quarta : fe- 
do  cono, beneficio  vnius  velduorum  planorum  diftindorum.  Et  quia 
opus  habebat  quadam  demonllrare  de  lineis  redis  tam  in  fuperficie  co- 
ni , quam  intra  iplam , iquin  eciam  extra  eandem  e tum  etiam  de  redis 
lineis  ordinarim  applicatis  ad  alias  redas , vt  indicaret  diametros  & 
axesiplarum  conicarum  ferfiionumqux  ipfas  admittunt.  Et  quia  trian- 
guli illius  rediliaci  ortum  in  cono  aduertit  efle  necefiarium  ad  alias 
pratdidas  omnes  fediones  coni  patefaciendas,-  & hanc  generationem  tri- 
anguli  dependere  ab  redis  lineisin  fuperficie  coni  &intra  ipfam  exi- 
ftentibus-,  ideo  in  propofitione  prima  oftendit  redas  omnes  lineas  ab 
coni  vertice  ad  quodeumque  aliud  eiufdem  fuperficiei  pundurtldudas, 
in  ipfamet  fuperficie  fuftentari : alias  vero  quafcumque  ab  pundo  quo- 
libet fuperficiei  adquodlibet  aliud  pundum  eius , ( modo  reda  illa  li- 
nea copulans  prxdida  duo  punda  ad  verticem  non  pertineat  produda 
vel  non  produda,  ) intra  fuperfickm  ipfiusconi  extendi , produdif- 
que  viter ius  extra  illam  procedere , propofitione  fecunda  demonftrat. 
Quare  fedo  cono  per  verticem  eius  & interiora  ado  fi  concipiatur  hoc 
planum  vndequaque  produdum  vitra  fuperficiem  & bafira  dicciconfi 
fecabit  etiam  fuperficiem  conicam , &bafim  circularem  coni:  cumque 
hxc  bafis  fit fuperficies plana,  fectio  communis  huius  plani  circularis 
6i  plani  fccantis  erit  recta  linea  terminata  duobus  punctis  circumferen- 
tiae circuli  fectx , iuxta  prop  3.  lib.  1 1 , elcm.  fuftentata  tam  in  planp  fe- 
cante,  quam  in  circulo  fecto , prout  requirit  natura  Tectionis  comriiu- 
nis  planorum  : Cumque  in  hoc  plano  fecante  cqnum  penetrante  ipfum 
per  vertiGem,  obtineamus  punctum-^verticis  coni  imminens  defupef 
prxdictx  rectx  linex  5 ab  hoc  puncto  ad  extrema  duo  puncta  prxdictx 
rectx  poterimus  concipere  tranfmilfaj  duas  rectas  lineas,  quxperco- 
roll.noft.  z.  ad  prop.  ?.  lib.  1 i.elcment.  fuftencab  uritur  in  planO  ipf» 
fecante  in  quoexiftbnttam  punctum  verticis  Coni,  quim alia  duo  pun- 
cta terminantia  Tectionem  linearem  communem  plano  fecanti  & circu- 
lo fecto  1 idcoquc  triangulum  rectilineum  efformabunc:  fed&iftxdux 
rectx  (eu  duo  latera  trianguli  huius  adxquabuntur  rectae  linex  produ- 
* centisluomotu  fuperficiem  conicam  , iuxta  def-i. inter  piirrias,  alip- 
quin  dux  rectx  linex  fuperficiem  concluderent , contra  14.  axiom.  lib.  1 . 
element.  terminabunturque  verfus  bafim  coni,  in  extremis  rectx  alte- 
rius 


Argumentum  Libri  primi- 

riiis  linexqux  eff  communi*  fedio  plani  fecantis&plahi  circularis ba- 
feo*  coni ; igitur  quandoquidem  redalinea  efficiens  conicam  fuperft- 
dcm  in  quocumque  inftanti  concepta  quiefcere  fuftencaturin  ipfacont 
fuperficie , duo  latera  didi  trianguli  exiftent  in  eadem  luperficiecdnica; 
baliique  trianguli  exiftet  in  plano  circularis  baleos  cdni : Cumque  tres 
redx  linea:  efficientes  didum  triangulum  oftenfefint  effe  in  plano  fe- 
cante  conum  per  verticem , & in  liiperfidecUruaconidw* , tertiaque  i» 
plano  bafis  eius  5 ipfum  triangulum  erit  communis  fedio  plani  fecantis 
prxdidi , & coni  fedi,  ficuti  propofuit  Apotlonius  propoficione  j.  Hu- 
iufrnodi  autem  triangulo  vtitur  Anthor  ad  oftendendam  in  propofitio- 
ne  quarta  lectionem  coni  fedam  plano  parallelo  bafi cius,efle  circulum, 
centrum  obtinentem  in  axe  coni  fedi;  figuram  vero  folidam  conclu- 
fam  hoc  circulo  & fuperficiei  eoni-parte  verticem  verius,  ede  alterum 
conum : & propofitione  quiifta  fedionem  aliam  circulum  e(Te  quam 
vocat  fiibcontrariam , effedam  ab  plano  perpendiculariter  pofitolu- 
pra  praedictum  triahgulum,  & fecantc  conum,  Sc  ab  dido  triangulo 
triangulum  aliud  auferente  ex  verticis  parte  fimilequidem  pratdido  tri- 
angulo quod  per  axem  redoque  ad  bafim  coni , fubcontrarie  vero  pofi- 
tum.  Hoc  idem  triangulum  adhibet  ad  fediones  alias  coni  manifcftan- 
das , Parabolam  nimirum  in  propofi  1 1.  Hyperbolam  in  1 1.  Ellipfim  in 
1 fediones  denique  oppofirasin  14.  Verum  prius  in  propoficione  6. 
docet  redas  omnes  lineas  ab  quibulcumque  pundisin  fuperficie  conica 
fitis  extra  triangulipracdidiper  axem  latera  dudas  sequidiftantes  redae 
lineae  alteri  orthogonia:  ab  circumferentia  bafeosconi  ad  eius  diame- 
trum, occurrere  planoillius  trianguli,  Sc  vlterius  extenfas  ad  alteram 
fuperficies  partem  conicae  peruenire,&  bifariam  omnes  diuidi  in  punftij 
prdprijs  didi  trianguli.  Praeterea  tradit  propoficione 7«  fedocono  be- 
neficio plani  per  axem  applicati , vnde  triangulum  refuitat  perprop.j. 
tiim  altero  plano  fecante  planum  bafeos  fecundum  redam  lineam  quae 
fit  perpendicularis  ad  bafim  trianguli  nonprodudamvcl  prodtidam,. 
exiftentibus  hifeeduabusredisangulum  redum  efficientibus  in  eodem 
plano  bafeos  circularis  coni  non  produdo,  vel  in  infinitum  circum., 
quaque  didudo ; lineas  omnes  redas  ex  pundis  line*  fedion»  refulcan- 
tis  in  fuperficie  coni  ab  fedionc  fada  per  fecundum  hoc  planum , paral- 
lelas prxdid*  perpendicularis  red*  ad  balem  trianguli  pr*didi  r incur- 
rere in  redam  lineam  quae  eft  communis  feftio  plani  trianguli  per 
axem,  & plani  prxdidi  fecundi  fecantis  conum,  vlteriuffiue  protenfas 
adalceram  eiufdem  line*  (edionis  partenrperuenire,  Sc  bifariim  om- 
nes diuidi  ab  dicta  recta  linea  in  quam  incurrunt;  Sc  quidem  ad  angulos 
rectos  ab  ea  diuidi,  fi  conus  diuifus  fuerit  rectus,  vel  fcalenus  mod6 
triangulum  per  axem  fit  bafi  coni  orthogonium  5 ad  angulos  verb  ob- 
liquos fi  fcalenus  obtineat  triangulum  per  axem  ad  bafim  propriam  ob- 
liquum s Vnde  duo  colligit;  primum,  rectam  illam  lineam  fecanrem 
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bifariam  ptaedidas  omnes  rectas,  cfleiuxtadef.  10.  diametrum  Tectio* 
his , quia  illas  rectas  arquidiftantes  recta:  alteri  conftitut*  in  eodem  pla- 
no baieos  coni,  orthogonia  bafi  circulari  coni  productae  vel  non  produ- 
ctae bifariam  diuidit ; Alterum,  fieri  pofie , vt  praedicta:  omnes  recta:  pa- 
ralleli bifariam  quidem  diuidantur  ab  diametro  Tectionis,  non  aiitem 
ad  angulos  rectos.  Hinctranfitus  fit  ad  octauam  propofirionem  qui 
fundamentum  eftad  probandam  Parabolen  & Hyperbolen  Tectiones 
conicas  pofie  in  infinitum  ad  partes  vertici  contrarias  protendi ; earum-, 
que  diametros  etiam  in  infinitum  extendi  intra  ipfarum  fedionuin  lo- 
cum. Nona  vero  propofitioeft circa  fedionem  coni  plano  conucnien. 
tecum  vtroque  latere  trianguli  per  axem,  quod  neque  bafi  aequidiftet, 
neque  fubcontrarie  ponatur}  illamque  fedionem  affirmat  efle  non 
pofTe  circulum ; determinabitque  ptopofitionc  vndecima  Ellipfim  efle. 
Et  ne  quis  impofterum  dubitaret  redas  in  ledionibus  conicis  dudas  ab 
pundo  vnoad  aliud  ipTarum,  ad  aliud  vel  aliud  earumdem  iplarum 
pundum  pertinere  pofie)  propofitione  decima  tradit,  fi  in  omni  Te- 
ftione  duopunda  fumantur,  redam  lkieam  huiutmodi  pun&aduo 
copulantem, intra  fedionem  cadere, produdam  vero  extra  illa  duo  pun- 
fta, extra  fedionem  procedere  femper;  vel  in  diredum  ipfi  condituram 
aliam  redam,  extra  Tedionis  limites  efle.  Iam  vero  explicata  Tedione 
coni  triangulari  in  prop.  3.  & circulari  in  propofitionibus  4.  Sc  y.  aggre- 
ditur in  propofitione  vndecima  determinare  Parabolam  eamquedeferi- 
bere  per  caufas&  proprietates,  fedo  nimirum  cono  primum  plano  per 
axem,  & altero  Tecundo  plano  iecante  bafim  coni  fecundum  redam 
lineam  qui  ad  bafim  trianguli  per  axem  fipperpendicolaris  fit  reda 

linea  qui  eftfediocommiinis  planorum  prididorum , trianguli , <5t 
fecundi  Tecantis,  hoc  eft  iuxta  prop^.  & eius  coroll,  1.  diameter  Tedio- 
nis vni  laterum  trianguli  pet  axem  iquidiftans  : rcdafpw  ttnea  «illi 
Tedione  coni  ducitur  parallela  eommiini  Tedioni  plani  Tecantis  fltbafis 
coni  vfqueadprididam  fedionisdiametrum  • pofsit  fpatiurrt  squale 
contento  lirieaqtii  ex  diametro  abfeifla  inter  ipfam  & verticem  fedio- 
nis  interijcituf  j ifli  alia  quadam  quae  ad  lineam  interconi  angulum  8i- 
verticem  Tedidnis  interiedam , eam  proportionem  habeat,  quam  qua- 
dratum bafis  trianguli  per  axem , ad  id  quod  reliquis  duobus  eius  lare- 
tibus  continetdr;  In  duodecima  propofitione  ftabilit  caulas  & nonnul- 
las proprietates dcfinientes  Hyperbolen , videlicet  fi  ConusplanoTece- 
turper  axem)  tum  altero  planofindente  bafim  fecundumredamli- 
fleam'qui  ad  bafim  trianguli  per  axem  fit  perpendicularis)  5t  ledionis 
diameter  produda  cum  vno  lateterrianguli  per  axem , extra  fedionem 
«dni  htmueniat : & reda  Unca  quae  i Tedione  ducitur  aequidiftans  com- 
munis Tedioni  plani  Tecantis  fecundi  & bafis  Coni  vfque  ad  fcdionis 
diametrum , pofsit  fpatiurrt  adiacetrt  linei  ad  quam  ea  qu*  i n diredum 
conftituitur  diametro  Tedionis , ( fubteflditurque  angulo  extra  triangu- 
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Ium , eandem  proportionem  habeac , quam  quadratum  lineae  quae  dia- 
metro parallela  a vertice  coni  vfque  ad  bafim  trianguli  ducitur,  adre- 
dangulum  bafis  partibus  quae  ab  ea  fiunt  contentum,  latitudinem  ha- 
bens lineam  queeex  diametro  ablcinditur,  inter  iplamfic  verticem  le- 
dionis  interiedam  ; excedcnfque  figura  fimili  3c  fimiliter  pofita  ei  quae 
continetur  linea  extra  triangulum  fubtenla,  & caiuxta  quampolfunt, 
quae  ad  diametrum  applicantur.  Ad  haec  in  propofitione  decima  tertia 
profert  caufas  & quafdam  affediones  ad  cllipfim  definiendam,  vtpotc  fi 
Conus  plano  fecetur  per  axem , & fecetur  altero  fecundo  plano  conuc- 
niente  cum  veroque  latere  trianguli  per  axem , quod  neque  bafi  aequi- 
diftet,  neque  fubcontrarie  ponatur  ; planum  autem  in  quo  eft  bafis 
coni,  &lecans  planum  fecundum  conucniant  in  reda  linea  quae  fit 
perpendicularis  vel  ad  bafim  trianguli  per  axem,  vel  ad  eam  quae  in  di-’ 
redum  ipfi  conftituitur : Redaque  linea  quae  a fectione  coni  ducitur  x- 
quidiftans  communi  lectioni  planorum  vlquc  ad  diametrum  lectionis, 
pofsic  fpatium  adiacens  lineae  ad  quam  fectionis  diameter  eam  propor- 
tionem habeat  quam  quadratum  lineae  diametro  aequidiftantis  a vertice 
coni  vfque  ad  trianguli  bafim  ductae , habet  ad  rcctangulum  contentum 
bafis  partibus,  quae  inter  ipfam  & rectas  trianguli  lineas  interijeiuntur, 
latitudinem  habens  quaeex  diametro  ab  ipfaabfcinditur  vfque  ad  ver- 
ticem fectionis,  deficienlque  figura  fimili  & fimiliter  pofita  ei  quaedia- 
mctro&  linea iuxta quam  poliunt, continetur.ltaque  definitiones  trium 
coni  lectionum  Parabolae,  Hyperbolae,  & Ellipleos  includunt  duo  plana 
fccantia  conum  j Primum , ex  cuius  fectione  refultet  triangulum  per 
axem:  Alterum  fecans  conum,  & dictum  triangulum ; ita  vt  trianguli 
huius  & plani  fecantisfectio  communis  linearis, fit  diameter  lectionis  rc- 
fiiltantis  in  eono,factaeque  ab  fecundo  plano  fecantedc  applicato  fecun- 
dum redam  lineam  in  plano  bafeosconi  fedi  perpendicularem  bafi  di- 
di trianguli  per  axem ; tum  etiam  includunt  redam  aliam  lineam  in. 
ueniendamad  quam  alia  reda  linea  proportionem  habeat  quam  qua- 
dratum proprium  in  lingulis  didis  fcdionibus,  ad  redangulum  aliud 
determinatum  in  eifdem  proprijs  fedionibus : Denique  comprchen. 
dunt  alias  redas  a fcdione  propria  dudasad  diametrum  propriam  ae- 
quidiftantes  praedidae  reda:  linea:  qua:  eft  fedio  communis  bafcps  coni 
& fecundi  plani  lecantis  conum  & efficientis  fedionem , quae  pofsinc 
redangula  comprehenla  fub  portione  diametri  inter  ipfas  & verticem, 
&fub  redo  latere  vel  reda  linea  inuenienda,  vel  partibus  cius,. vel 
produda  illa  reda  linea  inueniendaj  vnde  quadrata  praedidarum  re- 
darum applicatarum  ad  diametrum,  vel  aqualia  erunt  didis  redam 
gulis-,  vel  excedent,  vel  deficient  dida  redangula  figuris fimilibus re- 
dangulum aliud  fub  proprijs  lateribus  determinatum.  Verumtamen 
in  Parabola , diameter  parallela  erit  vni  laterum  trianguli  praemoniti 
per  axem-, & in  Hypcrbolalccabit  ambo  latera  didi  trianguli, vnum  non 
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produdum , aliud  vero  vlcra  verticem  excenfum ; & in^llipfi  vtrum- 
quenon  produdum  vlcra  verticem.  Suppoficis  autem  ijs  quae  propofi- 
tione  duodecima  de  Hyperbola  tradiderat,  orcum  & generationem  le- 
dionum  oppofitarum  aperit- propof.i 4.  fcdis  plano  vno fuperficiebus 
duabus  conicis  ad  verticem  coaptatis  iuxta  definitionem  primam,  fed 
non  per  hunc  verticem ; in  veraque  enim  fuperficie  rcfuleare  aic  hyper- 
bolasoppoficasduas  eandem  diametrum  fibi  vcndicances  tranfuerfam, 
lateraquearqualiareda,  communefjue.  figurae  latus  tranfuerfum.  Poli- 
tis autem  ijsquaede  ellipfi  inpropof.  ij.  docuit,  tradit  in  propoli  iy. 
fundamentum  reperiendi' diametrum  coniugatam  datae  in  ellipfi,  ex 
tranfuerlo  & recto  latere  ; tiim  etiam  datis  duabus  diametris  coniuga- 
tis,  reda  eorum  latera  reperiendi.  Dedma  vero  fexta  propofitione, 
afsignac  methodum  inueftigandi  fecundam  diametrum  feu  coniuga- 
ram  data:  in  oppofitis  fedionibus.  Denique  his  ftabilitis  aggreditur  de- 
finitiones fecundas ; centri  nimirum  in  Hyperbola  & eHipfi , & oppo- 
ficis  fedionibus ; tum  linearum  redarum  ex  centro ; tum  fecunda:  dia- 
metri vel  coniugatae  in  praedidis  fedionibus.  Atque  haec  fintfatisdear- 
tificiofa  Apollonijarchitedura  in  primis  fuis  fexdecim  propofitionibus 
circa  originem  fedionum  conicarum , diametrorumque  propriarum, 
& redarum  linearum  ipfis  ordinarim  applicatarum : fatemur  autem 
nos  in  reliquis  propofitionibus  huius  libri  fimilem  texturam  minimi 
dignolcere,  quam  forte  alij  oculatiores  dilpicient;  verum  adnotamus 
eum  ineifdem  reliquis  propofitionibus  vfquead  yi.  inclufiuc  tradere 
modum  dignofeendi  redas  lineas  tangentes  fedionum  conicarum  li- 
neas curuas,  cum  etiam  fecantcs,  tum  etiam  diametros  tranfuerfasSc 
redas,  tum  etiam  redas  lineas  ordrnatim  ipfis  applicatas:  Praeterea 
nonnullas  praedidarum  rectarum  linearum  affectiones  oftendit,  tam 
feorfim  fumptarum,  qulm  cum  ordine  ad  alias.  Demum  poftrcmis 
quinque  propofitionibus  qua:  praxim  inuoluunt , docet  modum  defcri- 
bendim  plano,  fectionum  praedictarum  lineas  curdas , renocandoleu 
potius  euocando  ipfas  ab  conis  in  quibus  ortumiuum  habuerunt-,  & ex 
principijs  datorum  Euclidis  fubtililsime  praxesdemonftrat,  vti  videre 
eftin  Commentario  Eutocij  Graeco,  vel  Latinitate  donato  ab  Federi-» 
co  Commandino. 

Circa  ea  quae  in  lemmatibus,  8c  corollarijs , & confiderationibus  no-: 
ftris  addidimus , haec  accipe.  . . > 

Imprimis  circa  iplas  lectiones  conicas.  Determinamus  lemmate  fe- 
cundo fectioncm  communem  quarumcumque  fuperficierum  elTe  li- 
neam: planae  vero  &curuae  prout  curua  eft&  non  angulofa,  elfe  li- 
neam curuam,  lemmate  tertio;  qua:  continebit  fpatium  incalucorol- 
larij  noftri  primi , ad  illud  lemma;  vel  non  comprthendet  fir 

guram  in  cafu  corollarij  noftri  fecundi  ; & in  cafu  lemmatis  quarti, 
quando  planum  fecat  fuperficiem  curuam  prout  eurua  eft  & non  angu- 
. * * * * Ia,' 
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Ia,  fimulcjue.alind  planum  terminans  vna  cum  illacuriiafuperficiefo- 
licium  vnum , efle  lineam  curuam  & rectam  fpatium  planum  conci- 
nentes 5 & in  cqrollarijs  noftris  ad  hoc  lemma,  t°.  Bc  i°.  fpeciatimhic 
fpatia  in  fcdfionc  coni  per  planum,  quinam fint  afsignamus.  Lem- 
mata noftra  ab  24.  ad  45.  incluliue  funt  ad  breuiorem  & faciliorem 
demon  lira  cionem  originis  in  cono  iedtionum  conicarum  Paraboles, 
Hyperboles , & Ellipfeos ; quarum  naturam  definitionibus  particulari- 
bus conclufamex  antiquitatis  ruderibus  non  habemus,  ficuti  etiam 
lacerum  earum  tranfuerfi  ac  recti  in  genere  Sc  fpecie , fedtionis  fubcon- 
crarix  in  cono,  fedfionum  oppofitarum,  fedtionumque  coniugata- 
rum  oppofttarum  , tum  etiam  circuli  generati  in  cono.  Porro  has  defi- 
niciones  fupplemus  in  definitionibus  fecundis : Paraboli  quidem  per 
caufas  originarias  in  cono , & aliquas  proprietates , in  definitione  quin- 
ta; Hyperboli  in  definitione  feptima;  Ellipfeos  in  definitione  nona; 
fedtionum  oppofitarum  in  definitione  fecunda  numeri  decimi;  circuli 
in  definitione  decima  fexca.  Qjaia  vero  aduercimus  ad  probandam  redtd 
fadtam  delineationem  Paraboles , Hyperboles,  Ellipfeos,  fedtionum 
oppofitarum,  earumqueeoniugatarum , etiamque  circuli  j nimis  pro- 
lixum efle  Sc  operofum  vti  prididtis  definitionibus,  qux  fupponunt  de- 
lineationes huiufmodi  reuocandaselfead  conos vnde profluxerunt,  vti 
videre  eft  in  modo  demonftrandi  figurationes  conicarum  fedtionum, 
quem  adhibet  ex  Apollonio  EucociUs  in  poftremis  huius  libri  propofi- 
tionibus : nos  harum  fedtionum  definitiones  alias  inter  IccundaS  protu- 
limus formales,  Parabol*  quidem  definitione  vigefima  prima,  Hyper- 
boli vigefima  lecunda,  Ellipicas  23.  fedtionum  oppofitarum  vigefi- 
ma quarta,  circuli  vigefima  quinta , fedtionum  denique  oppofitarum 
coniugatarum  trigefima  fecunda ; quibus  vtimur  ad  oftendendam  bre- 
uiter  & facile  praxim  deferiptionis  linearum  illarum  Paraboles , Hyper- 
boles, Ellipfeos,  aliarumque  laudatarum  > in  poftremis  huius  libri 
propofitionibus.  Sed  & diametros  harum  fedtionum , tranfuerfafjue 
latera  & redta  originalia  definiuimus  ex  caufis  proprijs ; & peculiari  mo- 
do formali  eadem  redta  latera  ab  definitione  2 6.  ad  30.  incluliue  inter 
fecundas,  fuper  his  definitionibus  ad  finem  illarum  adiungimus  quadra- 
ginta quatuor  confiderationes  noftras , in  quibus  multa  proferimus  ad 
clariorem  diftindtioremque  prididtarum  fedtionum  intelligentiam 
confequendam ; & in  viciniis  quinque  ex  dato  axe,  fle  latere  eius  tedto 
proprio , eas  in  plano  deferibimus ; non  autem  ex  data  quacumque  alia 
diametro  & latere  cius  redto , quod  vniuerfalius  eft,  fle  ad  praxim  re- 
ducimus in  propofitionibus  5z.y3.y4.  yy.yiJ.  adnocando  in  corollarija 
noftris  nouem  advltimam  propofitionem  56.  & perpendendo  conditio- 
nes ab  ApfcUonio allatas  circa  duas  datas  redtas  lineas  ad  prxdidasfe- 
dtiones  conicas  in  plano  depingendas.  Definitionibus  noftris  laterum 
redtorum  fedtionum  conicarum  ex  caufis  originarijs  non  vtimur,  fcd 
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formalibus ; propter  eafdem  rationes  allatas  circa  definitiones  ipfarum- 
met  fedionum  cauiaies.  In  corollario noftro  fexto ad  propof  n.  dubi- 
tationi fatisfacimus cur  fedio  conica Parabolica,  ita  vocetur;  &in co- 
rollario noftro  decimo  ad  propof  12.  quare  fedio  Hyperbolica;  &in 
corollario  noftro  tertio  ad  propof  1 j.  cur  fedio  alia  conica  Elliptica, 
Ellipfis  nuncupetur;  & in  corollario  noftro  9.  ad  propof  14.  cur  dux 
Hyperbolae  generatae  in  duabus  fuperficicbus  conicis  ad  verticem  com- 
munem confidentibus iuxtadef.  1.  interprimas,  fcdiones  oppofitaeab 
Apollonio  fintappellatae. 

De  fedione  coni  per  plana,  docemus  corollario  noftro  1.  adprop. 
ji&4-  fi  planum  fecans  fuerit  applicatum  axi  eius,  femper  fedionem 
communem  plani  hiiiufmodi  & bafeos  circularis  coniefle  diametrum 
ipfiusbafeos.  alteram  vero  #ius  chordam  fi  planum  fecans  conum  per 
verticem  non  fuerit  applicatum  axi : & corollario  noftro  2.  ad  propof 
4.oftendimus  fedo  cono  per  planum  parallelum  bafi  cius,  refultare 
conum  fimilemfedo:  & corollario  noftro  i.  ad  propof  f.  afsignamus 
methodum  conum  quemcumque  fecandi  plano  per  axem  eiusredo  ad 
bafimipfius  circularem;  & corollario  noftro  j.  ad  eandem  propof  j. 
Planum  datum  findendi  planoalio  orthogonio  ipfi : & in  corollario  no- 
ftro 2.  ad  eandem  propof  y.  problema  proponimus  dc  triangulo  dato 
fcalenoabfcindete aliud  triangulum  fimile,  verticem  habens  commu. 
nem  cum  dato,  led  fubcontrarie  politum.  Et  in  corollario  noftro  1. 
ad  propof  14.  congerimus  theorema  geometricum  de  fedione  plano- 
rum, Duobus  planis  fe  mutuo  fecantibus,  punda  omnia  communia 
ipfisexiftere  in  reda  linea  quae  eft  fedio  communis  eorum.  Denique 
in  corollario  noftro  j.  idpropofit.il.  dcmonftramus lineas  curuas Pa- 
rabolae vel  Hyperbolae  in  infinitumprodudasad  partescontrariasver. 
ticiiuxta  propof.  8.  diflarepoffe  infinito  fyncategorematice  interual- 
lo  ab  diametro  quacumque  propria,  &ab  inuicem  diuaricari. 

< Circa  redas  lineas  contingentes  quamlibet  coni  fedionem  cumam, 

hate  ab  corollarijs  noftris  accipe.  Reda  linea  duda  ab  vertice  fedio- 
niscuruae  conicae,  feuab  extremo  diametri  eius  lito  in  linea  eliruafe- 
dionis,  xquidiftans  ledae  linex  ordinarim  applicatae  ad  ipfam  datam 
diametrum;  fedionem  ipfam  contingit  in  vnico  tantum  pundo,  ni- 
mirum verticis  ; corollario  noftro  adprop.  17.  Et  fi  contingenti  redae 
fedionem , ducatur  intra  eius  locum  ab  quolibet  pundo  lineae  eius  cur-- 
uae  parallela  reda  linea,  occurret  alteri  pundo  lineat  curuac  fcdionis; 
(edmellipfi  & circulo  pundum  affumptum  non  debet  efle  extremum 
diametri  aliud  ab  pundo  contadus  dati , corollario  noftro  $;  ad  prop. 
18.  Tum  reda  linea  contingens  Parabolen  vel  Hyperbolen,  non  oc- 
curret diametro  Parabolae  vel  Hyperbolae  extra  fedionem,  fi  pundum 
occiirfus  fit  vertex  diametri , corollario  noftro  i . ad  pr0p.z4.dj in  ellipfi 
& circulo  reda  linea  contingens  fedionem,  occnrret  diatfcecro  extra 
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fedfionem  fi  non  tranfcac  haec  diameter  per  didam  pandum  conti- 
dus,  vel  non  fit  parallela  redae  contingenti , corollatio  noftro  t-  ad 
prop. -2  & fi  reda  linea  ex  centro  fedionum  oppofitarum  quantum- 

cumqucprodudaj  non  attingere  pofsiralteram  fedionum,  neque  et- 
iam aliam  attinget , corollario  noftro  ad  prop.  19:  & in  omni  fedione 
coni  fi  reda  linea  contingat  lineam  eius  cumam  & non  fecet , nulla  alii 
introduci  poterit  iplammet  icccionem  contingens  & non  fecans  in  eo- 
dem puncto  contactus , corollario  noftro  J.  ad  prop.  ii.  & nulla  recca 
linea  contingens  Tectionem  conicam  , duo  puncta  Tectionis  contact* 
transfigetepoteft,  corollario  noftro  1-  ad  prop. 36-  & ii  vnam  oppofi ta- 
rum Tectionum  recta  linea  contingat , & ab  tactu  ducatur  recta  linea 
per  centrum  vlquc  ad  alteram  Tectionem  ; quae  ex  hoc  puncto  huius  al- 
terius Tectionis  ducitur  parallela  rectae  praedicta:  contingenti , Tectio- 
nem ipTam  continget  in  illo  eodem  punero  y corollario  noftro  i . ad  pro- 
pof.44.  *5c  fi  ab  puncto  contactus  vnius  recta:  lineae  contingentis  vnam 
oppofitarum  Tectionum  ducatur  diameter  illarum  occurrens  oppofit* 
fectioni  in  vno  puncto,  in  quo  fit  altera  recta  contingens  iplam  lectio- 
nem ; hae  duae  rectae  lineae  contingentes  erunt  parallelae  & aequales  in  ter 
Te , corollario  noftro  a- ad  prop;44.  & ex  tribus  propo (itionibus 46-  47. 
48.  colligitur  verum  efle  qudd  monuimus  in  explicatione  definitionis 
ia.  inter  primas 5 videlicet  Vnam  ex  lineis  rectiscuidebenteflcparalle- 
1*  recta:  lineae  omnes  in  qualibet  fccciode  coni,  bifariam  ditiifie  ab  dia- 
metro Tectionis  coniae , efle  rectam  lineam  contingentem  in  vnito  can- 
tum puncto,  quod  incitatis  ptopofitionibus. determinatur  efle  vertex 
diametri,  corollario  noftro  }.  ad  prop.48.  huius  libri  primi. 

• Quod  fpectac  ad  axes , diametros , & rectas  lineas  ordinatim  appli- 
catas ipfis;  iequentia  monemus  ex  noftris  corollarijs.  Primum  quidem 
adnotes  velim  quinque  iectailirieasefle , quibus  parallelae  efle  debent 
rectae  omnes  linea:  ordinatim  applicatae  ad  Tectionum  conicarum  dia- 
metros, ex  dictis  in  expoficionead  ii  definit,  interprimas.  Tum  rectas 
omnes  lineas  vtrimque  terminatas  irt  lineis  curuis  Tectionum , perpen- 
dicularefque  axibus  proprijs  illarum,  efle  ordinatim  applicatas  ad  illos 
axes  proprios ; ex  corollario  noftro  ad  definit.  18.  inter  primas.  Tuta 
fi  ex  centro  lineae  curuae  lectionis  excitetur  in  eius  diametro  quae  fit  axis 
eius,  recta  lineaperpendicularis,  efle  axem  Coniugatum  eidem,  cxco- 
rollario  noftro  ad  19.  definit,  inter  primas.  Tiim  vnam  efle  poflecx 
praemonitis  lineis  rectis  ad  12- definit,  interprimas,' rectam  lineam  qui- 
bus debent  efle  parallelae  rectae  omnes  lineae  in  Tectione  accommodatas 
& bifariam  Tectae , ad  determinandam  diametrum  Tectionis  juxta  defin. 
10.  inter  primas  5 Tectionem  communem  plani  fecundi  fetantis  & ef. 
fi  cientis  Tectionem , Sc  plani  bafeoscircularis  coni,  cx  corollario  noftro 
2.  ad  prop.?.  Tiim  praedidtam  rettam , vnam  que  cx  re&is  lineis  quibus 
parallelae  efle  debent  reftat  lineae  accommodatae  in  fe&ionibui , &bi- 
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farislmfedx,  ad  determinandam  diametrum  fedionis  iuxtadefin.  10. 
inter  primas , pofle  efTe  extra  circularem  bafim  coni  in  plano  eius,  ipfius 
circumferentiam  contingentem  in  punito  vno , vel  non  contingentem, 
vel  intra  circulum  ipfum , ex  corollario  noftro  ad  cit.  prop.  7.  Praeter- 
ea diametrum  originariam, de  qua  fermo  eft  in  prop.  8.  nunquam  occur- 
rere etiam  produdamin  infinitum  verfus  partes  contrarias  vertici,  li- 
ne* curux  ipfius  fedionis  etiam  produdx  in  infinitum  verfus  partes 
prxdidas;  eamque  foliim  fecare  in  pundo  verticis,  & abeo  progredi 
verius  partes  afsignatas  intra  locum  fedionis)  ex  corollario  noftro  ad 
prop.  8.  Infuper  diametrum  Paraboles  originariam  pofle  in  infinitum 
augeri  verfus  partes  contrarias  vertici,  &folum  fecare  ipfius  lineam  cur- 
uam  in  vnico  pundo  verticis  prxdidi,  excorollario  noftro  j.  ad  prop. 
i i.  & redam  omnem  lineam  expundis  lineae curuar  Paraboles,  per- 
pendicularem ad  diametrum  eius,  cuius  mentio  fit  in  cit.  prop.  i 1.  efle 
mediam  proportionalem  inter  eius  latus  redum*  & portionem  didae 
diametri  inter  verticem  eius  & hanc  redam  perpendicularem  -,ex  corol- 
lario noftro  5.  ad  prop.  cit.  11.  Et  omnem  redam  lineam  ex  pundisli- 
nexcurux  Hyperbolesad  eius  diametrum  originariam  cdudam , &x- 
quidiftantem  ledioni  communi  plani  fecundi  fecanris  Sc  efficientis  Hy- 
perbolen, & circuIarisbafeos  coni  fedi , efle  mediam  proportionalem 
inter  latera  redanguli,de  quo  agitur  in  prop.  irex  corollario  noftro  8. 
ad  iplam  prop.  ii.de  infinitas  efle  alias  diametros  in  Hyperbola  diuerfas 
ab  eius  originaria,  fe  mutuo  fecantes  in  putido  quod  cft  extra  eius  lo- 
cum  & lineam  curuam , admittentes  fua  propria  latera ; ex  corollario 
noftro  1 1.  ad  cit. prop.jt.  DiaHnetrumfjueoriginariam  Hypetbolesex- 
tendi  pofle  in  infinitum  intra  eius  locum  i & nunquam  occurrere  alteri 
prindo  lineae  eius  cUrtix , & folum  eam  fecare  in  pundo  verticis ; ex  co- 
rollario noftro  ii.  ad  cit  prop.  14.  Ad  hxc  diametrum  originariam  Elli- 
pfeos produdam  fi  opus  fit , fecare  bafira  trianguli  per  axem  t tx  corol- 
lario noftro  6.  ad  prop.  13,  tum  efl"e  axem  ellipfeos  fi  planum  fccans  pri* 
niumfic  perpendiculare  bafi  coni  , eX  corollario  noftro  7.  adcic.prop. 

1 1 ■ 8c  infinitas  efle  diametros  in  ellipfi  diuerfas  ab  originaria,  propria  la- 
tera fibivendicantes,  ex  corollario  noftro  9.  ad  cit.  prop.  & omnes  elii- 

Efcos  diametros  fc  mutuo  fecare'  in  centro  eius,  & bifariam,  ex  corol- 
rio  noftro  10.  & fi  diameter  originaria  ellipfeosfecet  bafimtrianguli 
per  axem  non  produdam,drcumfcrcntiam  ellipfeos  non  efle  integram, 
fed  pofle  perfici,  «at  corollario  noftro  n.  quod  fi  diameter  eius  origina- 
ria attigerit  extremum  bafeos  trianguli  per a*em , tunc  circumferen- 
tiam ellipfeos  efle  integram,  eX  corollario  noftro  11.  & redam  lineam 
quamlibet  ordinarim  applicatam  dianletro  ellipfeos , efle  mediam  pro- 
portionalem inter  redanguli  latera, de-quo  fit  mentio  in  prop.  ij.  ex  co 
roliario  noftro  15.  ad  prop.  i 5.  Denique  latus  redum  refp.edu  axeos  in. 
ellipfi , efle  inxquale  ipfi  axi , cx  corollario  noftro  f 6.  ad  cit.  prop.  1 }• 
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lilm  infinitas  effc  diametros  fedionum  oppofitarum  diuctfasaborigi: 
naria,  admittentes  fua propria  latera  reda,  ex  corollario  noftro  j.  ad 
prop. 1 4.  Si  centrum  oppofitarum  ftdiomim  efTe  extra  earum  loca , in- 
ter vtrafque , ex  corollario  noftro  4.  ad  eandem  prop.  Diametrum  veri! 
originariam  illarum , effc  axem,  fi  planum  primum  fecans  fuerit  per- 
pendiculare bafi  coni  ledi  per  axem , ex  corollario  noftro  6.  ad  eandeni 
prop.  cit.  14.  Tritdimus  vero  methodUm  in  ellipfi  ex  data  eius  diametro 
& latere  eius  redo,  reperiendi  aliam  diametrum  ordinatim  applicatam 
dat*,  in  corollario  noftro  5.  ad  prop.  1 y.  & aderimus  in  corollario  no- 
ftro 6.  ad  eandem  prop.  1 y redam  lineam  mediam  proportionalem  in- 
ter diametrum  aliquam  St  eius  latus  redum  in  ellipfi , efte  diametrum 
eiufdem  cftipfeos  ordinatim  applicatam  datae  initio  diametro.  Et  in  co- 
rollario noftro  1.  ad  prop.  a i.  redum  latus  in  ellipfi  femper  efte  inaequa- 
le tranfuerfo  luo  pioprio  quod  fit  axis.  Et  in  corollario  noftro  2.  ad 
eandemprop.it.  Redum  latus  iri  Hyperbola  & oppofitis  fedionibui 
efte  inaequale  tranfuerfo  lateriqudd  fit  axis,  fi  fumatur  hoc  tranfuer- 
fum  lacus,  quatenus  ingreditur  intra  locum  ipfarum ; pofle  tamen  efte 
aequale  vel  inaequale  fi  futttacur  terminatum  filis  proprijs  ex  tremis  excrl 
locunt  ipfarum.  Er  in  corollario  noftro  j.  ad  eandem  prop.  n.  In  Para- 
bola fedum  latui  efte  inaequale  cuicumque  tranfuerfo.  Et  m corollario* 

1.  noftro  ad  prop.  ai.  oftendintus  ir»  Parabola  Si  Hyperbola  redarum 
linearum  ordinatim  applicatarum  ad  qtiamcumquc  diametrum  ipfa- 
rum, viciniorem  vertici effe  minerem  remotiore.  EtincorOll.  noftro 

2.  ad  eandem  prop.  21.  diametros  ipfarum  produdasin  infinitum  ad 
partes  verticibus  oppofitas  nunquam  occurrere  lineis  cumis  ipfarum. Et 
in  coroll.  noftro  2.  ad  prop.  ty.  In  ellipfi  & circulo  redaruni  ordinatkrt 
applicatarum  ad  diametrum  quamlibet  verfus  vnum  verticem  & adeaf- 
dem  cerini  partes,  viciniorem  Xercici  prxdido  efte  minorem  remotio- 
re. Et  in  Coroll.  noftro  i.  ad  prop.  26,  probamus  Diametrum  Parabolas 
vel  Hyperbolae  invfio  tantum  pundo  fecare  lineas  earum  cumas  pro- 
prias. Etin  corollarijs  fioftris  i.  y 4.  ad  eandem  prop.  26,  redSs  lineas 
parallelas  diametris  Paraboles  vel  Hyperboles,  in  vno  candwn  pundo 
lineas  eafum  curuaS  interfecare.  Et  io  corollarijs  adprop.1^.  dvmorr- 
ftramus  quaedam  de  diametris  Pdritbola»  & Hyperbolae  in  f.  quidem 
diametros  Parabolae  fe  mutuo  non  interieearc  intra  ipfatn  parabolam/ 
fednctpie  extra  ipfam  in,  coroll.  i.  St  efte  parallelas  iwtev  te  in  coroll.  j. 
At  verodtamecros  Hyperbolesfensrotufrdiuidew  extra  ipfarrv  in  coroll. 
noftro  4.  non  autem  iritm  ipfijm , in  coroll.  f.  St  non-  elfe  parallelas  ini 
coroll.  vltimo  feu  6.  In  coroll.  noftro  ad  ptop.  }o.  oftendimusim  ellipft 
orta  cxfedioneconf,  dan  poffe  duas  inatqwalesdiamerros.  F.t  in  coroll. 
noftro  ad  prop.  19.  redam  lineam  cX  centro  oppofitarum  fodionum 
cdudam,  ptodudamque  iri  infinitum  , fi.non  attingat  alterutram  fe- 
drionum,  niiaim^  alteri  ocCurrcrcvTiuo  ia  eorofL  noftro  r.adprep.jf. 
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teitam  omnem  litieam  ex  centro  Hypetboles  ad  aliquod  punitum  li- 
ne* eiuscuruxextenfam , produdtam  vitra  hoc  punitum , progredi  in- 
tra locum  ipfius  Hyperboles:  Vel  eduitam  ab  quolibet  punito fupra 
centrum  ciusad  aliquod  punitum  line*  eiuScuruac,  produitimque  in- 
gredi locum  eius , incotoll.  nbftro  i.  Afferimus  etiam  in  coroll.  noftro 
i.  adprop.  46.  In  Parabola  feitaS  omnes  lirteas  xquidiftantes  cuilibet 
eius  diametro , Atfecantes  eius  lineam  curuarn,  effe  diametro  seiufilern: 
& in  coroll.  noftro  2.  aliter  dcmonftrarrius  quam  in  coroll.  noftro  y ad 
prop.  27.  diametros  omnes  Parabola:  effereitas  lineas  inuicem  paralle- 
las: tdm  in  coroll.  noftro  j.  reitasomneslineas  in  infinitum  verimque 
produitas  in  Vnico  tantum  punito  lineam  cufuam  Parabola:  fecanteS, 
efle diametros  eius:  & in  coroll.  noftro 4.  non  omnes  ireitas  lineas  *- 
quidiftantes  intra  loiuni  Parabola: , effe  diametros  eius:  & in  coroll. 
noftro  y.  reitas omnes  atquidiftantcs  inuicem  intra  locum  Parabola: , & 
fecanres  invnico  tantam  punito  lineanti  eiuscitruam,  fi  producantur 
vtrimqUe  In  infinitum , effe  diametros  eius : denique  in  coroll.  noftro 
{$.  nullam  reitam  lineam  fecantem  duobus  in  punitis  lineam  curuarri 
Parabolae  effe  diametrum  eius.  In  coroll.  noflto  y ad  prop.  48.  colligi- 
mus ex  propofitronibus  46.  47.48.  verum  effe  quod  monuimus  iri  ex- 
plicacfone definitionis  ii.  interprimas  vnam  ex  lineis reitis cui  debent 
effe  parallela:  reitat  linea:  omnes  in  qualibet  fcitione  toni , bifariam  di- 
uifae  ab  diametro  (eitidnfs  conica: , effe  reitam  lineam  contftlgentem  irt 
vnicd  tantum  punito  i quod  in  ri tatis  propofitioflibtis  determinatur 
effe  vertex diimetri.  Et  rrr  Coroll.  noftro  4- ad  crt.ptop.48.  In  qcralibct 
fcitione  coni,  etiamfjucin  oppofitis  feitionibus , fi  mulraefciht  lrrieat 
fuerint  accommodatae  parallelae  vni  tangenti  fedtionem  ipfam,  bifa- * 
riamque  diufft , reitam  Ffncam  tranfmiffam  per  hoc  punitum  fcanta- 
itus , & cutuficrts accommodatafurnpunitutTi medium,' tfanfire cttaUj 
per  reliquarum  punita  medra , & effe  feitkfois  drarrieemni  i ii  iri  coroft. 
noftro  5.  reitam  lineam  «raiedlam  per  punita  media  drrarnnr  quarumli- 
bet ofdinatim  applicatarum,  tranfife  quoquepef  reliquarum  ptm&sT 
media,  & punitum  Coriraihm,  & effe  feibOrds diarii etrtrriV : tim  rrf : 
coroll.  moftra  6-  reitam  lineam  ex- Centro  feiltonis  eduitarti  ad  pnnr-  ’ 
ccum  vnum  medium  pneefietartim  linearum  ordinarim  applrcatartrrri, 
incedere  eriam  per  reliquarum  puncta  media,-  & ptmctrirmrt&Hcttrm 
ContaCtus,  & eflefeccioni?  diametrum : Denique  iri  coroft.  rrOftro  i. 
In  omni  fectioire  conf , rectas  ermrresdineas  iTfrpfis  accommodatas  x- 
quidiflantes  tangenti' effe  ordinatior  apptrearas  diametro  mtedenti1’ 
pcrcontactom,  .&bifatiarrrfectayat>  rpfa diametro; 

' Defectis  lineis  fecanribus  feaidnes  corriias^  h*C  noria  proponimus. 1 
Primum  quidem  coroll  noftro  f . ad pfop.  fi  recta  linsa  fecridnem 

Conicam  cumam  fecec  in  duobus  punctis,  & lumatnr  punctum  intra 
fcfctidncm'&  extra  fintlaril  eins  curuatri , per  quod  recta  linea  arqufdi- 
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ftans  ipfi  fecanti  agatur ; produdta  vtrimque  eidem  fe&ioni  occurret 
duobus  in  punitis:  idemque  accidec  fi  punitum  fumatur  in  linea  curua 
feitionis , modo  punitum  aflumptum  non  fit  extremum  vnum  dats 
fecantis.  Et  in  coroll.  noftro  2,  ad  eandem  prop.  18. fi  reita  linea  dia- 
metrum Parabolae , ellipfeos , & circuli  fecet  intra  ipfam  feitionera; 
produita  in  vtramque  partem  conueniet  cum  linea  curua  feitionis  ex 
vrraqi  parte.  Et  in  coroll. noli. ad  eandem  prop.iS-fi  reita  lineafeitio- 
nem.coni  contingat  in  vnico  tantum  punito  $ reita  linea  ex  quolibet 
punito  lineae  curuaefectionis  educta  parallela  illi  tangenti , occurret  al- 
teri puncto  Tectionis ; verum  in  ellipfi& circulo  punctum  alfumptum 
non  debet  efle  extremum  diametri  aliud  ab  puncto  contactus  dati.  Es 
coroll.  noftro  ad  prop.  2 j.  fi  circulum  recta  linea  fecet  interduascon- 
iugatas  diametros;  producta,  cum  vtraque  illarum  extra  Tectionem 
conueniet.  Et  in  coroll.  noftro  2.  ad  prop.  14.  fi  Parabolen  vel  Hyper- 
bolen recta  linea  in  duobus  punctis  fecet,  quorum  vnus  fit  vertex  dia- 
metri,producta  vitra  illum  verticem  non  conueniet  in  alio  puncto  cum 
diametro  extra  Tectionem.  Etcoroll.noftro2.adprop.28.  fi  recta  linea 
vnam  oppofitarum  Tectionum  fecet  duobus  in  punctis;  fumatur  au-1 
tem  punctum  intra  alteram  Tectionem,  Sc  per  ipfum  recta  linea  dictat 
fecanti  squidiftans  ducatur ; producta  ad  vtrafque  partes  eum  Tectione 
conueniet. 

Exoccafione  collegimus  in  corollorarijs  noftris  ad  prop.  42.  i$.j.  Si 
4y.  nonnulla  circa  squalitatem  & differentias  figurarum  nonnullarum 
rectilinearum , & mixtilinearum  ex  rectis  & curuis  Tectionum.  Videli- 
cet in  corollario  noftro  ad  prop.  42.  fi  Parabolen  recta  linea  contingat 
conueniens  cum  diametro  eius,  & ab  tactu  recta  linea  ordinatim  appli- 
cetur dicta:  diametro  ; Triangulum  refultans  erit  squale  parallelo-, 
gratnmofub  dicta  recta  linea  ordinatim  applicata , 6c  lub  portione  di- 
ets  diametri  inter  applicatam  & verticem  dicts  diametri  dats.  Et  in  co- 
roll. noftro  2.  ad  eandem  prop.42.  ex  prima  figuratione  & demonftra- 
tis,  conftat  parallelogrammum  CF  efle  squale  fexilatero  EACHFD: 
tum  in  coroll.  noftro  3.  ad  eandem  prop.  42.  ex  eadem  prima  figuratio- 
ne ac  dcmonftratis,  conftat  1CD  triangulum  mixtilincum  efTc  S- 
quale  trapezio  mixtilineo  AEDCi  tum  in  coroll.  noftro  4.  eifdem 
datis,  rectaque  FDI  Tccantein  K rectam  AC,  triangulurrt  KIC, 
efle  squale  trapezio  A E D K « tum  coroll:  noftro  "y.  eifdem  datis , tri- 
angulum mixtilineum  ABC  efle  squale  triangulo  mixtilineo  GBC: 
tfcnt  in  coroll.  noftro  6-  eifdem  datis  & oftenfis,  & fecantc  re<;ta  B G, 
rectam  AC  in  L , triangulum  ABL  efle  squale  triangulo  CGL. 

• Etin  coroll.  noftro  i.adprop.43.  aduertimus  differentiam  triangulo- 
rum CLB,  CMK  , efle  trapezium  LBKM.  tiim  triangulum 
GHK  efle  squale  trapezio  LBKM,  in  coroll.  noftro  2.  Tum  in  co- 
rollario noftro  3.  in  primis  figurationibus  & fecantc  recta  BL,  reccam 
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GH  iti  t,  ctfc triangulum  HBI  «quale quidrilatero  LlGMl.Tutri 
in  cordllarid  noftro  j.  in  circulo  triangulum  E C D efle  «quale  trian- 
gulo BCLj  &fimilc.  Et  in  corollario  noftro  i.  ad  prop.45.  in  Hy- 
perbola  triangulum  BEF,  «quale  efle  triangulis  fimul  fumptisGHF; 
CLH:  tiim  in  corollario  noftro  i.  In  ellipfi  & circulo  triangulum 
CLH  maius  efle  quarti  ttiahgulUm  BEF,  triangulo  F C>  H. 


ARGVMENTVM 

LIBRI  SECVNDI. 

g^flPollonius  hunc  librum  fuum  feCundum  Eiidemo  eidem  Ged- 
metr*  pr«ftantifsimo  & Amicifsimo  per  Apollonium  filium  di- 
“®“=*ligenter perlegendum , & communicandum  cuiri peritis,  no- 
minarim verb  Philonida:  Geomctr«  tranfmifit  J vti  hac  epiftola  fua  ab 
Eutocio  piodufta  conftat.  Apollonius  Eudemo  S.  D,  Si  vales  bene  eft, 
fcgo  quidem  fatis  commodi  habeo.  Apollonio  filio  meo  dedi,  Vt  ad  te  per- 
ferret fecundum  librum  conicorum , qua  d nobis  confcripta  funt.  Tu  eum  diligeii: 
ter  percurres , <v  communicabis  cum  qs,  qui  eo  tibi  digni  Videbuntur  : 'P/nloni- 
da  etiam  Geometra  , quo  cum  tibi  Epbefi  amicitiam  conciliasti , fi  quando  iti 
ijihac  Pergami  loca  Venerit',  legendum  dabis.  Et  tu  curdVt  Valeas.  Quis  au- 
tem fcopus  ei  fuerit  in  hoclibrd,  aperuit  in  Vniuerlum  epiftola  fua  pri- 
ma ad  eundem  Eudemum  , & in  noftraad  Le&orem  admdnitionere- 
lata , his  verbis;  Secundiss  liber  traSlat  ea  qua  attinent  ad  diametros  er  axes 
feBionum , <<r  ad  illas  lineas  qua  cum  fcBtone  non  amuensunt , qu*  a Gf«cis 
dmlprruni  appellantur  ; tum  de  altjs  dijfirit , qua  if  generalem  <sr  necef 
Jdriam  Vtilitatem  ad  determinationes  afferunt.  Continentur  in  hoc  libro  pro- 
pofitiones  Aucboris  tres  fupri  quinquaginta ; & vnicum  eius  ad  propd- 
fitionem  14;  Corollarium  feu  cOrifeftafiun».  Nos  veri  lemmata  prat- 
mifitVius  trigintaquinque ; tria  ex  Pappo  Alexandrino,  tria  alia  ex  Eu- 
tocio,  vnicum  eXFederico  Commandinof  reliqua  veri  viginti  ddto, 
noftra  fuftti  fed&  noftras definitiones  numero  tredecim  adrunximus; 
& corollaria  noftra  fp#fim  addiditiius  centum  quinquaginta-,  duode- 
tim  videlicet  inter  letrimata  f dtcenturri  triginta  odto  inter  propofirio- 
neS;  denique  quatubr  conelufioties  ad  propofirionem  qttadragefimam 
Oonam  proprias  adierimus.  • 

Quos  veri  finei  Apollonium  In  hoc  libro  parrieulares  fibi  propofue- 
f it , Accipe.  Primum  lineas  afymprotos  in  Hyperbola , dppofirifque 
fe&ionibus,  etiamque  confugatis  prodere,’  earumqtiepafsiones  diuef- 
fas  inquirere:  Qu«nam  autem fint  lineat  afymptori,  prima  propofi- 
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breuiter  indicat  (ic .At  hero  in feptimo  decimo  ajferit  Apollonius  reclam  Imeam  qua 
per  hertkem  ducitur,  ordinatim  applicata  aquidijlans , extra  feBionem  cadere. In  deci- 
mo oBatio  Uncam  qua  htcumque  contingenti  aquidiftans  intra  fechonem  ducitur, ipfam 
Jecore.  In  decimo  nono,  lineam  qua  ducitur  ab  aliquo  punclo  diametri,  ordinatim  appli- 
cata aquidijlans , cum  feclionc  conucnire  ln  higejimo,  iy  higeftmo  primo,  lineas  in fe- 
Biombus  ordinatim  applicatas  inquirit, quomodo  inter  fefe  habeant  ■,  itemque  diametri 
portiones, qua  abipfis  jiunt. In  higefimo  fechdo,  iy  higefimo  t ert io, t rabiat  de  linea  qua 
in  duobus  jmnFhf jeclioni  occurrit.  In  higeftmo  quarto, (jfhigefimo  quinto,  de  ea  qua  tpfi 
occurrit  in  hno  punflo  tantum-,  hoc  ejl  de  linea, qua  feclionc  contingit.  In  higefimo fexto 
de  ea  qua  diametro  'Parabola  iy  Hyperbola  aqiddiflans  ducitur.  In  higt fimo  feptimo 
de  linea  fecantC  Parabola  diametrum, quippe  qua  ex  htraque parte feBioni  occurrat.  In 
higeftmo  oBauo,de  ed  qua  aquidijlans  ducitur  contingenti  hnam  oppofitarum  feBionu. 
In  hige fimo  nono , de  ea  qua  per  centrum  oppofitarum  feBionumtranfiens  producitur. 
In  trigefimo  de  linea  tranjeunte per  centrum  cllipjs , iy  oppofitarum  feBtonum , qua 
produBa , d centro  bifariam  diuiditur.  In  trigefimo  primo , de  linea  Hyperbolen 
contingente,  qua  quidem  diametrum  Jecat  inter  centrum  iyherticem  feBionu.  In 
tiigefimo  fecundo,  trigefimo  tertio,  trigefimo  quarto,  trigefimo  quinto,  trigefimo 
fexto , de  lineis  contingentibus  agitur.  In  trigefimo  feptimo , de  contingentibus , ty 
de  ijs  qua  a tafhi  applicantur  in  Hyperbola  iy  ellipft.  In  trigefimo  oBauo , de  con- 
tingentibus Hyperbolen  iy  elhpfim,  quopaclo  fe  habeant  ad  fecundam  diametrum  i 
In  trigefimo  nono  iy  quadragefimo , de  tjfdem  agit , compojitas  ex  his  proportio- 
nes inquirens.  In  quadragefimo  primo,  de  parallelogrammis  defcriptisab  applicata, 
iy  ea  qua  ex  centro  Hyperbola  iy  elhpfis.  In  quadragefimo  fecundo , ajferit  tri- 
angulum in  Parabola  ex  contingente  (y  applicata  facium,  iequale  ejfe  ei  parallelo- 
grammo , quod cim  aqualem  altitudinem  habeat , in  dimidia  bafi  conjlituitur.  In  qua- 
dragefimo tertio  inquirit  in  Parabola  iy  hi  ellipft , quomodo  fefe  habeant  triangula , 
qua  d contingentibus  iy  applicatis  fiunt.  In  quadragefimo  quarto , idem  inquirit  in 
oppofitis  JeSlionibus.  In  quadragefimo  quinto , itidem  in  fecunda  diametro  Hyperbo- 
la <y  elhpfis.  In  quadragefimo  fexto,  deahjs  Parabola  diametris,  qua  fiunt  pofi 
diametrum  principalem.  In  quadragefimo  feptimo,  dealys  diametris  Hyperbola  iy 
eUipfis.  In  quadragefimo  oSlauo , deahjs  diametris  oppofitarum  fiSlionum.  In  qua- 
dragefimo nono , de  lineis  iuxtaquas  poffunt  applicata  ad  alias  Parabola  diametros. 
In  quinquagefemo , de  ijfdcm  in  Hyperbola  iy  ellipfi.  In  quinquage fimo  primo,  deyf- 
dem,in  oppofitis  feElionibus.  Itaque  cim  hac  fcripfiffet , addidifjetque  epilogum 
quendam  , in  quinquagefimo  fecundo  , problema  illud  ofiendit : quomodo  Parabole 
in  plano  defcribatur.  In  quinquagefimo  tertio , quomodo  defcribatur  Hyperbole.  In 
quinquagefimo  quarto , quomodo  elhpfu. . In  quinquagefimo  quinto , quomodo  op- 
pofita  feciiones  . In  quinquagefimo  fexto  > quomodo  defiribantur  oppofita 
feBiones  illa,  quas  coniugatas  appellamus.  Hatc  ex  Eucocio  locis  fupra  lau- 
datis. 

Age  vero  ex  proprijs  depromamus  admirabilem  Apollonij  in  pri- 
misfexdecim  huius  libri  propofitionibus  contextum , in  quibus  ortum 
6i  generationem  feftionum  conicarum  ; tilfn  etiam  diametrorum 
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propriafum  ipfis  ; tumefiam  redarum  linearutnprdinatim  illis  diame- 
tris applicatarum ; tum  redarum  linearum  iuxta  quas  poliunt  iplx 
ordinarim  applicatae  diametris,  feu  rectorum  laterum  ; deniquelecun- 
darum  diametrorum , feelicifsime  manifeftat  ; & neceflaria  promittit 
velinlibtieommatiimind^finitionibusquam  in  prxuijspropoficionibus 
adeutdenterdernouftriflduHi.-propofitum.;  videlicet  originem  triangu- 
li redtilinei  in^topplitronei  rcrtia  •>  firculi  vero  in  propofitionc  quarta 
Sc  quipta;  Paraboilx.in  YOdecinaay  Hyperbolx  in  duodecima  v Elli- 
pfeqs  jp, decima  tertia;  oppolirarum  legionum  in  decima  quarta:  fe- 
dtoepqp, beneficis*  vnius  vel  duorum  planorum  dillindorum.  Et  quia 
opus  habefiat  quasdam  demonltrare  de  lineis  redis  tam  in  fuperficie  co- 
ni , quam  intra  ipfam  ,/qujneriam  extra  eandem ; tum  etiam  de  redis 
lineis  oedinatim  applicatis  ad  alias  redas , vt  indicarer  diametros  & 
axesipfarum  crtnicarum  fedionumquae  ipfas  admittunt.  Et  quia  trian- 
guli illius  redilinci  ortum  in  cono  aduertit  efle  neceflarium  ad  alias 
prasdidas  omnes  fediones  coni  patefaciendas;  & hanc  generationem  tri- 
anguli dependere  ab  redis  lineis  in  fuperficie  coni  Sc  intra  ipfam  exi- 
ftentibus;  ideo  in  propoli tion e prima  oftendit  redas  omnes  lineas  ab 
coni  vertice  ad  quodcumque  aliud  eiufdem  fuperficiei  pundujttdudas, 
in  iplamet  fuperficie  fuftentari : alias  vero  quafcumquc  ab  pundo  quo- 
libcc  fuperficiei  ad  quodlibct  aliud  pundum  eius , (modo  reda  illa  li- 
nea copulans praedida duo  punda  ad  verticem  non  pertineat  produda 
ve l non  produda,  ) intra  fuperficiem  ipfiusconi  extendi,  produdif- 
que  vlterius  extra  illam  procedere,  propofitionc  fecunda  demonftrat. 
Quare  fedo  cono  per  verticem  cius  & intcriojqaado  fi  concipiatur  hoc 
planum  vndequaque  produdum  vitra  fuperficiem  & bafim  dicti  cani; 
lecabit  ettam  fuperficiem  conicam , & bafim  circularem  coni : cumque 
haec  bafis  fit fuperficies plana,  fectio  communis  huius  plani  circularis 
& plani  fecantis  erit  recta  linea  terminata  duobus  punctis  circutnferen, 
tias  circuli  fectae , iuxta  prop  3.  lib.  1 1 . elem.  fuftentata  tam  in  planp  fe- 
cante,  quam  in  circulo  fecto , prout  requirit  natura  fectionis  comttju- 
nis  planorum  : Cumque  in  hoc  plano  fecante  coonm  penettante  ipfum 
per  verticem,  obtineamus  punctum, verticis  coni  imminens  defupef 
praedictae  rectae  lineae ; ab  hocpuncto  ad  excrema  duo  puncta  praedictae 
recc*  poterimus  concipere  tranfmilfas  duas  rectas  lineas,  quae  per  co- 
rolLnoft.  1.  ad  prop.  ?.  lib.  1 1 . element,  fufientab  Uritur  in  plano  ipf® 
fecante  in  quo  exift&nt  tam  punctura  verticis  Coni , quam  alia  duo  pun- 
cta terminantia  fectionem  linearem  communem  plano  fecanti  & circu  • 
lo  fectoj  ideoque  triangulum  rectilineum  efformabunt:  fed&iftxdux 
recta;  feu  duo  latera  trianguli  huius  adaequabuntur  rectas  lineae  produ- 
centisfuomotu  fuperficiem  conicam  , iuxta  defit,  in  ter  piinhas , alip- 
quin  duae  recta;  line*  fuperficiem  concluderent,  contra  t4.axiom.  lib.  t. 
element.  temiinabunturqueverfus  bafim  coni,  in  extremis  rectae  alce* 
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rius  line*  qui  efttomsnunis  fedio  plani  fecantis&  plani  circularis  ba- 
feoc  coni  •,  igitur  quandoquidem  redalinea  efficiens  conicam  fuperfi- 
dem  in  quocumque  inflanti  concepta  quwfeere  fuflenraturin  ipfaconi 
fuperficie , duo  latera  didi  trianguli  «cillent  in  eadem  luperficie conica, 
bafifquc trianguli  exiftetin  plano  circularis  bafeos  coni:  Gumipietre» 
redx  linea  efficientes  didum  triangulum  oftenfx  fine  effc  in  plano  fe- 
cante  conum  per  verticem , & in  luperfide  cUrua  conidux , tertiaque  io 
planobafiseius  ; ipfum  triangulum  erit  communis  ledio  plani  fecantis 
prxdidi,  & coni  fedi,  ficuti  propofuit  Apollonius  propofitione  j.  Hu- 
inlmodi  autem  triangulo  vtitur  Author  ad  offendendam  in  propofitio- 
ne quarta  fedionem  coni  fiidam  plano  parallelo  bafi  eius, ede  circulum, 
centrum  obtinentem  in  axe  coni  ledi  ; figuram  vero  folidam  conclu- 
iam  hoc  cuculo  & fuperficiei  coni  parte  verticem  verfus,  efle  alterum 
conum;  & propofitione  quiifca  fedionem  aliam  circulum  efTe  quam 
vocac  ftibeontrariam , effedam  ab  plano  perpendiculariter  pofitofu- 
pra  prardidum  ciiafigulum,  & fecantcconum,  &abdido  triangula 
triangulum  aliud  auferente  ex  verticis  parte  fimile  quidem  pr*dido  tri- 
angulo quod  per  axem  redoque  ad  bafim  coni , fubcontrarie  vero  pofi- 
tum.  Hoc  idem  triangulum  adhibet  ad  fediones  alias  coni  manifcftan- 
das , Parabolam  nimirum  in  propof  1 1 . Hyperbolam  in  1 1.  Ellipfim  in 
i fediones  denique  oppofirasin  14.  Verum  prius  in  propofitione  6. 
docet  redas  omnes  lineas  ab  quibufeumque  pundisin  fuperficie  conica 
fitis  extra  trianguliprardidiper  axem  latera  dudas  scquidiftantes  redx 
lineat  alteri  orthogonia:  ab  circumferentia  bafeosconi  ad  eius  diame- 
trum, occurrere  plano  illius  trianguli,  Scvlterius  extenfas  ad  alteram 
fuperficies  partem  conicae  peruenire,fic  bifariam  omnes  diuidi  in  pundis 
proprijs didi  trianguli.  Praeterea  tradit  propofitione?,  fedocono  be- 
neficio plani  per  axem  applicati , vnde  triangulum  refultat  perprop.j. 
tum  altero  plano  fecante  planum  bafeos  fecundum  redam  lineam  quae 
fit  perpendicularis  ad  bafim  trianguli  non  produdamvcl  produdam,. 
exiftentibus  hifcc  duabus  redis  angulum  redum  efficientibus  in  eodem 
plano  bafeos  circularis  coni  non  produdo , vel  in  infinitum  circum., 
quaque  didudo ; lineas  omnes  redas  ex  pundis  line*  fedionis  refultan- 
ris  in  fuperficie  coni  ab  iedionc  fada  per  fecundum  hoc  planum , paral- 
lelas pratdid*  perpendicularis  red*  ad  bafem  trianguli  prxdidi  r incur- 
rere in  redam  lineam  qu*  eft  communis  feftio  plani  trianguli  per 
axem,  & plani  prxdidi  fecundi  fecantii  conum,  vlteriufibue  prorenfas 
ad  alteram  eiufdem  line*  fedionis  partetnrperuenire,  & bifariam  om- 
nes diuidi  ab  dicta  recta  linea  in  quam  incurrunt;  & quidem  ad  angulos 
rectos  ab  ea  diuidi,  fi  conus  diuifus  fuerit  rectus,  vel  fcalenus  mod6 
triangulum  per  axem  fit  bafi  coni  orthogonium ; ad  angulos  verb  ob- 
liquos fi  fcalenus  obtineat  triangulum  per  axem  ad  bafim  propriam  ob- 
liquum: Vnde  duo  colligit  5 primum,  rectam  illam  lineam  lecantem 
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bifariam  ptaedidas  omnes  rectas,  efTe  iuxtadef.  io.  diametrum  fectio* 
bis , quia  illas  rectas  aequidiflantes  recta:  alteri  conftituta:  in  eodem  pia- 
ho  baleos  coni,  orthogonia:  bafi  circulari  coni  producta:  vel  non  produ- 
ctae  bifariam  diuidit ; Alterum,  fieri  pofie , vt  praedictae  omneS  rectae  pa- 
rallelae bifariam  quidem  diuidantur  ab  diametro  fectionis,  non  aUtem 
ad  angulos  rectos.  Hinctranfitus  fit  ad  octauam  propofitionem  qux 
Fuhdamentum  eftad  probandam  Parabolen  & Hyperbolen  fectiones 
conicas  poffein  infinitum  ad  partes  vertici  contrarias  protendi ; earum- 
que  diametros  etiam  in  infinitum  extendi  intra  iplarum  fedionum  lo- 
cum. Nona  vero  propofitio  eft  circa  fedionem  coni  plano  conuenien- 
tecum  vtroque  latere  trianguli  per  axem,  quod  neque  bafi  aequidiftet, 
neque  fubcontrarie  ponatur ; illamque  fedionem  affirmat  efie  non 
pofie  circulum ; determinabitque  ptopofitionc  vndecima  Ellipfim  efie. 
Et  ne  quis  impofterum  dubitaret  redas  in  fedionibus  conicis  dudas  ab 
pundo  vnoad  aliud  ipfarum,  ad  aliud  vel  aliud  earumdem  iplarum 
punitum  pertinere  pofie  5 propofitione  decima  tradit,  fi  in  omni  fe- 
dione duopunda  fumantur,  redam  lineam  huiufmodi  pundaduo 
copulantem, intra  fedionem  cadere,  produdam  vero  extrailla  duo  pun- 
da, extra  fedionem  procedere  femper-,  vel  in  diredum  ipfi  conftitutam 
aliam  redam,  extra  fedionis  limites  efie,  lam  vero  explicata  fedione 
coni  triangulari  in  prop.  3.  &circulariinpropofitionibus4.  &y.  aggre- 
ditur in  propofitione  vndecima  determinare  Parabplam  eamque  deicri- 
bcre  per  caufas  & proprietates , fedo  nimirumoofto  primum  plano  per 
axem,  & altero  fecundo  plano  fecante  bafim  coni  fecundum  redam 
lineam  qu x ad  bafim  trianguli  per  axerrv  perpcndicnlariiy  & fit  reda 
linea  qua:  cftfedio  communis  planorum  prsedidoturti , trianguli,  dt 
fecundi  fccantis,  hoc  eft  iuxta  prop^.  & eius  coroll.  u diameter  fedio- 
nis vni  laterum  trianguli  pef  axem  tequidiftans:  redafpw  linea  «n^  4 
fedione  coni  ducitur  parallela  commUni  fedioniplani  fccantis  & bafis 
coni  vfqueadprxdidam  fedionisdiametrum  • pofsit  fpatium  aequale 
contento  linea'  qtrce  ex  diametro  abfeifla  inter  ipfam  & verticem  fedio- 
nisinterijcimf,'i&alia  quadam  quae  adlinearti  intcrconi  angulum  ai' 
Verticem  fedionis  intetiedam , eamproportiOnem  habear,  quam  qua- 
dratum bafistrfanguli  per  axem , ad  id  quod  reliquis  duobus  eius  latci 
ribuscontinetiffi  ln  duUdecima  propofitione  ftabitit  caufas  & nonnul- 
las proprietatesdefinientesHyperbolen , videlicet  fi  Conusplanofece- 
turper  axemj  tfim  altero  plano  findente  bafim  fecundum  redam  fi- 
fleimquae  ad  bafim  trianguli  per  axem  fit  perpendicularis  ? 5t  fedionis 
diameterproduda  cum  vno  latete  trianguli  per  axem , extra  fedionem 
«ohi  Cdnueniat : & reda  linea qtix  4 fedione  ducitur  aequidiftans  com- 
munis fedioni  plani  fccantis  fecundi  & bafis  coni  vfque  ad  fedionis 
diametrum , pbfsit  fpatiunt  adiaeeiis  lineae  ad  quam  ea  qu*  in  diredum 
cOnftituitur  diametro  fedionis , ( fubteftdicurque  angulo  extra  triangu- 
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Ium , eandem  proportionem  habeat , quam  quadratum  line*  quae  dia- 
metro parallela  a vertice  coni  vfque  ad  bafim  trianguli  ducitur,  adre- 
danguium  bafis  partibus  quae  ab  ea  fiunt  contentum,  latitudinem  ha- 
bens lineam  que  ex  diametro  ablcinditur,  inter  iplam  & verticem  fe- 
dionis  interiedam  ; excedenfque  figura  fimili  & fimiliter  pofita  ei  qua: 
continetur  linea  extra  criangulum  fubtenla,  & eaiuxta  quampolfunt, 
quae  ad  diametrum  applicantur.  Ad  haec  in  propofitione  decima  tertia 
profert  caufas  & quafdam  affediones  ad  ellipfim  definiendam,  vtpote  fi 
Conus  plano  fecetur  per  axem , & fecetur  altero  fecundo  plano  conue- 
niente  cum  vtroque  latere  trianguli  per  axem , quod  neque  bafi  xqui- 
diflet,  neque  fubcontrarie  ponatur ; planum  autem  in  quo  efi  bafis 
coni,  dclecans  planum  fecundum  conueniant  in  reda  linea  quae  fit 
perpendicularis  vel  ad  bafim  trianguli  per  axem , vel  ad  eam  quae  in  di-' 
redum  ipfi  conftituitur : Redaque  linea  qux  a fectione  coni  ducitur  x- 
quidiftans  communi  lectioni  planorum  vfque  ad  diametrum  lectionis, 
polsit  fpatium  adiacens  lineae  ad  quam  Tectionis  diameter  eam  propor- 
tionem habeat  quam  quadratum  linex  diametro  xquidiftantis  a vertice 
coni  vfque  ad  trianguli  bafim  ductx , habet  ad  rectangulum  contentum 
bafis  partibus,  qux  interipfam&  rectas  trianguli  lineas  interijeiuntur, 
latitudinem  habensquxex  diametro  ab  ipfaabfcinditur  vfque  ad  ver- 
ticem lectionis , deficienlque  figura  fimili  & fimiliter  polita  ei  qux  dia- 
metro & linea  iuxta  quam  po(Tunt,continetur.  Itaque  definitiones  trium 
coni  lectionum  Parabolx,Hyperbolx,&  Ellipleos  includunt  duo  plana 
fecantia  conum  ; Primum , ex  cuius  fectione  refultet  triangulum  per 
axem:  Alterum  lecans  conum,  & dictum  triangulum;  ita  vt  trianguli 
huius  & plani  fecantis  Tectio  communis  linearis, fit  diameter  lectionis  re- 
fultantis  in  cono,factxqueab  fecundo  plano  fecante  & applicato  fecun- 
dum redam  lineam  in  plano  bafeosconi  fedi  perpendicularem  bafi  di- 
di trianguli  per  axem;  tum  etiam  includunt  redam  aliam  lineam  in- 
ueniendamad  quam  alia  reda  linea  proportionem  habeat  quam  qua- 
dratum proprium  in  lingulis  didis  fedionibus,  ad  redangulum  aliud 
determinatum  in  eifdem  proprijs  fedionibus : Denique  comprehen- 
dunt alias  redas  i fedione  propria  dudas  ad  diametrum  propriam  x- 
quidiilantes prxdidx  redx line* qux cftfedio  communis bafeos  coni 
& fecundi  plani  fecantis  conum  & efficientis  fedionem , quz  pofsinc 
redangula  comprehenfa  fub  portione  diametri  inter  ipfas  & verticem, 
&lub  redo  latere  vel  reda  linea  inuenienda,  vel  partibus  eius,  vel 
produda  illa  reda  linea  inuenienda;  vnde  quadrata prxdidarum  re- 
darum applicatarum  ad  diametrum,  velxqualia  erunt  didis  redan- 
gulis ; vel  excedent,  vel  deficient  dida  redangula  figuris  fimilibusrc- 
dangulum  aliud  fub  proprijs  lateribus  determinatum.  Verumtamen 
in  Parabola , diameter  parallela  erit  vni  laterum  trianguli  prxmoniti 
per  axem;&  in  Hypcrbolafccabitambo  latera  didi  trianguli, vnum  non 
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produdum , aliud  vero  vlcra  verticem  extenPum ; & infllipfi  vtrum- 
quenon  produdum  vitra  verticem.  Suppofitis autem  ijsquaepropofi- 
tione  duodecima  de  Hyperbola  tradiderat , ortum  & generationem  Pe- 
dionum  oppofitarum  aperit  propof. 1 4.  ledis  plano  vno Puperficiebus 
duabus  conicis  ad  verticem  coaptatis  iuxta  definitionem  primam,  fed 
non  per  hunc  verticem  ; in  vtraque  enim  fuperficie  refultareait  hyper- 
bolas  oppoficasduas  eandem  diametrum  libi  vendicantes  tranfuerfam, 
lateraque  aequalia  reda , communcijue.  figurae  latus  tranfuerfum.  Pofi- 
tisautem  ijsquaede  ellipfi  in  propof.  13.  docuit,  tradit  in  propoP  ij. 
fundamentum  reperiendi' diametrum  coniugatam  data:  in  ellipfi,  ex 
tranfuerPo  & recto  latere ; tum  etiam  datis  duabus  diametris  conjuga- 
tis, recta  eorum  latera  reperiendi.  Dedima  vero  fexta  propofitione, 
afsignat  methodum  inueftigandi  Pecundam  diametrum  Pcu  coniuga- 
tam datat  in  oppofitis  Pedionibus.  Denique  his  ftabilitis  aggreditur  de- 
finitiones Pecnndas ; centri  nimirum  in  Hyperbola  & eHipli , & oppo- 
fitis Pediombus ; tum  linearum  redarum  ex  centro;  tum  fecundae  dia- 
metri vel coniugatx in  pradidis Pedionibus.  Atque hate  fintPatisdear- 
tificiofa  Apollonij  architedura  in  primis  Puis  Pexdecim  propofitionibus 
circa  originem  fedionum  conicarum , diametrorumque  propriarum, 
& redarum  linearum  ipfis  ordinarim  applicatarum : fatemur  autem 
nos  in  reliquis  propofitionibus  huius  libri  fimilem  texturam  minime 
dignofeere,  quam  forte  alij  oculatiores  difpicient;  verum  adnotamus 
eum  in  eifdem  reliquis  propofitionibus  vfquead  51.  indufiue  tradere 
modum  dignofeendi  redas  lineas  tangentes  Pedionum  conicarum  li- 
neas curuas,  tum  etiam  Pecantes,  tum  etiam  diametros  tranPuerPas  8c 
redas , tum  etiam  redas  lineas  ordinarim  ipfis  applicatas : Praeterea 
nonnullas  praedidarum  rectarum  linearum  affecciones  oftendit,  tam 
Peorfim  Pumptarum , quam  cum  ordine  ad  alias.  Demum  poftremis 
quinque  propofitionibus  quae  praxim  inuoluunt , docet  modum  deferi- 
bendiin  plano,  lectionum  prardietatum  lineas  curuas , reuocandoPeu 
potius  euocandoipPas  ab  conis  in  quibus  ortum/num  habuerunt-,  & ex 
principijs  datorum  F.uclidis  Pubtilifsime  praxesdemonftrat,  vri  videre 
cft  in  Commentario  Eutoeij  Graeco,  vel  Latinitate  donato  ab  Fcderi- 
co  Commandino.  ii,) 

Circa  ea  quae  in  lemmatibus,  8c  coroilarijs  ,Sc  confiderationibus  no-. 
ftris  addidimus , haec  accipe. 

Imprimis  circa  ipPas  Pectiones  conicas.  Determinamus  lemmate  Pe- 
cundo  Pectionem  communem  quarumcumque  Puperfieierum  efle  li- 
neam: plana:  vero  &curuae  prout  curua  eft  & non  angulofa,  clTe  li- 
neam curuam,  lemmate  tertio;  qua:  continebit  Ppatium  incafiucorol- 
larij  noftri  primi , ^.flc+Sadilludlemma;  vel  non  comprthendet  fir- 
guram  in  caPu  coroliarij  noftri  fecundi  ; & in  caPu  lemmatis  quarti,, 
quando  planum  fecat  fuperficiem  curuam  prout  eurua  eft&nonangu- 
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Ia,  fimulqiie.aliad  planum  terminans  vna  cum  illa curua fuperficie fe- 
licium vnum , effc  lineam  curuam  flt  redam  fpatium  planum  conti- 
nentes; & in  cqrollarijs  noftris  ad  hoc  lemma,  i°.6ci°.  fpeciatimhic 
fpatia  infedione  coni  per  planum,  quinam  fine  afsignamus.  Lcm 
matanoliraab  24.  ad  45.  inclufiue  funt  ad  breuiorem  & faciliorem 
demon  lira  tionem  originis  in  cono  lcdionum  conicarum  Paraboles, 
Hyperboles , & Ellipfeos ; quarum  naturam  definitionibus  particulari- 
bus conclufamex  antiquitatis  ruderibus  non  habemus,  ficuti  etiam 
laterum  earum  tranfuerfi  ac  redi  in  genere  &fpecie , fedionis  fubcon- 
trarii  in  cono , fedionum  oppofitarum , fcdionumque  conjugata- 
rum oppofttarum , tilm  etiam  circuli  generati  in  cono.  Porro  has  defi- 
nitiones lupplemus  in  definitionibus  fecundis:  Paraboli  quidem  per 
caufas  originarias  in  cono , & aliquas  proprietates , in  definitione  quin- 
ta; Hyperboli  indefinitione  feptima-,  Ellipfeos  in  definitione  nona; 
fedionum  oppofitarum  in  definitione  fecunda  numeri  decimi;  circuli 
in  definitione  decima  fexea.  Quia  vero  aduertimus  ad  probandam  red£ 
fadam  delineationem  Paraboles , Hyperboles , Ellipfeos , fedionum 
oppofitarum,  earumque  coniugatarum , etiamque  circuli , nimis  pro- 
lixum effe  £c  operofum  vti  prididis  definitionibus , qui  fupponunt  de- 
lineationes huiufmodi  reuocandasellead  conos  vnde  profluxerunt , vti 
videre  eft  in  modo  demonftrandi  figurationes  conicarum  fedionum, 
quem  adhibet  ex  Apollonio  Eutocitis  in  poftremis  huius  libri  propofi- 
tionibus : nos  harum  fedionum  definitiones  alias  inter  fecundas  protu- 
limus formales,  Parabol*  quidem  definitione  vigefima  prima,  Hyper- 
boli vigefima fecunda,  Ellipfeos  23.  fedionum  oppofitarum  vigefi- 
ma quarta,  circuli  vigefima  quinta , fedionum  denique  oppofitarum 
coniugatarum  trigefima  fecunda  5 quibus  vttmur  ad  oflcndendam  bre- 
uiter  fle  facile  praxim  deferiptionis  linearum  illarum  Paraboles  hyper- 
boles, Ellipfeos,  aliarumque  laudatarum  v in  poilremis  huius  libri 
propofitionibus.  Sed  & diametros  harum  fedionum , tranfuerfatjue 
latera  fle  reda  originalia  definiuimus  ex  caufisproprijs;  & peculiari  mo- 
do formali  eadem  reda  latera  ab  definitione  z6.  ad  30.  inclufiui  inter 
fecundas,  fuper  his  definitionibus  ad  finem  illarum  adiungimus  quadra- 
ginta quatuor  confiderationes  noftras,  in  quibus  multa  proferimus  ad 
clariorem  dtftindioremque  prardidarum  fedionum  intelligentiam 
confequendam ; & in  ultimis  quinque  ex  dato  axe,  Si  latere  eius  redo 
proprio,  cas  in  plano  deferibimus;  non  autem  ex  data  quacumque  alia 
diametro  & latere  eius  redo , quod  vniuerfalius  eft , fle  ad  praxim  re- 
ducimus in  propofitionibus  51.j3.y4 .55.56.  adnocando  in  corollarijs 
noftris  nouem  advltimam  propofitionem  56.  & perpendendo  conditio- 
nes ab  ApAllonio  allatas  circa  duas  datas  redas  lineas  ad  pndidas  fe- 
diones  conicas  in  plano  depingendas.  Definitionibus  noftris  laterum 
redorum  fedionum  conicarum  excaufis  originar ijs  non  vtimur,  fed 

forma- 


'Argumentum  Libri  primi. 

formalibus ; propter  cafdcm  rationes  allatas  circa  definitiones  ipfarum- 
met  fedionum  caufales.  In  corollario  noftro  fexto  ad  propof  1 1 . dubi- 
tationi fatisfacimus  cur  fedio  conica  Parabolica,  ita  vocetur ; & in  co- 
rollario noftro  decimo  ad  propof  n.  quare  fedio  Hyperboiica ; &in 
corollario  noftro  tertio  ad  propof  ij.  cur  fcdio  .alia  conica  Elliptica, 
Ellipfis  nuncupetur;  Sc  in  corollario  noftro  9.  ad  propof  14.  cur  duae 
Hyperbolae  generatae  in  duabus  fuperficiebus  conicis  ad  verticem  com- 
munem confidentibus iuxtadef.  1. interprimas,  fcdiones oppofitae ab 
Apollonio  fint  appellatae. 

De  fedione  coni  per  plana,  docemus  corollario  noftro  1.  ad  prop. 
ytk.  4.  fi  planum  fecans  fuerit  applicatum  axi  cius,  femper  fedionem 
communem  plani  huiufmodi  & bafeos  circularis  coni  efle  diametrum 
ipfius  bafeos , alteram  verb«ius  chordam  fi  planum  fecans  conum  per 
Verticem  non  fueritapplicatumaxi:  & corollario  noftro  i.  ad  propof 
4.oftendimus  fedo  cono  per  planum  parallelum  bafi  cius,  refultare 
conum  fimilem  fedo : & corollario  noftro  i . ad  propof  y afsignamus 
methodum  conum  quemcumque  fecandi  plano  per  axem  eius  redo  ad 
bafim  ipfius  circularem ; & corollario  noftro  ad  eandem  propof  y 
Planum  datum  findendi  planoalio  orthogonio  ipfi : & in  corollario  no- 
ftro n ad  eandem  propof  y.  problema  proponimus  de  triangulo  dato 
fcalenoabfcindcte aliud  triangulum  fimile,  verticem  habens  coramu. 
nem  cum  dato*  fed  fubcontrarie  pofitum.  Et  in  corollario  noftro  i. 
ad  propof  14.  congerimus  theorema  geometricum  de  (edlione  plano- 
rum, Duobus  planis  le  mutuo  fecantibus,  pilnda  omnia  communia 
ipfisexiftere  in  reda  linea  qux  eft  fcdio  communis  eorum.  Denique 
in  corollario  noftro  j.  ad  propofit.il.  demonftramus  lineas  curuasPa- 
rabobevel  Hyperbolae  in  infinitum  procludas  ad  partes  contrarias  ver* 
tiy  iuxta  propof  8-  diftare  pofle  infinito  fyncategorematice  internat- 
io ab  diametro  quacumque  propria,  &abinuicem  diuaricari. 

1 Circa  redas  lineas  contingentes  quamlibet  coni  fedionem  curuam, 
hxc  ab  corollarijs  noftris  accipe.  Reda  linea  duda  ab  veiticefedio- 
niscuruae  conicae,  feuab  extremo  diametri  eiusfito  in  linea  cfiruaie- 
dionis , xquidiftans  redae  linere  ordinarim  applicatae  ad  iplam  datam 
diametrum ; fedionem  iplam  contingit  in  vnico  tantum  pundo , ni- 
mirum verticis ; corollario  noftro  ad  prop.  17.  Et  fi  contingenti  redte 
fedionem , ducatur  intra  eius  locum  ab  quolibet  pundo  lineae  eius  cur* 
uae  parallela  reda  linea,  occurret  alteri  pundo  linezeurux  fedionis; 
fedmcllipfi  & circulo  pundum  affumptum  non  debet  efte  extremum 
diametri  aliud  ab  pundo  contadusdad,  corollario  noftro  3.  ad  prop. 
18.  Tum  reda  linea  contingens  Parabolen  vel  Hyperbolen , non  oc- 
curret diametro  Parabolx  vel  Hyperbolx  extra  fedionem,  fi  pun  dum 
oedirfus  fit  vertex  diametri,  corollario  noftro  i.adprop.Z4.&in  ellipfi 
& circulo  reda  linea  contingens  fedionem  t occurret  diametro  extra 
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fedfionem  fi  non  tranfeac  hxc  diameter  per  didam  ptin&uiri  conti- 
dus,  vel  non  fit  parallela  redae  contingenti , corollario  noftro  t.  ad 
prop.  'i  j;  & fi  reda  linea  ex  centro  fcdionum  oppofitarum  quantum - 
cumque  produdaj  non  attingere  pofsitalteram  fedionurri , neque  et- 
iam aliam  attinget,  corollario  noftro  ad  prop.  19;  & in  omni  fedione 
coni  fi  reda  linea  contingat  lineam  eius  curuam  & non  (ccet,  nulla  alii 
introduci  poterit  iplammet  lectionem  contingens  & non  fecans  in  eo- 
dem puncto  contactus , corollario  noftro  j.  ad  prop.  jt-  & nulla  recta 
linea  contingens  lectionem  conicam  , duo  puncta  lectionis  contactx 
transfigete  poteft , corollario  noftro  1.  ad  prop. 36.  & fi  vnam  oppofita- 
rum Tectionum  recta  linea  contingat , & ab  tactu  ducatur  recta  linea 
per  centrum  vique  ad  alteram  Tectionem  5 quatex  hoc  puncto  huius  al- 
terius Tectionis  ducitur  parallela  rectae  praedictae  contingenti , Tectio- 
nem ipTam  continget  in  illo  eodem  puncto,'  corollario  noftro  t . ad  pro- 
P0C44.  & fi  ab  puncto  contactus  vnius  rectae  lineae  contingentis  vnam 
oppofitarum  Tectionum  ducatur  diameter  illarum  occurrens  oppofitse 
Tectioni  in  vno  puncto , in  quo  fit  altera  recta  contingens  lptam  lectio- 
nem ; hae  duae  reerse  linea:  contingentes  erunt  parallela:  ficxquales  inter 
Te , corollario  noftro  1.  ad  prop.44.  & ex  tribus  propofitionibus4<S-  4 7. 
48.  colligitur  verum  cfte  quod  monuimus  in  explicatione  definitionis 
i i.  inter  primas ; videlicet  vnam  ex  lineis  rectis  cui  debcnreflc  paralle- 
lae rectxlinex  omnes  in  qualibet  Tectione  coni,  bifariam  ditiifie  ab  dia- 
metro Tectionis  conicae , efle  tectam  lineam  contingentem  in  vnito  tan- 
tum puncto,  quod  incitatis  ptopofitionibus  determinatur  efle  vertex 
diametri,  corollario  noftro  3.  ad  prop.48.  huius  libri  primi. 

Quod  Tpectat  ad  axes , diametros , & rectas  lineas  ordinarim  appli- 
catas ipfis;  fequentia  monemus  ex  noftris  corollarijs.  Primum  quidem 
adnotes  velim  quinque  rectas  liricaseflc , quibus  parallelx  efle  debent 
rectae  omnes  lineae  ordinarim  applicatae  ad  Tectionum  conicarum  dia- 
metros, exdiccisinexpofitionead  ri.  definit,  interprimas.  Tum  rectas 
omnes  lineas  vtrimque  terminatas  in  lineis  cu ruis  Tectionum , perpen- 
dicularefque axibus  proprijs illarum , effeordinatim  applicatas  ad  illos 
axes  proprios;  ex  corollario  noftro  ad  definit.  18.  inter  primas.  Tum 
fi  ex  centro  linex  curux  lectionis  excitetur  in  cius  diameuo  qux  fit  axis 
cius,  rena  linea  perpendicularis,  efle  axem  coniugatum  eidem,  ex  co- 
rollario noftro  ad  19.  definit,  inter  primas.  Thm  vnam  efle  pofleex 
prxmonitis  lineis  rectis  ad  ii.dcfinrt.  inter  primas ; rectam  lineam  qui- 
bus debent  efle  parallelx  rectae  omnes  linex  in  Tectione  accommodatas 
& bifariam  Tectae , ad  determinandam  diametrum  Tectionis  iuxeadefin. 
10.  interprimas;  Tectionem  communem  plani  fecundi  fetantis  & ef- 
ficientis Tectionem , & plani  bafeoscircularis  coni , ex  corollario  noftro 
2.  ad  prop.“.  Tum  prxdidtam  redtam , vnam  que  ex  re&is  lineis  quibus 
parallelx  efle  debent  re&ar  linex  accommodarx  in  fe&ionibu»,  & bi- 
’ ; ‘ fariarrt 


>oogle 


Argumentum  Libri  primi. 

fariilm  fcdbe,  ad  determinandam  diametrum  fe&ionis  iuxtadefin.  io. 
inter  primas  , pofte  efle  extra  circularem  bafim  coni  in  plano  eius,  ipfius 
circumferentiam  contingentem  in  pundto  vno , vel  non  contingentem, 
vel  intra  circulum  ipfum  , ex  corollario  noftro  ad  cit.  prop.  7.  Prarter- 
ea  diametrum  originariam, de  qua  fermo  eft  in  prop.  8.  nunquam  occur- 
rere etiam  produdam  in  infinitum  verfus  partes  contrarias  vertici , li- 
neae curu.c  ipfius  fedfionis  etiam  produdhe  in  infinitum  verfus  partes 
praedidas;  eamque  folum  fecare  in  punfto  verticis,  & ab  eo  progredi 
Verfus  partes  afsignatas intra  locum  fedionisj  ex  corollario noflro ad 
prop,  8.  Infupcr  diametrum  Paraboles  originariam  pofte  in  infinitum 
augeri  verfus  partes  contrarias  vertici,  & folum  fecare  ipfius  lineam  cur- 
uam  in  vnicopun&o  verticis  praedidti,  ex  corollario  noftro  3.  ad  prop. 
H.&  redlam  omnem  lineam  ex pun&is  iinexcuruar  Paraboles,  per- 
pendicularem ad  diametrum  eius,  cuius  mentio  fit  in  cic.prop.u.effc 
inediam  proportionalem  inter  eius  latus  redtum*  & portionem  didVae 
diametri  inter  verticem  cius  & hanc  redam  perpendicularem ; ex  corol- 
lario noftro  5.  ad  prop.  cit.  1 1 . Et  omnem  redam  lineam  ex  pundis  li- 
neaecurua:  Hyperboles  ad  eiusdiamecrum  originariam  edudam , &at- 
quidiftantem  ledioni  communi  plani  fecundi  feoand$&  efficientis  Hy- 
perbolen , & .circularis  bafeos  coni  fedi , efle  mediam  proportionalem 
inter  latera  redtanguli,  de  quo  agitur  in  prop.  u.  ex  corollario  noflro  8. 
adipfam  prop,  i a.  & infinitas  efle  alias  diametros  in  Hyperbola  diuerfas 
ab  eius  originaria,  fe  mutuo  fecantes  in  putido  quod  eft  extra  eius  lo- 
cum & lineam  cumam,  admittentes  fua  propria  latera  * ex  corollario 
noftro  1 1.  ad  cit.prop.ji.  Diatnetrumque  originariam  Hyperboles  ex- 
tendi pofte  in  infinitum  intra  eius  locum , & nunquam  occu nere  alteri 
pundo  lineae  eius  cUruae , & folum  eam  fecare  in  pundo  verticis  ex  co- 
rollario noftro  ic.  ad  cit,  prop.  14.  Ad  haec  diametrum  originariam  Elli- 
pfeosprodudam  fiopus  fit , fecare  bafim  trianguli  per  axem,  ex  corol- 
lario noftro  6.  ad  prop.  13.  tum  efle  axem  ellipfeos  fi  planum  fecans  pri- 
mum fit.  perpendiculare  bafi  coni,  ex  corollario  noftro  7.  ad  dt.  prop. 
13.  & infinitas  efle  diametros  in  ellipfi  diuerfas  ab  originaria,  propria  lar 
terafibivendicantcs,  ex  corollario  noftro  9.  adde.  prop.  & omnes  elli- 
pfeos diametros  ie  mutuo  fecare  in  centro  eius  j & bifariam,  ex  corol- 
lario noftro  10.  & fi  diameter  originaria  ellipfeos  fecet  bafim  triaftguli 
per  axem  non  produdam, circumferentiam  ellipfeos  non  efle  integram, 
led  pofte  perfici , ex  corol  lario  noftro  u . quod  fi  diameter  eius  origina- 
ria  attigerit  extremum  bafeos  trianguli  per  axem,  tunc  circumferen- 
tiam ellipfeos  efleintegram,  ex  corollario  noftro  ii.  Sc  redam  lineam 
quamlibet  ordinarim  applicatam  diametro  ellipfeos,  efle  mediam  prtv 
portionalem  inter  rechnguli  lacera, dequo  fit  mentio  in  prop.  13.  ex  co- 
rollario noftro  15.  ad  prop.  1 3.  Denique  latus  redum  relpfdu  axeos  id 
ellipfi,  effe  inaequale  ipfi  axi , cx  corollario  noftro  1 6.  adde.  prop.  13. 
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TUm  infinitas  c(Te  diametros  fcdionum  oppofitarum  diuerfas  ab  origi- 
naria,  admittentes  fua  propria  latera  reda,  ex  corollario  noftro  j.  ad 
prop.  1 4.  & centrum  oppofitarum  ftdiomim  efie extra  earum  loca,  in- 
ter vtrafque , ex  corol  Urio  noftro  4.  ad  eandem  prop.  Diametrum  verd 
originariam  illarum,  e(Te  axem,  fi  planum  primum  fecans  fuerit  per- 
pendiculare bafi  coni  fedi  per  axem,  ex  corollario  noftro  d.  ad  candcnri 
prop.  cie.  14.  Tridimus  vero  merhodtim  in  ellipfi  ex  data  eius  diametro 
& latere  cius  redo , reperiendialiamdiametrumordinatim  applicatam 
datat,  in  corollario  noftro  5.  ad  prop.  if.  & afferimus  in  corollario  no- 
ftro 6.  ad  eandem  ptop.i  f.  redam  lineam  mediam  proportionalem  in. 
terdiametrum  aliquam  & eius  latus  redum  in  ellipfi , efTe  diametrum 
ciuldemellipfeos  ordinarim  applicatam  dat*  initio  diametro.  Et  in  co- 
rollario noftro  i.adprop.ii.  redum  latus  in  ellipfi  femperefie  intequa- 
le  rranfqerfo  fuo  pioprici  quod  fit  axis.  Et  in  corollario  noftro  i.  ad 
eandem  prop.xf.  Redum  latus  iri  Hyperbola  St  oppofitis  fedionibui 
effe  in*quale  tranfuerfo  lateriqudd  fit  axis,  fi  fumatur  hoc  tranfuer- 
fum  latus,  quaeenusingredicur  intra  locum  ipfarum ; polfc  tamen  effe 
*quale  vel  inxquale  fi  fuliiatur terminatum  fuis  propnjs extremis  excri 
locuntiplarum.  Et  ia  corollario  noftro  j.ad  eandem  prop.xi.  In  Para- 
bola fcdum  latuS  effe  inxquale  cuicumque  tranfuerfo-  Et  in  corollaria! 
1.  noftro  ad  prop.  ai.  offendimus  i»  Parabola  3t  Hyperbola  redarum 
linearum  ordinarim  applicatarum  ad  qiiamcumquc  diametrum  ipfa- 
rum, viciniorem  vertici  effe  minorem  remotiore.  Er  m coroll.  noftro 
x.  ad  eandem  prop.  21.  diametros  iplarw»  produdasin  infinitum  ad 
partes  verticibus  oppofitas  nunquam  occurrere  lineis  cumis  ipfarum.Et 
in  coroll.  noftro  X.  ad  prop.  ry.  In  ellipfi  Sc  circulo  redarum  ordinarim 
applicatarum  ad  diametrum  quamlibet  verius  vnum  vcrticem&  adeaf- 
demcefitri  panes  t viciniorem  Vertici  pradido  effe  tumorem  re moffo- 
rc.  Et  in  Coroll.  noftro  i.ad  prop.26.  probamus  Diametrum  Parabola; 
vel  Hyperbol*  in  vfio  tantum  pundo  fecare  lineas  «arum  «unas  pro- 
prias. Et  in  corollarijs  ttoftris  1.  j.  4.  ad  eandem  prop.  ad  redas  lineas 
parallelas  diametris  Paraboles  vel  Hyperboles,  in  vno  cantum  pondicf 
lineas  carum  curuaS  incerfecare.  Er  in  corollarijs  ad  propa?.  demon- 
ftramus  qu*dam  de  diametris  Pirabol*  & Hypcfbcfce:  i»  {.  quidemi 
diametros  Parabola  fe  mutuo  non  intetfecare  intra  ipfam  parabolam/ 
fed  nc<|ue  extra  ipfam  in, coroll.  i.  & effe  parallelas  irney  fe  in  coroll.  j. 
At  verodrametros  Hyperbolesfomutuodiuideve  extra  ipfam  in  coroll. 
noftro  4.  non  autem  intm  ipftrti , in  coroll  f.  Si  non-  effe  parallelas  iri 
coroll.  vltimo  feu  6.  In  coroll.  noftro  ad  prop.  ^o.  Oftendirniisiri  effip# 
orta  exfedioneconi,  dari  pofteduasinaqwalesdttmctros.  Re  in  eoroft. 
noftro  ad  prop.  ip.  redam  lineam  eX  canoro  oppofitarum  fedrommt 
edudam,  piodudamque  ih  infinitum , fi.nqn  attingat  alterutram  fe- 
dionum,  naioune  alcen  occurPcre-.Titm  in  coroll  noftro  r.ad  prop . j f. 
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teftam  omnem  lineam  ex  centro  Hyperboles  ad  aliquod!  punftum  li- 
neae eius curu*  exccnfam  , produdam  vitra  hoc  punitum , prbgrcji  in- 
tra locum  ipfitis  Hyperboles:  Vel  edudam  ab  quolibet  punito fupra 
centrum  cius  ad  aliquod  punitum  line*  eius  curuar,  produitimque  in- 
gredi locum  eius , in  coroll.  noftro  i.  Aderimus  etiam  in  coroll.  noftro 
i.adprop.  46.  In  Parabola  redaS omnes  lineas  aequidiftantes  cuilibet 
eius  diametro,  Sc  fecantes  eius  lineam  curuam,  effe  diametro  seiufdem: 
& in  coroll.  noftro  z.  aliter  dcmdnftrarriusquam  in  coroll.  nodto  3.  ad 
pj-op.  17.  diametros  omnes  Parabolae  dfereitas  lineas  inuicem  paralle- 
las : tum  in  coroll.  nodrO  3.  rcitas  Omnes  lineis  in  infinitum  vtrimque 
prodndas  in  vnico  tantum  pundo  lineam  curuam  Paraboli  fecanteS, 
ede  diametros  eius:  & incorOll.  noftro 4.  non  omnes  redas  lineas  ae- 
quidiftantes intra  locum  Parabblae,  ede  dianietros  eius:  &ln  corbi!, 
noftro  y redas  omnes  atquidiftantes  inuicem  intra  locum  Parabol* , & 
fecantes  in  vnico  tantum  pundo  linearti  eius  curuam , fi  ptoducantut 
vtrimque  In  infinitum,  ede  diametros  eius:  denique  in  coroll.  noftro 
g.  nullam  redam  lineam  fecantern  duobus  in  pundis  lineam  curuani 
Parabol ar ede  diametrum  eius.  In  cordll.  noftro  3.  ad  prop.  48.  colligi- 
mus ex  propoficronibus  46.  47.48.  verum  ede  quod  monuimusinex- 
plicaclone  definitionis  i i.  inter  primas ',  vnam  ex  lineis  redis  cui  debent 
ede  parallelae  redae  lineae  omnes  in  qualibet  (edionc  toni , bifariam  di- 
uifeab  rfiarrietro  fedionis  Conicae , ede  redam  lineam  contfrtgentem  itl 
vnico  tantum  pundo  3 quod  in  dtatrS  profiofitiotiibus  determinatur 
efle  vertex  diametri.  Et  m Coroll.  noftro  4.  ad  cre.ptop.48.  Inqnalibet 
fedione  coni,  etiarriquem  oppolitisfediomlnis,  fi  multae redse  Irneae 
fuerint  accommodatae  parallelae  vni  tangenti  fcdioriem  ipfirtrf,- 
riamque  diurfo  r redam  lineam  tranfmiffam  per  hoc  pundirm  tonta- 
dus , Sc  cuirJfnis  accommodacarum  pundurri  medium,  ttattffre  etiarit 
per  reliquarum  punda  media , & ede  ftdidms  diartietrnntt  it  ut  coroll. 
noftro  5.  redam  lbeam  iiaicdampcT  ptmda  media  duarum:  quarumlr- 
bet ordinarim  applicatarum,  tranfife  quoqUeper  reliquarum  purtdrf’ 
media,  Sc  pundum  cofitadro,  & effe  fediOnis dtameetruiri:  Ciim  rrt 
coroll.  jnoftro  6-  redam  lineam  exiCerirrO  fedionis  edudatti  ad  ptirr- - 
itum  vnum  medium  pnedfctartirn  linearum  ordinarim  applicatarum, 
incedere  etiam  perrebqnartim  puncta  media,-  St  ptmctumjrrxdictum 
ContaCtus,  & elfe  fec donis  drametrum:  Denique  iri  cOroFF.  rrdffro^. 
In  omni  fectioffcconl,  rectas  omrres-Iineas  ruipfis  accommotftttas  ar- 
fauidiftantes  tangenti- , elft  ordinatior  applicatas  diimetrri  mt  edenti  ' 

per  contactum,  ,&bifetiamfectay  ab  qsfadiametrOi  ^ . 

De  fectis  lineis  fecanttbus  lectiones  comtas,.  Pr*c  nona  proponimus. 
Primum  quidem  corolL  noftro  f.  adptop.  if . fi  recta  linea  fecrioncm 
tonicam  curuam  fecet  in  duobus  punctis,  & fumatur  punctum  intra 
fcCtiOnem  & extra  lintarit  eins  Curuam,  piet  quod  recta  linea  aquidi- 
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ftans  ipfi  fecanti  agatur ; produtta  vtrimque  eidem  fe&ioni  occurret 
duobus  in  pun&is:  idemque  accidet  fipundium  fumatur  in  linea  curua 
feftionis , modo  pundlum  aflumptum  non  fit  extremum  vnum  datx 
fecantis.  Et  in  coroll.  noftro  2,  ad  eandem  prop.  1 8- fi  re<5la  linea  dia- 
metrum Parabola: , ellipfeos , & circuli  fecet  intra  ipfam  fedtionera; 
produdta  in  vtramque  partem  conueniet  cum  linea  curua  fe&ionis  ex 
vtraq*  parte.  Et  in  coroll. noft.^.ad  eandem  prop.iS-fi  reda  linea  fe&io- 
nem  coni  contingat  in  vnico  cantum  punito;  reda  linea  ex  quolibet 
pundo  lineae  curuac  fectionis  educta  parallela  illi  tangenti , occurret  al- 
teri puncto  feccionis;  verum  in  ellipfi& circulo  punctum  aflumptum 
non  debet  eflc  excremum  diametri  aliud  ab  puncto  contactus  dati.  Ee 
coroll.  noftro  ad  prop.  23.  fi  circulum  recta  linea  fecet  interduascon- 
iugacas  diametros;  producta,  cum  vtraque  illarum  extra  lectionem 
conueniet.  Et  in  coroll.  noftro  2.  ad  prop.  14.  fi  Parabolen  vel  Hyper- 
bolen recta  linea  in  duobus  punctis  fecet,  quorum  vnus  fit  vertex  dia- 
metri,producta  vitra  illum  verticem  non  conueniet  in  alio  puncto  cum 
diametro  extra  fectionem.  Et  coroll.  noftro  2.  ad  prop.  28.  fi  recta  linea 
vnam  oppofitarum  fectionum fecet  duobus  in  punctis;  fumatur  au-4 
tem  punctum  intra  alteram  fectionem,  & per  ipfum  recta  linea  dicta: 
fecanti  xquidiflans  ducatur;  producta  ad  vtrafquc  partes  eum  fectione 
conueniet. 

Exoccafione  collegimus  in  corollorarijs  noftris  ad  prop.  42.  ^3.  & 
4j.  nonnulla  circa  aequalitatem  & differentias  figurarum  nonnullarum 
rectilinearum , & mixtilinearum ex  rectis  & curuis  fectionum.  Videli- 
cet in  corollario  noftro  ad  pop.  42.  fi  Parabolen  recta  linea  contingac 
conueniens  cum  diametro  eius,  &ab  tactu  recta  linea  ordinarim  appli- 
cetur dictae  diametro  ; Triangulum  rcfultans  erit  aequale  parallelo-, 
grafnmo  fub  dicta  recta  linea  ordinarim  applicata , & l ub  portione  di- 
ctae diametri  inter  applicatam  & verticem  dicta:  diametri  datae.  Et  in  co- 
roll. noftro  1.  ad  eandem  prop.  42.  ex  prima  figuratione  & demonftra- 
tis,  conflat  parallelogrammum  CF  efle  aequale  fcxilatero  EACHFDj 
tum  in  coroll.  noftro  3 . ad  eandem  prop.  42.  ex  eadem  prima  figuratio- 
ne ac  dcmonftratis , conflat  ICD  triangulum  mixtilineum  eflc  ae- 
quale trapezio  mixtilineo  AEDCf  tum  in  coroll.  noftro  4.  eifdcm 
«latis,  rectaque  FDI  fecantcin  K rectam  AC,  triangulunti  KIC, 
eflc  aequale  trapezio  A E D K : tiun  coroll:  noftro  y.  eifdem  datis , tri- 
angulum mixtilineum  ABC  eflc  aequale  triangulo  mixtilineo  GBC: 
tiim  in  coroll.  noftro  £.  eifdem  datis  & oflcnfis , & fecante  regta  BG, 
rectam  AC  in  L , triangulum  ABL  eflc  aequale  triangulo  CGL. 

• Et  in  coroll.  noftro  i.adprop.43.  aduertimus  differentiam  triangulo- 
rum C L B,  CMK  , efle  trapezium  LBKM.  tim  triangulum 
G H K efle  xquale  trapezio  LBKM,  in  coroll.  noftro  2.  Tum  in  co- 
rollario noftro  3.  in  primis  figurationibus  & fecante  recta  BL,  rectam 
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GH  iri  t,  crtc triangulum  HBl  xqualequadriliteto  LlGM.Tuni 
in  cordllario  noftro  j.  in  circulo  triangulum  E C D cfle  aquale  triaa- 
gulo  BCL,  &fimile.  Et  in  corollario  noftro  i.  ad  prop.45.  in  Hy- 
perbola triangulum  BEF,  aquale cfle triangulis fimul  fumptisGHF, 
CLH:  titm  in  corollario  noftro  i.  In  ellipfi  & circulo  triangulum 
CLH  maius efle quatri  triangultlm  BEF,  triangulo  F d H. 

ARGVMENTVM 

LIBRI  SECVNDI. 

|1  Apollonius  hunc  libium  fuutn  feCundum  Eiidemo  eidem Ged- 
metra  praftantifsimo  & Amicifsimo  per  Apolloniuni  filium  di- 
^“^ligenter  perlegendum , & communicandum  cum  peritis,  no- 
minarim vero  PhilonidxGeometrartranfmifitJ  vti  hac  epiftola  fuaab 
Eutocio  produdla  conftat.  Apollonius  Eudemo  S.  D.  Si  vales  bene  eft, 
fcgo  quidem  latis  commodi  habeo.  Apollonio  filio  meo  dedi,  t>t  ad  te  per- 
ferret fecundum  librum  conicorum , qua  k notii  confcripta  ftint.  Tu  eum  diligeii- 
ter  percurres , <y  communicatis  cum  tjs , qui  eo  tibi  digni  Videbuntur  : Thilont- 
da  etiam  Geometra  , quo  cum  tibi  Epbefi  amicitiam  conciltaui , fi  quando  iri 
ijlbac  Pergami  loca  Venerit',  legendum  dabis.  Et  tu  cwdht  'Valeas.  Quis  au- 
tem  fcopus  ei  fuerit  in  hotlibrd,  aperuit  in  Vniuerl  um  epiftola  fua  pri- 
ma ad  eundem  Eudemum,  & in  noftra  ad  Ledlotem  admonitione  re- 
lata , his  verbis;  Secundus  liber  traclat  ea  qua  attinent  ad  diametros  1?  axes 
feBiomim , (?  ad  illas  lineas  qua  cum  feSlione  non  conueniunt,  qua  a Graecis 
asvfirrurti  appellantur ; tum  de  ahjs  dijjerit , qua  generalem  <sr  necef- 
fariam  'vtilitatem  ad  determinationes  afferunt.  Continentur  in  hoc  libro  pro- 
pofitiones  Authoris  tres  fupra  quinquaginta , & vnicum  eius  ad  propd- 
fitidriem  14.'  corollarium  feu  corlfedtafiiin*.  Nos  verO  lemmata  pra- 
mifiibus  trigintaquinque ; tria  ex  Pappo  Alexandrino,  tria  alia  ex  Eu- 
tocio,  vnicum  eXFederico  Commandino-  reliqua  ver6  viginti  odio,- 
noftra  funt:  fedtfc  nofttas definitiones  numero  tfedetim  adrunximus; 
& corollaria  noftra  fp#fim  addidiriius  centum  quinquaginta-,  duode- 
dm  videlicet  inter  lerrimata  j & centum  trigiiitaodlo  inter  propofitio- 
nes;  denique  quatuOr  conelufioties  ad  propdfitioncm  quadrageiimam 
nonam  proprias  adierimus. 

Quos  verh  fines  Apolloniui  in  hoc  libro  particulares  fibi  prqpofue- 
iit , Accipe.  Primum  lineas  afymprotos  in  Hyperbola , crppofirilque 
fediionibus , etiamque  coniugatis  prodere,'  earumque paftiones  diuei- 
fas  inquirere:  Quamam  autem  fine  lineat  afymptori,  prima  propofi- 
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tione  docet  in  Hyperbola , duae  nimirum  reda:  linea:  ex  centroeius ex- 
euntes verfus  ipfam  Hyperbolen , vna  ad  vnam  eius  partem,  altera  ad 
aliam,  actranleuntesper  extrema  reda:  linea:  tangentis  ipfam  Hyper- 
bolen in  vnico  tantum  pundo  & produda:  ex  vtraque  parte,ita  vt  quae- 
libet portio  huius  redae  tangentis  ab  pundo  illo  contadus  feu  diame- 
tro tranfeuntis per iftud pundum  contadus,  pofiit figura: applicata: di- 
dat diametro  quartam  partem  : & in  fecunda  propofitioneoftcndit  non 
efle  alias  huiufmodi  afymptotos  lineas , qua:  angulum  ab  praedidis 
contentum  diuidant.  ,Tum  in  propofitione  decimaquinta  affirmat  hu- 
iufmodi afymptotos  communeseife  fedidnibus  oppofitis,-  &in  deci- 
ma feptima,  communes  efle  ftdionibus  coniugatis  oppofitis.  Praeter- 
ea docet  propofitione  tertia , quamlibet  redam  lineam  tangentem  Hy- 
perbolen produdamque  vtrimque  cum  eius  afymptotis  conuenire,  Se 
ad  pundum  contadus  bifariam  diuidi,  femiflemque  eius  pofle  quar- 
tam partem  figurae  qua:  ad  diametrum  per  praedidum  pundum  conta- 
dus incedentem  conftituitur:  & propofitione  odaua  redam  lineam  fe- 
cantem : Hyperbolam  duafque  eius  afymptotos,  habere  legmenta  pro- 
pria , duo  fita  inter  ipfas  afymptotos  & lineam  curuam  Hyperboles , x-> 
qualia : Sc  propofitione  nona  ait  redam  omnem  lineam  ab  Hyperbola 
bifariam  fedam,  occurrentem  que  vtrimqueafymptotiseius,  in  vnico 
foliim  pundo  ipfam  Hypefbolen  contingere ; fecantem  vero  Hyper- 
bolam, &conucnicntem  vtrimque  cum  eius  afymptotis,  hoc  habere, 
ex  propofitione  decima  vt  redangulum  contentum  Tegmentis  eius  inter 
afymptotos  & Hyperbolam,  fit  «quale  .quartae  parti  figura:  fadaead 
diametrum  quxatquidifiantes  prxdidx  fecanti  reda:  bifariam  diuidit: 
fecantem  infupet  redam  afymptotos  Hyperboles  qua:  continent  angu. 
Ium  deinceps  angulo  continenti  ipfam  Hyperbolam,  conuenire  folum 
in  vnico  pundo  cum  lineacurua  Hyperboles,  ex  propofitione  vndeci- 
ma,  & redangulum  conflans  ex  huius  reda:  Tegmentis  pofitis  inter  ipfas  ' 
afymptotos  comprehendentes  angulum  pratdidum  deinceps,  & inter 
lineam  curuam  Hyperboles , atquale  efle  quarta:  parti  quadrati  ex  dia- 
metro qua:  fecanti  prxdidx  redfce  parallela  ducitur:  Quod  fi  in  oppo- 
fitis tedionibus  dareturreda  linea  fecans  earum  afymptotos  continen- 
tes angulum  praedidum  deinceps , affirmat  propofit.  i 6-  didam  redam 
produdam  vtrimque  cum  vtraque  fedionum  in  vno  tantum  punda 
occurrere , & huius  portiones  inter  afymptotos  fediones  aequales  ef- 
fe.-  Ad  ha:c , propofitione  a i . tradit  fi  vni  oppofitarum  fedionum  con- 
jugatarum occurrat  reda  linea  eam  contingens , produdam  vtrimque 
occurrere  afymptotis  earum;  redamque  aliam  lineam  contingentem 
alterutram  deinceps  tedionem  conuenire  etiam  cum  afymptoto  in  eo- 
dem praedidi  occurfus  pundo.  Denique  propofitione  14.  demonftrat 
afymptotos  & Hyperbolam  in  infinitum  extentes , ad  fe  ipfas  propius 
accedere , Si  ad  internatium  peruenire  minus  quolibet  intcruallo;  (quod 
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far,e  ftupendum  eft.)  Quid  mulca?  propofitione  duodecima  conclu- 
dit, fi  ab  aliquo  punito  eorum  qua:  lunt  in  feftione  hyperboles  ada- 
Fymptotoseius,  dux  re£t* linea:  in  quibuflibet  angulis  ducantur,  & 
ab  altero  punfto  in  eadem  ie<ftione  ducantur  aliae  du*  reiftae  linea: , illis 
ipfisxquidiftantes ; re&angulum  ex  parallelis  conflans,  efie  aequale  ei 
quod  fit  ex  ijs  quibus  illae  parallela:  dua*  fuerant : & propofitione  deci- 
ma tertia  infmuat  reaam  lineam  ex  loco  afymptotis  St  Hyperbola  pro- 
pria terminato,  redam  lineam  *quidiftantem  alterutra:  alymptoto,  in 
vno  tantum  puncto  cum  ipfa  Hyperbola  conuenire. 

De  tangentibus  rectis  in  hoc  libro,  has  propofiriones  habet.  Quin- 
tam fi  Parabol*  vel  Hyperbolae  diameter  lineam  quandam  bifariam 
fecet’-,  qu*  ad  terminbm  diametri  contingit  Tectionem  ; xquidiftans 
eft  line*  bifariam  fect*.  Sextam , fi  ellipfis  vel  circuli  circuTnferentiam 
diameter  lineam  quandam  non  per  centrum  tranfeunrem  bifariam  fe- 
cet-, qu*  ad  terminum  diametri  contingit  fectionem , xquidiftans  erit 
illi  bifariam  fect*  line*.  Septimam , fi  coni  fectionem  vel  circuli  cir-‘ 
cumferentiam  recta  linea  contingat , &huic  xquidiftans  ducatur  in  Te- 
ctione ,&  bifefttm  feCetur-:  quxd  tactu  ad  punctum  lineam  bifariam 
diuidens  iungitur ; fectionis  diameter  erit.  Decimam  octauam , fi  vnam 
oppofitarumfectionum  coniugatarum  contingat  recta  linea;  producta 
-vtrimqufc,  cumvtraque  Tectionum  deinceps  occurret  in  vnico  tantum 
puncto:  & ad  tactum  bifariam  diuideturiuxtapropofitionem decimam 
nonam , fi  ih  oppofitis  Tectionibus  qu*  coniugat*  appellantur,  du. 
catur  recta  linea  quamuis  ipfarum  Contingens  ; cum  lectionibus  qu* 
deinceps  funt  conueniet ; & ad  tactum  bifariam  fecabirur.  Vigefimam, 
fi  vnam  oppofitarum  Tectionum  qu*  coniugat*  appellantur , recta  li- 
nea contingat,  dc  per  tactum  & centrum  ducantur  du*  reerx  line* , vna 
quidem  per  tactum,  altera  vero  contingenti  xquidiftans,  quoufque 
occurrat  vni  Tectionum  qu*  deinceps  funt  i Recta  linea  quxiu  occurfu 
lectionem  contingit,  xquidiftans  erit  line*  pet  tactum  & centrum  du- 
ct*  -,  qu*  vetbpcr  tactus  & centrum  ducentur,  oppofitarum  Tectionum 
coniugat*  diametri  etunt.  Vigefimam  primam , lifdetnpofitis , pun- 
ctum in  Contingentes  lineae  conueniunt , ad  vnam  afymptoturn  erit, 
Vigefimam  Teptimam,  fi  ellipfim  Vel  circuli  circumferentiam  dux  re- 
ctae line*  contingant  ,•  & fi  quidem  ea  qu*  tactus  coniungit  percentrum 
-tranfeat  Tectionis:  contingentes  line*  erunt  parallelx ; fin  minus  con- 
uenient  ititet  Te  ad  partes  centri.  Vigefimam  nonam,  ficoai  fectionem, 
vel  circuli  circumferentiam  du*  rectx  line*  contingentes  in  idem  pun- 
ctum conueniant  -,  & ab  eo  ad  punctum  quod  lineam  tactus  conjungen- 
tem bifariam  diuidit , ilia  linea  ducatur:  erit  Tectionis  diameter.  Tri- 
gefimam,  fi  coniTeccionem  vel  circuli  circumferentiam  duatect*  li- 
ne* contingentes  in  vnum  punctum  conueniant;  diameter  qu*  ab  eo 
puncto  ducitur , lineam  taCtds  cOniungPUtetti  bifafiim  diuidit.  Trlge- 
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/imam  primam , fi  vtramque  oppofitarum  fedionum  dux  reda:  lineae 
concinganc,  & i^quidem  ea  qux  tadus  coniungic  per  centrum  tranf- 
eat;  contingentes  erunt  parallelae-,  fin  minus,  conuenient  ad  partes 
centri.  Trigefimam fecundam,  fi  vtrique  oppofitarum  fedionum re- 
da: lineae  occurrant,  ipfas  vel  in  vno  pundo  contingentes,  vel  in  duo- 
bus fecantes,  & produd*  inter  fe  conueniant;  pundum  concurfus 
eritin  anguloqui  deinccpseft  angulo  continenti  fedionem,  Trigefi- 
mam tertiam,  Vnam  oppofitarum  fedionum  reda  linea  contingens* 
produda  vtrimque , non  occurret  fedioni  oppofitx , fed  per  tres  locos 
incedet,  fub  angulo  continente  fcdionem,  &fub  duobus  angulis  qui 
deinceps  funr.  Trigefimam  quartam , fi  vnam  oppofitarum  fedionum 
reda  linea  contingat,  & huic  sequidiftans  ducatur  in  altera  fedione; 
quae  a tadu*ad  medium  lineae  xquidiftantis  ducitur,  oppofitarum  fc- 
dionum  diameter  erit.  Trigefimam  quintam,  fi  diameter  in  vna  op- 
pofitarum fedionum  redam  lineam  bifariam  lecet;  quae  intermino 
‘diametri  contingit  alteram  fcdionem , lineae  bifariam  ledae  erit  aequi- 
diftans.  Trigefimam  odauam , fi.  oppofitas  fedionesduae  redae  lineas 
contingant,  in  vnum  pundum  conuenientes  5 quae  ab  eo  pundo  ad 
medium  linea:  tadus  coniungentis  ducitur,  oppofitarum  (edionum 
diameter  erit  reda;  & tranfuerfa  ipfi  coniugata , quae  per  centrum  du- 
citur lineae  tadus coniungenti  aequidillans.  Trigefimam  nonam,  fi  op- 
pofitas fediones contingant  dua:  reda:  line*  in  vnum  pundum  conue- 
nientes; quae  perpundum  illud  & per  centrum  ducitur,  lineam  tadus 
coniungentem  bifariam  fecabit.  Quadragefimam , fi  oppofitas  fedio- 
nes duae  reda:  lineae  contingentes  in  vnum  conueniant , & per  pundum 
concurfus  linea  ducatur  coniungenti  tadus  parallela  & fedionibus  oc- 
currens; quae  ab  occurfibus  ad  medium  linea:  tadus  coniungentis  du- 
cuntur, fediones  ipfas  contingunt.  Quadragefimam  nonam  , Data 
coni  fedione,  & pundo  non  intra  fedionem dato ; abeo  redam  li- 
neam ducerequae  fedionem  contingat.  Quinquagefimam , Data  coni 
fedione,  lineam  contingentem  ducere  , quae  cum  axe  ad  partes  fcdio- 
nis  angulum  faciat  dato  angulo  acuto  aequalem.  Quinquagefimaim  pri- 
mam , Data  fedione  coni , Lineam  contingentem  ducere , quae  cum  • 
diametro  per  tadum  duda  faciat  angulum  dato  angulo  acuto  aequalem. 
Quinquagefimam  fecundam , fi  ellipfim  reda  linea  contingat:  angu- 
lus quem  facit  cum  diametro  per  tadum  duda , non  eft  minor  angulo 
deinceps  ei  qui  lineis  ad  mediam- fedionem  inclinatis  continetur. Quin- 
quagefimam tertiam  , Data  ellipfi  , contingentem  redam  lineam 
ducere  qua:  cum  diametro  per  tadum  duda  faciat  angulum  dato 
angulo  acuto  squalem:  oportet  autem  acutum  angulum  datum  non 
effe  minorem  angulo  deinceps  qui  lineis  ad  mediam  fedionem  inclina- 
tis continetur. 

Quoad  fectionunt  conicarum  diametros  attinet;  dat  fundamenta 
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theoretica  inueniendi  lplas,  multis  propofirionlbus : fcpdma  ex  redia 
linea  contingente  fedtionem,  & alia  accommodata  inipfa  icdtionc  pa- 
rallela ipfi  tangenti.  Vigefima  in  opptjfitis  fedtionibus  coniugatis , ex  re- 
dta contingente  vnamipfarum,  & redtisalijs  lineis  per  tadtum  & cen- 
trum dudtis , vna  quidem  per  tadtum , altera  vero  contingenti  sequidi- 
ftante.  Vigefimaodtaua,  ex  duabus  redtis  parallelis  intra  fcdtioncm  ac- 
commodatis & bifariam  (edtis.  Vigefima  nona , eX  duabus  redtis  con- 
tingentibus fedtionem  & confluentibus  in  vnum  punctum , tum  alif 
redta  vniente  pundta  contadtuum  bifariamquc  diuisi;  Trigefima  quar- 
tain  oppofitis  fedtipnibus,  ex  vna  redta  contingente  alterutram , &al- 
tera  redia  paralleli  contingenti  accommodata  in  alia  fedtione,  bifa- 
riamque  fcdta.  Trigefima  iexta , in  oppofitis  fedtionibus , ex  duabus  * 
redtis  lineis  xquidiftantibus accommodatis  intra  illas,  & bifariam  fe- 
dtis, vnAin  vna  fedtionum,  altera  in  alia.  Trigefima  feptima,  in  op- 
pofitis fedtionibus  ait,  fi  oppofitas  fedtiones  redta  linea  non  tranfiens 
per  centrum  feeet*  qu*A  medio  ipfius  per  centrum  duditut,  efle  dia- 
metrum qu*  redta  appellatur;  tranfiieriam  vero  & huicconiugata,  ea 
qua:  a centro  ducitur  atquidiftans  pracdidtac  bifariam  fedt*.  Trigefima 
odtaua  tradit,  fi  oppofitas  fedtiones  dux  reda:  contingant  in  vttumpun-  . 
dtum  conuenientes:  qu*  ab  eo  pundtoad  medium  line*  tadtus  vnientis 
. ducitur,  effi!  ipfarum  diametrum  redtam , tranfueriam  vero  eam  con- 
iugatamque  ipfi  redt* , qux  per  centrum  parallela  agitur  lines  vnienti 
pundta  contadtuum;  QUadragefima  tertia  docet,  fi  vnaiti  oppofitarum 
fedtionum  conjugatarum  redta  lirtea  in  duobus  pundtisfecet,  &acen-  * 
trodu£  redt*  ducantur,  vna  quidem  ad  medium  fetantis,  altera  vero 
ipfi  zquidiitans,  ambas  efle  diametros  catum  fedtionum  bppofitardtn 
coniugatas.  Infuperadpraxesdefccndit,  videlicet  propof.44.  DatacO- 
ni  fedtione,  diametrum  inuenire -,  6C46.  in  Parabola  inuenire axem,  & 
q.7.  in  Hyperbola  & ellipfi  etiam  axem  j & in  quadragefima  odtaua  pro- 
ponit oftendendum  rton  efle  alios  axes  fedtionum.  Sed  notandum  eft 
Apollonium  non  vti  redtarum  tangentium  dudtu  in  prxdidtis  praxibus, 
quiafolum  propofitionefequentequadragefimanona  methodum  pr*- 
bec  illas  exarandi  tangentes.  Denique  nonnullas  affedtione§demonftrat  ' 
diametrorum  in  prop.  j.  6. 30.  j J. 

De  lineis  fecantibus  fedtiones , Vel  afymptotos  Hyperboles  iut  fe- 
dtionum  oppofitafum , etiam  coniugatarum ; has  exhibet  propofitio- 
nes.  Vigefimam  quartam , fi  Parabol*  du?  redt?  line*  occurrant,  vtra- 
que  in  duobus  pundtis , & nullius  ipfarum  occurfus,  alterius  occurfibus 
contineatur ; conuenient  inter  le  extra  fedtioneni.  Vigefimam  quiritato, 
fi  Hyperboli  occurrant  du*  redt*  line* , vtraque  duobus  in  pundtis, 
nullius  autem  ipfarum  occurfibus  occurfus  alterius  contineantur  •,  con- 
uenient quidem  inter  fe  extra  fedtionem , fed  yimen  intra  angulum  qui 
Hyperbolen  contineat.  Vigefimam  fextam , fi  in  ellipfi  vel  circuli  eif- 


Argumentum  Libri  fecundi. 

cumfcrentia  duxred*  line* non  tranfcunies  per  cenirurti  fc  inuicerrt 
fccent;  bifariim  fefc  mutubnon  fccabunt.  Trigefimam  fecundam,  fi 
vtrainqueoppofitarum  fedionuto^ed*  linea  fecent  duobus  in  pundis, 
conuenientes  in  vnum  pundum^-  hoc  pundum  erit  m angulo  deinceps 
ad  angulum  continentem  fcdionem.  Quadragefimam  primam,  fi  in 
oppoficii  fedionibus  du*  redae  line*  fc  inuicem  feCcnt,  non  tranfeuntes 
pcrcentrum ; fefc  bifariam  non  fccabunt.  Hoc  idem  demcxnftratinop- 
pofitisfcdionibusconiugatis,  propofitionequadragefimafceunda.  A- 
1 ias  habet  Authot  propofi  tiones  de  fceantibus  redis  i ediones,  edam  op- 
pofitas  & coniugatasj  cum  refpedu  ad  alias  tangentes  redas;  videlicet  j. 
6. 7.  Alias  etiam  de  ijfdem  fecanribuscum  relatione  ad  diametros  nimi- 
rum j.  6. 7.  28. 29.  jo.  34.  37.  36  37.  38  39.  43.  Infuper  alias  exhibet 
propolitiones  de  fecantibus  eifdem  redis  comparatis  ad  afymptotos  Hy- 
perboles vel  oppofitarum  fcdionum  j vtpote  8.  10  H.  12.  13.  t6.  n. 
ij.  31V'5  ; 

Denique  propoficione  quadtagefima  qtiinta  centrum  iri  cllipfi'  & 
Hyperbola  proponit  inueftigandum  : & propoficione  quarta  traditur 
methodus  deferibendi  in  plano  Hyperbolam  cuius  linea  curua  incedac 
per  pundum  datum  intra  angulum  quemlibet  redilineum  fadumab 
duabus  redisquas  fint  afymptoti  defer  i pt*  ipfius  Hyperboles. 

Quod  attinet  ad  ea  quae  ex  proprijs  addidimus  , Haec  Occurrunt  pto- 
dere.  Primum  nos  praenriififfe  definitiones  credecim  ad  explicandos  ter- 
minos quibus  vtitur  in  fuis  propofitionibus.  Alterum  nos  determinare 
in  corollarij  s noftris  ad  popofitionem  fecundam , quaenam  fint  proprie 
didlae afymptoti  Hyperboles,  dequaeimptoprie;  & quod  ricm*pofsint 
effe  plures  quam  duse  propni  vocatae , inniimerx  vero  impropni  nun- 
cupat*. Tertium  nos  defignate  redas  lineas  in  vno  rei  duobus  pundis 
fecantes  Hyperbolam  in  corollarijs  noftris  ad  propof.  1 3.  Quartum  nos 
demonftrare  in  corollarijs noftris  1.  &z. ad  prop.  (6.  & corollarijs  no- 
ftris ad  prop.  1 o.  & corollario  noftro  ad  prop.  1 1.  & corollario  noftro  ad 
pfop.  ij.  innumera  redangula  fub  portionibus  diuerfis  redarum  fetan- 
tium afymptotos  & Hyperbolam  vel  oppoficas  fediones,  effe  aequalia. 
Quintum,  bos  in  Vniuerfum  probare  in  corollario  noftro  i.  ad  prop.  <5. 
redam  lineam  in  quauisconi  fcdione  accommodaram  extta  centrum 
&bifaridm  diuilam  ab  diametro  fedionis,  eflevna  eum  omnibus  alijs 
redis  parallelis  ipfi  bifariam  diuif*  accommodatis  ihtra  eandem  fcdio- 
nem, ordinarim  applicatam  didx  diametro : tum  in  corollario  noftro 
1.  ad  prop.  3. retias  omnes  lineas  parallelas  tangenti  fcdionem  & accom- 
modatas intra  illam,  bifariam  diuidi  ab  diametro  fedionis  incedente 
per  pundum  eontadus,  &cfle  ordiriatirri  applicatas  ad  illam  diame- 
trum. Sextum  ,•  nos  determinare  pundum  concurfus  d uarum  redarum 
tangentium  Hyperbolam  vnam ; vel  vnius  tangentis  ipfatn , <St  alterius 
fceantisipfairn  duobus  in  pundis/ modb  eontadus  pundum  non  fit  in 
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arcu  fccancis ; efte  intra  locum  anguli  continentis  Hyperbolam.  Septi- 
mum, nos  afsignare  quando  reda  linea  vniens  punda  contaduum  dua- 
rum tedarum  tangentium  cllipfim  vel  circulum  incedat  per  centrum, 
vel  extra  centrum , in  corollatijs  noftris  adprop.i>.  hoc  idem  afsigna- 
mus  inoppolitis  fcdionibus,  in  corollarijs  noftris  t.  & j.  adprop  ja. 
Odauum,  nos  probare  in  corollario  a.  noftro  ad  prop.  45.  vnicum  cllc 
centrutri  in  cllipfi ; & vnicum  in  Hyperbola,  corollario  noftro  j.  Nul- 
lum veroefle  centrum  in  Parabola  in  quo  fediametri  eius  decuflent, 
corollario  noftro  3.  Nonum  , nos  oftendere  in  Parabola  vnicum  efte 
axem  , nullumquc  ei  coniugacum, corollario  noftro  1- adprop. 48.vni- 
cumque  efte  axem  tranfuerfum  proprie  in  Hyperbola,  nullumque  ei 
eoniugatum,  corollario  noftro  a.  In  cllipfi  vnicum  efte  tranfuerfum , & 
Vnjcurri  ei  eoniugatum,  corollario  noftro  3.  Infinitos  vero  efTe  coniuga- 
tos  axes  in  circulo,  corollario  noftro  4.  ad  cit.  prop.48.  Decimum,  in 
condufionibus  noftris  quatuor  ad  prop.49.  nos  determinare  in  fcdio- 
nibus  oppolitis,  ex  quibus  pundis , quot  linea’  tangentes  emitti  pofsint 
contingencesipfas.  Vndecimum,  nos  in  corollarijs  noftrisad  prop.49. 
ab  primo  ad  t o.  determinare  quot  linese  educi  pofsint  ad  fediones,  iplas 
tangentes  ex  pundis  datis  extra  cartim  aream.  Duodecimum,  nos  tra- 
dere methodos  reperiendi  diametros,  axes,  ficordinatim  applicandi  ad 
ipfas  diametros  redas  lineas  in  fedionibus-,  tilm  innumera  alia  prode- 
re circa ipfas diametros,  centra,  & ordinatim applicatas  redas diame- 
tris, in  reliquis  noftris  ad  prop^p.citatam  corollarijs. Decimum  tertium, 
nos  monere  in  corollarijs  noftris  1 . & i.  ad  propof  5 1 . nullam  redam  li- 
neam contingentem  fedionem  conicam , poll  e duci,  per  verticem  fui 
aiteos,  facientem  cum  axe  angulum  xqualem  dato  angulo  acuto  rediii- 
neo-,  vel  in  circulo  efficientem  cum  diametro  per  tadumduda,  angu- 
lum aequalem  dato  acuto  angulo  redilineo;  Verum  in  corollario  noftro 
ad  prop.  50 -docemus  modum  ducendi  redam  lineam  tangentem  circu- 
li circumferentiam,  qux  cum  diametro  eius  produda , efficiat  angulum 
cum  ipfa  aequalem  dato  anguld  acuto , ad  partes  ipfius  circuli.  Deci- 
mum quartum^  nos  afsignare  modum  ducendi  afymptotos  Hyperboles, 
ex  dato  centro  cius  & axe  proprio,  in  corollario  noftro  6,  adprop.  i.  VI. 
timum,  nos  inire  viam  centrum  Hyperboles  reperietldi , ex  datis  duobus 
fegmentisafymptotorumeiusjvnovnius,  altero  alterius,  non  concur- 
rentibus in  vnum  pundum.  Atque  haec  fufficiant  circa  eaquzad  hunc 
librum  fecundum  fuperaddidimus. 
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lber  tertius  Apollonij  comple&itur  propofitiones  fex  fu- 
pra  quinquaginta  v & Corollarium  vnicumipfius  Autho- 
1 ris.  Pfxmifimiis  autem  dcfinitionesfex  noftras  ad  intelli- 
gentiam  terminorum : tum  lemmata  triginta  & vnum, 
3BS§£3B8Sdii  quotum  duodecim'  ex  Pappo  Alexandrino ; ex  Eutocio 
vnum;  ex  Fcdcrjco  Commandino  duo.  Corollaria adiunxiriius quin- 
quaginta quatuor,  quorum  noftra  funt quinquaginta,  fex  nimirum 
ad  lemmata,  & quadraginta  quatnor  ad  propofitiones:  Sed  & Apollo- 
nij vnicuni  eftad  prop.j.Eutocijduo,  vnum  videlicetad  prop.16.alte- 
rum  adprap  i 7.  Dehiqpe  vnum  Federici  Corrimandini  ad  prop.  t j. 

Apollonius  ipfe cpiftola  lua  ad  Eudcmum  citata  in  admonitione  ad 
Lectorem  libi  ipfe  placuifle  videtur  in  huius  libri  propofitionibus , dum 
aithis  verbis,  Tertius  hber  continet  multa  iy  admirabilia  theoremata , qua  htilia 
erunt  iy  ad  /olidorum  locorum  compofitioues , iy  ad  determinationes ; quorum  com- 
plura <y  pulcherrima  iy,noua  funt.  Eutocius  vero  in  commentario  luo  ad 
hunc  librum,  ait  ab  Antiquis  Geometris  magno  in  pretio  fuifle,  di- 
gnumque  accurato  Audio , Sc  in  eoefle  multa  conteroplationedignifsi- 
ma  ; & mirari  vehementer  nullam  ab  Apollonio  ei  prem illam  epifto- 
lam , nulliufquc  dodti  viri  Commentarios  in  cum  pofteritati  traditos. 
Sic  autem  loquitur  Eutocius  Anthemo  amicifsimodc  in  Geometricis 
cxercitatifsimo.  Tertius  conicorum  liber  amicijsime  yintbemi , dignus  ab  Antiquis 
exi/limatus  ejl , in  quem  multum  Jludtj  ac  diligentia  conferretur  5 id  quod  Traria  ipfnu 
editiones  oflendmt : fed  neque  eptjlolam  habet , quemadmodum  ahj  libri , neque 
commentarios  in  ipfum  dolii,  alicuius  hin  ex  tjs  qui  ante  nos  fuerunt  5 quamquam  in 
eo  fmt  multa  contemplatibne  dignifsima,  Dt  ipfe  Apollonius  in  prooemio  totius  libri  af- 
ferto. Sed  exepiftola  Apollonij  ad  Attalum  Geometram,  proferenda  in 
argumento  fequentis  libri  quarti , conflabit  ipfum  Apollonium  hunc 
librum  tertium  fimul  Cum  alijs  duobus  primis  Eudemo  Pergameno  de- 
dicafle. 

Apollonium  &EntociUm  huius  libri  opinione  fibiipfis  placuifle , & 
admiratione  dignum  exiftimafle , conflabit  ex  ordine  conflanti  finium, 
particularium  numero  viginti , quos  fibi  propofuit  diuerlos  Author  in 
fuis  propofitionibus  fine  vlla  admixtione  velconfufionenon  folitaeo- 
rumdem  in  alijs  libris , demonftrahdos. 

Primum  quidem  ab  prima  propofitione  ad  quintam  decimam,often- 
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drgumentuty  Libri  tertij.  , 

dit  vel  squalitatem , vel  differentiam , intra  triangula,  vel  quadrila- 
tera,  vel  inter  triangula  & quadrilatera,  refultantia  ab  duabus  rcitis 
lineis  in  vnum  concurrentibus  punitum,  contingentibus  quamlibet 
leitionem  coni  vel  circuli  circumferentiam , vel  leitioncs  oppofitas, 
& ab  diametris  earum  leitionum,  tum  etiam  ab  reitis  parallelis  ipfis 
contingentibus  per  vnum  vel  duo  punita  leitionum  traieitis. 

Alterum,  ab  propofitionc  decima  lexta  ad  vigdimam  nonam,  pro- 
portiones defignat , ijfdcm  politis,  quam  habent  rcitangula& quadrata 
ex  diitis determinatis  lineis.  , , 

Tertium  , ab  prop.  trigefima  ad  trigefimam  tertiam  , probat  In  Hy- 
perbola&  oppofitis  leitionibus,  fi  duae  reita:  lineae  Hyperbolen  vel  op- 
pofitas lectiones  contingant,  & occurrant  fibiinuicerrlin  vnum  pun- 
itum, lineaque  ducatur  vniens  punita  contaituum  prxdiitorum , & 
ex  dccurfus  punito  agatur  reita  parallela  vni  afymptotorum,  lecanlque 
ftilionem  vel  leitioncs  & fimul  reitam  punita  contaituum  conjun- 
gentem; vel  aboccutfus  punito  reita  ponatur  xquidiftans  copulanti 
taitus , & per  medium  huius  copulantis  reita  emittatur  atquidiftans  al- 
teri afymptotorum : Reitam  lineam  qua:  lita  eft  inter  occurfus  pun- 
itum & lineam  taitus  vnientem,  vel  lineam  ipfi  aequidiftantcm  ; afe- 
itionis  linea  curua  bifariam  diuidi. 

Quartum,  fi  in  vnaafymptotoHyperbolxaliquod  punitum  fuma- 
tur, abeoque  reita  linea  leitionem contingat,  &per  taihim  ducatur 
parallela  afymptoto : demonftrat  in  propofitione  trigefima  quarta  re- 
itam ab  diito  punito  effluentem  alteri  afymptoto  parallela;  abfeitio- 
nis  linea  curua  bifariam  diuidi. 

Qjjintum,  ijfdem  politis  in  Hypcrbola  & oppofitis  feitionibus,  quse 
in  prop.  34-  fi  a fumpto  punito  reita  ducatur  leitionem  in  duobus  pun- 
itislccans,  vel  cumoppofitafeitioncconueniens;  ait  iri propofitioni- 
bus  trigefima  quinta  vel  trigefima  lexta , die  totam  reitam  adeam  quae 
extra  fumitur,  vt  inter  fe  portiones  illius  quae  intra  leitionem  contine- 
tur: vel  efie  totam  lineam  ad  eam  qux  inter  leitionem  flcatquidiftan- 
tem  per  raitum , vt  quae  eft  inter  oppofitam  leitionem  & afymptotum, 
ad  tam  quae  inter  afymptotum  & alteram  oppofitam  leitionem  confti- 
tuta  eft. 

Sextum,  abprQp.37.  adquadragefimam,  fn  omni  fcitione  coni  vel 
circuli  circumferentia  vel  leitionibus  oppofitis,  probat,  fiduz  reita: 
linea:  contingentes  ducantur  in  vnum  coeuntes  punitum, fle  linea  vniens^ 
taitus  immittatur  reita,  vel  ei  parallela ; 8c  a punito  concufius praedi-, 
iti  vel  medio  coniungentis  punita  contaituum , linea  reita  produca- 
tur iccans  leitionem  vel  oppofitas  leitioncs  duobus  in  punitis : Probat, 
inquam,  proportionem  totius  vnius  reitaeex  alsignatis  ad  eiqs  partem 
exteriorem,  cfle  eandem  qua:  eft  inter  partes  eius  quae  ab  linea,  taitus 
copulante,  velquae  fune  inter  feitiones , & contingentium  occurfiim  io- 
taijeiuntur.  ¥ ft  * * * j Septi- 


Afetimthtkto  'Libri  tertij.  - 

Septimum , demonftraHmptOpofirioneq^adragdtma  primi,  treS 
redas  1 uveas  Parabolen  contingentes  & ecipuententes  inter  fe,  fecari  irt 
eandehi  rationerrii  ' - ' V ■>  **i  ! • 

Odaumri tn  pfbpofiririrte-quadragefiriia  fecunda  ait,'  fi  in  Hyper- 
hola,  Ytleilipli , velci  rcul  t ei  «Um  fercrtiist , veloppofitisfedionibus, 
ab  extremis  diameti? ducantur  lineat  fcqtudfftantes  ei  quae  ordinarim  ap- 
plicata eft  J Sc  alia  quadam  quorriodceumque  contingens  ducatur : ab- 
fcindeni  ex  ipfislineas  continentes  redangulum  aequale  quarti  parti  fi- 
gurat qua:  ad  eandem  diametrum  confticuitur. 

Nonum,  in  propofitiorie^uadragefima  tertia  oftcndit,  fi  Hyper- 
bolen rtda  linea  cdnringat;  abftinderc  ab  afymptotis  ad  fediofiis cen- 
trum lineas  eonrinetltei  reda tigii lum  atqualeei  quod  continetur  lineis 


Decimfim,  in  propofitione  quadragefima  quarta  affirmat,  fi  Hyper. 
bolen  veloppofitid  fcdionWcotuingfcntes  dure  redae-line*  afympcotis 
occurrant-,  lineas' redas  ad  occuriiis  dudas , lineae  tadus  coniungcnci 
xquidHfeliite*  efTei/triaiS*^  atmviuqo^.nn,  nuib-. 

Vndecimum,  iripropofitJW<i  45. docer in  Hyperbola & ellipfi , po- 
liris ad  extrema  pundaaxeos  rddis  lineis  ad  angulos  ipfi  axi  redos,  Sc 
tangente  reda  fedionem  & occurrente  didis  perpendicularibus ; redas 
lineas  dudas  ab  his  occmfibus  ad  punda  comparationum , angulos  re- 
Aos  efficere.  " ,n  • . :U  ° 


Duodecimunrf,  iri propofiriorie^.  ait ijfdem  pofitis  qti* in  prop.4y. 
lineas  conirindas  «quales  efficere-angulos  ad  contingentes. 

Decimum  tertium,  Ijfdem  pofitis  quae  irrprop.4j.  aflerit  in  prop.47. 
lineas  aboccurfu  Coni  undarum  ad  tadum  dudas  efle  contingentibus 
orthogonias.  i*  •'  4“ qqiqnt 

Decimum  quartum,  Ijfdem  pofitis  quae  in  prop.45. tradit  inprop.48. 
lineas  ab  tadu  ad  punda  comparationum,  aequales  ad  contingentem 
eompfeheridere  angulos.  1 ’ 

Decimum  quintum,  Ijfdem  pofitis  quae  in  prop.45.  oflendit  redant 
ab  aliquo  pundo  comparationum  d udam  perpendicularem  ipfi  contin- 
genti; ab  fadopundo  redas  ad  axis  extrema  dudas /continere  angu- 
los redos,  inprop.4p. 

Decimum  fextum,  Ijfdem  pofitis  quae  jn  propofi  4J  demonftratin 
prdp.yo-  fi  ab  centro  fcdionis ducatur  reda  linea  contingenti  occurrens 
& parallela  line*  redat  per  tadum  & vnum  pundorum  comparatio- 
nem tran  ImHTar , redos  efficere  angulos. 

* • Decinium  feptimum,  in  prop.  ji . probat  redas  inclinatas  ab  pundis 
comparationurii  Hyperboles  vel  oppofi tarum  fcdionum  ad  quamlibet 
fedionem ; maiorem  fuperarc  minorem  quantitate  axis. 

Decimum  odauum , in  propofi  ji.  afferit  in  ellipfi  redas  ab  pundis 

comparationum  ad  fedionem  inclinatas,  ipfi  axi  aequales  efle. 

i l --  v 


‘'tiecimum  flohlmr,in  prop.yj.  aifcin  Hypefbola,  Velellipfi,  velcir- 
fcBR  Circumferentia,  vcHe&ionibus  oppofitis , fi  ab  extremis  diametri 
Jucanturlinea: ordinarim  applicatis  seqnidiftantes;  &i  di&is  terminis 
id  idem  fedHonispun&utn' linea!  dn&aefecent  atquidiftantes:  Redtan- 
ghlnrn  ex  abfcifsis  fadum , aequale  effe  figutjead  eandem  diametrum 
coWftiturx.  ’ ' -uiip*  mini  i*jr'  ]> , ; ttv 

Vigefimum  & vltimurh,  ab  vltimam  y6.  defignac  pro- 

portionem compofitam  redanguli  ciiiufdam  fidi  id  quadratum  alte- 
rius redae  in  omnibus  coni  fedionibits,  dudiidijabus  redis  Contingen- 
tibus fe&iofics,  & alijsquibufdam redis pafaflelis &fecaritibus. 

H.xc  circa  mentem  8c  fines  Apollonij.  Padca  dicamus  de  nolitis  (ii. 
peradditis'  Huic  libro.  Indefinitidmbus  nolitis  lek, explicamus  ribuis  de- 
finitionibus, quid  incelligat  Apollonius , Comparare  bisqtiartae  parti  fi. 
gur s xquak  tedangulum  excederrs  figuta  quadrata  ad  axem  Hyperbo- 
les vel  oppofitarum  1'cdionum ; vel  deficiens  figura  quadrata  ad  axeni 
maiorem  ellipfeos;  vel  ad  axem  circuli  finevllo  refpedu  excefiiu  tel 
defediis  prididi.  Tum  tjuidnam*  Mtellig*t'Author  perpundacom-» 
paratronurifln  didis  fedionibus.fdonemusautem  nosapplicare  circtlii 
ldJcbmparationem  prxdidaifi  rtrgledam  ab  Apollonio.  Ptxterea  irr 
lemmatibus  reducimus  ad  praxim  comparationes  fiuiufmddi  & ymcn- 
rionespundotum  compaiariohum.  Infbpermultorum  triangulorum- 
rtdilinebrum1  demon ftramus  xqudlitatem , m torollari}*  noftris'  z,  4* 
f.  yl  ad  prop.  & cordllatio  noftroVfiico  adprbpof.z.  3dtbrollarijs  noa 
fWiS'  1 . & 4.  ad  propof.8.  & cordHaribnoftro  i.  ad  prop.  i i ■ & iri corolla- 
rijs  noftris  3 .<&  y.ad  prop.;4.  Triangillorumveto  mixtifirtfittWm’  arijus-* 
litarem  itt  cdfdllarijs  noftris  j.&  6.  ad  prop  i.  Et  quadrila&irfchjm 
finCOrtim  at  qualitatem  ificorollarionbftro  ad‘prop.7.  & iri-corollatijsll' 
3.  &4-  aB  ptop.  8.  &in<lotollario  noftro  1 . ad'prop.i2;  8c  eX  Cofnman* 
dino  in  cOrbllario  ad  propoC  15.  & itt  corollario  fioftro  ad  propol'44.  Ee 
quadrilaterbrum  inixtilineorum  atqnilitateftf  in  corollario  nolite  ad 
prop.i.  Tiinibnam  atqualitatem  triangulorum  & quadrilSterohim  in 
corolkripnoftroadprbp.j.  &in  corollario  noftrd ad  prop. 8-  F.t  mulri- 
literbrum  squalitatem  cum  quadrilateris , in  corollario  noftro  2.  ad 
pro^  \1a  Etmbltifaceroifirn  aequalitatem  in  dbtellario  nefftro  ad  prop: 
8.  Sed  & in  corollario  noftro  ad  prop.44.  probamus , fi  Hyperbolen  vel 
fiidiones  oppoficas  duae  redae  lineat  contingentes  afymptocis  occurrant 
Vtrimque;  redanguladuofubafymptotorum  partibus  irtrer  tangente? 
& centrum,  aequalia  efle.  Quin  etiam  dcrrionftramtis  in  corollario  no- 
ftfo  i.ad  prop. 42.  In  effipli  & circulo  & oppofifis  fedionlbus,  quadra- 
tum vnius  e coniugatis  diametris  elTe  aequale  figurae  quxeorifti  tuitur  ad 
aliam  diametrum  coniugatam : & in  corollario  noftro  i.  ineifdemlc- 
dionibus,  quadratum  femifsisdiametri  vnius  c coniugatis  duabus  , ciTc 
«quale  quartae  parti  figUTae  qua:  conftituitur  ad  alteram  coniugatam' 
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diametrum.  Tum  in  ellipfi, circulo,  Hyperbola  & fedionibusoppofi- 
cis,  data  tranfuerfa  diametro, afsignamus  latus redum  in  corollanjs  no- 
ftris  4. 6.  ad  prop.42.  & in  corollario  noftro  ad  prop.  yi.  aliter  quim  in 
corol larijs noftris ad  propofitionemyi. libri  i.Ec  in  corollario  noftro 
y.ad  prop.  41.  docemus  in  eifdem  fcdionibus  citatis,  methodum  repe- 
riendi ex  diarilecrocranfueria,  quadratum  xqualc  quartae  parti  figura: 
conftiturae  ad  iplam  diametrum  datam  tranfuerfam.  Praeterea  in  corol- 
lario noftro  1.  ad  prop.  1,  §c  in  corollario  noftro  vnico  ad  prop. 33.  & in 
corollario  noftroi.  ad  prop. 34.  probamus  redas  qualdam  accommo- 
datas in  iedionibus,  bifariam  diuidi  ab  nonnullis  diametris  dudis;  pro- 
batioque eft  diuerfaab  traditis  in  fupcrioribus  libris.  Quid  multa  ? do- 
cemus in  corollario  noftro  1.  adprop.yo.  Redam  lineam  ab  centro  cir- 
culi dudam  parallelam  perpundum  contadus  redae  tangentis  circu- 
lum ab  vno  comparationum  axeos  circuli  y efle eandem  quae  dida  linea 
vnietis  tadum &pundUm  comparationum;  In  ellipfi  vero  &Hypcf- 
bolaefte  diuerfam.  Et  in  corollario  noftro  2.  ad  cit.  pfop.  In  ellipfi  datis 
duobus  eius  axibus,  fi  ab  extremo  cuiufuis  reda  linea  parallela  alteri 
ponatur , contingere  iplam  cllipfim  in  dido  illo  extremo,  & fecare  alias 
duas  redas  perpendiculares  axi  cui  eft  parallela  pofita  j quae  perpendicu- 
lares jciam  contingent  cllipfim, fi  fincperpendiculates  in  extremis  ipfius 
axeos.  Et  in  corollario  noftroi;  ad^andem  prop.cit.  In  ellipfi  datis 
eius  duobus  axibus  fc  mutuo  ad  angulos  redos  fecantibus  bifariam  ia. 
Centro  ellipfeos;  fi  ab  excremo  quojis  axeos  minoris  circulus  decircine- 
tur vt  centro,  infcruallo  femifsisaxcos  maioris , fecareaxem  maiorem 
duobus  in  pundis  ex  incermedijs,  quae  erunt  punda  comparationum: 
Quare  in  corollario  noftro  4.  ad  eandem  propof.  afsignamus  aliam  me- 
thodum punda  comparationum  rcperiendi  in  ellipfi , quam  per  lemma 
ay.  & in  corollario  noftro  fequentc  j.  demonftramus  alitcT  quim  per 
lemma  28.  quod  punda  pomparationum  in  ellipfi  fune  zqualicerremo- 
ta ab  centro  eius*  tum  zqualiter  remota  ab  verticibus  vicinioribus-,  & 
aequaliter  remota  ab  verticibus  remotioribus.  & irtcoroII.  noftro  vltimO 
ad  cic.prop.yo.  tradimus  modum  accuratius  reperiendi  punda  compara- 
tionum in  ellipfi.  Denique  corollam  noftra  duo  ad  prop.  51.  plane  fune 
admirabilia,  ficuti  propofitio  ipla  Apollonij : in  primo  enim  demonftra- 
mus triangula  omnia  redilinca  bafim  habentia  portionem  axeos  maio- 
ris ellipfeos  fitam  inter  duo  comparationum  punda,  verticemque  in  li- 
nea curua  ellipfeo  s,  cflc  ifoperimetra:&  in  fecundo  praxim  com  modifsi- 
mam  afsignamus, datisduobusaxibus ellipfeos  femutuo  bifariam  ad  an- 
gulos redos  intcrfccantibus  i reperiendi  innumera  punda  per  circumfe- 
rentiam ellipfeos  deferibendz  in  plano  uanfitura  fit. 
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LIBRI'  QVARTI- 

nwo . ■ - 

Abemus  ab  Apollonio  huitis  libri  fui  quarti  conicorum 
propoiitiones  quinque  fupra  quinquaginta:  hifque  pras- 
milimus  definitiones  noftras  quinque  circa  terminorum 
inteliigentiamjvnicumque  lemma  noftrum  quodfuppo- 
nit  ipfe  Apollonius , videlicet  fi  duie  red*  line*  curu*  fe- 
dionum  conicarum  Comprehendendo  etiam  circuli  circumferentiam, 
le  mutuo  tetigerint  in  vno  puncio,  fiue  conuexa  habeant  ad  eafdcm  par- 
tes illius  pundi , fiue  £ regione : reda  linea  tangens  vnam  ex  didis  li- 
neis in  dido  pundocontadus,  tanget  & aliam  in  eodem  pundocon- 
tadus.  Propofitionibus  vero  loliim  quinque  inferuimus  corollaria  no- 
ftra , licet  longe  plura  vt  in  alijs  praecedentibus  occurrerent  nobis  fuper- 
addenda • quz  confulto  in  alios  fupplendos  libros  remifinius,  de  quibus 
commodius  agemus. 

Quis  Apollonio  fcopus  fuerit  praecipuus  in  hoc  libro  quarto , difees 
abeius  praefixa  epiftolaad  Attalum.  Apollonius  Attalo  S.  rD.  Prius  quidem 
tx  0B0  libris , quos  de  comis  compofvmm , tres  primos  edidi  ad  Eudemum  Per- 
gamenum feriptos.  Eo  autem  mortuo  cum  reliquos  ad  te  mittere  decreuerimus , quod 
meorum  (criptarum  kBionem  ambitiosi  dejideras , in  prafintia  quartum  librum  mit- 
timus. In  eo  hac  continentur : ad  quot  puncia  plurima  conorum  feBiones  inter  fi, 
O*  circkli  circumferentia  occurrere  pojiint , nift  tota  totis  congruant ; pratercacani 
feBioiy  circuli  circumferentia , <r  oppo/ita  feBiones  oppojitis  fiBionibus  ad  quot 
punBa  plurima  occurrant  j ad  hac  alia  non  pauca  bis  fimilta ■ Ex  Iris  quod  primo  loco 
dtclunt  e fi,  Conon  Samius  ad  Trajidaan  firibens  explkauit , non  reBeindemon- 
firationibus  herfatus : Itaque  Nicoteles  Cyrenaus  eum  Uniter  reprehendit.  De  fe- 
cundo Nicoteles  in  libro  contra  Cononem  mentionem  ftc  fecit , tanquam  quod  de- 
monjlrdri  facile  pojfit:  Sed  tamen  nos  neque  ab  tpfo , neque  ab  alio  quopiam  demon- 
Jltatum  inuenimus.  Tertium  tero  iy  etufdem  generis  alia , ne  in  mentem  quidem 
alicui  "bnquam  tenijfi  comperimus.  At  qua  diximus  ab  ahjs  demonstrata  non  fuiffi, 
omnia  inultis  ac  hartjs , nouijque  theorematibus  indigent ; quorum  plurima  in  tribus 
primis  libris , reliquam  hocexpofiumus.  Horum  igitur  contemplatio  non  paritam  tti  ■ 
litatem  affert , ty  ad  compofitiones  problematum , ty  ad  determinationes.  Nico- 
teles quidem  ob  dijfinftonem  qua  illi  cum  Conone  erat , feribit  nihil  eorum  qua  d Co- 
none inuenta  funt , ad  determinationes  pertinere  ••  quod  ille  falso  affirmat , nam 
ty  fi  omnino  abfque  hu  determinationes  reddere  pofiimus , tamen  ex  his  ipfis  nonnulla 
facilius  percipiuntur-,  helut  hoc , quod  aliquid  multipliciter  fiat , t>el quotupliciter, 
telmfiu  quod  nullo  modo  fiat:  qua  quidem  cognitio  fi  antccejfirit , adquafiiones 
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magnam  prafiat  facultatem.  'Pr.etcrea  ad  diffinitionum  refolutiones , theoremata 
hac  1>aUe  Utilia  Jiint : qu.e  etiam  fi  abfit  utilitas , propter  iffias  demonfirattones 
digni  funt  l>t  recipiantur  i,  multa  enim  aha  m mathematicis  Ifciplinis  oh  hoc  tpjum, 
(y  non  ob  aliquod  aliud  recipere  confutuimus.  Sed  etiam  ex  Eiitodjipiftolaad 
Anthemum  fodalem  charifsimum  accipies  eofdem  fines  Apollonij& 
nonnulla  alia fcitu  digna.  Ouapus  liber  Antbtmi  fiodalu chartfme  qmefiionem 
quidem  habet,  quot  modis  Conorum  fecjiones  inter  fefe,  Cr  tjrStili  fircuryerentia, 
itemque  oppofita  fieclitnes  oppojitis  fieclumibus  occurrant.  Sed  efl  tamen  elegans , (y 
legentibus  perjpicuus,  prafirtim  ex  editione  nojlra ; ac  ne  commentari)  s quidem  t>l- 
lu  indiget : quod  enimdeefi,  tpfit  explent  ad/criptiones.  Iu  eo  autem  omnia  demon- 
flrantur  argumentatione  ducente  ad  idqitod  fieri  non  potefl  ■ ftcut  i?  Euclides  fecit 
in  ijs  qua  de  fictionibus  , circulo , taBionibus  cmfcripjit : qua  fane  rMio  (y  ad 
ifum  accommodata , iyneceffaria  ArifibteB , qc  Geometris,  pracipuetiero  Archi- 
medi yiJaeH.  Itaque  tibi  qilatuor  libros  perlegenti  liiebtt  ex  conicorum  traBatione 
refioluere  (y  componere  quodiumque  propofitum  fuerit : quocirca  ty  ipfie  Apollonius 
in  principio  Libri  dixit  quatuor  libros  ad  Imius  difciplina  elementa  fiufificere ; reliquos 
autem  quatuor  ad  abundantiorem fidentiam  pertinere.  Perlege  igitur  eos  diligenter  i 
<y  fi  tibi  placuerit  reliquos  ad  eandem  formam  d nobis  edi , id  quoque  <Deo  duce  fiet. 
Vale. 

Qiixnam  fint  tria  qua:  Apollonius  in  epiftolafua  ad  Attalum  com- 
memorat fibipropofita  in  hoc  libro,  dubitare  quis  portet,  propter  in- 
dilfinctam  & confulam  eorum  enumerationem,  lia  fic  diftinguo,  vt  pri- 
mum fit,  ad  quot  punita  conorum  feitiones  videlicet  Parabola,  Hy- 
perbola , ellipfis,&  feitiones  oppofitae,  inter  ft occurrere  pofsint , exclu- 
dendo circuli  circumferentiam  qua:  proprie  ex  mente  Apollonij  feitio 
conica  non  appellatur,  etiamque  excludendo  quot  modis  feitiones  op- 
pofitaealijsoppofitis  occurrant:  Atque  de  hoc  primo  Cononem  adTra- 
fideum  infoelicitcr  fcripfifle  quaedam.  Secundum  vero  fit,  ad  quot  pun- 
ita circuli  circumferentia  occuftetc  pofsit  feitionibus  praedidtis;  quod 
Nicoteli  in  libro  contra  Cononem  viium  fuerat  facile  demon  ftratu,  fed 
ab  eo  neque  ab  alijs  demonftratum  reperi  fle  te  (fatur  Apollonius.  Ter- 
tium denique  fit , quot  modis  feitiones  oppofitx  alijs  oppofitis  fcitio- 
nibus  occurrere  pofsint : quod  a nemine  propofitum  antea  fuerat  confi- 
denter afleuerat  Apollonius.  Fundamentum  huius  diffinitionis  defu- 
mimus  ab  Eutocij  verbis  primis  epiltolx  fuac  ad  Anthemum  ■ dum  ait. 
Quartus  Uber  quafiionem  quidem  habet,  quot  modis  Conorum  fefliones  inter  fefe , <y 
circuli  circumferentia,  itemque  oppofita  fe&ioncs  oppojitis  fiethonibus  occurrant. 

Sed  antequam  ad  propofitiones  tria  illa  continentes  defeendat  Apol- 
lonius, prius  viginti  tres  alias  przmittinde  cotingetibus  reitis  lineis  ip(as 
feitiones  duitis  ab  punito  extra  ipfas  aflumpto,  & occurrentibus  alijs  re- 
itis ipfisfeitionibus  ab  eodem  punito emifsis , neceflariasad  ea  quxde 
occurfu  fcitionum  inter  fe  fibi  propofuerat  demonftranda.  Has  autem 
propofitiones  viginti  tres , Si  vigefimam  quartam  huius  libri  refero  ad 
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eius  Verbi  huiufintidi  ( tdbac  dia  rton  pahca  bis  / mulia  ) inepiftolafuaad 
Attalum. 

Quodnam  verb  fuerit  particulare  Authbris  intenturti  in  Fuis  prdpdfi- 
ponibus;  declarabimus.  In  prim*cradic  fi  in  coni  fedbone  vel  circuli  cir- 
cumferentia aliquod  pundlum  extra  FmJiatur,  atque  ab  eo  ad  fedlionem 
duat  reda:  linear,  vna  quidem  contingens , altera  vero  in  duobus  pundis 
fecans;  & quam  proportionem  habet  tota  reda  linea  fecam  ad  partem 
fui  ipfiusquae  extra lumitur inter pundumfis  fedionem interieda , in 
eandem diuidagur qua: eft intra,  itavtrtd*  lineat  eiufdem  rationis  ad 
vnumpundum  fconuehiant  : redam  lineam  qua:  £i radu  addiuifiodem 
ducitur,  fedioni  occurrere;  Sc  aliam  quae  ab  occurlu  ducitur  ad  pundurri 
extra fumptum , ledionem contfcjgere.  Infecunda  propofitione  idem 
oftendit  in  Hyperbola  fpeciatim,in  cafu  qqo  duo  punda  linea:  curux  le- 
di ab  reda  fecante ; habeant  in  ebdem  arcu  lineat  cnru*  pundumta- 
dus  intermedium , & pundum  afiumptum  fit  intra  angbluni  afympto- 
tis  contentum.  In  tertia  propofitione  idem  probae  in  Hyperbola,  etiam 
fi  pundum  contadus  minime  fit  intermedium  modo  prfdido.In  quar- 
ta dcmonftrat  idem  iri  Hyperbola  poficis  eifdeffl  quae  in  fecuhda , detuf- 
^uepundum  afiumptum  in  angulo  deinceps  afymptotis  contentCS.-Et 
inquinta  afierit  idem  euenirtrrifdem  poficis.  Si  pundum  afiumptum  fit 
In  vna  afymptotorumi  InfcXta  miitat  fuppofitionem  & loco  red*  fe- 
tantis pridid*  afiumit  ex  dido  pundo  externo  redam  parallelam  vrd 
afymptoto,  ita  vt  portio  huiut  a?quidiftantisinttrfedioriemdcpundum 
exterius  afiumptum  fit  aequalis  ei  quae  intra  fedionciti  continetur;  fdfc. 
quis  afitimptis,  iri  Hyperbola  probat  eadem  quse  fupra  euenire : Quod  fi 
pnndum  afiumptum  fit  in  angulo  deinccps^ei  qui  afymptotis  contine- 
tur, eadem  proponit  in  feptima:  & inoctaua, fi  punctum  afiumptum  fit 
in  vna  .afynlptotorum.  Praeterea  ab  prop.  t>.  ad  1 4.  afiumendo  duas  re- 
ttas  ab  puncto  externo  ductas  fecantes  fectionem  coni  vel  circuli  cir- 
cumferendam i de  quam  proportionem  Habent  totae  lineae  ad  pbrtiones 
qua: extri fumuntur,  ineam  diuidancut  quae  funt  intra,  ita  paftes 
eiufdem  rati  obis  ad  ident  punctum  terminentur;  oftendit  tectam  pet 
factas  diuifibnes  trainfmifiam , octorrcrc  duobus  in  punctis  fettioni , & 
tectam  qu*  ab  occurfuadpuncrurti  extra  fumptum  interponuntur , fe- 
ctionem contingere  vel  circuli  circurh  ferendam:  fed  inibi  a Hyperbo- 
la, fi  eadem  ponantur  quarin  fecunda  propofitione,  dtceptis  tangenti- 
bus, idem  concludit  quod  in  feCunda  ipfa  propofitione,  indecima:  & 
in  vndecima  idem  quod  totda.  pofifilqtle  ijfdemquaeln  tertia,  fi  exci- 
pias tangentem  rectam  r In  n.  1 3.  & 14-  vatiae  etiam  aliquo  modo  fup- 
pofitionem, dcconciuitonem.  In  reliquis  prtJpofitionibus  vfquead  iji 
agit  fupponendo  modb  eidem,  modo  diuena  qttatdarri , de  lineis  occur- 
rentibus & contingentibus  (cctionesdppofitas  in  va/ijS  cafibuS.  Denique 
in  propofitione  vigefimaquatta  ftabilit  nullam  coni  fectionem  vclcir- 
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I. 

Si  al  dtiqua  punBe  di  circumferentiam  tinnii , qui 
nenfit  in  extern  plane  in  que  functum,  coroHnctd 
nlid  lintd  m viremquepertcm  pnducdtur ; (r 
manente  ptoxla  conuetietur  circa  circuli  circum- 
ferentium , quaufqut  di  tum  Ictum  rtdrdt , i que 
capit  mam:  'uperfcit mi  rtlU  lintd  iifcriptdm, 
cmttdntcmfy  exduulm  fuperficictat  ad  vtrthem 
inter  fi  dptdtic ; quarum  vtrtque  in  infimum 
augetur  , nimirum  retia  lintd  que  eum  defiriiit 
in  infinitum  pnduftd , vtct  cerritam  fuperfieiem. 

tzqje)  Radit  Apollonius  de- 
finitionem  conic*  fu- 
-'i?'  perficiei  vniuerfatem, 
c^V,  y percaufam  efficientem» 
j v t quam  fic  diagrammate 
I ' ■'  c^plicacnus.  Si  ab  ali- 

>.  quo  D punflo  , extra 
v ' ar  circuli  planum  AGBH, 
in  fublimi  lito  , refla  linea  DB, ad  circumfe- 
rentis circuli  przdifli  punflum  B.duftafit, 
& produfla in  vtramque partem;  vitra  D in 
E,  Sc  vitra  B in  F:  tum  circa  punflum  D im- 
mobile, conuertaturcirculiprsedifli  circum- 
ferentiam radendo,  quoufque  ad  eum  locum 
redeat  feu  punflum  B,  circumferenti»  circu- 
, ii,  l quoccepit  moucri.  Superficies  duas  effi- 
ciet ex  didis  in  definitione  5 . iib.  1 . clem.  co- 
aptatas in  punflo  D communi, quod  verticem 
appellat.  Has  veri  duas  fuperficies,  fuperfi- 
ciem  conicam  vocat,  in  hac  definitione  •,  licet 
alijs  in  locis  exponendis,  eafdcm  duas  dicat 
fuperfieiem  ad  verticem , puta  D;  & vnam- 
quamque  illarum  , fuperfieiem  conicam  efle 
velit  : fuperfieiem  quidem  conicam  ambas, 
quia  ab  vnica  refla  EDB  modo  explicato  effi- 
ciunturjBc  illaru  quamlibet  etiam  fuperfieiem 
conica,  eo  quod  ab  refla  linea  DB  non  produ- 
da  vitra  D punflum  immotum  feu  verticem, 
circumferentiam  circuli  fubiefli  perfefto  fuo 
motu  attingendo continuh, producatur. Quod 
fi  refla  linea  EDB  in  infinitum  vuimque  ex- 


tendatur , vel  fola  DB  vitra  Bj  tam  ambas 
fuperficies  conici  in  punflo  D communi 
cotnpofitae  , quam  vnica  verfus  circulum 
AGBH,  etiam  in  infinitum  excrefeere  ait, 
crefeente  nimirum  caufa  efficiente  ipfas , refla 
linea  cum  adnotatis  circumflanti);  feu  condi- 
tionibus; quarum  prima  cft  direfliua  motus 
illius  refl* , videlicet  circuli  fubiefli  circum- 
ferentia , quam  perpetuo  circumradere  debet 
difla  refla  j Altera  eu  vtad  idem  circumferen- 
ti» circuli  punflum  redire  debeat,  e quo  mo- 
veri taperat;  Tertia eft,  vt  circa  vnumpun- 
Sum  immobile  feratur;  Vitima,  vt  hoc  pun- 
flum immanens  ficum  Gt  in  fublimi  plani  il- 
lius circularis. 

Anfintomnesiff»  conditiones  feu  circura- 
fianti»  ncceflirixad  efficiendam  conicam  fu- 
perfieiem , quxrerealiquispoflct.  Et  rcfpon- 
demus  omnes  effe  neccllarias , excepta  prima 
commemorata,  nimirum  circuli  fubiefli  cir- 
cumferentia direfliua  motus  reflj  linef  ipfacn 
corrademisj  nam  fuo  loco  probabimus  aliam 
fubieflam  figuram  planam  , vtpote  eliipfim 
dirigere  illum  motum  polle,  licet  ex  princi- 
pijs  Apolloni)  ortum  fuum  habeat  ex  feflione 
conicx  fuperficiei  fafl» , & ex  principijsfere- 
ni  etiam  producatur  in  fuperficic  cylindri: 
Verum  quia  fuperficies  conica  fimul  curo  cir- 
culo defignato  in  hac  definitione  includit 
fpatiumfolidum,quod  vocabit  Authordcf.4. 
conum,  cuiusproprietates,  & fuperficiei  defi- 
nit* inucfligantur;  iefirex^ue  quia  fuperficiea 
conica  refertur  ad  conum, cuius  terminus  vnus 
eff,  Sc  circulus  alter  termmus;  ncceCTaril  iudi- 
cata  cft  circuli  circumferentia  direfliua  mo- 
tus line*  refl*  efficientis  fuperfieiem  conicam 
partialitercomprchcndentem  conum  , quielf 
obieflum  adxquatum  horum  Apollonij  li- 
brorum. Quod  rcliqu*  conditiones  omnino 
fint  neceflirix , Gc  explicatur,  Punflum  im- 
primis immobile  refl*  line*  in  fublimi  (itum 
refpeflu  plani  prxdifti  circulans;  fi  enim  coo- 
ftitutum  ellet  in  eodem  plano  circuli  prxdifti, 
reuoluta  illa  refla  fupra  planu  circuli,  circa  il- 
A lud 
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vir. 

Bafim ; iirtulitm  ipfum. 

HOceft,  bafim  coni  appellat,  circulum 
ipfum  AGBH  ; fupra  quem  innititur 
conus  , quique  fimul  cum  fuperficie  conica 
curua  effefts  iuxta  definitionem  primam  ab 
reda  linea  DBF  , conum  ipfum  circumam- 
btendo,  concludit. 

VIII. 

Citurum  5 redes 'quidem  raca,  qui  eas  htltne 
id  redti  ungulis  ipfis  bufilim. 

D luitionem  coni  in  hac  Sc  fequenti  defi- 
nitione tradit  Apollonius;  ita  vt  fit  alius 
conus  re&us,  alius  fcalenus.  Reflumque  co- 
num aitcfTe,  cuiusaxis  DC  e(l  perpendicula- 
ris bafi  propriat  circulari  AGBH,  inipfius  C 
centro.  Vide  primam  figuram  huius  coni  re- 
di in  prima  definitione. 


IX. 

Sceletus  vere,  qui  tum  ei  redot  euguies  ipfis 
. tefilim  eas  belitnt. 

S Calenum  Conum,  fcu  minime  reftum 
propofui  in  fecunda  figura  definitionis 
primx:  cuius  axis  DC  nontflou^ugonius 
pia  no  bafeos  eius  circularis  AGLH,  ineius 
centro  C,  fcd  inclinatus. 

Prxcedcntcs  definitiones  funt  maxime  vni- 
uerfalcsad  Conos,  eorumque  fpecies.  Alias 
definitiones  confule  minus  vmucrfales  apud 
Euclidem  lib.u.  elem.  ac  diutlioncm  coni  in 
rcdangulum,atnblygonium,  & oxygonium; 
quas  commentati  fumus,  & ibidem  polliciti 
eramus  nos  iftls  Apollonij  explicaturos. 


X. 


Omnis  eunti.  Une * in  v no  plano  exiftentis  diametrum 
voco  , retiam  lineam , qua  quidem  dud a a linea 
curua  , omnes  lineas  qua  in  ipfa  ducantur  cuidam 
linea  aquidijlantes , bifariam  dsmdit. 


DEfioit  Apollonius  diametrum  cuiuf- 
cumque  curu*  line*  in  plano  exiftentis: 
vnde  excluditur  linea  helica  fcu  fpiralis  curua, 
in  fuperficie  curua  cylindri, vel  coni,  vel  fphx- 
r*  , vel  fphxroidisdefcripta.  Intelligit  autem 
przcipue  lineas  curuas  de  quibus  in  hifce  li- 
bris agit,  in  plano  receptas,  videlicet  parabo- 
lam, hyperbolam,  elliplim,  & circulum  ; qua- 
rum du*  primae  fpatium  concludere  fcipfis 
nequeunt,  ali*  vero  dux  poftrcm* claudunt 
vel  claudere  ex  natura  Tua  poliunt:  de  quibus 
aget  hoc  libro,  earumque  originem  aperiet: 
nos  vero  in  definitionibus  fecundis  earum  na- 


turam tum  percaufam  efficientem,  ttimpcr 
caufam  formalem  declarabimus.  Quodfiluc 
definitio  diametri  curu*  line*  in  plano  exi- 
ftentis, etiam conucniat  ali js lineis  curuis  in 
plano  receptis , ac  diffqrentibusab  parabolica, 
bypcrbolica , elliptica,  & cyclica;  nihil  refert, 
etiamfi  de  illis  nullam  afftdioncm  in  hifce  li- 
bris Author  dem onftret. 

Age  declaremus  in  figuris  prae  lentem  defi- 
nitionem. Sint  exempli  gratia  curu*  linea*  in 
plano  exiftentes,  ABCD,  circularis,  &:  elli- 
ptica fcu  defeftus  ab  circulo,  cum  longior  fit 
qu^m latior,  fpatium  ambx  claudentes , aut 
apt*  concludere;  tum  ABC  etiam  curufe  li- 
ne* in  plano  reccptx,  fcd  minimi  fcipfis  figu- 
ram comprehendentes,  qualis cfl  parabolica  & 
hyperbolica.  Inhuiufmodi  curuislineis,  Re- 
da quzeumque  linea  , puta  BD  in  illis  curuis 
lineisfpatium  continentibus  planum , accom- 
modata in  ipfis  iuxta  fenfum  definitionis  7 . 
lib.  4.  elem.  at  vero  B1  in  alijs  figuram  non 
continentibus»  verum  terminata vno fuo ex- 
tremo veluti  B in  ipfa  curua  linea : fi  re- 
das omnes  lineas  in  ipfis  curuis  lineis  accomo- 
datas»  ita  vt  tot*  fint  intra  locum  iplius  hnep 
curu*,  exceptis  fuis  c^iobus  extremis  propri  js, 
quales  funt  DE,  AC,  FG,  cuidam  red*  1» ne* 
xqu  id  lftantcs,  bifariam  diuiferit, veluti  DE  in 
H,  AC  in  1, 1 G in  K,  & fiede  rcliquisomni- 
busripfareda  BD,  vel  Bl,  erit  diameter  line* 
curu*  in  plano  exiftentis.  Et  fi  fuerit  data  dia- 
meter huiufmodi  curuarum  linearum , bifa- 
riam diuidet  redas  omnes  lineas  in  ipfis  ac- 
commodatas , parallelafque  cuidam  red*  li- 
ne*. Quod  fi  rtda  alia  qu*uis  linea  bifanlm 
non  partiatur  huiufmodi  redasomnes  lineas  in 
cifdcm  pr*didis  curuis  lineis  accommodatas, 
earum  diameter  dici  non  poterit.  Nota  infini- 
tas efle  pofle  diametros  in  qualibet  ex  didis 
curuis  Apollonij:  & omnes  debere  totas  aut 
partcscarum  procedere  intra  locum  fcu  capa- 
citatem linearum  furtum  curuarum  in  plano  • 
exiftentium  : debent  enim  rx  definitione  prx- 
fenti  bifariam  diuidere  redas  omnes  lineas  in- 
fra ipfas  accommodatas, cuidam  red*  xquidi- 
flantes ; qu*  bifariam  diuifx  cum  procedant 
per  planam  capacitatem  curuarum  fuarum  li- 
nearum. diameter  illasdiuidens,  etiam  per  in- 
ternam capacitatem  eandem  curuarum  linea- 
rum extendetur  tota  , vel  earum  pars  aliqua. 

Ad  finem  explicationis  definitionis  11.  in- 
dicabimus redam  lineam  cui  debent  cfle  pa- 
rallelxredx  Ime*  omnes  & accommodat*  in 
didis  curuislineis,  & per  medium  fcd* ab 
diametro  definita. 

XI. 

Verticem  linea  , terminum  retia  qui  tjl  in 
ipfa  linea. 

DEterminat  Author,  qu  i fnam  fit  vertex 
line*  curu*  definit*  in  prxccdentedc- 
A x finitione. 
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redapofitaexpundo  F,  parallela  ordinatim 
applicatx  DHE, diametro  Bl,  non  congruat 
cum  concepta  reda  FKG  ordinatim  applica- 
ta eidem  diametro.  Congruet  igitur  cum  illa: 
atque  ita  erit  bifariam  diuiU-in  K , & ordi- 
natim applicata  diametro  B[. 

Notandum  cft  3.  Apollonium  in  propor- 
tionibus horum  Tuorum  librorum  • tres  lineas 
curuas,  parabolam  , hyperbolam  , St  cllipfim, 
vt  plurimum  vocare  aiHonomatficCjfcdioncs; 
Stnonnunquam  circulfimfub  nomine  fcdio- 
niiintelligcrc  jquia  huiufmodi  curuas  lineas 
docec  in  primis  libri  primi  propoGtionibuc 
oriri  ab  ledione  conica:  fupcrficiei  per  pla- 
num. Et  quia  conica  fuperficies  compotita 
ex  duabus  coaptatis  ad  vnum  pundum  feu 
verticem,  iuxtaprimx  definitionis  fenfum,  fc- 
cari  potclt  plano , ita  vt  dux  Tediones  huiuf- 
modi feu  duc  Iincz  curux  producantur  op- 
pofitx,vna  quidem  in  vnafuperficierum  prx- 
didarum  conicarum, altera  in  alia,  quas  voca- 
bit hyperbolas;  ideo  etiam  in  fequentibus  de- 
finitionibus , harum  duarum  curuarum  linea- 
rum in  vno plano  exiftentium  diametros.  St 
vertices,8t  axes,  St  redas  lineas  ad  earum  dia- 
metros ordinatim  applicatas  definiet. 

xnr.  . • - 

Similiter,  & iturum  curturum  Umerum  in  me 
plnne  extflenttum , dinmetrum  quidem  trnnfuer- 
fnm  voce ; reltnm  linum , que  emrtei  in  vtrd- 
queipfnrum  iuBet,  nile  cutium  nquutiflnntti 
Hfnriim  initii  t. 

HOc  efl , fint  dux  quxeumque  linex  cur- 
ux in  vno  cgdemque  plano  exiftentes, 
verbi  gratia  CAD  , XBO;  Sc  inter  illas  fit 
reda  linea  AB,  produdaque  vtrimque,  diui- 
densbifarifm  redas  omnes  lineas  accommo- 
datas in  vtraque  ipfarum,veluti  funt  CD,EF, 
GH,  in  curuarum  vna  CAD,  StXO,  MN, 
KL , ih  alteracuruarum  XBO;  8c  cuidam  re- 
dx linex  xquidiftantcs,  (quantindicauimus 
in  expjicatione  prxcedentis  def. ) Illa  reda  li- 
nea AB  produda  vtrimque,  vocanda  cft ex 
mente  Apoilonij,  Diameter  tranfuerfa  illa- 
rum duarum  curuarum  linearum. 

_ Hcc  definitio  licet  fit  vniuerTalis  ad  tranf- 
uerfam  diametrum  duarum  curuarum  linea- 
rutain eodem  plano  exiflcmium  ; tamen  Au- 
thor  exemplum  folum  ptxbct  in  luis  libris, 
duarum  huiufmodi  curuarum,  quas  oppofitas 
fedionesappellatut , funtque  fingulx  hyper- 
bollct.  Debet  etiam  hxc  tranfuerfa  diameter 
ingredi  per  arcam  planam  ambarum  curua- 
rpm  linearum,  ficuti  diameter  in  def.  10.  fed 
prxterea  extra  illas  egredi  easfecando,  quia 
debet  etiam  incedere  per  locum  inter  vtrafque 
ipfjs lineas  curuas  comprebenfinn. 


XIV. 

Vtrticti  linenmm , iinmttri  terminet , qui  funt  in 
ipfit  lineii. 

ID  cfl  extrema  feu  termini  A,  B,  diametri 
AB  tranfuerfx  duarum  curuarum  linea- 
rum CAD.XBO,  qui  exilfunt in ipfis curuis 
lineis  | funt  iuxea  hanc  definitionem , vercices 
ipfarum  curuarum  linearum  ia  eodem  plano 
exifteniium.  . 

XV. 

HtQttm  veri  dmnetrum  vtue,  qun  inter  iuni  linent 
pefitd  , linent  emnet  ductat  reCln  cuiinm  nqui- 
diftnntet , £$  inter  ipfnt  interitSns , tifarum 
fecnt. 

EXempli  gratia  in  figuris  definitionis  lj. 

Reda  linea  PR,  erit  reda  diameter  dua- 
rum curuarum  linearum  CAD,  XBO,  in  eo- 
dem plano  fuflentatarum  adxquati ; fi  redas 
omnes  lineas  cuidam  redx  parallelas , St  inter 
didas  .curuas  lineas  interiedas,  quales  funt 
CX,EM,GL.  AB,HK,  FN.DO,  bifariim 
diuidat.  & fi  fuerit  reda  diameter,  didarum 
duarum  curuarum  linearum,  per  medium  par- 
tietur redas  omnes  lineas  inter  ipfas  dudas 
cuidam  redx  parallelas. 

Aduerte  hanc  redam  diametrum  folflmin- 
cedere  per  locum  inter  vtraique  lineas  (itum; 

St  nunquam  occurrere  ipfis  lineis  curuis:  quia 
debet  diuidere  bifariim  redas  omnes  lineas 
cuidam  parallelas,  & inter  prxdidas  lineas 
curuas  interiedas. 

Collige  Apollonium  definire  duo  genera 
diametrorum  in  dua%ts  lineis  curuis  fudenta- 
tis  ad xq uate  in  eodem  plano;  ac  propterca  vni 
nomen  tribuere  tranfuerfx , alteri  veri  redx: 
tranfuerfx  quidem  in  def.ij.  quia  tranfuerfim 
ingreditur  intra  locum  ambarum  curuarum 
illarum  linearum , vt  diuidat  bifariim  redas 
inillisaccomodatas cuidam  redx  xquidiflan- 
tes;  Redx  ver&,  quia  rede  proceditinter  duas 
datas  curuas  huiufmodi  lineas,  eas  necattin-  , 
gendo , neque  intra  carum  locum  penetrando; 
b enim  alterutram  illarum  curuarum  attinge- 
ret , non  diuideret  bifariim  redam  li  neam  ab 
hoc  pundo  occurfus  dudam  xquidiftantem 
illi  redx  cui  debent  effe  parallelx  aliapmnes 
bifariim  diuiff  St  accomodatx  inter  illas  duas 
Uncas;  contra  def.  pf  xfentem  1 5 . Dux  huiuf- 
modi diametri  commune  quid  habent , v t bi- 
fariam diuidant  redas  omnes  lineas  cuidam 
redx  xquidifiantes:  Verum  differt  tranfuerfa 
ab  reda,  St  viciflim  redaab  tranfuerfa:  nam 
tranfuerfa  per  medium  partitur  redas  omnes 
illas  lineas  accommodatas  in  vtraque  curua- 
rum linearum:  Reda  vero  alias  omnes  redas 
filas  cuidam  parallelas  litas  inter  vtramque 
curuam,  & communia  cum  illis  punda  obti- 
nentes. Collige  cx  didis  redam  diametrum 
A 3 non 
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angulos  re&osper  iftam  dcf.18.  &fuis  extre- 
mis F,  G,  terminabitur  in  linea  curua:  ergo 
(i  cx  eodem  puncto  F pollet  duci  reda  linea 
FB  perpendicularis  axi  prf dido  in  eius  vertice 
fi,  velinaliopun&o  L in  produftione  axeos 
vitra  B , rcfultaret  triangulum  redilineum 
FBK , vel  FLK,  habens  duos  angulos  redos, . 
contra  prop.  17.  lib.  1.  elem.  hocabfurdum 
confequcns  ad  politionem  contradicentem 
primx  parti  huius  coroll.  indicat  ipfam  poli- 
tionem fyfamefle,  & primam  partem  ipfam 
veram.  Cum  igitur  omnes  huiufmodi  reda? 
lines  perpendiculares  axi  cdudx  ad  illam  ex 
quibulcunque  pundi  s lines  eurus  applicentur 
luis  duobus  extremis  ad  lineam  curuam  & fc- 
centur  ab  dido  axe  ad  angulos  redos  in  pun- 
disdiuerfisab  earum  extremis,  fini  paralleli 
inter  fc, erunt  per  dcf.  11.  &hanc  18.  ordina- 
tim  appheats  axi  prsdido,  ficuti  propofui- 
mus  in  fecunda  parte  huius  coroll.  nodri  1. 

COR.OLLAR1VM  NOSTRVM 

II. 

TLtfti  omnes  linex  terminati  vtrimque  in  lineis  cur- 
uu  conicis  particularibus  furfuH  fumptu , perpendi - 
cuUrefjue  axibus  proprifs  illArum ; funt  ordinatim 
applicat x ad  illos  axes  proprios . 

SI  enim  non  fint  ordinatim  applicat* 
axes  illosjconcipcre  poterimus  per  illa  puh- 
da  communia  axi  , & illis  re&  s perpendicu- 
laribus, alias  redas  ordinatim  applicatas  ad 
illos  axes  , qui  vel  congruent  cum  datis  pro- 
prijs  perpendicularibus , vel  non  congruent 
& le  mutui  interlecabunt  in  didis  proprij# 
pundis  axeos.  Si  primum, t^ra  erunt  illi  ordi- 
natim applicati,  quim  Ifti.  Si  fecundum, 
concepti  linei  erunt  iquidilUntcs  per  defin. 

X 2.  ergo  per  iftam  def.18.  fecabuntur  ab  axe  ad 
redosangulos.  Atque  ita  vnus angulus  r?dus 
fadus  ab  axe  Sedatis,  erit  pars  vel  cotum  rc* 
fpedu  anguli  redi  fafH  ab  axe  & conceptis 
rcQis:  contra  12.  ax.lib,i.elem.  quo  condat 
refios  omnes  angulos  rcdilincos  efle  apqu»- 
lcj#  \ 

XI  X.  " 

Axtt  emugutti  curut  Unit , <jr  thurum  culturum-, 
ttlhu  lincti , qut  cumfiht  ditmetri  toniugntt, 
ipfu  tquUifttultl  ti  rcSts  unpibi  fiunt. 

Sicut  omnis  axh  curux  linex  vel  duarum 
curuarum  debet  efle  diameter  Curu*  Ij- 
nex,  vel  duarum  curuarum,  per  definitionem 
procedentem  i8.ita  etiam  axes  coniugati 
curux  linex,  vel  duarum  curuarum , 
efle  iuxta  hanc  definitionem  diametri  contu- 
gatx : fed  infiiper  hx diametri  coniugatx  vt 
fint  axes  debent  xquidilbntcs  fuas  proprias 
lincai  diuidere  ad  angulos  redos, quemadmo- 


dum axisfimplexeurux  linex  vel  duarum  cur- 
uarum fecabat  fuas  proprias  xquidiftantes  re- 
das lineas  perpendiculari t#r. 

Pro  axibus  coniugatis  .curux  linex  reco- 
gnofcc  proprias  primas  figuras  definitionis 
dccimx,  & pro  axibus  conjugatis  duarum 
curuarum  figuram  primam  definitionis  i j. 

Notandum  autem  eft  parabolam  vnicum 
axem  libi  folummodo  venditare;  tum  etiam 
hyperkolam  folam  prxfcindendo  aboppoliu 
libi  alia.  Ellipfitn  vero  8 1 circulum  polle  obti- 
nere duos  axes  coniugatos;  tum  etiam  hyper- 
bolasduasoppofitas : qux  omnia  fuis  proprijs 
locis  demonflrabuntur. 

Aducrte,  fufficcrc  ad  probandas  duas  con- 
jugatas diametros  efle  axes  curuarum  linea- 
rum , ve!  linex  curux,  fi  vna  earum  demon- 
(Ireturaxiss  hoc cit  oflendatur  diuidere  bi- 
faria rn  , St  ad  angulos  redos , chordas  omnes 
curux  didx  linex,  vel  duarum  curuarum,  pa- 
rallelas altcridiametroifequcturenim  alteram 
banc  diametrum  efle  axem  : licet  probari  pof- 
fit  etiam  hanc  alteram  diametrum  diuidere 
bifariim  ic  ad  angulos  redos  chordas  omnes 
parallelas  prxdidx  diametro.  Hoc  vero  de- 
monftrabimus  ad  finem  dcmon(lrationis47. 
lib.2.'&  illud  corollarij  7.  noftri  loco,  repone- 
mus. Si  enim  noncftaxisconiugatus , huiuf- 
modi redi  linea  perpendicularis  niteri  axi  in 
centro  linee  curux;  poterit  concipi  axis  hu- 
iufmodi copiugatus,cuiparalleix  chordx  efle 
debent,  8c  fcdx  bilurilm  St  ad  angulo,  redos 
ab  altero  axe ; Si  (ic  hic  axis  conjugatu,  erit 
etiam  ad  angulos  redos  alteri  axi , per  coroll. 
noli. 2. »d  prop.  29. lib.  t. eluti,  igitur  ineo- 
dem puncto  centri , duxdiuerlx  tcdx.hncx 
perpendiculares  erunc  eidem  recta;  qux  c(l 
axis,  vndelequeiur  duos  angulos  redos  efle 
inxquales  qui  debent  cflexquales  per  ax.i». 
lib.i.elem.  Qparcex  his  deducemus  hoc  co- 
rollarium , quod  erit  dcmonflratum. 

CO{hOLLAR.IVMc  N Q$TR.VM. 

Sire  «utro  linet  curut  initetur  vni  aqt  d'i+aari 
q»t  fit  uxii  ei»,  i 

nuit  imugtliu  cidtm. 

STudioTi  plurimi  Yyronefquelh  hTfct  fpe- 
culationibus  conicis,  mirari  folent , St  ce- 
leritate iijgenij prxueS&xquxdam  dubia.  Pri- 
mum cur  Apollonius  fediones  diucrfasconi- 
cas,  dcqutbusagit  t&mjn  hoc  primo  libro, 
qulm  in  liquentibus , n«h  definiat ; quando- 
quidem definitio  naturam  (ubicdi  explicans, 
bilis  -ellqc  fedimentum  paflionpm  omnium 
de  rubirCTQ.dtfir.ito  dcmonftrandarum.  Alte- 
rum cur  definitiones  diametrorum  linearum 
cuttutum  proponens,  eas  explicet  per  diuifio- 
nemn  cctaru  Imcaru  cuidam  redx  linex  paral- 
lelarum in  ipfis  curuis  lincisaccomodatarum, 
in  partes  xquales  fadam  ab  diametris;  non  au- 
tem per  transfixienem  centri  ipfarum  curua- 
A 4 rura 
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L E M M A I. 

XcBd  linea  dtducl 4 e fiublhni  in  planum  j iHud  at- 
tingit , feu  pungit , in  vnico  fiolicm  pando.  Efl 
mftntm. 

Vppositio^  Ex  fubli- 
mi pundo  A , rcfpcdu 
plani  CD,  deduda  fit 
reda  linea  AB, adipfum 
planum  CD.  Dico  re- 
dam lineam  AB,  attin- 
gere fcu  pungere  planum 
CD,  in  vmco  tantum 


elcm.  hoc  abfurdum  dedudum  ex  pofitione 
aduerfarij,  mani fefiam  facit  falfitatem  illius, 
quod  reda  linea  cx  fublimi  pundo  adueniens 
plano , pungat  illud  in  duobus  pundis : vnde 
multi»  minus  illud  perforabit  in  pluribus.  Po- 
fitio  autem  fecunda  etiam  ruit ; tunc  enim  re- 
da: 1 i nes  ABE,  pars  BE  fuftentaretur  in 
plano  CD,  & pars  altera  AB,  in  fublimi 
verfaretur.  Relinquitur  igitur,  vt  in  vnico 
tantum  pundo  perforet  feu  pungat  fubiedum 
planum, reda  linea  e fublimi  deduda  ad  illud. 

COR.OLLAR  IVM  NOSTRVM. 


pundo  B. 

Dcmonftratio.  Efto  , fi  fieri  poflic , reda 
AB,  pcrforetfcu  pungat  fubicdjm  planum 
CD,  in  duobus  pundis  B,  £;  vel  habeat  li- 
neam redam  EB  communem  cum  dido  pla- 
no: nihil  enim  aliud  reda  linea  obtinere  poteft 
commune  cum  plano  aliquo  , quim  quod  exi- 
git natura  fua  , videlicet  partes  lineares  & 
punda,  iuxtadcf.2.  & j.lib.i.clem.  non  au- 
tem latitudinem , quae  licet  propria  fit  fuperfi- 
ciei,  excluditur  tamen  H linea,  def.z.  nemo  ve- 
r6  illis  communem  profunditatem  attribuet, 
qux  folummodd corpori  fcu  folido  , tanquam 
forma  ipfum  determinans  vltimd,  propria  eft, 
vti  explicauimusindcf.  i.lib.li.  elem.  que- 
ue  etiam  excluditur  ab  ratione  fupcrficiei, 
ef.y.  iib,  i.elem,  Examinemus  ergo  primum, 
videlicet  quod  reda  AB,  cum  plano  CD, 
babeat  communia  duo  punda  B»  & E,  ex 
fuppofitionc  aduerfarij  : qux  nederc  poteri- 
mus reda  linea  BE  , exiftente  in  ipfo  plano, 
iuxtanofi.  coroll.a.  ad  prop.7.1ib.  n.  elem. 
Quia  yero  per  def.  j.  Iib.  i . elem.  reda  linea  ex 
xquo  fua  intcriacet  punda  , tota  linea  ABE, 
erit  vnareda  linea ; quandoquidem  debeat  ex 
xquofuainteriaccre  punda  A & E;  ita  vt 
B pundum  fit  vnum  cx  cius  intermedijs : fed 
pars  huius  reda:  linex , nimirum  EB  . cftin 
fubiedo  plano  probata  exiftere ; pars verd  al- 
tera BA  in  fublimi  data  & recepta  eft : igitur 
redx  linex  ABE^  pars  erit  in  fubiedo  pla- 
no, & pars  in  fublimi,  contra  prop.i.hb.  n. 


Curud  linea  'e  fublimi  adueniens  plano , nullam  re - 
fiam  lineam  plani  poteft  habere  communem, 

CVm  enim  curua  linea  gullam  obtineat  ex 
natura  fua  redi tudinero, nullam  etiam  fi- 
bi  vendicare  poterit  redam  lineam  plani  ad 
quodaduenire  datur  elublimi , tanquam  fibi 
& illi  communem. 

LEMMA  II. 

Superficies  fie  mutuo  fetantes , habent  pro  fefiione 
communi  lineam  tantummodo.  Ejl  noftrum, 

A Puertenosad  prop.3.  Iib.  11.  elem.  de* 
mpnftrafle  in  planis  Ic  mutui  fetanti- 
bus, fcdionem  communem  c(Ie  redam  lineam 
vnicamtantummodi.  Nunc  veri  in  vniuer- 
fum  abftrahendo  i planis , & reliquis  fuperfi- 
ciebus,demonftrabimus  fupcrficiei quafcum- 
que  fe  mutuo  interfecantes , habere  pro  fedio- 
ne communi,  lineam  tantummodo. 

Pro  demonftratione , intelligenda  eft  na- 
tura fedionisquantitatum.quxdiftinguitur  ab 
fuperpofitionc  requirente  vt  quantitas  fuper- 
pofita quantitati,  partes  aliquas , aut  tota  ipfa, 
fibi  inuiccm  adaequantia  obtineant,  verbi  gra- 
tia, linea  linex  fuperpofica  exigit  vt  partes  li- 
neares vnius  partibus  linearibus  adxquentur, 
aut  tota  toti:  luperficies  veto  fuperpofita  alte- 
ri, partes  fu  per  hcialcs  vnius  , partibus  fuperfi- 
cialibus  alterius  adxquentur , aut  tota  toti: 

Sedio 
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caris  habebit  vt  fic  partem  fuperficici  huiuf* 
modi  imminentem  St  infiflente  (ibi  vndequa- 
que,  penetrando  intra  corpus  fphxncum  vel 
rphieroideum , Sc  egrediendo  extra  illud ; ita 
vt  pars  plani  intra  cauitatem  huiufinodi  exi- 
ftentis,  St  pars  frpcrficiei  prsdid* , corpus 
comprehendant:  quare  per  coroll.  noftrum  i. 
lediocommunisplani  St  fuperfidei  fphxrics 
vel  fphsroidex  . erit  linea  curua  (pactum  pla- 
num continens. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 
IV. 


parte.  Igitur  fedio  communis  prxdida  erit 
plana  fuperficies  vndequaqueconclufa,partim 
curua  linea,  partim  refla,  quod  erat  proban- 
dum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 


I: 


Si  hemijplnrium  vil  hrmi/fibtnidei  condufum  inter 
f lutum  fuperficiem  er  curuim  , plino  fetetur [e- 
ante  cmtum  & plmem  fuperficies  priditlm: 
fedio  cimmm  ii  ejl  fig  uti  plitu  comprehenfi  i». 
terreOim  tinum  & aenum. 


Seclio  communii  pUni  & fuperfitiei  conici  j quinio 
pUmm  non  epplicitur  vertici , (rpirs  fuperficiti 
coniti  verfiu  verticem  toti  imminet  plino  fectn  ■ 
ti,  vnUtjtu  cum  plino  ipfo  pcnetnme  intn  /finium 
indufum  ili  didi  fupcrficte  conici , (olidum  con- 
fli: uit  : eft  linti  curui  jfiitium  phnitm  etreum- 
imiient. 


NAm  per  hoc  lemma, cum  hemifpharrium 
vel  hcmjfphsroidcs  fit  corpus  folidum 
condufum  inter  planum  St  conuexumfeu  con- 
cauumcuruum,  quod  fecari  datur  ab  plano 
fecante  ambas  fuperficies  prsdidas  ; fedio 
communis  erit  figura  plana  contenta  fub  linea 
curua  Sc  reda. 


CVm  enim  fuperficies  dida  conica  fit  cur- 
ua, & feccturplano  fecundum  quod  cur- 
ua di  St  minime  angularis  , id  cfl  plano  non 
appluato  vertici  illius  eurus fupcrfniei coni- 
cs  ; folidumquc  confiituant  ex  datis  fuperfi- 
cies conica  feda  St  planum  fecans : erit  per 
coroll.  nofl.t.  fedio  communis  didiplani  Sc 
conics  fuperficici , linea  curua  fpatium  pla- 
num circumambicns. 

LEMMA  IV. 

Tltnum  fectnt  fuperficiem  curuim,  prout  curut  efl.ir 
minime  ingulirii , I parium  /olidum  comprehenden- 
tem cum  plini  ilii  fuperficie  ; 6'  phnum  fecem 
fecuerit  etiim  didim  phnim  fuperficiem  non  pro- 
duclim  : hebet  pro  fechone  communi  duil  linea 
Jfiitium  phnum includerites,  vnim  curuim, tlitm 
rellim.  Ejlmflrum. 

DAturpIanum  fecare  fuperficiem  curuam, 
prout  curua  eft,  St  minime  angularis;er- 
go per  prxcedcns  Lemma  , fedio  communis 
huiusplani  St  eurus  fuperficici,  erit  linea  cur- 
ua: Seddaturetiam  planum  idem  (ecarc  pla- 
nam fuperficiem  fuppofitam  didis  eurus ; er- 
go per  prop.  j.  lib.  1 1 . elem.  fedtio communis 
horum  duorum  planorum  erit  reda  linea.  Ve- 
rum datur  fuperficies  curua  Sc  plana  fimul 
concludentesfpatium  folidum;  St  planum  fe- 
cans daturambas  has  fuperficies  fecare , quin 
etiam  coniundionem  ambarum . igitur  fedio 
communis  erit  compofita  ex  linea  curua  Sc 
rtda , tam  recepta  in  fuperficie  plana  fecante, 
quim  in  fuperneiebus  plana  Sc  curua  fedij: 
Quod  verd  recipitur  8t  adsquatur  plano,  pla- 
na lupcrficicseft;  igitur  fedio  communis  prs- 
dida  erit  aliquid  plani  fecantis ; vbique  defi- 
nit linea  curua , ibi  incipit  reda  cx  vtraque 


COROLLARIVM  NOSTRVM 

I r. 

Si  cornu  plino  fetetur  minime  per  verticem  ehui/lo, 
fecmte  e liem  bifim  e:  tu  circulirem  non  produ- 
dim:  fedio  communu  erit  figun  pleni  fui  linei 
curui  & redi  contenti. 

Vandoquidcm  datur  planum  fecare  co- 
num  qui  continetur  fub  fuperficie  curua 
St  plana,  perdef  4.  illumquc  minime  fecatcx 
datis  per  verticem,  vbi  curua  coni  fuperficici 
angulum  folidum  conftituit;  iecabiturcurua 
coni  fuperficies  plano,  prout  curua  cfl  St  mini- 
me angularis;  daiurtjue  etiam  idem  planum 
fecare  planum  circulare  minimi  produdum, 
quod  eft  bafis  coni , in  termino  circulari  eur- 
us conics  fuperficici  c erunt  fimul  extrema 
punda  fedionis  communis  conics  eurus  fu-' 
perficiei,&  circularis  didi  plani,  tam  in  plano 
fecante,  qutim  in  fuperficiebus  coni  curua  Sc 
circulari : Ergo  per  prxfcns  lemma , fedio 
communis  propoiita  , erit  plana  fuperficies 
comprehenfa  8t  ab  reda  linea  Sc  ab  curua. 
quod  erat  offendendum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM 

IU. 

St  cornu  plino  [ecetur  minime  pm  verticem  eim  edo, 
& fecmte  bifim  eim  circulirem  produdim:  fedio 
communii  erit  pleni  figun  condnfi  fo.ummodh 
' linei  curui. 


CVm  detur  planum  fccans  minimi  adum 
per  verticem  coni , datur  fecare  curuam 
coni  fuperficiem , prouccll  curua  Sc  minime 

angu- 
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inceps  rc£los,rc£tanguti  dati  & facfti.Prsterea 
per  prop.  tijib.6. elem. datis  tribus  redis  DG 
prima,  DE  fecunda,  HI  tertia,  reperiatur 
quarta  proportionalis  IK.  Affirmo  redam 
IK  eflequxfitam,  ad  quam  data  HI,  habeat 
rationem  quadrati  A ad  redlangulum  BGDE. 

Dcmonftratio.  Quandoquidem  quadratum 
A,  St redlangulum  DF  funt per  apparatum 
aequaJia,  habebunt  per  prop.7.  I ib. 5.  clem. 
eandem  rationem  ad  redlangulum  BD  ; (ed 
per  prop.  1.  Iib.6.  elem.  redlangulum  DF  ha» 
bet  ad  redlangulum  BD  , rationem  redis 
DG  adrcdlam  ED:  ergo  per  prop.  u.lib.5. 
elem.  quadratum  A ad  redlangulum  BD, 
habebit  rationem  redis  DG  ad  redtam  ED; 
habet  autem  per  apparatum  reda  HI  ad  re- 
dam IK,  rationem  redae  DG  ad  redam 
ED:  ergoper  prop.  11.  lib.j. elem. reda  HI 
data  ad  redam  IK  inuentam  , rationem  ha- 
bebit quadrati  A dati  ad  rcdangulum  BD 
datum.  Fecimus  ergo  imperatum  iustta  pri- 
mam lemmatis  partem,  Si  redte  fadumefle 
demonftrauimus. 

Suppofitiopro  fecunda  parte  demonftranda. 
Datum  Ct  quadratum  A,  & rcdangulum 
ECDE,  St  reda  HI,  oporteatque  inuenire 
aliam  redam,  qux  ad  datam  HI  obtineat  ra- 
tiooem  quam  habet  quadratum  A adredan-g 
gulum  BCDE. 

Apparatus.Pcr  prop.45.1ib.i.eIem.ad  latus 
CD  redanguli  BCDE  applicetur  redangu- 
lum  DF  squale  quadrato  A ; erunt  per  prop. 
iq.lib.i.cit.dusreds  ED,DG,  indiredum, 
propter  angulos  deinceps  ad  D redos  redan- 
gulorum  dati  & fadi.  Tumperprop.ta.Iib.6. 
elem.  datis  tribus  redis  ED  prima,  DG 
fecunda,  HI  tertia,  qusratur  quarta  IK 
proportionalis.  Dico  redam  IK  inuentam, 
ad  datam  HI  habere  rationem  quadrati  A ad 
rcdangulum  BD. 

Dcmonftratio.  Cum  quadratum  A & re- 
dlangulum DF  fintxqualia, per  apparatura, 
ipfa eandem  habebunt  rationem  adredangu- 
lum  BD , per  prop.  7.  lib.  j.  elem.  Sed  per 
prop.r.lib.S.  elem.  rcdangulum  BD  habet 
ad  rcdangulum  DF, rationem  red*  ED  ad 
redam  GD;  Sopcr apparatum  reda  HI  ha- 
botad  redam  IK,  rationem  red*  ED  ad 
redam  DG:  ergo  per  prop.  it.  lib.  5 . elem. 
reda  HI  ad  redam  IK  habebit  rationem 
redanguli  BD  ad  rcdangulum  DF,  vel  qua- 
dratum A:  quare  per  coroll.  prop.-p.lib.j.cit. 
inuertendo , reda  IK  inuenta ad  redam  da- 
tam HI , obtinebit  rationem  quam  habet 
quadratum  datum  A ad  rcdangulum  datum 
BCDE.  atque  ita  implcuerimuspropoGtum, 
Sc  redi  fadum  efle  probaucri mus. 

COROLLA  R.IVM  NOSTRVM. 

Dalie  duobus  quadratu vtl  iuobut  reOangulu , vtl 

rettangslopro  primo  ia r» , & quadrato  pro  ftcun- 


do,  & mia  data  : inuenir e aliam  retiam,  qua  ai 
datam  haitai  ratiorum  prima  datarum  quantita- 
tum ad fecundam  ; vtl  ai  quam  dat  a reti  a habeat 
ratioium  prima  datarum  quantitatum  ad  fecun- 
dam. 

PErptop.45.lib.  1.  elem.  advnumlatus 
altitudinis  primi  redanguli  dati.Guequa- 
drati  Gue  non  quadrati , applicetur  redangu- 
Jum  squale  fecundo  dato  redangulo , qua- 
drato Gue  non  quadrato ; & reliqua  Gant  qux 
prscepimus  in  prxcedentibus  apparatibuside- 
monftratio  allata  inferuiet  ad  probationem 
propoGti  in  hoc  corollario  nodro. 

LEMMA  VI L 


Rationes  compofita  ex  eifiem  rationilna , funt  eadem 
rationes.  Et  quatuor  quantitates , qua  referuntur 
fub  rationibus  ctmpofitu  ex  eifiem  rationibm,  funt 
proportionales ; prima  ad  fecundam , vt  tertia  ai 
quartam.  Et  e a dem  rationes  componuntur  ex  eif- 
iem rationibus.  Efi  noflrunt. 


SVppoGtio.  Sit  ratio  A,adC,qusEadG; 

Sc  fit  ratio  C ad  D,  qux  G ad  H;  Se  ra- 
tio D ad  B,  qux  II  ad  F:  tum  ratio  A ad 
B componatur  exrationibus  A ad  C,  & C 
ad  D,Sc  D ad  B;  tum  ratio  E ad  F com- 
ponatur cx  rationibus  E ad  G,  & G ad  H, 
& H ad  F ; qus  funt  exdem  rationes  cunr 
prxdidis.  Dico  primb  rationem  A ad  B 
corapofitamcx  prxdidis fuis rationibus,  efle 
eandem  cum  ratione  E ad  F compofita  ex 
prxdidis  fuis  rationibus : St  fecundo  dico 
efle  A ad  B vt  E ad  F.  Tum  fit  A ad  B. 
vt  E ad  F ; St  ratio  A ad  B,  componatur 
cx  didis  rationibus  A ad  C,8c  C ad  D,  Sc 
D ad  B:  dico  rationem  E ad  F , ex  illis  eit. 
dem  ratioqibus  componi. 

Dcmonftratio  prims  aftertionis.  Eifdcm 
rationibus  A ad  C , & E ad  G , addantur 
exdem  rationes  C ad  D,&  G ad  H ; fient 
per  ax.  noflrum  2.  ad  lib.  5 . elem.  eidem  ra- 
tiones A ad  D,  St  E ad  H:  tum  his  cifdem 
iam  compofitis  feu  fadis  rationibus  addantur 
rationes  exdem  D ad  B.Se  H ad  Fjfient  etiain 
exdem  rationes  per  idem  ax.  cit.  A ad  B,  Sc 
E ad  F. 

Demonftratio  fecundi  aflertionis.Cum  per 
primam  aftertionera , Gnt  exdem  rationes  A 
ad  B,  St  E ad  F;  erit  A ad  B,vt  E ad  Fj 
hoc  eft  prima  A ad  fecundam  B,  erit  vt  E 
tertia  ad  quartam  F quantitatem:  illi  enim 
funt  proportionales  quantitates  , inter  quas 
mediant  exdem  rationes ; fed  inter  A Sc  B, 
Se  inter  E Sc  F,  intercedunt  exdem  rationes 
coropofitx  ex  eifdcm:  ergo  erit  A ad  B vt  E 
ad  F.  quod  erat  deroonftrandum. 

Demonftratio  tertis  aflertionis.  Per.ax.io. 
lib. t , elem . taliones  fimul  fumptx  componen- 
tes adsquate  vnam  rationem  funt  ipfamct 
B rati» 
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elcm.  quadratum  reet*  I aequale  redangulo 
fubXH,  HA,  ergoetiam  quadratum  redae 
KH , erit  zqualc  eidem  redangulo  fub  XH, 
HA,  per  r.ax.  lib.i.elem. ergoper cit. prop. 
17.  reda  KH  erit  media  proportionalis  inter 
redas  XH,  HA,  quod  volumus:  Si  ver&  fue- 
rint inaequales  red®  1,  KH,  alterum  redili- 
neum fimile  fimiliterque  politum,  vnum  fuper 
reda  I,  alterum  fuper  reda  KH,  erit  ins- 
quale  alteri,  per  coroll.  noft.t.  ad  prop.aa.  lib. 
6, dem. contra  id  quod  demonftrauimus.  Ab- 
furdum  hoc  indicat  politionem  contradicen- 
tem alf-rtioni  huius  lemmatis,  effefalfam,  Se 
jplam  affectionem  efle  veram. 

LEMMA  X 

Si  fuerint  quutttor  reti*  linee  proportionulei : erit 
quedretnm  prima  (S  reflando!»»  fui  fritiu  & 
pande  ( fuut  quedretum  tertia  ud  ulUngutum 
ft' tertie  & querte.  Et  antri  , vt  r c(l ungulum 
fub  prime  tr  fccmU,  td  quedretum  fui  primrfte 
rcclengulum  fub  tertie  & querte , ud  quudrutum 
lertiu.  Eft  no  Urum. 

SVppofitio,  Sint  quatuor  reda:  linea:  pro- 
portionales A prima,  B fecunda,  C ter- 
tia, D quarta ; hoc  eft  fit  A ad  B,ficut  C ad 
D.  Dico  quadratum  red®  A,adredangulum 
fub  A & B,  ita  efle,  ficut  quadratum  C ad 
redangulum  fub  C & D;  Tumredangulum 
fub  A St  B,  ita  efle  ad  quadratum  A,  (icut 
redangulum  fub  C St  D ad  quadratum  C, 
Demonftratio  prims  partis.  Sumendo  pro 
altitudine  communi  redam  A,  tam  quadra- 
to red®  A , qulm  redangulo  fub  A Se  B: 
erit  per  prop.t.  lib.d.  clem.  quadratum  rede 
A ad  redangulum  fub  A & B,  ficut  elt  reda 
A ad  redam  B;  St  quia  ex  datis  eft  C ad  D 
vt  A & B, critperprop.11. Iib.5-elem.qua- 
dratumred®  A ad  redangulum  fub  A & B, 
ficut  eft  reda  C ad  redam  D.  Prstereaaffu- 
xnendo  pro  altitudine  communi  redam  C, 
tam  quadrato  red®  C,  quam  redangulo  fub 
C & D:  erit  percit.prop.i.  lib.S.  elcm.  qua- 
dratum red®  C ad  redangulum  fub  C Se  D, 
vt  eft  reda  C ad  redam  D.Cumigituroflen- 
derimus  quadratum  red®  A ad  redangulum 
fub  A & B,  efle  vt  eft  reda  C ad  redam  D; 
& quadratum  red®  C ad  redangulum  fub  C 
8t  D,  efle  ficut  eft  i pfa  reda  C ad  redam  D: 
erit  per  prop.it  .lib.5.  clem.  quadratum  red® 
A ad  redangulum  fub  A & B,  vt  quadratum 
red®  C ad  redangulum  fub  C & D ; hoc 
eft  quadratum  fub  prima  reda  ad  redangu- 
lumfub  prima  & fecunda,  ficut  quadratum 
fub  tertia  ad  redangulum  fub  tertia  St  quarta, 
quomodo  fuitpropofitum  inprimaparte. 

Demonftratio  fecund®  partis.  Quia  in  pri- 
ma parte  oftendimuseffe  quadratum  A affad 
redangulum  fub  A 8 c B,ficuti  eft  quadratum 
C ad  redangulum  fub  C & D:  erit  per  co: 


roll.  prop.  4-.lib-5 . clem,  inuertendo , redan- 
gulum fub  A & B prima  St  fecunda  ad  quadra- 
tum A prim*,  ficuti  eft  redangulum  fub  C 
& D tertia  St  quarta  ad  quadratum  C ter- 
tis, quod  eratdcmonftrandum. 

LEMMA  XI. 

Doto  vno  reilengulo  fui  duebus  teftu  lituii  compte - 
benfo:  exhibere  uliud  reftengulum  equule  illi , fub 
dutu  treOe  ; inuemendo  ulium  fub  quu  (7  dete 
comprehendetur  reSungulum  exhibendum.  Ejl 
tu  Urum. 

SVppofitio.  Dato  redangulo  ABCD  con- 
tento fub  AB  St  BC,  exhibendum  fit  re- 
dangulum aliud  zquale  illi,  comprchcofum 
fub  data  reda  FE,  & alia  inuenienda. 

Apparatus.  Tribus  datis  tedis  lineis  EF 
prima,  fecunda  veri  AB,  vel  BC,  tertia  ver6 
BC  reliqua  qus  cum  affumpto  latere  redan- 
guli  dati,  ipfum  efficit , qusratur  per  prop.t  a. 
Jib.S. elem.  quarta  proportionalis  FG.  Dico 
redangulum  fub  data  EF,  & inuenta  FG,cfle 
squale  dato  redangulo  ABCD, 

Demonftratio.Quandoquidem  prima  reda 
S quatuor  proportionalibus  EF,AB,BC,FG, 
eft  EF  data, St  quarta  FG  inuenta:  erit  per 
prop. 16.  lib.  6.  clem.  redangulum  fub  EF, 
FG,  squale  redangulo  fub  AB,  BC.  atque 
ita  fecerimus  imperatum. 

Alius  apparatus.  Per  prop. 5.  lib. 1.  elcm.de 
reda  longifllma  fumantur  du®  confequcntes 
partes  AB.BC,  squales  lateribus  duobus  AB, 
BC,  dati  redanguli  illud  efficientibus ; St  ad 
quemcumque  angulum  ex  pundo  B ponatur 
reda  FE  squalis  dat®  EF:  tum  per  prop./. 
lib.i.elem.  circa  tria punda  A, E,  C,  veluti 
tres  angulos  trianguli  AEC , circulus  deferi- 
batur,  St  vitra  B vel  F,  producatur  reda  EF, 
vfquead  circuli  circumferentiam  inGtcrunt- 
queficin  circulo  fado  du®  cbordx  AC.EG, 
fe  mutub  interfecantes  in  pundo  communi  B 
vel  F.  Dico  autem  redam  BG  vel  FG , efle 
quzfitam , qu*  cum  data  EF , redangulum 
contineat  zquale  redangulo  dato  ABCD. 

Demonftratio.  Quandoquidem  du®  chor- 
da AC,  EG, in  circulo  AECG  fe  mutudin 
B vel  F interfccantierit  redangulum  fub  AB, 
BC,  squale  redangulo  fub  EF,  FG,pcr  prop. 
3;.  lib.  5.  elem. 

LEMMA  XII. 

Si  fint duo pereUtlogremme  nonreclenguleequiun- 
gule  : erit  peretielegremmum  ud  purellclogrem. 
mum,vt  reClengulum  fub  etfitm  Uteribut  ud  re- 
{longulum  fub  etfitm  Uteribut  ipforum  puradelt- 
gremmorum.  Efl  Puppi  Alexendriri  lemmu  6.  ud 
hunc  lib.  1.  corneorum  Apolloni). 
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Dcmonftratiofecundx  partis.  Per  prop,  J4* 
lib.l.e  k-m.angulus  C , oppofitus  aDgulo  A 
dato  redo,  erit  «qualis  illi,  ideoduc  etiam  rc- 
dus.  Cumque  fint  per  prop.  29.  lib.  cit.  an- 
guli in  A & Blint  «quales  duobus  redis, tiim 
etiam  anguli  in  C A D,  angulique  omnes 
redi  Gnt  xquaks  mter  fe  per  12.  ax.lib.  cit.  fi 
ex  A & B duobus  redis  fimul,  tum  cx  C A 
D duobus  redis  limui , fubtrahamus  aequales 
angulos  A & C rtdos,  relinquentur  ali  j duo 
anguli  aequales redi  B A D,  per  3 .ax.lib. cit. 
Atque  ita  prob*i.er>mus  quatuor  angulos  pa- 
rallclogrammi  quadnfateri  habentis  vnum 
angulum  redum  , cfli  ridosj  feu  quod  idem 
efi  ipfiira  datum  parallelogrammum  eflere- 
dangulum. 

LEMMA  XIV. 

Si  trapetium  duo  Utera  parallela  habuerit ; paral- 

lelogrammum, vaum  angulum  xqualem  mi  angu- 
lo trapeti , latufque  vnum  aquale  duobus  fimul 
lateribus  parallelis  trapeti),  alterum  vero  latus  a- 
quale  lateri  trapemj  (irca  diclum  angulum  : erit 
parallelogrammum  hoc  duplum  trapeti j pradiSi . 
£/?  dedtthio  feu  i onfequens  Pappi  Alex . ad  lemma 
fuum  t.ad  hunc  librum, 1.  conic.  A pol  F erga  i. 

SVppofitio.  Trapezium  ABCD  , habeat 
duo  latera  AB.DC,  parallela*  A paralie- 
logrammum  AFED,  habeat  angulum  D «- 
qualem  angulo  D,  trapezij,  latufque  AD  ae- 
quale lateri  AD,  trapczi|y  circa didum an- 
gulum D ; alterum  vero  latus  AF  vel  DE, 
aequale  duobus  fimul  datis  lateribus  parallelis 
AB,  DC,  didi  trapezij.  Dico  puallclogram- 
mum  AfED  die  duplum  didi  trapezij 
ABCD. 

Apparatus.  Cum  fint  per  prop.  34.  lib.  1 . 
elem.  «quales  rtd«  AF,  DE,  uper  prop. 3. 
lib.  eiufdem  detrahantur  ex  illis, arquales  DC, 

F B,  remanebunt  «quales  AB,  CE,  pcrj.ax. 
lib. cit. Dqdis  vero  redis  AC,  BE,  ficerit 
infii  tuenda 

Dcmonftratio.  Quia  per  cit.  prop. 34.  an- 
uli in  D A F funt aequales,  & latera  AD, 
E,  «qualia,  tum  per  apparatum  funt  fada  ae- 
qualia utera  FB,  DCi erunt  per  4.prop.lib.r. 
elem.  duo  triangula  ADC  , EFB  aequalia, 
Prarterca  per  prop.  29.  lib.  eiufdem  anguli  al- 
terni ABC,  ECB,  funt  «quales,  & latera 
AB.  CE,  «qualiaper apparatum  , latufque  cft 
commune  BC-,  erunt  per  cit.  prop.  4.  triangu- 
la ABC,  ECB,  aequalia.  His  igitur  poftrerais 
triangulis  aequalibus,  fi  addantur  priora  often- 
fa  «qualia  triangula  ADC,  EFB,  fient  per  a. 
ax.bb.cit. trapezia  ABCD,  ECBF,  «qualia. 
Totum  verd  parallelogrammum  AFED  eft 
per  1 p.ax.lib.cit.  «quale  didis  duobus  tra- 
pezijs  ABCD,  ECBF:  ergo  duplum  erit 
trapezij  dati  ABCD.  quod  erat  demonftraa- 
dum. 


COROLLA  R I VM  NOSTRVM. 

Stloco  trapezjj  concipiatur  reft angulum  datum : erit 
parallelogrammum  fub  datu  conditionibus,  duplum 
red  anguli. 

Apparatus  ac  demonftratio  allata , erunt 
applicanda  huic  corollario. 

LEMMA  XV. 

Si  triangulum  reftilineum  habuerit  vnum  angulum 
aqualem  vni  angulo  trapedj  : erit  reclangulum 
(ub  duobus  lateribus  trianguli  continentibus  angu- 
lum pradiclum  , ad  reclangulum  comprebenfum 
fub  vno  latae  trapeti)  circa  pradilium  angulum, 
& compofitarelia  ex  duobus  eiufdem  trapezjj  la- 
teribus conterminis  pradifto  lateri  ; vt  trian- 
gulum ipfum  ad  trapetium  ipfum.  oportet  au- 
tem vt  trapezjj  duo  lataa  fimul  fumpta  pro 
vno  latae  reftanguli,  fint  parallela  inuicem.  Eft 
Pappi  Alex. 8.  lemma  ad  hunc  lib.i,  conicorum 
Apolloni  j. 

SVppoGtio.Triangulum  ABC  redilineum 
habeat  angulum  B «qualem  angulo  FGH 
trapezij  FI  HG  habentis  duo  latera  FI,GH, 
parallela.  Dico  efle  redangulum  fub  AB.BC, 
lateribus  trianguli  ABC  continentibus  pr«- 
didum  angulum  B,  ad  redangulum  fub  FG, 
& fub  reda  compofitaex  FI,  GH  , lateribus 
duobus  parallelis  in  dido  trapezio  dato,  con- 
termini fque  lateri  FG ; vt  triangulum  ABC 
ad  trapezium  FlHG,  data. 

Apparatus.  Pcrprop.3i.lib.i.elem.ex  pun- 
do  A anguli  trianguli  BAC  dati,  emittatur 
reda  linea  A E parallela  ipfi  BC*,fumaturque 
per  5. prop.  lib.  eiufdem,  ipfa  AE  «qualis  ipfi 
BC:  tranfmifia  reda  EC  erit  parallela  Ae- 
qualis ipG  AJJ,  per  prop. 33.  lib.  cit.  refuita** 
bittjue  parallelogrammum  ABCE,  duplum 
trianguli  dati  ABC , per  prop  41 . lib.cit.  In 
trapezio  verd  dato  , produda  reda  FI  vitra 
I,  fumatur  per  3.  prop.  cit.  reda  IO  «qualis 
ipfi  GH  : umiiiter  producendo  redam  GH, 
vitra  I,  fumatur  reda  HN  «qualisipfi  Fis 
eruntque  per  ax.  1.  lib.t.  cit.  «quales  dux  re- 
da FO,GN,tum  parallcl«ex  datis.  Quod  fi 
punda  O & N,  reuincianturrcda  ON,  ipfa 
erit  «qualis  A parallela  ipfi  FG,  per  prop.3  3. 
lib.  cit.  rcfultabitque  parallelogrammum 
FONG.  duplum  trapezij  dati , per  lem.  pr«- 
cedens  1 4. Et  quia  dantur  anguli  ABC,FGN, 
«quales, in  duobus  parallelogrammis  ABCE, 
FONG,  erunt  per  lemma  13.  duo  dida  paral- 
lelogramma  zquiangula. 

Demonftratio. Quia  funt  xquiangula  paral- 
leloeramma  ABCE,  FONG, erit  per  lcm.it, 
parallelogrammum  ABCE  ad  parallclogram- 
mum  FONG,  vt  redangulum  fub  AB,BC. 

B i ad 
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ad  reflangulum  fub  FG,  GN,  hoc  eft  fub FG 
& duobus fimul  FI,  GH  . lateribus  trapezij 
dati.  Eft  verb  per  prop.i;.  Jib.f . eletn.  trian- 
gulum ABC  ad  trapezium  FIHG,  vtparal- 
lelogrammum  ABCE  ad  parallelogrammum 
FONG  ; videlicet  femiflisad  lemiCfcra , vt 
totum  ad  totum  :ergo  perprop.u.  lib^.elem. 
erit  triangulum  ABC,  ad  trapezium  FIHG, 
vtrcdangulum  fub*  AB,  BC,  ad  rcdaogulum 
fub  FG,  & fub  FI,  G H,  fimul  fumptis.  quod 
erat  demonftrandum. 

LEMMA  XVI. 

Si  reda  linet  diuifa  bifartkm,  addatur  aliqua  reda; 
& fumatur  pro  vna  reda,  hac  compofita  ex  diuifa 
& adieda , eique  iterum  adijeiatur pradida  reda 
addita : toralis  huius  vltima  reda  compofita  di- 
midium , erit  compofitum  ex  femiffe  data  prima, 
& adieda  prima  reda.  Efinofirum. 

S Vppofitio.  Sitdata  reda  AB  diuifa  bifa- 
riam in  F;  iliique  addita  reda  BE  in  di- 
rectum; tum  tori  AFBE  compofitx  , adieda 
fit  iterum  in  diredum  ipfa  eadem  addita  EB. 
Dico  quod  totalis  huius  vltimx  compofitx 
AFBEB,  dimidium , erit  FBE  compofitum 
ex  FB  dimidio  datae  prime  AB,  & 'exBE 
adieda  prima. 

Demonftratio.  Ex  ipfis  datis , tota  reda 
compoGta  vltima  AFBEB,  componitur  ex 
data  AB  diuifa  bifariam  in  F,  tum  ex  BEB 
bifariam  feda  in  E;  nam  bis  additur  in  dire- 
dumipfa  BE,  ipfi  AB  date.  Itaque  totalis 
AFBEB  componitur  ex  duabus  partibus  AB, 
BB,  diuifis  bifariam  lingulis»  illa  in  F,  iftajn 
E.  ergo  fi  «qualibus  A F,  FB,  redis, addantur 
aequales  reda:  EB,  BE;  EB  quidem  ipfi  AF, 
BE  veri  ipfi  FB,  fient  per  i.ax.Iib.i.elem.x- 
qualcsrcdx  AF,EB,  fimul,  & FBEj  adae- 
quantes fimul  furaptx  totam  redam  vltimam 

ftrxdidam  compofitam  AFBEB*,  per  19.  ax. 
ib.  cit.  Igitur  per  7.  ax.  lib.  eiufdcm , reda 
FBE  compofita  ex  FB  dimidio  datx  reda: 
AB,  & ex  addita  BE  primo  loco,  critfcmif- 
fis  totius  redx  AFBEB  compofitx  vltimx. 

. quod  erat  explicandum. 

LEMMA  XVII. 

Si  data  reda  linea  bifariam  diuifa , addatur  aliqua 
reda  linea  bis 1 erit  tota  compofita  dupla  compofita 
ex  femijfe  dat  a,  £5  femel  addita  reda.  Efi  nofirum. 

C Vppofitio.  Data  fit  reda  CD,  bifariam  di- 
uila in  G, eique adieda  DF  bis.  Dico  to- 
tam redam  compofitam  ex  CD  data,  & bis 
DF,eflc  duplam  redx  GF^compoGtxex  GD 
femillcdatx  CD,  & ex  DF  femel  addita  re- 
da. 

Demonftratio.  Sixqualibus  datis  dF,  FD, 
addantur  aequales  dat*  GC,  DG;  prima  pri- 


mae, fecunda fecundx  ; fient  per  2.  ax.  lib.t. 
elem,  «quales  redx  dF,  GC , fimul  fumptx, 
& GF:  Ergo  fi  ifti  poftrcmx  GF,  addantur 
dF,  GC,  fimul  accepta*,  hoc  eft  altera  pars  x- 
qualis  ipfi  GFj  fiet  tota  CF,  Fd,  hoc  eft  data 
CD,&  bis  addita  DF  , dupla  rtd«  GF  com- 
pofitx cx  GD  dimidio  dat*  redx  CD,  2c 
cx  FD  addita  femel.  quod  erat  declarandum. 

LEMMA  XVIU. 

Datis  duabus  redis , prima  & fecunda : inuenire  re - 
dangulum  & quadratum ; ita  vt  reclangatur»  ad 
quadratum  eam  habeat  rationem  , quam  prima  e 
datis  redis  lineis  ad  fecundam . Efi  nofirum . 

C Vppofitio.  Sit  data  reda  AB  prima  ,&fe- 
^ eunda  BC  : & oporteat  reperire  redangu- 
lum  & quadratum;  ita  vt  rcdangulum  ad  qua- 
dratum habeat  rationem  quam  prima  reda 
AB  habet  ad  fecundam  BC. 

Apparatus.  Adamatur  quxlibet  alia  reda 
AD;  tribufque  datis  hoc  ordine  AB,BC,AD, 
rcperiaturpcrprop.12.  lib.  6. elem.  quartali- 
nea  proportionalis  DE.  Tum  fumpta  com- 
muni altitudine  DE.  fiant  iuxta  lem.1.  ad 
lib.  2.  elem.  rcdapgufum  fub  AD,  DE,  & 
redangulurofub  DE,  DE,  (iftudpoftremum 
erit  quadratum.)  Dico  autem  efleredangu- 
Jumfub  AD,  DE, ad  quadratum  DE,  vtcft 
reda  AB  ad  redam  BC  datam. 

Demonftratio.  Perconftrudionem  eft  AD 
ad  DE , vt  AB  ad  BC ; & per  i.prop.lib.6, 
elem. eft redangulum fub  AD, DE,  ad  qua- 
dratum DE,  vt  reda  AD  ad  redam  D£;co 
quod  fint  parallelogramma  fub  eadem  altitu- 
dine: Ergo  per  prop.  ic.  lib.  5.  elem.  erit  re- 
dangulum lub  AD,  DE,  ad  quadratum  DE, 
ficut  prima  reda  linea  AB  data,  ad  fecundam 
BC.  atque  ita  fecerimus  imperatum. 

LEMMA  XIX. 

Datis  duabus  redis ,CD  prima,  DE  fecunda, & qua- 
drato reda  DEF  compofita  ex  reda  DE  fecunda , 
& altera  E F;  inuenire  quadratum  aliud , ad  quod 
quadratum  reda  DEF , habeat  ratsonem  reda  CD 
data  ad  redam  DE  datam.  Efinofirum. 

Apparatus. Perprop.u.lib.6.eIem.  datis 
tribus  redis  hoc  ordine, CD, DE, DEF, 
reperiatur  quarta  proportionalis  FG  : Tum 
per  prop.13.Iib.cit.  inucniatur  media  propor- 
tionalis reda  HI,  inter  redas  DEF,FG.  Dico 
quadratum  redx  DEF  ad  quadratum  redx 
HI,  fe  habere  , vt  fc  habet  reda  CD  ad  re- 
dam DE. 

Demonftratio.  Per  coroll.  prop.  10.  lib.6. 
elem.  quadratum  redx  DEF  ad  quadratum 
redx  HI , eft  vtreda  DEF  ad  redam  FG: 
eft  autem  per  apparatum  reda  DEF  ad  redam 
FG , vt  reda  CD  ad  redam  DE;  ergo  per 

prop. 
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prop.  ii.  Iib.  f.  eitm.  erit  quadratum  rcd* 
• DEF  ad  quadratur#  reds  HI  , vtcft  reda 
CD  ad  redam  DE,  igitur  ad  praxim  redu- 
ximus propolitum. 

LEMMA  XX; 

Jn  dato  triangulo  i fofceli  accommodare  reflam  lineam 
minorem  quolibet  Utere  aqualium  difli  trianguli , 
parallelam  vni  lateri  ex  aqualibus  \ it  a vt  eius  ex* 
trema  attingant  baftm  & aliud  latus  aqualium , 
tonum  baftm  , alterum  vero  aliud  Utut  ex  aquali- 
bus , cui  non  e fl  parallela  refla  accommodata  li- 
nea. Ejl  nofirum, 

C Vppofitio.  Datum  Gc  triangulum  ifofceles 
LCD.&  reda  linea  AB  data  minor  quim 
CD  vel  CE  , latera  squaiia  ipGus  trianguli 
ilofcelis  dati:  oporteatque  hanc  rtdam  AB 
accommodare  in  dato  triangulo  ifofcele,  ita 
vt  fit  parallela  lateri  vni  squalium,  verbi  gra- 
tia ipii  CD,  attingatque  vnofuo  extremo  A, 
aliud  latus  CE  ex  squalibus  , & alio  fuo  ex- 
tremo B,  baGm  ED  didi  trianguli. 

Apparatus.  Quandoquidem  reda  AB  mi- 
nor eft  qui m reda  CD,  vel  CE  poterimus 
per  prop.  j. lib.i. elem.  relecarc  redam  DI  cx 
maiore  DC,  squalem  ipG  AB;  tum  per  prop. 
gi.hb.eiufdem  i.elem.  expundo  i tranfmit- 
terc  redam  parallelam  IA  ipG  bafi  DE,  fe- 
cantcmquein  A, latus  aliud  CE;  & expun- 
do A,  agere  aliam  rt-dam  AB  parallelam  ipG 
CD,  fccantemquc  in  B,  balim  ED.  Dico  hanc 
redam  AB  cfle  squalem  dats  AB;  & iuxta 
hunc  apparatum  efle  fecundum  data  in  dato 
triangulo  ECD  ifofccK  accommodatam, pa- 
rallelam lateri  CD  ex  squalibus,  & attingere 
fuis  extremis  A & B, latus  CE,&  balim  ED. 

# Dcmonfirario.  Per  apparatura  tpfum  reda 
AB  cfi  parallela  lateri  CD  vni  ex  squalibus, 
& reda  IA  parallela  bafi  ED: quare  parallelo* 
grammmum  erit  AlDB;ideoqueperprop,$4. 
Jib.i.ele.  reda  AB  accommodata  intra  trian- 
gulum datum  ifofceles,  erit  squalis  ipG  DI, 
poliis  squali  ipG  dats  A B feparats  : igitur 
per  i.  ax.lib.i.elem.  erit  reda  AB  accom- 
modata per  apparatum  in  triangulo  dato  ifo- 
fct-li,  squalis  ipG  dats  AB,  conditiones  obti- 
nens datas  in  lemmate. 

LEMMA  XXI. 

Dato  quadrato,  & refla  linea:  invenire  aliam  reflam , 
que  cum  data  reflangulum  efficias  aquale  dato 
quadrato.  Ejl  noli rum. 

C Vppofitio.  Datum  fit  quadratum  fuper  re- 
^da  AB,  data^ue<fit  reda  BC:  & oporteat 
inuenire  aliam  redam  lineam  quscum  data 
BC, efficiat  rcdangulum  squale  quadratofu- 
perreda  AB. 

Apparatus.  Ex  pundo extremo  B.datx  re- 
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ds  BC,  erigatur  per  prop. n.  lib.i.  elem.  re- 
da linea  BA  perpendicularis  ipfi  BC,  & per 
prop.j.lib.  cit.  ponatur  hsc  perpendicularis 
BA  squalis  lateri  AB  quadrati  dati , nedan- 
tur^ue  punda  A ,C, extrema  fibi  inuicem  per- 
pcndicalarium  BC.BA , reda  linea  AC;  & 
per  cit.  prop. n.  ex  A erigatur  alia  reda  per- 
pendicularis ipfi  AC  , qus  fecabit  m D , re- 
dam CB  producendam  vitra  B:  nam  angu- 
h»s  BAD  minor  cfi  redo  D AC, & angulus  in 
B redus; ergo  per  13.  ax.lib.i.elem.  dus  re- 
ds AD,  CBD,  concurrent  in  D.  Dico  autem 
redam  BD  ede  qusfitam,  qus  cum  data  BC 
efficiat  rcdangulum  squale  dato  quadrato  fu- 
per reda  AB. 

Demonfiratio.  Cum  enim  ex  angulo  redo 
DACjdemifla  fit  reda  linea  AB  perpendicula- 
ris ipfi  DC  bafi  trianguli  rcdanguli  DAC;  erit 
per coroll.i.prop.3.1ib,(J.elem  proportionalis 
inter  DB,BC,fegmentabafcos  DC  : ac  pro- 
inde per  prop.17.  iib. 6.  cit.  erit  rcdangulum 
fub  DB,  BC,  squale  quadrato  fuper  reda  AB 
dato,  atque  ita  propoGtofatisfecerimus. 

LEMMA  XXII. 

Ex  angulo  femicirculi  dati  dssfla  aliqua  refla  linet 
que  fit  chorda  arcus  partialis  difli  femicirculi : Ex 
aliquo  punflo  huius  arcus  emittere  reflam  lineam 
parallelam  difla  chorda  fecantemque  produflam 
diametrum  ipfitu  dati  femicirculi ; facientem  pro- 
portionem quadrati  fui  ad  reflangulum  fub  refla 
fit  a inter  extremdm  aliud  di  fla  diametri  & pun - 
flumfeflioHueiusettm  pr  e di  fla parallela , & fub 
alia  refla  fita  inter  pradiflum  punflum  & angu- 
lum affumptum  femuirculi,quam  habet  refla  data 
ad  aliam  datam.  Ejl  Eutocy ad  propoff  lib.i* 
Apollonii . 

C Vppofitio.  Sit  fcmicirculus  ABC  circa 
^ diametrum  AC,  centrumque  eius  Ls 
fitque  data  proportio  reds  E F ad  redam 
FG.  Et  oporteat  ad  praxim  reducere  pro- 
pofitum , duda  chorda  C B ex  angulo  C 
femicirculi , ita  vt  angulus  ACB  fit  squa- 
lis dato  angulo  acuto,  qui  fiet  per  prop.ij.  Iib. 
x.  elem. 

Apparatus.  Dc  reda  EFG  compofita  ex 
duabus  datis  EF,FG,  ex  pundo  F communi 
detrahatur  per  3. prop.  lib.i.  elem.  reda  FH 
squalis  ipfi  EF ; & per  propio.  lib.eiufdem 
diuidatur  bifariam  in  K,  reliqua  HG:  tum 
pcrprop.u.lib.cit.  ex  centro  L femicirculi 
demittatur  reda  linea  LQN  fcmidiametralis 
ad  chordam  CB  perpendicularis:  Prstereacx 
pundo  N circumfcrcntiifcmicirculi  excite- 
tur vtrimqucperpendicularis  ipfi  LN,  reda 
linea  ONM,  per  prop.  11.  lib.cit.  hsc  reda 
ONM  continget  femicirculum  in  N,pcrprop. 
16.  iib.  3.  elem.  & eruntpcr  prpp.  29.  lib.i. 
elem.  parallels reds bnes  ONM,  BQC,xo 
quod  anguli  LNM,&  LQC,fim  rcdi;fccao*** 
B 4 que 
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que  in  M , rtda  N M redam  ALC  pro- 
ducendam vitra  C,  idque  per  I j.ax.  lib. a. 
elcm.  nam  angulus  NLC  cft  acutus  in  trian- 
gulo QI  C rcdangulo, pcrcoroll.l.  adprop. 
17.  lib.elcm.  & angulus  in  N eft  redus.  Per 
propofit.i o«lib,6.  elem.  diuidatur  rtda  MN 
in  X,  vt  eft  reda  FK  in  H diuifa,  ita  vtfit 
MX  ad  XN,Gcut  FH  ad  HK:  tum  per  prop. 
j.lib.i.clcm.  deproduda  N1M  vitra  N , fu- 
matur reda  NO  xqualis  ipfi  NX.  Denique 
ducantur  redx  LO,  LX,  quarum  prima  fecet 
in  P,  altera  in  II,  femicirculi  circumferen- 
tiam; Sc  reda  PR  tranfmittatur, quam  probo 
ede  parallelam  i pfi  ONXM,  & fccarc  redam 
ALN  in  D.  In  triangulis  ONL,  XNL,  cGm 
Gm  anguli  in  N oflcnG  redi, idcoque  squales 
perta.ax.  liba.  elem.  comprehcnft  abxqua- 
libus  rclatiuA lateribus  ONt  NL,  XN , NL, 
erunt  per4.prop.lib1.  cit.  anguli  in  L xqua- 
iesjfed  S:  per  prop. lib. eiufdem, anguli  LPR, 
LRP.funt  xqualesin  triangulo  ifolcele  PLR: 
Cumque  reda  PR  fecet  obuiam  redam  LN 
in  S;8t  in  triangulis  PSL,  RSL,  Gnt  duo  an- 
guli xquales  oflcnG  relatiue,  erunt  per  coroll. 
nofl.j.  ad  prop.31.  lib.cit.I.  reliqui  anguli  ad 

5 deinceps  xqualcs>  idcoque  redi  per  1 o.def. 
lib.  cit.  crgoperprop.28.  lib.  eiufdem , cOm 
reda  LSN,  incidens  in  redas  ONM,  PSR, 
efficiat  angulos  in  N & S, xquales, ipfxredx 
ONM, PSR,  erunt parallelx & per  prop.jo. 
lib.ciufdem  reda  PSR  erit  parallela  chord* 
datx  CB : cumque  vnam  OM  illarum  fecet 
reda  AM,  etiam  aliam  fecabit  PSRprodu- 
dam  in  D,  per  prop.  11.  Procli.  HispoGtisaf- 
lero  quadratum  redx  DR  craiflarcx  pundo 
R,  arcus  CB  ad  diametrum  AC,  dati  femicir- 
culi produdam  vitra  C ■ parallelx  ipG  CB 
chordx , efle  ad  redangulum  fub  A D , DC; 
hoc  eft  fub  reda  pofita  inter  aliud  extremum 
A diametri  prxdidx  diuerfum  abaffumpti 
anguli  femicirculi  pundo  C,  Se  inter  pundum 
D iedionis  communis  didx  redx  DR,&  dia- 
metri produdx,8c  fub  alia  reda  OC  poftta  in- 
ter idem  pundum  O,  idemque  pundum  C, 
anguli  femicirculi  affumpti  prxdidi  ; vt  eft  re- 
da EF  data,  ad  redam  aliam  datam  FG. 

Demonfiratio.  Quandoquidem  reda  PRD 
parallela  cft  redx  OM  , cafquc  fecat  reda 
LRX,  cricpercorotl.noft.adprop.4.  hb.fi. 
elem.  8t  per  prop.t!.  lib.  j. elem.  vt  OM  ad 
MX.Gc  PDad  DR:  Et  qqia  per  apparatum  eft 
vt  FH  ad  HK,  Gc  MX  ad  XN;  cftquein  ra- 
tione fub  dupli  etiam  per  apparatum  vt  HK 
ad  HG,  ita  XN  ad  XO:  erit  per  prop. ta. 
lib.y.clem.exxqualitate,  vt  FH  ad  HG,  ita 
MX  ad  XOjquare  per  coroll. prop.q. lib. 5.  cit. 
eritinuertcndovtHG  ad  FH,Gc  XOad  MX; 

6 componendo  iuxtaprop.  18.  lib.  eiufdem 
erit  vt  GFad  FHfeu  ad  FE  xqualem.ita  OM 
ad  M X;&  perprop.n.  lib.cit.itaPDad  DR. 
Quod  G communem  aflumplerimusaltitudi- 
«pi  DR  , erit  per  prop.t.lib.fi.  c(em,  vtPD 


ad  DR,  ita  redangulum  fub  PD,RD,  ad  qua- 
dratum fuper  reda  DR.  Verum  per  prop.  3 fi. 
lib. ;.  elcm.  redangulum  fub  PD,  DR,cftx- 
qualercdangulo  lub  AD, DC;  crgoeritper 
prop.7.  Sc  1 1 .lib.  j.elcm.vt  PD  ad  DR,  fic  re- 
dangulumfub  AD,DC,ad  quadratum  redx 
DR.  Cumque  probauerimus  efle  PDad  DR 
vt  GF  ad  FE;  erit  per  cit.  prop.lib^.clem.ir. 
vt  GF  ad  FE.Gc  redangulum  fub  AD,  DC, 
ad  quadratum  fuper  reda  DRi  igitur  per  co- 
roll. prop.4.ltb.5.  cit.  erit  inuertcndo.vt  reda 
EF  ad  redam  FG,  Gc  quadratum  fuper  reda 
DR.ad  redangulum  fub  AD,DC.  ergo  fece- 
rimus ac  demonftrauerimus  propoGtum. 

lemma  xxiii. 

Datoftmicirculo , fr  angulo  acute  reOiliuet  fatlo  ad 
extremum  diametri  ritu : educere  at  aliquo  punito 
circumferentia  retiam  aliquam  lineam  parallelam 
Uteri  ditli  anguli,  quod  nm  fit  diameter,  ad  ipfam 
diametrum , ita  vt  quadratum  retia  dutla  fit  ad 
reti  angulum  fut  partitu  diametri , ficut  retia  ali- 
qua data  ad  aliam  retiam  datam  inequalemipji 
alteri  data.  Eft  Eutecq  ad prop.  J4. Iit.  1 . jtptH. 

C VppoGtio.  datus  Gt  femicirculus  ABC. 
0 cuius  diameter  Gt  reda  AC  ; ad  cuius  ex- 
tremum A Gt  angulus  CAB  acutus.Et  opor- 
teat ab  aliquo  pundo  puta  O,  circumferenti* 
didi  femicirculi,  educere  redam  OR  ad  dia- 
metrum AC,  parallclamlatari  BA  quod  cum 
AC  diametro  angulum  datum  CAB  efficit; 
ita  vt  quadratum  redx  OR  Gtad  redangu- 
lumfub  AR,  RC.dtdx  diametri  AC  parti- 
bus, Gcut  reda  DE  ad  redam  EF  datam  in- 
xqualem  ipG  DE  alteri  datx. 

Apparatus,  ad  extremum  E maioris  redx 
EF  i datis,  ponatur  per  prop.ti.lib.elem.re- 
&a  alia  data  ED  minor , perpendicularis  ipfi 
EF:&  deproduda  EF  vitra  F,  fumatur  per 
prop.3.  lib.i.  cit.  reda  FG  squalis  ipfi  DEj 
totaque  EG  bifariam  in  Hdiuidatur per  prop. 
10.  lib.  eiufdem.  tum  etiam  diameter  AC  bi- 
fariam fecctur  in  pundo  K,  quo  vt  centro  per- 
ficiatur circulus  ABCP  : & per  prop.ia.  lib.i. 
elem.cn.  ex  pundo  K emittatur  reda  KS  per- 
pendicularis chordx  AB.producaturquevltra 
S,  donec  occurrat  in  L circumferenti»  circuli. 
Tum  per  prop.11.  lib. cit.  ad  pundum  L femi- 
diametri  KL  excitetur  vtrimque  perpendi- 
cularis reda  NLX , ipG  KL , qux  circulum 
continget  in  L.pcr  prop.tfi.lib.j.  dem.  Por- 
ro redx  N1.X&  AB,  erunt  parallelx pef 
prop.aS.lib.i.elem.propter angulos  in  L & S 
redosxqualefque,  fadosab  reda  KSL.  Quod 
G producatur  reda  CA.conucnict  in  Meum 
reda  N LX.per  prop.  1 1.  procli,eo  quod  aliam 
parallelam  AB, ipG  NLX,  intcrlecet.  Prxtcr- 
eaperprop  II.  lib.fi.  elem.  tribus  redis  datis 
hoc  ordineHF.FG.LM,  reperjatur  MN  quar- 
ta proportionalis;  & per  prop.3 -lib.  1 .elem.  de 

produ- 
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producta  LM  vitra  M , fumatur  reda  MN 
squalis  ipfi  inuentsMN:  Infupcr perci t.pro- 
pof  3.  de  reda  ML  produda  vitra  L,fumatur 
recta  LX  squalis  ipli'  LN.  Ad  hsc ducatur 
recta  NK  producenda  vitra  centrum  K.quo- 
ufquc  «ccurrat  in  O circumferenti*  circuli; 
& altera  tranfmittatur  rc<fta  XK  , donec  pro- 
duda vitra  K,  occurrat  in  P pundo  circum- 
ferentis circuli.  Denique  puncta  P,0,  vniao- 
tur  reda  PO  fecante  in  R diametrum  AC 
circuli.  Dico  autem  redam  OR  c(Te  paralle- 
lam reds  BA,  Bc  quadraturo  fuper  reda  OR 
efle  ad  redangulumfub  AR  > RC  , ficut  eft 
reda  DE  ad  redam  EF. 

Demonftratio.  Quia  cft  per  apparatum  vt 
HF  ad  FG,fic  LM  ad  MNjeritpcrprop.tS. 
lib.  j.  elem.  componendo,  vt  HGad  GF,lic 
LN  ad  NM.&  per  coroll. prop. .f.lib.eiufdem, 
inuertcndocrit  vtGFad  HG.fic  NMad  LN; 
vt  autem  per  prop.  15.  Bc  16.  lib.  eiufdem, 
GH  ad  G£,(ic  NL  ad  NX;  ergo  per  prop. 
2i.‘  lib.  cit.cx  squalitate  erit  vt  FG  ad  GE, 
fic  NM  ad  NX:  igituriuxta coroll.  2.  prop. 
17.  lib.  cir.j.  erit  diuidendo,  vt  FG  ad  FE, 
iic  NM  ad  MX.  Et  cum  in  triangulis  NLK, 
XLK.  duo  latera  NL,LK,  fint  rcfpfdiu^s- 
ualiaduobus  lateribus  XL.LK,comprchcn- 
antque  angulos  redos  squales  in  L;  erunt 
per q.prop.lib.i.elcra,  bafes eorum  KN, KX, 
squales:  quare  per  prop.  5.  lib.i.  eiufdem  cit. 
anguli  in  X,  Sc  N , erunt  squales  tum  etiam 
in  P & O.  Sed  & per  prop.  ij.  lib.  eiufdem 
1.  anguli  NKX»  PKO,  funt  squales;  ergo  in 
triangulis  NKX,  PKO,  ifofcclibus, quorum 
tres  anguli  proprij  funt  squales  duobus  redis, 
per  prop. 31.  lib.  1 . elem.  (i  auferantur  didi  an- 
guli ad  verticem  K,  relinquentur  alijduoan- 
guli  iimul  ad  baiim  vnam  squales  alijs  duobus 
angulis  fimuladbafim  alteram;  quorum  fe- 
mitfcs,  verbi  gratii  anguli  in  N & O»  vel  in 
X 6c  P, erunt  squales  inter  fc,  per  7.ax.  lib.i. 
elem.  quare  cum  didi  anguli  in  N & 0,vei 
in  X & P,(int  alterni,  erunt  per  prop.  27.1ib. 
eiufdem  i.clem.  parallcls  reds  lines  NX, 
PO.  Quia  vero  probauimus  in  apparatu  re- 
dam AB  effe  parallelam  ipfi  NX,  erit  per 
prop.30. lib.  cit.i.  elem*  reda  PO  parallela 
i pfi  A B.  Sed  & per  prop.29.  lib.  ciu(dem,an- 
guli  KMN,  KRO,  funt  squales;  & perprop. 
1 y.lib.cit.anguli  MKN,  OKR,funt  squales: 
ergo  cum  Gnt  oftcnfi  anguli  in  N Bc  O squa- 
les, erunt  triangula  MKN,  RKO.  squiangu- 
la.  Ex  eifdem  citatis  principijs  demonftrabun- 
tur  xquiangula  triangula  KMX,  KRP:  igi- 
tur per  4.  prop.  Iib.6.elem.  Bc  id.  prop.lib.$. 
elem.  erit  vt  KM  ad  KR,  ita  MNad  RO; 
tum  etiam  vt  KM  ad  KR,  Gc  MX  ad  PR; 
ergoperprop.n.lib.f.  elem.  vt  MN  ad  RO, 
fic  MXadPR;  igitur  vicillim  erit  per  prop. 
iS.  lib. cit. 5.  vt  MN  ad  MX,  fic  ROadPR: 
oftendimus  autem  efle  MN  ad  MX,  vt  GF 
ad  FE,  hoc  eft  vt  DE  ad  EF  ; etfi  fuma- 


mus pro  communi  altitudine  redam  OR,erit 
per  prop.  (.lib. 6.  elem.  vt  OR  ad  RP  , fic 
quadratum  fuper  reda  OR  ad  rcdaogulum 
fub  OK,  RP  : igitur  per  prop.11.  lib.f.clcm. 
erit  vt  DE  ad  EFJta  quadratum  fuper  reda 
OR  ad  redangulum  fub  OR,  RP.  Verum 
per  prop.3f.  Iib.3.  clem.rcdanguium  fub  OR , 
RP,  squale  eft  redangulo  fub  AR,  RC;  er- 
go per  prop.7.  Iib.5.  elem.  Bc  1 1.  lib.  eiufdem, 
erit  vt  DE  ad  EF,  fic  quadratum  fuper  reda 
OR  ad  redangulumfub  AK,  RC.  fecimus 
igitur  & probauimus  propofitum. 

LEMMA  XXIV. 

In  quocumque  triangulo,  puta  ABC , fivtir  Uterum 
eius  AC,  duda  fit  retia  FG  linea  parallela , fe- 
tam aliud  latus  AB  in  F,  (j  bafim  BC  in  G; 
- & ad  ipfam  FG,  m punito  eius  extremo  F , duila 
fit  reti  a FH  perpendicuUris,  qua  FH  ad  rectam 
FA , iuxta  lemma  6.  habeat  rationem  quam  ob- 
tinet quadratum  retia  BC  ad  redangulum  fub 
AC,  AB , Uteribus  trianguli;  tum  ex  quolibet  pun- 
itorum intermediorum  reda  FG , verbi  gratia  L , 
tranfmijfa  fuerit  reda  linea  MLN , paralleU  bafi 
BC,  fecanfquein  M & N,  Utera  AB,  AC. Di- 
co redam  HF,  ad  redam  FA  , habere  rationem 
compofitam  ex  ratione  ML  ad  LF,  & ex  ratione 
NL  ad  FA,  Eft  nofirum. 

DEmonftratio.  Quandoquidem  ex  datis 
reda  HF  ad  redam  FA.  habet  ratio- 
nem quadrati  reds  BC  ad  redangulum  fub 
AC,  AB.&  per  prop. 2$.  lib.tf.  elem.  quadra- 
tum reds  BC  ad  redangulum  (ub  AC,  AB, 
habet  rationem  compofitam  lateris  BC  ad  la- 
tus AC,  Bc  lateris  BC  ad  latus  AB;  per 
lemma  7.  reda  HF  adredatp  FA,  obtinebit 
rationem  compofitam  reds  BC  ad  redam 
AC.&reds  BC  ad  redam  AB.  Quoniam 
vero  reda  FG  data  eft  parallela  ipfi  AC  in 
triangulo  BAC;  & reda  MLN  etiam  paral- 
lela ipfi  BC , in  eodem  triangulo  BAC;  Bc 
reda  ML  eft  parallela  lateri  BG,  in  triangu- 
lo BfG;  erunt  per  coroll.  prop.  4,Iib.  tf.elera. 
fimiliaifta triangula  BAC, BFG,  MFL:  qua- 
re perdef.i.  lib. eiufdem  6.  & prop.t  1.  lib. 3. 
elem.  fic  licebit  argumentari,  vt  BC  ad  CA, 
fic  BG  ad  GF,  & fic  ML  ad  LF  ; tum  et- 
iam vt  CB  ad  BA,  fic  MN  ad  MA , & fic 
LM  ad  MF.  Et  quia  etiam  in  triangulo 
NMA,  data  eft  parallela  LF,ipfi  AN,  erit 
per  i.prop.  lib.  6.  elem.  vt  LN  ad  LM , fic 
AF  ad  FM;  ideoque  viciffim  per  prop.  16. 
lib. 5.  elem.  erit  vt  NL  ad  FA  , fic  LM  ad 
FM:  oftcndiraui  autem  efle  LM  ad  MF,vt 
CB  ad  BA;  ergo  per  proprii,  lib. 5. elem.  erit 
NL  ad  FA,  vt  CB  ad  BA.  Igiturcumde- 
monftraucrimus  efle  NL  ad  FA , vt  CB  ad 
BA;  8c  efie  ML  ad  LF,  vt  BC  ad  CA  ; Bc 
rationem  HF  ad  FA, componi  ex  rationibus 
BC  ad  CA,  Bc  CB  ad  BA:  etiam  per  Iem- 
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ma  7.  eadem  ratio  HF  ad  FA,  componetur 
ex  rationibus  ML  ad  LF,  & NL  ad  FA. 
quod  erat  demonlirandum. 

LEMMA  XXV. 

lifdempofitie , te  demonfiratii , qua  infuptriorelem- 
mtte  24.  Dira  rtdangulum  fub  ML,  LN,  ad  re- 
ci angulum [ub  LF,  FA,  ejfevtredd  HF  ad re- 
dam FA,  Efinofirum. 

DEmonflratio.  Per prop.25.Iib.fi.  elcm. 

reflangulum  fub  ML,LN,adreflangu- 
iumfub  LF,  FA,  habebit  rationem  compofi- 
tamex  ratione  ML  ad  LF,&  ex  ratione  LN 
ad  FA ; fed  hanc  rationem  compoGtam  habet 
refla  HF  ad  reflam  F A,  per  lcm.24.  prxee- 
dens:  igitur  per  lemma  7.  reflangulum  fub 
ML,  LN.ad  reflangulum  fub  LF,FA,erit  vt 
refla  HF  ad  reflam  FA.  quod  erat  conclu- 
dendum. 

LEMMA  XXVI. 

lifdemptfitit , ac  demonstratu , qua  in  lemmatilnu 
24.  d"25.  Dica  rtdangulum  fui  HF,  Tl,  effati 
red  angulum  fub  LF,  FA,  fuul  efi  reda  HF  ad 
redam  FA.  £li  nqftrum. 

DEmonflratio.  Aflumamus  pro  balibus 
datorum  reflangulorum  reflas  HF,FA, 
& pro  altitudine  communi  illorum  reflam 
FL : erit  per  t.prop.lib.fi.  elcm.  reflangulum 
fub  HF,  FL,  ad  reflangulum  fub  LF.  FA.fic- 
ut  refla  HF,  ad  reflam  FA.  quomodo  fuit 
propoGtum. 

LEMMA  XXVIL 

lifitm  pofitu,tc  demonfiratii,  qui  in  lemmatibm  24. 
2J.a  6.  Dica  tft  rtdangulum  fub  ML,  IN,  ii 
rtdangulum  fub  LF,  FA , ficut  efi  rtdangulum 
fub  HF,  FL,  di rtdangulum  fub  LF,  FA,  Efi 
nofirum. 

DEmonflratio.  Cilmenim  Gtper lemma 
i{.  reflangulum  fub  ML  , LN,  adre- 
ftangulumfub  LF,  FA,  Gcut  refla  HF  ad  re- 
flam FA;  & per  lemma  2fi.  Gt  reflangulum 
fub  HF,  FL,  ad  reflangulum  fub  LF,FA, Gc- 
ut refla  HF  ad  reflam  FA:  erit  per  prop-n. 
lib.j.elem.  reflangulum  fub  ML,  LN.ad  re- 
flangulumfub  LF,  FA,  Gcutefl reflangulum 
fub  HF,  FL,  ad  reflangulum  fubLF,  FA.' 
quod  erat  oliendendum. 

LEMMA  XX  VIII. 

lifdem  pafltit,  de  iemanftrdtii,  qutin  frtetiente  Um - 
mate  17.  Dicatae!  ungulum  fub  ML,  IN,  cjje  <e- 
quale  red  angulo  fub  hF,  FI,  Efi  vafrum. 


DEmonflratio.  Per  lemma  17.  ell  reflan- 
gulum fub  ML  , LN , ad  reflangulum 
fub  FL,  FA,  Gcut  ell  reflangulum  fub  HF,FL, 
ad  reflangulum  fub  LF,  FA:  ergo  per  p.prop. 
lib.j.elem.  erit  reflangulum  fub  ML,LN,  x- 
quale  reflangulo  fub  HF , FL.  quomodo  fuit 
propoGtum. 

LEMMA  XXIX. 

In  quacumque triangulo , puta  ABC,  fi  ex  quolibet 
puncta  G,  ex  inter medqsbafeos  eius  EC,  retia  li- 
nea GFH  emittatur , feeam  latui  vnum  non  prt- 
duBum  AB  inF,  (f  aliud  CA  produdum  vitra 
A rerlicem  appofitum  baft  BC , in  ptmlia  H ; ir 
ex  (unda  N quauii  ex  Intermediji  reda  FG, aga- 
tur reda  Unet  RNS  parallela  ipfi  baft  BC  , fc- 
eanfque  m R (i  S,  latera  AB,  AC,  didi  trian- 
guli ; &expunda  A tranfmiltatur  alia  reda  li- 
nea AK  parallela  ipfi  HF G,  fetam  bafim  BC  in 
Ei&expunda  F extrema  reda  FG,  ad  ipfam 
panatur  reda  linea  FL  perpendicularii ; ad  quam 
redam  FL,  reda  FH  qua  efi  extra  triangulum, 
habeat  ratianem  inxta  lemma  fi.  quam  obtinet 
quadratum  reda  AH  ad  red angulum  fub  BK,KC. 
Dita  quod  reda  HF,  habeat  ad  redam  FI,  ratio- 
nem eampaftam  ex  ratione  HN  ad  NS,  & ex  ra- 
tione FN  ad  NK,  Bjl  noftrum. 

DEmonflratio".  Exdatis  refla  HF  ad  re- 
flam FLjhabetrationcm  quadrati  refl* 
AK  ad  reflangulum  fub  BK , KC ; & per 
prop.13.  lib.fi.  elcm.  quadratum  refla:  AK 
ad  reflangulum  fub  EK,KC,  habet  rationem 
compoGram  ex  ratione  refla:  AK  ad  reflam 
BK,  & ex  ratione  refla  AK  ad  reflam  KC: 
ergoper  lemma  7.  ratio  reflx  HF  ad  reflam 
FL,  componetur  ex  ratione  refla  AK  ad  re- 
flam BK,  & ex  ratione  refla  A K ad  reflam 
KC.  Quia  vero  in  triangulo  HGC, refla  AK 
datur  parallela  ipG  lateri  HG  ; erunt  per  co- 
roll.  prop.  q.lib.S.  elern.  triangula  HGC, 
AKC,  Gmilia:  cxeifdem principijs , quiain 
triangulo  GHC,  cfl  refla  NS  parallela  lateri 
GC,  erunt  triangula  GHC,  NHS,  Gmilia:  ex 
eifdcm  etiam  principijs  , quia  in  triangulo 
BAK, efi  refla  FG  parallela  lateri  AK, erunt 
triangula  BAK,  BFG,  Gmilia:  Denique ob 
eandem  rationem, quia  intriangulo  BFG,  efi 
refla  RN  parallela  lateri  BG,  erunt  triangu- 
la BFG,  R.FN , Gmilia.  Itaque  in  praedi&is 
triangulisGmilibus  licebit  per def.r.  lib.6.  & 
perprop.rl.hb.5.elem.argumentari,  vt  AK 
ad  KC.Gc  HG  ad  GC,  & Gc  HN  ad  NS; 
tumvt  AK  ad  KB,  Gc  FG  ad  GB,  8t  Gc 
FN  ad  NR:  igitur  cum  Gt  AK  ad  KC,  vt 
HN  ad  NS;  Gt^ue  vt  AK  ad  KB  , Gt  FN 
ad  NR;  & offenderimus  rationem  refla:  HF 
ad  reflam  FL,  componi  ex  ratione  AK  ad 
KC,& ex  ratione' AK  ad  KB;  componetur 
etiam  per  lemma  7.  ratio  reflx  HF  ad  re- 
flam FL,  ex  rationibus  HN  ad  NS,&  FN 

ad 
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Lemmata  ad  Lib. 1.  Conkor.  Apollo, 

ad  N R.  licuti  fuit  propofitum. 

LEMMA  XXX. 

lifdem  pofitii , ac  dcmonftratu , que  in  precedcnte 
lemmate  iq.  Dica  redangulum  fui  HN,  NF,  ejje 
ad  redangulum  fub  St),  NR,  ficuteft  rei 34  HF 
ad  retiam  FL.  Efinoftrum. 

DEmonftratio.Pcrprop.ij.  lib.S.  cleno. 

rcdangulumfub  HN.NF, ad redangu- 
lumfub  SN.NR.habet  rationem  compoGtam 
exratione  HN  ad  S N , &cx ratione  NF  ad 
t4R;  hx  dus  rationes  componunt  per  lemma 
przcedens  29.  rationem  redi  HF  ad  FLre- 
ftimt  ergo  perlem.7.  redangulum  fub  HN, 
NF,  ad  rcdangulumfub  SN  , NR,  eft  Gcut 
reda  HF  ad  redam  FL.  quod  erat  oftenden* 
dum. 

LEMMA  XXXr. 

lifdem  pofitii,  qua  in  lemmate  29.  Si  ex  punflo  N, 
ponatur  ad  eafdem  partetreda  FL,  reda  NX  pa- 
rallela ipfi  LF;&expun3a  II  agatur  retta  linea 
per  L,  LH  producenda  vitra  L.  Vico  quod  fecaliit 
in  X,  redam  NX;  (fi- quod  reda  NX,  erit  maior 
quam  retia  LF;&quodfit  HN  ad  NX,  ficuteft 
reda  HF  ad  FL.  Ejl  nojlrum. 

DEmonftratio.  Imprimis  quia  duae  reda 
FL,  NX,  funt  paralleli  potitat  ad  cafdem 
partes ; reda  HLX  fccabit  in  X redam  NX, 
per  n.prop.  Procli.  Prstereacum  in  trian- 
gulo HNX,  reda  LF  Gt  parallela  baft  NX; 
erunt  per  coroll.  prop.4.1ib.6.elcm.duo  trian- 
gula HNX,  HFL,  fimilia:  quare  per  def.t.  lib. 
d.elem.  eritvt  HN  ad  NX,  fic  HF  ad  FL; 
eft  autem  prima  HN  maior  quim  tertia  HF, 
pcrax.8.1ib.t.  clem.  ergo  per  prop.  14.  lib.j, 
clem.  fecunda  NX  maior  erit  qui  m quarta 
FL.  & Gcdcmonftrauerimus  propofita. 

LEMMA  XXXII. 

lifdem pofitii,  ac  demonJlratio,qua  in  letumatilm  29. 
30.31 . Dko  redangulum  fubHN,  NF,  ejje  ad 
redangulum  fub  St),  NR,  ficuteft  reda  Ntl  ad 
redam  NX.  Ejhujlrum. 

DEmonftratio.  Per  lemma  }i.  Eft  HN 
ad  NX.vtreda  HF  ad  redam  FL;  Sc 
per  lemma  30.  eft  redanguluro  fub  HN,  NF, 
ad redangulum fub  SN,NR,Gcuteft  HFad 
FL:  ergo  per  prop.t  i.lib.3.  elem.  erit  redan- 
gulum fub  HN,  NF, ad  redangulum  fub  SN, 
HR,  Gcut  eft  reda  HN  adredam  NX.  quod 
erat  concludendum. 

LEMMA  XXXIII. 

lifdem  pofitis,ac  demonflratit.que  in  lemmati bm  29. 
30.31.  Dico  ejfe  redangulum  fub  NH,  NF,  ad 


1 j Vergat.  Lemma  jo.  ad  }6. 

redangulum  fub  XN,  NF,  ficus  eft  reda  HN  ad 
redam  NX.  Ed  nofttum. 

DEmonftratio.  fumptis  redis  XN,  HN, 
pro  baGbus  datorum  redangulorum,  4c 
reda  FN  pro  altitudine  communi ; erit  per 
prop. i.lib.6.elem.  redangulum  fub  XN.NF, 
ad  redangulum  fub  HN,  NF ; Gcutcftreda 
HN  ad  redam  NX.  quomodo  fuit  propoG- 
tum. 

LEMMA  XXXIV. 

lifdem pofttit,  ac  demonftrati^qui  in  lemmatibus  19. 
30.31.32.  33.  'Dico quod  erit  redangulum  fub 
HN,  NF,  ad  redangulum  fub  SN,  NR,  ficut  eft  re- 
dangulum fub  HN,  NF,  ad  redangulum  fub  XN, 
NF.  Eft  nojlrum. 

DEmonftratio.  Per  lemma  32.  eft  redan- 
gulum fub  HN  , NF,  ad  redangulum 
fub  SN, NR,Gcut reda  HN  adredam  NX; 
& per  lemma  33. eft  redangulum  fub  HN.NF, 
ad  redangulum  fub  XN,NF,  Gcut  reda  HN, 
adredam  NX  : ergopcrprop.tr. Iib.5. clem. 
erit  redangulum  fub  HN.NF,  adredangu- 
lum  fub  SN , NR  , Gcut  eft  redangulum  fub 
HN,  NF,ad  redangulum  fub  XN,  NF.  quo- 
modo propofuimus. 

LF.  MMA  XXXV. 

lifdem  pofuis,  ac  demonftratit,  qua  in  lemmate  pra  - 
cedente  34.  Vico  quod  redangulum  fub  SN,  NR, 
fit  aquale  rcdaugulo  fub  XN,N F.  Eft  net  irum. 

f~\Emonftratio.  Eft  per  lemma  34.  redan- 
*-'gulum  fub  HN,NF,  ad  redangulum  fub 
SN,  NR,  Gcut  eft  redangulum  fub  HN,  NF, 
ad  redangulum  fub  XN,NF;crgo  per  prop.  9. 
lib.j.  elem.erit  redangulum  fub  SN,  NR,x- 
quale  redangulofub  XN,  NF.quod  erat  con- 
cludendum. 

LEMMA  XXXVL 

lifdem  pofitii , at  demnjhatii , quedn  lemmate  1 9. 
& jt . Si  iuxra  lemma  nojlrum  t.  ad  lib. 2 flem, 
perfiiiatur  redangulum  XTIIN , fub  redit  HN, 
XN,  & ducatur  reda  linea  per  L pundum  extre- 
mum reda  FL,  parallelo  ipfi  XT,  vel  HN  i ab  fin- 
det ex  redii  HT,NX,  equalibus  per  prop.  34.  lib. 
t.elem,  redae  Hl , NO,  aquales:  Etprodudo 
latere  FL  yltra  L quoufque  fecet  ia  P , latui 
XT,  re fultabit  redangulum  PLOX.fimileredan- 
gulo  IHFL,  fub  reda  FL  ir  reda  FH,  applica- 
to ad  redam  FL;  & redangulum  NFPX  erit  ap- 
plicatum adredam  FL,  excedent  figura  PLOX, 
fimiU  figura  IHFL.  Eftmdtum. 

DEmonftratio,  Imprimis  quia  polita  eft  in 
lemmate  1 9. reda  LF  perpendicularis  re- 
dae HFGjSe  in  lemmate  31  poGtacft  reda  NX 

paral- 
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parallela  ipfi  LF;  erunt  perprbp.29.lib.!.  ele. 
anguli  HFL,  HNK,  redi  Gnguli : quare  per 
lemma  1$.  parallclogrammum  THNX  erit 
redangulum  , & parallclogrammum  PLOX 
etiam  redangulum.  Sed  & quia  in  Jemmate 
$ i.oftendtmus  redam  LF  minorem eflequim 
reda  NXjrcda  ILO  duda  parallela  ipfi  XT, 
vel  HN,  parallelis  inuicem , efficiet  cum  pa- 
rallelis FLP.HIT, parallclogrammum  IHFL, 
cuius  latus  FL  cum  (it  minus  latere  FLP  ae- 
quali lateri  NX  probato  maiori,  idque  iuxta 
prop.  $4.  lib. i.clem.  ob  parallclogrammum 
PFNX;  etiam  latus  HI  aequale  i pii  FL  per 
cit.  prop.  54.  erit  minus  latere  HT  peri.  ax. 
lib.i.elem.  Ex  eifdcm  principiis  probabitur 
latus  NO  xqualelateri  FL,  efle  minus  latere 
NX.  Quare  cum  angulus  HNX  (it  oftenfus 
rectus , erit  per  cit.  lemma  1 y.  parallelogram- 
mum  MFPX,  redangulum  : & fimiliter  pa- 
rallelogrammum  PLOX, redangulum  crit,ob 
angulos  ih  P vel  X redos.  Quia  verdredan- 
guli  THNX,  diameter  cft  HLX,  circa  quam 
funt  redangula  JHFL,  PLOX;  ipfatruntper 
prop. 24.  lib. 6.  elem. flmilia,  primum  fub  HF, 
LF,  alterum  fub  FN,  LP.  Denique  iuxta  dcf. 

lib.i.elem.  redangulum fub  FN,  NX,  erit 
applicatum  redx  F L , excedenfque  figura 
PLOX  fimili  figurae  IHFL,fubredaHF,LF. 
Atque  ita  demonftratum  erit  propofitum  in 
hoc  lemmate. 

LEMMA  XXXVII. 

In  triangulo  quocumque , puta  BAC;  fi  retta  E DG 
fecutrit  ambo  latera  ABt  ACy  illud  in  E,bocin  D, 
& bafitn  BC  produttam  vitra  C , in  ptmtto  Cj\ 
Cf  tx  angulo  A dutta  fuerit  retta  AK.  p araUela 
ipfi  EDG,fecanfque  in  K bafim  BC  produttam ; 
& ex  quotumque  puntlo  ex  intermedqs  retta  ED , 
puta  M , atta  fuerit  retta  linea  PMR  parallela 
bafi  BC>fccan[que  latera  AB,  Ac}  in  P & R; 
tiimadpmttum  E,  retta  ET>,  pofua  fuerit  retta 
EH  perpendiculari  ipfi  ED)  ad  quam  rettam  EH, 
retta  ED  habeat  rationem  quadrati  retta  AKad 
rett angulum  fub  BKt  KCt  iuxta  lemma  6.  Dico 
rationem  DE  ad  EH,ej[e  compofitam  ex  ratione 
EM  ad  M.P,  & ex  ratione  DM,  ad  AfR,  Ett 
noftrum . 

Emonftratio.  Datur  DE  ad  EH,  ficut 
quadratum  redae  AK  ad  redangulum 
fub  AK,KC;&pcrprop.z3.  lib.i.  elem.  il- 
lud quadratum  AK,  ad  redangulum  fub  BK, 
KC, obtinet  rationem  compofitam  ex  ratione 
lateris  AK  ad  latus  KB,  & cx  ratione  lateris 
AK  ad  latus  KC:  ergoper  lemma  7.  reda 
DE  ad  redam  EH,  habebit  rationem  com- 
pofitam ex  ratione  AK  ad  KB,&  ex  ratione 
AK  ad  KC.  Verum  cum  in  triangulo  ABK 
fit  reda  EG  parallela  lateri  A K ; ctit  per  co- 
roll.prop.4.lib.6.  elem.  triangulum  EBG  fi- 
mile  triangulo  ABK:  cumque  etiam  in  co- 


Pergtei.  Lemma  J7.J8.&  39. 

dem  triangulo  EBG , fit  refla  PM  parallela 
lateri  BG;  erit  per  cit.  corol).  prop.4.  Iib.6. 
elem.  triangulum  E PM  fimile  triangulo 
EBG:  quare  penprop.2  i.Iib.cii.  C.ciem.  trian- 
gula EPM,  ABK, fimilia  ofienfa eidem  trian- 
gulo EBG,  erunt  inter  (c  (imi lia:  idcoquc  per 
i.def.lib. eiufdem  6. erit vt  AK  ad  KB,  fic 
EM  ad  MP.Prxtcrea  cum  in  triangulo  ACK 
fit  refla  DG  parallela  lateri  AK,  critpcrco- 
roll.  cit.prop.4.  lib.  6 .elem.  triangulum  DCG 
fimile  triangulo  ACK:  cumque  refla  MR  fit 
parallela  ipfi  CB,  erunt  anguli  MRD.GCD, 
aquales  per  prop.19.  lib.i  .elem. tum  etiam  an- 
guli RMD,CGD;funt  vero  per  prop.  15.  lib. 
eiufdem  i.elem.anguli  RDM, CDG,  aquales, 
ergo  triangula  RDM, CDG,  erunt  aequiangu- 
la:  ideoque  per  4.  prop. lib. 6. elem. latera  obti- 
nebunt proportionalia  circum  aquales  angu- 
los ; & proinde  erunt  fimilia  difla  triangula 
RDM,  CDG,  per  def.r.lib.  cit. 5.  Igiturcum 
duo  triangula  RDM,  CDG  fint  fimilia;  & 
priits  oRendcrimus  triangulum  ACK  efle  fi- 
mile triangulo  CDG;  erunt  per  prop. 21.  lib. 
.6. elem.  triangula  RDM,ACK,fimilia:crgo 
iuxtadef.i.cit.lib.6.clcm.crit  vt  AKad  KC, 
fic  DM  ad  MR.  Quandoquidem  igitur  pro- 
bauimusvt  AK  ad  KB,  & AKad  KC,  fic 
cflerefpcfliuJ  EM  ad  MP,  & DM  ad  MR; 
quemadmodum  ex  duabus  primis  affignatis 
ratio  DE  ad  EH  componebatur ; fic  etiam 
ex  his  duabus  pofiremis  ratio  DE  ad  EH, 
componetur  per  lemma  7.  quod  erat  propofi- 
tum, ac  demonfirandum. 

LEMMA  XXXVIlr. 

Eifdem  pofitii, ac  demmfiratii , qua  in  lemmate  prt- 
uiente  57.  D ice  redangulum  fui/  EM,  MD,  ejfc 
ad  redangulum  fat  PM,  MR,  ficut  eji  relia  Di 
adultam  EH,  Efi nefirum. 

r\  EmonRratio.  Per  prop. 23. lib. d.  elem.re- 
flatigulum  fub  EM.MD,  ad  reflangulum 
fub  PM,M  R.  habet  rationem  compofitam  ex 
ratione  EM  ad  MP , & cx  ratione  DM  ad 
MR;  & per  lemma  37.  fupcrius.ratio  DE  ad 
EH,  componitur  ex  ratione  EM  ad  MP,  & 
ex  ratione  DM  ad  MR  : ergoper  lemma7. 
erit  reflangulum  fub  EM  ad  MD,  ad  reflan- 
gulum  fub  PM  , MR , ficut  refla  DE  ad re- 
flant EH,  ficutifuitpropofitum. 

LEMMA  XXXIX. 

Eifdem  pefitii, ac  demmfiratii, qua  in  Irmmatihu  yj. 
& 38.  ii  recta  HD  tranfmittatur , & pmatur 
ex  ptmde  M reda  linea  MX  parallela  ipfi  EH, 
Dice  quod  redangulum  fui  EM,  MD,  fitadre- 
d angulum  fui  PM,  MR,&  DM  ad  MX.  Efi 
nofirum. 

T\  EmonRratio.  In  triangulo  DEH.quiaeR 
refla  MX  parallela  ipfi  EH,  erit  per  co- 
rojl. 
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roll.prop.  4.  lib.  6.  elem.  triangulum  DMX 
Cmiie  triangulo  DEH:  ergo  per  def.  t.  lib. 
eiufdem,  erit  vt  DE  adEH.Gc  DMadMX; 
eft  autem  per  przcedens  lemma  38.  reflangu- 
lum  fub  EM,  MD,  ad  rcflangulumfubPM, 
MR.fcut  PE  ad  EH:  ergo  per  prop.n.  lib. 
5. elem. erit  reflangulum fub  EM,  MD,  ad 
reflangulum  fub  PM,  MR,  ficut  DM,  ad MX. 
quod  erat  oftendendum. 

LEMMA  XL. 

tifdempofuie.dt  dtmenfirttu.qud  in  bmmtiilm  37. 
£r  39.  Dict  quod  rtiiungulum  fui  DM,  ME  , fit 
dd  rrtldngulum  fui  XM , ME,  vt  DM  td  MX. 
Ejl  nofirum*  m 


putd  AB,frtdnfque  die  duo  Ulerd  BC.dC,  illud 
in  D,bt(in  E:  femptreritipfd  DE  minor, quam 
ldim  ipfum  AB  tuieflpernlltU.  Ejl  nofirum. 

1~\  Emonflratio.  Quia  datur  refla  DE  in 
criangul^ABC  parallela  lateri  AB,  fe- 
canlquealiain  D 3c  E;  erit  per  coroll.  prop. 
4 lib.S.  elem.  triangulum  DCE  fimile  trian- 
gulo BCAiquarepcrdef.t.lib.cit.erit  vt  CB 
ad  BA,  Cc  CD  ad  DE  ; prima  autem  CB 
maior  eft  quim  tertia  CD,  ergo  fecunda  B A 
maior  eft  quim  quarta  DE,  per  prop.14.lib.;, 
elem,  idcoque  minor  DE  quim  AB,  Gcuti 
propofuimus. 

LEMMA  XLIV. 


rt  Emonftratio.  Affumamus  reflat  DM, 
MX , pro  baGbus  diflorum  reflangulo- 
rum,  A pro  communi  altitudine  illorum , re- 
flam  MEterit  per prop.i.lib.j. elem.  reflan- 
gul.im  lub  DM,ME,ad  reflangulum  fub  XM, 
ME,  ficut  DM  ad  MX  quod  erat  conclu- 
dentium. 


LEMMA  XLL 

Xiflan  pofuu.nc  dtmonJlratii,qut  in  lemmdtibm  3 7. 
39.  40.  frico  quod  reflangulum  fub  DM,  ME, 
Jit  dd  recldngulum  fub  PM  , ME , fiunt  reSdng il- 
lum fub  DM,  ME,  td  reflangulum  fui  XM,  ME. 
Mji  nellrum. 

■p\  Emonftratio,  Perlemma  39.  cftrcflan- 
gulum  fub  DM,  ME , ad  reflangulum 
fub  PM,  MR,  Gcut  DM  ad  MXjefti^uepcr 
lemma  40. reflangulum  fub  DM.ME,  ad  re- 
flangulum fub  XM,  ME , Gcut  DM  ad  MX: 
ergo  per  prop.j  1.  lib,  j.  elem,  erit  reflangu- 
lum lub  DM,  ME,  ad  reflangulum  fub  PM, 
MR,  Gcut  reflangulum  fub  DM,  ME  ,ad  re- 
flangulum fub  XM,  ME.  Sicuti  fuit  gropofi* 
tum,  & cratdemonftrandum. 

LEMMA  XLir. 

lijdm  pofitit , di  dtmtnftrdtii,  qtu  in  lemmete  4 1 , 
Dito  quod  refidtigulum  fub  PM,  MR,  fitdqudlt 
ttfidngulo fub  XM,  ME.  Efinojhum. 

■p\  Emonftratio.  Per  lemma  41.  fuperlus, 
idem  reflangulum  fub  DM,  ME,  habet 
eandem  rationem  ad  duo  rcftungula  , vnura 
fub  PM.MR, alterum  fub  OM.ME:  ergo  per 
prop.  9.  bb.j.  reflangulum  fub  PM,  MR,  8 c 
reflangulum  fub  XM,  ME,  erunt  zqualia. 
quomodo  propofuimus, 

LEMMA  XLIII. 

In  omni  triangulo.  exempli  gratia  ABC,  fiiucdtttr 
rtSd  linea  DE  fidrdlUld  tuitumque  Interi  iSmr, 


In  quocumque  triangulo,  putd  BCi  , fi  duUd  fiurit 
reSd  DE  paraUtU  Vei  Uterum  tim  verbi  gutti 
BC,  fttdnfque  relique  Uterd , AB  quidem  in  D, 
Ac  vero  in  E ; duSeque  fiierit  redd  tx  E vtr- 
fm  BC  perelleU  Uteri  ADB : fetdbit  bdt  reda 
eltimd  peretUU  Uteri  ADB,  Utut  BC  in  E 
punUtex  tim  intemudqti  & fi  perficietur  per dOe- 
bgrdmmum  ABCG  fub  AB  & BC:  erit  eppli- 
tdtum  dd  rtOem  BC,  pdrellelcgrdmmitm  DEFB 
deftient  figutd  pdreBelogrtmma  fimili  paraUtlo- 
grtmmo  fui  AB,  BC.  Eli  nofirum. 


f)  Emonftratio.QuandoquifemreflzDE, 
BC,  dantur  parallela»,  tum  etiam  paralle- 
Izrcflz  DB,  F£;  refultabit  parallelog  ram- 
mum  DEFB:  quare  refla  EF  parallela  ipfl 
DB , non  poterit  (ecare  BC  in  C punflo; 
alioqui  refultaret  parallelogrammum  DECB, 
cuius  duo  latera  oppoGta  DE, BC, debent  effe 
zqualia  per  prop.  J4.  lib.  1.  elem.  hoc  vero 
confequens,  eft  contra  lemma  przcedens  43. 
videlicet  quod  in  triangulo  ABC,  refla  DE 
parallela  lateri  BC,  GtzqualisipG  BC  ; igi- 
tur refla  EF  nonfecabitin  C,  reflara  BC: 
fed  neque  fecabit  reflam  BC  produflam  vi- 
tra C,  in  K;nam  Gmilidifeurfu  faflo, reful- 
taret parallelogrammum  DEKB,  eiufque  la- 
tera oppoGta  DE,QCK  zqualia  forent, por- 
ro probauimus  B£  maius  ede  quim  DE,  er- 
go multo  magis  erit  BCK  maius  quim  DE. 
Sed  neque  dici  poterit  quod  cadam  refla  EF; 
fecct  reflam  CB  produflam  vitra  Binpun- 
flo  L,  vel  alio, ad  ouod  perueniret  vel  infrin- 
gendo AB  parallelam  ipG,  contra  naturam 
parallelarum;  vel  infringendo  aliquod  aliud 
latus  puta  AG,parallelogrammi  AGCB,  in 
punflo  O , Gcuti  reprzfentatur  in  refla 
EONML:  verum  cum  hzc  refla  includat  (pa- 
tiumGoitumfimul  cumreflis  EC,  LBC  di- 
uerfis,  poterit  refla  BA  produci  vitra  illud 
Ipatium  finitum;  & Gc  refla  BA  parallela  ipG 
EML,  occurreret  ipG  in  N,  contra  naturam 
parallelarum. Hrc  pugnantia  cum  deducantur 
cxpoGtionequod  refla  per  E pcilica  paralle- 
la lateri  ADB,  fecet  reflam  BC  inalio*un- 
C flo 
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dodiucrfo  abiotcrmcdijs,  faKacrit;  idcoque 
fecabit  redam  BC  in  F aliquo  pundo  ex  eius 
intcrmcdijs,  deuti  Fuit  primo  propofitura. 
Confimili  difcurfu  probabimus  redam  DE 
parallelam  ipfi  BC,  produdam  vitra  E,  feca- 
rcin  I pundo  cx  intermedijs  iflKis  CG>  tura 
redam  FE  produdam  vitra  E,  fccare latus 
AG  in  aliquo  pundo  H,  ex  cius  intermedijs. 
Porrb  refultabuntdiuerfaparallelograramata, 
DF.FI,  DH,  EG,  componentia  adaequate  to- 
tale AGCB  habens  pro  diametro  redam  AC, 
circa  quam  erunt  parallclogrammata  DH,FI: 
ergo  perprop.24.  lib.tf.elem.  paralklogram- 
m:im  FI  fimile  erit  parallclogrammototali 
AGCB, fub redis  AB.BC.  Q.iare  parallelo- 
grammum  DEFB,erit  iuxta def.5  .lib.Gdem. 
applicatum  ad  redam  BC  , deficiens  paralie— 
logrammo  FI  fimili  parallciogrammo  AGCB 
Fub  AB,  BC.  quomodo  Fuit  i nobis  fecundo 
loco  propolicum. 

LEMMA  XLV. 

Jn  quocumque  triangulo  redilineo,  para  BC  A,  fi  du- 
i U fuerit  reda  linea  DE  parallela  vni  Uterum 
e i tu,  verbi  gratia  BC,  fecanfque  in  D & E, reli- 
qua ei  ut  latera , AB  quidem  in  D > AC  vero  in 
E,  dudaque  fuerit,  reda  per  E verfus  BC,  paralle- 
la lateri  At)g.  fecabit  ipfum  Ut  ut  BC  in  F putt- 
doexeius  intermedtjs;  & fi  perficiatur  par  atelo- 
gramtnum  ABCG,  fub  AB , BC,  & producatur 
reda  DE  vira  E , vfque  ad  I pundum  ex  in- 
termedqs  lateris  GC : erit  parallelogrammum 

DIC  B,  applicatum  ad  redam  DE,  excedens  figura 
ElC F parallelogramma  fimilique  parallciogrammo 
DEHA , quod  continetur  fui  DE,  AD.  £ fino- 
firum. 

T"\  Emonftratio.I mprimis  confulendo  figu- 
ram  lemmatis  fuperioris  44.  dcmonllra- 
bitur  eodem  artificio  quo  in  cit.lcm.  quod  re- 
da EF  per  E duda parallela  ipfi  A DB.fccct 
in  F, redam  BC  in  vnopundoexeiusinter- 
roedijs;  vnde  refultabit  parallelogrammum 
DEFB,  cuius  latus  DE  cfcit  «quale  lateri  BF, 
perprop.34  lib.i.elcm. quare  ciim  BF  fit  mi- 
nus qulm  BC,  erit  per  i.ax.lib.i.elem.  latus 
DE  minus  quim  BC. Producendo  igitur  DE 
vitra  E , attinget  in  I latus  GC , parallclo- 
grammi  ABCG:  cumque  Ctjara  AG  latus  (it 
«quale  lateri  BC,pcr  cic.prop.34.lib.i.elcra. 
& latus  BF  niinusquira  BC;  etiam  latus  BF 
vel  DE  qu*  «qualia  funt  percit,  prop.34. mi- 
nus erit quim  AG  per  i.cit.  ax. lib.i.  elcm. 
igitur  fi  producatur  latus  F£,  vitra  E,  fecabit 
latus  AG  in  H pundoex  ipfius  intermedijs, 
cum  fint  parallela  latera  ADB,  EF.  Etobia. 
reda  AC  eft  diameter  parallclogrammi  Tsu 
totalis  rcfoluti  in  parallelogramma  diucrfa 
quatuor,AHED.FEIC?  DEFB,  HGIE, quo- 
rum duo  prima  Funt  circa  eius  didam  diame- 
trum* AC; erunt  per  prop.24.lib.tf.  clcm.duo 


prxdida  circa  diametrum  AC  parallelogram* 
ma  AHED,  FEIC,  fimilia  inter  fe.  Sed  per 
dcf.6. lib.tf.elem.  parallelogrammum  DICB 
cft  applicatum  ad  redam  DE, excedens  paral- 
lelogrammum DEFB,  figura  parallelogram - 
maElCF,  fimili  parallciogrammo  DEHA, 
contento  Fub  DE,  AD.  quomodo  fuit  pre- 
pofitum  & erat  demonftrandum. 

LEMMA  XLVI. 

Ex  multis  pundis  diuerfis  reda  linea  data , tum  et- 
iam ab  eius  extremis ; fi  educantur  ad  eafiiem  par- 
tes parallela  reda  linea  & aquales : reda  linea 
coniungentes  extrema  ifiarumqua  funt  extra  da- 
tam retiam , component  vnam  redam  lineam ; re - 
fultabitqite  parallelogrammum  totale  vnum , £$ 
multa  illud  adaqttAte  componentia  parallelogram* 
ma.  Efi  noflrum. 

SVppofitio.  Ab  extremis  A (x  C , datae 
AC  reda: lineae,  tum  etiam  abafijscius 
pundisintermedijs infinitis, exempli gratii  I, 
B,  diuerfis , fint  ad  eafdcm  partes  verbi  gratia 
dexteras,  cdudx  redi  linex  aequales  & paral- 
lela', AD,IG,BE,CF.  Dico  primb redas  om- 
nes lineas  DG,GE,EF;vel  DF, DG, GE,EF, 
vnam  componere  redam  lineam  DF:  tum  rc- 
Fultare  diucrfa  parallelogramma  1D,BG,CE, 
ad.equatc  componentia  vnum  totale  CD  pa- 
rallelogrammum. 

Demonrtratio.  Dantur  AD , BE,  «quales 
& parallela1',  crgoperprop.33.lib  i.elem.cas 
nedent  redx  AB,  DE  , «quales  & paralia]*; 
refultabit  verd  parallelogrammum  BD.  lam 
quxroanrcda  DE  incedat  per  G pundum 
extremum  red«  IG  «qualis  cuilibet  data- 
rum AD,  BE,cx datis;  velcam fcfctprodu- 
dam  vitra  G in  pundo  H,ycl  non  produdam 
iri  H puhdo  ex  cius  intcrmcdijs:  fiprimum, 
du«rcd*‘  DG,GE,  erunt  in  diredum,  quod 
voiumu*:  filecundum,  vel  tertium,  q^hjlomi- 
nuserit  refultans  BH  parallelogrammum  ex 
1H,  BE  parallelis  datis,  tum  alijs  parallelis 
AB, DE  olienfis,  quarum  poftrcmarum  funt 
B1,EH,  partes  etiam  par^l|t,l«;qua^i2 paral- 
lciogrammo BFkerunt  pcnprop.3+\4b\t^Ie. 
duo  latera  pppouta  IH,  BE,  xquajia;  dantur 
autem  BEjlG, «quales  reda:; ergo  peF  1. axio- 
ma lib,.i4ir^elem. reda  JH  $rit  «qualUrcd* 
TG, totum. parti, contra  8,ax.  lib.ciufdcm.  ab- 
furdum  fioc  indicat  fecundaro  ^ctertiaq}  pofi- 
tionum  aduerfarij  efie  F?lfam;  vnde  relinquitur 
prima  vera  & pr«tcnfa  mboA  lemmate,  fcloc 
artificio  ac  difcurfu  fadodcmonftrabimusfe- 
dam  Kncarn  DF‘  nedehtem  cxtrcm^  ijuo  D 
& F, extremarum  duarum  AD, CF,1  «qualium 
& parallelarum  iocedere  per  omnia  extrema, 
E,  G,  reliquarum  datarum  parallelarum  Sex- 
qualium.  Et  fic probauari^Dus  intentum.  ••  r. , 
Sed  age  , abundarjtioji?  dempnfirvipnis 
gratia  olicndlmus  redas  duas , verbi  gratia 

DG, 
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DG,EG,  componere  vnuro  redam  lineam. 
Percit  prop. 3 j.  iib.l . elem.  dux  redx  linez 
Ai.DG  erunt  xquales & partile!*  ; vndere- 
fiilrabtr  plratlelogrammum  IDtfimiliter  dux 
red  '■  1B.  GE,  erunt  squales  Sc  paralleli , & 
parallclogrammum  LG.  Sunt  porro  per  prop. 
34. Ib.i.cit.eltn). anguli  lGD,8c  A. xquales; 
tum  etiam  anguli  1GE  Jt  B,  xquales  indi- 
disparallclogrammis  ID.BG,  & per  prop. 29. 
Iib  en  fdem.  anguli  A«&  A ii  E.  iunt  xquales 
duobus  redisjergo  per  ar.I.  Iib.  eiufdcm  duo 
anguli  1GD,IGE,  erunt  xquales  duobus  re- 
fiiii  Igitur  per  prop.14.  Iib.  eiufdem  t.elcm. 
dux  rcdxlincx  OG.EG.vnicam  redam  com- 
ponent lineam  DGE  . feu  in  diredum  erunt, 
quod  erat  demonftraodum. 

LEMMA  XLVII< 

In  femichculo  qualibet  reBa  linea  demifia  perpendi- 
cularit  ad  eitu  diametrum,  ab  quolibet  puntlo  ex 
intermtdqi  data  femicheumferentia  , ipfam  dia- 
metrum fetabit  in  aliqua  punUo  ex  mtemedi/ 1; 
eritque  media  proportionalia  inter  ipfim  diametri 
figmenta  ; eiufque  quadratum  era  aquale  rtSan- 
gulefub  diSu  fcgmentk.  Quod  fi  ex  aliqua  panda 
ex  intermedijt  diametri  fimitirculi  dati  retia  linea 
nxeitetur  ad  angule  1 rebiti  ipfi  diametre  [tcan/que 
producta  femietratmferentiam , dte  peftrtma  de- 
[gnata  deducentur.  Efinoflrum. 

SVppofitio  pro  prima  parte.  Ex  pundo  C 
ex  intermedi)!  femicircumterenux  ACB 
circuli,  demifia  Gt  reda  linea  CD  perpendi* 
cularisad  diametrum  AB  fubtenfara  ipH  da- 
tae- femicircusdfcrentix  ACB.  Dico  quod  hxc 
perpendicularis  CD,  (ecetdiametrum  AB  ia 
pundo  D ex  intermedijs,  non  autem  in  extre- 
morum altero,  puta  A;  vel  in  E produdam 
ipfam  diametrum. 

Apparatus,  in  cafii  quo  velit  aduerlarlus  re- 
dam CD.fecarein  A,  vel  E .didam  diame- 
trum ABj  ducantur  redx  CE.  CA.CB. 

Demonilratio.  In  triangulo  ACB,  erit  an- 
gulus ACB  redus  per  prop.  ji.  iib.  3.  clem. 
led  etiam  peraduerfarium  cim  CA  Gt  per- 
pendicularis diametro  AB  in  cius  A extre- 
mo,erit  angulus  CAB  redus:  igitur  in  trian- 
gulo ACB,  eruntduo anguli  redi , contra 
prop.  17.  Iib.l.  clem.  hoc  ablurdum  indicat  re- 
dam demiGam  ex  pundo  C ad  diametrum 
AB,  cadere  non  polle  in  eius  extremum  A. 
Edo  veri  G Geri  podit  caitat  in  E pundum 
produdx  diametri  BA  vitra  A:  tunc  erit  an- 
gulus CEB  redus,  tum  etiam  ECB  angulus 
maior  redo  ACB  oftcnfo , quia  continet  il- 
lam ; ergo  etiam  in  triangulo  ECB,  duo  an- 
guli erunt  maiores  duobus  redis,  contra  cit. 
prop.jy.lib.t.  clem.  hoc  ablurdum  indicat  re- 
dam demiGam  cx  C pundo  ad  diametrum 
A B perpendicularitcr,  nulla  ratione  incidere 
in  ipfam  produdam : relinquitur  ergo  vt  in 


ipfam  incidendo , eam  (ecct  io  pundo  D ali- 
quo ex  eius  intermedijs,  quomodo  fuit  pro- 
poGtum. 

Apparatus  pro  demonftratione  quod  Gt  re- 
da CD  mediaproportionalisiotcr  AD,  DB; 
& quod  eius  quadratum  fit  xquale  rcdangulo 
fub  AD,  DB.  ducantur  dux  redx  CA.CB; 
refultabitque  triangulum  redangulum  ACB, 
habens  angulum  redum  ACB,  per  prop.  31. 
Iib.  j.  clem.  ex  quo  demifia  erit  reda  CD  per- 
pendicularis ad  latus  AB  fubtenfum  illi  an- 
gulo redo. 

Demonilratio.  Percoroll.i.  prop.8.1ib.<f. 
clem.  reda  CD  erit  media  proportionalis  in- 
ter AD,DBlcgmcnta  diametri  feu  latens  AB 
in  triangulo  ACB  redangulo.  Et  per  prop. 
17.  lib.cit.  6.  quadratum  rede  CD  medi* 
proportionalis  inter  extremas  AD,  DB,erit 
xquale  redangulo  fub  ipfis  extremis  AD,DB. 
Atque  ita  patet  prima  pars. 

Apparatus  & demonilratio  pro  fecunda 
parte,  Dudis  AC.CB, redis, refultabit  trian- 
gulum redangulum  ACB,  cx  cuius  angulo 
C rcdoinferaicirculo  ACB  , demifia  efi  re- 
da CD  perpendicularis  ad  diametrum  feu  la- 
tus AB:  igitur  vtiprifis  concludemus  inten- 
tum. 

LEMMA  XLVIIL 

Vatie  tribui  rtSu  proportienalibut  hoc  ordine , Ao, 
DC,  DB:  fidua  extrema  AD,  DB , indireflum 
ecnflituantur  ADB;  (jr  media  DC  ponatur  per- 
pendicularie  ipfi  ADB  umpefita  tx prima  & vl- 
lima,  ita  vt  commune  fit  punblum  D extremum 
vmtm  illarum  trium.  Dica  quod  fi  punblo  medio  S 
totiue  rea  a ADB,  circulm  fiat , vt  centri,  inter - 
uale  autem  EA,velEB,  circumferentia thes  ince- 
det per  C extremum  alterum  media  CD  propor- 
tionalia. EJirufirum. 

T"\  Emonftratio.  Edo  fi  fieri  podit, circumfe- 
rctitia  circuli  fadi  fecet  produdam  re- 
dam DC  in  F.velnonprodudamin  G:  Du- 
dis autem  redis  lineis  FA,FB,  vclGA.GB; 
erit  triangulum  redangulum  AFB,  vel  AGB, 
ob  angulum  redum  in  F,  vel  G,  iuxtaprop. 
31. Iib. 3 clem.fed  & ex  angulo  redo  F vel  G, 
demifia  e(i  reda  linea  FD  vel  GD  perpen- 
dicularis ad  latus  AB  oppofitum:  ergo  per 
coroll.i . prop.  8. Iib.  (S.  elcm.  reda  linea  FD, 
vel  GD,  erit  media  proportionalis  inter  feg- 
menta  AD,DB,  lateris  AB:  Sed  ille  angulus 
redus  AFB, AGB,  e(t  in femicirculo, eiufque 
pundum  F vel  G,  in  circumferentia  circuli; 
ergo  per  prateadens  lemma  quadratum  redx 
FD,  vel  redx  GD,erit  xquale  redangulo  fub 
AD,DB;cui  redangulo  cfl  etiam  xquale  qua- 
dratum redx  CD  datx  medi*  proportiona- 
lis inter  AD,DB,  idque  iuxtaprop.17.  lib.tf, 
clem.  Igitur  per  I.ax.  Iib.l.  eleni.  quadratum 
redx  FD  vel  redx  GD , erit  xquale  qua- 
drato redx  CD;  idcoque  per  prop.  id.  Procli 
C 2 ipf* 
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ipHr  rcfix  ID.vdGD,  iqualesrea*  GD, 

totum  & pars, contra  8. ax.  lib.i.  cit.  Abfur- 
*Jum  hoc  confequens  ad  pofitioncm  contradi- 
centem alTcrtiom  huius  lemmatis  , indicat 
ipfam  politionem  cilc  fallam,,  & allcrtioncip 
v<?ram,,  . >.  * 

LEMMA  XLlX. 

•4  ■ • ‘ • ( " . , • . { 

Retljngula  fub  longitudinibus  aqualibus,  & Utitudi - 
nilnu  aqualibus:  {unt  aqualia.  Sub  longitudine  ea- 
"*  deni,  vel  longitudinibus  aqualibus , latitudinibus 
vero  inaqualibus ; inxqualia. : maiufque  iltud  quod 
fub  latitudine  jqiaiore,  & minus  quod  fub  latitudi- 
ne  minore.  Sub  longitudinibus  inxqualibus,latitu ♦ 

J ' dme  verb  eadem,  vel  latitudinibus  aqualibus;  iitff 
qttaliavnaiufque  illud  quod  fub  longitudine  maiore, 

*’  Cj  minus  quo  i fub  longitudine  minore.  Q^od  fi 
vnumfit  fub  longitudine  maiore c?  latitudine  et- 
iam maiore ; quam  aliud  quod  efl  fub  longitudine 
minore, & etiam  fub  latitudine  minore  : illud  erit 
maius , hoc  minus.  Deniqjie  fub  longitudinibus  & 
latitudinibus  inaqualibus, comparando  longitudinem 
eum  longitudine ; & latitudinem  cum  latitudir 
ne : pojfunt  ejfe  aqualia ; vel  inxqualia . . E/?  no- 
firum.  ’ . r 

Apparatus.  Cum  per dtf.^liD  .^.clcm.  al- 
ti tu tlo  rc&angu forum  fit  penes  vnum  cx 
cius  lateribus  perpendiculare  alteri  ciufdcm 
lateri, ita  vt  efficiant  hfc  duo  latera reftujn  an- 
gulum; quqdlibct  ex  illis  lateribus  fumi  ppte- 
xit  pro  bafi  vel  longitudine , & aliud  pro  lati- 
tudine yclaltitudinc : tunccnim  inhoccafu 
latitudo  vel  longitudo  altitudinem  defignare 
poceft.  . 

Dcmorifiratio  primi  partis.  Quia  dantur 
rc&angulorum  longitudines  feu  bafes.  aequa- 
les, & latitudines  feu  altitudines iquales ; ipfa 
erunt  per  prop.i.  lib.6.  elem.  aequalia. 

Dcmonflratio  fecundi  partis.  Si  fumamus 
latitudines  datas  inaequales  pro  bafibus;&  lon- 
gitudinem eandem  vel  longitudines  xquales 
datas,  pro  altitudine:  ipfa rcdangulaerunt in- 
aequalia per  cit.i  prop.hb. 6.  clem.ob  bales  in- 
aequales ; maiufque  erit  quod  maiorem  latitu- 
dinem veluti  bafim ; & minus  quod  latitudi- 
nem minorem  pro  bafi  obtinet. 

Dcmonflratio  tertix  partis.  Quod  fi  latitu- 
dines dati  xquales  fumantur  pro  altitudine; 
longitudines  veto  dati  iniquales  pro  bafibus; 
erunt  ipforum  bafes  iniquales , & eadem  vel 
eidem  altitudines:  igitur  per  cit.prop.i.lib.i* 
elem.  ipfa  rcttangula  erunt  iniqualia  ; maiuf- 
tjue  quod  habuerit  bafim  feu  longitudinem 
maiorem ; minus  vero  quod  minorem  longi- 
tudinem feu  bafim. 

Dcmonflratio  quarti  partis,  primiflo  hoc 
apparatu. De re&anguli  AC, longi tudinc  mar 
iorc  AB,  detrahatur  per  prop.j.hb.i.clcm.re- 
fta  Aii  iqualis  longitudini  AI*  minori,  re- 
fbnguli  alterius  AI::tum  de  latitudine  maio- 
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re  AD  auferatur  refta  AG  iqualis  latitudi- 
ni minori  AG:  denique  perficiatur  rc&angu* 
lupi  Ab,  fiub  AE,  AG,  pcrlcm.i.  adlib.i. 
elem.  lam  vero  accedamus  ad  demonflratio- 
ncm.  Rcclangulum  Ab  datum,  fub  AE,AG, 
erit  xqualcridUngulo  AF  fa&o fub  AE.AG» 
‘comprehenliquc  in  altero  rc&angulo  dato 
AC,  i dque  per  Primam  partem  huius  lemma- 
tis, faftum  autem  rcdangulmn  AF»  eft  minus 
quam  rcifhqgulum  Af , p/sr  8-ax.  lib.i.eJero. 
)giturreftjngulum  AQ  fub  longitudine  AB 
maiore  , & latitudine  ^D  -nfinore,  erit  maius 
qu^m  rcdbngulura  dat^m  AF,  fub-longitu- 
nc  AE  rainprc,  & laticpdine minore  AG. 

Dcmonflratio  yUimiipwis.  Vel  rfcdhngUf 
la  data  ita  fe  habent  vt  lenitudo  vnius  ficiit* 
iqualis  longitudini  alterius, & etiam  latitudi- 
ni eiufdem  alterius.;  tum  etiam  latitudo  ciuf- 
dcm primi  fit  iuiqualis  latitudini  alterius.  Vel 
vnius  longitudo  AB  .fit  quidem  in.rquaiis 
longitudini  AD,  alterius rt&anguli  verum 
fit  xqualisaltituJinicius  AB;  & latitudo  AD, 
primi,  fitctjam  inxqualis  latitudini  ABv  fe- 
cundi, fed  iqualis  longitudini  AD  fecundi. 
Poluoprirnocafu  , cric  quarta  pars  fuperior: 
quare  ipfa  rc£bngula  erunt  iniqualia.  Pofito 
lecundo.ca(u,&  (umendo  AB  latitudinem  fe- 
cundi pro  longitudine  eius ; & longitudinem 
AD  ipfiufmet  fecundi,  pro  latitudine  eiu«: 
tunc  quia  horum  rcttangulorum  longitudines 
AB, AB,  Se  latitudines  AD,  AD  , lunt  iqua-  . 
les ; erunt  ipfa  rcdangula  data  xquaha  per  pri- 
mam partem.  Quineuam  datis  quatuofrc&is 
inxqualibus  inter  fe  , & proportionalibus  ; ita 
vt  fit  prima  ad  fecundam,  licut  tertia  ad  quar- 
tam: raanifcftum  cft  per  prop.i^.  lib.i.elem. 
rcdangulum  fub  prima  & quarta , cfie  xquale 
rcftangulo  fub  fecunda  & tertia  ; fed  eorum 
longitudines  lunt  iniquales, tum  etiam  eorum 
altitudines  feu  latitudines  ; ergo  iqualitas  re- 
perietur  inter  rcctangula  fubdiuerhs  longitu- 
dinibus, & fubdiuerfislatitudinibus.  Atque 
ita  cx  datis,  poterunt  efle  iqualia,  vel  ini- 
qualia. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Varallelogramma  funitia  fub  diflis  in  lemmate  longi- 
tudinibus & latitudinibus  eodem  modo  fe  habebunt 
vt  rettangula  fub  eiflem  didu  longitudinibus  & 
latitudinibus . 

HOc  confiat  ftcdi&i*  in  hoc  lemmate  & 
lemmate  12. 

LEMMA  L. 

Jn  triangulo  retttlineo  quocumque , fi  vna  reda  linea, 
vel  multa  reda  parallela  ducta  fuerim  vni  eius 
lateri , fecans  vel  fetantes  reliqua  latera:  refolue - 
tur  triangulum  in  duo  vel  plura  triangula  xquian - 
guU,&JimiUa9  ipji  etiam  toti  ; & eorum  latera 

homo- 
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homologa  erunt  comparabilia  fecundum  compara- 
tiones omnes , corollarij  etiam  prop.  4.  & propor- 
tionum 16.  17.  18. 19  t£  22.  Ub  f.eUm.  Simi- 
liter ftduo  triangula  habuerint  verticem  commu- 
nem , & latera  alterna  in  direblum  concurrentia 
in  illo  vertice,  bafefque  parallelas ; ipfa  erunt  aqui- 
angula  & fimilia : (7  fi  dutla  fuerit  vna  rebla  li- 
ma parallela  vni  lateri  illorum , fecanfque  reliqua 
eius  latera  ; vel  etiam  multa  huiufmodi  rebla  li- 
nea \ refoluetur  vti  diximus  hoc  triangulum  in  alia 
triangula  f milia  (7  aquiangula  inter  fe  (7  toti, 
tum  etiam  reliquo:  & fi  etiam  in  alio  dicio  trian  - 
gulo  alia  vel  alia  retia  linea  huiufmodi  parallela 
ducantur  cuilibet  lateri  fetantes  reliqua,  idem  eue- 
met ; erunt  que  triangula  inter  fe  fimilia,  & totit , 
£?  1 js  in  qua  refolutum  erat  aliud  ; & fimili  modo 
comparabilia  erant  eorum  latera  vti  in  prima  par- 
te. Denique  eadem  etiam  accident , fi  dentur  duo 
diuerfa  triangula  aquiangula  feparata. 

SVppofitio pro primaparte  demonftranda. 

In  triangulo  ABC,  fit  reda  linea  DE  pa- 
rallela lateri  BC,fecanfque  in  D & E,  reli- 
qua latera  dati  trianguli  i vel  etiam  du&afit 
alta  reda  FG  parallela  eidem  lateri  BC  : rc- 
fultabunt  triangula  diuerfa  DAE,  FAGrqux 
dico  efle  aquiangula,  & fimilia  inter  fe  & toti, 
& comparabilia  fecundum  citatas  propofitio- 
nes  lib. j.  dement. 

Demonflratio  primae  partis.  Pcrprop.29. 
Iib.  i.clcm. anguli  AFG,  ADE,  funt  «quales 
angulo  B;  tum  etiam  anguli  AGF,  AED,x- 
ualesangulo  Cjergopcr  i.ax. lib.  u elem. 
uo  primi  anguli  aflignati in  F,&  D , erunt 
aequales  inter  fe;  tum  etiam  duo  anguli  poftre- 
miin  G & E:  tria  vero  triangula  BAC  to- 
tale, & FAG,&  DAE.  communem  habent 
angulum  A:  crgodemonftrata  erunt  xquian- 
gula:  funt  autem  pcrcoroll.  prop.4.  lib.tf.de. 
fimilia  toti  BAC,  duoalia;  ergo  per  prop.21. 
lib.ciufdcm  erunt  etiam  interfe  fimilia.  Deni- 
que ex  dcf.i.  lib.  eiufdem  , habebunt  latera 
circa  «quales  angulos  proportionalia:  ergo  in- 
uertendo  poterunt  fumi  illorum  laterum  com- 
parationes iuxta  coroll.  prop.  4.  lib.  y.  dem. 
tfim  permutando  per  prop.  16.  tum  compo- 
nendo iuxta  prop.t8.tum  diuidendo  per  prop. 
17.  denique  cx  «quo  per  prop.  11.  lib.  cit.  y. 
elem.  tum  per  conucrfioncm  rationis  iuxta 
prop.  19.  lib.  eiufdem  5.  Atque  ita  patet  prima 
pars  lemmatis. 

Suppofitio  pro  fecunda  parte.  Ad  verticem 
A Gnt  duo  triangula  BAC,  DA|j  habeant- 

que  in  dire&um  alterna  latera  CA,DA;  tum 
alia  latera  B A . E A ; bafefque  habeant  paralle- 
las BC.DE;  tum  in  quolibet  illorum  Gnt  du- 
<3x  rcctar  line«  FG,HI,  vel  etiam  in  alio  rc- 
KL  & Gcdealijs,parallel«vni  baGum  DE, 
BC , fecantefquealia  duo  latera  trianguli  in 
quo  funt;  vel  etiam  du&a  Gt  reda  MN  paral- 
lela vni  laterum  puta  AB,  fecans  alia  duo  la- 
tera in  vno  triangulorum.  Dico  omnia  illa  tri- 


angula partialia  efle  «quiangula  & fimilia  to- 
tis , & inter  fe , & habere  latera  comparabilia 
vti  propofuimus. 

Demonflratio  fecundx  partis.  Quia  dantur 

fiarallelx  bafes  BC  , DE,  erunt  per  prop. iq. 
ib.r.  elcm.in  D & C,  «quales;  tum  etiam 
«quales  anguli  in  E & B;  fed  & per  prop.ty» 
lib.eiufdem  anguli  in  A contrapoGti  ad  ver- 
ticem funt  «quales : igitur  triangula  totalia 
duo  BAC,  DAE,  erunt  «quiangula;  ergo  per 
prop. 4.  lib.tf.  elem.  latera  habebunt  propor- 
tionalia circa  angulos  «quales ; igitur  per  deffc 
i.  lib,  eiufdem  6.  erunt  fimilia.  Sed  & per  pri- 
mam partem  triangula  FAG.H  AI,  funt  Gmi- 
lia  interfe,  & toti  DAE  , ergo  etiam  Gmilia 
alteri  toti  BAC,  per  prop.11.I1b.tf.  elem.  Si* 
militer  per  ipfara  primam  partem  triangula 
KAL,  NMC, erunt  Gmilia  toti  BAC;  ergo 
etiam  per  cit.  prop. 11 . erunt  Gmilia  alteri  toti 
DAE,  & ipGs  iimilibusprxdi&isinclufis  intra 
fe,  Sc  inter  fe. Denique  triangula  MNC,MOL* 
funt  etiam  Gmilia  per  cit.  primam  partem;  fuit 
autem  triangulum  NMC  oflenfum  Gmilc  to- 
ti BAC,  & reliquis  prxdi&is;  ergo  percit, 
prop.  zi.  omnia  triangula  deGgnata erunt  G- 
milia  inter  fe  j & per  primam  partem  obtine- 
bunt comparabilia  latera  vti  propofuimus. 

Demonflratio  vltirux  partis  roaoifefta  eft 
per  propofitionem  quartam  lib.  6.  elem.  hoc 
eft  hdietygm  quxlibct  duo  triangula  feparata 
«quiangula , erunt  Gmilia  & habebunt  latera 
comparabilia  modo  propoGto : cum  enim  ha- 
beant latera  proportionalia  circum  «quales 
angulos,  erunt  fimilia  per  i.def.  lib.ipuus  6. 
elem.  Prxterca  per  citatas  propoGtioncs  lib.y. 
elem.  ipfa  latera  proportionalia  illorum  refe- 
rentur ad  inuicem.  Atque  ita  demonftratum 
erit  lemma  hoc  50. 

LEMMA  LI* 

In  triangulo  BAD  reclangulo  Diuifo latere  AB  cir- 
ca re  Ilum  A angulum , bifariam  in  E,&vtcum - 
que  in  C,X,F, G,fupra  & infra  E:  dubii fque  re - 
flu  parallelis  CHJCl,EK,FL,GM,  ex  diblit  punblit, 
alteri  lateri  AD  circum  A reblum  angulum , fe- 
c antibus  redam  DB,  in  punblit  H,l,K,L,M.  Erit 
omnium  reblangulorum  fub  partibus  didi  lateris 
AB  diuifi,  & fub  di flitproprijs parallelis  , maxi- 
mum fub  AE  femijfe  lateris  AB,  & fub  rebla  EK 
parallela  Uteri  AD.  Maius  ver '0  fub  partibus  didi 
Uteris  AB  maioribus  v fque  ad  E,  (7  fuitproprqs 
parallelis ; quam  aliud  fub  partibus  minoribus  & 
fuit  proprqs  parallelis,  hoc  eft  rect angulum  fub  AX, 
XI , matus  erit  quam  re  bt  angulum  fub  AC,  CH. 
Maius  et  iam  rebi angulum  fub  partibus  viciniori- 
bus ipfi  E,  ab  A vitra  E , & fuis  proprqs  paral- 
lelis , quam  rebtangulum  fub  remotioribus  (7  fuis 
froprqs  parallelis ; boc  eft  reclangulum  fub  AF,FL, 
maius  erit  quam  rebtangulum  fub  AG,GM.Quod 
fi punbla  extrema  partium  lateris  AB,  fuerint  a- 
que  remota  ab  punito  E medio , vel  vnum  ab  A , 
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& aliud  ab  B extremis  U texis  /4B  -,  erunt  re- 
ftangulafub  illis  partibus  &proprqs  parallelis  a- 
qualia:  hoc  efl  reftangulum  fub  AC,  CH , erit  i- 
quale  reti  angulo  fub  AGtGM.  £fl  nojlrum. 

APparatus.  Perficiatur  per  i.lem.ad  lib.i. 

elem.  ADFB,  fub  AB,  AD,  & produ- 
cantur vfque  ad  latus  DF,  redx*  parallelae  da- 
ti CH,  XI,  E K,  FL,  GM,  iplas  fecabit  reda 
DF  nccdlarid  per  prop.n.  Procli , & quidem 
CH  in  g,Xl  inb,EK  ia  i,  FL  ink,GM  in 
I.  Prxrcrea  ex  pundis  HJ,K,L.M,redxDB 
diagonalisredanguli  ADFB  fadi,  per  prop. 
3 i.lib.  i . elem.  tranfmittantur  rcd.e  linei  pa- 
ralleli lateri  AD,  vel  DF,  locabunt  obuias 
redas  datas  parallelas  & produdas,  tum  latera 
A D,  BF , percit,  prop.i  i . Procli , in  pundis 
adiundoscharaderes habentibus  in  figuratio- 
ne marginali  propofita;  & per  lem.2.  ad  lib.  2. 
elem.  refultabunt redangula intermedia, quo- 
rum  aliqua  erunt  complementa  aliorum.iuxta 
prop. 43. lib. i.clcm. aequalia  inter  fe;&  horum 
redangulorum  parallelogrammorum  oppofi- 
ta  latera  erunt  iqualia  inter  feper  prop.  34. 
lib.r . elem.  Sed  & quoniam  reda  E K cft  pa- 
rallela lateri  AD  ex  datis, in  triangulo  ABD, 
erit  per  prxccdens lemma  jo.vc  BE  ad  EK, 
fic  BA  ad  ADj  & vicilTIm  vt  BE  ad  BA, 
fic  EK  ad  AD;  ex  datis  autem  BE  eft  fc- 
miflis  totius  AB,  ergo  EK  erit  lem  i (Iis  to- 
tius AD;  ergo  per  7.prop.  lib. 5. elem.  reda 
AP  xquaiisipfi  EK  perprop.34.  lib.i.elcm. 
erit  etiam  femifiis  redi  AD;  qui  reda  AD 
ideo  diuifaerit  bifariam  in  P,  & ei  aequalis 
BFdiuifa  etiam  bifariam  in  r;  nam  funt  aequa- 
les AD,  BF,ctiamque  aequales  AP,  B r,  per 
cit.prop.  3 4. lib.i.  elem.  Igitur  per  prop.  $6. 
lib.i.  elem.  redangula  omnia  erunt  iqualia, 
conftitutafuprahas  xquales  bafes  CT,  Tg, 
Xa,  ah,  EK,  Ki,  FZ,Zfc,Gy,yl,  B r,rf.& 
inter  cafdem  parallelas  e datis  ipfi  AD,  quae 
erunt  per  prop.  jo.  lib.i.  elem.  parallelae  inter 
fe;  fi  cuti  etiam  erunt  aliae  dudae  parallelae  ipfi 
AB  vel  DF,  paralleli  interfe,  per  eandem 
citatam  propof.  Hispofitis  & explicatis  dc- 
fccndamus  ad  demonftrationcm  propofiti. 

Demonftratio  primi aflertionis,  quod  re- 
dangulum  EP  fub  AE,  EK,  fit  maximum 
redangulorum  propofitorum.  Primo  quidem 
maius  quim  rcdangulum  CN  fubAC,CH: 
Ab  triangulis  DiK,  DPK,  squalibus  per 
prop. 34.1ib.i.elem. demantur  triangula  DgH, 
DNH  etiam  iqualia  percit,  prop.  remane- 
bunt per  3.  ax.  lib.  1.  elem.  trapezia  iqualia 
gHKi,  NHKP.-ab  hoc  poftremo  dematur  tri- 
angulum HTK,  & ab  primo  trapezio  nihil, 
erit  trapezium  primum  gHKi  maius  quim 
refiduuro  TN  rcdangulum:  his  duobus  ini- 
qualibus,  addantur  iqualia  redangula  gP, 
CP,  per  prop  36.  lib.  1.  elem.  fient  per  4.  ax. 
lib.  1 • elem.  fimul  fumpta  trapezium  gHKi,& 
redanguium  gP,  maiora  quam  totum  reda n- 


gulura  CN  compofiturnex  rcdangulis  TN, 
C P : maiori  autem  tantummodo  addatur 
triangulum  HTK,  & minori  nihil ; fiet  per 
4.ax. lib.  1. elem.  totum  redanguium  iP,  fcu 
EP  ipfi  squale  per  prop.  36.  lib.  i.clcm.maius 
quam  redanguium  CN:  cft  autem  redangu- 
ium EP  fub  AE,  E K;&  redanguium  CN, 
fub  AC,  CH; ergo  redanguium  fub  AE,EK 
maius  erit  quim  redanguium  fub  AC,  CH. 
Tum  etiam  oftendam  quod  redanguium  fub 

AE.EK  fit  maius  qu&m  redanguium  fub  AX, 
XI:  Per  prop. 43.  lib.i.  elem.  rcdangulum  i( 
squale  cft  red angulo  IP ; fi  addatur redan- 
gulo  i I redanguium  K a , & rcdangulo  IP 
nihil.fict  redanguium  i a.maiusquim  redan- 
guium IP;  hisimqualibus  ia,  lP,addan« 
turiqualia  hP,aA,  perprop.34. lib.i.elcm. 
fient  per  4<ax.  lib.i . elem.  inxqualia , raaiuf- 
que  erit  rcdangulum  i P,  quilm  rcdangulum 
IA;  fcd  per  prop. $6.  lib.i.  elem.  rcdangulo 
iP  eft  iquale  rcdangulum  EP,  ergo  per  i.ax. 
lib.  1. elem,  rcdangulum  EP  erit  maius  quii m 
redanguium  i A:  cft  autem  rcdangulum  EP 
fub  AE,EK;&  rcdangulum  IA, fub  AX,Xl; 
ergo  redanguium  fub  AE;  EK,  maius  erit  re- 
dangulo  fub  AX,XI.Oftendamus  etiam  idem 
rcdangulum  fub  AE,  EK  , maius  efle  quini 
redanguium  fub  AF,  FL:  Per  prop. 4 3. lib.i. 
elem  rcdangulum  Zi  iquale  eft  rcdangulo 
dP ; & p;r  prop.$6.eiufdem  lib.  tcdangulum 
FK  iquale  cft  rcdangulo  Zi,  ergo  per  i.ax. 
lib.i.  elem.  redangula  FK,dP,  erunt  iqualia; 
eft  autem  per  8.ax.  ciufdem  lib.  rcdangulum 
FK  maiusquim  redanguium  Fd.ergo  etiam 
per  i.ax.  lib.i.  elem.  rcdangulum  dP  erit 
maius  quim  redanguium  Fd:  igitur  fi  his  duo- 
bus inaequalibus  addatur  commune  ridangu- 
Ium  dA  , fiet  per  4.  ax.  lib.i.elcm.  EP  fub 

AE,  EK,  maius  quim  rcdangulum  FQ  fub 

AF, FL.  Denique  probemus  idem  ridangu- 
lumfub  AE,  EK,  maius  efle  rcdangulo  fub 

AG, GM:  Per  prop. 36.  lib.i.  elem.  redangu- 
la 1K,  GK,  funt  iqualia,  & per  8. ax. ciufdcm 
lib.  redanguium  G K maius  cft  redangulo 
G e,  ergo  per  1.  ax.  lib.  cit.  redanguium  1K, 
maius  erit  rcdangulo  Ge;fed  per  prop. 4 3. lib. 
cit.rcdangula  1 K,  K R,  fuot  iqualia,  ergo  et- 
iam per  cit.i^x. lib.i . elem.  redanguium  K R 
maius  erit  redangulo  Gc:  Hispoftrcmisin- 
iqualibusadiungacur  communcredangulum 
d A,  fiet  per  4. ax. lib.  1. elem. redanguium 
EP  fub  AE,  EK,  maius quim redanguium 
GR  fub  AG,  GM.  Eodem  artificio  & ex  ei£» 
dem  principijs  demonftrabitur  rcdangulum 
fub  A E,  EK,  maius  efle  qui  m reliqua  qua- 
rumque poflibilia  redangula  fub  pombilibus 
partibus  lateris  A B , & fuis  proprijs  parallelis: 
ideoque  erit  maximum  omnium,  ficuti  fuit  in 
prima  aflertione  propoficum. 

Demonftratio  fecundi  aflertionisquod  re* 
dangulumfub  AX,  XI,  maius  fitquim  re- 
danguium fub  AC,CH.  Ab  his  rcdangulis 
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fi  dematur  commune  reftangulum  CO , re- 
manebit reflaogulura  HO . fic  leflangulum 
1C,  hoc  ex  parte  teflanguli  fub  AX,  X I, illud 
ex  parte  rcflanguli  fub  AC,  CH:  fcd  per  prop. 
4J  lib.t,  elem.reflanguium  fub  h H eft  zqua- 
lercflangulo  HO ; 3c  per  8.ax.  lib.eiufdcm, 
reflangulum  hT  maius  eft  rcflangulo  h H, 
ergo  per  i.  ax.  lib.  i.  cit.  reflangulum  h T 
maius  erit  rcflangulo  HO:  (edper  prop. 35. 
lib.  eiufdem  reflangulum  aC  squale  eft  re- 
Qangulo  hT,  ergo  per  i.ax.  lib.  cit.reflan- 
gulum  > C maius  erit  rcflangulo  HO ; eft 
autem  per  8.  ax.  lib.  cit.  rc&aftgulum  1 C 
maius  rcflangulo  a C,  ergo  per  t .ax.  lib.  eiuf- 
dem , reflangulum  IC  multo  maius  erit  re- 
fiangulo  HO  ; his  ergo  duobus  poftremisin- 
aequalibus  rcflanguhsfi  reftituatur  commune 
reflangulum  CO,  fiet  per  4.ax.  lib.eiufdcm, 
reflangulum  fub  AX  XI , maius  reflangulo 
fub  AC,  CH.  Etficexcifdem  principijs  de- 
monftrabitur  reflangulum  fub  maioribus  por- 
tionibus lateris  AB,  vfquead  E,  femperclle 
maius  reflangulis  fub  minoribus  portionibus 
eiufdem  lateris  AB  vfquead  E;fumcndopro 
alijs  lateribus  refiangulorum  proprias  reflas 
parallelas.  Igitur  demonftrata  erit  fecunda  af- 
lertio  lemmatis  propofiti. 

Dcmonftratio  tertia:  aifertionis,  quod  re- 
flangula  fub  partibus  lateris  AB,  ab  A vitra, 
E minoribus  feu  vicinioribus  ipfi  E , & fuis 
proprijs  parallelis,  fit  maior  reflangulis  fub 
partibus  lateris  AB,  ab  A vitra  E , maiori- 
bus feu  remotioribus  ab  E , & fuis  proprijs 
parallelis.  Exempli  gratia  quod  reflangulum 
fub  AF , FL , fit  maius  rtflangulo  fub  AG, 
GM.  Per  axiom.8.  lib.t.  elem.  GM  cft  minor 
qulm  G y,  & G y eft  squalis  ipfi  1 y per  ap- 
paratum , ergo  per  1.  ax.  lib.  1 . clem.  1 y erit 
maior  qulm  GM;  Sed  St  I <f  eft  maior  qulm 
1 y , ergo  per  1.  ax.  lib.  1.  elem.  1 f maior  erit 
qulm  GM:  reflangnla  igitur  1L,  MF,  cum 
habeant  altitudinem  sciualcs  FG,kl,fehabc- 
bunt  per  i.prop.li  b 6.  elem.vt  bafes  1<P,  GM; 
eft  autem  l<P  oftenfa  maior  qulm  GM;  ergo 
reflangulum  1 L maius  erit  rcflangulo  MF; 
eft  autem  per  prop.  4;.  lib.t.  elem.  reflangulo 
1L  squale  reflangulum  LR; ergo  per  i.ax. 
lib.t.  elem.  reflangulum  LR,  maius  erit  re- 
dlangulo  MF:  his  duobus  poftremis  inxqua- 
libus commune  addatur  reflangulum  M A, fiet 
per  4.  ax.  lib.  1. elem.  rciftangulum  LA  fub 
AF,FL, maius  reflangulo  MA  fub  AG,GM: 
& fic  de  omnibus  alijs  huiufmodi  reflangulis. 
quare  probata  erit  hxc  tertia  lemmatis  affer- 
tio. 

Dcmonftratio  quarts  feu  vltims  aflertio- 
nis,  politis  AC  , BC  squalibuspartibusla- 
tcris  AB,  aequaliter  remotis  ab  E punito  me- 
dio; vel  polito  quod  C extremum  partis  AG, 
fit  sque  remotum  ab  A,  Gcut  G extremum 
partis  BG  mouetur  ab  B.  probabimus  re- 
flanguiumfub  AC,  CH, cfle  «quale reflan- 


gulo  fub  AG  , GM.  Aaqualibus datis  AC, 
BC.commupis  addatur  reda  CG, fient  per  a. 
ax.  lib.  1.  elein.  squales  reflx  AG,  BC  ; fed 
per  prop.  3 4. lib. cit.  CB,  g f , funt  squales,  er- 
go per  i.ax.  lib.cit.  AG,gf,  erunt  squales:  & 
quia  funt  parallcls  reflx  DF,BA  , eruntper 
prop.29.lib.cit.  anguli  gDH,  GBM,  alterni 
squales;  funtque  per  apparatum,&  ax.  12.  lib. 
cit.  anguli  in  D,  & G squales;  ergo  per  3. 
neft.coroll.  ad  prop.)  2.  lib.  cit  1.  elem.  anguli 
reliqui  triangulorum  DgH,  BGM  , erunts- 
qualesjidcoque  ipfa  triangula  squiangula:qua- 
re  per  a prop.lib.d.clem.  erit  vt  BG  adGM, 
fic  Dg  squalis  ipfi  AC  per  prop.  34.  Iib.i, 
elem. ad  gH;  prima  autem  BG  , & tertia  Dg 
funt  squales  per  t.  ax.  lib.  t.  elem.  ergo  per 

n.14.  lib. 5.  ciem.  fecunda  GM,crit  xqua- 
.uarts  gH.  Itaque  curo  reflangula  gp, 
AM,  habeant  squales  longitudines  AG,  g f, 
oftcnfas , & etiam  squales  latitudines  GM, 
gH,  probatas ; erunt  per  lemma  49.  squaliat 
Sed  rcflangulo  gp,  squale  eft  reflangulum 
CN,  perprop.  43.  lib.t.  elem.  ergo  per  i.ax. 
ciufticm  libri,  reflangulum  gp,fcu  AM,erit 
squale  rcflangulo  CN;  hoc  eft  reflangulum 
fub  A G,GM, squale  erit  rcflangulo  fub  AC, 
CH.&  fic  de  omnibus  alijs  huiulmodi  rt  flan- 
gulis  probabitur  fimili  methodo ; Si  allinio 
poftrcma  lemmatis  demonftrata  ettt. 

LEMMA  LH. 

Rrfta  linei  diu  iqtultm  ittemmedire  infer  dui 
ninguli  Uteri  jiue  produtU  , fiue  neu  preiuth, 
pinlleUm  bafi  oppofita  angule  cemprtbenfo  abdi- 
Sitduebm  literibm.  Eji  nojlrum. 

SVppofitio.  Data  fit  refla  linea  DE , & ei 
squalis  accommodanda  inter  duo  latera 
AB, AC, trianguli  BAC,  parallela bafi  BC 
oppofits  angulo  BAC  comprehenfo  ab  di- 
flis  duobus  lateribus  AB,  AC;  fiuefiotpro- 
dufla  difla  latera  infra  bafim,  fiue  non  produ- 
cta. 

Apparatus.  Datis  tribus  reflis  hoc  ordine, 
BC  prima,  CA  fecunda,  & tertia  DE.repc- 
riatur  per  prop  is. lib. 6.  elem.  quarta  propor- 
tionalis, cui  per  prop.).  lib.  1.  elem.  detraha- 
tur ex  A, de  refla  AC  produfla  vitra  C,vel 
nonprodufla, refla  linea  AE  squalis ; St  per 
prop.3  i.hb. eiufdem  i.elcm.  ex  punflo  E aga- 
tur refla  linea  ED  parallela  bafi  BC;hsc  re- 
fla ED  fecabitur  ab  latere  AB  produflo  vel 
non  produflo  vitra  B,  in  punflo  D per  prop. 
11.  Procli.  Dicoreflam  ED  efle  squalem  di- 
ti' , & accommodatam  inter  duo  latera  AB, 
AC  produfla  vel  non  produfla  coroprehen- 
dentiaangulum  BAC  oppofitum bafi  BC,Sc 
efle  parallelam  ipfi  BC. 

Dcmonftratio.  Imprimis  ex  ipfo  apparatu 
refla  DE  eft  accommodata  inter  duo  latera 
AB,  AC,  produfla  vel  non  produfla  vitra  ba- 
C 4 fim 
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fim  BC; eftque ipfi  BC  parallela.  Supercft  vt 
probetur  aequalis  datae  DE.  Eftpcr  appara- 
tum vt  BC  ad  C A,  ita  data  DE  ad  redam 
EA : cft  autem  accommpdata  ED  parallela 
ipfi  BC;  ergo  per  lemma  50.  erit  in  triangulis 
BAC.DAE,  vt  BC  ad  CA.Gcaccommoda- 
ta  DE  ad  EA;igitur erit  per  prop.i  t.lib.j. 
elem.  vtdata  DE  ad  EA  , fic  accommodata 
DE  ad  EA;ergopcrprop.  9.  lib.  f.  elem.  re- 
da D E accommodata  vti  pollulat  lemma 
praefens  erit  aequalis  dat*  DE  : pofuimus  au- 
tem illam  parallelam  ipfi  BC  in  apparatu.Er- 
goimperatum  in  lemmate  ad  praxim  reduxe- 
rimus, 3:  redi  fidam  cfle  demonilrauerimus. 


LEMMA  LIII. 

Si  furit  A di  B,  vt  C ai  T>',&  C ti  D,  vt  £ 
di  F;  d-  E di  T,tt  <j  di  H;  & fu  i n infini- 
tum. Dictejfe  A di  B,  v/  G di  H;  vel  vt  qui- 
libet dii*  ex  idtii  rititmibm : vtltjft  qudmlibet 
exidtis  ritimibm , vt  quilibet  dii*  ex  illis.  Eli 
ntftrum. 

DEmonftratio.Cum  detur  A ad  B vt  C 
ad  D,  Sr  E ad  F vt  C ad  D;  erit  per 
prop.li.  1 1 b . 5 . elem.  A ad  B vt  E ad  F : Sed 
datur  etiam  G ad  H vt  E ad  F,  Scoftendi- 
mus  ede  A ad  B vt  E ad  F ; ergo  per  prop. 
cit.it.crit  A ad  B vtGad  H.  Et  fic  eodem 
difcurfu  oftendeturefle  quilibet  ex  datis  ra- 
tionibus, vt  quilibet  alia  ex  datis. 
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PROPOSITIO  I. 

Refl:*  lineae,  quae  a vertice  fuperfi- 
ciei  conicae,  ad  punfta,  quae  in 
fuperficiefunt, ducuntur:  in  ipfa 
fupcrficic  erunt. 

Vppositio.  Reda  linea  ex 
vertice  A,fuperficiei  coni- 
ci , ad  quodlibet  pundura 
fupcrficiei  illius  duda  Gr. 
Dico  quod  tota  quanta  eft 
inter  verticem  A , & hoc 
pundum,  recipiatur  in  ipfi 

fuperfkie  conica. 

Apparatus.  Pundum  autem  datum  in  ipfi 
fuperheie  conica ; vel  erit  G,  inter  verticem 
A & circulum  BECF  , circa cuiuscircumfe- 
rentiam  lata  reda  DAC,  ipfim  fuperficiem 
coqicam  efficit  iuxtadcf.i.vel  erit  Btu  ipfi  di- 


dicirculi  circumferentia;  vel  erit  H infradi- 
dum  circulum;  vel  erit  I in  fupcrGcie  ipfi 
conica fupra verticem  A.Dico, inquam,  redas 

AG,  AB,  AH,  AI,  & fic  de  alijs  omnibus  hu- 
iufmodi  redis , exiftere  in  fuperficie  ipfi  co- 
nica. 

Demonflratio.Si  prxdidx  redx  lines  AG, 
AB,  AH,  AI,  & fic  de  alijs  huiufmodi  redis  ab 
vertice  Aadpunda  fuperficiei conica:  tradu- 
dis,  non  recipiantur  in  ipfi  conica;  concipien- 
do redam  DAC  generantem  ipfim  fuperfi- 
ciem conicam,  iuxta  def.i . addudam  ad  pun- 
da  prxdida,  verbi  gratii  G,B.H,  I,  fuperfi- 
ciei ipfius  conicx,  ipfi punda  radet : atque  i» 
duxredclinex  fpatium  concludent , contra 
if.ax.  lib.t.elem.  nimirum  AG,vel  AB, vel 

AH,  vel  AI,dudx;  Jc  pars  generantis  ipfim 
fuperficiem , quatenus  terminatur  eifdem  ex- 
tremis, A communi,  Sc  B vel  G,  vel  H,  vel 
I.  hocabfurdum  condemnat  antecedens  vnde 
deducitur  ; videlicet  negationem  quod  non 
recipiantur  didx  redx  lines  in  fupcrficic  co- 
nica. 
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nica.dedudx  ab  eius  vertice  ad  quaelibet  ciuf- 
dem  fuperficiei  punda.  Atque  ita  remanet  dc- 
xn  onftrata  propofitio. 

COR.OLL  ARI  VM. 

Ex  quibus  conflat,  Sia  vertice  ad  aliquod  ptmtlum 
eorum  qua  intra  fu  ter  fi  cient  funt , recta  linea  du- 
catur; intra  : &fi  ad  aliquod  eorum  qua  funt  ex- 
tra j extra  fuperficiem  cadere,  . 

. !•_»-!  j ■ 

SI  enim  redr  linei  tranfmiflx  ab  A verti- 
ce, ad  quod  cumque  pundum  intra  fuper- 
iiciem  conicam  , vel  eXtra  illam  , io  fuperficic 
ipf^  conica  cxifterentt  etiam  punda  prxdida, 
Huc  intra,  fiuc  extra  ipfam  fupcrficicm  coni* 
cam  dat^jn  ipfamet  fuperficic  conica  data  exi* 
llerent  : nam  punda  extrema  terminantia 
quamcpmquc  lineam  receptam  in  quacumque 
fuperficic»  in  ipfa  fuperficie  exiftunt;  atque  ita 
punda  data  extra fuperficicm  conicam,  hoc  efl 
vel  intra  cius  concauitatem  , vel  extra  eius 
conuexitatem > in  ipfamet  fuperficic  fitum  ob- 
ti  nerent : quod  eft  abfurdum,  videlicet  contra 
daturo.  .Igitur  principium  fcu  pofitio-  vnde 
proucnit,  rationi  repugnabit;  nempe  quod  re- 
dx linea:  ab  vertice  A,  fuperficiei  conicx  , ad 
punda  intra  vel  extra  ipfam  data , in  ipfamet 
fuperficic  conica  recipiantur,  quare  relinqui* 
tur,  vt  reda:  lineae  qua:  ad  punda  data  intra 
fupcrficicm  cius  concauam , ducuntur  , intra 
ipfam  fupcrficicm  concauam  exiftant;  & qux 
ad  punda  data  extra  ipfam  feu  verfus  conuexi- 
tatem, terminantur,  ab  vertice  A ipfius  fu- 
perficiei conica: , extra  ipfam  fint  fupcrficicm, 
conicam  & extra  eius  concauitatem  , at  ver& 
verfus  conuexitatem. 

COR.OLLAR  IV  M NOSTRVM. 

Si  a vertice  coni  ad  aliquod  puntlum  fuperficiei  eius 
retia  linea  ducatur , & producatur  verfus  bafim 
circularem  eius , vitra  hoc  punctum  in  infinitum : 
incidet  in  vnum  puntlum  circumferentia  dUla 
circulant  bafeos. 

NAm  duda  reda  ab  vertice  coni , qui  et- 
iam eft  vertex  conicae  fuperficiei,  per  def. 
1,  ad  pundum  datum  in  fuperficic  cius  coni- 
ca, quatenus  terminatur  his  duobus  pundis, 
recipietur  in  fuperficic  ipfa  conica,  per  prop. 
praefentem.  Iamverdfi  haec  reda  producatur 
in  infinitum  vitra  duo  pundura  fuperficiei 
conicae,  fi  non  incidat  in  aliquod  pundum  oc- 
currentis intermediae  circumferentiae  circula- 
ris bafeos  coni,  procedet  vel  intra  fu  perficiem 
vel  extra  fuperficicm  ipfam  conicam.  Hoc  po- 
fito»  concipi  poterit  reda  linea  generans  ipfam. 
fuperficicm  conicam,  ab  eius  vertice  immota, 
ad  pundum  datum  in  ipfa  fupcrficie  conica, 
adduda;quzperax.  21.  lib.i.elem. congruet, 
fecundum  fuam  partem  aliquam  cum  duda 


reda ; addudx  vero  linfcx  pars  reliqua  pundo 
aliquo  fuo  incurret  in  pundum  aliquod  cir- 
cumferentiae circuli  dirigentis  eius  motum 
iuxta  def.i.qui  circulus  cfl  bafis  coni  per  def.7. 
Sc  quia  produda  reda  data  negatur  incurrere 
in  aliquod  pundum  circuferentia:  didi  circu- 
li , & atteritur  intra  vel  extra  fuperficiem  co- 
nicam excurrere;  duae  redae  lineae  , duda  pro- 
dudaque,  & adduda  generans  fuperficiem 
coni.fcgmentum  vnum  communeobttnebunt, 
videlicet  dudam  redam  ab  vertice  coni  ad 
pundura  in  eius  fupcrficie  datum  ^hoc  verd 
eft  contra  10.  ax. lib.i.elem.  igitur  pofitio  con- 
tradicens aflertioni  huius  corolJarij  noftri,fal- 
fa  erit ; & attertio  vera. 

PROPOSITIO  II. 

Si  in  altera  fuperficierum  qux  funt 
ad  verticem  , duo  pun<fta  fu- 
mantur; & qux  pun<5ta  coniun- 
git  reda  linea,  ad  verticem  non 
pertineat : intra  fuperficicm  ca- 
det ; qux  vero  eft  in  diredum 
ipfi,  cadet  extra. 

SVppofitio.  Inaltera  fuperficierum  coni- 
carum DAX , BAC  , circa  communem 
verticem  A coaptatarum  iuxta  def.  1.  aflum- 
pta  fint  duo  punda  I , L ; ita  vt  reda  linea  IL 
coniungensilla,ad  verticem  A non  pertineat; 
hoc  eft  produda  ipfum  A verticem  non  at- 
tingat. Dico  totam  redam  i L terminatam 
illis  duobus  pundis  l,L,  exiftere intra  coni- 
cam fuperficiem  datam;  tum  produdam  vitra 
hxc  punda  l.vtlL  excurrere  extra  ipfam  fu- 
perficicm; verbi  gratia  partem  cius  LM,  ca- 
dereextra  fuperficiem  conicam. 

Apparatus.  Quatuor  cafus  obtinet  hxc  pro- 
pofitio. Autcnim  duo  pundidata  I,L,  exi- 
ftent  in  fuperficic  conica  DAX  fupra  verti- 
cem A:  aut  in  fuperficic  alia  BAC  infra  ver- 
ticem A,  inter  illum  & circuli  circumferen- 
tiam BfiCF  dirigentem  affediones  ipfarnm- 
fuperficierum  duarum  conicarum,  iuxta  def.i^ 
aut  in  eadem  fuperficie  conica  inferiore,  infra 
didum  circulum : aut  in  circumferentia  didi 
circuli,  verbi  gratia  B,C,  punda  duofumpta 
fint» 

Demonftratio  primx  partis  in  omnibus  il- 
lis cafibus. Efto, fi  fieri  poftit,  reda  IL,  non 
fit  tota  intra  fuperficiem  concauam  conicam, 
ciufquc  pundum  aliquod  G fit  in  ipfa  fuper- 
ficic conica.  Tunc  ex  pundis  datis  1,  &L,fi 
tranfmittanturrcdx  linex  IA, L A, .ad  A ver- 
ticem; vel  ex  A vertice  ad  punda  1,L,  agan- 
tur redx  linex  AI , AL ; exiftent  iftx  redx 
in  ipfa  fuperficie  conica,  per  prop.  1.  d pereo-- 
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roll.  noftrum  ad  illam , produfix  G opus  fit, 
verfus  circulum  BECF.ipGus  circumferentis 
punfla  B,C,  attingent : duflaque  refla  BC, 
rcfultabunt triangula  reflilinea  IAL,  BAC, 
qux  in  vnocxiftcnt  plano,  per  prop. a.  lib.it. 
elcm.  & per  corollar.  noli.  t.  ad  prop.7.  lib. 
«iufdem.  lam  vero  ex  punflo  G quod  ad- 
ftruitur  exiflere  in  fuperficie  conica , ad  verti- 
cem A,  traducatur  refla  GA , qux  diuidet 
angulum  rcflilineura  IAL,  per  30.  ax.  lib. t* 
elcm.produflaque  fi  opus  fit  aiuidet  etiam  ba- 
fim  BC,  trianguli  BAC  , per  idem  cit.  ax. 
diuidat  vero  in  punflo  H:  porri  bafis  hxc 
BC,  tota  exiftet  intra  circulum  BECF,  per 
a.prop.Iib.j.elem.ideoque fle  Hpunflumex 
cius  intermedijs  intra  eundem  circulum  exi- 
ftet : Verum  tota  circuli  illius  area  elt  intra 
fuperficiem  conicam  BAC , perdef.  t.  ergo 
& punflum  H reftx  BC  , Sc  ipfa  refla  BC 
erit  tota  intra  fuperficiem  conicam  , ficuti 
quartus  exigebat  cafus,  datis  plnflis  B,C,  in 
circumferentia  circuli  dirigentis  efteflionem 
fnperficici  conicae.  Sed  & exiflente  H punflo 
intra  circuli  prxdifli  aream,  refla  GAH,  vel 
AGF1,  vel  A HG  dedufla  ab  A vertice  ad  co- 
nicx fuperficiei  punflum  G,  incidet  in  H pun- 
flum intra  arcam  difli  circuli  litu:  Verum  per 
coroll.  nofi.da  prop.  1.  ipfa  refla  AG  produfla 
verfusdiflum  circulum , debet  incidere  in  ali- 
quod circumferenti*  illius  punflum:  crgoca- 
dem  refla  linea  e fublimi  punflo  A dedufla 
ad  fubieflum  circuli  BECF  planum  , incidet 
induo  eius  diucrfa  punfla,  contra  lemma  1. 
adhunc  librum.  Abfurdumhoc  indicat  poli- 
tionem aduerfarij  contradicentem  huic  pro- 
pofitionieficfalfam,  & propofitionero  ipfam 
efle  veram  quo  ad  cius  primam  partem.  Quod 
verdprobauimus  de  punflo  G,refl*  IL,  vel 
punflo  H reflz  BC , idem  ofiendemus  de 
omnibusalijs  punflis illarum,  atque  ita  pro- 
bata remanebit  prima  pats  huius  propofitio- 
nis. 

Demonfiratio  fecund*  partis.  Producendo 
reflam  IL,  vel  BC,  qustota  cadere  intra 
fuperficiem  conicam  oftenfa  eft,  vitra  I, vel  L, 
•ut  B vel  C-,  ex  natura  produflionis,  debet 
extra  fuperficiem  quam  attingit  fuis  extremis, 
egredi  extra  illam,  atque  ita  relinquitur  mani- 
fcfta  fecunda  pars. 

COROLL.  NOSTRVM  I. 

Cara  rtSt  linea  in  fuperficie  conica , minimi  termi- 
nara  in  im  veniet , & circumferentia  circuli  di- 
rigentu  generationem  ri«;  produ&a  vtrimquei n 
infinitam,  attinget  ipfum  verticem,  dr  ipfam  cir- 
cumferentiam. 

PRima  pars  ollenditur.  Si  enim  refla  data, 
produfla  in  infinitum  verfus  verticem, 
ipfum  non  attingat,  quandoquidem  dat*  re, 
fl*  extrema  duo  punfla  in  fuperficie  conica 


exilium  ; ipfa  refla  data  in  fuperficie  conica, 
per  primam  partem  huius  propofitionis  fecun- 
dx , erit  intra  concauum  ipfius  fuperficiei  co- 
nicx,  & non ineius fuperficie : hxeduo  pu- 
gnant inuiccm  ; ergo  politio  vnde  profluunt 
erit  falfa  , videlicet  quod  refla  data  infuperfi- 
cie  conica , & minimi  terminata  in  eius  verti- 
ce,fi  producatur  in  infinitum  verfus  verticem, 
ipfum  non  attingat : igitur  per  verticem  ince- 
det ficuti  vult  illa  pars. 

Secunda  pars  probatur.  Si  refla  data, produ- 
fla in  infinitum  verfus  circuli  circumferen- 
tiam dirigentis  produflionem  fuperficiei  dat* 
conicx  iuxtadef.t.  per  huius  circumferenti* 
punflum  aliquod  non  incedat:  refla  lincafu- 
perficiem  conicam  datam  efficiens,  addufla  ab 
vertice  ad  hanc  datam  reflam,  parte  aliqua 
fua  propria  per  ax.  it.  lib.  1.  elem.  adaquabi- 
tur illi  refl*  datx  &produfl*  verfus  verti- 
cem quem  attingere  oftendimus ; nam  hxc  re- 
fla efficiens  fupeificiem  Conicam,fucceffiu£  in- 
cedit per  omnia  punfla  fuperficiei  conicx  ef- 
feflx  : fed  hxc  eadem  refla  per  def.  1.  attingit 
fucccffiue  totam  circuli  circumferentiam  & 
eiua punfla  .dirigentem  fuperficiei  dat*  coni- 
c*  produflionem  j ergo  & data  refla  fi  produ- 
catur verfus  hunc  circulum,  attinget  in  aliquo 
punflo  diflam  circumferentiam { alioqui  dux 
refl* line*,  duflaproduflaque,  & addufla 
efficienfqueconicam  fuperficiem , figmentum 
commune  obtinebunt,  videlicet  ab  vertice  ad 
punflum  extremum  dat*  verfus  circuluraj 
contra  lo.ax.  lib.i.  elem. quod  abfurdum  Ab- 
igitur politio  contradicens  huic  fecund*  par- 
ti, falfa  erit,  & ipfa  pars  fecunda  erit  vera:  qu* 
breuius  ollendetur  per  coroll.  noli,  ad  prop.  t.' 
nam  perprimam  partem  data  refla  produfla 
verfus  verticem , ipfum  attingit ; ergo  ab  illo 
vertice  egrediens  fupraipfam  fuperficiem  da- 
tam conicam,  produfla  verfus  circulum  prx- 
diflum,  incidet  in  aliquod  eius  circumferen- 
ti* punflum. 

COROLL.  II.  NOSTRVM. 

Sella  exiftent  linea  m fuperficie  emica , proiuSa 
vtrimque  fi  apia  fit , verfm  verticem , & verfim 
circumferentiam  circuli  dirigent*  eim  generatio- 
nem, vel  etiam  vitra,  fi  fuptrficitt  ipfa  emica  vi- 
tra circuli  pr edidi  circumferentiam  procedat:  tota 
exiftet  in  ipfa  fuperficie  comta. 

NAm  ex  demonllratione  prxcedentis  co- 
t ollari) , refla  linea  data  adaquatur  parti 
refl*  line*  efficientis  ipfamEiperhciem  coni- 
cam,  procedentis  ab  vertice  illius  & procur- 
rentis vitra  circuli  direfliui  circumferentiam 
C opus  fit,  Sc  exiflentis  in  fuperficie  ipfa  coni- 
ca : ergo  data  fi  producatur  vtrimque  prout 
opus  fuerit,  tota  adxquabitur  illi  refl*  effi- 
cienti fuperficiem  conicam,ne  dux  refl*  line* 
commune  fibi  vendicent figmentum  , contra 

■o.ax. 
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l o. ax. I ib.  1 . elcm.  quare  ipfa  tota  recipietur  in 
fuperficie  conica  , data  & produ&a , vti  pra»- 
dida  alia  efficiens  ipfam  fuperficicm  conicam. 

PROPOSITIO  III. 

Si  conus  plano  per  verticem  fece- 
tur:  fe&io  triangulum  erit. 

SVppofitio.  Conus  BAC  feretur  plano 
FG , per  verticem  A , it»  vt  etiam  bafis 
BDCE,  difli  coni  fccctur  eodem  diflo  pi»no. 
Nam  dum  planum  aliquod  fccat  corpus,  pe- 
netrat intra  ipHim , & li  concipiatur  hoc  pla- 
num fecans  infinitum, egredietur  partibusfuis 
reliquis  extra  ipfum  corpus,  atque  infringet 
vodequaque  terminos  ipfius  corporia  fefii: 
cumque  tota  area  bafeos  circularis  coni  fit  in- 
tra fuperficicm  conicam  , Sc  circulus  leu  bafis 
fitvnus  e terminis  coni  fefti rnecelfarib pla- 
num FG  fecanscooum,  fi  concipiatur  pro- 
ri uflum  vodequaque  in  infinitum,  egrediendo 
extra  conum. fecabit  etiam  planum  bafeos  cius 
circularis,  & ipfam  fuperficicm  conicam.  Di- 
co autem  feflionem  nuiufmodi  communem 
plano' FG  fecanti.Stfeflocono  BAC,  cfie 
triangulum  reflilincum  BAC 

Dcmonfitatio. Quandoquidem  planum  FG 
fecanscooum  BAC  per  verticem  eius  A,fe- 
cat  etiam  bafim  eius  circularem  BDCE  pla- 
nam; entper  prop.;.  lib.  II.  elcm.  refiai.nea 
13Q  (cflio  communis  planorum  fcCantis  FG, 
Si  feiSi  circuli  pridifli,  lam  vero  in  plano  fe- 
cante;  FG,  quia  vertex  A , conifefli,  exiftit, 
tum  etiam  punfla  B & C,  circumferentias 
cirtuli  priuifli  fefl*  ab  eodem  plano;  poteri- 
mus jnillo  ducere  reflas  lineas  AB,AC,  qu* 
cxiiknt  etiam  in  fuperficie  conica  coni  fcdi, 
per  prop. i.  Triangulum  igitur  reflilincum 
effedium  ab  ttibus.rcflis  lineis  AB,  AC,BC, 
erit  in  planofecante  FG  , per  condi,  noft.a. 
ad  prop.  7.  Iib.rc.elem,  quia  tres difli  refl* 
lineae  caniungunt  tria  A,B,C,  punfla  cxiflcn- 
tia  iadiflo  plano  : Tres  vero  eidem  rcflili- 
nca  fuftenuntut  edam  cx  difiisin  fuperficie 
contjdua-quidem  AB,  AC,  in  fuperficie  eiul 
conica,  tBltia  veto  BC, in  bafccius  circulatit 
igitur  diflum  triangulum  BAC , erit  com- 
mun?dawconofeflo,8tplanofccanti  FG;er- 
go  'cx.  natura  fefliqnu  , ipfum  triangulum 
li  ACVerat  fcfiio  communis  coni’  BAC  fefli, 
S(  plani  illum  fecantis;per  verticem  eius  A. 
quod  feratdemonflranduna. 

. ■ . : 
CO-ROLL.  NQSTRVM  I. 

planum  fecum  cnmrn  fer  verticem  eiul,  fecai  em 
tJfifu' circularem  inreil a linea;  & quidem  dume . 
tr ais,  fiplanum  fecahiinceiat  per  axtin  0ni[e8i% 
..  r.i.ni..  . ini  .---i  . • ‘ 

NAm  axis  coni  incedit  ab  vertioe  illius  per 
centrum  bafeos  uuscircularis , iuxtadef. 


3.  quare  refla linea  qtiieft  feflio  communis 
plani  fecantisapplicati  ad  axem  coni.  & bafeos 
circularis,  incedet  per  centrum  ipfius  circuli 
fcfli;&  quia  etiam  hic  refla  terminatur  vtrim- 
quein  circumferentia  difli  circuli  quam  fccat 
etiam  planum;  cm  diameter  ipfius  circularis 
bafeos,  per  def.  17.  lib.  1.  elcm.  Quod  fi  pla- 
num fecans  conum  per  verticem  eius , non  fit 
applicatum  axiconi;non  definet  proptercapla- 
num  fecans  penetrare  ipfum  .conum  interius, 
Sc  produflum  vndequaque  incurrere  cum  bafi 
circulari,  namque  fecarcin  alia  refla  linea  non 
.diametrali.  'f ' 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

Si  m vna  fuperjjderum  emicatum  effedarum  «us- 
ta def  u fumatur  vnum  eundum  A & in  altera 
aliud  punctum  B,  neutrumque  fit  rerrex  C,  & 
amite  ad  eafdem  partes  axeot  C L , diUarum  fu- 
perficierum  couicarum,  relverticie  C.  Reda  linea 
AB  ducta  & terminata  Itii punftie  AB,  erit  extra 
ia tat  fuperfiiiei  micat:  predutla  tamen  vitra  hac 
punlla  procedet  mera  concavitatem  ipfarutn  in  D 
& E.  = • • 

. . 1 ;i'i ...  ...  * 

iat~i  Oncipiatnr  planum  applicatum  reflx 
,V— « AB,  3t  vertici  G.lecanfquedatasfuper- 
ficics;  hasfccabit  per  verticem  C:  igiturprO 
ftflione  communi  refultabunt  per  haneproi- 
pofitionem  duo  triangula  rfflflinca  HCT, 
FCG,  verticem  communem  C liabentia,  re- 
manebitque  refla  AB  adeafdempartes  axeds 
CL, irci  ad  eaMcm  partes  verdcll  D.perquein 
incedit  axis  ipfci  quare  refla  AB1  fiucprodu- 
fla  fiuc  nonprodufla  non  attinget  verticem 
C.  lam  vero  efto,  (1  fic  ri  ptfiig  refla  A B ter- 
minata his piinflis-  A,  B,  cxillat  inTuperficie- 
rum  datarum  coritcUrum  alteri1;  tnne  perco- 
roll.nolt.  1.  ad  prop.a.  prodlsfla  vertici  occur- 
m,  contra  conceflaU  igitur  Curti  non  occurrat 
vertici  .C,  fcurtoenlit  in  direertmi  illius , ne- 
qtie  fitin  vlla  foperfiderum  eodinrum,tiian- 
gulumtfiRciet  ■•'A  CB,  cum  potlibhibus  AC,' 
BC, laterum  prfdiflorumtriaug<flbrum  HCI,: 
fieG  : quare  cdm  exiftat  in  cddem-  plano  fe- 
tuue,  curr  diflrsIaleribustritngMorum.prb» 
dufltf-vteimqeiead  D & L , vitra  B ■&  A , 
procedet  fiiprecRSoin  planum  Iccarrs,  iuxfa 

tsrttll-.noft.i.^dprop.  v.drbii  iKlemi  fed  Sc 
per  axn . lib.i<ede>T(‘iiHerfitabit  difla  hiera, 
0(  ip  partes  coorroiHas  pNieedfct':  drgo  prA: 
dufla  vitra  B "prnVedet  intra  ‘triangulam 
FOG-;  A prodi  fla  Vitra- A , procedet  intra 
triangulum  HCT!-  cumque  trtangulorunV 
peidiflornm  areae  toti  Imr  intra  conianitates 
datarum  fupetfkierum  conicarum ; refla  linea 
AB-produfla vitri  A & B,  procedet  intra 
ceneauiutem  tpfarom,  ficuti  piiopoiitunt  fnrr, 
....  , >.  . o i • ' 


PROPO- 
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PROPOSITIO  IV. 

Sialcerutrafuperficierumquar  funt 
ad  verticem, plano  fecetur, ?qui- 
diftante  circulo , per  quem  fer- 
tur rc£a  linea  fuperficiem  de- 
feribens : planum  quod  fuper- 
ficie  concluditur,  circulus  erit, 
centrum  in  axe  habens : figura 
verb  contenta  circulo,  & ea  par. 
te  fuperficici  conicae,  qua:  inter, 
fecans  planum  & verticem  in- 
terijeitur,  Conus  erit. 

SVppofitio.  A lteru  t ra  fuperfic  ierum  BAC, 
DAE,  circa  verticem  A, definitarum  def. 
t.  fecetur  plano  zquid  i flante  planx  fuperficiei 
circularis  puta  BKCL,  circa  cuius  circum* 
ferentiam  fertur  refla  linea  fuperficicni  datam 
conicam  defcribensfeftam.  Imprimis  per  lem. 
1.  ex  natura  feflionis  fuperficiei  beneficio 
plani,  fedtio  communis  refultabic  aliqua  linea, 
qux  tam  in  fuperficie  fcfla  , quam  in  fccantc 
plano  exiftet  i.fitqucin fuperficie  dataconica 
BAC  fcfla,  feflio  huiufmodi  communis  linea 
DHE,  quz  per  lemma  j.  erit  curua,  & per  co- 
roll.4.  citati  lem,  j.  concludet  fpatium  , feu 
figuram  OHE.  Hanc  verb  figuram  DHE 
feu  lectionem  communem  plani  fccantis  & fc- 
ftx  conicae  fuperficiei,  fecundum  conditiones 
datas,  affero  primo  effe  circulum, centrum  ob- 
tinentem G in  axe  AF  dedufio  ab  vertice 
A , ad  F centrum  circuli  BKCL  dirigentis 
generationem  da»  fuperficiei  conicz  leftz. 
Secundb  affirmo  figuram  folidam  compre- 
henfam  circulo  DHE,  St  parte  fuperficiei  co- 
nicz fcflx , quz  efl  inter  planum  fecans  feu 
circulum  DHE, Sc  verticem  A conicz  ipfius 
fuperficiei,  effe  conum.  • . 

Apparatus. Quandoquidem  axis  AF  coni* 
cz  fuperficiei,  incedit  per  def.S.  ab  eius  verti- 
ce A ad  centrum  F circuli  BKCL,  produ- 

gus  axis  AF  fi  opus  fit,  transfiget  plaoum 
HE  , in  vnofolhm  puncto , puta  G , iuxta 
lem.  noflrum  r.  eo  quod  planum  prxdi&um 
DHE  exiflat  cotum  intra  aream  di&z  fuper- 
ficiei conicz,  Scipfeaxis  AF  incedat  intra 
diffam  arcam,  deduftus  ab  A vertice  ad  F 
punctum  exiflens  intra  eandem  di&am  arcam, 
idc^ue  iuxta  coroll.  prop.i.  ( Proponimus  au- 
tem tres  figuras,  propter  tres  cafus : prima  re- 
przfentabit  cafum  primum,  in  quo  planum 
fecans  fecat  fuperficiem  conicam  inter  circu- 
lum BKCL  ditefiiuum,  St  verticem  A.  Se- 
cunda exhibebit  cafum  fecundum  in  quo  cir- 
culus DHE  exiflit  infra  cucplum  BKCL. 


Tertia  erit  pro  cafutcrtioin  quo  planumfc- 
cans  St  efficiens  circulum  DHE  exiflit  fupra 
verticem  A , infuperiore  fuperficie  conica.) 
Iam  verb  fi  applicetur  planum  fecans  conum 
BAC,  & fuperficiem  datam  eius  conicam,  per 
axem  cius  AF , Sc  verticem  A , produciquc 
intelligatur  tam  axis  AF,  qubm  planum  fe- 
cans,(ecabit  circulos  DHE, BKC,  fidlioncf- 
que  rcfultabunt  refi*  lineae  BFC,  DGE,  per 
prop.3. lib. it.clem.  refla^ue  BFC  erit  dia- 
meter circuli  BKC,  per  coroll.  noflrum.  1. 
ad  prop.  j.  eo  quod  tranfeat  planum  fecans 
illud  fecundum,  per  F centrum  circuli  BKC; 
erunt^ue perprop.ifi.  lib.ir.clem.  di&s  rcfU* 
linez  DGE,  BFC , parallele , eo  quod  pla- 
num hoc  fecundum  fecet  plana  circulorum 
DHE,  BKC,  parallela,  ex  datis.  Verum  et- 
iam per  przccd.  prop.  j.  hoc  planum  fecun- 
dum fecans  conum  per  A verticem , Sc  axem 
cius,  efficiet  fe&ionem  triangularem  BAC,8c 
aliam  etiam  triangularem  DAE.  Quod  fi 
concipiamusaliud  tertium  planum  fecans  eun- 
dem conum  feu  fuperficiem  conicam  per  A 
verticem.  St  axem  AF ; rcfultabunt  etiam  per 
cit.  prop.}.  aha  duo  triangula  LAK,  I AH;  Se 
reflat  1GH,  LFK,  erunt parallclz  percit. 
prop.16. 11b.1i.  element.  A triangula  przdifta 
diuidet  axis  AGF,  vel  AFG.  Confideremus 
autem  tria  triangula  in  duabusprimis  figuris, 
BAF.vel  DAGjCAF  vel  EAG ; KAF  vel 
HAGiinquibusrcftx  DG,  EG,  HG;  vel 
BF,  CF,  KF,  funt  parallelx  oflenfx  bafibus 
BF, CF,  KFjvel  DG, EG, HG:  vndeper 
coroll.  prop.4.  lib. 6.  elem.  reful tabunt  trian- 
gula fimilia  B AF,  D AG;Sc  alia  duo  triangula 
fimilia  C AF,E  AG;  St  alia  duo  fimilia  KAF, 
H AG:  quare  per  lemma  5 o.eritvt  AFadFB, 
fic  AG  ad  GD;tumvt  AF  ad  AG.fic  FB 
ad  GD;tbmvt  AF  ad  FC,  fic  AG  ad  GE; 
tum  vt  AF  ad  AG.fic  FC  ad  G E;  tum  et- 
iam vt  AF  ad  FK,  fic  AG  ad  GH;  ttMivt 
AF  ad  AG.fic  KF  ad  GH  t funtverdper 
def.  15.  lib.  1.  elem.  re&x  FB,  FC,  FK,  x- 
qualcs , videlicet  femidiametri  circuli  BKC; 
ergo  per  7.  prop.Iib. 5.  elem.habebunt  eandem 
rationem  ad  quamlibet  ex  DG,  EG,  HG: 
Cum  igitur  fit  BF  ad  GD,  vt  AF  ad  AG; 
Sc  BF  ad  GH,vt  AF  ad  AG;St  BFad  GE 
vt  AF  ad  AG;  ipfa  BF  ad  alias  tres  DG, 
GH,GE,  habebit  eandem  rationem,per  prop. 
Ii.lib.$.clcra.  igitur  per  9.  prop.Iib.  eiufdem 
5.  elem.  zquales  erunt  tres  reflx  linea  DG, 
GH,  GE.  Quod  fi  infinities  fecetur  conus 
BAC  per  verticem  eius  A,8eaxem-AF,  8c 
plana  BKC,  DHE,  vti  fecimus,  plano  tertio; 
rcfultabunt  triangula  infinita  huiufmodi  refti- 
linea , Sc  parallclz  rcSz  lmex : fimilique  arti- 
ficio probabimus  reflas  omnes  lineas  ex  pun- 
dto  G feflionis  communis  plani  DHE , Sc 
axeos  AG  F,  effe  zquales  inter  fe , terminatas 
inlioeacurua  DHE.  In  tertia  autem  figura, 
quia  rc$x  lines  DGE , BFC , funt  otlcnfz 

paralle- 


ized  by  C,C 
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parallelae,  erunt  per  lemma  50.  duo  triangula 
DA  E,  BAC,  fimilia;  & alialimiliatriangula 
BFA,EGA;S(  alia  etiam  fimilia  DGA.CFA; 
eritqucvt  BF  ad  FA,fic  EG  ad  GA;  Stvt 
AF  ad  FC,  fic  AG  ad  GD;  tum  vt  BF  ad 
<FC,Gc  EG  ad  GD  ; prima  vero  BF  , & fe- 
cunda FC,  funtfemidiametri  aquales  circuli 
BKC.ergo tertia  EG  ic  quarta  GD, erunt 
aquales  per  coroll.  noft.  r.  ad  prop,t4<  lib.]. 
elem.  Prasterea  per  idem  lem.jo.  cit.  triangula 
G AH.  F AK,erunt  fimilia;  St  erit  KF  ad  F A, 
ficut  HG  ad  GA ; offendimus  autem  pauld 
ante  ede  AF  ad  FC,  ficut  AO  ad  GD;  ergo 
per  prop.ai.  lib.j.  elem.  erit  ex  atqualitate  KF 
ad  FC,vt  GH  ad  GD;  funt  autem  ex  natu- 
ra circuli  redEe  KF,  FC  , aquales;  igitur  per 
coroll.  noft.  a.  ad  prop.  14.  lib.  5 .elem.  recta 
GH,  GD  ■ erunt  aquales.  Porri  probauimus 
relitam  GE  aqualem  elfe  refla  GD;  ergo 
per  i.ax.lib,t<elem.  tres  refla  linea  GD.GE, 
GH,  erunt  aquales  inter  fe.  Quod  fi  concipia- 
mus feliam  infinities  fuperficiem  conicam 
eandem,  & plana  parallela  DHE,BKC,  pla- 
no tertio  per  verticem  R,  &axcm  GAF;re* 
fultabunt  vti  in  prxcedentibus,  infinita  huiuf* 
niodi  triangula  reftilinea  fimilia  , & eodem 
artificio  probabunturreflz  omnes  linea  ex  G 
pun&o  eodem  in  plano  DAE,  terminata  ad 
lineamcuruam  DAE,  eile  aquales  inter  fe. 

Dcmonfiratio.  Cum  reSa  omnes  linea  ex 
punfio  G intra  figuram  planam  DHE , ter- 
minata in  eius  circumferentia  curua  quzcxi- 
fiit  in  fuperficie  conica  data,  fint  zquales  inter 
fe:  ipfa  figura  DHE  erit  per  def.  1 ] . lib-i . ele, 
circulus.  Cumque  tres  reftz  linez  GD,  GE, 
GH,ex  punito  G quod  e(t  i ntra  circuli  DH  E 
arcam , etiamque  eft  punitum  axeos  FGA, 
egrclfa  terminentur  in  circumferentia  di&i 
circuli, fint^ue  aquales  inter  fe,  ipfum  G pun- 
ftura  erit  centrum  dilti  circuli  per  prop.9.  lib, 
3.  elem.  Atque  ita  centrum  G,  huius  circuli, 
erit  in  axe  AF.  Quia  denique  tota  circuli 
DHE  circumferentia  exiltit  in  fuperficie  data 
conica,  quam  fuperficiem  effecit  refta linea 
mota  ex  vertice  immoto,  circa  circumferen- 
tiam circuli  BKC,  ipfa  etiam  rcHa  cac^m  li- 
nea in  fuo  motu  radet  totam  circuli  DHE 
circumferentiam:quare  refultabit  conus  DAE 
comprehenfus inter  A verticem,  & planum 
circulare  DHE, terminatum  hoc  plano,  Si  par- 
te fuperficiei  date  conice  pofitx  inter  A ver- 
ticem, & planum  circulare  prxdillum  DHE; 
idque  iuxtadef.4.  Atque  ita  tota  ptopofitio 
deteonfftataerit. 

COROLL.  NOSTRVM  I. 

Si  alterutra  fuperficierum  finitarum  qua  funt  ai 
verticem  cimmurum  definitarum  dif.  1.  plana  fe- 
tetur aquidillante  circulo  dirtcliuo  cfieUionia  illa- 
rum, plamque  alio  per  verticem  fccetur , cernet  re - 
fultam  ai  diiia  prima  feSime,  (3  cornu  dat  tu  pri» 


mm  fetlm : re  fuit  aiunt  femper  ex  ditia  fettirn 
fecunda  , duo  triangula  eqwMgula  fimilia  , quo- 
rum bafes  nutu  retia  linea  in  elreularilm  baji/nu 
ditiorum  conorum , latera  r eri  in  fuperficie  conica 
fella  ; quod  fi  planum  fecundum  frians  incefierit 
per  axem , iafet  pr edicta  erunt  diametri  circula- 
rium hafium  ; fi  tero  non  incefierit  per  axem,  diti* 
tafn  erunt  chorda  alia  Irafium  non  diamttralet. 

P Rimam  partem  demonftrauimus  in  duo- 
bus triangulis  BAF,  DAG  zquiangulis 
& fimilibus;  tum  etiam  in  alijs  duobus  trian- 
gulis CAF,EAG;tttm etiam  in alijsduobus 
KAF,  H AG,  Gmilibus. 

Secunda  pars  etiam  patet,  eo  quod  offende- 
rimus bafes  BFC,  LFK,  efle  diametros  cira 
culi  BKCL;&  alias  bafes  DGE,  lGH.cfle 
etiam  diametros  circuli  DHEI, 

Tertia  pars  eft  manifefta.  nam  per  prop.j. 
fient  femper  per  datam  fe&ionem  fecundam, 
duo  triangula  reftilinea,  quorum  bafes  erunt 
chordas  diltorum  circulorum  parallelorum 
parallelas  per  prop. 16.  lib.li.clem.  quzquia 
non  incedunt  per  centrum  diltorum  circulo- 
rum, ipfie  non  erunt  diamctrales:  fed  & erunt 
dilta  triangula  Gmilia  per  lem.jo, 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

SeSo  cono  per  planum  parallelum  Irafi  eim  circulari: 
re  fuit  am  cornu  iuxta  hanc  propofttionem  , eritfi- 
milu  fiSo. 

SI  enim  hi  duo  coni  plano  alio  fecentur  per 
axem  di&orum  conorum  alto  commu- 
nem, refultabunt  per  coroll.  prxcedensduo 
triangula  fimilia,  verbi gratii  BAF,  DAG; 
vnde  per  lemma  jo.  erit  AF  axisconi  primi 
dati  ad  FB  fernidiarnetrum  bafeoi  eius  cir- 
culatis ■ ficut  A G axis  coni  refultantis  ad 
GD , femidiametrum  bafeos  cius  propri*  cir- 
cularis. quare  per  def.14.  lib.  11.  elcm.conuj 
datus  littus  iuxta  hanc  prop.  4.  & refultans 
alius  conus , erunt  fimilcs. 

t 

PROPOSITIO  V. 

Si  conus  fcalenus  plano  fccetur  per 
axem, ad  rectos  angulos  ipfi  ba- 
fi  3 feceturque  altero  plano  ad 
triangulum  per  axem  recfto, 
quod  ex  verticis  parte  triangu- 
lum ablcindat  fimile  ei  quod 
per  axem  , fubconcrarie  vero 
pofitum : SetSio  circulus  erit, 
vocetur  autem  fedtio  fubcon- 
traria, 

B Sup- 
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SVppofitio , & apparatus  prima  pars.  Sit 
datus  conus  fcalenus  BAC  , verticem  A 
liabens, baGm  circularem  BLC,  axem  NA, 
bafeosdifla  circularis  centrum  N,  ex  quo  per 
prop.ia.lib.li.  elem.  fit  educta  vcrfusfublime 
reda  linea  NR  perpendicularis  plano  bafeos 
BLC;  hic  reda  NR  eritdiucrfaab  axe  NA, 
quia  per  j.def.  chro  in  fcaleno  cono  axisnon 
ut  perpendicularis  bafi  eius,  Bc  refla  NR  fit 
polita  i pii  bafi  orthogonia,  ambaque  ex  eo- 
dem centro  N bafeos  praedifti  infublime  af- 
furgant  verfuscafdem  partas,  angulum  refli- 
lineum  efficient,  qui  per  prop.i.  lib  n.  elem. 
in  vno  erit  plano , refloque  ad  ipfum  planum 
bafeos  pradifl*  BLC,perprop.t8.  bb.cit.tr. 
elem.  coqudd  applicatum  Ct  refla  NR  per- 
pendiculari plano  bafeos  pradiflx.  lam  veri 
fi  concipiatur  planum  hoc  anguli  RNA,  vn- 
dequaque  produ&um  in  infinitum , femper 
erit  applicatum  axi  AN,  & refla  RN.ideo- 
tjce  per  3.  prop.  fccabit  datum  conum  fcale- 
num  , feflioque  communis  erit  triangulum 
BAC  , quod  erit  etiam  applicatum  eidem  axi 
AN, & recta  RN; ideotjue  ad  angulus  reflos 
ipfi  bafi  circulari  BLC,  & bafis  BNC 
difli  trianguli  erit  per  coroll.  1.  noftrum  ad 
illam  prop.cit.  diameter  difla  bafeos.  Prater- 
ea  ex  aliquo  punflo  G,lateris  AB, difli  trian- 
guli BAC,  fiat  perprop.aj. lib.r.elem.  an- 
gulus AGK  in  plano  difli  trianguli,  aqualis 
angulo  ACB,  fecetduc  refla  GK,  latus  aliud 
AC  , trianguli  prxdifli , iuxta  1 3. ax.  lib.t. 
elem.  ob  duos  angulos  BAC,  ACB,  minores 
duobus  reflis per  prop.  17.  lib.i.elem.  vnde 
duo  ali)  anguli  BAC,  AGK,  illis  aquales, 
erunt  etiam  minores  duobus  reflis.  Refulta- 
bit  triangulum  AGK  sequiangulum  trian- 
gulo ACB,  propter  duos  angulos  AGK, 
ACB,  aquales,  & communem  BAC  , vnde 
reliqui  ABC,  AKG, etiam aqualeserunt, per 
coroll.  noftrum;.  ad prop.  jz.  lib.  1.  elem. 
uare  cum  fine  difla  triangula  zquiangula, 
abcbuntperprop.4.  lib.6.  elem.  latera  circa 
aquales  angulos  proportionalia ; ideoquepet 
def.i.  lib.  cit.tS-  erunt  fini  ilia  difla  triangula, 
abfciflumque  AGK,  exalteto  ACB.  Sed  fle 
erunt  fub  contrarie  pofita , hoc  cft  habebunt 
angulos  adbafes  fubcontrarie  politos  AGK, 
ACB,  tfim  etiam  alios  duos  AKC,  ABC. 
Quod  fi  cx  aliquo  punflo  puta  F ex  interme- 
diis refla  GK  exiftentis  per  coroll.  noft.  2. 
ad  prop.  7.  Iib.11.  elem.  in  plano  triaoguli 
BAC,  in  quo  etiam  recipitur  triangulum 
AG  K adaquate,  erigatur  per  prop.  1 a . lib  cit. 
it.  elem.  refla  linea  FH  perpendicularis di- 
flo plano  ttianguli  BAC,  erit  etiam  eadem 
refla  FH  perdef.j.lib.  cit.n.perpendicula. 
risrefla  GK.  Planum  ergo  applicatum  hifce 
duabus  reflis  GK . FH , angulum  reflum 
GFH,  vel  KFH,  efficientibus,  erit  per  prop. 
l8.lib.clt.  11.  ad  angulos  reflos  plano  trian- 
guli BAC,  ipfumque  fccabit  in  refla  GFK 


per  3. prop.  Iib.it.  cit.  atque  ita  triangulum 
przdiflum  AGK  abfeindet  de  triangulo 
BAC  per  axem  AN  coni  fifli  fcalcni,(imi- 
leei  quod  per  axem , fubcontrarie  vero  poli- 
tum. lam  vero  concipiatur  coni  dati  fcalenj 
fupcrficies  conica  fefla  plano  illo  perpendicula- 
ri ad  planum  trianguli  BAC  per  axem  difli 
coni;  refultabit  imprimis  per  lemma  3.  pro  fc- 
flione  communi  iit  fupcrficie  conica , linea 
curua  GHK.quxper  coroll 4.  ad  cit.  lemma 
3.  claudet  fpatium  feu  figuram,  quam  dico  ede 
circularem. 

Secunda  pars  apparatus.  Ex  punflo  H 
communi  difla  linea  curua  GHK,&liiper- 
ficiei  conica  fefla,  quod  eft  infublimi  refpe- 
flu  trianguli  BAC  per  axem  dati  coni,  de- 
mittatur per  prop.i  1.  lib.11.  elem.  refla  linea 
HO,  vel  HF  perpendicularis  ad  planum  tri- 
anguli BAC;  hac  ufla  HO  incidet  in  O 
vel  F punflum  refla  GK  qua  eft  Icftio  com- 
munis planorum,  trianguli  quidem  BAC,& 
fecantis  ipfum  ad  angulos  in  refla  GK,  idque 
perprop.;8.lib.tt.cit.Similiterrefla  linea  LP 
dcmifta  ex  punflo  I.  circumferentia  circula- 
ris bafeos  BLC  coni  dati , ad  planum  trian- 
guli BAC  perpendiculariter,  oftendetur in- 
cidere in  punflum  P refla  RC:  cruntquc  per 
prop.fi.lib.il.  citati  ipfa  refla  HO.I.P,  pa- 
rallela. Infuper  in  plano  trianguli  BAC,  per 
prop.jt.  lib.  t.  elem.  ducatur  per  O eius 
punflum,  refla  linea  DOE  parallela  ipfi  BC, 
diametroque  circuli  BLC,  fecans  vtrimque 
in  D & E,'  aliaduo  latera  AB,  AC,  difli 
trianguli  BAC.  Igitur  quia  dux  refla  HO, 
LP,  fiant  oftenfx  parallela, & alia  dux  DOE,' 
BPC,funt  pofita  parallela , illaquc  cum  iftis 
angulos  efficiunt  in  O,  & P,  cxilhint^ue 
HO,  DOE,  indiuerfo  plano,  ab  alio  in  quo 
exiftunt  alia  dua  BPC,  LP;  per  prop.i  j.lib. 
11.  elem.  planum  applicatum  reflis  DOE, 
HO,  erit  parallelum  plano  applicato  reflis 
BPC,  LP,  hoc  eft  bafi  circulari  BLC,  coni 
dati  fcaleni:  quare  per  prop  4.  feftio  coni  da- 
ti , & plani  fecantis  ipfum  applicati  reflis 
DOE,HO,  erit  circulus  DHE,  cuius  diame- 
ter erit  refla  DE,  percoroll.noft.i.  ad  prop. 
3.  incuius  punflo  O,  eft  ipfi  per  j.def.Iib.n. 
cit.  perpendicularis , refla  HO  demifla  ex 
punflo  H communi  tam  circulari  circumfe- 
rentia DHE  , quim  curua  linea  prxdifla 
GHK.  Igitur  per  lem.  47.  refla  linea  HO 
eritmedia  proportionalis  inter  DO.OE  feg- 
menta diametri  DOE,  circuli  DHE;  fitre- 
flangulum  fub  DO,  OE,erit  aquale  quadra- 
to refla  HO.Praterea  quia  refla  DOE  po- 
fita eft  parallela  refla  BC , erit  per  prop. »9. 
lib.  1.  elem.  angulus  ADE  aqualis  angulo 
ABC;  fed etiam  angulus  AKG  oftenluseft 
aqualis  angulo  ABC;  ergo  peri.ax.Iib.  1. 
elem.  AKG,  ADE , aquales  erunt:  funt  veri 
•per  prop.15. lib.t. clem.anguli  GOD.EOK, 
aquales ; igitur  in  triangulis  GOD,  EOK, 
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reliqui  anguli  tertij  squales  erunt  per  coroll. 
noll.j.ad prop.  $2.  lib.  i.clem.  vndcdi&atri- 
angula  erunt  xquiangula  ; 8c  per  lemma  jo. 
erit  EO  ad  OK  * vt  GO  ad  OD ; adeo^ue 
per  prop.16.  lib. 6.  dem.  redangulum  EO» 
OD,  erit  squale  rc&angulofub  OK,GO,re- 
dangulum  autem  fub  EO,OD  , squale  Fuit 
ollcnfum  quadrato  refts  HO;  ergo per* »ax. 
lib.i.  eicm.etiam  reAangulumfub  OK,GO» 
erit  squale  quadrato  redar  HO»  Hac  arte  de- 
mittendo perpendiculares  infinitas  redas  ex 
pundis  lines  eurus  G H K diuerfis  ab  ex- 
tremis G > K , redx  GJC  , ad  redam 
G K,  ficuti  demifitnus redam  HO  ipfi  re- 
da: G K perpendicularem  ; 8e  reliqua  dif-' 
ponendo  ficuti  pauld  ante  fecimus  in  hac  fe- 
cunda parte  apparatus:  dcmonflrabuncurre- 
dangula  omnia  fub  Tegmentis  redx  GK,  eCTe 
arqualia  quadratis  proprijs  redarum  propria- 
runt perpendicularium  ab  alia  linea  curua 
GHK  ipG  GK,  incommuni  pundo dido- 
rum  propriorum  figmentorum  ■ Gcuti  oilcn- 
dimus  redangulum  lub  GO,  OK, elle squa- 
le quadrato  red*  HO. 

Dcmonllratio,  Quandoquidem  quadrata 
omnium  redarum  perpendicularium  ab  linea 
GHK  demiffarum  ad  redam  GK,  funt  pro- 
bata aequalia  redangulis  fubfcgmentis  redae 
GK  Gtis  hinc  & indeabpropri|S  didis  redis 
lineis  perpendicularibus : erit  per  lemma  j.  li- 
nea illa  GHK,  odenfa curua,  circumferentia 
circuli,  eiuf^ue  diameter  reda  GK.  Haas 
porri  fedionem  coni  fcaleni  per  planum  prx- 
didum,  hoc  cfl  figuram  planam  GHK , vocat 
Apollonius  fedionem  coni  fcaleni  fubcontra- 
riam , ob  rationem  allatam  in  prima  parte  ap- 
paratus, 

COROLL.  NOSTRVM  f. 

Onvm  ditum  ftetre  pinu  fer  ixem  tim  relh id  ii- 
fim  eiw  circuUrem. 

SI  conus  redus  datus  Gt:  planum  applica- 
tum eius  axi  perpendiculari  ad  eius  baGm 
iuxtadef.  8.  eritetiam  perpendiculare  ad  di- 
dam baGm,  per  prop.18.  lib.n.  elem.quare  fe- 
cabi  t conum  datum  redum  modo  propofito. 

Si  conus  fcalenus  datus  Gc.  Seruetur  me- 
thodus traditain  prima  parte  apparatus  ad  de- 
monflrationem  huius  prop.  5.  & peragetur 
propoGtum. 

COROLL.  NOSTRVM  If. 

DetriinguUditifciUnt , tlfiadre  tlkd  tttin$u- 
lum  flmile , verticem  bitent  communem  cum 
dat ; [ei  futgmnric  ptfttum. 

S Eruetur  methodus  tradita  in  prima  parte 
apparatus,  in  triangulo  AGK  refedode 
triangulo  totali  B AC  fcaleno:  probauimus 


enim  triangulum  AGK  , elTc  Gmile  trian- 
gulo B AC  , fcd  fubcontrariepofitum. 

COROLL:  NOSTRVM  III. 

T limem  ditum  fectre  id  tngulei  redit  fUm  ilit. 

HOc  explicauimus  in  prima  parteappara- 
tus,  dum  docuimus  redam  lineam  NR 
excitandam  ex  pundo  N plani  BLC,  infu- 
blimi  perpendicularem  ipfi  plano  BLC,  per 
propofn.  lib.  ii,  elem.  & applicandum  pla- 
num ifti  reda:  NR  perpendicularii  tunc  enim 
per  prop.  18.  lib.  it.elcm.  planum  hoc  appli- 
catum erit  perpendiculare  plano  fubiedo 
BLC,  ipfum  fecabit  ad  angulos  redos  ipfi  pla- 
no BLC,  G concipiatur  produdum  infra  pla- 
num BLC. 

PROPOSITIO  VI. 

Si  conus  plano  fececur  per  axem) 
fumatur  autem  aliquod  pun- 
ftum  in  fuperficie  coni,  quod 
non  fit  in  latere  trianguli  per 
axem , & ab  ip(o  ducatur  reda 
linea  zquidiftans  cuidam  redae 
linez  quz  perpendicularis  efta 
circumferentia  circuli  ad  trian- 
guli bafim:  triangulo  per  axem 
occurret,  & vlterius  produda 
vfque  ad  alteram  luperficiei 
partem , bifariam  ab  ipfo  trian- 
gulo fecabitur. 

- • 

SVppoGtio , & apparatus.  Conus  verticem 
habens  A,  Scbafim  circularem  BMC,fe- 
dus  Gt  plano  per  axem  cius : refultabit  per  3. 
propof,  pro  ledione  communi  triangulum 
BAC  redilineum,  latera  duo  AB,  AC  , ha- 
bens  in  fuperGcie  conica, & bafem  BC  diame- 
tralem  circuli  BMC , per  coroll.  nofirum  1. 
ad  cit.  propof.j.  fumptum  autem  Gtpundum 
D in  fuperficie  didi  coni  , minimi  exiftensin 
quouis  laterum  AB,  AC,  didi  trianguli  per 
axem,  datumque  fit  M pundum , velaffum- 
ptum  quodeumquein  circumferentia  circuli 
BMC,  diuerfum  tamen  ab  extremis  B Sc  C, 
dide  diametri  BC  t ex  quo  pundo  M.  per 
prop.  it. lib.i.  elem.  detniffa  fit  reda  linea 
MN£  orthogonia  ipfi  BC  diametro.  Tum 
ex  vertice  A,  per  pundum  0 datum  vel  af- 
fumptum  in  (uperficie  conica  prxdidum,  du- 
catur reda  linea  AD;  hxcreda  AD  eritin 
fuperficie  conica,  per  t.  prop.Sc  produda  vitra 
D in  infinitum  occurret  pundo  K circum- 

D 2 feren-  • 
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ferentia;  circuli  CMC,  percoroILnofl.  aicit. 
i.prcp.  totaque  reda  A DK,  exi  liet  m fuptr- 
ficic  dati  coni,  per  corofl.  nofl.a.  aj  propof.i. 
Jam  vero  ex  pundo  K circumfcrentix  cir- 
culi BMC  , quod  erit  diucrfum  ab  B & C, 
( nam  r.£tx  AB  , AK  , AC  , diucrfx  fune 
& diuaricantur  ab  inuiccra  eo  quod  angulum 
in  A conllituant,.)  demittatur  per  prop.i  2. 
Jib.i.  clem.  redi  linea  KHL  perpendicularis 
ad  didam  BC  diametrum  circuli  BMC.at- 
^ingatquein  L ex  altera  parte  circumferen- 
tiam eiufdem  circuli;  erit  per  prop.  28.  lib.i. 
elem.  ha?c  chorda  KHL,  parallela  chordae 
MNE.ob  angulos  redos  in  H & N:Sed5c 
ipfa  redi  KHL,  bifariam  diuidetur  in  H, ab 
diametro  BC,  per  prop.j.  Iib.j.clcm.  Infuper 
ex  A vertice  per  pundum  L,reda  linea  tranf- 
mittatur  A L.qux*  per  prop.i.  in  ipfafupcrfi- 
cie  conica  exiflet.  Ad  hac  etiam  ex  A ver- 
tice ad  H pundumcxtcnJaturreda  linea  AH, 
qur pcrcoroll. noli  2. ad  prop.7. hb.ii.  elem. 
exiflet  tam  in  pljno  trianguli  B AC  per  axem 
coni  dati , quam  in  plano  alterius  trianguli 
KAL  relultantis  ex  dudis  redis  AK,  AL, 
KL.  Denique  ex  puodo  D alfiimpto  in  fuper- 
ficie conica  extra  triangulum  B AC  , in  fubli- 
mi  rdpcctu  illiusjlcd  io  plano  trianguli  KAL, 
hoc  elt  in  illius  latere  AK  , ducatur  per  prop, 
31. lib.i.  elem. reda  linea  DFC  parallela  bafi 
KL;hscrcda  DFG  fecabit  redas  AL,  AH, 
illam  quidem  in  G,  hanc  vero  in  F,  deuti  eas 
fecatrcda  KtfL  ipfi  Dl;G  parallela  , idque 
per  prop.  n.  Procli.  Eft  autem  reda  KHL 
oflcnfa  parallela  reda:  MNL,  igitur  per  prop. 
5).lib.ii^Icra.redaDFG  parallela  ipfi  KHL, 
erit  parallela  ipfi  MNL:  Pofucrimus  ergoex 
pundo  D alfumpto  in*  fuperficie  coni  dati 
prxdido,  extra  latera  trianguli  BAC  per 
axem , redam  lineam  DFG , parallelam  cui- 
dam reda?  MNL  perpendiculari  edudx  ab 
pundo  M , circumfcregtix  circularis  bafeos 
coni , ad  diametrum  BC  bafeos  illius.  Hanc 
vero  redam  DFG , dico  occurrere  in  pundo 
F,  dido  triangulo  BAC  per  axem  coni  dati, 
& productam  vitra  F,  vfque  ad  aliam  fuperfi- 
cici  conica:  partem . ipfi  occurrere  in  G pun- 
do; bifariimqucfccariin  F,  ab  dido  plano 
trianguli  per  axem  BAC. 

Demonflratio.  Cum  reda  AH  fit  oflenfa 
in  plano  trianguli  BAC  per  axem  exiftere  ; & 
oftenderimus  redam  DFG  occurrere  (eu  in- 
terfecarc  redam  AH  in  pundo  F:  ipfa  redi 
DFG  occurret  plano  trianguli  BAC  per 
axem,  illud  transfigendo  in  pundo  F.  Cum- 
que reda  AL  fit  infupcrficie  conica  data  ex 
didis,  & reda  DFG  intcrfecct  ipfam  redam 
AL  in  pundo  G,  iuxta  demonftrata  Recur- 
ret produda  reda  DF  vitra  F,  verius  aliam 
fupcrficici  conicx  partem , in  pundo  eius  G. 
Cumque  in  triangulo  KAL,  fit  reda  DFG 
parallela  bafi  KHL*  hafque  redas  DFG, 
KHL  , fccet reda  AFH,  cduda  ab  angulo 


BAC  : erit  per  coroll.  nofl.  ad  prop. 4.  lib.tf, 
elem.  vt  KH  ad  FIL.ita  DF  ad  F( i;  primi 
autem  & (ccunda funt  a?qualcs  oflcnfe  , ergo 
per  coroll.noft.a.  idprop.i4.lib.f.clcm*  ter- 
tia DF  erit  aequalis  quarta?  FG;  letabitur  igU 
tur  bifariam  in  F , reda  DG.  ab  plano  trian- 
guli BAC  per  axem . cduda  ab  pundo  D 
aflumpro  in fuperficie  conica  , extra  latera  tri- 
anguli BAC  per  axem,  parallela  cuidam  re- 
da? linea? aflumptx  MNL  demifTe  perpendi- 
culantcrab  aflumpro  M pundo  circumferen- 
tia? circularis  bafeos  BMC*  coni  dati , ad  tri- 
anguhper  axembaiim  BC  , ficuti  fuit  pro- 
p oli  tum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Ex  puinlo  At  quo  fuperficiei  ton  et  eductu  redam 
lineam  intra  ipfam  fuperfnion  conicam , paralle- 
lam data  re  Ha  linea  intra  circularem  tafimipfm 
Coni. 

HOc  cfl  ex  pundo  D dato  in  fuperficie 
coni  BAC,  oporteat  cducercTcdam  li- 
neam DG,  intra fupcrfkiem  conicam, paral- 
ie Jam  redi?  MNL  chorjx circuli  BMC  qui 
cft  ba fis  coni. 

Apparatus.  Ex  centro  I,  circuli,  per  prop. 
11.  vel  ii.  lib.i.  elem.  reda  ponatur  linea 
BlC  perpendicularis  data:  chorda?  MNL  in 
pundo  N, terminata  vtrimque  in  B & C,in 
circumferentia  circuli;ha?c  reda  BC  erit  dia- 
meter ipfius  circuli  ex  natura  fua.  Tum  ex  A 
vertice  coni , tranfraittaiur  per  D pundum 
datum  in  cius  fuperficie,  reda  AD,  quae  per 
prop.  t.  ex  1 liet  in  fuperficie  conica  ; produda- 
que  vitra  D,  incidet  in  K pundum  circum- 
ferentia: circuli  prredidi,  per coroll.nofl. ad 
cit.  prop.  t . Tum  per  prop.  12.  lib.  1 . elem.  de- 
mittatur ex  pundo  K,  reda  linea  KHL  per- 
pendicularis in  H,ip!i  BC  diametro  circuli, 
attingens  in  L vltcriorcm  femicircumferen- 
tiam didi  circuli.  Pra?tcrca  ab  vertice  A co- 
ni,per  L pundum  traijciatur  reda  linea  AL, 
qua?  per  1 .prop.  exiflet  in  ipfa  fuperficie  coni- 
ca. Denique  per  prop.  31.  lib.i.  elem:  agatur 
in  plano  trianguli  KAL, reda  linea  DG  paral- 
lela bafi.  KL,  fecans  latus  aliud  AL,  in  G. 
Hanc  rectam  lineam  DG  dico  efle  dudam  in- 
tra fu perficiem  conicam  ex  pundo  D dato  in 
ipfa  fuperficie  conica,  parallelam  cborde  data; 
MNL,  in  circulari  bali  BMC,  dati  coni. 

Demonflratio.  Quia  reda  DS, terminatui* 
duobus  pundis  D.G,in  fuperficie  conica, pro- 
dudaque  3d  verticem  A non  pertinet, alioqui 
duae  reda:  DGA,  DA,  fupcrficiera  include- 
rent,contra  14. ax.  lib.i.  elem.  ipfa  DG  in- 
trafupcrficicm  conicam  exiflct|*r  prop.2.  Et 
quia  per  apparatum  du«  redae  DG , MNL» 
funt  parallela:  ipfi  KHL,  ipfe<^uedu£  DG, 
MNL  exiftut  indiuerfis  planis,priraa quidem 
in  plano  trianguli  KAL  eleuato  fupracircu- 
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ljjm  BMC,. alia  vcr6  MNE  in  plano ipfius 
circuli  prididli:  i pfae  DG,  MNE,  erunt  per 
prop.  9.  lib.  11.  clero.  paralleli  inuiccm.  Fe- 
cerimus ergo  imperaturo , & re&c fa&ura  cfl"e 
dcmpnftraucrimus. 

PROPOSITIO  VII. 

Si  conus  plano  per  axem  fecetur; 
fccetur  autem  & altero  plano 
lecante  planum  bafis  , fecun- 
dum redam  lineam  qua:  fit 
perpendicularis  vel  ad  bafim 
trianguli  per  axem , vel  ad  eam 
qua:  in  diredum  ipfi  conftitui, 
tur.  Lineae  qua:  a (edione  in  (ii- 
perficie  coni  apiano  fada  du- 
cuntur aequidillantes  ei  quae  eft 
perpendicularis  ad  trianguli  ba- 
fim , in  communem  ledionem 
plani  fecantis  & trianguli  per 
axem  cadent , & vlcerius  pro- 
dudaead  alteram  fedionis  par- 
tem •,  ab  ea  bifariam  fecabun- 
tur:  Et  fi  quidem  redus  fit  co- 
nus, linea  quae  eft  in  bafi,  per- 
pendicularis erit  ad  commu- 
nem fedionem  plani  fecantis}& 
trianguli  per  axem  5 fi  vero  fca- 
lenus,  non  femper , .nili  cum 
planum  , quod  per  axem  du- 
citur , ad  bafim  coni  redum 
fuerit. 

SVppoGtio,  Sc  apparatus.  Conus  BAC 
fccetur  plano  per  axem  eius,  idec<^uc  et- 
iam per  verticem  eius  A,  qui  eft  vnutn  extre- 
mum axeos , per  dcf.6.  refultabit  ex  hac  fe- 
ftione,  iuxtaprop.3.  triangulum  BAC  per 
ipfum  axem , redilincum^uc,  bafim  habens 
BC,  diametrum  circularis  bafeos  BDC , fcdi 
coni,  pcrcoroll.  noft. i,  ad ipfam  propq.  Se- 
cetut  autem  idem  conus  altero  plano  (quod 
vocabimus  fecundum  , ad  diflinctioncm  alte- 
rius fecantis  conum  per  axem,  quod  nuncupa- 
re licet  primum ) non  per  axem  coni  ado,fed 
applicato  fecundum  redam  lineam  DGE  per- 
pendicularem ipG  BC  bafi  didi  trianguli 
BAC  per  axem, non  produd*;  vel  fecundum 
redam  lineam  MNO  perpendicularem  in  N, 
didtz  bafi  BC  ptoduds  verbi  gratii  vitra  C. 


Imprimis  in  prima  figura  per  lem. j.  refulta. 
bit  pro  fedione  communi  fupcrficici  conica:, 
& plani  huius  fecundi  fecantis,  linea  curua 
DFE,  A per  prop.j.  lib.ir.  clcm.  rcfultabic 
pro  fedione  communi  plani  eiufdem  fecundi 
fecantis,  & plani  circularis,  reda  linea  DGE; 
fcdioquc  fuperficiei  conica  & circularis  ba- 
feos eius,  per  hoc  planum  fecundum,  erit  jux- 
ta lem. 4.  coroll.l.  Figura  plana  claufa  ex  vna 
parte  linea  prcdi&a  curua  DFE,  & refla 
DGE  prsedifta:  in  fecunda  vero  figura  re- 
fultabit  pcrcoroll.  noft. 3.  ad  prxdidum lem. 
4. pro  fictione  communi  fuperficiei  conica  & 
plani  huius  fecundi , figura  plana  terminata 
vnica  curua  linea  CF,  vel  GF,  quia  planum 
hoc  fecans  fecundum , bafim  circularem  coni 
nonfecat.fed  attingit  folumin  pundo  C vel 
G.  In  tertia  vero  figura , quia  planum  fecun- 
dum fccans  , applicatumquc  refla  pradifta 
MNO,  fccatfuperficiem conicam  totam,  Sc 
non  cius  bafim  BDC  circularem,  nifiprodu- 
ftam;  fedtio  communis  huius  plani  fecundi  fe- 
cantis & fuperficiei  conica,  erit  figura  plana 
conclufa  vnica  linea  curua  GF,per  cit.  coroll. 
3.  ad  lemma  4.  fed  & quia  hoc  planum  fecun- 
dum fecans  conum , fecat  etiam  triangulum 
BAC  per  axem , rcfultabit  ex  hac  fefti one  per 
3,  prop.lib.it.  clcm.  refla  linea  GF  in  planis 
trianguli  BAC  per  axem,  & fecundo fccante 
feu  figuris  prxdidis  vel  cumis  folum  , vel 
compofita  ex  curua  DFE , & refla  DGE, 
exillens,  tanquarafefliocommunis.  Dico  au- 
tem redas  omnes  lineas  ex  pundispra:did* 
lineat  curua:  dufhs  in  plano  eius  parallelas 
pratdiftx  lines  DGE  vel  MNO  perpendi- 
cularis ad  bafim  BC  produdam  vel  non  pro- 
dudam,  incidere  in  redam  FG,produd]f^ue 
vitra  ipfam  FG  vfque  ad  alteram  didxlincz 
eurus  panem  in  plano  recepta: , bifarilm  di- 
uidi  ab^fa  FG.  Exempli  gratii  inftar  om- 
nium, redam  HKL  dudam  in  plano  fecun- 
do fccante,  vel  plano  eius  in  quo  exiftit  fcdio 
prsdida  curua  GFE.vcl  GF.abvno  pundo 
H dids  fedionis  parallelam  ipfi  DGE,  ucl 
MNO,  incurrerein  K punflum  didxrcdz 
GF.produdamquevIterius  donec  in  L attin- 
gat ipfam  lineam  curuam  pranlidam.bifariim 
in  K fecari  ab  prsdida  reda  GF.  Quod  fi  co- 
nus fedus  duobus  prxdidis planis,  fuerit rc* 
ftus,dicoprxdidam  lineam  redam  DGE, vel 
MNO,  femper  effe  perpendicularem  didzre* 
dz  FG  1 fi  verofu.rit  fcalenus,  non  effe  re- 
dam DGE,  vel  MNO, perpendicularem  ipfi 
FG  , nificum  planum  primum  fecans  conum 
per  axem,  fuerit  perpendiculare  baG  BDC 
circulari  coni  dari  fcaieni  fefti. 

Demonftratio.  Quandoquidem  conus  da-  • 
tusfecatur  plano  primo  per  axem  eitis,  ideo- 
ue  per  verticem  eius  A,  pundumfjuc  H,  Sc 
cdcalip  in  fuperficie  conica , eft  extra  latera 
AB,  AC,  trianguli  BAC  per  axem-,  rcftaque 
linea  HKL  duda  eft  parallela  ipfi  DGE,  vel 
U 3 MNO 
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MNO  perpendiculari  rcdr  BCvba(i  didi  tri- 
anguli BAC  per  axem  coni,  ineidet  in  pla- 
num didi  trianguli  BAC  in  vnum  eius  pun- 
dum K , quod  etiam  eft  pundum  |;cd*  FG  . 
cxiftentis  in  ipfo  plano  didi  trianguli,  ( porro 
pundum  illud  K erit  vnicum  in  quo  perfo- 
rat reda  HKL,  ipfum  planum  didi  trianguli, 
perlem.i.  & vnicum  in  quo  reda  ipfa  HKL, 
fccat  redam  FG  per  u.  ax.lib.i.  elem. ) & in 
hoc  pundo  K bifariam  diuidetur  reda  ipfa 
HKL  produda  vfque ad  L pundum  fcdio- 
nis pr-rdid*  curu*  quod  etiam  eft  in  fuperfi- 
cic  dida  conica  ficuti  & ipfa  curua  linea:  porro 
quod  incidat  dida  reda  HKL  in  planum  tri- 
anguli BAC  per  axem,  & in  pundo  K bi- 
fariim  diuidatiK,  patet  ex  prop.6.  fuperiore. 
Quod  fi  conus  fcdus  fuerit  redus,  eius  axis 
perdef.  8.  erit  perpendicularis  ad  planum  ba- 
feos  circularis  didi  coni  jideoquc  per  prop.18. 
lib.n.elcm.  & planum  fccans conum  hunc  per 
axem,  & rcfultans  triangulum  BAC,eritper- 
pendiculare  fcu  redum  plano  didje  circularis 
oafeosconi;  Et  quia fjcjl^tis data  reda  DGE 
vel  MNO  & perpendicularis  redae  BC  com- 
muni fcdioni  duorum  planorum  BAC  trian- 
guli peraxem,  & bafis  circularis  BDC , fibi 
inuicem  perpendicularium;  erit  per  def.+.lib. 
11, elem.  etiam  eadem  reda  DGE  vel  MNO 
dudain  plano  circuli  BDE,  perpendicularis 
plano  alteri  trianguli  BAC  per  axem  ; ideo- 
queper  dcf.3.  Jib.eiufdcm  11.  elem.  eadem  re- 
da DGE  vel  MNO,  erit  perpendicularis  re- 
dae FG  inquam  incidit  in  pundo  G velN, 
exiftenti  in  dido  plano  trianguli  BAC. Quod 
fi  fuerit  datus  conus  fedus,fcalenus,  & planum 
fccans  ipfum  per  axem  eius , & verticem  A, 
fuerit  etiam  perpendiculare  ad  bafim  circula  - 
rem  BDC;  eodem  modo  & artificio  probabi- 
mus quo  antea,  triangulum  BAC  peraxem, 
efle  perpendiculare  did*  bafi  circuli , & re- 
dam DGE,  vel  MNO,  efle  ad  angulos  re- 
dos ipfi  reds  FG.in  pundo  G,  velN.Quod 
fi  conus  fuerit  fcalenus,  triangulum^ue  BAC 
per  axem  eius  minimi  orthogonium  bafi  eius 
BDC,  oftendam  redam  DGE  vei  MNO, 
non  efle  perpendicularem  in  pundo  G vel  N, 
ipfi  redae  FG:fi enim  reda  DGE  vel  MNO, 
eflee  perpendicularis  redae  FG,  cum  fit  ex  da- 
tis orthogonia  redae  BC  communi  fcdioni 
BAC  , BDC  , erit  per^prop.  lib.11.  elem. 
perpendicularis  plano  trianguli  BAC  in  quo 
exiftitreda  BC  & reda  FG:  quare  per  prop. 
i8.1ib.  cit.  11.  ipfum  planum  circuli  BDC 
applicatum  ipfi  GDE  vel  MNO,  erit  per- 
pendiculare plano  trianguli  BAC;  ipfum  igi- 
tur planum  BAC  trianguli  per  axem  erit  vi- 
. cifiim  perpendiculare  plano  bafeos  BDC  cir- 
cularis dati,  contra  ipfa  data : Abfurdum  hoc 
indicat  pofitionera  vnde  procedit  efle  repu- 
gnantem rationi,  videlicet  in  hoc  cafu  vltimo 
redam  DGE  vel  MNO  effc  perpendicula- 
rem reds  FG  : non  igitur  erit  perpendicu- 


laris, quodoftendere  debebamus.  Atque  ita 
propofitioprxfcns  abundi  dcmonflrata  eft. 

COK.OLL  ARIVM  I. 

Ex  quibus  conflat  lineam  E(j  diametrum  ejfe  feftio- 
nii  DFE  cum  lineas  omnes  qua  in  ipfa  ducuntur, 
vni  cuipiam  aquidifl antes  bifaridm  fecet. 

HOc  eft  redam  lineam  FG,  quae  eft  fcdio 
communis  trianguli  BAC  peraxem  & 
plani  fecundi  fccantis  applicati  ad  redam 
DGE,  vel  MNO,  perpendicularem  bafi  BC 
trianguli  in  plano  bafeos  circularis  coni,  quod 
planum  fecundum  fic  applicatum  & fecans  co- 
num eiufque  fuperficiem  . producit  fcdionem 
DFE, vel  terminatam  curua  linea  DFE,&  re- 
da DGE,  vel  terminatam  vnica  curua  GE, 

( quae  fcdio  eft  recepta  in  plano,  lineamque 
curuam  habet  in  fuperficic  conica ) lineam- 
ue  in  quam  redam  FG  , efle  diametrum  prae- 
id*  fcdionis : nam  redas  lineas  omnes, quae 
in  ipfa  ducuntur  feu  accommodantur,  paralle- 
las cuidam red* lineae  DGE,  vel  MNO,  ia 
eiufdcm  proprio  plano  exiftenti,  bifariam  di- 
uidereconftat  cx huius  propofitionis  demon- 
ftratione  ; Inftar  omnium  fit  reda  linea  HKL 
accommodata  in  fcdione  prardida,  parallela 
ipfi  DGE, vel  M NO, bifarii! m diuifa*ab  prar- 
dida reda  FG:  quare  per  def.  10.  ipfa  FG  erit 
diameter  fcdionis  DFE  feu  eius  line*  curuas 
in  plano  exiftentis. 

COROLLARIVM  II. 

Conflat  pr ater  ea  fieri  poffe-y  vt  linea  aquidiflames,) 
diametro  FG  bifariam  quidem , non  amem  ad 
angulos  reftos  fetentur. 

Q Via  ex  hac  propofitione  conftat  conum 
redum  fedum  duobus  pr*didis  planis, 
primo  per  axem  cius, fecundo  applicato  fecun- 
dum redam  lineam  DGE  vel  MNO,  per- 
pendicularem bafi  B C trianguli  B A G per 
axem  , dudara  in  plano  bafeos  circularis 
BDC , & fccantc  etiam  triangulum  per  axem 
in  reda  linea  FG,  & perpendicularem  quoque 
oftcnfam  ipfired*  FG  inpundocius  G,  vei 
N ; obtinere  in  fedione  fada  per  fecundum 
planum  fecans,  redam  lineam  HKL,  & reli- 
uas  huiufmodi  in  ipfa  fedione  dudas  in  eo- 
em  ipfo  plano  parallelas  reds  DGE  vel 
MNO  : quare  per  prop.  19.  lib.  1.  elem.  ipfa 
H KL  & reliqu®  pr*did«e  parallela:,  erunt  ad 
angulos  redos  ipfi  FG  : vnde  vherius  ipfa  re- 
da FG  diameter  fedionis  diuidet  ad  angulos 
redos  ipfara  HKL  & reliquas  ipfi  DGE  vel 
MNO  parallelas.  Quod  etiam  intclligcndum 
ex  demooftrationeifta  allata,  & didis  in  de- 
monftratione  propofitionis,  in  cono  fcaleno 
fcdo  4 pri  mo  plano  fccante  per  axem  fuum  re- 
do ad  bafim  circularem.  Et  quia  dcmonftra- 

jrimus 
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ulmus  in  propofitioncdum  conus fcalenus  fc- 
catur  1 primo  plano  per  axem  proprium  mini- 
me redo  ad  bafim  circularem , przdidam  re- 
dam lineam  DGE,  vel  MNO,  nonelTead 
angulos  redos  ipfi  reda  FG:  neque  etiam  erit 
reda  HKL  parallela  ipfi  DGH  vel  MNO» 
ad  angulos  redos  ipfi  FG,  per  propof.cit.  19. 
lib.t.  elem.  Ex  quibus  condat  id  quod  Authof 
corollario  fuo fecundo  redi  infert  j fieri  polle 
vt  linea:  aquididantcs  reda  DGE  vel  MNO) 
accommodatae  intra  ledionem  huiufmodi  co- 
nicam, abdiametro  FG  bifariim  quidem  vti 
in  demondratione  prafentis  propolitionis  di- 
xi mus.non  autem  ad  angulosdiuidantunquod 
contingit  in  folo  fcaleno  cono,  quando  planum 
fecans  primum  , feu  triangulum  BAC  per 
axem  non  ed  perpendi  culare  plano  bafeos  cir- 
cularis com  ledi  Icaleni : fecus  in  omni  cono 
redofemperad  angulos  redos  lecaci;  & etiam 
in  fcaleno  cono , quando  triangulum  BAC 
per  axem  ed  perpendiculare  plano  circulari 
bafeos: 


trum  fedionii  iuxte  def.  1 o pot eff  effe  extra  cir- 
cuitum bafim  coni  in  plene  ena , ipfm  circum- 
ferentium contingent  in punBo  viu , vel  nm  con- 
tingent , vel  intra  tpfum  circulum. 

HOcnodrum  corollarium  3.  lucem  acci- 
pere debet  ex  nodro  primo,  in  tribus 
fuis  cafibus,  Sc  figuris  tribus  huius  propofi- 
tionis. 

coroll;  nostrvm  iv. 

R eBe  omne  1 linee  diccmmoddtd  in  fetlienibiu  propo- 
fitit  in  bde  pnptfit itote , inter  que»  ejl  dlldtd  reBd 
HKL  i funt  ordindtim  dpplicdtd  di  iieme- 
rntm  FCj. 

NAm  funt  parallelae  ipfi  DGE,  vel  MNO, 
bifaridmquediuifxab  diametro  FG,cr- 
go  perdef.  iz. erunt  ordinarim  applicate  ad 
diametrum  FG. 

COROLL.  NOSTRVM  V. 


COROLL.  NOSTRVM  I. 

Tre:  cdftu  vniuerfelei  bdhet  bec  propofttio.  Aut  enim 
reBd  lined  DCjt  perpendiculum  pofitd  baft  BC, 
triunguli  BAC  per  axem  coni,  in  pluno  bufeot  c'tr- 
tultru  iflnu  ipfembefm  BC  ftcetin  G /and* 
ex  intermedijt , vel  in  extremorum  vno , verbi 
grutti  C.  Vel  huiufmodi  perpendiculum  rt  MNO, 
ipfum  htfim  BC  fecut  produBem  in  punito  N. 

PR  o primo  cafu  inferuit  figuraprima.  pro 
fecundo  fecunda  figura,  pro  tettiotertia 
figura. 

COROLL.  nostrvm  II» 

tx  didit  colligitur  vnem  effe  pojfe  ex  pru  monitu  linei» 
retlii  dd  n.  def.  retium  lineem,  qui  tuo  debent  effe 
parallele  reBd  cmnet  linee  in  feBtone  uccommoid. 
Id  CT  l>ifdriem  fcBd , di  determinendem  dieme- 
trum  feCltonu  iuxte  ief.  1 o.  que  eft  communi»  (e- 
dio  pluri  fecundi  fecenti»  (5  efficient u feBionem, 
& plani  bufeot  citculuru  toni, 

NAm  odendimus  redas  omnes  lineas  ac- 
commodatas in  fedionibus,  ( quarum 
vna  ed  indar  omnium  HKL,)  parallelasre- 
dae  DGE, vel  MNO,  quaeed communis fe- 
dio  plani  fecundi  fecantis  conum  St  efficientis 
ftdioncm  , Sc  plani  bafeos  produda  vel  non 

Irodudx  didi  coni  j bifariim  fecari  ab  reda 
inca  FG:  atque  ob  id  elfe  diatnptrum  fedioois 
demondratam  in  corollario  primo  Apollonij. 

COROLL.  NOSTRVM  III. 

PrediBe  reBd,  Vnaque  ex  rctlu  linei  1 quibo»  peruSele 
eft  debent  reBd  linee  decommodete  tn  ftdioni- 
bm,  & bij urium  fcBe  ed  determinendem  dieme- 


ReBe  FG  oflenft  diameter  fetlionum  commemoro, 
turum  m bucpropofttione,  eft  exit  illutum  in  cora 
redo  j & fcaleno  etiam , quando  fecetur  prime 
pleno  per  axem , perpendiculdri  ed  bafim  c mu- 
larem cerni. 

NAm  per  corollarium  a.condat  hanc  dia- 
metrum FG  in  cono  redo,  & in  fcale- 
no quando  triangulum  BAC  per  axem  ed 
perpendiculare  bali  BDC  circulari  coni , bi- 
fariim ; fecare  St  ad  angulos  redos , redas 
omnes  lineas  aquididantes  rede  DGE  vel 
MNO,  Sc  inter  ft:  quare  per  def.  rS.  ipfa  FG 
diameter  erit  axis  didarum  fedionum  in  co- 
no redo  femper , St  in  fcaleno  fi  adiungatur 
ditio  commemorata. 

PROPOSITIO  VIII. 

conus  plano  fecetur  per  axem  j 
Sc  fecetur  altero  plano  fecante 
bafim  coni  fecundum  redtam 
lineam , quae  ad  bafim  trianguli 
per  axem  fit  perpendicularis: 
diameter  autem  fedfioms  fadfce 
in  fupetficie , vel  aequidiftet  vni 
laterum  trianguli,  vel  cum  ipfo 
extra  coni  verticem  conueniat-, 
& producantur  in  infinitum 
tum  fuperficies  coni , tiim  pla- 
num fecans.  Sedlio  quoque  in 
infinitum  augebitur : & ex  dia- 
D 4 metro 
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flnetro  lettionis  aci  verticem, 
cuilibet  re£he  linex  datx  xqua- 
lem  ablcindct  linea , quae  qui- 
dem  a fe&ione  coni , ei  quae  e(l 
in  bafi  aquidiftans  du&a  fuerit. 

SVppoGtio,  Sc  apparatus.  Conus  verticem 
habens  A,  fcdus  fit  plano primoper  axem; 
vnde  re(u Itabit  iuxta  propof.  3.  triangulum 
BAC  pro  fedionc  commuifi  ; & per  noli,  co- 
roll.i.  ad  illam  prop.$.  bafis  BC  didi  trian- 
guli erit  diameter  bafcog  circularis  BDC, 
ipfius  coni.  Secius  fit  etiam  idem  conus  altero 
plano  fecundo  , applicato  fecundum  redam 
DG  lineam  perpendicularem  bafi  B C prx- 
didx  cludam  in  plano  ipfius  circuli  BDC:fit- 
que  fictio  communis  huius  plani  fecundi  > Sc 
fuperficici  conicx,  linea  curua  iuxta  Iem.3. 
DI  E,  recepta  in  plano fecante  fecundo;  fedio 
vero  huius  plani  fecundi , & trianguli  BAC 
peraxem,  fit  recta  FG,quxpcr  coroll.i  prop. 
7.prxced.crit  diameter  didx  fcdionis  DEE, 
Sit  vero hxc  diameter  FG,  vel  parallela  vni 
laterum  puta  AC,  didi  trianguli  peraxem, 
vti  in  prima  figuratione  videre  efl;  velfecec 
jpfum  AC  latus  in  I,produdum  vitra  A ver- 
ticem , producendo  etiam  ipfam  FG  diame- 
trum vitra  F , vti  figuratio  fecunda  exhibet. 
Aflero  primdfedionem  DFE,  in  infinitum 
jugeri,  fi  tam  coni  dati  fuperficies  curua,  & 
planum  fecundum  fecans  producantur  in  infi- 
nitum , vitra  bafim  BDE  circularem  coni. 
Quod  fuperficies  conica  in  infinitum  verfus 
bafim  circularem  augeri  feu  produci  poffit,pa- 
tetexdef.i.  Secundam  aflertionem  propone- 
mus pofi  prima:  aflertionis  huius  apparatum 
alterum  fcquentem. 

Apparatus  alius  ad  demonfirationem  pri- 
mx  aflertionis.  Produda  fupcrficie  conica  ex 
didis  in  def.  1.  produci  poterunt  latera  AB, 
AC,  trianguli  per  axem,  quae  funt  in  fuperficic 
conica  per  prop.j.  & produdiones  illorum, 
femper  erunt  in  fupcrficie  ipfa  conica  produ- 
da, per  coroll.nofl.2.  ad  prop. 2. Praeterea  pro- 
duci poterit  FG  diameter  vitra  G in  infini- 
tum. Et  quia  vel  ponitur  reda  FG  parallela 
redae  AC,  etiam  produftx  ambi  in  infinitum 
nunquam  conucnicntex  natura  parallelarum 
redarum  cxiflentium  in  eodem  plano,  ficut 
exifluntiftx  duae  in  plano  trianguli  BAC  per 
axem  : vel  ponitur  reda  FG  Wnucnirecum 
reda  AC  vitra  verticem  A.,-  in  pundo  I; 
quantumuis producantur  ambx,  vitra  G & 
C,  femper  magis  ac  magis  recedent  ab  inui- 
cem,  fcu  nunquam  conuenirc  poterunt ; aJio- 
qui  dux  redx  illae  fuperficiem  clauderent, con- 
tra  14.  ax.lib.  1.  elem.  Similiter  in  prima  Sc 
fecunda  figuris  ob  rationes  allatas , reda  FG 
produda  in  infinitum  vitra  G,  non  concurret 
cum  latere  FB  cxtenfo  in  infinitum  vitra  B. 


Sumatur  vero  quodlibet  pundum  Hin  reda 
FG  produda  vitra  G:  & per  prop.  31.  lib.i. 
elem.  per  hoc  pundum  H,  in  plano  fcdionis 
DFE  confiituatur  reda  linea  MHN  paralle- 
la ipfi  redae  DGE : tum  per  pundum  H re* 
d e FGH, agatur  in  plano  trianguli  BACpro- 
dudp  vitra  BC  fullentantc  redas  AB,  AC, 
produdas  1 altera  reda  linea  KHL  parallela 
redx  BGC,qux  perprop.  U.  Procli  fecabi* 
cur  in  K & L,  ab  lateribus  AB,  AC  fecan- 
tibus  alteram  parallelam  BC.  lam  ver6quia 
dux  redx  linex  BC»  DE  fe  nratu6 fecan tes 
m G,  funt  parallclx  refpediuc  duabus  redis 
KL,  MN,  fe  mutuo  fecantibus in  H;exi(lunt- 
que  binx  commemoratx primx  in  plano  cir- 
culi BDC  , & alix  dux  poflremx  in  plano  per 
prop.z.  Ii  b.  1 1 . elem.  quod  diuerfum  efl  ab  di- 
do  circulo,  nam  infra  illum  eft : hxc  plana 
erunt  per  prop  i f.  lib.i  t.clcm. parallela.  Er- 
go fcdio  conifada  ab  plano  in  quo  cxtfiuot 
redx  KL,MN,  erit  perprop. 4.  libri  huius, 
circulus  KMLN  ; refultabitque  aliuS  conus 
KAL  iuxtacit.  prop.  4.  cuius  bafis  erit  cir- 
culus KMLN»  circumferentiam  habens  in 
ipfa  fupcrficie  didi  coni  rcfultantis.  Sunt  vcr& 
punda  D,  E.  M,  N,  tam  in  plano  fecundo  fe- 
cante, in  quo  exifiunt  redx  parallelx  DE, 
MN  , quilm  in  fupcrficie  conica ; ergodrda 
punda  exiftent  in  communi  fedionc  plani  * 
prxdidi,  & fuperficici  didxconicx.  Affero 
autem  fecundb  in  hac  fedionc  DFE  produda 
feu  extcnfa  vlterius,  polle  duci  redam  lineam, 
verbi  gratia  MHN  , terminatam  vtrimquein 
ipfa  linea  curua  fcdionis  produda,  parallelam 
ipfi  DGE,qus  fecet diametrum  FG, fedfo- 
nis  DFE  ; ita  vt  pars  diametri  ab  eius  vertice 
F adfedioncm  cius  communem  & prxdidx 
redx  MHN,  fit  xqualis  cuicumque  redx  li- 
nex datx. 

Demonfiratio  primx  aflertionis.  In  appa- 
ratu fecundo  probauimus  auctam  efle  fedio- 
nem  DFE,vfque  ad  punda  M & N t ergo  fi 
iuxta  apparatum  eadem  prxllcmus  in  infini- 
tum verfus  partes  produdx  redx  FG  vitra 
G in  infinitum:  augebitur  femper  in  infini- 
tum dida  fedio  DFE  ; alfumendo  punda  re- 
motiora & remotiora  ab  bafi  DE , in  i pfa  dia- 
metro F G , ficuti  fecimus  atfiiraendo  pun- 
ctum H. 

Demonflratio  fccundx  aflertionis.  Sipcf 
prop.3. lib.i.  elem.  dediametro  FC  produ- 
da in  infinitum  vitri  G,  refeindatur  reda  li- 
nea verbi  gratia  FH  xqualisdatxcuicumqu* 
redx  i ic  per  pundum  H agatur  reda  line» 
MHN  parallelaipli  DE, in  planofecundofe* 
cante  ; & reliqua  fiant  quzindido  apparatu 
fecundo  prxfiicimus,  in  quo  probauimus  re- 
dam MN  parallelam  redx  DE,  inciderein 
punda  M,  N, fcdionis curux  DFE  produ- 
dx : manifeftum  eft  quod  ex  diametro  FG 
fedionii  DFE, ab  F vertice  eius,  cuilibet  re- 
dx linex  xquaiem  redam  abfdndct  reda  li- 
ne» 


zed  by  Google 


Comincntarm  in  Troj>.  Lib-  i . Conico r.  Apoll.  Pcrg^i.  Prop.  8. & o.  4 j 


nea  MHN,  ab  fcdionc  pr.rdida  conica  DFE 
duci.)  parallela  ei  qus  eft  m balceius,  nimi- 
rum DE.  Et  fiede alijs  quibufeumque huiuf- 
modi  redis  lineis.  Atque  ita  demonftraucri- 
mus  duas  huius  propoiitienis  odaux  afilrtio- 
ncs. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Diameter  originaria  FGH  , fictionis  D F E de  qua 
ferino  eft  in  hac  propofitione ; nunquam  occurrit 
etiam  productam  infinitum  vetftu  partes  contra- 
riae vertici  F feclionis , ipfius  ficlior.ie  linea  curua 
etiam  ancla  in  infinitum  ver fw  partes  praejifla*} 
eam  que  folantwodo  fecat  in  pantfo  verti  eia  , & ah 
eo  femper  progreditur  verfns  partes  afiignatas  in  • 
tra  locum  ipfimftclionis- 

E Sto  fi  fieri  pollit  diameter  FGH  , produ- 
da  vel  non  produda  occurrat  alteri  pun- 
do  lines  eurus  ftdionis  DTE  : ccrtc  ptr 
prop.jl.  lib.  i.  elcm.  in  plano  cius  quod  reci- 
pit redam  DG,  & redam  FGH  leu  diame- 
trum, poterimus  educere  redam  lineam  paral- 
lelam ipfi  DG.qux  per  prop. 7.  occurret  duo- 
bus pundis  linef  eurus  fcdjonis,bifari}mque 
diuideturab  diametro  FGH  produda  vel  non 
produda:  At  quomododiifariam  hsc  reda 
diuidetur  abdiametro  FGH?  quam  foium 
attingit  in  vnofuo  extremo;  bifariam  ergo 
hsc  reda  diuidetur,  & non  bifariam ; quod 
cum  Et  abfurdum,  falfa  erit  politio  vnde  pro- 
cedit,^ noftra  prima  alTcrtioilli  contradicens, 
vera.  Ex  hac  prima  parte  dcmouftrata , reli- 
quae fune  manifcfts.  Nam  fi  concipiamusrc- 
dam  lineam  contingentem  fcdioncm  in  pun- 
do  F verticis  j hsc  reda  nihil  habebit  com- 
mune cum  linea  curua  lectionis  prstcr  pun* 
dum  F , licet  extendatur  vtrimque  in  infini- 
tum , iuxta  naturam  reds  tangentis  curuam 
lineam,  dlempcr  extra  locum  curu*  proce- 
det. Quare  non  poterit  elFc  in  diredum  ipfi 
diametro  FG,  qus  intra  locum  eius  extendi- 
tur in  eodem  plano  fuftentante  ambas,  cur- 
uam & diametrum  FGH  lineam  redam : igi- 
tur per  ax.  10.  Se  n.lib.t.  elem.  produdx  iftx 
dus  reds  tangens,  & diameter  FG,fc  nautud 
lecabunt  incommuni  pundo  F,  & in  partes 
abibuntdiuerfas;diamctcrigitur  FG  produ- 
da vitra  F , fecabit  fcdionem  D1J£  inpun- 
do  F,  extra  illam  procedendo:  neque  inuehi 
poterit, quod  iterum  occurrat  vel  fecei  lineam 
curuam  (edionii;fic  enim  ex  illa  parte  primum 
obuiatn  tatigentem  prsdidam  redam  interfe- 
caret,  qus  tota  extra  fcdionem  extenditur 
in  infinitum  ex  vtraque  parte : & fic  contra  14. 
ax.  lib.  1.  elem.  dus  reds  lines  fpatium  clau- 
derent. maneat  ergo  propofitum. 


PROPOSITIO  IX. 

Si  conus  plano  feccturconticnien- 
tecum  vtroque latere  trianguli 
per  axem,  quod  neque  bafiar- 
quidiftet  , neque  fubconcrari^ 
ponatur:  SeCtio,  circulus  non 
erit. 

SVppofitio.  Conus  bafim  habens  circula- 
rem BIC,  vcrticemquc  A,  fecetur  pla- 
no aliquo  fecundo  quod  non  fit  xquidiftans 
dids  bafi,  neque  fubcontraric  politum , feccf- 
que  ambo  latera  AB,  AC,  trianguli  BAC 
per  axem  didi  coni  ftdi  planoprimo  per  axem 
cius,  vnde rcfultare  debet  didum  triangulum 
BAC  per  axem  , per  prop.  3.  cuius  bafis  BC 
eft  diameter  circularis  bafeos  didi  coni  iuxta 
coroll.  noft.  i.adcit,  prop.  3 . Sedio  autem 
coni  per  planum  fecundum  pr.tdidum  fecanf- 
que  latera  AB,  AC , trianguli  per  axem  cutn 
circumftantijs  allatis,  fit  iuxta  lcmma*j.  DKE 
linea  curua  in  fuperficie  conica  recepta,  tum 
etiam  in  plano  fecundo  (ecante.  Dico  hanc  le- 
dionem  DKE,  non  e fle  circulum. 

Apparatus  prima  pars.  Vel  planum  datum 
efficiens  fcdionem  DKE,  ftcanfquc  triangu- 
lum BAC  per  axem  cum  conditionibus  alla- 
tis, fecabit  bafim  circularem  BIC  coni  dati, 
in  linea  inferiore  reda  FGO,  non  produdam; 
vel  fecabit  foium  planum  ipfius  bafeos  produ- 
dum  contingendo  circumferentiam  circularis 
bafeos,  in  eadem  reda  linea  FGO,  vel  fecabit 
planum  circularis  bafeos  in  eadem  reda  linea 
FGO,  produdum,  ita  vt  ipfa  reda  FGO  ni- 
hil commune  habeat  cum  circulari  illa  circum- 
ferentia. Primi  cafus  eft  prima  figura,  fecundi 
fecunda,  tertij  rertia. 

Apparatus  fecunda  pars,  Efto  > fi  fieri  poffit 
prsdidafidio  DKE  , circulus.  Etpcrprop. 
ia.  liba.  elem.  ex  H centro  circularis  BIC 
bafeos  dati  coni  qusrendopcr  prop.  1.  lib.  j. 
elcm.  demittatur  reda  linea  HGC.vcI  HCG 
vel  HE  perpendicularis  ipfi  reds  FGO  ita 
pundo  G:  mfi  reda  FGO  tranfierit  per  cen- 
trum H prsdidura  ; tupe  enim  perprop.ir. 
lib.  cit.  excitanda  erit  ex  centro  H perpen- 
dicularis BHC  vel  BGC  diameter  circuli, 
ipfi  FGO,  pundumque  G congruet  cum  H 
centro:  producenda  vero  erit  fi  opus  fit  reda 
HG,  vtrimque  donec  terminetur  vtrimque  ia 
circumferentia  circuli,  atque  ita  BC  erit  dia- 
meter illius.  Prsterea  conus  fecandus eri t pla- 
no applicato  axi  cius, & vertici, Se  reds  BHCj 
vnde  rcfultnbit  pro  fcdionc  coni,  triangulum 
BAC  redilineum,  lacera  habens  AB,  AC, in 
fuperficie  conica,  & bafim  BC,  per  3.  prop.& 
per  1.  coroll.  nofl.  ad  illam, bafis  BC  erit  dia- 
meter 
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mc^cr  circularis  bafcos  didi  coni.  lam  quia 
punda  D,C,G,  exiftunt  tam  in  plano  dato 
Iccantc,  quam  in  plano  triangulum  B AC  ad* 
aequate  fy (lentante  fedo  ; cx  confcqucnti  ne- 
ccffitate  dida  tria  punda  D,E,G,  exiftent  in 
communi  fcdione  iftorum  duorum  plano* 
rum,  hoc  eft  per  prop.j. lib.11.  elem.  in  reda 
linea  D£G,  quae  eft  per coroll.i.  prop-7.dia- 
meter  fedionis  DKE.  Quod  (Humatur  in  li- 
nea curua  fedionis  pra»didoe,  aliquod  pun- 
ctum, puta  K,  quod  non  Gt  in  lateribus  AB* 
AC,  trianguli  BAC  peraxem,  perquodin 
plano  fedionis  ipGus  DKE,  &fecante,  aga- 
tur per  prop.  31.  lib.i.  elementorum, reda  linea 
KML  parallela  ipG  FGO,  & accommodata 
in  dicta  fcdionc  curua;  erit  in  pundo  M,quo 
occurrit  redae  DEG  vel  DGE,  quae  eft  com- 
munis fedio plani  fecantis dati, & trianguli  per 
axem;  leda  bifariam  in  14  ab  ipfa  diametro, 
per  prop.  7.  & Gc  omnes  huiufroodi  aliae  redae 
ducenda»  parallelae  ipfi  FGO , &L,  accommo- 
dandae in  iedionc  DKE,  erunt  bifariam di- 
uifoein  pundis  reda»  DEG  vel  DGE.  At- 
que ita  per  def.  10.  reda  DE  erit  aliter  de* 
monftrata  diameter  fcdionis  DKE.  Infuper 
per  didum  pundum  M in  plano  trianguli 
BAC  peraxem,  agatur  per  prop.  ji.  Jib.r. 
elem.  reda  linea  NMX  parallela  baG  BC, 
fccanda  ab  lateribus  AB , AC , in  N & X, 
iuxtaprop.n.  Procli,  quia  alteram  BC  paral- 
lelam fecant  in  B &C:  haec  reda  NMXfe- 
cabit  etiam  in  eodem  pundo  M,  redam  DE, 
per  cit.  prop.IT.  Procli,  nam  DGE  vel  DEG 
lecat alteram  BC  parallelam.  Iam  ver6  quo- 
niam reda  KML  eft  etiam  poGta  parallela 
redje  FGO,  fccans  in  G redam  BC;  pla- 
num in  quo  funt  per  prop.  1.  lib.  11.  elem.  dus 
red*  NMX,  KML,  angulum  in  M confti- 
tuentes,  erit  per  prop.i  5 . lib.  1 x.  elem.  paral- 
lelum plano  in  quo  exiftunt  duc  alie  redae 
BCG,  FGO,  angulum  in  G efficientes , hoc 
eft  plano  circularis  bafcos  BlC  produdovel 
non  produdo;  nam  binx  illae  redae  funt  often- 
fx  binis  ali js  relatiue  xquidiftantes:  Sedio  er- 
go in  cono  refultansper  planum  in  quo  exi- 
(tunt  duae  redae  N MX , KML,  erit  per  prop. 
4.  circulus  NKXL.  Et  quia  reda  FGO  eft 
poGta  ad  angulos  redos  ipG  BC,  funtque po- 
Gta: alie  duae  redae  lineae  KML,  NMX,  pa- 
rallele illis  refpcdiue; erit  per  ptop.ro.  lib.  ir. 
elem. angulus  KMN  quem  efficit  reda  KM 
cumreda  NM,  equaiis  angulo  FGB;  hic 
eft  redus  per  conftrudionem  , ergo  angulus 
KMN,  erit redus : igitur  reda  KML  erit 
perpendicularis rede  NMX, per  lo.dcf.lib.t, 
elem.  igitur  per  lemma  47.  rcdangulum  fub 
NM,  MX,  erit equale quadrato  rede  KM. 
His  paratis  accedamus  ad  dcmonftrationcm. 

Demonftratio.  Quiafedio  DKE  ponitur 
abaduerfario  circulus , & oftendimus  redam 
DE  elfc diametrum  ipGusfedionis,  bifariam' 
que  diuidere redam  FGO,  & redam  KML, 


& Gc  de  reliquis  parallelis  huiufmodi  ipfi 
FGOjncccffario  per  3. prop.  lib.j.clem.eritad 
angulos  redos  reda  KM,  diametro  DE,  de- 
milfa  ab  1C  pundo  circumfcrcntie  circuli  in- 
trodudi  DKE  abaduerfario,  ad  ipfam  DE 
diametrum:  quare  per  47.  lemma,  redangu- 
lum  fub  DM,ME,  erit  aequale  quadrato  red* 
KM:  igitur  per  i.ax.  lib.i.  elem. erunt  redan- 
gula  aequalia  inter  fe,  vnumfub  NM,  MX, 
aliud  fub  DM,  ME:  vnde  per  prop.  16 . hb.6. 
elem. erit  vt  NMad  ME,  Gc  DMadMX;& 
permutando  iuxta  propof.16.  lib.j.  elem.  vt 
NM  ad  MD,  Gc  EM  ad  MX.quare  cum  tri- 
angula NMD,EMX,  angulos  obtineant  per 
prop.ij.  lib.  l.clem.  medijscharaderibus  M 
deGgnatos  aequales , lateraque  circa  illos  pro- 
portionalia, erunt  ipfa  dida  triangula  per 
prop.6.  lib.d.  elem.  squiangula  ;ideo^ue  an- 
guli DNM,XEM  , fcu  ANX,  AED  , erunt 
aequales,  cumque  Gt  in  triangulo  BAC  poG- 
ta reda  NX  parallela  bafi  BC, erunt  per  pro- 
pof.19.  lib.i.  elem.  anguli  ANX , ABC , ae- 
quales: quare  cum  eidem  angulo  ANX,  fine 
oftenfi  aequales  anguli  AED,  ABC, erunt  in- 
ter fe  aequales  ipfi  anguli  A ED,  ABC, per  i.ax. 
lib.i.  clero.  Igitur  ex  didis  i®  prop.  5.  fub- 
contrarie  erutit  poGta  triangula  AD£»  ABC, 
contra  datum.  Hoc'abfurdum  ctim  dedudum 
Gtcx  poGtionequodfedio  DKE  Gtcirculus, 
ipfa  erit  abfurda&  falfa:  contradicens  igitur 
aflertio  propoGtionis  erit  Vera  ac  demon- 
ftrata. 

PROPOSITIO  X'. 

Si  in  conifeftione  duopundta fu- 
mantur : reda  linea  qua:  huiuf- 
modi punita  coniungit,  intra 
feftionem  cadet ; & quae  in  di- 
reftum  ipfi  conftituitur,  cadet 
extra. 

SVppofitio.  Data  fit  fcftio  FED  conica 
habens  lineam  curuam  pro  termino;  ( nara 
Author  feftionem  huiufmodi  conicam  mtel- 
ligit , nili  triangularem  exprimat ) & in  hac 
feftioneduo  punftaquxlibct  G.  H,  aflumpta; 
reftaquelinea  vniat  ipfa.  Dico  ipfam  reftam 
GH  lineam  cadere  intra  feftionem  FED,  fcu 
in  ipfa  efli  accommodatam  ; produftam  veri 
vltcrius  vitra  G vel  H , cadere  extra  diftam 
feftionem  FED. 

Dcmonflratio.  Per  coroli.a.  vel  5.  lemma- 
tis 4.  haec  feftio  FED  , recipitur ad.equate  in 
plano;&  fic  punfta  G & H aflumpta  exifient 
in  hoc  plano:  ergo  per  coroll.no(l.2.  nd  prop. 
7.1ib.n.elcro.refta  G H, recipietur adatqu*. 
tc  m plano  ipfius curua: feftionis  FED,  exi- 
fletque  intra  illam.  Quod  fi  producatur  ifia 

refta 
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reda  GH  vitra  H,  vel  vt  loquitur  Apollo- 
nius addatur  ei  in  diredum  reda  aliqua  in 

f>undo  H ; hsc  reda  addita  ipfi  reds  GH, 
eu  produdiorcds  GH, non  poterit  adaqua- 
ri vili  parti  eurus  lines  FED  fedionis  data; 
alioqui  curuum  & rectum  congruerent  contra 
naturas  tpforu  m produdio  ergo  illa  ab  pun- 
do  H extendetur  intra  aream  fedionis  FED, 
fi  non  egrediatur  extra  ipfam ; Sc  aSTumerc  po- 
terimus aliud  pundum  O in  curua  linea  da- 
tx  fedionis  conics,  ad  quod  reds  lines  GO, 
HO,  dudx,  etiam  iuxta  primam  partem  pro- 
pofitionis  demondratam  , tots  erunt  intra 
ipfam  fedionem:fed  & efficient  cum  alia  reda 
GH  triangulum  redi  lineum  GHO,  quando» 
quidem  iflud  pundum  O exillere  poterit  v- 
nuin  ex  illis  qux  non  funt  in  diredum  reds 
illius  GH  produdx  vitra  H ; nam  aduerfa- 
riusprxuidendonos argumentari  polTcex  29. 
ax.  lib.i.  elcm.  productionem  iilam,  exempli 
gratia  l-TL  diuidere  angulum  redi  lineum 
GHO,  idcoque  produdam  in  infinitum  re- 
dam iilam  GHL  neccflario  per  ax.18.  eiuf- 
dem  lib.i.  incurfuram  in  pundum  M , reds 
GO;atque  ita  duas  redas,  GHLM  vnam,  Sc 
GM  alteram,  Ipatiura  claudere, contra  1 4.ax. 
eiufdcm  Iib.cit.  Quare  dicet aduerfariuspro- 
dudioncoo  illam  reds  GH,  vitra  H,  incede- 
re per  fpatium  comprehenfum  inter  redam 
HO,  & curuam  HO  portionem  fcdionis co- 
nicae datx  FED;  Sed  iterum  argumentamur 
fic  , Produdio  illa  in  infinitum  fada,  necef- 
fari6  per  ax.28.  cit. lib.i.  elero.  tandem  ad  li- 
neae eurus  HO  pundum  K,  aut  aliud  redx 
HO  ex  interrnedijs  attinget; puta  N 5 Si  pri- 
mum aut  fecundum,  dus  redx  lines  fpatium 
comprehendent  nimirum  reda  GHK,  & GK 
inprimocafu,  &in  fecundo  reda  HKN  Sc 
reda  HN,  contra  ax.i  4-Iib.i.  clem.Hsc  om- 
nia abfurda  cum  deducantur  ex  politione  ad- 
uerfari), indicant  ipfam  c(Te  falfamjquarc  reda 
GH  produda  vitra  H,extra  fedionem  curuara 
conicam  egredietur, puta  ad  1.  Si  voluerit  ad- 
uerfariusprodudionem  reds  GH:  incedere 
per  fpatium  conciufum  reda  GH  & curua 
GEH,  idem  modus  argumentandi  Sc  conclu- 
dendi alfumetur.  Igitur  pars  fecunda  huius 
propofitionis  manifefia  erit. 

COROLLAKIVM  NOSTR.VM. 

• 

Si  duo  punda  fumantur  in  fedione  coni  per  verticem 
& axem , qua  triangularis  eft  per$.  prop.  quorum 
neutrum  fit  vertex , & vnum  fit  in  vtto  ipfm  tri- 
anguli latere  recepto  in  /uperficie  conica  , & alte- 
rum in  alio  Utere  etiam  fu  flent  at  e adaquate  in 
fupcrficic  eadem  conica.  Reda  linea  vnies  bac pun- 
ita, tota  intra  fedionem  didam  triangularem  erit: 
produda  vero  extra  triangulum  inudet 

SVppofitio.  Sit  iuxta  prop.  j.  fedioconi 
triangulum  BAC,etufquc  latera  AB, AC, 


exiftantin  fuperfi cie  coni:  duoquepunda  G, 
H,afiumpta,  extra  verticem  A coni  & trian- 
guli BAC  lingula;  vnumque  G in  latere 
A B,  &:  aliud  H in  altero  latere  AC.  Dico  re-  , 
dam  GH,  vnientcmhsc  duo punda aflum- 
pta  totam  exillere  intra  triangulum  , produ- 
damque  vitra  hsc  G,  H punda,  exire  extra 
triangulum,  verbi  gratil  H(. 

Demonflratio  ell  facilis  Sc  euidens  quoad 
primam  partem  : nam  percoroll.  noli.  2:  ad 
prop.7.  Iib.11 . elcm.  prout  terminatur  pundis 
G,  H,  datis  extremis  fuis,  tota  efiinplano 
ipfius  trianguli  dati  BAC;&  quia  dantur  fua 
extrema  G Sc  H,  in  terminis  AB,  AC,  didi 
trianguli;  tota  erit  intra  arcam  eius,  ideoque 
intra  ipfum  triangulum.  Porro  fi  producatur, 
verbi  gratia  vitra  H , ad  I , dus  reds  GH, 
AH,  c&m  angulum  in  H efficiant,  hoc  ed 
non  fint  in  diredum  ex  datis;  necefiari£  per 
ax.  11.  lib.  1.  elcm.  fi  producantur  amb* , fe 
mutuo  decu(labunt  in  H,  & in  diuerfas  diua- 
ricabuntur  partes,  ex  didis  in  explicatione  il- 
lius axiomatis:  quare  GH  egredietur  produ- 
da extra  triangulum  BAC. 


PROPOSITIO  XI. 

Si  conus  plano  feceturper  axem: 
fececur  autem  Sc  altero  plano 
fecante  bafim  coni  fecundum 
re&am  Lineam  qua:  ad  bafim 
trianguli  per  axem  fit  perpen- 
dicularis ; & fit  diameter  fc- 
dtionis  vni  laterum  trianguli 
per  axem  xquidiftans.  Reda 
linea , quae  a fedione  coni  du- 
citur xquidiftans  communi  fc- 
dioni  plani  fccantis  & bafis  co- 
ni , vfque  ad  fedionis  diame- 
trum •,  poteiit  fpatium  xquale 
contento  linea  qux  ex  diame- 
tro abfcilfa  inter  ipfam  Sc  verti- 
cem fedionis  incerijcitur;  & alia 
quadam  qux  ad  lineam  inter 
coni  angulum  Sc  verticem  le- 
dionis  interiedam , eam  pro-  • 
portionem  habeat , quam  qua- 
dratum bafis  trianguli  per  a- 
xem , ad  id  quod  reliquis  duo- 
bus trianguli  lateribus  conti- 
netur. 
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netur. Dicatur  autem  huiufmo- 
di  fedio,  Parabole. 

SVppofitio.  Conus  verticem  hahens  A,  Sc 
balim  circularem  BDC , plano  fedusfit 
per  axem ; rcfultabit  pro  fcdione  triangulum 
BAC  peraxem,  iuxtaprop.  3.  ficpcr  coroll. 
noftrum  i . aci  illam  prop.baus  BC  erit  dia- 
meter circularis  bafeos  przdidz  BDC.  Pofi- 
tavero  fit  reda  linea  DGE,  in  plano  didi 
circuli,  quz  fit  chorda  eius , perpendicularis 
diametro  BC  perii,  prop.  lib;  i.  elep.  hzc 
reda  DGE  chorda fccabitur  in  G bifariam, 
per  3. prop.  Iib.j.  elem.  Sedus  auccm  fit  idem 
conus  altero  plano  fecundo  fecante  bafimcir- 
cularem  BDC,  fecundum  redam  DG,  ita  vt 
fedio  communis  huius  plani  fecundi,  & trian- 
guli BAC  per  axem  fit  reda  FG  parallela  vni 
laterum  verbi  gratia,  AC»  didi  trianguli  per 
axem  : certum  eft  q-;od  fedio  lfta  rcfultans  in 
cono  pcrplanum  hoc  fecundum  , non  incedet 
per  cius  verticem  A , eo  quod  planum  fecans 
per  illum  hon  incedat;  reluhabitquc  pro  hac 
ftdionc  communi  fuperficiei  conicz  & plani 
fecundi  fecantis,  lincacurua  DFE,  fpatium 
planum  concludens  cum  reda  DGE,  quz  eft 
fedio  communis  planorum , fecundi  fecantis, 
& fcdz  bafeos  circularis  : quod  refultet  tale 
fpatium  claufumcurua  linea  DFE»  & reda 
DGE,  patet  ex  lemmate  4.  Quod  fi  ab  omni- 
bus pundis  curuz  huius  linez  DFE,  excepto 
vertice  F quod  eft  in  latere  AB,  didi  trian- 
uli  per  axem,  in  plano  fedionis  DFE  prz- 
idz  agantur  redz  linez  parallelzipfi  DGE, 
(inftar  omnium  fit  reda  KL)  produdzvf- 
que  ad  alteram  didz  fedionis  partem , incur- 
rent in  obuiam  redam  FG,  bifarUmquc om- 
nes diuidentur  ab  ipfa  FG,  per  prop.  7,  quare 
perdefin.  10.  reda  FG  erit  diameter  didz 
fedionis  DFE,  & ex  datis  zquidiftans  lateri 
AC  prxdidi  trianguli  per  axem.  Przterea 
per  prop.11. lib.  1.  elem.  expundo  F verticis 
tam  curuz  linez  DFE  , quam  diametri  FG, 
excitetur  in  plano  fedionis  przdidz  DFE, 
inquoexiftit reda  FG,  reda  linea  FH  per- 
pendicularis ipO  FG  diametro:  ex  qua  FH  re- 
da detrahenda  erit  zqualis  inucniendx  redz 
per  lemma  tf.  datis  quadrato  BC  , & redan- 
gulofub  BA,AC,&reda  A F,  ordine  przdi- 
do ; ita  vt  reda  FH  reperienda  fit  ad  datam 
AF,  ficut  quadratum  fu  per  reda  BC  adre- 
dangulqm  fub redis  BA , AC.  Tunc  allero 
quod  quadratum  reda?  KL  fit  xquale  redan- 
gulofub  redis  HF,  FL , vti proponitur.  Et 
uod  talis  fedio  DFE  cum  conditionibus  af- 
gnatisin  propofitione,  fit  cx  mente  Apollo- 
ni), Parabola. 

Apparatus.  Per  prop.  3 1.  lib.i.elcra.tn  pla- 
no trianguli  BAC  per  axem,  ex  pundo eius 
L , commmuniquc  diametro  FG  przdidz 
cxjftentis  in  cius  plano,  agatur  reda  linea 


MLN, parallela bali  BC, trianguli  BAC, fe- 
cans latera  AB,  AC,  illud  in  pundo  M,  illud 
in  pundo  N. 

Dcmonftratio.  Quoniam  duc  redz  linee 
KL,  MN,  fc  mutuo  attingentes  in  L,funt  pa- 
rallele refpcdiuc  duabus  redis  lineis  BC.DG, 
fe  mutuo  attingentibus  in  G;  &in  diuerfis 
exiftunt  planis  j ( nam  duc  DG,KL,exiftunt 
in  plano  fecundo  fecante,  vel  plano  fedionis 
DFE;  & aliz  dqz  BC,  MN, exiftunt  in  pla- 
no trianguli  BAC,)  ipfz  per  prop.io.lib.i  1. 
elem.  angulos  continebunt  xquales : politus 
autem  eft angulus  BGD  redus,  ergo  alter 
angulus  MLK,  erit  etiam  redus.  Sed  & per 
prop.  15.  lib.  cit.  11.  elem.  plana  incedentia 
per  didos  angulos , feu  rtfdas  illos confti tuen- 
tes, erunt  parallela  ; hoc  e(l  planum  fu  (lentans 
duas  redas  MLN,  KL  , erit  parallelum  cir- 
culari plano  BDC  fuftentante  duas  alias  re- 
das BGC,  DGE:  ergo  per  prop  4.  fedioco- 
nidati  fada  ab  plano  in  quo  exiftunt  ducrc- 
dz  MLN, KL, erit  MKN  circulus, centrum 
habens  ina ye  coni  fed<,  per  cit.  prop. 4.  reda- 
que  linea  MLN  , erit  diameter  didi  circuli 
MKN  pcrcoroll.noll.i.ad  prop.j.Sc  4.  Ergo 
quia  ex  K pundo  circumfercntic  circuli 
MKN , decidit  redi  KL  ad  angulos  redos 
diametro  MLN,  erit  per  47.  lemma,  redan- 
gulum  fub  ML  , LN  , cquale  quadrato fuper 
rtda  KL.  lamvero  quia  eft  per  confti  udio- 
nem  HF  ad  FA,  ficut  quadratum  fuper  reda 
BC  ad redangulum fub redi*  BA,  AC;  8c 
perpiop.  13.hb.tf.  elem.  quadratum  cx  BC 
ad  redangulum  fub  BA,  AC,  habet  rationem 
compofitam  ex  ratione  BC  idCA,  & ratio- 
ne BC  ad  BA;  erit  per  lem. 7.  ratio  HF  ad 
FA.compoGtacx  ratione  BC  ad  CA,  & ra- 
tione BC  ad  BA.Ec  quia  in  triangulo  BAC, 
duda eft  reda  MN  parallela  bafi  BC,eric  per 
lem.jOjMN  ad  NA,vt  BC  ad  CAj&quia 
etiam  FL  eft  polita  parallela  ipfi  AN,  in  tri- 
angulo AMN;  erit  per  cit.iem.  50.  ML  ad 
LF,  ficut  MN  ad  NA;  quare  per prop.u.  lib, 

5.  elem.  erit  ML  ad  LF, ficut  CBadCA;& 
vt  CB  ad  B A , fic  MN  ad  MA  ; hoc  eft  vt 
LM  ad  MF;&  reliqua  NL  ad  FA  reliquam, 
per  prop.  i^,  lib.  5.  elem.  & per  prop.  a.  lib.  6 . 
elem.  vel  citatum  iem.47.Igitur  per  lemma  7« 
proportio  HF  ad  FA , componetur  ex  pro- 
portione ML  ad  LF  , & cx  proportione 
N L ad  FA;  fed  proportio compofita ex 
proportione  M L ad  F L *,  & ex  pro- 
portione N L ad  P A , eft  ea  quam  habet 
redangulum  fub  ML,  LN,  aa  redangu- 
lumfub  LF,  FA,  perprop.13.lib.tf.  elem. er- 
go per  lemma  7.  Sc  prop.  n.  lib.f.  elem.  eril 
vt  HF  ad  FA,  fic  redangulum  fub  ML,LN, 
ad  redangulum  fub  LF,FA.  Eft  autem, lum- 
pta  communi  altitudine  FL,  iuxta  prop.i.lih, 

6.  elem.  vt  HF  ad  FA,  ita  redangulum  fub 
HF,FL,  ad  redangulum  fub  LF,  FA  ; igitur 
per  prop.  11.  lib. 5.  elem.  erit  redangulum  fub 

ML, 
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ML,  LN’,  ad  rcdangulum  fub  LF,  FA  , ficut 
rcdangulum  fub  HF.FL,  ad rcdangulum  fub 
tF,  FA : critque  ideo  per  prop.j.  lib.f.  elem. 
rcdangulum fub  ML,  LN,  squale  redangu- 
lofub  HF.FL.  Cum  igitur  offenderimus  re- 
danguluro  fub  ML,  LN,  cfle  aequale  quadra- 
to fuper  refla  KL  ; erit  per  t.ax  lib.  I.  elem. 
quadratum  fuper  refla  KL  , squale  redan- 
gulofub  HF.FL.  quod  eratdcmonftrandum. 
Vocetur  autem  vti  Apollonius  voluit , huiuf- 
modifcdio  DFE,  conditiones  habens  propo- 
fitas  Sc  explicatas.  Parabole  ve!  Parabola.  De- 
inceps etiam  Author  redam  FH  , vocabit  li- 
neam iuxta  quam  pofluut  redx  lines  Ordina- 
tim  applicatx  ad  diametrum  fcdionis:  fed  et- 
iam iplam  redam  F H vocabit  rectum  latus 
fcdionis,  diametrum  verd  FG  appellabit 
ttanfuerfum  latus  lectionis:  qus  duo  poflrcma 
eruntcommuniaali|s  fedionibus conicis,  vi- 
delicet , hyperbolae,  & eUipfi , tum  etiam  cir- 
culo. 

Alia  demonftratio  magis  fuccinda  fed  ab 
lemmatibus  nonnullis  dependens ; pslitata- 
men  eadem  figura , fuppolitione  & apparatu. 
Quia  dux  lines  redx  ML,  LK,  funt  paralle- 
Ix  rcfpcdtue  duabus  aligs  redis  lineis  BG> 
DG,  io  diuerfis  exiflentes  planis  binx  paralle- 
lx  refpedu  aliarum  duarum;  erunt  per  prop. 
10.  lib. 1 1. elem.  anguli  MLK,  BGD,  com- 
prehenfi  ab  illis  squales  ; cumque  angulus 
BGD  fitredus,alterctiam  MLK  reduscritt 
quare  reda  KL  erit  perpendicularis  ipfire- 
ds  MNL,  per  dcfin.io.  lib.i.  elem. Sed  Sc 
perprop.  1 5.  Iib.11  .elem.  planum  applicatum 
redis  ML',LK, erit  parallelum  plano  circulari 
bafeos  BDC,  in  quo  funt  dux  alis  prxdidx 
rcdxBG.DG:  ergo  fi  conus  plano  fecctUr 
applicato  didis  redis  ML,LK,  refultabit  per 
prop.  4.  pro  fedione  huiufmodi  coni , circulus 
MKL,  centrum  habens  in  axe  ipfiusconi , & 
per  nofl.coroll.t.ad  cit.  prop  4.  reda  MLN 
ex  i (lens  in  plano  trianguli  BaC  per  axem, 
erit  diameter  didi  circuli  MKL.  Ergo  per 
lem.47.  cum  reda  KL  expundo  K circum- 
ferentis circuli  MKL  demiffa  fit  ad  angulos 
redosin  L ad  diametrum  MN  illius  circu- 
li, rcdangulum  fub  ML,  LN,  erit  squale 
quadrato  (uper  reda  KL:  ell  vero  per  lemma 
aS.  rcdangulum  fub  HF,  FL , squale redan- 
gulofub  ML,LN;  igitur  per  t.ax.lib.t.elem. 
quadrarum redx  KL,  erit  squale redangu- 
lo  fub  HF,  FL.  quod  erat  demonftrandum. 

COROLL.  NOSTRVM  l. 

Data  Parabola , & diametro  fiat  qua  fit  ftBia  com  ■ 
munit  trianguli  per  axem  emica  fibtionu , & plani 
efficienti  i pfaa  parabolam : reBum  tim  latu, vel 
lineam  retiam  iuxta  quam  pojfune  rclid  imea 
mdmatim  ai  illam  diametrum  applicata  , wmk- 
•ire. 


SVppofitio.Dat»  fit  parabola  DFE.eiufque 
diameter  FG  prsdida : oporteatque  rc- 
dum  cius  latus  reperire,  feu  redam  lineam 
iuxta  quam  pofluntred*  lines  ordinatim  ap- 
plicats  ad  illam  diametrum  FG. 

Apparatus.  Ex  quocumquepundo , verbi 
gratia  L,  diametri  FG,  educatur  per  prop.it. 
Itb.  i.eiem.  reda  linea  LK  perpendicularis 
ipfi  diametro  FG,qux  produda  in  infinitum, 
attinget  ex  vna  parte  lineam  curuam  DFE  in 
aliquo  pundo,  puta  K;  nara  per  prop.8.fedio 
ipfa  DFE  in  infinitum  produci  potcftverfus 
partes  oppofitas  vertici  F ; quare  reda  LK, 
occurrat  ncccOeeft  ipfi  fedioni.  Tum  datis 
duabus  redis  hoc  ordine  FL,  KL;  FL  qui- 
dem portione  diametri  FG,  inter  verticem  F, 
Sc  pundum  L afiumptum  in  diametro  FG, 
reperiatur  per  prop.u . lib.6.elem.  tertia  pro- 
portionalis FH , conllituenda  perpcndicula- 
riter  per  prop.tt . lib.  1 . elem.  ipfi  FG , ex  eius 
vertice  F.  Dico  redam  FG,  efle  latus  redum 
qusGtum  paraboli'  dats  , feu  redam  iuxta 
quam  pofiunt  omnes  redx  lines  ordinatim 
applicate  ad  diametrum  FG;verbi  gratia  iux- 
ta quam  poteA  reda  KL. 

Demonftratio.  Cura  enim  fint  tres  redx  li- 
nes proportionales  FL,  KL,  HF;  erit  per  pro- 
pof  17.  lib.6.  elem.  quadratum  redx  KL  me- 
dis, squale  rcdangulofub  FL,  HF:  ergo  pet 
prop.  prxfcntem , Sc  eius  demonflrationcm 
allatam,  reda  HF , erit  redum  latus  dats  pa- 
raboles DFE:  daqdo  diametrum  eius  FG  in- 
cedentem pet  verticem  F paraboles,  qusque 
etiam  fiefedio  communis  trianguli  BAC  per 
axem  coni , Sc  plani  fecantis  efficientifque 
ipfam  parabolam. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

Data  diametro  Par  abolet , qiu  fit  fetlio  trianguli  pa 
axem  coni  fecli,  & plani  fetanti  efficientifque 
parabolen ; 0 redo  eim  latere:  1 De  feri  bete  in 
plano  ipfam  Parabolam. 

SVppofitio.  Data  fit  diameter  prsdida  FG, 
Sc  redum  latus  FH,  oporteatque  ipfam 
parabolam  delineare  in  plano. 

Apparatus.  Sumpto  quocumque  pundo  L, 
in  diametro  data  FG,  reperiatur  per  prop,  13. 
lib.6.  elem.  inter  duas  redas  FL,FH,  media 
reda  LK  proportionalis,  applicanda  per  pro- 
pof.ti.  lib.r.elem.  perpendiculariter  diame- 
tro FG,  in  pundo  eius  L,  verfusambas  par- 
tes, ita  vt  fint  squales  inter  fe,  Sc  reperts  LK: 
Sc  fic  de  alijs  infinitis  huiufmodi  redis,  modo 
prsdido  reperiendis  & conflituendis  ex  di- 
uerGspundis  diametri  FG.  Dico  quod  Para- 
bole delineanda  in  plano  incedet  per  extrema 
didarum  redarum  perpendicularium , verbi 
gratia  infiar  omnium,  per  extremum  K,  r«- 
ds  LK. 

Demonllratio,  Cum  enim  fint  tres  redx 
£ lines 
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line*  proportionales  HF  , KL , FL ; erit  per 
propof.17.  Ii bc5.  clero,  quadratum  redae  KL 
sequale  rcdangulo  fub  FiF , FL.  Iamverofi 
linea  curua  paraboles  incipiens  ab  eius  vertice 
F,  non  incedat  perpundum  K extremum  re- 
<Lte  L K 1 ( & fic  dc  alijs  extremis  aliarum 
hui ufmodi redarum  ) incedet  fi  fieri  poflit  per 
aliud  eius pundum . vitra  vel  citra  Ki  tunc 
verb  perilUm  propof.i  i.  rcdangulo  fub  HF, 
FL , erit  squale  quadratum  red*  KL  pro- 
duce vitra  K,  vel  portionis  ipfius  redi*  KL; 
oftendimus  autem  eidem  rcdangulo  fub  HF, 
FL,  cile  squale  quadratum  ipfius  reda:  LK: 
ergo  per  I.ax*  lib.  i clcm.  quadratum  red® 
LK,  Si  quadratum  portionisnuius redr  LK, 
erunt ;equaliajip(aque  reda  LK,&  pars  eius, 
erunt  per  prop.  1 6.  Procli , aequales,  pars  fic 
totum, contra  S.ax.hb.i  .elem,  hoc  abfurdum 
indicat  cufuam  lineam  paraboles  non  polle- in- 
cedere per  aliud  pundum  reda;  LK  , ab  ex- 
tremo fuo  K.  Igitur  reperiendo  infinita  hu- 
iufmodi  punda  extremarum  pra;didarum  re- 
tiarum proportionalium  mediarum,  modo 
predidoconftitutarum  $ per  illaotJineabitur 
linea  curua  paraboles  in  plano,  & fic  fecerimus 
imperatura. 

COHOLL.  NOSTRVM  JIL 

Sedid  conica, qua  Parabole  dicitur , fotefi  m infinitum 
r produci  ad  partes  contrarias vertici  eim : & em 
diameter  originaria  intra  locum  eho  produci  pote - 
rit  in  infinitum  ver  [ut  eafdent  portes,  & nunquam 
ad  illas  fetlieni  accurret , & folu  metus  lineam  cur - 
uxm  in  vnicopundo  verticis  im  er  fetabit. 

i 

NAm  per  hanc  prop.  1 1,  diameter  eius  eft 
parallela  vni  laterum  trianguli  per  axem 
coni : ergo  per  prop.  8.  produci  in  infinitum 
poteft  i pia  parabole  , ad  partes  oppofitas  ver- 
aci eius  j & reliqua  propofita  (ucccdcnt  vti  in 
vniuerfum  dcraonftrauimus  in  coroll.  noftro 
ad  cit.  prop.  8. 

COROLL.  NOSTRVM  IV. 

ttld  prepofitio  includit  duae  definitiones.  Primam 
ipfius  Paraboles.  Alteram  lateris  eim  redi,feu  re- 
ao  linea  iuxta  quam  pojfunt  ordinarim  applicata 
retia  ad  diametrum  ipfius  paraboles, 

HAs  duas  definitiones  per  caufam  effi- 
cientem cum  conditionibus  requilitis 
proponemus,  & addemus  ad  definitiones  fe- 
cundas Apollonij  pertinentes  ad  hunc  librum. 

COROLL.  NOSTRVM  V. 

Omnis  reda  linea  edulia  ex  pundit  linea  curua  para- 
boles , perpendicularu  ad  diametrum  eius , cuius 
mentio  fit  in  bacpropofitione  ; eft  media  propor- 
tionalis inter  eim  latus  redum , & portionem  diila 
diametri , inter  f er  ticem  paraboles,  & hanc  ipfam 


retiam  perpendicularem  ipfi  diametro  pradi- 
clam. 

OS  tendimus  hoc  in  refla  KL  media  pro- 
portionali inter  latus  HF  redum  ipfius 
paraboles  DFE , & redam  FL : fle  fic  dc  alijs 
omnibus  huiufmodi  redis* 
r • ... 

COROLL*  NOSTRVM  VL 

J Uc  feflit  conica , qua  vocatur  in  hac  propofitioiie 
Parabola , fu  denominatur  ab  grato  nx^a.So^ 
quod  fignificat  comparationem.  Quia  comparando 
quadratum  reda  linea  ctuufuis  ab  eiut  linea  curua 
dutla  perpendiculariteradeius  diametrum, de  qua 
fit  mentio  in  hac  propofuione , cum . reclangulo  fub 
eius  Utere  redo , & portione  dide  diametri  huius , 
inter  verticem  illita  , & didam  retiam  perpendi- 
cularem• cum  fwt  femper  aqualia . vocata  tfl  an- 
tomafiice  Parabola,  hoc  ejl  comparatio  ,addifiin- 
dionem  nominum  particularium  aliarum  fidio- 
num  conicarum  fub  lineis  curuis  ;in  quibus  repeti- 
tur comparatio  quadrari  cum  reti  angulo,  bmuf mo- 
di fed  cum  exceffu  vel  defetlu  ) non  autem  cum  a* 
qualitate , vtrnbac  Parabola. 

NOtandum eft,  in  parabola  efle  diuerfas 
diametros  ab  commemorata,  quara  ab 
diftindionc  aliarum  vocabimus  primariam  fcu 
originariam, cbqu&d  in  fua  originaria  fedionc 
conica  predida  in  hac  propohtione , & effe- 
dione  paraboles  primum  enafeatur*  dealip 
diametris  dicemus  fuoioco. 

COROLL.  NOSTRVM  VIL 

Diameter  Paraboles  commemorata  in  hac  propofitis - 
ne  , feu  originaria  vel  primaria , eft  axis  eiufdem 
Paraboles , iuxta  conditiones  coroUar.nofiri  f.ad 

ProP'  7* 

QVia  dcmonftrauimus  diametrum  F O 
originariam  paraboles  DFE  fecare  bi- 
fariam redas  omnes  lineas  xquidiftantes  rcd$ 
DGE,  idcoqucfibi  inuicem  parallelas  , & per 
dcf.  i z.  ordmatim  applicatam  ad  illam  diame- 
trum FG,  ad  angulos  redos  j erit  ipfa  diame- 
ter FG  originaria  axis  Paraboles  DFE  per 
coroll.  cit. 

PROPOSITIO  XII. 

Si  conus  plano  fecetur  per  axem: 
Sccetur  autem  & altero  plano 
lecante  bafim  , lecundum  re- 
dam lineam  , qu*  ad  bafim 
trianguli  per  axem  fit  perpen- 
dicularis: & Icdionis  diametef 
produda , cum  vno  latere  tri- 
anguli 
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anguli  per  axem,  extra  verti- 
cem coni  conueniat.  Reitali- 
•*  nea,  qua:  a fedione  ducitur  x- 
quidiftans  communi  feftioni 
plani fecanris&bafis  coni,  vf- 
que  ad  fe&ionis  diametrum, 
poterit  fpatium  adiacens  linex, 
ad  quam  ea  qux  in  dirc&um 
confti tuitur  diametro  fc&ionis, 
fubtenditurque  angulo  extra 
triangulum , eandem  propor- 
tionem habet,  quam  quadra- 
tum linex  qux  diametro  xqui- 
diflans  a vertice  coni  vlquead 
bafim  trianguli  ducitur , ad  re- 
ftangulum bafis  partibus,  qux 
ab  ea  fiunt,  contentum j lati- 
tudinem habens  lineam  , qux 
ex  diametro  ablcinditur,  inter 
ipfam  Se  verticem  fe itionis  in- 
terieitam ; excedenlque  figura 
fimili,  Sc  fimiliter  polita  ei, qux 
continetur  linea  angulo  extra 
triangulum  fubtenfa , Sc  ea  iux- 
ta  quam  poliunt , qux  ad  dia- 
metrum applicantur.  Vocetur 
autem  huiufmodi  fedtio , Hy- 
perbole. 

C Vppofitio  , & apparatus.  Contis  verticem 
" A obtinens,  Sc  balim  circulum  BDC,pla- 
nofedusfit  primo pet axem ; vndeperprop. 
J.  pro  fe&ionc  triangulum  BAC  per  axem, 
bafim  BC  habens  ipfam  diametrum  circula- 
ris bafeos,  iuxta  coroll.  noft.  t.  ad  illam  prop. 
'jj.cit.  Sedus  vero  fit  idem  conus  plano  altero 
fecundo  fecan te  bafim  circularem  BDC  , fe- 
cundum redam chordam  DGE  perpendicu- 
larem diametro  BC  feu  bah  clidti  trianguli 
per  axem;  qux  reda  DGE  bifariim  in  G di- 
uidetur  per  prop.;. lib.}.  elem.  ab  dida dia- 
metro BC  ; Sedio^ue  communis  fuperficiei 
conicx  & plani  huius  fecundi  fecantu  iit  iuxta 
lem.}.  linea  curua  DFE,  diametrum,  habens 
originatiam  redam  FG  , produdam , con- 
currentem in  H,  cum  latere  CA.didi  trian- 
guli BAC  per  axem,  produdo  vitra  A ver- 
ticemconi.  Tum  per  prop.jt.  Itb.  t.  clem.ex 
dido  vertice  A,  feu  pundo  anguli  BAC, adi 
Ct  reda  linea  AK,  in  plano  didi  trianguli, 


fccansin  K diametrum  BC  circularis  bafeos 
didi  coni , vel  bafim  didi  trianguli,  parallela 
diametro  FG,  fcdionis  prxdidx  fadx  DFE. 
Tum  perprop.ii.  lib.r.clcm.  ex  pundo  F, dia- 
metri FG.educatur  ad  vnam  partem  illius  re- 
da linea  FL  perpendicularis  ipli  FG,  inpla- 
no  trianguli  BAC,  xqualifque  ponatur  per 
prop.  5 .lib.  i.  elem.  redx  FL  inueniendx 
per  lemma  6.  ad  quam  reda  HF,  portio  dia- 
metri produdx  GF,  vitra  F,  fubtenfaque  an- 
gulo H A F extra  triangulum  prxdidum 
BAC,  rationem  habeat,  quam  quadratum  re- 
dx AK  adrcdangukimfub  BK,  KC;  (hoc 
ell quadratum  redx  AK  dudx  ab  A verti- 
ce coni  ad  bafim  BC  didi  trianguli  per  axem, 
parallela  diametro  FG.  didx  fcdionis  DFE, 
ad  r octangulum  fub  BK.KC,  contentura  fub 
didx  bafis  BC,  partibus  fadis  ab  prxdida  re- 
da AK.  J Prxtcrca  in  fedionis  prxdidx 
DFE  plano.ex  pundo  quolibet,  puta  M,li- 
nexeiuscurux  DFE,  quod  tamen  non Gt  in 
latere  A B,  hoc  efl  non  Ut  vertex  F didx  fe- 
dionis,  vel  diametri  FG , tranfmittaturreda 
linea  MN  parallelaipG  DGE,  percit. prop. 
}i.lib.i.clcm. quxfccabit perpropof  7.  libri 
huius,  vel prop.11.  Procli,  diametrum  FG, 
in  N,  eo  quod  altera  parallela  DG  ipfam  FG 
fecat.Quia  vero  tota  FG  exibit  etiam  in  pla- 
no trianguli  per  axem,  BAC.  ( nameflfedio 
communis  illius  & plani  fecundi  fecantis,  per 
coroll.  1.  cit.prop.  7.)  etiam  pundum  eius  M 
in  plano  didi  trianguli  BAC  exiftet : quare 
percit.ptop.ji.  lib.  1.  elem.  poterimus  ducere 
in  plano  didi  trianguli , aliam  redam  KNS 
parallelam  baG  BC,occurrcntcmque  in  R, la- 
teri AB,  & in  S,  lateri  AC.  Tum  etiam  per 
cit.  prop.  ji.  in  eodem  plano  didi  trianguli 
BAC,  ponatur  ex  pundo  N,  rtdx  FG,  alia 
reda  NX, parallela  ipfi  FL:  SepundaH.L, 
reda  linea  F1L  vniantur.quxproduda  vitra 
E,  occurret  alteri  redx  NX  in  pundo  X,  per 
prop.  1 1.  Procli.  Infupcrcxpundis  X St  L, 
ducantur  ad  partes  H,  redx  XPT,  Lf,xqui- 
diflantesipG  GNFH;  prima  XPT  occurret 
in  P redx  FL  produdx  vitra  P,  & redx 
HIT  dudx  parailelxipG  FL  in  eodem  pla- 
no trianguli  BAC,  in  pundo  T}  altera  verd 
LI,  occurret  in  I , redx  FIT  prxdidx  , Sc 
alteri  NX  in  O fi  producatur  infra  L;idque 
pcrcic.prop.il.  Procli.  Porro  per  lemmata  ij, 
& +4.  relultabunt  diuerfa  parallclogramma 
redanguia  XF,  OF.XL,  XH, Pl,  IF. Dico 
autem  redam  lineam  MN  i fcdionis  DFE 
pundo  M dudam  parallelam  ipfi  DG,  Se  ip- 

J dicatam  in  N ad  eius  diametrum  FG,  polle 
patitim  redangulum  XF,  contentum  fub  re- 
da FN,  portione  diametri  FG,  inter  prxdi- 
dam  MN  applicatam  ad  diametrum  FG  ab 
pundo  M linex  curux  fcdionis  parallelam 
ipfi  DG,Sc  verticem  F;  Se  fub  reda  FP:  re- 
dangulum, inquam,  XF  adiacens  hnex  IT, ad 
quam  reda  f H qux  in  diredum  conUituitur 
E a diamc- 
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diametro  FG, fedionis  DFE.fubtenditurque 
angulo  FAH  extra  triangulum  BAC  pera- 
xcm,  eam  proportionem  obtinet,  quam  qua* 
dratumreds  AK  du&sabA  vertice  paral- 
lela diametro  FG,  vfquead  bafeos  BC  didi 
triinguli  punctum  K , ad  redangulum  fub 
BK,  KC  , fegmentis  bafeos  BC  factis  ab  re- 
fla prxdida  AK,  contentum;  latitudinem 
habens  prsdidam  redam  FN ; excedenfque 
perlemma  45.  figura  XL  , (imili , &fimilitcr 
pofita  ei  qus  continetur  linea  reda  FH  fub- 
tenfa  angulo  FAH  extra  triangulcim  BAC, 
& ea  reda  FL,iuxta  quam  poflunt  reds  lines 
qus  ad  diametrum  FG  , fedionis  prsdids 
DI  E applicantur  modo  prsdido  parallelas 
ipfi  reds  DG. 

Demonftratio.  Quoniam  reda  linea  RNS 
eft  pofita  parallela  reds  BGC  in  plano  trian- 
guli BAC  peraxem;  Sc  reda  MN  parallela 
rtd*  DGE  fn  alio  plano  fecundo  vel  fcdio- 
nis  fa&s  DFE,perprop.io.lib.n.elcm.an- 
gulos  BGD,  K.NM, continebunt  jpqualesjlcd 
angulus  BGD,  ex  datis  eft  redus , ergo  alter 
RNM  etiam  redus  erit:  quare  per  def.10.  lib* 
i.elem.  reda  linea  MN  erit  perpendicularis 
alteri  reds  RNS.  Veriim  etiam  per  prop.  15. 
lib.ir.  elem.  plana  erunt  parallela  applicata 
didis  redis  lineis  RNS  , MN,  tum  BGC, 
DGE : igitur  planum  applicatum  redis  KNS, 
MN,,crit  parallelum  plano  circuli  BDC  in 
quo  funt  reds  h nes  BGC, DGE,  hoc  eft  pa- 
rallelum plano  bafeos  coni:  Quare  per  prop. 
3.  fi  concipiatur  illud  planum  fecare  conum 
datum,  fedio  communis  erit  circulus  RMS; 
& reda  linea  RNS  erit  diameter  illius  circu- 
li per  noftrum  i.coroil.  ad  illam  prop. 3.  Igi- 
tur cum  dcmonftraucrimus  redam  lineam 
MN  dedudam  ab  M pundo  communi  cir- 
cumferentis circuli  RNS,  & fedionis  DFE, 
perpendicularem  cfie  ad  RNS  diametrum  di- 
di circuli ; erit  per  lemma  47.  quadratum  fu- 
per  reda  M N squale  redangulo  fub  RN* 
NS.Iam  vero  quia  fecimus  inapparatu  vtqua- 
dratumreds  AK,  ad  redangulum  fub  BK, 
KC,  ita  reda  HF  ad  redam  FL;  & perpro- 
pof.i 3.  Iib,  6.  clem.  proportio  quadrati  reds 
AK  ad  redangulum  fub  BK,I\C,  componi- 
tur ex  proportione  A K ad  K C,  k ex  pro- 
portione AK  ad  KB  $ componetur  per  lem- 
ma.7.  proportio  HF  ad  FL,  cx  proportione 
AK  ad  KC,  &cx  proportione  AK  ad  KB. 
Et  quia  in  triangulo  GHC,duda  eft  paralle- 
la reda  AK  ipfi  HG,  erit  per  lemma  50.  AK 
ad  KC,vt  HG  ad  GC.  Etquiaetiam  in  tri- 
angulo GHC  eodem,  reda  duda  eft  NS  pa- 
rallela reds  GC,  erit  per  cit.  Icm.fo.  vt  HG 
ad  GC,  fic  HN  ad  NS:  quareperprop.11. 
lib. 5.  elem.  erit  AK  ad  KC,vt  HN  adNS. 
fed  etiam  quia  eft  in  triangulo  BAK,  duda 
reda  FG  parallela  ipG  AKj&reda  RN,pa- 
rallcfa  ipfi  BC  in  triangulo  BFG ; erit  per 
cit,  lem.  50.  vt  AK  ad  KB  , fic  FG  ad  GB; 


& vt  FG  ad  GB,  fic  FN  ad  NK.  Jgicurpet/ 
lemma  7.  proportio  HF  ad  FL, Componetur 
cx  proportione  HN  adNS,  & ex  proportio- 
ne FN  ad  NR:  Verum  proportio  compofi- 
ta  ex  proportione  HN  ad  NS,&  ex  propor- 
tione FN  ad  NR,eft  per  prop.23.1ib.6.elcm. 
ea  quam  obtinet  redangulum  fub  HN,  NF, 
ad  redangulum  fub  NS,  NR  : ergo  per  lem- 
ma 7.  erit  vt  rcdingulum  fub  HN,NF,  ad  rc- 
dangulum  fub  NS,NR*fic  HF  ad  FL,  hoc 
eft  per  lemma  50.  Gc  HN  ad  NX,  propter  re- 
dam lineam  FL  parallelam  ipfi  NX.  Quod  fi 
fumatur  reda  FN  altitudo  communis  duo- 
busredangulis*  vnius quidem  fub  HN,NF, 
alterius  vero  fub  fN,  NX;elitpet  1.  prop.  lib; 
6*elcm.  vt  HN  ad  NX,  ita  redangulum  fub 
HN,  NF,  ad  redangulum  fub  FN,  NX:  quare 
pcrprop.il.  lib.^.elcrh.  eritvt  redangulum 
fub  HN,NF,  ad  redangulum  fub  SN,  NK, 
Ifa redangulum  fub  HN  , NF,  ad  ipfumre- 
dangulumfub  FN , NX.  Igitur  per  prop.9. 
lib. 5. elem, redangulum  fub  9N*  NR,  eft 
squale  redangulo  fub  XN,  NF*  Verum  qua- 
dratum fuperreda  MN  probatum  cfteflcs- 
quale  redangulo  fub  SN,  NR>cfgo  per  ».ax* 
lib. i.elem.  idem  quadratum fuper  reda  MN 
eadem,  erit  squale  redangulo  (ub  XN  , NF: 
Redangulum  verbiftudfub  XN,NF,  eftfpa- 
tium  psiralklogrammum  XFr  & fic  de  omni- 
bus alqs  redis  edudis  ab  linea  euroa  fedionis 
D FE  ad  diamarum  f G , parallelis  reds 
DGE.  Probauimus  igitur  propolitum  > hoc 
eft,  quod  reda  linea  MN,  poftitfpatiumXF, 
quod  lines  reds  FL  adiacet,  obtinens  latitu- 
dinem FN,  excedenfque  figura  LX  {imili  illi 
figurs  FI,qusfub  HF,  FL,  continctur*Ap- 
pelletur autem  , vt  Apollonius  vult,  djdafe- 
dio  DFE  , Hyperbole;  k linea  FL  prsdi- 
da,  linea  iuxta  quam  poliunt  reds  lines  ab 
pundis  lines  eurus  dids  fedionis  DFE,  ap-; 
plicantur  ad  diametrum  FG,  parallels  ipfi 
DGE  prsdids. 

Alia  demonftratio  breuior,  fuppofita  ta- 
men ptsdida  fuppofitione  k apparatu,  k alifi s 
lemmatibus  citandis*  Quandoquidem  reda 
RNS  eft  pofita  parallela  reds  BGC  in  pla- 
no eodem  trianguli  BAC  peraxem;  &rcda 
MN  parallela  reds  DGE, , in  plano  fecundo 
fccatite,feu  in  plano  fedionis  DFE;  per  prop* 
io.  lib.t  i.elem.  anguli  quos  efficiunt  bins  re- 
ds lines  prsdids , erunt  squales , videlicet 
anguli  in  G k N;fedvnus illorum  videlicet 
BGD  eft  redus  ex  datis,  ergo  aftef  RNM 
erit  etiam  redus;  &per  pfopujf.  lib.  cit.!  i* 
elem.  planum  applicatum  redis  RNS,  MN, 
erit  parallelum  plano  circularis  bafeos  toni  in 
quo  recipiuntur  alis  dusrcds  lines  BGC,* 
DGE:  ergo  per  prop.  3.  fi  concipiatur  fedus 
conus planoper  redas  prsdidas  RNS,  MN, 
incedente;  fedio  refu Itabit  circulus  RMS,  cu- 
ius centrum  erit  in  axe  coni , idcocjue  in  plano 
trianguli  BAC  per  axem  eiufdcm  coni;  k 

per 
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per  coroll.  noft.i . ad  prop.  3.  refla  RNS  erit 
diameter  didi  circuli  KMS.  Et  quia  oftendi- 
mus  redam  MN  edudamex  pundo  M cir* 
cumfcrentiz  didi  circuli,e(Hcerc  angulum  re- 
dum  in  N cum  RS  diametro  eiufdem  cir- 
culi ) erit  per  io.  def.  lib.  i.  elem. perpendicu- 
laris ipG  RNS  diametro : quare  per  lemm» 
47.  quadratum  reds  MN,'  erit  aequale  redan- 
gulofub  RN,NS.  Sed &jper lemma  35.  rc- 
dangulum  fub  XN',NF,  eft  xquaie  redangu- 
lo  fub  RN  , NS;  ergo  per  1.  ax. lib;  1.  elem. 
quadratum  redae  MN  , erit  loualeredangu- 
lofub  XN,  NF.  Sed  etiam  per  lemma  4.5.  re- 
dangulnm  XF,feu  NP.fub  XN,  NF,  efl  ap- 
plicatum redae  LF , latitudinem  habens  FN, 
cxcedenfque  figura  XL  fimili  & (imiliter  po- 
fitaei  Fl.iubredis  HF, FL.  Igiturpropofi- 
tum  erit  demondratum.  & lie  de  ali  jromnibus 
redis huiufmodi  parallelis  ipfi  DG  ab  fedio- 
ne  ad  diametrum  eius  FG  applicatis, demon- 
fttabitur  idem  quod  de  reda  MN, 

COROLL.  NOSTRVM  I, 

Diameter  F G immemorata  in  hac  propofitione,  Hj- 
(trMtr,  eft  axis  eim , iuxta  conditiones  eorott.' 
mjlri  5.  ad  prop.  7. 

NAmquia  redas  omnes  lineas  ex  pundis 
linea1  curux  hyperboles  D F E dudas 
parallelas  ipfi  DGE , & accommodatas  intra 
ipfam  hyjfcrbolam  DFE , lecat  bifarilm  ipfa 
FG  diameter,  petprop.7.  St  probabimus  ex 
coroll.  cit.  in  reda  MN,  exempli  gratia,  (nam 
de  reliquis  alijs  idem  ex  demonftratione  allata 
concluditur ) quod  fic  ad  angulos  redos  ipfi 
diametro  FG:  erit  per  defin.  17.  ipfa  FG, 
axis  hyperboles  DFE. 

COROLL.  NOSTRVM  XL 

Praiida  diameter  FG,rttii  vocabitur  diameter  pri- 
maria fen  originaria  hyperboles  DFE. 

NAm  dum  fit  in  cono  dida  hyperbola 
DFE,  per  planum  fecundum  fccans  co- 
num, & triangulum.  BAC  per  axem  eius,  ap- 
plicatumdue  fecundum  przdidam  redam 
OGEtrelulcatprofediooe  communi  dida  re- 
da FG>  duorum  planorum , vnius  fecantis  fe- 
cundi, alterius  veri  didi  trianguli  per  axem, 
iuxta  prop.  3.  lib.  rr.  elem,  quae  reda  FG  per 
coroliar.i.  ad  propof.  7.  eft diameter  fcdionis 
DFE;  ideo  redi  przdida  diameter  FG  di- 
cetur primaria  & originaria  hyperboles  DFE. 

COROLL.  NOSTRVM  IIX. 

\ 

Mx  bac  propofitione  eoBgemus  duxi  definitiones.  Pri- 
mam hyperboles.  Alteram later»  eim  redi,  (qua 
eft  dida  reda  FL  ) quas  reponemus  in  numen  de- 
fnuionum  fecundarum  Apollonq , ptjl  prop.  1 fi. 


COROLL.  NOSTRVM  IV. 

Hyperbolo  potefl  in  infinitum  augeri  feu  produci  ver  fu > 
portei  oppofitae  vortici  eim. 

CVm  enim  diameter  eius  FG  originaria," 
quie  eft  fedio  communis  plani  fecundi 
efficientis  hyperbolam  , Sc  trianguli  BAC, 
per  axem  coni,  concurrat  ex  datis  in  hac  prop. 
cum  latere  AC  produdo  in  FI,  trianguli 
BAC  per  axem,  vitra  verticem  A:  ipfale- 
dio  DFE  hyperbolica  augebitur  ftu  produ- 
cetur in  infinitum  vitra  D & E , ad  partes 
oppoGtas vertici  eius  A.pcrprop.g. 

COROLL.  NOSTRVM  V. 

Data  triangulo  B/lc  per  axem  coni,  (i  diametro 
Hyperboles  originaria  TC/.qua  fit  fetiio  communis 
trianguli  pn  axem  pr  edidi, & plani  fecundi  fetan- 
tis, & efficientis  ipfam  Hyperbolen : latui  eimn- 
asm,  feu  redam  lineatu  iuxta  quampofiimt  reda 
linet  ab  pundis  circumferentia  hyperboles  ai  dit- 
. metrum  eim  applicata  parallele  reda  ipfi  DGE. 
repetite. 

Apparatus.  Produdo  latere  CA  vitra  A 
verticem , & diametro  F G produda 
vitra  F,  concurrent  ex  datis  in  hac  prop.ii.ia 
H.Iam  vero  per  prop.3  t.  lib.i.elem.cx  A ver- 
tice agatur  reda  AK  parallela  ipG  FG,  quz 
per  prop.  11.  Procli  fecabitur  in  K ab  bafe 
BC  trianguli  BAC : fiatque  per  lemma  fi. 
vt  quadratum red*  AK  ad  redanguium  fui» 
BK,  KC,  ita  reda  HF  ad  aliam  FL';  cui  per 
prop.  11.  lib. i.&  3.  lib. eiufdem , aequalis po-’ 
nerfda  erit  ad  redos  angulos  ipG  FG , ex  eius 
pundo  F,  ad  vuam  eius  partem.  Dico  hanc  re- 
dam FL  eflequzGium  latus redum  Hyper- 
boles datz  DFE. 

Demonftratio  petenda  eft  ex  didis  in  de- 
monftratione  huius  propofitionis  11.  prz- 
Tentis.  , 

COROLL.  NOSTRVM  VL 

Data  Hyperboles  DFE,  latus  redum  repetite ; ex 
data  eim  diametro  FG  originaria;  & triangula 
BAC  per  axem  coni;  &reda  D GE.qua  fit  fe- 
ti io  communis  fecundi  plani  efficientis  hyperbolen 
datam,  & circularis  befeosconi. 

' _ ‘i  -J-il 

HjEc  praxisalia  eft  ab  illa  tradita  inco- 
roll.  przced.5.  Apparatus.  Perprop.31. 
Iib.t.  elem.  ex  pundo  aliquo  puta  M,  iincz 
■curux  hyperboiicx  DFE,  alioab  F vertice, 
agatur  reda  linea  MN  applicata  ad  diametrum 
FG  originariam,  parallela  DGE:  & per  pro- 
pof. 1 r.  lib, fi.  elem.  duabus  datis  redis, prima 
FN,  fecunda  MN,  reperiarur reda  FP  pro- 
portionalis tertia , ponenda  per  prop.  11.  St  3, 
E ) lib. 
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lib.r.  elem.ad  angulos  rc&osipfi  FG,  ex  cius 
pun&9  F -ad  vnam  partem  : pcrf»ciac,urque 
re&angulum  PFNX,pvr  i.lem.ad  lib.z.elcm. 
fub  rcttis  FN,  FP.  Tum  producis 
rectis,  vitra  A & F,  qu;c  mxca  haac  prop.12. 
concurrent  rn  H puncto,  exquotranfmitta- 
lurre&a  HX  fetans  obiuam  rectam  fP  in 
L.  Dico  rqdtam  FL,  elfe  data:  hyperbole^  rc» 
^tum  latus!  . .«  . «j/Vj  ’.;i* 

Demdnftratio.  Cum  fuit  tres  re&x  propor- 
tionales .FN>NM,  FP  ; erit  per  prop.i7»lib. 

6.  elcm.  quadratum  ructar  NI  N a:quale  re-, 
dangtflofub  FN.FP.  lamvcrofiab  L oupT 
&o  agatur  per  prop.^.libuf . clem.  rcai  linea 
tO  parallela  rc£t<e  Ffi,  refultabit  rcctapgu?, 
Ium  PO,‘vcl  XL,  fimilere&angulo  fub  Hl:, 
FL,pcr  corolbnott.a.  ad  prop.24.  lib.6.*lctn. 
Igitur  cum  redtangulum  PFNX  adiaceat re- 
di e FL*  excedarque  rc&angu  lo  ■ XL  firaih  rc- 
^anguiofub»  HF,  l:L,  redtangulum  OF^&ib 
FN,  Lf:,  erit  per  hanc  prop.  12.  rcdU  J:L  la- 
tus re&uip  dati  hyperboles  .DFE.  . t- 

C6ROLL.  NOSTRVM  VlE 

Votu  diumetro  F (j  origittoriu  bypcrbolet  DFE-,  & 
n(td  DGE  qnu  fit  jelito  communis  circnltru  bu- 
fios  coni , & pluni  feciuili  fecuntit  conum  , & ex- 
cienti! ipfum  hyperbolen  ; & lutere  redo  F L , & 
reflo  Ili  qu*  fil  productio  ipfuu  FG  vltrd  F, 
concurre ns  in  II  cum  lutere  CA  triunguli  FAC 
peruxem  coni  feCli  t ipfum  curuum  lineum  hyper- 
boles in  p luno  deferibere • 

Apparatus.  Ex  quolibet  punflo  reflx 
FG  puta  N diuerfo  «b  F , excitetur 
perprop.  ti.lib.i.elem. refla liuea  NX  per- 
pendicularis ipft  FG , ficuti  & latus  FL  re- 
ftum  ad  partem  L perpendiculare  ipG  FG, 
ex  punflo  eius  F,  vnde  per prop. i8.  Iib.ielc. 
erunt  paralldsrcfls  NX,  FL.  Tum  ex  pun- 
flo FI  per  L iranfmittatur  refla  linea  LH, 
producenda  vitra  L;  hsc per  prop.  it.  Procli 
iecabitobuiam  NXin  X:  pcrGciaturquere- 
Aangulumfub  FN, NX,  pcrlem.i.  ad  Itb.i. 
elcm.  Denique  inter  duas  reflas  FN.NX,  rc- 
periatur  per  prop.  tj.lib.6.  clCm.  refla  linea 
NM  media  proportipnalis , applicanda  per, 
prop;.  & ji. jib. i. clem. ipft  FG,ex  punflo 
cius  N,  parallela  ipfi  DGE.  Dico  quod  linea 
curuahyperboles  incefliira  fit  per  punflum  M, 
refla:  NM:  Quod  G innumeri  huiufmpdi  re- 
fla linea-  reperiantur  8e  condi  tuantur  ad  in- 
dar refla  NM,  ex  punflisrcfl*  FG  , a (Cerea 
quod  ccdcm  curua  linea  hy perboles  tranfitu- 
ra  fit  per  extrema  carum  punfla  minirqe  lita 
in  diametro  FG.  . , 

Dcmondratioin  refla  NM, applicanda  erit 
omnibus  ahjs  huiuftnodi  pridiflis  refli?  |i-; 
ncis.  Si  ttonitalicvci  proponimus  & aderi- 
mus : Incedat  G Geri  polfit  linea  curua  hyper- 
boles per  aliquod  punitura  ex  tuiermedqs  re- 


fla NM , vel  vitra  punflum  M , producan- 
do  vitra  M ipfum  NM:  nihilominus  cum 
tresrefli  linea  Gnt  proportionales  FN,  NM. 
NX ,,  quadratum  refla:  NM  erit  aquale  rc- 
flangulo  fub  FN.NX  per  prop.  17. 1 1 b 6. clem. 
St  eidem  f cftangulp  erit  per  iltatn prop. la.s- 
quale  quadratum  refla  maipris  vel  minoris 
refla  NM ; Yndcgefax,!.  lib.i.  elem.quadra- 
tum  refla -NM , & quadratum  refla,  maiori* 
vcl  niinpcis  refla  ;NM,,  erunt  aqualia:  ergo 
per  prop.uS.  Procli  ipQc refla  NM,  S(  maior, 
vel minoc ipfa  NM,  erpnt aquales  contra 8. 
ax.  lib.i.clem.  hoeabfurdum condemnat fal- 
fttatis  politionem  aduerfarij  introduflamt  igi- 
tur linea  curua  hyperboles  incedet  per  pun- 
ctum M extremum  refla  NM  ; idcoque et- 
iam.per  exteema alia  pradifla.  E(Gc  deferi- 
pta  erithypcrbola  in  plano  vei  propofuimus. 

,CJOROLL.  NOSTRVM  VIII. 

Omnis  reflo  lineo  ex  punflu  lineo  cttrut  hyperboles  ud 
tiitme trsim  eius  erioinurium  FG  , puruhclu  refla 
DGE  communi  jeiliom  plutti  fecundi  cjficientu 
byperbofxp,  (r  circnluris  bufeu  «ni/efli : eft  me- 
diu  proportionulu  inter  luter u reSungnli,  cuius 
mentionem  jecimus  in  procedente  corollurio  7.  ;x- 
emph  grutiu  refla  MS  efl  mediuproporciorutit 
interluceto  m,  NX,  teilungult fub  FN,  N.*. 

HOcenim  mapifedura-cd exdemondra- 
uonc  allata  in  ipfpm  citatum  cprolla- 
riurn  Upcimum.  ,,,,,, 

COROLL.  NOSTRVM  IX- 

Fefle  Hyperbole  dicitur  ub  gruo  nomine  ure iffieXic 
quodcxctffumftgnifieut.  • . ^ 

Q Via  quadrata  reflatum  appliu(fi|qmjad 
diametrum  eius  originariam  FG,  ex 

f 'Unctis  lines  curua  ipGus  hyperboles,  paralle- 
arum  refla  DGE  qua  Gt  communis  lect  o 
plani  fecundi  fetantis  conum  Se  cfficicDtis 
iplam  hyperbolen,  lum  plani  circulans  bafeos 
dicti  coni , funt  aqualia  reflangulis  applicatis 
ad  latus  reflum  ipfius  hyperboles , excedenti- 
bus alijs  reflangulis  Gmilibus  ei  rcflangulo 
quod  fub  latere  hyperboles  reflo , 8e  (iib  refla 
linea  anguloextra  triangulum  per  axem poai 
fubtenfa;  vti  demondrauimus  in  prafemi  pro- . 
politione  12,  Quare  bae  feflto  hypcrbojjca 
diftinguiturab  pracedentc  paribohca  appoii- 
tc  nominibus : nam  in  pracedentc  Gt  compa- 
ratio quadratorum  cum  reflangulis,  quaque 
cum  Gt  adaquata  ingencre squalitatis , abfo- 
lute  ipfa  vocata  eft  ab  Apollonio,  comparatio, 
fcu  Parabola  : in  prafente  vero  feflionc  quia 
comparando  difla  quadrata  cum  proprijsre-, 
flangulis.rcpcritur  excf  ftus  in  reflangulis,  id- 
coque  nyncupataeft  ab  Authore  comparatio 
cum  txccOii,  Icu  Hyperboli. 

COROL- 


Conimmtarimn  'Prop.Lib.i  .Gonkor, 
jfbiTRVM  X 

ttSi  rnunuSt  iuxta  quam ,pojfqnt  applicata  sj  diq , 

' metrum  lyperbolcs  ex  punilii ' circumferentia , tiui 
ctirui,  t/ocdtur  ReiUtm'  lah tij  & Samett^.f^ 
quam  applicantur  Sili  reclr  paralleli  cludam 
’ alteri,  feliar  Tranfuerfum  latue  ipfm  bpperiq* 

. u'l  i ■ « ‘a.  Ir  1 m i •*»  boum 

KTAm  itla  recta  linea  cx  apparatu  & dpt- 

1,\(  monftratiooe  huius  projpof.ix.  applica^' 
tittjd  angiilosrefios'(eu  pcrKjndifujariti^ 
ifictrd'j  cttfpie latus  vqum  rectanguli  facientis 
ad  dcnSonflrationem  , ergo  bene  rectum  lacu* 
appelldtur.Diameter  vero  ao  quam  applicatup 
diilum  latus  rectu m , quia  tranfuerfim  incedit 
intra  /pfam  hypcrbolam.appofitc  etiam  rranft 
uerfum  latus  dicitur»  & eo  quod  fit  etiam  re-, 
fianguli  vnius  facientis  ad  demondratioqeirix 
vha  ilii  portione  latus.  j!  .1 

coroll.  nostrvm  ki;;1; 

Infiniti  [tini  alii  diametri  ip  H/perlold  ditutff  ai' 
eius  originaria , fe  mutuo  fecantu  in  punihq  'uois 
extra  aream  e hneam  curiam  lyperlol/s  fuum 
eft  admiitentetfua  propria  latera  recia.  r.  ■ , 

, , , , -r'  . ia  f'  I 

HOc  corollarium  nprtrnm  vltimutn  (It. 

veluti  prxmbnitio  ad.fcqncnu-s  propo-, 
Ctioncs  huiusfibriSt  aliorum  de  conicis  A*, 
polioni  j.  quaromnialuis  proprip  locis  oJlcn- 

dcmus-  f • ii,  ;•  ' *•»'' 

COROtL.  NOSTRVM  XII.  'i 

Diameter  originaria  Hyperboles  extendi  potejl  ininfi- 
mtttm  'mira  locum  ipfm  Hyperboles,  ad  partei  con- 
trariae vertici  eim,&  nunquam  alteri  punito  linet 
cunea  em  occurret  dijiindo  ab  vertice  proprio, 
ipfamquefecabitin  bicpunclo.  ’ ’] 

C Vm  enim  ex  hac  ptopolitione  diameter 
originaria  fecet  ambo  latera  trianguli'-, 
per  axem  contineptia  angulum  vcrtjcis,vnum, 
nora  produ&um  , alterum  produftum  vlira 
verticedi;  neceflaridpro  coroll  no(t.  ad  prop., 
8.  rnanifefla  funtpropofita;  Hyperbola  enim 
cftCe<3iodequafermoeIHrtprop.rit.8.  ' , 

' j*H3 

PROPOSITIO  XIII. 

; a,pA 

Si  conus  plano  per  axem  feceturf 
& fececur  altero  plano  conue- 
niente  cum  vtroque  laceret  tri- 
anguli per  axem , . quod  , neque" 
bafi  aequidiftet , neque  fubcon-- 
trarieponatur : Planum  autem. 


JpoU.Pefgcti.  ’ PxQp.ii.  &ij.  45 
in  quoeft  bafis  cohi,  & letans 
planum  conuenianc  fecundi,!^ 
redam  lineant  quae  fit  perpen- 
dicularis veladbalim  tiianguli 
per  axem,  vel  ad  eam  qua-  iti 
diredum  ipfi  confticuitUr.  Red 
da  tmea  qua:  i fedioae  copi 
ducitur  atquidillans  communi 
fedioni  planorum  vfqUc  ad 
diarijetrum  leSiionis , poterit 
1 fpatium  adiacens  linea:  ad 

quanti  fcdionis  diamerer  eam 
proportionem  habeat , quam 
quadratum  linea:  diametro  ac- 
quidiftancis  d vertice  coni  vl- 
que  ad  trianguli  bafim  dudi, 
habet  ad  rqdangulum  conten- 
tum bafis  partibus,  qua: inter 
ipiVn  & redas  trianguli  lineas 
ineerijeiuntur ; latitudinem  ha- 
bens qua:  ex  diarnetro  ab  ipfa 
. ablcinditur  ad  verticem  fedio.. 
nis ; deficienfque  figura  firriili 
& fimiliter  politici,  quae  dia- 
metro & linea  iuktaquampof- 
funt,  continetur.Dicarur  autem 
huiulmodi  ledio  Eilipfis  feu 
..  defedus. 

I:T  1 /•••  ' -• 

SVpptjffeid,  & apparatus  r. pars  Conus  ver- 
titem  A .habens,  fcCtu s iit  primo  plaho 
pcr  »xcmc-ni»t  vndeper  j.prop.  refultct-tri- 
angulum  JB  AC  per  axem,  balim  habens  EC.1 
diametrum  circularis  balbos  BQC  coni  feifti, 
iuxtacoroll» nolt.i.  adeat,  prop,  3.  fciSu!quer 
(it  idem  «opus  altero  feCmido  plano  fccart Ur- 
am Iki  AB,  AC,  lateradidli  trianguli , minimS  ' 
parallelo  bafi  circulari.  BQC,  1 non  fubcon-  i 
uatic-  pofito-J ; applicata  tpmpn  recla^jne»1 
FC  perpendiculari  re<3*  Una*  BC  , in'G, ' 
qusell  dadi  trianguli  bpfis,  fiue  produftat  W- 
tra  C,  ve(ni)n  pruductr  : (ft^Ue  re<Sa  EDG 
fict  io  commiiiiis  huius  fecundi  plani  fecahtis 
& plani  trianguli  per  axem,  nixu  prop. 3 , lib, 
U.elctm  Bjeliiltet  veri  in  cono,  febtio  refut- 
tans  per  IxUc  fttundum  plarium,  ELD,  habens 
lioeamcurilamiELD  inTuperhcieconi,  ibx-  ' 
talem. J-Encreiaa  ED  perebr.i  ad  pr<i|k.y.  ' 
diameter  dioirifedbonis  litD.  Tum  ab  £ 
extremo  pta*fto  diametri  EU,  dubtafit  rcbta 
£4  EH, 
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Ipl»  refla  PM,  ipfi  BG;  erant  trianguli  BEG, 
PEM  per  idem  lemma  zquiangula:  Cumque 
etiam  in  triangulo  BAK  Ct  refla  EG  paral- 
lela lateri  A K,  erunt  per  idem  lemma  cit.  tri- 
angula BAK, BEG  zquiangula;  &quiao* 
flendimus  triangula  PEM,  BAK  ede  zqui- 
angula triangulo  BEG,  erunt  per  propof.21. 
lib.S.  elem. umilia  triangula  PEM, BAK,  St 
per  def.i.  lib.  ciufdem  6.  zquiangula:  Sed  et- 
iam quiain  triangulo  EDH,  efi  parallela  re- 
fla MX  bali  EH,  erunt  triangula  EDH. 
MDX  zquiangula  per  idem  lem,  50.  Igitur 
per  ipfum  lemma  J o.  St  prop.  1 1.  lib.  5.  elem. 
& lemma  7.  refle  attendendo  ad  commemo- 
rata triangula  zquiangula, erit  vt  AKad  KB, 
ita  EG  ad  GB,  hoc  cfl  EN1, ad  MP  ; St  vt 
AK  ad  KC,  Gc  DG  adGC,  id  cfl  DMad 
MR:  Erit  ctgo  proportio  DE  ad  EH,  cora- 
pofita  e*  proportione  EM  ad  MP,8t  ex  pro- 
portione DM  ad  MR:  Sed compofita pro- 
portio ex  proportione  EM  ad  MP,  St  DM 
ad  MR,  cd  per  prop. ij.  lib.S.  elem.  illa rc- 
flanguli  fub  EM  , MD , ad  reflangulum  fub 
PM,  MR:  igitur  per  lcm.7.  cit.  erit  vt  rcftan- 
gulum  fub  EM,  MD  , ad  reflangulum  fub 
PM , MR,  ita  DE  ad  EH,  fcilicct  DMad 
MX:  Sed  vt  DM  ad  MX,  fumendoptoal- 
titudine communi  reflam  ME.  itareflangu- 
lumfub  DM,  ME,  ad  reflangulum  fub  XM, 
ME,  per  i. prop,  lib.S.  tlem.crgoperprop.il. 
iib.5.elcin  erit  vt  reflangulum  fub  DM,ME, 
ad  reflangulum  fub  PM,  MR.itaerit  reflan- 
gulum  fub  DM,ME,  ad  reflangulum  fub 
XM,  ME.  Quare  per  prop. 9.  lib, 5.  elem  re- 
flangulum (ub  PM,MR,  erit  zquale  reflan- 
gulofub  XM  ME:  oftendimusautem  reflan- 
gulum fub  PM,  M R,  zquale  efle  quadrato  rea 
S*  LM;  ergo  per  i.ax.  lib.t.  elem,  reflangu- 
lum  fub  XM,ME,  Zquale  erit  quadrato  reflz 
LM.  Atque  ita  demonllrauerimus  propoli- 
tum,  videlicet  quod  refla  LM  pollit  fpatium 
MO,  ad  i acens linez  EH,  latitudinem  habens 
EM, deficienfque figura  ON  fimili ipfifimi- 
litcrque  polita  ipfi  SE,  quz  fub  DE  , EH, 
continetur.  Etfic  de  omnibusalijs  reflis  hu- 
iufmodi,  inllar  reflz  LM  fimili  apparata  Se 
difcurfu  faflo  concludemus  propolitum. 

Alia  demonftratio  breuior  fuppofitis  eif- 
dem  apparatibus  przcedentibus , quz  depen- 
det ex  nonnullis  lemmatibus  citandis.  Pofui- 
jnus  reflam  PR  parallelam  ipfi  BC,E<  reflam 
LM  parallelam  ipfi  FG , Se  in  dioeffisexi- 
ftunt  planis  binz  furoptz  prout  debent;  angu- 
los ergo  PML  , BGF,  continebunt  Zqua/es 
per  prop.  10.  iib.  11.  elem.  interquos  cfimfit 
politus  reflus  angulus  BGF,  alter  etiam 
PML  rcfluscrit : fed  Se  perprop.15.lib.eiuf* 
dem  11.  ciement.  planum  applicatum  reflis 
PMR,  LM,  parallelum  erit  plano  circulari 
BQC,  in  quo  exifiunt  produflo  vel  non  pro- 
duflo  duzaliz  linez  reflz  BCG,  FG.  Ergo 
fi  concipiamus  conum  datum  fccari  plano  per 
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reflas  PMR,  LM  , applicato  , refultabitpro 
feflione  circulus  PLR  perprop.  4.  cuius  dia- 
meter erit  refla  PMR  per  coroll.  nod.  t.  ad 
prop. 3.  Et  quia  ad  hanc  diametrum  PR  cd 
odenfaad  angulos  reflas  refla  LM  , defccn- 
dens  ex  punflo  L circumferentiz  difli  cir- 
culi; erit  per  lemma  47.  quadratum  reflz 
LM  zquale reflangulo fub  PM,MR:  cd  au- 
rem per  lemma  42  reflangulum  MO,fub  re- 
flis XM,  ME,  zquale  reflangulo  fub  PM. 
MR  ; ergo  per  t.  ax.  lib.  1 . elem.  quadratum 
reflz  LM  zquale  erit  reflangulo  MO,  fub 
reflis  XM,  ME.  Sed  per  lemma  44.  reflangu- 
lum  MO.fub  XM,  ME,  adiacct  reflz  EH, 
deficitque  parallclogrammo  NO  fimili  fimi- 
lirerque  polito  ipfi  SE  , quod  continetur  fub 
DE,  EH.  Probauerimus  ergo  intentum  circa 
lineam  reflam  LM.  St  fiede  alijs  oronibu* 
huiufmodi  reflis  philofopbandum  Erit. 

COROLL,  NOSTRVM  I. 

Dato  BaC  triangulo  per  axem  toni,  (fi- reda  EO 
diametro  tllipjeos  qua  fit  ftdie  communit  didi 
trianguli  per  axem  ; & plani  fecundi  efficient  it  e /- 
lipfim  , applicati  fecundum  redam  FCf  in  plano 
lafeoi  circulari)  BQQ  produdo  vel  nonprodudo, 
perptAdicularem  in  COad  BC  tafmi  didi  trian- 
guli proJudam  vel  non  proistdam  ■■  Kepcrire  reduni 
latui  EH , vel  redam  fecundum  quam  poffium  re- 
da in  ellipfi  iuda  ai  pundit  circumferentia  elli- 
pfeei  deduda  ad  diametrum  em  ED,  aquidiilan- 
tti  ipfi  FG. 

APparaftis.  fer  prop.j  1 . lib.  t . elem.  Et 
A vettice  trianguli  BAC,  agatur  refla 
linea  AK  parallela  ipfi  EDG,  donec  occur- 
rat per  prop.  11.  Procli,  in  K,  reflz  BC  pro- 
duflz  vitra  C : St  per  lemma  6.  fiat  vt  qua- 
dratum reflz  AK  ad  reflangulum  fub  BK, 
KC,  ita  refla  DE  ad  aliam  reflam , cui  ab- 
(cinditur  per  prop  j.  lib.i.efem;  zqualis  Eli, 
de  perpendiculari  ipfi  DE  condituenda  ab 
eius  puoflo  E vtrfus  vnam  partem , iuxta 
prop.lL  lib.i.  ciement.  Hzc  refla  EH,eritre- 
flum  latus  ellipfeos,  fcu  linea  iuxta  quam  pof- 
funt  commemoratz  linez  reflz. 

Nonalia  demonftrationeopus  cd,  quliti  ei 
quam  attulimus  in  demonftratione  przceden- 
te  prima  huius  propofiticrois  ij. 

COROLL.  NOSTRVM  11. 

Ex  hac  pnpdfititne  coSigmtur  dux  definitiones.  Prima 
eUipfm , altera  laterie  erui  redi  (tu  linea  iuxta 
quam  pofunt  linea  reda  in  eUpft  applicata  ad 
eiut  diametrum  parallela  cuidam  reSa  facienti  ad 
em  cffieditnem  iuxta  hanc  prapeftt.  tj. 

VErum  hasduas  referemus  inter  afiasno- 
dras  additas  ad  definitiones  facundas 
Authoris  ia  hoc  libro, poli  propofitionem  id. 

COROt- 
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COllOLL.  NOSTRVM  III. 

Ab  Apolhmio  rtSe  vocatur , feOio  ifia  coniea  kxta 
bdncprop. ij.  cliipfu  fru dejectui- 

QVia  tedx  lines  ab  eius  circumferentia 
dud*  & applicat*  ad  cius  diametrum 
quxell  lenio  communis  plani  fecundi  fecan* 
lis  conum  & eam  efficientis , Sc  trianguli  per 
axem  coni,  parallelae  ipfi  redx  in  plano  cir- 
cularis bafeos,  pofitae  perpendicularis  ad  ba- 
lim  didi  trianguli,  ac  dirigentis  fedionem  fa- 
ciendam ellipticam ; poliunt  fpatia  reftangtiU 
applicata  ad  eius  latusrcdum  , contenta  fub 
portione  lateris  prididi  redi,  Sc  portione  di- 
di* diametri  inter  ipfas  rcdlas  Sc  latus  rcdlum, 
deficientia  rcdlangulis  limilibus  ei  quod  fub 
eadem  dida  diametro,  & latere redlo conti- 
netur. Atque  cum  in  hac  comparatione  qua- 
dratorum Sc  rcdlangulorum  reperiatur  dtfe- 
dlus  aliquis, in  hac  fedionc  conica ; propterca 
appolite  ab  Apollonio  didla  cll  hxc  fedtio 
conica,  Elii  piis  feu  defedlus,  ad  dillindionem 
aliarum  (edionum  parabolicx  & hyperboli- 
cx.  Nonnulli  cxiflimant  dici  hanc  fedionem 
ellipfim  fcu  defedum,  edqubd  lit  (imilis fi- 
gurae reprrfentatf  in  circulofpeSato  oblique, 
mque  defedlus  ab  circulo  in  ratione  repraefen- 
tationis  illius  oculo  ipfi. 

COKOLL  NOSTRVM  IV. 

Data  diametro  DE,  & Utere  reflo  Eff,  eKpfcot, 
commemorata  in  coni.  1 . delineare  tpfam  cliipjim 
m plnno. 

Apparatus.  Ad  diametrum  ED  datam, 
(it  per  prop.u.lib.t.clem-  ad  angulos 
redtos  confiitutum  rcdlum  latus  EH  datum, 
ex  eius  extremo  puncto  E 1 dudaque.reda 
HD  : tum  ex  pundlo  quolibet  ex  interme- 
dijsdiamctri  ED,  puta  M , credla  MX  alia 
redla  linea  perpendicularis  ipfi  DE,  verfus 
partes  EH,qu*  erit  perprop.a8.1ib.i.elem. 
parallela  ipfi  EH,  &fecabiturin  X ab  reda 
HD,  perprop.11.  Procli.  Tum  per  prop.13. 
lib.fi.  clero,  reperiatur  media  ML  redla  linea 
proportionalis,  inter  duas  datas  EM,  &MX, 
cui  de  redla  MX  detrahenda  erit  ML,  ipfi 
ML  inuentx,  id^ue  per  prop.  5.  lib.  i.elcm. 
Dico  circumferentiam  elliplcos  tranfituram 
per  punctum  Lj&ficde  omnibus  ali js extre- 
mis innumerarum  redarum  linearum  fimili 
modo  ducendarum,  vtipofuimus  ML;tum 
per  extrema  E Sc  D, diametri  dat*.  Et  fic  de- 
feribendam  ellipfim  in  plano  ex  datis. 

Dcroonftratio.  Nam  per  propof.  17.  lib.  fi. 
elcm.  quadratum  redi*  ML  erit  xqualere- 
dangulofub  EM,  MX.quod  erit  applicatum 
adrcdlam  EH,  deficicntcfiguraXH, fimili 
rcdl angulo  fub  ED , EH , vti  dcmonllratum 


ell : ergo  circumferentia  elliplcos  tranfibit 
per  pundtum  L, iuxta  hanc  prop.Si  enim  non 
tranfeat  per  didlum  pundlum  L, incedat  fi  fie- 
ri potell  per  pundlum  aliud  ab  L,  redlx  ML 
produdlx  vel  non  produdlx : tunc  per  hanc 
prop.  quadratum  redx  maioris  vel  minoris 
redla  ML,  eritxquale  rcdangulo  prxdido 
fub  EM.MX,  cui ollendimus  eilexquale qua- 
dratum redlx  ML: quare  per  t.ax.  lib. i.elcm. 
quadrata  illa  erunt  xqualia ; & ideo  per  prop. 
16.  lib,  Procli  latera  didlorum  quadratorum 
erunt  xqualia,  videlicet  reda  ML,&  aha  re- 
da maior  vel  minor  ipfa , contra  8.  ax.  lib.r. 
clem.  hocabfurdum  indicat  elTe  falfam  illam 
politionem,  idcoque  verum  erit  propoli  tum. 

COROLL.  NOSTRVM  V. 

Aliter  reperire  Utut  redum  eliipfeot  data  feu  redam 
lineam  iuxta  quam  pojfiuu  roda  linet  commento  - 
Tdtt  in  btc propofitione  1 3.  exeiat  diametro  EO 
ie  qua  fit  mentio  in  hdc  prop. 

APparatus.  In  ellipG  ducatur  redaqu*- 
cumquc  LM,  cx  quocumque  pundo 
puta  L circumferenti*  illius  ad  diametrum 
ED  perpendicularis  per  prop.11.  lib.i.  elem. 
Tum  perpropof.n . Iib.fi,  elem.  datis  duabus 
redis  hoc  ordine  EM,  ML , reperiatur  tertia 
proportionalis  MX;  cui  per  3.  propof.  lib.i , 
elem.  detrahatur  reda  MX  xquatis,  dereda 
ML  produda  vel  non  produda : Prxterea  re- 
da DX  tranfmittatur. Deniqueex  pundo  E 
extremo  diametri  ED,  conflituatur  per  prop. 
ii.!ib.i.clem,  reda  EH  perpendicularis  ipfi 
ED  ad  partes  redx  MX:  erunt  per  prop-  aS. 
lib.i.  elcm.  parallelxredxlinex  MX,  EH; 
vnde  per  1 1 . prop.  Procli  teda  DX  produ- 
cenda vitra  X.fecabit  in  H redam  EH  pr*- 
didam.  Dico  autem  hanc  redam  EH  efle  la- 
tus redum  datx  ellipfeos. 

Demonllratio.  Cum  enim  (it  in  triangulo 
DEH,  reda  MX  patallela  lateri  EH  ; erit 
per  lemma  50.  vt  DM  ad  MX , Cc  DE  ad 
EH  latus  redum;  ipfa  reda  erit  EH  latus 
redum, ex  didisin  demonllrationc  huius  pro- 
po  (itionis, 

COROLL.  NOSTRVM  VI. 

Dtameterpradida  ED,  eftiianuter  originaria ftn 
primaria  ellipfets  buirn  propofitionit , produCiaque 
fi  opat  fit  fetabit  in  G rectam  BC  bafim  produ- 
ctam vel  non  produClam  trianguli  B AC  per 
axem. 

QVod  fit  ED  diameter  originaria  feu  pri- 
maria ellipfeos  huius  prop.i  3.  patet  cx 
eius  effedione : reliqua  vero  roanifefta  funt  ex 
didis  in  apparatibus  Sc  demonllratione  pro- 
politionis. 

COR<?L- 
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COROLL.  NOSTRVM  Vil. 

. ' i - ' • * « 

Primaria  feu  originaria  diameter  ED  , eUipfeos  in 
omni  conofetto  primum  plano  per  axem  redo  ad 
bafim  fuam  circularem : axfallipfcos. 

, , 1 > y • • j ■ • 

KT  Am per  corolUriuro  i.  «I  prop.7.  feca- 
iN  bit  omnes  redis  lineis  in  cllipfi  accom- 
modatis, parallclalquercdx  FG,nonfolum 
bifarilm  quii diimcter, per def.  10.  fcd  etiam 
ad  angulos  redos ; ergo  per  dcf.llj.  ipfa  ED 
diameter  erit  axis  eUipfeos. 

COROLL.  NOSTRVM  VIII. 

Appofui  reda  EH , dicitur  nilum  Utut  tlipfeii', 
& altera  retia  EP  diameter,  tranfuerfum  Utm 
eiufdtm.  1 ■ 

PRimum  qttia  condituitur  EH  per  appa- 
ratum ad  angulos  redos  ipfi  ED  diame- 
tro. Altera  vero  ED  , quia  traofuerGtq  acta 
cfl  per  clliplim  intra  ipfam  penetrans. 

COROLL.  NOSTRVM  IX. 

Infinita  funt  alia  diametri  in  cllipfi  iiuttft  ab  origi- 
ruri « ED  t tkm  etiam  alia  retia  Uter 4 diturft 
ab  EH. 

HjEc  prattaoneotantum  > podmodumin 
ftqueutibus  declaranda  St  dcmonftran- 
da. 

COROLL.  NOSTRVM  X. 

Centrum  libi  ren dicat  ellipfis , in  que  diametri  emnes 
ili*  fe  mutuo  Merftiant  bifariam. 

HOc  etiam  prxmitto,  pofleafufius  decla- 
randum, & cum  Apollonio  dtmonrtr  au- 
dum  in  prop.30. 

COROLL.  NOSTRVM  XI. 


AC,  AB,  trianguli  ABC  peraxemconi;  Si 
produda  etiam  fecare  debet  bafim  BC  didi 
-trianguli  produdam:  atque  ita  per  coroll.}.  ad 
cit.  Icm.4.  exurget  linea-  curtm  fpatium  con- 
cludens , St  per  illam  prop.tj.  entcllipGsper- 
feda. 

COROLL.  NOSTRVM  XU. 

Sidiametcr  ED  originaria  elipfeot  .attigerit  ht ex- 
treme vno,  puta  C,  bafim  BC-,  trianguli  B.rC 
per  axem  conii  telfecuerit  ipfam  productam,  pu- 
ta in  0.  circumferentia  eBipfcoi  erit  integra. 

SEcundumquod  propofuimus  patet  in  fi- 
gura Si  demonllratione  propofitionis.Pri- 
mum  autem  fic  explicatur  ope  corollarij  nollri 
4.  ad  lemma  31  Nam  in  hoc  cafu  planum  fe- 
cundum fecans  St  efficiens  ellipfim, Cupra  fe  ha- 
bet imminentem  totam  fuperficiem  conicam 
verfus  verticem,  itavtenm  ca  folidum  confti- 
tuat;  ergo  percit,  coroll.  fedio  refultans  in 
fuperficie  conica  erit  linea  curua  fpatium  fefo- 
la comprehendens,  ideoque perfeda : ellipfis 
vero  cft  per  hanc  prop.  prxfentem. 

COROLL.  NOSTRVM  Xl». 

Elipfis , figura  pUna  eli  vntea  linea  curua  fpatium  fi 
foU  commem , vel  eemptebenfiUa. 

. ‘ Jv 

QVod  fit  plana  foperficieSi  patet  ex  eo 
quod  in  plano  fecundo  fccante  8t  illam 
efficiente , recipiatur : continens  quidem  fpa- 
tium fe  fola  , dum  planum  fecat  baGmconi 
produdam,  per  coroll.  noli.  3 . adlem.  4.  vel 
eius  diameter  ED  attingit  bafim  BC,  trian- 
guli BAC  per  axem  in  extremo  eius  pundo, 
per  coroll.  noft.  prxccd.  11.  ComprehenGua 
veri  G planum  didum  fecundum  producatur 
ininGmtum,  vni  cum  fuperficie  conici;  vel 
quod  idem  cftli  diameter  etliplcos  originaria 
producatur  verfus  bafim , St  fuperficies  ipfa 
conica:  tunc  enim  per  coroll.  noli.  11.  linea 
curua  eUipfeos  perfici  poterit. 


Si  diameter  originaria  BD,  eUipfeos , fecet  bafim 
tc,  trianguli  per  axem  B.-iC , non  produllam, 
ttrcumfercntU  tllipfeoi  non  erit  integra,  fed  per- 
fici poterit. 


COROLL.  NOSTRVM  XIV. 

Tot  funt  latera  retia  in  ellipfi , quot  funt  diametri 
ei*. 


TVnc  enim  quia  plano  fecundo  fccante 
conum  St  efficiente  ellipfim  , fccatur  ba- 
fis  coni  non  produda,  refultat  per  coroll. noli, 
x.  ad  lemma  4.  pro  fcdione  coni  figura  plana 
terminata  ex  vna  parte  linea  curua , 8t  ex  alte- 
ra parte,  linea  reda,  qux  reda  non  eft  de  natu- 
ra  ellipfeosquxtota  curua  eft ; circumferentia 
ellipleostritimperfeda.  Perfici  tamen  pote- 
rit  producendo  fuperficiem  conicam  iuxta  def. 
I.  protrahendo  etiam  diametrum  ED  , qux 
pcriflam  prop. 13,  fccare  debet  ambo  latera 


HOc  prxmoneo  vltimo  corollarij  loco, 
quod  in  decurfu  commentarij  multis  irt 
locis  manifcllum  fiet. 

COROLL.  NOSTRVM  XV. 

Refla  linea  qualibet  vt  IM,  erdinatim  applicata  dia  ■ 
metro  ED  ellipfeot , tjl  media  proportionali 'e  in • 
. ter  EH  portionem  diametri  terminatam  ipfa  re- 
da LH,  & vertice  E ad  partes  Ulyiirttli  EH, 
&pattm  EO  laterhreSi  EU.  f 

Nam 
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NAm  dcmonfltatum  eft  quadratum  refls 
L.M , eflc  squale  refiangulo  MO,  fub 
ME,  EO:quare  per  prop.  17.  lib.  6.  clem.  re- 
fla LM  erit  media  proportionalis  inter  rectas 
ME,  EO.  & fiede  alijs  huiufmodi  reflisordi- 
natim  applicatis  ad  diametrum  ellipfeos. 

COROLL.  NOSTRVM  XVI. 

Sallam  Utut  nilum  in  E Uipft  eft  tqutle  trtnfmfi 
fiet  Uteri  (refrutrigium , quei fit  Axis  eius. 

APparatus , pro  demonftrationi  confide- 
rctur  cllipfis  procreata  iuxta  hanc  pro- 
poGtionem  ab  lectione  coni  . & confulatur  fi- 
guracio  huius  propoGtionis;  in  qua  ex  datis  8c 
apparatibus,  & demonftratis,  clt  triangulum 
BAC  per  axem  coni.baGs  BC;  Axis  ellipfeos 
refla  ED  s ipfaellipGs  ELD,  in  cuius  plano 
recta  omnes  parallels  ipG  FG,  fcCi.l’  bifariam 
fintabdifloaxe  ED  ad  angulos rcflos;&  rc- 
fla  AK  dedufla  ab  vertice  A parallela  ipG 
diametro  ED,  in  plano  trianguli  BAC, oc- 
currat in  K,  refls  BC  produfl.r  vitra  C. 

Demonltraiio.  E flo  G heri  poflit  Axis  ED, 
ellipfeos  Gt  squalis  reflo  fuo  lateri  EH.  de- 
ducam aduerfarium,  vt  expoGtlone  fua  8t  de- 
mon liratis,  neget  ellipGm  admiflam , & circu- 
lum efle  fateatur ) hoc  et),  admittat  eandem  G - 
guram  ELD, efle  ellipGm,  & circulum)  quod 
fieri  nequit,  edquid  fpeciediftinguantur. 

Per  hanc  prop.  1 3.  Tranfuerfum  latus  ED, 
ellipfeos eit ad  reflum  fuum latus  EH,  Gcut 
quadratum  reflat  AK,  ad  reflangulum  fub 
BK  , KC  : Aduerfarius  introducit  primam 
quantitatem  elle  aequalem  fecunda; , hoc  eft 
tranfuerfum  latus  quod  fit  axis  ED  efles- 
quale  reflo  lateri  EH;  ergo  per  coroll.  nofl.a. 
ad  prop.i*)-  lib.;.  elem.  quadratum  refls  AK 
erit  squale  reflangulo  fub  BK  , KC  : igitqr 
per  prop.  17.  lib.fi.elem.  erunt  tres  refls  pro- 
portionales hoc  ordine  BK.KA,  KCjhoceft 
erit  BK  ad  KA,  ficut  KA  ad  KC:  ergo 
per  prop.  6.  lib.  6.  elem.  in  triangulis  BAK, 
AC K,  erunt  anguli  BAK,  ACK,  fuppofiti 
lateribus  homologis  BK,  AK,  squales.  Sunt 
autem  per  prop.29.  lib.i . elem.  anguli  EAK, 
AED  , duobus  reflis  squales ; ttim  etiam  per 
prop.  1 3.  lib.  ciufdem  i.elcm.  duo  fimul  angu- 
lideincepsad  C , squales  duobus  reflis;  & 
duo  refli  anguli  funt  squales  duobus  angulis 
reflis, per  ix.ax.  ciufdem  lib.i.  elem.  Igitur  fi 
ab  illis  squalibus, fubtrahamus  squales  angu- 
los oflenlos  EAK,  ACK,  relinquentur  per 
j.ax.  lib.cit.  anguli  squales  AED,ACB,fub- 
contrarii  pofiti.  Triangulis  autem  E AD, 
BAC,  ciim  fit  communis  angulus  BAC,  Sc 
oflenderimus  angulos  habere  squales  AED, 
ACB)  eorum  reliqui  anguli  ADE,  ABC, 
erunt  squales  per  coroll.  noft.  3.  adprop.32. 
lib.  1 . elem.  triangula  ergo  E AD,  BAC, erunt 
fubcontrariXpoGtaex  diftisin  prop.  5.  Pla- 


num autem  fecundum  efficiens  ellipfim  ELD 
admiflam  • detrahit  dc  triangulo  BAC  per 
axem,  triangulum  EAD  zquiangulum  ipfi 
BAC  ex  parte  verticis  A.ideoquc  per  4-pro- 
pof.fir  def.i-lib.  fi.  elem.  fimile  ipfi  triangu- 
lo BAC:  eifoperipfamprop.j.feSio  ELD 
admiflaellipGs,  erit  circulus,  qus  confecutio 
cum  deducatur  ex  politione  aduerfarij ,;  ipla 
falfa  erit , ideoque  verum  corollarium  no- 
fttum. 

PROPOSITIO  XIV. 

Si  fuperficies  quae  ad  verticem  funt, 
plano  non  per  verticem  fecen- 
tur : erit  in  vtraque  fyperficie- 
rum  fedtio , quas  vocatur  Hy- 
perbole & duarum  fe&ionum 
erit  eadem  diameter.  Lineae  ve- 
r6  iuxta  quas  poffunt  applicata: 
ad  diametrum  , acquidiftantes 
ei  quae  eft  in  bafi , inter  (e  x- 
quales  erunt.  Et  figura:  tranf- 
uerfum  latus  vtrifque  commu- 
ne, quod  fcilicet  inter  fedio- 
num  vertices  interijeitur.  Vo- 
centur autem  huiufmodi  fe- 
tftiones,  oppofitae. 

SVppoficio.  Ad  verticem  A , fint  du*  fu- 
perficies conica» , vnam  efficientes  iuxta 
def.i,  quse  dude  fuperficics  fedae  fint  plano  non 
per  verticem  A , fcdiones  efficiente , duas 
diuerfas  in  didis  fuperficiebus conicis,  vnam 
fedionem  DEF  in  vna  fupcrficierum  , alte- 
ram verd  fedionera  GHK.  in  altera  fu  perfi- 
ci* conica*,  quxfedioncs  in  fuperficiebus  pr*- 
didiserunt  fingulz,  lineae  curua» , per  lemma 
3.  Dico  vtramque  fedionum  DEF,GHK,ef& 
hyperbolen,  eifquecfle  communem  diame- 
trum originariam  ; tum  latera  reda  feu  lineas 
iuxta  quas  potiunt  reda»  linea:  applicatae  ad 

f»rididam  diametrum  communem, cfTc  sequa- 
ia  inter  fe ; tum  vtrifque  fcdionibusetie  com- 
mune latus  tranfuerfum , quod  fcilicet  inter 
fedionum  vertices  fitum  cft:&  appofit^  vocari 
basduas  fcdiones,  feu  duas  byperbolas  DHF, 
GHK,fedioncs  oppoCtas. 

Apparatus.  Sit  circulus  BCDF,  circa  cuius 
circumfcrentiamlata , reda  linea,  fuperficies 
duas  datas  conicas,  vnicam  componentes, effi- 
ciat iuxta  def.i  *fit^;didi  circuli  centruL.PIa- 
num  verd  parallelum  dido  circulo  BCDF, in 
fuperiore  fupcrficie,  vel  altera  conica  minimi 
terminata  circulo  praedido  , applicetur,  in- 
quam, 
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quam, planum  parallelum  dido  circulo, fecans 
didam  fuperficicm  alteram  conicam  ; rtfulta- 
bit  profcftionccirculus  XGOK  per  4., prop. 
centrum  Y habent  in  axe  LA  produdo  vi- 
tra verticem  A i nam  perdef.j.  axiseft com- 
munis ambabus  didis  luperficiebus  compofi- 
tis  citra  communem  A verticem;  St  oftendi- 
mus  in  dcf.S.  axem  coni  efle  axem  fupcrficici 
eius  coni» : igitur  cum  refultent  coni  contra- 
pofiri  incommuni  A vertice , vnam  fupcrfi- 
ciem  modo  explicato  in  defin.i.  communem 
habentes,  axis  horum  conorum  erit  vnus,qua- 
reper  defin.  cit.  6.  axis  LA  produdus  coni 
vnius,  vitra  A,  incidet  in  centrum  Y bafeos 
circularis  alterius  coni  edulcantis  prxdidi. 
Horum  veri  duorum  circulorum  BDCF, 
XGOK,  St  plani  prxdidi  fcu  dati  (ecantis 
ambas  fuperficies  conicas  datas  non  per  verti- 
cem A communem,  fcdiones  erunt  dux  re- 
dxlinea  DF.GK,  paraliclx perprop.16. lib. 
lt.elem.  vna  invno  circulo  exprzdidispa- 
rallclis,  altera  in  alio;  qux  etiam  erunt  bafes 
didarum  fedionum  DBF,  GHK,  fcu  cum 
illis  claudent  Fpatia  plana  particularia,quarum 
fingula  erunt  mixta  ex  curua  St  reda  lineis, 
Juxta  coroli.  x.ad  lemma  4.  Prxtcrea  per  prop. 
ir.vchi.lib.  i.elem.  ab  L centro  circuli 
BDCF  ponatur  reda  linea  perpendicularis 
ipli  DF  in  M pundo  illius,  producenda  do- 
nec liat  BLC  diameter  circuli  prxdidi.  In- 
fuper  plano  applicato  per  axem  YAL  , & 
redam  BLC,  angulum  efficientes  in  L,  qui 
exiiitt  invno  plano  per  prop,3.Iib.n.  elem. 
concipiatur  feda  fuperficies  data  conica,  vel 
duxdatx,  quod  fcdiones  efficiat  in  iplis  fu- 
per licicbus  conicis  , duo  triangula  BAC, 
XAO,  per  axem  LAY,  iuxta  prop.j.  proba- 
libushabentia  redas  BLC,  XYO,  diametros 
didarum  circularium  balium , per  noft.i.  co- 
roli. ad  prop. 3.  cit.  parallelafque  per  prop. 16. 
Iib.tt.elem.  Porriredx  XAC,  OAB, erunt 
redx  linex  cxillentes  in  ipfa  fuperficie conica 
data  compolita  ex  duabus , idque  peri.  prop. 
Iamverd  quia  redx  XO,  GNK.funtrela- 
tiuSortenfx  paraliclx  ali  js  duabus  redis  BC, 
DMF,  exiliuntque  in  diuerfis  planis  bini  cir- 
cularium balium;  ipfx  per  prop. 10.  lib.it. 
elem. angulos xquales in  N St  M,  contine-, 
bunr ; verum  per  conftrudionem  ipfam  angu- 
lus in  M eft  redus,  ergo  etiam  in  N*  redus 
erit.  Etquia  planum  per  axem  fecans  datam 
fuperficicm  conicam,  vclduas  prfdidas, fedio- 
num pra-didarum  DEF.GHK,  balibusprx- 
didis  DF,GK,  occurrit  in pundis  M,8t  N, 
difiundiuc,  ipfxque  fcdiones  in  infinitum  au- 
geri poCfunt  per  prop.8.  & earum  linex  curux 
exiftunt  infuperficicbus  datis  fedis  quasfecat 
hoc  planum , fecando  planum  ipfum  didas 
duas  fediones  DBF,  GHK,  efficiens , illud  fe- 
cabit  in  vnalineareda  per  lem.a.inquaexi- 
(lent  quatuor  punda  prxdida  N,  H,  E,  M, 
quxquc  Gt  fcdio  communi  s duorum  illorum 


planorum,  vnius  qiifdem  fecantis  conos  datos 
duos  per  axem , alterius  vero  efficientis  didas 
fediones  conicas:  fi  enim  omnia  ifla  punda, 
vel  aliquod  illotum  eflent  extra  hanc  redam 
qux  cfi  fedio  communis  didorum  duorum 
planorum , cum  Gnt  in  ambobus  planisdidjj, 
ducendo  redam  vnientemquodlibet  illorum, 
cum  altero  illorum  vel  cum  quocumque  in  di- 
da  fcdionis  communis  reda  linea  , cflethzc 
reda  per  coroli.  noft.  a.  ad  propof.  7.  lib.  1 1 . 
elem.  in  vtroque  plano  fubiediue:  ergo  ex  na- 
tura fedionis  fuperficierum , cum  omne  quod 
cfl  commune  fupcrficiebus  fe  mutui  fecanti- 
bus,  fit  fedio  communis  illarum.vcl  defedio- 
ne  communi;  hxc  reda  cum  alia  non  in  di- 
redum  iacente,  eflet  fedio  communis  duorum 
didorum  planorum;  St  ficduoplanafeudux 
fuperficies  nonfe  mutuo  fecarentin  vna  tan- 
tum reda  linea , contra  Icm.i.  abfurdum  hoc 
indicat  non  poITc  adftrui  prxdida  quatuor 
punda  defignata  N , H , E,  M,  efle  extra  re- 
dam lineam  qux  fit  fedio  communis  dido- 
rum duorum  planorum : Igitur  prxdida  qua- 
tuor punda  erunt  in  reda  linea  NHEM,quz 
eftfediocommunisplanorum  , vnius  quidem 
lecantis  conos  per  axem  YAL,  alteriusverd 
efficientis  didas  fediones  conicas  DEF.GHK. 
Iamvcrh  expundis  H,E,  per  prop.it.Iib.s, 
elem.  erigantur  redx  linee  HR , EP,  perpen- 
diculares ipfi  redx  HEi  St  per  prop.  jt.lib.cit. 
i.elem.  in  plano  vno  triangulorum  BAC, 
XAO.abpundo  A,  agatur  reda  linea  SAT 
parallela  redx  MEHN  ,qux  occurret  per  pro- 
pof.11.  Procli  redx  XO  in  T,  St  redx  BC 
in  S,  nifi  concurrat  cum  axe  YAL  ;rcfultabit 
parallclogrammum  NTSM,  ob  parallelas  re- 
das politas  MEHN,  SAT,  St  alias  oftenfas 
redas  XO,  BC.  Infuperperlemmad.  fiatvt 
quadratum  fuper  reda  AS  ad  redangulum  fub 
BS,  SC,  fic  HE  ad  EP;  Stperprop.j.iib.t. 
elem.  de  reda  EP  perpendiculari  ipG  EH, 
detrahatur  xqualis  ipfi  modo  inuentz  EP,ex 
pundo  E.  Similiter  faciendo  per  idem  lera.ff. 
vt  quadratum  fuper  reda  AT  ad  redangu- 
lum fub  OT,  TX,  ita  EH  ad  HR,  fumatur 
per  cit.  prop.  j. Iib.i. elem. de  reda  HKper- 
pcndiculari  ipfi  redx  HE,  ex  pundo  H , x. 
qualis  ipG  HR  modo  inuentz.  Dicoi.  ipfas 
fediones  duas  conicas  prxdidas  fadafque 
DEF,  GHK , efle  Gngulas  hyperbolas.i.  dia- 
metrum originariam  habere  communem,  vi- 
delicet redam  MEHN.  3.  redas  lineas  RH, 
PE , efle  eas  iuxtaquas  poffunt  redx  linex  ap- 
plicatz  ad  diametrum  MEHN  in  didis  lu- 
dionibus, xquidiftantes  redis  DMF,  GNK, 
qux  funt  in  bafibus  conorum ; St  xquales  efle 
inter  fe  prxdidas  redas  RH,  PE.  4.  vtrilque 
fedionibus  prxdidis  latus  efle  tranfuerfutn 
EH  commune.  Vltimo  appofiti  vocari  ab 
Apollonio , huiufmodi  fediones  duas  DEF, 
GHK,  fcdiones  oppofitas. 

Dcmonftratip,  Quia  conus  BAC , verti- 
f ce?) 
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Ccm  habens  A,  bafim  vcr6  circulum  BDCF, 
fcduscftglano  primo  per  axem  AL»  refulta- 
uitque  triangulum  15  AC  per  axem  AL  iux- 
ta  j.prop*  cuius  bafis  BC  eft  didi  circuli  dia- 
meter per coroll.  noft.  i.adilltm  prop.  feduf- 
ckjccft  idem  conus  plano  alio  fecundo  fecun- 
dum redam  lineam  applicato  DMF  perpen- 
dicularem diametro  BC,  fcubafi  BC  trian- 
guli BAC  peraxem,  efficiente  in  conoipfo 
icdioncm  DEF,  Se  in  plano  trianguli  pridi- 
di,  fedionem  communem  redam  EM,  qux 
erit  per  prop.7.  diameter  didx  ledionis  coni- 
ca» DEF)  qua;  diameter  ME  produda  vitra 
E verticem , quia  fecat  latus  CA  produdum 
didi  trianguli,  vitra  verticem  A,  in  pundo  H; 
tum  per  A eundem  verticem  ada  eft  in  plano 
didi  t ianguli  reda  linea  AS  parallela  ipfi 
EM  diametro  didx  fedionis  DEF:  tum  ex 
pundo  E duda  eft  reda  EP  perpendicula- 
ris ipfi  diametro  ME,  ad  quam  EP  redam, 
i reda  HE  eandem  habet  rationem  quam  habet 
quadratum  reda;  AS  ad  redangulum  fub 
BS,  SC  : erit  per  prop.lz.  ipfafcdio  DEF, 
hyperbola,  eiulquc  latus  rcdum,fcu  linea iux- 
ta  quam  poliunt  quae  in  ilia  ad  diametrum 
eius  E M applicantur  parallela:  redx  ipfi 
DMF.  Similiter  quia  conus  XAO,  verticem 
habens  A,  bafim  vero  circulum  XGOK,  fe- 
dus  eft  primo  plano  per  axem  eius  AY,  re- 
fultauitque  perprop.  3.  ex  haefedione  trian- 

tulunrt  XAO  peraxem,  cuius  bafis  XO  eft 
lameter  circularis  eiusbafeos,  per  coroflar. 
noft.z.  ad  illam  propof.j.  fedufqueeft  iterum 
idem  conus  plano  alio  fecundo  applicato  redf 
GNK  perpendiculari  ad  bafim  didam  BC, 
efficiente  incano  ipfo  fedionem  GHK  y & 
in  plano  trianguli  prxdidi  per  axem , fcdio- 
nem  communem,  redam  lineam  HN,  qua; 
erit  per  propof.7.  diameter  didar  fedionisco- 
nicae  GHK;  quae  diameter  NH  produda  quia 
fccat  latus  O A produdum , didi  trianguli 
XAO , vitra  verticem  A,  in  pundo  E ; tum 
per  A verticem  duda  eft  in  plano  didi  trian- 
guli reda  linea  AT  parallela  diametro  HN: 
tum  ex  pundo  H cmifla  eft  reda  linea  HR 
perpendicularis  ipfi  diametro  NH  ; ad  quam 
redam  HR,  reda  HE  habet  eandem  ratio- 
nem , quam  habet  quadratum  redae  AT  ad 
redangulum  fub  OT,  TX;  erit  per  prop.ia. 
dida  fcdio  GHK  , hyperbola  ; eiulquc  latus 
redum  HR  , fcu  reda  linea iuxta  quam  pof- 
funt  redae  lineae  applicat*  ad  diametrum  HN 
parallela»  ipfi  GNK.  Infuperquia  redx  lineae 
XO,  BC,  funt  parallela» , erunt  per  lemma  50. 
triangula  XAT,CAS,xquiangula;tum  etiam 
alia  duo  triangula  B AS,  OT  A:  vnde  erit  per 
cit.  lemma  50.  vt  AS  ad  SC , fic  AT  ad 
TX;  & vt  AS  ad  SB.fic  AT,  ad  TO:  fed 
per  propof.2}.  lib. 6.  clem. proportio  AS  ad 
SC,  fimulcum  proportione  AS  ad  SB,  eft 
proportio  quadrati  red*  AS  ad  redangulum 
fub  BS  , SC ; & proportio  AT  ad  TX , fi- 


mulcum proportione  AT  ad  TO,  eftpra- 
portio  quadrati  redae  A T ad  redangulum 
fub  XT»  TO:  igitur  per  lcm.7.  erit  vt  qua- 
dratum redae  AS  ad  redangulum  fub  <BS, 
SC.ira  quadratum  redae  AT  ad  redangulum 
fub  XT,  TO.  Vcruratamcn  eft  quadratum 
redae  AS  ad  redangulum  fub  BS , SC,  ita 
HE  ad  EP,  per  ipfum  apparatum;  tum  et- 
iam vt  quadratum  reda;  AT  ad  redangulum 
fub  XT,  TO,  ita  HE  ad  HR,  per  ipfum  ap- 
paratum: ergo  erit  per  prop.  1 1.  lib.5.  elem.fc 
lcmmacit.7- vt  HE  ad  EP,  ita  HE  ad  HR. 
Igitur  per  prop.  9.  lib.  5.  elem.  aequales  erunt 
red.e  EP,  & HR,  quae  funt  red*  iuxta  quas 
polTunt  redae  linea;  applicatae  in  fcdionibus 
pr;edidis  conicis  hyperbolicis. parallelae  redis 
DMF,  GNK.  Et  quia  oftendimus  duas  redas 
MEH,  NHE,  vnicam  efficere  lineam, feu  cfle 
in  diredum  duas  redas  ME,  NH;vnamquc 
efficcrc.fi  producantur, diametrum  produdam 
cuiuflibet  didarum  hyperbolicarum  fcdio- 
num  DEF, GHN;  ideo  diameter  ipfarum  erit 
communis  j quam  quia  vbcauimus  incorolL 
noft.io,  ad  prop.  cit.12.  tranfuerfum  hyper- 
boles latus , ex  mente  ApolJonij ; ideo  etiam 
tota  diameter  prardida  tranfuerfum  latus  ha- 
rum  ledionum  oppolitarum  dici  poterit ; ve- 
rum A pollonius  hoc  loco  pra»fcis£  redam  HE 
vocat  latus  tranfucrfum,videlicet  redam  inter 
vertices  E,  & H , didarum  fedionum  fitara* 
ahbi  verd  feu  multis  in  locis  vocauit  totam 
redam  NM,  latus  tranfuerfum  fedionum  hu- 
iufmodi  oppofitarumj  tura  etiam  redam  HE 
produdam  intra  aream  vnius  ex  oppofitis  le- 
dionibus  verbi  gratii  DE F,  appellabit  tranf- 
uerfum latus hyperbolic*  fedionis  DEF.Ica- 
que  latus  tranfuerfum  hyperboles  ynius,  vel 
duarum  oppolitarum  fedionum,  poteftdici 
diameter  cius  quatenus  intra  eius  vel  illarum 
aream  eft  ; vel  quatenus  extra  eius  vel  earum 
arcam  fita  eft,  produda.  Tranfuerfum  verd 
latus  fic  denominatur,  quiatranfuerfim  ingre- 
ditur , vel  ingredi  poteft  produdum , aream 
ipfarum  hypcrbolarum  ; vclquia  eft  vnum  la- 
tus redanguli  cui  fimiliseft  excclTus  redangu' 
laris  fupra  redangulum  cui  «quale  eftquadrt- 
tumred*  applicata?  ad  diametrum  hyperbo- 
les ab  aliquo  pundo  circumferenti*  eius , pa- 
rallelxquc  redae  line*  bafi  trianguli  per  axera 
perpendicularis.  Latus  tranfuerium  huiufmo- 
di  fumptura,  quatenus  litum  eft  inter  vertices 
fedionum  oppolitarum , vel  inter  conuexa 
ipfarum,  vt  reda  linea  EH,  rede  dicitur  com- 
mune ambabus  fcdionibus  oppofitis;  nam  ad 
reperiertda  latera  reda  EP,  HR  , oftenfa ae- 
qualia didarum  fedionum  oppofitarum,  fuit 
airumptumin  apparatu.  Denique  dua?  fedio- 
nes  DFE  , GHK  , appellantur  fcdiones  op« 
polita»; quia  vertices oppofitos  habent,  E,  H; 
vel  quia  conuexa  obtinent  oppofita;  vel  quia 
efficiuntur  ab  plano  fecanteduas  fuperficies 
oppofitas  conicas  in  vertice  communi , fum- 

ptas 
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pus  fe#hndum  def.t.  Atque  hzc  fint  fatis  cir- 
ca demonfirationem  huius  propofitionis  14. 

COR.OLL.  NOSTRVM  I. 

Duclm  plamt  [e  mutuo  fetantibus  j pund * omni* 
communio  ; txiflui it  'tu  reda  lineo  qui  ejl  commu- 
nii eorum  fedio  iuxta  prop.}.  Ub.il.  elem. 

HOc  dcmonfiratum  i nobis  eft  in  appari- 
tu) quand<}oftendimusquatuorpunda 
N,H,E,  M,  communia  plino  efficienti  fcdio- 
nesoppofitas  DEF,GHK,  8t  plano  fuftincn- 
ti  adxquati  duo  triangula  BAC.  XAO,exi- 
ftere  in  reda  linea  NHEM  , qus  cft  commu- 
nis Icftio  iliorum  planorum  Ic  mutuo  fccan- 
tium, 

COROLL  NOSTRvM  II. 

Ex  huc  propofitione  cobigemm  dum  definitionei.  Pri- 
mum [cilionum  oppofitarum.  Alteram  lateris  redi, 
& lateri/  tranfuerfi  illarum. 

SEd  has  definitiones  duas  reponemus  in 
numero  definitionum  fecundarum  Au- 
thorisad  hunc  librum. 

COROLL.  NOSTRVM  III. 


COKOLL.  NOSTRVM  VI. 

Diameter  NHEM  originaria [ediomtm  oppofitarum, 
ejl  axis  illarum , fi  planum  fetans  per  axem  conot 
duos  oppofitot  fuperficies  dua/  conicae  habentes  ef- 
fcdat  fecundum  ief.  s . fuerit  ad  angulos  redos  ba- 
fibut  circularibut  parabola  conorum  [edorum  pro- 
dictorum. 

QVandoquidem  per  hanc  propofitionem 
illa  diameter  affignata  St  originaria  cft 
communis  fcdionibusoppoGtis  que  funt  lin- 
guis hyperbole ; fecatque  etiam  ex  apparata 
planum  fecundum  eas  efficiens  s triangula  per 
axem  conorum  communem , applicatum,  ia- 
uam,  illud  planum  fccans  redis  lineis  per pen- 
icuiaribusad  bafesdidorum  triangulorum 
per  axem ; datur^ue  planum  primum  fccans 
fecare  duos  conos  ad  angulos  redo 5 bafibus 
didorum  conorum  parallelis:  eritpercorolL 
1.  ad  prop.r.  ipfa  reda  NHEM  diameter  di- 
darum  fcdionumjSc  per  corol).  fecundum  ad 
eandem  7.  prop.  lecabit  bifarilm  & ad  angu- 
los redos  redas  omnes  lineas  in  ipfiffcdioni» 
bus  applicatas  diametro  przdidsSc  accom- 
modatas squidiftantes  redis  DMF,  GNKt 
igitur  perdef.iS.  erit  axis  didarum  fedio* 
num  oppofitarum. 


Infinita  funt  diametri  [edionum  oppofitarum  diuerfa 
ab  originaria  ipfarum  NHEM,  admittentes  fu* 
propria  latera  reda, 

HjEc  przmitto  tlntfim  in  przfentia.poft- 
modum  aftignanda  & declaranda  pallim 
in  (cqueotibus. 

COROLL  NOSTRVM  IV. 

Centrum  oppofita  [ediones  obtinent,  extra  ttreao  am- 
barum, [ei  in  loto  inter  ttrafipta. 

HOc  etiam  prsmoneo , poftea  declaran- 
dum. 

COROLL.  NOSTRVM  V. 

pnaqtuquefodmum  oppofitarum  peted  in  infinitum 
augeri , ver [m  pariet  oppofitM  verticibm. 

CVmcnim  fit  vnaquxque  illarum  hypef- 
bola  per  hanc  propofitionem;  fchyper- 
bola  poflit  augeri  in  infinitum  ex  parte  con- 
traria vertici  luo  > per  coroll.  noft.  4.  ad  pro- 
pof.  u.  etiam  vnaquxque  fcdionum  oppofita- 
rum poterit  augeri  in  infinitum  ex  parte  op- 
pofita verticibus  proprijs. 


COROLL.  NOSTRVM  VII. 

Data  Utere  tranfuerfe  Ht , [editmum  oppofitarum 
DEE,  GHK  vna  eunt  rrdu  DMF,  GnK;  & rri- 
angulu per  axem  BAG,X/10,  latera  earum  reda 
experire. 

PRoducatur  latus  HE  tranfuer^m  Intra 
alterutram  didarum  fedionum  oppofita- 
rum; verbi  grati!  DEF;5t  per  coroll.  noft.  6. 
ad  prop.  12.  reperiatur  latus  redum  EP,  fe- 
dionis  DEF:  lam  quia  datur  ei  oppofita  XOK 
fedio , & per  prop.  prsfentem  latera  illarum 
reda  funt  aequalia ; latus  redum  inuentum  * 
hyperboles  DfiF,  erit  etiam  latus  redum  op- 
pofitae  XGKuttqueitafecerimus  imperatum. 

COROLL.  NOSTRVM  VIH. 

Dato  latere  HE,  tranfuetfo  qtuifitpart  axeos  dua- 
,rum  oppofitarum  [ediomtm,  & latere  KP  reda 
toti» : ipfiat  oppofita s ftihomt , vel  alteram  ca- 
tam in  plana  iifMeri, 

SInguhcfeorfimpercoroU.nofi.7.  ad  prop. 

u.defcribi  poterunt  hyperbols  in  plano 
eodem,  polito  eodem  feu  communi  latere 
tranfuerfo  HE,produdo  intta  illarum  aream, 

& dato  latere  redovniusi  didis  fedionibus, 
quod  cft  squale  alterius  Uteri  reda  per  hanc 
propofitionem  : educendo  diutrfas  redas  li- 
neas perpendiculares  diametro  tranfqprfs 
F 2 pro- 
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produflx;  & reliqui  prxftando  qux  fmperaui- 
nius  in  praxi  euroi!,  noltri  7.  ad  prop.  1 :.  At- 
que ita  fecerimus  imperatum  in  hoc  corulh 
noftro  8. 

COR.OLL.  NOSTRVM  IX. 

/tppofue  itU*  iut  hoptrloU  in  lui  prope  filium, 
dicuntur  ah  Apollonio  falconis  oppofiu, 

NOA  folum  quia  vertices  oppofitos  habet, 
& couuexa  carum  funt  oppohta:  feti  et- 
iam dicuntur  oppofitx  hyperbole,  quia  nulla- 
alia;  fcflioncs  oppofitam  lectionem  hutufmodi 
pati  polfunt  ex  commemoratis  fcfliombus co- 
rticis, quarum  termini  in  luperfictc  curua  coni- 
ca exiftentes, linei  curux  hnt.  Non  parabole, 
quia  iuxtaprop.i  1.  diameter  originaria  para- 
bole debet  efle parallela  vni  laterum  trianguli 
per  axem  refultantiscx  fcflioneconi  per  pri- 
mum planum:  quare  illud  latus  productum 
vitra  verticem  inlericcare  non  poterit,  6t  vl- 
terius  tranfire,  Se  i nccdcre  per  i meriora  fuper* 
ficiei  alterius conicx  contrapolitx  ipfifefl*, 
rfflticnriffm  tamen  vnam  iuxtafcnfum  defini- 
tionis primxjquod  requiritur  ad  lectiones  op- 
polltas fecundum  hanc  prop.14,  vel  etiam  la. 
ad  vnam  hyperbolam.  Sca  neque  dici  etiam 
poliunt  fefliones  oppofitx,  ellipfes,  neque  cir- 
culi vllo  modo:  Non  ellipfes;  nam  per  prop. 
tj. diameter  originaria ellipfeos  debetinter- 
fccare  aflu  , vel  polle  fecareambo  latera  trian- 
guli per  axem;l  quibus , quanti  magiAxten- 
detur  etHni  infinitum, femper  magis  ac  magis 
recedet , quare  nunquam  cum  alterutro  latere 
produflo  vitra  verticem , conueniet)  quod  re- 
quiritur ad  naturam  hyperboles  in  prop.  1 2, 
led  neque  etiam  circuli  efle  poliunt , Cue  pla- 
num eo£fficiens  Iit  parallelum  circulari  bafi 
coni,  liucfubcontrarie  pofttum , iuxta  prop. 4. 
vel  5 • fic  ct«nim  etiam  per  citatas  propohtio- 
nes  diametri  illorum  originarie  interfecare 
non  poterunt  laterum  trianguli  per  axem,  al- 
< terutrum produflum vitra  verticem, propter 
eandem  rationem  allatam  in  elltpfl.  Sed  neque 
etiam  triangula  efle  poliunt  per  axem  rcfultan- 
tia;  nullum  enim  latus  tranluerfum  commune 
obtinent  litum  inter  vertices , & infinita  alia 
defunt  profeflionibusoppofitis,  nili  maximi 
improprie.  Denique  vna  fefliooumoppofin- 
rum  non  potefl  efle  hyperbola,& aha  vel  para- 
bola, vel  circulus,  velelliplis,  vel  triangulum: 
nam  prxteralia  multanon  obtinebunt  latus 
tranfuerfum  commune , quod  tamen  elf  de  ra- 
tione (cflionum  oppofitarum  huius  prop.  'J 

PROPOSITIO  XV. 

Si  in  ellipfi  £ punito  quod  dia- 
metrum bifariam  diuidit , ordina- 


tim  dwfta  linea  ex  vtraqu#parte 
ad  feitionem  producatur;  & fiat 
vt  produita  ad  diamecrum, ita  dia- 
meter ad  aliam  lineam  : Rcdta  li- 
nea qux  a ledione  ducitur  ad  pro- 
dudam, diametro  xquidiftans,  po- 
terit Ipatium  adiacens  tertix  pro- 
portionali , latitudinem  habens  li- 
neam qux  inter  ipfam  & fedio. 
nem  interijeitur,  deficienfque  figu- 
ra fhrili  ei  qux  continetur  linea  ad 
quam  ducuntur , & ea  iuxta  quam 
poliunt.  Quod  fi  vlterius  produ- 
catur ad  alteram  fedionis  partem, 
bifariam  fecabicur  ab  ea  ad  quam 
fuerit  applicata. 

SVppofitio  pro  prima  parte , 8c  apparatus 
vmucrfalis  ad  ambas  partes  propofitionis. 
Inellipfi  A DBE  fit  diameter  AB  diuifa bi- 
fariam in  pundo  C,  ex  quo  dufla  fit  refla  li- 
nea DCE  ordinarim  applicata  ipfi  diametro 
AB,  N accommodata  vtrimque  in  ipfacllipfi, 
eius  circumferentiam  in  D & E,  attingens 
fuisextrem»  D,E)  hxc  refla  DCE  quiada- 
tur ordinarim  applicata  diametro  AB,  bifa- 
riam in  C diuifa  erit  ab  ipfa  diametro  in 
punflo  C , per  10.  defin.  fiuead  angulos  re- 
flos  vt  io  prima  figura,  fiue  ad  obliquos  Tt  in 
fecunda.  Tum  per  prop.  n.  lib.  1.  elcm.  ex 
punflo  D,  excitetur  ad  vnam  partem  reflx 
DCE,  ipfi  perpendicularis  refla  DP  longifH- 
ma : fiatque  per  prop.  1 1,  lib. 5. elcm. vt  DE 
ordinarim  applicata  ad  diametrum  AB,  per 
medium  eius  punflum  C,ficdiametct  ABad 
aliam,  cui  da  refla  longifllma  DP, detrahenda 
erit  per  propof.j.lib.i.  elem.  xqualis  DP  in- 
uenrx.tnfupcr  fumpto  quolibet  punflo  G di- 
uerfo  ab  defignatis  in  circumferentia  ellipleos, 
ab  illo  punflo  G agatur  per  prop.31.  liba, 
elem.  refla  linea  GH  parallela  diametro  da- 
t*  AB,  qux  perprop.11.  Procli  occurret  ia 
H,  refl*  DCE.  Adnxc-,  punftum  E cum 
punflo  F,  refla  EF  vniaturt  fc  per  prop. ji. 
iib.x.  elem.  ex  punflo  H , refla  agatur  linea 
HL  parallela  ipfi  DF,  occurrenrin  L reflx 
EF  per  propofa  1.  Procli:  Produfla  verd  HL 
vitra  L,  ponantur  reflx  linex  LM,  FK,paral- 
lelxipfi  DH  percit. prop. jt. lib. i.elem.qu» 
petat.prop.ii.  Procli  occurrent,  illa  in  M, 
reflx  DF,  hxc  in  K reflx  HL  produflx. 
Refultabuncparallelogrammata  DK.vcl  HF; 
DL  vel  HM;MK  vel  LF.  Porro  in  vtrifqup 
figuris  difla  paraliclogrammata  erunt  reflan- 
gula  per  Iero,  13 . ob  angulum  reflum  in  D po- 

fitum. 
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litum.  Sed  in  prima  figurarum  dux  redi  GH, 
HLK,  erunt  in  diredum,  ob  angulos  regios  in 
H per  prop.19.  lib.i.  elem.  vnde  per  prop.  1 4. 
lib.  clufderot.elem.  erunt  in  diredum  did* 
rcdclinex  GH, HLK.  Quod  fi  concipiamus 
id  vtrifque  figuris  iuxta  lemma  1.  adlib.a. 
elem.  perfedura  redangulum  Gib  ED,  DF, 
erit  cius  diameter  EF;  ideoque  per  prop.14. 
lib.d.  elem. redangulum  Lr,vcl  MK,  erit 
fimile  parallelogrammo  rcdangulo  toti  fub 
ED,  DF.  Dico  autem  redam  lineam  GH 
poQcfpatium  DL,  vel  HM  , adiaccnsliricz 
DF  terti*  proportionali  muentx,  latitudi- 
nem habens  DH, deficiens  figura  LF  vel  MK, 
fimili  eiquxfub  redis  ED,  DF, continetur, 
iuxta  data  in  prima  parte  propofitianis. 

Apparitusalius  particularis  pro  prima  par- 
te demonfiCanda.  Per  coroll.  noft.j.  ad  prop. 
jj.  ex  data  diametro  AB  eliipfcos , reperia- 
tur  redum  eius  latus  AN,  feu  refla  linea  iuxta 
quam  poliunt  redx  line*  ab  linea  curuaclli- 
pfeos  applicata-  ordinatim  ad  cius  diametrum 
AB  datam:  TOm  per prop.it. lib.i. elem. in 
extremo  A diametri  AB , erigatur  ad  vnam 
partem  redx  AB,  reda  linea  AN  ipfi  per- 
pendicularis, xqualilque  ponatur  ipfi  AN  re- 
do lateri  iuaento : hac  reda  AN,  erit  etiam 
reda  iuxta  quam  polfunt  ordinatim  applicat* 
diametro  AB, ex  didis  iftcitatJprop.13.ti1m 
ex  pundo  N ad  pundum  B reda  linea  AB 
traijciatur;  & per  propof.  31.  lib.i.  cletn,  ex 
pundo  G agatur  reda  litiea  GX  parallela 
ipfi  DE, qux  per  prop.it.  Procli  occurret  iri 
X pundored*  AB;  St  per  cit.  prop.31.ex 
pundo  X tranfmittatur  alia  reda  linea  XO 
parallela  ipfi  AN,  occurrenfducin  O red* 
NB  per  cit,  prop.  11.  Procli : fimilitcrexpun- 
do  C alia  reda  CP  ducatur  parallela  eidem 
AN,  occurrenfque in  P,  eidem  red*  NB. 
Itemini  cex  pundis  N.O,P,  ali*  red*  NYR, 
OS,  PT,  parallcl*  ipG  AB;  prima  N YR.  oc- 
curret in  Y,ptodud*red*  XO  vitra  0,8c 
red*  CP  produd*  vitra  P in  R;  fecunda 
ver  A OS.occurretin  S ipfi  CR,8c  ini  ipG 
AN  fi  producatur  ipfa  SO  vitra  O i tertia 
denique  PT,  occurret  in  T ipfi  ANihipor- 
rd  occurfus  erunt  iuxta  prop.u.  Procli. Reful- 
•tabunt  autem  ex  conftrudione  huius  appara- 
tus diuerfaparallclogrammaper  lem.i.adlib. 
a. elem.  AR,  AP,TS,  lR,OP,lY,OR;  qu* 
per  lemma  13.  erunt  redangula,  ob  angulum 
redumin  A politum, te  alios  redos  per  pto- 
pof.ap.  lib.  t.  elem.  Totius  ver6  redanguli 
perficiendi  iuxta  lemma  1,  ad  lib.  a.  elem,  fub 
AB.  AN,  diameter  erit  teda  NB.  fed  etiam 
in  ptitna  figura  GX,  erit  in  diredum  XO, 
per  prop.t4.  lib.i.  elem.  & alia  teda  CPSR, 
in  diredum  ipfi  DC,  per  eandem  cit.  proxi- 
me prop.  ob  angulos  redos  in  X te  C. 

Dcmonftratio  primx  partis.  Pet  propof  13. 
Quadratura  red*  DC  erit  xqualc  redangu- 
lo  AP;  St  quadratum  red*  GX,  xqualc  rc- 


dangulo  AO.  Et  quia  in  triangulo  BAN, 
reda  linea  CP  efl  parallela  lateri  AN;Sere- 
fla  PT  parallela  lateri  AB;  erit  per  lemma 
{6.  vt  BAjd  AN  , fic  BC  ad  CP  j fle  PT 
ad  TN;  squalis  veri  eft  BC  ipfi  CA  pet  ap- 
paratum feu  ex  datis ; ideoque  etiam  ipfi  PT 
pet  prop.34.hb.!. elem.  te  t.ax.lib.  eiufdem: 
ergo  per  cit.  lemma  50.  erit  CP  xqualis  ipfi 
TN,  te  BP  ipfi  PN , «qualis erit.  Igitur  re- 
dangulum APerit  xqualcredangulo  edqubd 
fub  squalibus  redis  contineantur,  per  lemma 
49.  tdm  etiam  redangulum  XT  erit  aquale 
tedangulo  T Y,  eo  qudd  fub  squalibus  redis 
olienfis  comprehendantur.  Quia  vero  per  pro- 

rf  43-lib.t  elem.  redangulum  OT  eft  xqua- 
redangulo  OR  , fi  illis  addatur  commune 
redangulum  Yl,erit  redangulum  TY  *- 
quale  rcdangulo  NS,  per  wx . lib.  1 .elem.  fed 
redangulum  TY  vel  NS  , xqualeeft  often» 
fumredangulo  TXjergofieis  TX.NS,  *- 
quaiibus.addatur  commune  redangulum  TS; 
fient  per  a.ax.  lib.i,  elem.  ex  vna  parte  totum 
redangulum  TR.vel  AP,&  ex  alia  parte  re- 
dangulum AO  fimulcum  PO  rcdangulo, 
aequalia  interfc.Quarcredangulum  PA  ex- 
cedit redangulum  AO,  rcdangulo  OPi  fed 
redangulum  PA,  fuitoftenfum  xqualc qua- 
drato red*  CD.redangulumque  AO  *qua- 
le quadrato  red*  GX,  & redangulum  OP 
continetur  fub  redis  OS.SPt  igiturquadra- 
tum  red*  CD  excedit  quadratum  red*  GX, 
redangulofiib  OS.SP, per  3, ai. lib.i. elem. 
Qponiam  autem  reda  DE  bifariim  fcdaeft 
in  C,  tf  non  bifariam  in  H,  erit  per  prop.  5, 
lib.x. elem.  redangulum  fub  EH  , HD, fimul 
cum  quadrato  intermedii  HD , ( vel  XG 
squalis  iuxta  prop.  34.  lib.  t.  elem.  } squale 
quadrato  red*  CD:  igitur  quadratum  redx 
CD  excedet  quadratum  red*  XG  , redan- 
gulofub  EH  , HD;  oftendimus  autem  idem 
quadratum  red*  CD  , excedere  quadratum 
red*  XG,  rcdangulo  fub  OS,  SP:  ergo  re- 
dangulum fub  EH,HD,  erit  xqualc  rcdan- 
gulo fub  OS,SP,per  j.ax.lib.  1. elem. quan- 
doquidem ipfa  funt  eiufdem  differentia.  Ad- 
hxccum  per  conftrudioncm  fit  DE  ad  AB, 
ficut  AB  ad  DF,  fint^ue  tres  proportionales 
DE,  AB,  DF,  erit  per  propof.20.  lib.6.  elem. 
coroll.  vt  DE  ad  DF,  fic  quadratum  redx 
DE  ad  quadratum  red*  AB;  cftinquc  Gt  per 
coroll.  noft.  ad  cit.prop.ao,  quadratum  redx 
DE  quadruplum  quadrati  red*  DC,8t  qua- 
dratum red*  AB  quadruplum  quadtati  re- 
dx CB;ed  quid  red*  DE  , AB , fintduplx 
redarum  propriarum  DC,  CB ; erit  per  prop, 
ij.lib.j.  elem.  quadratum  redx  CD  ad  qua- 
dratum redx  CB , vt  quadratum  redx  DE 
ad  quadratum  redx  AB ; fed  quadratum  rc- 
dz  DE  ad  quadratum  red*  AB,  oftenfum 
efteflevt  DE  ad  Df; ergoper prop.l I.lib.5. 
elcm.etit  vt  DE  ad  DF,  fic  quadratum  re- 
dx DC  ad  quadratum  red*  CB:  Verum 
F i P« 
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per  prop. 13. quadrato  redi  DC  zqualcfcre-  QA  ad  AX;  cfl  autem  per  lemma  {O-.vt  OX 
dangulum  fub  PCtCA,vcirub  CA,  AT,  'ad  XB,ita  ZQ  ad  QB;  fle  vicifltm  vt  OXad 
hoc  efl  per  lemma  49.  fub  PC,CB,  propter  ZQ,  ita  XB  ad  QB  : ergoper  prop. II.  Iib.5. 
aquales  redas  C A,CB,St  zqualeftedas  PC,  elem.erit  yt  QA  ad  AX,  fic  XB  ad  QB  ; Sc 
AT;Et  quia  in  triangulo  EDF,etlreda  HL  iuxta  prop.  17.  lib.  5.elcm.  diuidendo  vt  QX 
parallela  lateri  DF erit  per  lemma  50.  vt  ad  XA,  fic  XQ  ad  QB.  quare  per  9.  prop, 
ED,  ad  DF,  fic  EH  ad  HL;  crit^ue  compa-  lib.  cjt.j,  refla  AX  erit  aqualis  redtaeQB.fi 
rando  illa  cum  pauld  antea  didis,  per  prop  11.  ergo  ex  aqualibus  CA,  CB,  demantur  zqua- 
lib. e.  elem.  vt  EH  ad  HL,  fic  redangulum  lia  AX,  QB,  relinquentur  aqualia  XC,  QC, 
fub  PC, CB, ad  quadratum  icfti  CB.Quod  per  3.  ax.lib.r, elem. pofica vero  eft  reda  GX 
fi  fumamus  pro  bafibus  redas  EH,HL,  fle  pro  parallela  ipfi  DE;  parallelogramma  ergo  erunt 
altitudine  communi  redam  HD ; critpcri.  GC,HQ:ergopcrprop.34.1ib.i.elcm.rede 
prop.  Iib.6. elem.  redangulum  fub  EH,  HD,  GH  , HV,  erunt  squales  redis  XC,  QC, 
ad  redangulum  fub  HL , HD,ficut  EH  ad  ofienfisaiquatibus;  igitur  per  i.ax.  iib.i.clem. 
HLiquareper  prop.i  1.  lib.5.  elem.  erit  vt  re-  eruntredz  GH,  HV , xquales  inter  fe.  Ergo 
ftangulumfub  EH,  HD,  ad  redangulum  fub  reda  GH  produdain  V ad  alteram  ellipfcos 
DH,  HL,  fic  redangulum  fub  PC,  CB,  ad  partem,  bifariam  diuidetucin  H.abredaDE, 
quadratum  redz  CB.  Quia  veri  cll  per  lem.  ad  quam  applicata  fuit,  ficuti  in  fecunda  parte 
COiVt  BC  ad  CP  , fic  OS  ad  SP  ; erit  per  propofitum  fuerat, 
lemma  10.  vt  redangulum  fub  CB,  PC,  ad 

quadratum  redz  CB , fic  redangulum  fub  COR.OLL.  NOSTR.VM  I, 
OS,  SP,  ad  quadraturo  redz  OS:  quareper 

prop  ir.Iib.5.  elem.  erit  vt  redangulum  fub  Krffa  linea  DF,  tettia  proportionalit  dath  dua- 
£H,HD,  ad  redangulum  fub  DH,  FIL,  fic  tm  AH  diametro  eUipftos , & l)E  chorda  ittimin- 
redangulumfub  OS, SP,  ad  quadratum  redz  cedent  per  medium  punctum  C diOa  diametri  ,err- 
OS;led  redangulum  fub  EH,  HD  .eftofien-  dinatimque applicata  ipft diurnem  AB^efl lintaiux* 
fum  zqnale  redangulofub  PS  , SO.ergoper  ta  quam poffunt  applicate  ipft  DE  , ( quatU iJiGH,) 
prop.  14.  lib  5.  elem.  redangulum  fub  DH,  parallele  ipft  AB  diametro. 

HL,  zquale  erit  quadrato  redz  OS,  hoc  cll 

quadrato  redz  GH,  zquali  ipfi  OS  per  pro-  V Stendimus  enim  quadratum  redz  GH 
pof.34.lib.!.  elem.  Quare  linea  reda  GH  po-  zquale  cfle  redangulo  fub  DM,DH, ad* 

teltfpatium  DL  adiacenslinez  DF,  latitu-  iacenti  redz  DF  , latitudincmquc  habenti 
dinem  habens  DH,  deficienfque  figura  FL  fi-  DH , Sc  deficienti  figura  MK  , fimili  ei  qu» 
milieiquzfub  ED,  DF,  continetur,  ficut  continetur  fub  DE,  DF.  quare  ex  didis  in 
fuit  in  prima  parte  propofitionisalfettum.  Et  prop.i  3.  reda  linea  DF  tertia  proportionalis, 
fic  de  omnibus  alijs  huiufmodi  lineis  ad  in-  datis  duabus  AB,  DE,  erit  linea  iuxta  quam 
flar  GH.  \ potefl  reda  GH;  Jt  fic  de  alijs  redis  applicatis 

Suppofitio  pro  fecunda  parte.Si  producatur  adradam  DE,  parallelis  ipfi  AB  diametro, 
reda  GH,  vlquead alteram fedionis partem 

in pundo  V.  Dico  quod  reda  GH V , bifa-  COR. OLE.  N O S T R.  V M it 
riamdiuidatur  in  H,  ab  reda  DE. 

Apparatus  pro  fecunda  parte  demonftran-  Datu  ei/dem  que  in praeedente  corollario : Recta 
da,  fupplens  apparatum  przmiflum  genera-  chorda  DF, erir diameter  ellipfeos. 
lem.  Per  prop.  31.  lib.  1.  elem.  ex  pundo  V, 

agatur  reda  linea  VQ  parallela  ipfi  GX,oc-  T"X  Iuiditcnim  per  hanc  propoGtionem  bi* 
currenspcr  ri.  prop.  Procli  redz  AB,  in  Qj  farijm  redas  omnes  lineas  parallelasre- 

Seexpundo  Q,  ponatur  alia  reda  QZ , pa-  dz  ACB  diametrodatz  in  data  ellipfi;  quod 
rallela  ipfi  AN  , occurrens  in  Z,  ipfi  redz  probauimus  in  reda  GHV, ad inflar  omnium; 
NB,per  cit.  proptn.Procli:  rcfultabunt  trian-  ergo  per  defin.ro.  chorda  DE  erit  diameter 
gulaGmilia  BQZ , B AN , BCP,per coroll.  ellipfcos. 
prop.  4.  lib.  6-  elem.  tum  etiam  rcfultabit  pa- 

railelogrammum  GQ.  COROLL.  NOSTRVM  IIL 

Demonftratio  fecundi  partfs.Pcr  prop. 34. 

lib.i.  elem.  crunr  redz  linei  GX,  VQ,  z-  In  clhpft  fi  ad  diametrum  eiue  aliquam  puta  DE 
quales;  idcoque  per  prop.  1 6.  Procli , quadrata  ojtenfam  in  corollario  pracedente , ordinarim  afflue- 
illarum  erunt  tqualia;  fcd  per  prop.i  3.  qua-  tur  alia  diameter  ACB  incedem  per  C medium 
dratumredx  GX  zquale  eft  redangulo  fub  punitum  ipfm  DB:  Quadratum  roda  ACB,  trita - 
AX.XO;  A:  quadratum  redz  VQ  zqualcre-  quale  redangulo fui  diametro  DE,  (iteSolatert  rffi- 
dangulofub  AQ,  QZ:  quare  per  I.  ax.  Iib.r.  pfcosreflellu diametri  DE. 
elem.  dida  duo  redangula  erunt  xqualia,quia 

funt  quadratis  zqualibus  zqualia  : igitur  per  Vf  Am  ofiendimus  redam  ACB  feu  dia- 
prop.14.  lib.j.  elem.  erit  vt  OX  ad  ZQ,ita  XN  metrum  ellipfcos  cfle  mediam  propor- 
tionalem 
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tionalem  inter  DE  Jc  DF-',&  DF  efle  redum 
latos  ellipfeos  rcfpedu  diametri  DE:  ergo  per 
prop.  17.  Iib.fi.  elem.  quadratum  reda:  ACB, 
erit  aquale  redangulofub  DE,  DF. 

COROLL.  NOSTRVM  IV. 

In  ellipfi  datie  dtutitu  tim  diametri!  'Terti  gratia 
atCB,  DCB.  adfe  inuicem  ordinatim  applicati»  Re- 
ti * earum  latera  propria  rrpcrhti 

■ ■ 1 * ' • 

APparatus.  Peri  a»  prop.  lib.d.elem.  Dan- 
tis tribusfedis  ACB, DCE,  DCE, fe- 
cunda bis  fudipta , reperiatur  quarta  propor- 
tionalis AN:  Dico  redam  AN,  efle  redum 
latus  in  cllipfi , rcfpedu  diametri  ACB.  Tum 
per  eandem  prop.cit.daris  iribus  redis  DCE, 
ACB,  ACB  , fecunda  bis  Compta,  reperiatur 
DF  quarta  proportionalis : Dico  redam  DF 
efle  latus  redum  in  cllipfi , rcfpedu  diametri 
DE.  • - ‘ ■ • 

Demonflratio.  Quandoquidem  fecundz 
bisfumuntur,eritreda  AN  tertia  proportio* 

. Calis  rcfpedu  duarum  hoc  ordine  ACB, 
DCE ; & reda  DF  etiam  tertia  proportiona- 
lis, refpcdu  duarum  hoc  ordine  DCE,  ACB! 
EA  autem  ex  datis  qualibet  diametrorum  da* 
tarum  ACB,  DCE,  ad  aliam  ordinatim ap- 
plicata: ergo pcrcoroll.  noftruml.  redaDF, 
erit  redum  latus  in  ellipfi  rcfpedu  diametri 
eius  DCE;  fic  reda  AN  redum  latus  refpc- 
du diametri  ACB.&  fic  fecerimus  ac  demon4 
ftraucrimus  propofitum. 

COROLL.  NOSTRVM  V. 

Data  diamdtroiit  ellipfi  puta  DCE,  &redoeUu 
latera  DF:  Reperire  alteram  diametrum  eiufdem  elli- 
pfeos ordinatim  applicatam  ditia  data  diametro 
DCB. 

APparatus.  Per  prop.r;.  Iib.fi.  elcm.  re- 
periatur media  reda  proportionalis 
ACB,  inter  duas  datas  DCE,  DF.  Dico  hanc 
inediam  proportionalem  redam  ACB , efle 
diametrum  elli  pfeos  ordinatim  applicatam  ipfi 
data  DCE  diametro. 

DemouAratio.  Detur  reda  ACB  Ordina- 
tim applicata  diametro  DCE,  per  medium  C 
pundum  data  diametri  DCE:  nec  ordinatim 
applicata,  vel  fuisextremis  A;  B,  attingit  cira 
cumierentiam  ellipfeos,  vel  non,  aut  tranfgre- 
ditur.  Si  non  attingat , produci  poterit  ita  vt 
virimque  attingattvel  fi  tranlgrediatur.nihilo- 
tninus  duobus  in  pundis  attinget  didam  cir- 
cumfcrentiam.Et  quia  datur  ordinatim  appli- 
cata diametro  DCE,  per  medium  cius  pun- 
dum C,  quadratum  huius  redx  prout  tcrdii- 
natur  vtrimque  in  circumferentia  ellipfeos  fiue 
fit  produda  vfquc  ad  illam , fiue  feda  ab  dida 
circumferentia;  erit  per  coroll.noft.  j.  quadra, 
tum  eiusaequaleredangulofub  DCE,  & DF; 


fed  quia  per  apparatum  reda  ACB  eftmedia 
proportionalis  inter  DCE.  DF,  eritperpro- 
pofit7.lib.-eIem.  quadratum reda  ACB  a- 
quale  redangulo  eidem  fub  DCE,  DF:  ergo 
per  i.ax.  lib.i.elem.  quadratum  redx  ACB, 
& quadratum  minoris  vel  maioris  dida  reda 
ACB  , erunt  aqualia;  ipfaquercda  squales 
per  prop. 16.  Procli,  cius  ollenfa  funt  inaqua- 
Ics.  Ablurdum  hoc  indicat  non  polle  dici  quod 
reda  ACB  ordinatim  applicata  diametro 
DCE,  per  pundum  cius  mediuto  C,nonat- 
tingatfuis extremis  A & B, circumferentiam 
ellipfeos.  Igitur  eius  extrema  A&  B.exiAcnt 
in  dida  circumferentia  ellipleos.Ergo  quia  re- 
da ACB  chorda  ellipfeos  cft,  & per  cius  pun- 
dum medium  ordinatim  applicata  cA  DCE 
diametro  ipfius  cllipfeos;erit  per  coroll.noA. 
a.  ipfa  ACB  diameter  ellipfeos , oflenfa  or- 
dinatim applicata  alteri  DCE.  & fic  imjene- 
rimus  propofitum. 

COROLL.  NOStRVM  VF. 

Ralla  Ufua  media  proportionali!  inter  diametrum 
aliquam  ellipfeos  & redum  eim  proprium  latui ; ejl 
diameter  eiufdam  ellipfeos  ordinatim  applicata  data 
milio  diametre. 

NAm  cx  praxi  pracedcntis  corollarij  j.li- 
quet , reperiendo  mediam  proportio- 
nalem redam  inter  datam  diametrum  in  elli- 
pfi,8c  proprium  eius  latus , ipfam  mediam  in- 
uentam  proportionalem  redam  lineam  efle 
diametrum  in  data  cllipfi  ordinatim  applica- 
ram ad  datlm  in  ea  diametrum,  igitur  mani- 
feftum  eA  corollarium. 

PROPOSITIO  XVI. 

Si  per  pun&um  quod  tranfuer- 
fum  latus  oppofitarum  legionum 
bifariam  diuidit , refta  linea  quae- 
dam ordinatim  applicetur  •,  ipla- 
rum  diameter  erit  priori  diametro 
coniugata. 

SVppofitio.  Datarum  fcdionum  oppofica- 
rum  GAM,  HBN,  fit  latus  AB  tranjf- 
uerfum,  bifarii  m diuifum  inpundo  C , et 
quo  reda  linea  CD  fit  ordinatim  applicati 
adipfum  latus  tranfuerfum  AB.Dico  nane  re- 
dam CD  efle  diametrum  datarum  fedionum 
oppofitarum , priori  A B coniugatam  : fcu 
quod  idem  cft,  ambas  AB,  CD,  eflediamc- 
tros  coniugatas  ipfarum  datarum  fcdionum 
oppofitarum.  . 

Ante  apparatum  aduerte  Apollonium  va- 
care AB  latus  tranfuerfum  iuxtaea  quar  di- 
xerat in  prop.  14,  videlicet  redam  lineam  in- 
F 4.  te* 
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ttr  vertices  A & B feflionum  interieflam:  KB;8tvt  FB  ad  BA,  Gc  NL  ad  LA:  ergo 

nunciniftapropoGtionc,  diametrum  earun-  per  prop.  1 1,  lib.  j.  elem.  erit  vt  MK  ad  KB, 
dera  feflionum  oppoGtarum  : quare  refle  roo-  fic  NL  ad  LA.  Verum  fumcndo  proaltitu- 
nuimus  in  ipfaprop.  14.  confuse  vfurpari  latus  dinc  communi  reflam  KA,  erit  per  1.  prop. 
tranfuerfum,  & diametrum  feflionum  oppo-  lib. 6. clem. vt  MK  ad  KB,  itarcflangulum 
(irarum  ; quique  etiam 'ab  eodem  Authore  lub  MK,KA,  ad  rcflangulum  fub  BK,KA: 
nuncupabuntur  non  foltlm  diametri  tranfuer-  & fumpta  pro  altitudine  communi,  rtfla  BL, 
fs  carundem  vel  vnius  hyperbolae , fed  etiam  erit  etiamper  cit.  prop.i.  lib.  6.  elcm.  vt  NL 
in  alijsfeflionibus  conicis.  ad  LA,  Cc  reflaogulum  fub  NL,  LB,adre- 

Apparatus.  Sint  duircflilinei  AE,  BI:,  Ltangulum  fub  AL,LB:  igitur  per  prop.  1 1. 
refla  latera  datarum feflionum refpcflu  tranf-  lib.5 . elqpi.erit vt  rcflangulum  fub  M K,K A, 
ucrfi  lateris  earum, inuenta per coroll.  nofl.7.  ad rcflangulum fub  BK  , KA,  fic  reflangu- 
adprop.14.  qui  funt  iqualia  inter  fepercit.  lumfub  NL,  LB,  ad  rcflangulum  fub  AL, 
prop. 6a  conftituta  fmt  ad  eafdem  partes  tranf,  LB;c(l  vero  probatum  rcflangulum  fub  MK, 
ucrfi  lateris  AB  communis  ad  angulosreftos,  KA,  iqualereflangulofub  NL  ,LB:  igitur 
ipfilatcri  AB  tranfuerfo  pcrprop.it-  lib.  1.  per  propof.  14.  lib.  5.  elem.  rcflangulum  fub 
elem.  ex  punflis  eius  extremis  A & B, iuxta  Bk,  KA,  iquale  erit  reflangulofub  AL.LB: 
naturam  laterisrefli.  Tum  ex  punflo  A,  per  ac  propterea  par  propof.  14.  lib.<S.  elem.  erit 
F extremum  lateris  redii  BF  alterius,  refla  KB  ad  AL,  vt  LBad  K A t & iuxta  prop.16. 
linea  tranfmittatur  producenda  in  infinitum,  lib.5.  elem.  viciffim,  vt  KB  ad  LB,  fic  AL 
vitra  F ; fimi  liter  ex  punflo  B per  £ alia  ad  KAjcomponendo^ue  fecundum  prop  ig. 
refla  immittatur  producenda  in  infinitum  vl-  lib.5. elem.  vt  KL  ad  LB,ita  LK  ad  KA; 
tra  E.  fumatur  autem  in  alterutrae  datis  fe-  prima  autem  ac  tertia  KL,  LK,  funt  iquales, 
ftionibusoppoGtis,  verbi  gratia  in  feflione  vtpoteeadenqargo  per  prop.14.Iib.  eiufdem  . 
GAM,  punflum  G in  circumferentia  feuli-  5 . elem.  fecunda  LB,  8t  quarta  KA,crunti- 
ncacurua  illius,  diuerfum  ab  Aj&perprop.  quales.  Efl  autem  tefla  A B,  bifariam  in  pun. 

)i.  lib.  1.  elem.  agatur  ex  G punflo  refla  linea  flo  C diuifa  ex  datis,  ideoque  AC,  iqualit 
GH  infinita  verfus  oppoGtam  HBF  feflio-  ipfi  BC;  ergo  (i  his  poftremis  iqnalibus , adu 
nem*, qui  quia  produci  feu  augeri  potefl  in  in-  damus  squales  LB , KA , videlicet  ipfi  AC 
finitum  verfus  partes  oppofitas  vertici , itavt  reflam  KA,  icipG  CB  . reflam  BL  ■ fient 
ab  inuicem  in  infinitum  diuaricentut  partes  per  a.ax. lib.t.  clcm.refli  iquales  CK.CL. 
eius  inferiores , tandem  concurret  refla  GH  Quod  fi  producatur  refla  DC,  vitra  C.  tan- 
pridifla  in  H punflo  linei  curui  feflionis  dem  attinget  in  X,  reflam  GK,  pcrprop.it, 
HBN.  Infuperexpunflis  G St  H,  conci-  Procli:  Sequia  datur ipfa refla  DC  ordina- 

£ianturordinatim  applicati  refli  linei  GK,  tim  applicata  diametro  AB,  St  refti  GK, 
1L, ad  ttanfuerfuro  latus  AB,  feu  diametrum  HL,  funt  etiam  per  apparatum  ordinatimap- 
produflam  vitra  A St  Bt  illae  duc  refli  GK,  plicati  eidem  diametro  AB , duarum  data- 
HL, crumperdef.it:.  paralleli  1 refultabirque  rum  fictionum  oppofitarum,  quarum  linei 
parallelogrammum  HK.  fed  St  per  prop.  31.  GAM  , HBN , funt  linei  curui  ollcnfi  ia 
lib.  i.clem.  expunctis  K St  L,  diametri,  prop.  1 a.  Se  14.  erunt  per  dcf.r6.  paralleli  in- 
agantur  refli  linei . prima  quidem  KM  pa-  uicem  refli  linei  GK,HL,  XCD;  St  quia 
rallela  ipfi  AE,  St  altera  LN  parallela  ipfi  etiam  funt  per  apparatum  alii  dui  linei  GH, 
BF;  primas  duas  fecabit  BEM,  Staliasduas  KABL, paralleli, rcfultabunt  parallelogram- 
refta  AFN  per  prop.  u.  Procli.  Etquiadui  ma  GC.HCsquarcperpr0p.j4..  lib.t. elem. 
refli  AE,BF,  funt  perpendiculares  dianw-  tam  in  parallclogrammo  GC,  quam  inparxl- 
tro  AB,  ipfi  erunt  per  prop.  18.  lib.t.  elcm.  lelogrammo  HC, erunt  latera  KC,GX,  1- 
parallcli;  ideoque  per  prop.  30,  lib.  eiufdem  qualia,  St  alia  LC,  HX,  iqualia:  igitur  per  1, 
i.clem. quatuor refli  KM,  AE,BF,  LN,  ax. lib. t.elem.quia  latera  GX.HXdunt ollen- 
erunt  inuicem  paralleli.  fa  iqualia  lateribus  iqualibus  probatis  CK, 

Demonftratio.Perpropof.34.Iib.  i.clem.  CL,  ipfa  GX,HX,erunt  iqualia  inter  fe.ideo- 
erit  GK  iqualisipfi  HL,  in  parallelogram-  que  refla  GH  diuifa  erit  bifarilm  in  X,  ab 
mo  HKjquare  per  prop.16.  Procli,  eritqua-  refla  DCX.Nonaliarationedemon(trabimus 
dratum  refli  GK  aequale  quadrato  refli  reflas  omnes  alias  lineas  parallelas  ipfi  AB 

HL:  eftautemperprop.it.  quadratum  refli  diametro  ducendas  abfeflionead  feflione  m, 

GK  iqualereflangulofub  AK,KM;3tqua-  diuidi  bifariam  ab  refla  DC  producenda, 
dratum  refli  HL  iqualereflangulofub  BL,  ficuti ofiendimus bifarilm  fccarein  X reflam 
LN;ergo  per  i.ax. lib.t.  elem.  rcflangulum  GH  parallelam  eidem  diametro  AB.  Cum- 
fub  AK,KM,tqualc  erit  rcflangulo  fub  BL,  querefli  GK  , HL,  St  fic  de  alijs  omnibus 
LN.  Sunt  vero  per  prop. 14.  refli  AE.BFi-  accommodatis  intra  lefliones  dufias,  Se  ordi- 
quales; St  per  coroll.noft.  ad  propof.  7.  Iib.5.  natim  applicatis  ad  diametrum  AB  produ- 

clcm.eftvt  AE  ad  AB, fic  BF  ad  BA;  cft-  flam,  fintordinaiim  applicati  ex  apparat* 

que  per  lemma  50.  vt  EA  ad  AB,  fic  MK  ad  eidem  diametro  AB  produfli  bifariam  di- 

uidau- 
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uidanturper  defin.tj.ab  ipfa diametro  ABj 
Ctuqueoftcnfj;  parallele  ipfi  DCX;  diuidtt 
diameter  AB  ptodufla,  bifarilm rciSas om- 
nes lineas  parallelas  reflo  DCX , accommo- 
datas intra  fefliones  datas ; St  refla  DCX  di- 
Uidet  etiam  bifarii  m reflas  omnes  lineas  pa- 
rallelas diametro  AB,  politas  interdatas le- 
Aioncs,  ergo  per  defin.  15.  erit  diameter  re- 
fla datarum feflionum.  Igitur  cum  duore- 
fl*  AB,  DCX,  fint  diametri  datarum  feflio- 
ntim,  & AB  diuidat  bifariam  reflas  omnes 
lineas  parallelas  ipfi  DCX,  accommodatas 
intra  (cdftoncs ; & DCX  diameter  bifariim 
etiam  diuidat  reflas  omnes  lineas  parallelas 
alteri  AB  diametro , (itas  inter  ipfas  feflio- 
nes:  erunt  per  def.  17.  duae  diametri  AB.DC, 
diametri  conjugato  datarum  feflionum  op- 
pofitarum,  vnaqueerit  conjugata  alteri.  Quod 
erat  demonflrandum. 


COROLLARIVM  NOSTRVM. 

r i piem  luit,  tjua  !n  prapefttiane : Reda  itu  fmta 
crdinatim  applicata  tranfuerfo  Uteri : ( verbi  gratia 
iit  figura  & exempta  allata,  Reda  DC  ariinatim 
applicate  tranfuerfa  lateri  AB  datarum  fitlitmUm 
bppafuanem  per  pmflum  eia  medium  C,  ) e/l  dia- 
meter reda  datarum  feaienum  oppafitarum,  & Reda 
ad 6,  iit  eorundem  diameter  tranfuerfa. 

PRimum  offendimus  per  def.t  5 ,in  fine  de- 
monllrationis  allati.  Secundum  veri  ma- 
ni felium  eat  def.  i).  Nam  refla  AB  quae  vo- 
cata foit  tranfuerfum  latus  in  hac  propof.  clim 
oltenfa  fitdiuidere  bifariam  reflas  omnes  li- 
neas oquidiflantes  ipG  DC , accommodatas 
intra  ipfas fefliones;  per  cit  dcfm.13.crit  tranf- 
uerfa diameter  duarum  oppofiurum  feflio- 
num datarum , curuas  lineas  habentium  ex  di- 
Ais  inprop.ta.  St  14. 


IN  DEFINITIONES  SECVNDAS 


LIBRI  PRIMI 

CONICORVM 

APOLLONII  PERGAI- 

culari  Coni , probauiique  in  prop. 4.  ex  illa  fe» 
flionc  produci  circulum  t vel  quando  fecatur 
conus  fcalenus  primum  plano  per  axem , tum 
altero  plano  fecundo  reflot^ue  ad  triangulum 
peraxem  refultansab  feflionc  coni  plano  pri- 
mo per  axem  eius : ita  vt  et  hoc  triangulo  per 
axem  auferat  exparte  verticis  triangulum  G- 
milc  ipG  per  axcm.fubcontraric  verdpoGtum; 
demonftrauitque  in  prop. J.  fefliooem  buiuf- 
modi  conicam  ortam  ab  hoc  plano  fecundo» 
eGe  circulum  ; fed  ad  maiorem  difiinflionem 
hanc  feflionem  circularem  Vocat  (cfliooem 
fubcontririam.  Tertiam»  quandodifpdutar 
conus  plano  primo  per  axem  eius  inceaentc,Sc 
altero  fecundo  plano  fecant*  bafiti)  coni  fecun- 
dum reflam  lineam  que  ad  baGin  trianguli 
peraxem  Gt  perpendicularis , efficiente  feflio- 
nem.cuius  diameter  originaria  fit  parallela  vni 
laterum  difli  trianguli : quam  (cilionem  vo- 
tu r feflio  quam  vocat  Triangulum , illudque  exuit  in  prop.  it.  Parabolam.  Quartam, quan- 
reftilineum , quod  oftendit  propofitione  J.A1-.  do  conus  plano  primo  diuiditur  per  axem  , Je- 
teram,  quando  fecatur  plano  parallelo  baG  cir-  iterum  fecundo  plano  fecante  bafim  coni  fe- 
cundum 


D intelligendas  has  defini- 
tiones fecundas , quas  idfco 
vocat  Apollonius  fecundas, 
ad  carum  difiinflionem  ab 

E rimis  (latim  initio  huiui  li- 
ri  primi  propofitis  un- 
quam fundamentis  primis 
totius  Iraflatus  conicorum. 

Notandum  efl  primi  hafce  definitiones  fe- 
cundas  poflpofitas  effe  ab  Authore  propofitio- 
nibus  fexdecim  primis  procedentibus : quia 
fupponunt  quodam  dcmonflrata  ac  flabili  ta  in 
Illis.  Exempli  gratii  quotupliciter  fecetur  co- 
nus planis,  St  quo  nomine  particulari  diuerfo 
fefliones  orto  ad  diAinflionemGnt  appellan- 
do, & quid  fint  fingulo. 

Notandum  efl  fecundi , quintuplicem  effit 
feflionem  coni  per  plana.  Primam,  quando  fc- 
catur  plano  per  verticem  eius  aflo,  vndooti* 
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eundum  rtdhm  lineam  orthogoniam  bafi  tri- 
anguli per  axem  generati  ab  difto  plano  pri- 
mo ; Si  fefiionis  effeftx  ab  dift°  plano  fecun- 
do diameter  originaria  produfta  cum  vno  la- 
tere difti  trianguli  per  axemconueniat  extra 
verticem  coni ; quam  Scelionem  nuncupauit 
propofitione  vndecima  Hyperbolaro.  Quia 
vero  fupcrficies  conica  compofita  ex  duabus 
circa  verticem  communem  coaptatis  iuxta  de- 
fin.  i. inter  primaj,  fecari  poteftmodo  nunc 
explicato  , ita  vt  in  vtraque  refultent  Pedti ones 
hyperbolica,  de  quibus  egit  in  prop.  14.  vna 
invna,  altera  in  alia,  oppofitx inter  fe  refpe- 
ftu  verticum , ideo  ad  maiorem  claritatem 
eas  noluit  vocare  hyperbolas  duas,  fed  abfolu- 
te  fcftiones  oppolitas.  Quintam  denique  .&  vi- 
ti mam,  quando  conus  primo  plano  fecaturper 
axem , tum  altero  planofecundo  conuenienre 
cum  vtroque  latere  trianguli  per  axem  reful- 
rantis ab  fcftionedifta prima,  fed  planum  hoc 
fecundum  non  fit  xquidiftans  plano  balcos 
circularis  coni , neque  auferat  de  triangulo 
prxdifto  per  axem,  triangulum  ex  parte  ver- 
ticis fimi le*  ei  quod  per  axem  St  fubcontrarie 
politum;  planumque  in  quo  effbafis  coni  fi 
fecans  planum  fecundum  conueniant  in  refla 
linea  communi  que  (it  perpendicularis  ad  ba- 
fim  difti  trianguli  per  axem , vel  ad  eam  qux 
in  direftum  ipfi  conftituitur:  fcSioncm,  in- 
quam, coni  dum  hifce  circumflantip  procrea- 
tam ab  fecundo  plano,  appellauit  elliplimin 
propolitione  1). 

Notandum  efttertid.  Apcrlfonium  folum- 
modoquatuor  definitiones  fecundas  proferre 
in  medium  , quxfunt  fequentes  quatuor pri- 
me : Reliquas  verd  ab  quarta  e(T<  nofttas,  (eu 
i nobis  additas  ad  maiorem  horum  librorum 
intelligentiam  ,quas  forte  Apollonius  hispro- 
pofitionibus  contentus  i'  quibus  Sefumuntur 
afferre  neglexerat : nam  definitio  afferenda  pa- 
rabole ab  vndecima  propolitione  colligitur j 
hyperbole  ab  duodecima;  ellipfeos  abdeci- 
matertia ; feftionum  oppofitarum  ab  decima- 
quarta  5 Laterum  vero  reflorum  propriorum 
diametris proprijs in  Gngulis  prxdiftiifcclio- 
nibus,  pataboles,  hyperboles, ellipfeos,  !c  op- 
politarum  feftionum,  petuntur  etiam  ab  cita- 
tis pcopoGtionibus. 

Notandum  eff  quarti  fefiionis  nomen  ab- 
folutiin  conofa&x  per  plana,  Apollonium 
femper  vfurpare , in  parabola , hypetbola,  & 
ellipfi  folim  ; nunquam  tamen  in  triangulo 
per  axem  , neque  in  circulo  efftftis  in  cono: 
nam  dum  in  omni  feftione  coni  attribuit  pro- 
prietates quafdam,  ille  triangulo  per  axem 
eius  communes  ede  nequeunt;  neque  de  illo 
vnquam  pafliones  demonftrat : Se  fi  qux  fint 
circulo  communes,  poft  nomen  fefiionis  in 
genere,  vel  in  particulari  parabolam  aut  hy- 
perbo la m au t el li pfim,  flati m adiungi t circ u I i 
circumferentiam:  qux  fignafunt  cum  minime 
fefiionis  nomine  in  cono , intclligerc  triangu- 


lum aut  circulum.  Sed  nequi  etiam  fub  nomi- 
ne fcclionis  in  cono,  feftiones  oppolitas  fub- 
audit;  nam  ipfx  potius  funt  dux  feftiones;  vi- 
delicet dux  hypcrbolx,  non  vna : & dum  vulc 
aliquid  de  illis  dcmonflrare  , nunquam  propo- 
nit in  textu  duas  hyperbolas  oppofitas,  fed  fo- 
lum  feftiones  oppofitas. 

His  politis  veniamus  ad  harum  definitio- 
num fecundarum  tlm  Apollonij , quimno- 
ftrarum  explicationem, 


PunSlumquad  Ujptrlolt  Si  eltpfai  diametrum 
li  furum  dilidit : untrum  StlUmu  dicitur. 

PRo  ellipfi  confule  figuram  propofitionis 
ry.  !c  pro  hyperbola  confule  figuram 
pfopolitionis  1 £.  Itaque  in  ellipfi  fit  refla  AB 
diameter  vtrimque  terminata  in  A & B in 
circumferentia  ipfius  ellipfeos : punftum  C 
quod  bifarilm  diuidic  diametrum  AB,  eff 
centrum  ipfius  ellipfeos.  In  Hyperbola  vero 
GAM,  fit  eius  diameter  JAB  feu  tranfuerfum 
latus,  quatenus  non  iagrddilur  intrl  artam  hy- 
perboles, St  quatenus  non  extenditur  vitra  fe- 
ftionem  communem  illiqs  & lateris  trianguli 
per  axem  produfti  vitra  verticem;  etiam  pun- 
clum  medium  C ctit  centrum  hyperboles 
GAM  : Seficde  omnibus  alijs  punftismcdijs 
diametrorum  hyperbolarum . Simili  aodo 
punftum  medium  Q tranfuetfi  latqp}' A B, 
vel  cuiufcumque  diametri  feftionum  oppofi- 
tarum , verbi  gratia  GAM , HBN,  in  figura 
prop.i 6,  cit.erit  centrum  oppofitarum  fcftto- 
num.Et  fic  erit  explicata  definitio  tertia, quam 
nudam  proponemus. 

Ex  his  fequitttr  qudd  ellipfeos  cent>tun  fit 
intra  figuram  ipfam,  fituti  circuli : tua  quod 
hypcrbolx  vel  duarum  oppofitarum  feftio- 
num  centrum  Gt  extra  aceas  ipfarum  conce- 
ptas terminatas  ex  parte  oppoGti  verticum 
propriorum,  qux  monueramus  in  fine  defini- 
tionum primarum.  £ 


£r  que  ex  tetttra  td [cttianem  producitur:  ratum 
ex  taura  feHiarm.  " 

VErbijjratiS  ex  centro  C,  elliplcosinci-, 
tata  figura  prop.  15.  quxlibet  refla  linea 
dedufta  ad  circumferentiam  eiusexvna  tan- 
tum parte,  vel  ex  vtraque: dicetur  iuxtahanc 
definitionem , refta  linea  cx  centro  feftioois, 
vel  fimplicitere*  centto  fefiionis.  Simili  ra- 
tione infig.  prop. 16.  refta  linea  cx  centro  C 
hypcrbolx  G A M,  emiffa  ad  circumferentiam 
eius,  eam  tangendo  in  punflo , vel  eam  inter- 
fecaWdo,voCari  debet  ex  centro  feftionis.T um 
etiam  ex  centro  C feftionum  oppofitarum 
icfta  linea  tranfmilla  & vnam  foium  feftionem 
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en  oppofitis, vel  ambas  contiogcns.vcl  (ecans; 
nuncupabitur  fecundum  hanc  definitionem, 
cx  centro  Icfkionis* 


III. 

Similittr  & punitam  quod  tranfuerfum  Unu  ip- 
pofitetum  [eSiottum  liferiim  dituiit:  centrum  VO- 
lttUr. 

HiEc  definitio  iam  explicata  cfi  in  fine 
declarationis  feu  expolitionis  noftra  ad 
primam.  Solumque  fupercft  vt  moneamus, 
quamlibet  diametrum  fedlionum  oppofita- 
rum,  ipfas  attingcnS,  dici  cx  mente  Apollonij, 
tranfuerfum  latus ipfarum:  nam  punftumcius 
medium  centrum  cft,  & Vnicum,  vt  in  cllipfi. 

IV. 

Que  nutem  i centro  ducitur  equidifieni  ei  que  or- 
dmetim  applicate  ep.mcdiemque  proportionem  ket/et 
inter  figura  Utere,  & Inferium  fetetur  e centro  : fe- 
cunde diemeter  appelletur. 

ANtcquam  exponamus  hanc  definitio-. 

nem , explico  quidnam  intelligat  Apol- 
lonius per  latera  figura.  Imprimis  intelligit 
quamlibet  diametrum  feftionum  iranfuerfam 
quae  intra  areas  ipfarum  penetrat , irci  penetra- 
re potcfl  produfta, qualis  cfi  omnis  originaria: 
tum  reaam  lineam  ad  angulos  reflos  excita- 
tam dift*  ttanfuerfae  in  vertice ipfius feu  pun- 
flo  quo  attingit  lineam  curuam  fefiionis,  qu* 
diaa  efiab  Authore  linea  refla  inita  quam 
poliunt  applicati  ordinatim  ad  illam  diame- 
tri m tranluerfam  in  ipfa  fcftionc.  Quiaverfa 
fic  du*  reti?  lincf  reSangulum  efficiunt  quod 
figuram  vocat , ad  quod  rcfpcaum  habetqua- 
dratum  reft*  linea:  applicat*  ad  ttanfuerfam 
diftam  diametrum ) ideo  didta  tranfuerfa  dia- 
meter , & reda  illa  linea  ipfi  perpendicularis 
prxdiSa  , dicuntur  latera  figut*.  Exquoin- 
telligitur  appofite  reftas  illas  perpendiculares 
tranftierf*  diametro  feftionum,  1 nobisefle 
appellatas  in  pracedentibus  propofitionibu» 
refla  latera, iuxta  mentem  Apollonij. 

. Pramonco  autem  folam  Parabolam  inter 
legiones  conicas  non  obtinete  fecundam  dia- 
metrum , quia  centro  caret  in  quo  diametri 
tranfoerfefe  mutuo  intcrfeccnr,  vt!  fuo  loco, 
demonftrabimiis : reliquas  ver6  fiftiones  Gbi 
vendicare  videlicet,  ellipfiro,  hy  pcrbolam , fe- 
ftioneftuc  oppofitas , quia  ex  definitionibus 
allatis  centrum  habent  per  qrnSd  rranfucrf*’ 
diametri  feu  tranfuerfa  latera  figurarum  ince- 
dant. Quare  in  explicatione  lequentc  huius 

definitionis,  exempla  proferemtirih  cllipfi, hjr- 

perbola,  & oppofitis  fcQionibus,  tantum,  non 
autem  in  parabola,  . . _ 

In  ellipfeos  figuratione  allata  in  propof.i 
fit  diameter  AB  tranfuerfa  feu  tranlucrfum 


latus,  ad  quod  fit  ordinatim  applicata  recta 
linea  GX,  & ab  centro  C ellipfeos  fit  dufta 
rcfta  DCE  squidiftans  ipfi  GX , ac  termi- 
nata vtrimque  in  D & E,  in  circumferentia 
ellipfeos  , & bifjnjm  diuifa  in  C centro;  fi 
fuerit  ipfa  DCE  media  proportionalis  inter 
figura  latera,  hoc  cfi  AB  & AN,  itavt  AN 
fit  latus  reftum  refpcftu  tranfuerfi  AB  i h*c 
rcfta  DCE  erit  per  hanc  definitionem  fecun- 
da feu  coniugata  diameter  ellipfeos,  rcfpcflu 
alterius  diametri  AB.  Et  fic  de  omnibus  ali|S 
huiufmodi  reftis  : Exempli  grati&  fi  refla 
DCE  (latuatur  tranfuerfum  latus , & D F 
reftum  , in  eadem  ellipfi  ; & ad  rcftam 
DCE  ordinatim  applicata  fit  refla  linea 
G H ; tum  per  C centrum  ellipfeos  afla 
fit  recta  linea  AB  parallela  ipfi  GI1,  bi- 
fariamquediuila  in  C centro,  fueritqueme- 
dia proportionalis  inter  DCE,  DF,  figura: 
latera  : ipfa  rcfta  A C B vtrimque  termi- 
nata in  circumferentia  ellipfeos , erit  fecunda 
eiusdiametcr,  iuxta hanc  definitionem , re- 
fpectu  diametri  DE,  Sc  fimul coniugata  ei- 
dem. 

In  hyperbola , & oppofitis  feftionibus  con- 
fidendo delineationes  propofitipnis  1 6.  fit 
diameter  KACBL,  ad  quam  fit  ordinatim 
applicata  rcfta  HL,  ScditU  diametri  rcflutn 
lacus  BF;&:  per  centrum  C.hyperbolx  HBN, 
vel  oppofitarum  ipfarum  liftidnum  HBN, 
G AM,  incedat  rcfta  linea  XCD  parallela  ipfi 
HL,  bifarillnquc diuifa  vd  potens  diuidi  in 
centro  ipfo  C , ficque  media  proportionalis 
inter  figura  latera  AB,  BF:  iplarefta  XCD, 
erit  Iccunda  diameter  hypcrbol*  HBN,  vel 
oppofitarum  feftionum  HBN,  GAM,  per 
iftam  definitionem.  Et  fic  dc  omnibus  abjt 
huiufmodi rcftislineis.  ..  , . 

Colligo  cx  diftis;  datam  diametrum  a(J 
quam  ordinatim  datur  applicata  rcfta  linea 
polle  appofite  vocari  primam  | refpcftu  fccun-, 
dxdcnnit*. 

Haftcnusevplicauimus  quatuor  Apollonij 
definitiones  fecundas.  Nunc  vero  pollicitas 
nofiras  numerum  pracedcntium  quatuor  ave 
gentes  proponemus  confcqueutes , & expo- 
nemus. , . 


I Vereloie  feu  T.tulole  Zfl  figurepUnd  contenti 
linee  curue  prrclte  ':  Quando  tom  fetetur  pleno  prii 
m per  tutem , vtide  rejultet  trunculum  rcllilineunt' 
per  exem  j feceturquc  eltero  plano  fecundo  fetettte 
lepm  toni  fecundum  rcltem  lineem  que  ed  Ireftm  di ^ 
Ifi  trianguli  per  exem  fit  per ptndi culerit ; IS  fit  die  -, 
meter  originarie  feSionU  vru  Uterum  trianguli  pre- 
iiSi  per  exem  oquidifidM , feiiioqur  cstnmunu  tri- 
anguli dilli  per  exem , CSUlii  plenf  jecmdi  fecere- ^ 
tu  : & cum  reSe  linee  que  e feflitme  conifeHe  per 
hoc  fecundum  plenum,  bocejl  ah , linee  curue  ipfm, 
ferelole , ducitur  equidifiem  rtlle  linee  predille 

per- 
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perpendi  cultri  ud  lufm  trianguli pe r uxrm , commu-  iuxta  lemma  4.  Eft  Parabola  definita , & ex- 
nieque  fditoni  plnni  fecundi  [ecutttie  & bifeot  cni,  plicata. 

nfqut  uJ  frclionic  diametrum  originarium  prudiftam;  Ad  huius  definitionis  explicationem eui- 

peti  fi /filium  tquule  comente  rectu  linea  qui  ex  diu-  dentius  inlclligcndam.foluendx  fiint  quidam 
metro  ilfdjfl , inter  Ipfam  & verticem  fellioms  in-  quxftiones  feu  querela-. 
terijeitur,  (i  alia  quidem  redi  que  td  lineum  inter  Prima.  Cur  nos  ad  parabolam  definiendam 
reni  ungulum  & verticem  feSmio  interieBum , tam  addiderimus  ad  Apolloni  j propofitionemvn- 
proportionrm  bibet , quum  quudrutum  bufeos  tmn-  decimam,  hic  verba.  Eft  figura  plana  contcn- 
guli  pertxem  , ud  id  quod  reliquit  dtubm  tri unguli  tafub  linea  curua  DFE.Sc  redam  DGE,  Re- 
luteribus  continetur.  fpondeo  nos  hxc  addidiffc  confulto , quia  du- 

bitare quis  pollet  an  fcdio  prxdida  DI  E.  co- 

Hfc  definitio  colligiturprxcipucex  pro-  nici  fuperficiei  curui  Se  plani  fecundi  fccantis 
pof.n.  explicatque  originem , Sc  caufas  ipfam,  elfet  angulofa,  velredilinea;8c  ancon- 
effitientes , Sc  materialem  iplius  Paraboli  de-  eluderet  fpatium,  vel  non  fola ; Sc  an  recipere- 
finiti.nonnullaf^ucproprietateseiufdem.il-  tur  in  plano 5 Sc  anneceflaria  eflet  reda  linea 
lam  vero  ex  figuratione  prop.n.Gc enuclea-  DGE  communisfcdioplani  fecundi  fecantis 
eius  exponemus.  Sc  bafeos  circularis  coni  ledi  modo  comme- 

Conus  BAC,  verticem  habens  A,  Seba-  morato.  Docuimus  autem  lemmate  a.  didam 


fimcircularem  BDC,  cuius  O fiteentrum, 
axemque  AO  obtinens,  plano  primo  fcdua 
fit  applicato  axi  AO;  vnde  rcfultet  pro  fcdio- 
ne  communi  triangulum  reddineum  BAC, 
per  propof.  j . Sc  reda  linea  BOC  bafisdidi 
trianguli,  diameter  circularis  bafeos  BDC, 
didi  coni, fecundum  coroll.noft.i.ad  cit.pro- 
pof.3.  Priterea  idem  conus  vnl  cum  dido  tri- 
angulo BAC  fedusfit  planofccundo  fecante 
bafim  BDC  ipfiusconi,  fecundum  redam  li- 
neam DGE  perpendicularem  diametro  BOC 
didi  circuli,  velbafi  BC  didi  trianguli  ;ef- 
ficiatque  per  lemma  j.  & 4.  infuperheie  co- 
nica feda,  lineam  curuam  DI  E,  fpatium  pla- 
num concludentem  cum  reda  DGE;  tum  fe- 
dio  communis  didi  plani  fecundi, & trianguli 
BAC  per  axem, fit  reda  linea  FG  perpro- 
pofj.  lib.n.elem.  parallclaque  lateri  AC  di- 
di trianguli  per  axem  , Si  diameter  originaria 
fedionis  DFE.  Infuper  reda  linea  KL  du- 
da  fit  sequidiftans  ipfi  DGE  (edioni  com- 
muni plani  didi  fecundi  & plani  circularis  ba- 
feos BDG,  ab  aliquo  pundo  K linei  curui 
didi  fedionis  DFE  ad  pundum  aliquod  pu- 
ta L, diametri  FG  didi  fedionis:  polfitque 
fpatium  dida  reda  linea  KE,  iqualcredan- 
gulo  contento  linea  FL , qux  ex  diametro 
FG,  inter  ipfam  KL  Se  F verticem  fedionii 
DFE  interijeitur,  & alia  reda  FH  perpendi- 
culari ipfi  diametro  F G in  pundo  eius  feu 
vertice  F,  qux  reda  FH  iuxta  lemma  6.  eam 
proportionem  habeat  ad  redam  FA  { qux  eft 
portio  lateris  BA  didi  trianguli  per  axem, 
inter  verticem  F didx  fedionis  DFE  , vel 
diametri  FG , Sc  A angulum  coni  fedi  con- 
ftitutaeft)  quam  habet  quadratum  redi  BC 
feu  bafeos  trianguli  per  axem  prxdidi , ad  rc- 
dangulum  fub  reliquis  duobus  BA,CA,ciuf- 
dem  ttianguli,  continetur.  Et  Gc  de  omnibus 
aiijs  huiulmodi  redis  lineis  ducendis  ab  linea 
curua  fedionis  DFE  ad  diametrum  eius  FG, 
parallelis  ipfi  DGE,  ad  indar  dudx  KL,  phi- 
lofophandum  fit. Figura, inquam. plana  DFE, 
contenta  linea  curua  DFE,  & reda  DGE, 


fedionem  DFE  in  fuperficie  curua  conica  ef- 
fedamab  plano  fecundo  fecante , efle  lineam 
curuam  j & in  corollario  nodro  ad  lemma  4. 
quia  planum  fecundum  fecans  conum  extra 
verticem,  fecat  etiam  bafim  eius  circularem 
BDC , non  produdam , demonfttauimus  fe- 
dionem communem  rcfultarc  figuram  pla- 
nam contentam  fub  linea  curua  prqdida  D FE, 
& reda  DGE:  Addcquod  Archimedes  Para- 
bolam in  quadratum  illi  ifometrum  peculiari 
libro  conucrterit,  qux  G linea  reda  fimul  cum 
curua  non  terminaretur ; & fi  fola  curua  eflet 
ipfa  Parabola,  cum  fit  in  infinitum  verfus  par- 
tes oppofitas  vertici  producibilis  corollario 
nolito  3.  ad  prop.11.  nulla  ratione  in  quadra- 
tum tranfmutari  pollet , neque  illi  comparari 
iuxta  defin. 5.  lib.n.elem.  Igitur  ex  fuperad- 
dicis  i nobis  ad  prop.  11.  Se  citatis  lemmatibus 
noftris  St  corollarijs , Sc  Archimedis  aulhori- 
tate,  rede  colligitur  folutio  dubitationum 
propofitarum , qux  tenebras  aliquas  in  propo- 
fitione  Authoris offundere  poterant,  penitis 
diflipatas  ab  lucc  fuperadditarum  particula- 
rum. 

Secunda,  cur  definitio  fedionis  paraboli- 
cx  non  fit  fufficiensexhis,  vt  fit  figura  plana, 
contentalineacuruaSe  reda,  quando Conua 
plano  primo  fecaturpcr  axem  eius, vnde  rcful- 
tat  triangulum  per  axem  redi  lineum;  lecatur- 
que  altero  plano  fecundo  fecante  bafim  coni 
lecundum  redam  lineam  qux  ad  bafim  didi 
trianguli  per  axem  fit  perpendicularis , fit^uc 
diameter  fedionis  huius  fecundi  vni  laterum 
trianguli  per  axem  prxdidi  xquidiftans.  Sine 
additione  redarum  linearum  ab  fedione  fe- 
cunda dudarum  parallelarum  redi  linei  qux 
eft  fedio  communis  baieos  coni  Sc  plani  fecun- 
di fecantis, ad  diametrum  fedionis,  potentium 
rcdangula  fub  portione  didx  diametri  con- 
tenta inter  verticem  ciufdcm  fedionis  Sc  il- 
las, Sc  fub  reda  linea  inucnienda  per  lemma 
6.  Nam  per  illam  diametrum  fatis  diftingui- 
tur  ab  hyperbola  j cuius  diameter  per  prop.11, 
fccare  debet  ambo  latera  trianguli  per  axem, 
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vnum  non  productum  > alterum  veri  produ- 
dum  vitra  verticem  coni.  T um  per  eandem 
diametrum  fatis  difiinguitur  abcllipli,  cuius 
diameter  fecat , vel  fecare  debet , per  prop.t }. 
ambo  latera  trianguli  per  axem  producta  vel 
non  producta  infra  verticem.  Tum  per  ean- 
dem diametrum  etiam  feparaturab  lectione 
qua  eft  circulus,  cuius  diameter  fecat  ambo  la- 
tera trianguli  per  axem  ex  didis  in  prop.4.  vel 
5,  Rcfpondeo  Apollonium  confidcrafle  illas 
omnes  fediones,  Parabolen,  Hyperbolen, elli- 
plin,  St  circulum,  non folbm  in  conis,  fed  et- 
iam in  plano  exhibitas , vni  cum  diametris 
earum,  & redis  datis  vel  inuentis , iuxta  quas 
poliunt  reda  linez  ordinatim  applicati  ad 
diametrum,  feu quod  idem  eft  vna  cum  lateri* 
bus  illarum  tranfuerfis  ac  redis : Tunc  enim 
Parabola,  Hyperbolaljucfeparat*  ab  cono, vel 
trianguli  per  axem  coni,  vixdignofei  pote- 
rant, nift  comparando  quadrata  redarum  ap- 
plicatarum ordinatim  ad  diametros  earum, 
cum  redangulisapplicatisad  illarum  latera  re- 
da. Qui  caufa  fuit  etiam  vteas  diuerlisno*- 
roinibuscum  relatione  ad  quadrata  didarum 
linearum  comparata  cum  rcdangulis  prxdi- 
dis,  appellaret:  ideo  enim  prop.rr.  Parabo- 
len appcllauit  ledionem  commemoratam  in 
illa  prop.  11.  C reda  linea  qui  ifedioneconi 
fada  per  fecundum  planum  ducitur  aquidi* 
lians  redi  line*  communi  fedioni  plani  fe- 
cundi & bafeos  coni , vfque  ad  fedionis  dia- 
metrum jpoflit  fpatium  aquale  contento  por- 
tione diametri  inter  cius  verticem  & ipfam 
redam , redoque  latere  ipCus  diametri  1 hoc 
enim  non  conuenit  Hyperboli  nccellipfi:  & 
ob  hoc  poltremum , huic  fedioni  huiufmodi 
indidit  nomen  Parabola  feu  comparationis, 
quiaquadratum  didzreda  ordinatim  appli- 
cata illius  diametro,  aquale  eft  dido  redan- 
gulo  Cne  cxceffu  vel  defcdu:  in  hyperbola  au- 
tem excedit , ideotjue  exceffum  eam  vocauit: 
in  ellipfiverb deficit,  acpropterca  defedum 
eam  mmcupauit:  denique  in  circulo  aquale  eft* 
redangulo  fub  partibus  diametri  line  rcfpcdu 
ncceflario  ad  latus  eius  redum. 

Tertia.  Cur  in  definitione  prafenti  fiat 
mentio  reda  linea  1H  reperienda  per  lem- 
ma 6.  hoc  eft  redi  lateris  refpcdu  diametri 
FG  in ipfa parabola.  Refpondco  , quia necef* 
faria  erat  omnino  ad  componendum  redangu- 
lum  cui  debet  efle  aquale  quadratum  reda  li- 
nea ordinatim  applicata  ad  diametrum  Pa- 
raboles. Qua  ideo  dicitur  reda  linea  iuxta 
quam  poliunt  reda  linea  ordinatim  applicata 
ad  diametrum  Paraboles : cpiod  intcljige  par- 
tialiter 1 nam  alia  reda  linea  requiritur  ad 
componendum  didum  redangulum , videli- 
cet diametri  portio  inter  verticem  eius  & di- 
dam redam  ordinatim  applicatam:  Qua  reda 
linea  FH  dicitur  etiam  redum  latusdiametri 
eft  FG  in  ipfaparabola,  quiafemper  8t  ad  an- 
gulos redos  diametro  propria  FG  in  ipfa  pat  a- 


bola,  ineiusvertice  F.  qua  vt  clarius  eluce- 
fcant  addemus  etiam  peculiarem  definitio- 
nem huiufmodi  tedz  linea  F FI  , fequen- 
tem  ^.Vl. 

Ex  his  intelliges  proportione  feruata  cur  in 
definitionibus  Hyperboles,  ellipfeos,  St  fe- 
dionum  oppofitarum  fuperaddamus  fimiles 
particulas  fuperadditis  in  Parabola , ad  ea  qua 
docuit  propofitionibusproprijs  Apollonius,ex 
uibusdefumuntur  propria  carum  (edionura 
efinitiones  proferenda  : Dubia  enim  huiufi. 
modi  orta  in  illis  vt  in  parabola,  ex  refolutio- 
nibus  allatis  in  parabola  explicatione , diflbl- 
ui  poterunt. 

VI. 

Rettd  linet  in  Parabola , iuxtt  quem  poffunt  par- 
tialiter recta  linet  ordinatim  applicate  ai  diame- 
trum eim  originariam  aquidiftantft  Telia  linee  per- 
pendiculari ad  hafim  trianguli  per  axem  emi , com- 
muni uc  fellioni  tafeoi  circulem  coni  & plani  fecundi 
fecantit  conum  & efficiet itii  parabolam  .-  feu  quod 
idem  e!l , K ellum  latm  in  Parabole.  Ejl  retia  linea 
qua  ai  portionem  laterie  trianguli  per  axem  conifeCbi 
plano  p rimo , pofttam  inter  diametrum  parabole  & 
verticem  coni  , eam  proportionem  habet  , quam 
quadratum  bafeot  diili  trianguli  per  axem  , ad  re- 
il angulum  fub  lateribus  dilii  trianguli  per  axem  : con- 
ftituiturque  ad  angulo:  rclio:  ipfi  diametro , in  ver- 
ticis illiut  punito. 

ABunde  hac  definitio  manifefta  eft  ab 
explicatione  allata  fupetioris  definitio- 
nis Parabola. 

VII. 

Hyperbole  vel  Hyperbolo.  Eft  figura  plana  conteni 
ta  ftib  linea  cuna  ££  recia.  Quando  conus  imprimit 
Jecatur  primo  plano  per  axem  , vnde  refultat  trian- 

Sm  reclilineum  per  axem ; fecathrque  allero  plano 
tdo  fecante  bafim  coni  fecundum  rellam  lineam 
qua  ad  bafim  trianguli  per  axem  fit  perpendicularis: 
dr  reda  linea  qua  eft  feSio  communis  Imius  trianguli 
per  axem  , & huius  plani  fecundi  fecantit ; eftque 
fellionis  effell  t in  fuperfitic  conica  ab  hoc  fecundo  pla- 
no fecante  diameter , que  prolude  vitra  verticem 
cum  vno  latere  trianguli  per  axem  conueniat  extra 
ipfum  verticem : EeOaque  linea , qua  a fclliont 
ducitur  aquidiftam  communi  fellioni  plani  fecundi 
fecantis  & bafisconi , perpendicularis,  inquam,  recia 
bap  trianguli  per  axem , vfque  ad  diametrum  j pote- 
rit fpatium  adiacens  tinea  ad  quam  ea  qua  in  dire- 
Ilum  confutuitur  diametro  fetlumis , fubtenditurque 
anguloextra  triangulum,  eandem  propertioncmba- 
bet  quam  quadratum  linea  diametro  equidiftanti:  i 
vertice  coni  vfque  ad  bafim  trianguli  ducitur , ad  re- 
ti angulum  bafis  partibus  qua  ab  ea  fiunt  contentum, 
latitudinem  habens  lineam  qua  ex  diametro  abfcindt- 
tur  inter  ipfam  & verticem  fettionis  interi  ellam,  ex- 
tedenfque  figura  fimtli  & fimiliter  pefita  ei  qua  con- 
G tinetuf 


1 

Commentarius  in  Definitiones  fecundas 


titietur  Une a angulo  extra  triangulum  fubtenfa  , & 
eaiuxta  quam  pojfunt  qtu  ai  diametrum  applican- 
tur, 

• i 

HAc  definitio  colligitur  praecipue  ex  pro- 
pof.12.  traditque  originem  hyperbolae, 

& caulas  efficientes  & materialem  ipfius,  tum 
etiam  prxeipuam  proprietatem  & relationes 
adquxdam  neceflariaad  illam*  * 

Explicatur  autem  in  particulari  cum  refpe- 
&u  ad  figurationem  exhibitam  in  prop.  i2-Eft 
figura  plana  DFE  contenta  linea  curua  DFE, 

& reda  DGE , ( quarum  originem  & caufas 
poftmodumaflignakimus,  & cur  plana  fit  fi- 
gura. ) Quando, inquam,  conus  verticem  ha- 
bens A,  & bafim  circularem  BDC,  axemque 
AV  ab  vertice  A ad  V centrum  bafeos  di- 
dx  circularis  extenfum  , plano  primo  feCatur 
per  axem,  vnderefultat  triangulum  BAC  per 
axem,  bafim  jiabens  BVC  diametrum  didi 
circuli , per  prop.j.&  corollarium  noftrum  i. 
ad  illam  : tum  fccatur  altero  plano  fecundo 
fccante bafim  BDC  circularem  coni,  fecun- 
dum redam  lineam  DGE  perpendicularem 
ad  BC  bafim  didi  trianguli  dudam  in  cius 
plano;  & fecante  etiam  planum  didi  trianguli 
per  axem,  fecundum  redam  FG  lineam  per 
prop*3  lib/i  i.  element.qux  produdi  vitra  F 
venus  verticem  A coni  concurrat  vitra  ipfum 
verticem  A cum  latere  alteto  C A didi  tri- 
anguli. Ex  qua  fedionc  fecunda  coni  per  hoc 
planum  fecundum  refultatpro  fedionc  com- 
muni plano  fecundo  fccanti , & conicx  fuper- 
ficiei  ledx  conicx,  & bafeos  cius  circularis,  fi- 
gura plana  DFE  conlprchcnfa  linea  curua 
DFE,  Sc  reda  DGE  , iuxtacoroll.  noft.a.ad 
lera. 4.  cuius  figurx  diameter  eft  reda  GF  et- 
iam produda vfquead  H,  iuxtacoroll.  1. ad 
prop. 7.  & originaria  ex  didis  in  propof.iz,  & 
i<S.  Tum  etiam  reda  linea  M N , qux  ab 
pundo  M fedionis  prxdidx  DFE  linex 
curux , ad  diametrum  F G prxdidam  duci- 
tur xquidiftans  redx  DGE  qux  eft  commu- 
nis fedio  prxdidi  plani  fecundi  fecantis , & 
bafeos  circularis  BDC , poterit  fpatium  XF 
fcu  rcdangulum  adiacens  redx  linex  FL  po- 
fitx  ad  angulos  redos  in  F ipli  diametro  FG; 
ad  quam  redam  FL  reda  FH  indiredum 
ipli  GF  diametro  iacens  inter  F verticem 
diametri  FG,&pundum  H concurfus  pro- 
dudx GF  vitra  F,  & lateris  CA  produdi 
svltra  verticem  -A , & fubtendens  angulum 
FAH  vel  BAH  extra  triangulum  BAC  per 
axem , eandem  proportionem  habet  quam 
quadratum  redx  linex  A K ab  angulo  A 
feu  vertice  A dedudx  ad  bafim  B C didi 
trianguli,  & xquidiftantis  ipli  FG  diametro 
prxdidx,  ad  redangulum  fub  BK,  KC,  par- 
tibus prxdidx  bafeos  BC:  fpatium, inquam, 
XF  feu  rcdangulum  , latitudinem  habens  re- 
damlineam  Ftt  feu  portionem  diametri  FG 
fitnm  inter  ipfam  MN  Si  verticem  F didx 


diametri  FG,  vel  fedionis  DFE;  cxccdenC* 
que  figura  XL  fimili  firailiterque  pofita  ei  qux 
concinetur  fub  linea  F H portione  diametri 
FG  produdx,  inter  eius  verticem  F &Hdi- 
dum  pundum  concurfus  ipfius  FG,  & lateris 
CA,  fubtcnfaque  angulo  FAH  prxdidoex- 
tra  triangulum  BAC  per  axem  , & reda  FL 
iuxta  quam  potiunt  redx  omnes  linex  qux  ab 
linea  curua  fedionis  DFE  ad  diametrum  eius 
FG  ordinatim  applicantur.  Quomodo  autem 
reperienda  fit  reda  FL,  didum  eft  in  prop.12. 
per  lemma  6.  Quod  vero  fpatium  XL  fimile 
ficfpatiofub  FH,  FL , explicauimus  io  prop, 
u.ex  prop.jq..  lib.6.  clem. 

Primx  particulx,  quod  hyperbola  fit  figura 
plana  contenta  fub  linea  DFE  curua  & reda 
DGE,  additx  a nobis  ob rationes  allatas  in 
foltitionc  primx  quxftionis  ad  prxccdcntcm 
definitionem  quintam  parabolx ; funt  generis 
loco,  quia  conucniunt  etiam  parabolx.  Re- 
liqux  vero  particulx  funt  partim  etiam  gene- 
ricx,  partim  fpcciiicx.  Quando  enim  dicitur 
quod  conus  datus  debet  fecari  primo  plano 
per  axem , vnde  refultet  triangulum  per  axem, 
cum  hoc  fit  commune  omnibus  alijs  conifc- 
dionibus , videlicet  parabolx  & ellipfi  , imd 
etiam  circulo  generato  in  cono;  illud  etiam 
erit  generis  loco.  Quando  vero  fccatur  conus 
altero  plano  (ccundo  affignato  fecundum  re- 
dam lineam  perpendicularem  baG  trianguli 
abftrahcndo  ab  cius  produdionc  , vel  non 
produdionc  dudam  m plano  bafeos  circularis 
produdx  vel  non  produdx ; hoc  etiam  ge- 
nericumcft  fedionibus  parabolx  &ellipfcos. 
Quando  autem  fccatur  conus  plano  prxdido 
fecundo  applicato  fecundum  redam  lineam 
prxdidam  perpcndicuIariT  bafi  trianguli  per 
axem,  tum  etiam  confequenter  fecatur  trian- 
gulum per  axem  fecundum  redam  lineam  dia- 
metralem  fedionis , ita  vt  hxc  reda  linea  feu 
diameter  fedionis  fadx  in  cono  pet  hoc  pla- 
num fecundum , produda  vitra  triangulum 
verfus  verticem , concurrat  cum  altero  Utere 
trianguli  per  axem , iftud  eft  iam  differenti» 
vnius  loco ; nam  diameter  fedionis  paraboli- 
cx  cum  fit  parallela  lateri  vni  trianguli  per 
axem  , illud  fecare  nequit  j & diameter  clli- 
pfeosperpropof.  13.  fccare  debet  ambo  latera 
adu  vel  poteftatcdidi  trianguli  per  axem, nul- 
lumque produdum  vitra  verticem  coni;  fed 
etiam  diameter  circuli  generati  in  cono,  ea- 
dem ambo  latera  intcrfecare  debet  trianguli 
per  axem  non  produda  vitra  verticem  coni 
particularis  in  quo  fit  ille  circulus : Atque  ita 
manifeftum  eft  differentiam  aflignatam  ctic  le- 
gitimam in  hyperbola.  Prxterea  cum  dicitur, 
quod  reda  linea eduda  ab  linea  curua  hyper- 
boles ad  diametrum  eius  parallela  prxdidx  li- 
nex perpendiculari  ad  bafim  trianguli  per 
axem  , potiit  fpatium  fcu  redangulum  appli- 
catum redx  linex  inueniendx  per  Iero. 6.  per- 
pendiculari ad  didam  diametrum  hyperbole 

ia 
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in  vertice  eius communique  ipfi  diametro;  %d 

3uam  redam  alia  reda  linea  qu*  (it  portio 
iametri  fcdionis  produd*  vitra  verticem» 
fitague  inter  ipfura  verticem  fcdionis  & con- 
curfum  produdi  lateris  ttianguli  per  axem 
vitra  verticem  coni ; eam  proportionem  ha- 
beat quam  quadratum  redx  linea:  ab  vertice 
trianguli  edud.«  adbafim  ipfius  trianguli  pa~ 
rallcl*  didx  diametro  fcdionis  hyptrbolicx* 
adredangulum  fub  partibus  bafeos  didi  tri- 
anguli per  axem)  ita  tamen  vc  didum  fpatium 
feu  redanguljm  latitudinem  habeat  portio- 
nem diametri  dict*  hyperbol*  inter  verticem 
eius  ficam » & prardidam  redam  produdam 

}>arallclam  linea;  redae  perpendiculari  ad  ba- 
im  didi  trianguli ; excedatdue  figura  fimili 
Cmiliterque  pofitailliqu*  lubreda  linea  in- 
ter pundum  concurfus  lateris  produdi  & dia- 
metri fcdionis  verfus  feu  vitra  vertices  pro- 
prios» & fub  dida  reda  linea  inuenta  per  lem- 
ma 6.  qu*  dicitur  iuxta  quam  poliunt  redae 
omnes  lineae  ordinatim  applicat*  ad  didam 
diametrum  cdud*  ab  pundis  line*  curu*hy- 
perbolic*:  iftud  etiam  cfl  differentia  altera 
nuiusfediomshyperbolic*  , qu*  nonconue- 
nit  Parabolsiuxtaprop.il»  neque  dlipfi  iuxn 
prop.13.  vti  ratiocinando  & comparando  con- 
ucnicnria,  aduertere  facile  quis  poteft. 

Porro  ex  eo  qudd  fpatium  Icu  rcdangulum 
XF  applicatum  ad  redam  FL , cui  *qua!c  eft 
quadratum  red*  M N ordinatim  applicat* 
ad  diametrum  FG  modo  explicaro  , excedat 
figura  XL  fpatium  NL  contentum  fub  pr*- 
didis  redis  FL»  FN,  figura  fimili  ipfi  LH, 
contenta  fub  FH.  FL ; denominata  eft  ab  A- 
polloniofedio  DFE  hyperbola»  hoc  eft  cx- 
cefius* 

virr. 

Retia  linea , iuxtd  quam  po  (fiant  omnes  retioli» 
ne/  ordinatim  applicato  ad  diametrum  hyperboles  ait 
funtiis  illitu  linee  turtu  equi  dicant  a fetiioni  com- 
muni fecdntis  fecundi  plani  conum  & ejicientis  bj* 
ptrboUn , & bafeos  circularis  coni.  Vel  Retium  latu» 
hyperboles  reffietiu  diametri  fua  particularis  cuiufi- 
curnque.  E(l  retia  linea  edutia  perpendicularis  ab  ver - 
tice  hyperboles  diametro  illim  , ad  quam  retiam  dia- 
meter ipfa  hyperboles  fit  a inter  eius  verticem  & pun- 
tium  concurfus  illim  & Uteris  trianguli  per  axem , 
extra  verticem  conit  proportionem  habeat  quam  qua- 
dratum retia  linea  parallela  diametro  ipfi  hyperboles 
qua  educitur  ex  vertice  emi  feu  trianguli  per  axem  ad 
bafim  ditii  trianguli,  ad  retiangulum  fub  ditia  bafeos 
partibus  fatiis  ab  ditia  retia  linea  paralleU . 

EXempIi  gratii  rccognofccndo  figuram* 
prop.  1 1.  Eft  reda  linea  FL  > cduda  ab‘ 
vertice  F communi  hyperbol*  & diametro 
cius  FG»  ad  diametrum  ipfam  FG  perpendi- 
cularis^ ad  quam  redam  FL  inueniendam  per 
lemma  6.  reda  HF  fita  inter  vcrtjccm  F prj- 
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didtum.Sc  concurfum  H vitra  verticem, ipfius 
diametri  GF  , & lateris  CA  trianguli  BAC 
per  axem  coni  , eam  proportionem  habear, 
quam  quadratum  redtx  A K arquidiflantis 
tranfmiflx  ab  vertice  A didti  trianguli  vel 
conife&iad  bafim  BC  in  K didti  trianguli 
per  axem,  habet  ad  redtangulum  fub  BK.KC, 
diftx  bafeos  BC  partibus  fadtis  ab  di  dia  rc- 
dta  AK.  # 

Hoc  redtum  latus  in  hyperbola  habet  com- 
mune cum  reliquis  omnibus  lateribus  redtis  in 
alijs  omnibus  coni  fedtionibus , Vt  fit  perpen- 
diculare diametro,  cuius  eft  latus  rectum,  in 
cius  vertice  lito  in  linea  curuafcdtionis.  Dif- 
ferentia vero  eius  fpecifica  eft , vt  ad  illud  eam 
habeat  rationem  aflignatam  rcfta  linea  quae  eft 
portio  diametri  fita  inter  eius  verticem  Sc 
punitum  concurfus  didtac  diametri  & lateris 
trianguli  per  axem,  v ltra  verticem  coni.  Ham 
cxprop.11.  alia  eft  ratio  fpecifica  lateris  redii 
in  parabola,  & alia  in  eilipfi  ex  prop.i j. 

IX. 

ESip/ir.  Cfl  figtert  plani , vhictlineicurutcom- 
pnbenfavel  comprebenfibitii , qui  fit.  Quinto  cornu 
ptimoplutu  fiettur  per  eiut  axem , mde  rrfultat  tri- 
angulum per  ixtm  redilintumque : & fetatur  altero 
plano  fttundt  emunienti  rtroque  Utere  didi  triangu- 
li, qiud  neque  bafi  tquiiifiet,  neque  fubcontraric 
perutur  •,  planum  autem  inquit  eiibafis,  & fecun- 
dum planum  ficum  emuniunt  fecundum  redemti - 
neum  qui  fit  perpendi  culmi  1 vel  id  bafim  di  a i trian- 
guli per  uxem , xtltdiUm  qut  in  diredum  ipfi  con  - 
diluitur , feu  quid  idem  eft  ud  produd tm  didum  bt- 
fim  didi  trianguli  t Er  udi  lineu  qut  a fidiora  coni 
ducitur  iquidifttnt  communi  fidioni  planorum  vfque 
td  ditmetrum  fcdionis,  poleft  fpatium  tditeem  li- 
neu ud  qutm  fidmis  diumeter  eum  proportionem  bu- 
beut  quum  qutdruium  lineu  diunutro  aquidiji antis 
i vertice  coni  vfque  id  trianguli  bafim  duda  produ- 
dam, habet  adredangulum  contentum  bafispndu- 
da  pmtibui  qut  inter  ipfam  ir  redae  trianguli  lineae 
feu  latera  interqciuntur  ; lati tudirum  habens  lineam 
qua  ex  diametro  ab  ipfa  abfeinditur  ad  verticem  fi- 
dum s j deficienfqtu  figura  fimili  & fm  iliter  pofitu 
ei  qua  diametro  & linea  iuxta  quampojfunt,  re!  re- 
do latere  iuxta  quod pojfunt  prtiida  reda  linet  01- 
dinttim  applicate  td  ditmetrum , continetur. 

H/Ec  definitio  eliipfcos,  vti  aliae  traditae 
fedtionum  conicarum  parabolx  & hy- 
perbolae, continet  caufas efficientes  Sc  materia- 
lem ipfius  ellipfeos , Sc  nonnullas  affedtiones 
illius , Sc  quxdam  neceflaria  omnino  ad  intcl- 
ligcndam  eius  originem  in  cono,  quam  defini- 
tionem in  exemplo  explicabimus  confuiendo 
figurationem  propofitionis  decimi  terti* , c 
qua  potiffimum  dependet , nonnullis  I nobis 
additis. 

Ellipfis  igitur  in  cono  exiftens  hoc  eft  in 
eius  fuperficie,  ratione  circumferentiae  fux. 

G 1 Eft 


y6  Commentarius  in  (Definitiones  fecundis 


Eft  figura  plaha  vnica  linea  curua  comprehen- 
fa  vel  comprchenfibilis, qualis  cft  figura  E LD; 
qux  fit  quando  conus  BAC  fecatur  primo 
plano  per  axem  eius  AV  ado  habentem  v- 
num  fuum  extremum  A in  vertice  A coni 
fidi,  & aliud  extremum  V in  centro  circu- 
laris BQC  bafeosconi ; ex  qua  fcdione,  per 
prop.j.  & coroll*  noftrum  i.  ad  illam , reful- 
tat  tribulum  BAC  reftilineum  per  axem 
A V prxdidum  coni, cuius  trianguli  bafis  BC 
eft  diameter  BVC  didi  circularis  BQC  ba- 
fcos.  ladi  verb  fi  fecundum  planum  filans  co- 
num  & didutn  BAC  triangulum,  fecarct 
bafim  circularem  BQC , fecundum  redam 
dudam  in  plano  didi  circularis  bafeos  coni 
perpendicularem  ad  bafim  BC  didi  triangu- 
li, in  aliquo  eitfspundoex  intermedijs,  ita  vt 
etiam  productum  hoc  planum  fecundum  fe- 
cans , fecarcpoflet  etiam  latus  AC  didi  tri- 
anguli etiam  produdum  vitra  C;  tunc  per 
coroll.  2.  ad  lemma  4.  refultarctpro  fcdione 
communi  conici  fuperficici  & plani  huius  fe- 
cundi fccantis , figura  plana coroprchenfa  ada 
linea  curua  & reda  : verum  quia  fupcrficics 
conicain  infinitum  auda  feu  producta  verfus 
bafim  circularem  concipi  poteft  iuxta  dcf.  1. 
inter  primas,  & triangulum  etiam  prxdidum 
augeri  poteft  producendo  latera  eius  AB,  AC, 
vitra  bafim  BC,  A' planum  etiam  fecundum 
fecans  intelligi  poteft  produdum  vndequaque 
in  infinitum  , quod  in  hoc  conceptu  fecabic 
duo  latera  AB,  AC  produda;  & per  coroll. 
3«  ad  lemma  citatum  4.  refultabit  pro  fedionc 
huiufmodi  fuperficici  conici  ab  dido  plano 
fecundo  , figura  plana  vnica  linea  curua  com- 
prehcnfa,  qui  actu  non  eft  huiufmodi , quia 
adu  non  cft  fupcrficics  conica  produda , fed 
(olum  feda  non  produda  ab  dido  plano  fe- 
cundo; ideoque  etiam  lineafola  curua  exiftens 
in  fuperficie  coni  adu  non  claudet  fpatium  pla- 
num , nifi  addatur  reda  linea  qui  cft  fcdio 
communis  didi  plani  fecundi  fecantis  & plani 
bafeos  circularis  non  produdx:  quare  conful- 
16  addidimus  particulas  illas, comprehcnfa  vel 
comprehenfibilis  figura  plana, vnica  linea  cur- 
ua. Quod  fi  didum  planum  fecundum-appli- 
catum  redi  linei  FG  dudi  in  plano  bafeos 
circularis  BQC  produdo  vel  non  produdo, 
ad  angulos  rcdosipfi  BC  bali  didi  trianguli 
per  axem, qui  vel  incidat  in  extremum  vnum 
puta  C,  didi  bafeos  BC,  vel  in  aliquod 
pundum  puta  G , produdi  bafeos  BC  vi- 
tra C extremum  vnum  e fuis  3 fecucrit  fuper- 
ficiem  coni,  necefTario  etiam  fecabit  ambo  la- 
tera AB,  AC,  in  bis  duobus cafibus , nam  fi- 
xnul  etiam  fccat  i pfum’ triangulum  BAC  per 
axem  in  reda  linea  aliqua  per  propof.j.  lib.n. 
elcm.  ideodue  etiam  cius  latera  AB,  A C;  vn- 
de  etiam  fupra  hoc  planum  fecundum  fecans 
imminebit  fupcrficics  conica  & vertex  , (oli- 
dum conftitucascum  plani  fecundi  parte  pene- 
trante lutra  ipfum  conum  ; quare  per  coroll. 4. 


ad  lemma  5.  fcdio  communis  plani  huius^fe- 
cantis  fecundi  & fuperficici  conici  (edi  erit 
linea  curua  in  plano  fecante  recepta , (patium 
planum  adu  circumambiens  ,qualccft  ELD, 
efle  ellipfim  figuram  planam  commune  eft  Pa- 
raboli, Hyperboli  terminatis  linea  reda , & 
etiam  circulo  procreato  cx  coni  fedione:  efle 
vero  terminatam  vnica  linea  curua  vel  termi- 
nabilem , fi  comparetur  cum  Parabola  & Hy** 
perbola  erit  differentia  eius ; quod  fi  compare- 
tur cum  circulo  in  coni  fcdione  fado,  erit  ge- 
neris loco.  Caufa  materialis  ellipfeos , vti  reli- 
quarum fedionum  conicarum  , erit  conus. 
Caufa  efficiens  illam  ficuti&  reliquas  fedio- 
nes  conicas,  erit  planum  fecundum  fecans; 
proxima  cum  conditionibus  aflignatis : hoc 
cft  in  eilipfi  cum  fecatur  conus  plano  fecundo 
conuenicnce  adu  vel  potentia  cum  vtroque  la- 
tere AB , AC , trianguli  per  aXem  pndidi; 
quod  planum  fecundum  neque  bafi  iquidiftct 
conifedi , nam  per  prop.4«  rcfultarct  ex  hac 
fedione  circulus;  tum  etiam  idem  planum  fe- 
cundum non  fit  fubcontrari£  pofitum  ipli  cir- 
culari bafi  coni  fcalcni,  nam  ex  huiufmodi  fe- 
dionc rcfultarct  etiam  per  propof.5«  circulus. 
Planum  autem  hoc  fecundum  lccans  debet 
conuenirecum  plano  circularis  balcos  coni  fe- 
cundum redam1  lineam  FG  dudam  perpen- 
dicularitcr  ad  bafim  BC  trianguli  per  axem, 
in  plano  circularis  bafeos  BQC  , produdam 
vel  non  produdam , hoc  cft  vt  dicitur  in  defi- 
nitione, pcrpendiculariter  adeam  redam  quae 
in  diredum  bafeos  trianguli  per  axem  conlti- 
tuitur.  Et  cum  rcdalinea  LM  duda  ab  quo- 
libet pundo  linei  curui  ELD  ellipfeos  pa- 
rallela ipfi  FG  redi  pndidi  communi  fe- 
dioni  planorum  fecundi  fecantis  & circularis 
bafeos  BQC  , vfque  ad  redam  E D,  qui  cft 
per  coroll.  1.  prop. 7.  diameter  fcdionis  ELD, 
ctfcda  in  plano  trianguli  BAC  per  axem  , ab 
plano  fecundo  fecante,  iuxea  prop.  j.  Iib.11, 
clem.  quando  planum  fecundum  fecans  appli- 
catumquc  pridid c redi  FG  , fecat  CQnum/ 
efficitquc  ellipfim  ELD;  fimulquc  eius  dia- 
metrum ED  prididam.fecando planum  tri- 
anguli per  axem:  qui  reda  ED  fccat  ambo' 
latera  AB,  AC,  didi  trianguli,  vel  fccare 
debet , cflkitqueadu  vel  poteftatc  ahud  tri- 
angulum E AD,  verfus  A verticem,  non  fi- 
mile  ipfi  BAC  , & fubcontraric  pofitum , vti 
cxplicauimus  in  prop.7.  vnde  colligitur  quo- 
modo etiam  planum  fecundum  fecans  fit  tub- 
contraric  pofitum  rcfpedu  bafeos  circularis 
BQC  didi  coni,  hoc  eft  efficiat  didum  trian- 
gulum E AD  fubcontraric  pofitum  rcfpedu 
trianguli  BAG  per  axem.  Cum, inquam, di- 
da  reda  linea  LM  poteft  fpatium  hoc  cft  re- 
dangulum  XE,  adiaccns  linex  EH  perpen- 
dicularis ad  didam  DE  diametrum  fedionii 
ellipfeos  ELD,  in  pundo  feu  vertice  E,  illius 
diametri  DE:  ad  quam  redam  EH  ,dida  dia- 
meter ED  eam  proportionem  habeat , quam 

qua- 
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quadratum  reflz  AK  linez  tranfmiflxab  A 
vertice  coni  ad  reflam  BC  produflam  xqui- 
dillantis  ipfi  ED  diametro  feflionis  ELD, 
adreflangulumfub  BK,KC>  partibus  reflf 
BC  produflx inter  punflum  Kinquoipfam 
fecat  prxdifla  refla  AK  , & extrema  A St  B, 
laterum  AB,  AC,  difli  trianguli  pex  axem; 
fpatiuoi, inquam, XE  vei  MO, adiacensprx- 
difia:  reflz  EH,  latitudinem  babens  EM 
portionem  diametri  ED  Gtam  inter  ipfam  rea 
flam  LM,  & E verticem  ellipfeos  ELD, 
& diametri  eius  ED ; dcficicnfque  figura  ON 
Gmili  ei  qux  (ub  cota  diametro  ED , & prae- 
di da  refla  E H , continet*.  Quod  figura 
ON,  fimilis  fit  ei  qui  fub  ED,  EH , compre- 
henditur, patet  ex  prop.  a+  lib.fi.  elcm.  nam 
duda  reda  HD,erit  diameter  figura;  fub  DE, 
EH,  & ex  punito  M,  redi  ED,  dufla  rtfla 
MXN  parallela  ipfi  EH,  fecans  obuiam  HD 
diametrum  in  X,  A parallelam  HS  in  N, per 
prop.it,  Procli , rumex  punfto  X duSaalra 
refla  XO  parallela  ipfi  ME,  vei  N H,  fecanf- 
duereSam  EH  in  O,  percit.prop.i  r.  Pro- 
cli,refuir  abi  tper  citatam  prop.  i +.lib.S.elem. 
figura  NO  Gtnilis  ipfi  fub  DE,  EH.  Vocatur 
autem  haec  feflio  ELD  conica,  Ellipfisfeu 
defeflus,  edqudd  reflarum  ordinatim  appli- 
catarum ad  eius  diametrum  quadrata  Gnt  ae- 
qualia reflangulo  cuidam  applicato  ad  reflam 
E Fi  pridiflam, deficienti  figura  Gmili  ei  qua: 
fub  tota  diametro  prxdifla  , & refla  EH, 
Qtromodo vero reperiatur illa  refla  EH.  & 
aliae  huiufmodi , quas  vocat  Apollonius  iux- 
ta  quas  poffunt  reflae  line*  ordinatim  appli- 
catx  ad  diametrum , Bc  vocantur  etiam  latera 
refla  in  ellipG  refpcflu  diametri  cius  dati,  di- 
ximus in  prop.r  3.  ex  lemmate  fi.datis  diame- 
tro DE  , ellipfeos  , & quadrato  reflz  prxdi- 
&x  AK , & reflangulo  przdifto  fub  BK, 
KC.  Aflfignauimus  io  particulari  caufam  effi- 
cientem & materialem  ellipfeos ; tum  genera 
definitionis  huius  communia  aiijs  feftionibus; 
vnumque  genus  commune  circulo.  Quod  fi 
comparetur  cum  alijsfcfliortibus  conicis,  Pa- 
rabola videlicet  & Hyperbola,  erit  differentia, 
quod  fit  comprehenfa  figura  vel  comprehenfi- 
bitisvnica  linea  curua.  Superfunt  etiam  du* 
differentia  adnotandz & in  fiuperioribus fium- 
matim  aflignatx  3 Priroaeft  vt  diameter  eius 
E0  fiecct  aflu  vel  fecare  debeat  verfius  bafim 
ambo  latera  AB , AC , trianguli  BAC  per 
axem,  led  non  (it  parallela  baG  BC  trianguli 
prxdifli,  neque  fubccntrane  polita  refpcflu 
illius:  quz  proprietas  nulli  alteri  feflioni  con- 
ucnitconicz, neque  ctrculoj  nam  parabolz  dia- 
meter vni  laterum  trianguli  per  axem  debet 
effit  iquidtrtansper  dcf.5.  & diameter  hyper- 
boli  lecare quidem  debet  difla  duo  latera, led 
vnumprodufium  vitra  verticem  & non  verius 
bafim,  iuxtadcf.7.  Denique  diameter  circuli 
procreati  in  cono,  licet  fecet  ambo  laterauifli 
trianguli  verluibaCra , vel  fetare  debear,  ta- 


men vel  eft  xquidiltans  baG  di  Ai  triangul  i vel 
fubcontraric  poGta  rcfpeftu  diflz  bafis , iuxta 
prop.4.  & 5.  Altera clt  vt  reflz  linex  ordina- 
tim applicatz  ad  eius  diametros  poffint  fipatia 
adiacentia  reflis  ipfarum  lateribus  proprijs  de- 
ficientia fipatio  Gmili  ei  quod  continetur  fub 
diflis  diametris  St  lateribus  reflis  proprijs) 
quod  non  conuenit  Parabolz  neque  Hypcrbo- 
lz.  Tertia potcfl  dari,  vt  latera  refla  in  ellipfi 
propria  diametris  fuit  diuerfa  ratione  inqui- 
rantur ficu  dependeant  ab  diuerGs  datis  in  ali|s 
feftionibus  conicis  , vt  cooGderanti  facile 
manifellum  erit. 

X. 

taBa  lmu  iuxta  quam  ptjjmtt  rtUt  litte a erdi- 
tutim  apphtata  diametrum  ES ipfees , vel  Refixa» 
Utm  in  edipfi  refpeSu  tranfuerfifiu  diametri  propria. 
Efl  retia  tinea  edulia  ai  vertite  diametri  eSipfttt 
perpendiittlarittr  ai ilitm  diametrum  qtta  fu  tem mu. 
Ub feSit  plani (etttndi ejulantis  ipfam  cUip/im  ina- 
ne felit,  & trianguli  per  axem  eim ; ad  quam  dia- 
meter ptdiQam  um  prepertitnem  habeat , quum 
quadratum  rtSa  linea  intia  ab  vertite  terti  f 'tu  itSi 
trianguli  per  axem , ad  trianguli  didi  bafim  predn- 
Bam , parallela  diBa  diametre  tlitffea; , ad  r e d an- 
gulum fub  dicta  bafat  partibxt  qua  inter  diotam  ra- 
nam parallelam  fit  a fiat. 

EXcmpti  gratii  in  eadem  figura  propofi- 
tionis  i)..  Eli  refla  linea  HE  inuenien- 
da  per  lemma  6.  ad  quam  diameter  DE  elli- 
pfeos E D L originaria , eam  proportionem 
habeat,  quam  quadratum  reflz  AK  eduflz 
ex  vertice  A toni  vel  trianguli  BAC  per 
axem  eius  parallela  ipfi  diametro  ED.  adre- 
ftangulum  fub  BK,  KC,  partibus  bafeos  BC 
difli  trianguli  BAC  per  axem  coni,  Gtis inter 
punflum  K feflionis  communis  reflz  AK, 
Sc  bafeos  BC  produAx , Se  inter  extrema  B 
& C,  diflz  bafeos  BC. 

Conferendo  definitiones  laterum  reflo- 
rum  in  conicis  przdiflis  feflionibus  notanda 
eruit  genera  ac  dificrentiz.  Genus  cft  omni- 
bus commune  vt  Gnt  reflz  linez  perpendicu- 
lares diametris  proprijs  ex  punfto  verticum 
propriorum  qui  fiunt  punfla  in  lineis  curuis 
leftionum  extrema  diflarum  diametrorum, 
Diffcrentiz  vero  erunt,  refpeflus  particulare» 
aliarum  reflaram  linearum  diuerfarum  in  fin- 
gulis  quos  habent  ad  illa  refla  latera , vel  illa 
ad  illas.  Nam  in  hoc  rcflolatere  ellipfeos , clt 
refpeflus  quem  habet  diameter  eius  ad  illud, 
idem  qui  ett  quadrati  reflz  linez  eduflz  ab 
vertice  trianguli  pertxemadbafimeiuspro- 
duflam  parallclz  diametro  ellipfeos,  ad  re- 
flangulum  fub  bafeos  difli  trianguli  produfty 
partibus  inter  punflum  commune  illi  bafi  Se 
d iflz  parallclz, 8,  punfla  excrema  laterum  di- 
fli trianguli.  Et  in  parabola , eft  refpeflus 
qu«m  habet  portio  lateris  trianguli  per  axem 
G f inter 
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inter  diametrurt  ipfius  paraboli  & verticem 
coni  feu  di<5ti  trianguli , ad  illud  lacus  redum, 
idem  qui  e(l  quadrati  bafeos  didi  trianguli  ad 
redangulum  fub  lateribus  ipfius  trianguli  per 
axem.  Io  Hyperbola autem eft  rcfpcdusqucm 
obtinet  diameter  eius  vel  tranfuerfum  latus 
cius  fitura  inter  verticem  ipfius  & hyperboles* 
& inter  pundum  concurius  eius  cum  altero 
latere  trianguli  per  axem  produdo  vitra  ver- 
ticem coni  vel  trianguli  prxdidi , ad  illud  re* 
dum  latus,  idem  qui  eft  quadrati  redx  linex 
cmifix  ab  vertice  coni  feu  trianguli  per  axem 
eius  ad  bafim  didi  trianguli , parallela  diame- 
tro hyperboles , ad  redangulum  fub  bafeos 
paftibus  fadis  non  produdx  didi  trianguli  ab 
rxdida  reda  linea  parallela.  Verum  quia 
xc  differentia  lateris  redi  in  hyperbola  vi- 
detur eadem  qux  affignata  in  redo  latere  clli- 
pfeos , explicemus  ac  demonftreraus  quorao- 
• do  differant  inter  fc;  Sintauc  fequentia  duo 
corollaria  noftra  dirimentia  litem, & defignan- 
tia  differentias  proprias. 

COR.OLL.  NOSTRVM  I. 

tn  bypcrbola , Reda  linea  AK  educi  a ex ‘Vertice 
A,  coni , vel  triapguli  BAC  per  axem  eius,  paral- 
lela diametro  GFH  originaria  ipfius  hyperboles  DFE, 
verfus  BC  bafim  dicti  trianguli ; eam  fecat  non  pro-‘ 
duci  ani,  in  K pundo  ex  intermedqs  inter  B (j  C. 

E Sto  enim  fi  fieri  pofllt,  reda  AK  , iuxta 
prop.  iirf  Procli,  fecet  bafim  BC,  in  ex- 
tremo eius  C,vcl  B;  vel  fecet  in  Y produ- 
dam  BC.  fi  primum,  dux  redae  AK,  & AB; 
vel  dux  AK  & AC,  congruent  inter  feper 
ax.  2i*/ib.  r .elem.  & ficquia  AB  fecatdia- 
metrum  GFH  in  F,  etiam  reda  AKipfam 
diametrum  fecabit , contra  naturam  paralle- 
larum redarum:  fimili  modo , quia  reda  C A 
produda  fecat  diametrum  GFH  in  H,  etiam 
reda  AK  produda  ipfam  diametrum  fecabit 
in  H,  contra  naturam  parallelarum*  Si  fecun- 
dum, cum  dux redx  AC,  AY , angulum  in 
A conftituemes  ft  mutuo  fecent  in  A , fcab 
inuicem  ex  pundo  A diuaricabuntur  produ-» 
dx  vitra  A,  & ad  partes  diuerfas  tendent, 
iuxta  ii.  ax.lib.i.  elem.  quare  reda  Y A pro- 
duda ingredietur  intra  trianguli  FHA  arcam, 
& produda  in  infinitum  infringet  latus  HFy 
in  O perax.28.  lib.  i.  elem.  feu  quod  idem 
eft  concurret  reda  YAfeu  AK  cum  diame- 
tro GFH , contra  naturam  parallelarum  re- 
darum linearum  explicatam  in  dcf.j4.lib.cit. 
l.elcm.  Hxcabfurda manifcftas  reddumfal-* 
fitates  politionum  inuedarum  contradicen- 
tium aflertioni  huius  corollarij : relinquitur 
ergovt  reda  AK  fecet  redam  BC  in  pun- 
do K ex  intermedijs  redx  BC. 


COROLL.  NOSTRVM  K: 

In  ellipfi,  Reda  linea  AK  edulia  ex  vertice  Af 
coni , vel  trianguli  BAC  per  axem  eius  , parallela 
diametro  originaria  E D,  ipfius  ellipfeos , verfus  ba- 
fim BC  didi  trianguli  ; eam  fecat  produdam  m 
pundo  K , etiam  vitra  pundum  G , in  quo  produ- 
dam  B C fecat  illam  ipfa  diameter  E D produda 
vitra  D» 

TRes  obtinet  cafus  hoc  nofirum  coroll. 2. 

Aut  enim  diameter  ED  tranfuerfa  elli- 
pfeos originaria  ^interfecat  ambo  latera  AB» 
AC , trianguli  per  axem  BAC  fupra  bafim 
BC,  vt  in  prima  figura  aut  vnum  puta  AC  in 
pundo  C communi  cum  bafe  B C vt  infe^ 
eunda  figura;  aut  vnum  puta  BC,  infra  ba- 
fim AC,  vt  in  tertia  figura.  Quod  vero  dia- 
meter originaria  tranfuerfa,  illa  latera  fccare 
debeat,  mamfeftumeftex  prop, ij.  Hispofi- 
tisdemonftro  redam  AK  parallelam  diamc* 
troillitranfucrfx  originarii,  Ihterfccare ba- 
fim BC  produdam  vitra  C , in  pundo  K. 
Imprimis  eam  bafim  BC  interfecare  debet  ex 
didis  in  propof.  13. in  pundo  G,  diameter 
tranfuerfa  originaria  ED , in  quo  eft  afffum- 
pta  perpendicularis  reda  F G ad  ipfammct 
bafim  BC  fiue  produdam  vel  non  prodii- 
dam  : ergo  per  propof.  1 1.  Procli  reda  AK 
parallela  ipfi  ED  eandem  bafim  BC  inter- 
fecabit  in  aliquo  pundo,  quod  dico  cfle  K vi- 
tra C ad  partes  contrarias  ipfi  B.Quodfinon 
ita  fit  vti  afferimus,  conueniat  fi  fieri  poiTic  rea 
da  linea  ex  pundo  A duda  parallela  diame- 
tro ED  originarii  cum  bafi  BC  inextremo 
eius  pundo  C , vel  B ; tunc  veto  congruet 
cum  alterutro  latere  AB  vel  AC  pcr^x.2u 
lib.  1.  elem.-  hxc  vero  latera  fecantur.vri  vult 
ij.prop.  ab  diametro  ED,  igitur  parallele 
redx  lintex  fc  mutuo  intcrfecabunt  contra  dc- 
fin.j4.  lib.  1.  elem.  Vel  conueniat  fi  fieri  poffie 
cum  aliquo  pundo  V vel  M cx  intermedijs 
bafeos  BC  , progrediendo  intra  arcam  trian- 
guli BAC,  vel  extra  eius  aream  ,ad  partes  al- 
terutrorum laterum  AB,  AC:  fi  progrediatur 
ifttra  illam  aream,  in  primo  & fecundo  cafu, 
feu  in  prima  & fecunda  figura,  obuiara  diame- 
trum ED  fecabit  in  O,  tum  etiam  occurret 
didx  diametro  ED  in  eodem  O pundo,  in 
tertio  cafu  vel  tertia  figura , pcrax.29.  lib.r. 
elem.  contra  naturam  parallelarum  redarum: 
Quod  fi  progrediatur  extra  trianguli  arcam  ad 
partes  lateris  AC , reda  illa  AV  non  con- 
gruendo cum  ipfo  latere  AC  utioftendimusf 
ipfum  lacus  AC  produdum , vitra  C , ipfam 
fecabit  in  P,  ficficdux  redx  linex  figuram 
comprehendent,  contra  r 4.  ax.  lib.  1 . elem.  fi 
vero  progrediatur  modo  prxdido  ad  parte* 
lateris  AB,  Illa  reda  AM;  latus  AB  pro* 
dudum,  ipfam  fecabit  in  R,  & fic  etiam  dux 
redx  liricx  fpatium  claudent ; (debent enim 
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j>er  ax.n.lib.ciufdcm  i.  elcm.  dux  rtflx  lincz 
AB,BC,vcl  AC.  BC,  fe  mutuo  inieilccarc 
inpunftis  A,C,  & ad  pjrtes  contrarias  ince- 
dere. ) Sed  St  etiaiA  diameter  DE  producta 
Vitra  E ipfam  rcutain  AM  introduSam  in- 
terfecaret  in  N pundo , contra  naturam  pa- 
rallelarum. 

Aduerfarius  effugere  non  poteft  aftrendo 
didam  redam  fecare  in  H bafim  BC  produ- 
ftjfn  vitra  B)  nam  cum  diameter  DE,  Ala- 
tus AC  fa mutuo fecent in  E,  & pcrax.it. 
cit.  incedere  debeat  DE  produiffa , intra  tri- 
anguli HAB  aream  , fecarct  in  N reflant 
AH  fibi  parallelam  , perax-  28;  lib. i.clcm. 
contra  naturam  parallelarum. 

Haec  ablurda  deducta  ex  politionibus  ad- 
uerlarijs  contradicentibus  affertioni  noftrx, 
Illas  condemnant , & altruunt  noflram  affer- 
tionem. 

COROLL.  NOSTRVM  III. 

Ilia» ni  tnahgnlareEilinn,pata  BA C ; fidafl* 
fuerit  rtCta  line*  TG  fecaiU  emm  latm  A B in  F, 
dralmdlatm  C A in  H productum  vltr a A un- 
gulum factum  diBii  lateribm , & baftm  BC  in  G 
punito  ex  interrnedrji  illius  BC  : Reti*  tinea  AK 
pofit*  parallela  ipfi  FG,  ab  angulo  pr  edicto  A,  r er  fui 
liafim  BC,  ipfam  liafim  BC  fetabit  in  K pnnSeex 
intetmediji  iiiim. 

HOc  dcmonflrauimus  in  corollario  rio- 
llro  primo,  confulendodclinalionem  fi- 
gurae coroll. noftri  1,  ad  hancdel.aoa 

COROLL.  NOSTRVM  IV. 

In  onmi  triangulo  retlitinee , puta  BAc  ■,  freti* 
Une*  ED  fuerit  inclinata  ad  baftm  BC , fecamduo 
latera  non  produtta  AB,  AC , trianguli,  efficientia 
angulum  A,  illud  in  E,  lioc  in  D,  quod  non  Jit  extre- 
mum C : Retia  linea  BD  produtta  verpa  D & in- 
clinationem datam  , fetabit  baftm  BC  in  Cj  produ- 
ttamvltr*  C,  & retia  linea  AR  emijfa  ab  angu- 
lo A aquidiftans  ipft  ED , fetabit  bajim  eandem 
BC  proiktlam  rltra  C,  in  punclo  vlterme  K. 

DEraonftratlo  huius  corollarii  eft  eadem 
qux  tradita  eft  in  demonftratione  ad 
corollarium  przccdcns  noftrum  a.confulcndo 
figuram  1.  • 

COR.OLL.  NOSTRVM  Vi 

• 

Jn  omni  triangulo  refliliited  , puta  BAC ; fi  refla 
ED  fecet  ambo  Utera  AB  ,AC7^  bafm  BC  noti 
produflam  inpunflo  C:  reflet  linea  AK  dufla  paral- 
lela ipfi  ED,  ab  angulo  BAC  faflo  abdiflu  Uteri - 
bus } fetabit  bafim  BC  produflam  vitra  C,  tnputi - 
flo  K.  Quod  fi  di  fla  refla  ED,  fecet  afluUtus  AB 
in  E , frpoteflate  aliud  Utut  BC  producendum  rltra 
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C,  & bafim  BC  aflu  in  aliquo  ei  ut  G punclo  ex  in- 
temedfjs ; pr  adi  fla  refla  AK  dufla  ab  angulo  BAC 
parallela  ipfi  ED , fecabit  bafim  BC  produflam  vi- 
tra C , in  punflo  K, 

HOcpoftremum  corollarium  demonftra- 
tum  eft  in  coroll.  noftro  z.  confuJcndo 
pro  prima  parte  figuram  2 .&  pro  fecunda  par- 
te figuram  3. 

Et  didis  in  noftriscorollarijs  primo  & fe- 
cundo colligitur  differentia  inter  refpedum 
diametri  in  hypcrbola  ad  redumfuum  Jatus, 
& refpedum  diametri  iq  cllipfi  ad  rodum 
fuum  latus : nam  in  hypcrbola  eft  rcfpedus 
quadrati  redi  lineae  AK  iquidiftantis  dia- 
metro FG  illius  hypcrboli,dudi  ab  A ver- 
tice trianguli  BAC  per  axem  coni,  ad  redan- 
gfllum  bafco*  BC  partibus  BK,KC,  fadis 
ab  reda  linea  AK  parallela  diametro  FG* 
fccante  bafim  BC  inpundo  K cx  interme- 
dijs  BC  : At  ver6  in  ellipli  eft  relatio  quadra- 
ti redi  A K aequidiftantis  diametro  ED 
ipfiuscllipfeos  emiffie  ab  A vertice  coni,  vel 
trianguli  BAC  per  axem  eius,  & fecantis 
in  pundo  K , bafim  BC  didi  trianguli  pro- 
dudam , ad  rcdangulum  fub  partibus  did» 
bafeos  produdi,  inter  pundum  K,  & extre- 
ma C & B,  didibaleos  BC  j verbi gratil 
fub  partibus feu  redis  BK,  KC.  Itaque  diffe- 
rentia redorum  laterum  in  hyperbola  & clli- 
pfi,erit  quod  in  hypcrbola  reda  linea  AK  du- 
da  parallela  diametro  hyperboles  femper  fecet 
bafim  BC  didi  trianguli  per  axem, in  pundo- 
rura  eius  vnocx  intermedijs,  puta  K.  In  elli- 
pfi  verb  quod  hic  reda  A K emifia  cx  A ver- 
tice coni  vel  trianguli  BAC  per  axem  eius 
.parallela diametro  DE  ipliusellipfcos, femper 
fccct  produdam  bafim  BC  , in  pundo  K. 

X. 

Sefliories  Oppofit a.  Sunt  dua  Hyperbola  commune 
habentes  Utut  tranfueifum  fitum  ititer  earum  verti- 
ce t,&  aqualia  Utera  refla  rejpefludifli  Utens  tranf- 
uerfi  feu  dtainetri  Progenita  abfiflione  plani  fecundi 
fecantu , de  quo  mentionem  fecimtu  indtf.j.  quando 
fecat  duM  fuperficies  conicas  communem  habentes 
verticem  ejfeflas  ab  eadem  refla  linea  iuxta  def.i.in- 
ter  primas , vel  duos  conos  terminatos  pradiflu  dua- 
bus feflionibm  conici*  >•  CS  circularibus  bafibus  paral- 
lele*. eodem  modo  quo  fecatur  vmu  in  tjfeflitine  vniui 
hyperboles. 

HJULc  definitio  tradit  originem  oppoGta- 
rumipfarumfedionum  , & caufas  ipfa- 
rum,  & materiam:  oriuntur  enim  cx  conis 
fedis  tanquam  materia,  & caufi  ipfarum  funt 
duo  plana  fecantia  didos  conos , vnum  per 
axem  communem  ; alterum  & fecundum, 
uodque  taufa  proxima  eft,  iuXta  formam  tra- 
itam  & explicatam  tam  in  prop.  1 2.  quim  in 
G 4 def. 
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Jcf.7.  Differentia  autem  ab  ali  js  omnibus  co- 
ni fedionibuseft  vt  dux  fint  plana:  figurx  in 
eodem  plano  fuftentatx , fmgulxquehyperbo- 
Ix, terminata!  fuisproprip lineis  curuis,  &re> 
Sis,  vti  in  vna  explicauirous  definitione  citata 
7.  contrapofiti'  fecundum  vertices : & quod 
earum  fit  communis  diameter , feutraniuer- 
fumlatus,  modo  explicato  in  prop.i6.2qua 
etiam  definimur  ifla  definitio  ; tum  xqualia 
fint  earum  latera  reda , vti  explicatum  eft  ac 
demonfiratum  in  prop.  16.  Qux  differentia 
nulli  alteri  fedioni  coni  eonucnit , fi  compre- 
hendar etiam  circulum  c coni  fc&ionc  pro- 
creatum; de  quo  in  def.i  5 . dicemus. 

XI, 

Latera  rectu  cppofitarum  feclimum,  feu  nclt  ittx- 
U quaa  pofiueit  «fla  tinea  ordinarim  applicate  dia- 
mttro  ipfarom  oppofitarum  feBionum : funt  itu  re- 
lix  linee  aquales  perpendicuUres  diametre  feu  tranf- 
uerfo  Ulex/  communi  diBu  eppofitu  fcBiembm , ean- 
dem naturam  habent  et  atque  rrmm  latui  rectum  vnim 
exillu  feditmibut  explicatam  in  definitione  g,  inter 
ijlai  fecundae. 

HjEc  definitio  dependens  ex  propofi  1 61 
definitione  8.  Sc  10.  procedentibus.ma- 
nifcflaeft.  & hxc  duo  latera  refia  fatis  diffin- 
guntur ab  vnico  in  hyperbola  vna , numero 
ipfo  binaria, 

XII.  ' 

E/e  triangulum  rtBilhestm  in  triangule  rellilinetr, 
ex  parte  vertici!  finale  quidem  ei  in  que  deferibiturt 
fed  fubtentrarie  pofitum.  Eft  quando  indate  trian- 
£uU  reSilinee  refla  linea  ducitur  fecam  ambe  eim 
Utera  comprehendentia  angulum,  minime  aquidijlant 
bafii  refultat  aliud  triangulum  communem  habens 
angulum  pradiBum  ; & anguli  ad  bafim  huimreful- 
tantn  trianguli  funt  aquales  angulU  ad  bafim  dati 
trianguli , finifter  dextro , dexter  finitlre. 

EXempli  gratia  in  figuratione  propofrtio» 
nis  j.  Datum  fit  triangulum  redilioeum 
BACj&dudareda  GK  minime  xquidiftans 
bafi  BC,  Afecansin  G, latus  AB,  & in  K 
latus  AC,  (ambo, inquam, latera  AB, AC, an- 
gulum BAC  verticis  efficientia)  vnde  re- 
fultat triangulum  aliud  GAK  in  dato  BAC 
triangulo , communem  habens  angulum  A 
verticis  eum  dato  triangulo:  Sc  angulus  AGK 
ad  bafim  GK  trianguli  refultamis,finifter  eft 
xqualis  angulo  ACB  dexcero  trianguli  dati 
in  bafeeius  BC;St  altet  angulus  dexter  AKG 
ad  bafim  GK  trianguli  refultantis,  eft  xqua- 
lis angulo  ABC  finiftto  ad  bafim  BC  trian- 
guli dati.  Qux  duo  triangula  erunt  fic  xqui- 
angula;  ideexjueper^prop.  lib.  6. elcm.ob- 
linebuat  Utera  proportionalia  circum  angu- 


los xquales;  vnde  per  def.i.  lib.cit.6.  ele.erunt 
fimilia. 

XIII. 

£/r  planum  ftcans  conum,  applicatum  relta  linea 
perpendiculari  in  plane  drcuhrii  eiui  baftos  producta 
vel  non  preduBa,  ad  bafim  trianguli  per  axem  diBi 
coni  j numme  pofitum  fubcomrari-  plane  trianguli  per 
axeru.  E/I  quando  planum  fecam  conum  applicatum 
pradiBa  reBa  linea,  fetat  etiam  triangulum  pro. 
tUBum  per  axem  fecundum  teBam  lineam  fecantm 
Utera  diBi  trianguli ; rtfultatgue  almi  triangulum 
faBum  ab  portienibm  Uterum  trianguli  feBi,comm». 
nem  habens  angulum  cum  feBe  triangula  ver fm  ver- 
ticem-, tjr  anguli  ad  bafim  refultantie  trianguli  nm 
funt  aquales  angutnfcBi  trianguli  ad  bafiht,  dex fer 
jmiftre,  fusifitr  dexter d, 

Vide  pro  explicatione  huius  definitionis 
figuram  propofitionis  1 j.  Igitur  fiteo- 
nu<  BAC  fcdus  plano  aliquoper  axem  eius, 
vnde  oriatur  ex  hac  fedione  iuxtapropof.j. 
triangulum  redilineum  per  axem  eius  BAC, 
cuius  bafis  BC  exiftens  id  plano  circularia 
BQf  bafeos  fedi  coni , erit  diameter  didi 
circuli  per  coroli,  noft.i.  ad  cit.  prop.;. Sit  vc- 
rd  in  plano  huius  circuli  produdi  vel  non  pro- 
dulfi,  reda  linea  FG  ad  angulos  rr&orbaftt 
BC  produdx  vel  non  produdx:  & aliud  pla- 
num concipiatur  applicatum  huic  rcdxlinex 
FG  pespendiculari  ad  BC  bafim  difti  trian- 
guli BAC  per  axem,  produdam  vel  nbn  pro* 
dudam ; ac  fecans  etiauf  conum  datum,  Sc 
triangulum  BAC  etiam,  lecunduro  redam 
lineam  EDG,  iuxtaprop.  5.  lib.n. element. 
qucKcet  AB,  AC,  latera  didi  trianguli  con- 
tinentia angulum  BAC  verticis  feu  oppofi- 
tum  bafi,  AB  quidem  latus  in  E,  AC  vero  la- 
tus in  D : vnde  refultet  triangulum  EAD, 
communem  angulum  A habens  eum  fefto 
triangulo  BAC , contentum  fub  EA , DA, 
portionibus  laterum  AB,  AC  fedorum:  Et 
comparando  angulos  AED , ADE.ad  bafim 
ED,  trianguli  EAD  refultantis,  cum  angulis 
ABC,  ACB,  ad  bafim  trianguli  BAC  Wfij 
ut  angulus  AED  finifter  inzqualis  angulo 
dextero  ACB;  & angulus  ADE  dexter  fit 
inxqualis, angulo  ABC  finiftro.  Planum  fc- 
cans  conum  applicatum  redx  linex  perpendi- 
culari ad  bafim  trianguli  per  axem  didi  coni 
in  plano  circularis  eius  bafeos , & efficiens  pro 
fedione  communfipGua  & trianguli  per  axem 
coni  redam  illam  lineam  fecanccmmiera  di- 
di trianguli  per  arem , vnde  refultat  triangu- 
lum aliud  habens  communem  angulum  verti- 
f™  oppofitum  bafi  trianguli  per  axem ; & 
illius  ad  bafim  anguli  fint  inxquales  angulis  ad 
bafim  huius,  finifter  dextero , dexter  finiftror 
dicitur  planum  non  fubcontrarii  poGtum  baG 
circulari  coni  dati  fedi. 


xiv; 
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XIV. 

. Se  dio  fubcontraria  in  cono,  Eft  quando  conus  fca- 
lenut  i.  plano  per  axem  eius  fetatur  dd  redos  angulos 
ipji  bafi ; fecatur  que  altero  plano  fecundo  ad  triangu- 
lum per  axem  redo , quod  ex  parte  verticis  triangu- 
lum ab  findat  ftmite  ei  quod  per  axem  , fubcontra- 
tieverb  pofitum  : circulus,  inquam , re  fultam  ab  hac 
fedione  coni  per  fecundum  pUnum. 

Hy£c  definitio  defumpta  eft  ab  propofi- 
tione  quinta,  lucemque  fumet  ab  defi- 
nitione ia.  inter  has  fecundas.  Et  pro  eius  de- 
claratione,Tccognofcenda  erit  figura  prop.cit. 

5.  Itaque  conus  BAC  ftalcnus  fcdus  fic pri- 
mo plano  per  axem  eius  AN  , reda^ue  ad 
eius  bafim  BLC  circularem , refultctque  per 
prop. 3.  triangulum  BACperaxcm  AN:  fc- 
dufque  fit  altero  plano  fecundo  perpendicula- 
ri ad  hoc  triangulum  BAC  per  axem,  quod 
etiam  fccet  triangulum  B AC  prxdidum,fe- 
cundum  redam  lineam  GK  per  prop.  5.  hb. 
11. elcrn. qux triangulum  GAK  abfcindateX 
parte  verticis  A coni  vel  didi  trianguli  BAC 
per  axem  , fimile  ipfi  triangulo  per  a*cm  prx- 
dido  BAC,  fubcontranc  verd  pofitutn  iux- 
ta  def.  1 z • inter  has  fecundas : refultetque  ex 
hac  fcdione  coni  per  hoc  fecundum  planum 
circulus  iuxtaprop.f.  hxc  fedio  erit  iubcOn- 
traria. 

XV. 

Circulus  in  cono  procreatus  letiefcld  plani  fecantit 
Ipfum  conum.  Ed  figura  plana  vnica  linea  curua  com - 
prehenfa  : quando  conus  falam  primo  plano  fecatUr 
per  axem  eius , ad  angulos  redos  ipfius  bafi  circulari , 
•unde  refuUat  triangulum  redilmeum  per  axem  ; tum 
altero  plano  fecundo  fecatur  perpendiculari  ad  didunt 
triangulum  , quod  ex  dido  trtangulo  abfeindat  vtr- 
fus  verticem  didi  trianguli  vel  coni , aliud  triangulum 
fimile  ei  pr  aditio  quod  per  axem,  fubcontrdrie  ver  6 
pofitum:  vel  quicumque  cornu  fecatur  plano  fecundd 
parallelo  circulari  bafi  coni.  Et  reda  omnes  linea  xb 
dida  irnea  curua  perpendiculares  educU  ad  diame- 
trum eius , feu  ad  redam  lineam  que  eft  fedio  com- 
munis  didi  trianguli  per  axem  & plani  fecundi  fecan- 
tu  conum , poffunt  ffatia  contenta  fub  duabus  parti- 
bus ditia  diametri  fit  is  inter  didas  perpendiculares  re- 
das lineas  proprias . 

PL-acuithoc  loco  definire  circulum  gene- 
ratum ab  fedione  Coni  per  planum  (ecans 
illum,  ad  inftar  aliarum  fcdionum  conicarum 
ParaboIxjHypcfkolxjEllipfcos,  Sc  fcdionum 
oppofirarum.  Pro  explicatione  vide  figuras 
propofitionum  quartx  & quinta?.  Definitio 
vero  hare  lucem  mutuabitur  ab  citatis  propofi- 
tionibus,  & definitionibus  etiam  12. & r^.in- 
ter  has  fecundas. 

Itaque  fi  conus  BAC  propofitionis  j.  pla- 
no primo  fccetur  per  axem  eius  AN , & per- 


pendiculari ad  bafim  BLC  circularem  eius; 
vndeper propof.j.  refultct  triangulum  BAC 
per  axem  AN : tum  altero  plano  fecundo  et- 
iam perpendiculari  ad  didum  triangulum;  cu- 
ius plani  fecundi  & didi  trianguli  fedio  com- 
munis reda  linea  GK  iuxtaprop.j.  lib.u. 
elcm.  fccans latera  AB,  AC,  didi  trianguli 
in  G fic  K,  efficiat  triangulum  GAK, cx  par- 
te verticis  A,  fimile  dido  triangulo  BAC, 
fubcontraria  verd  pofitum  , fecundum  defini- 
tionem 12.  inter  has  fecundas.  Vel  confulcndo 
figuram  propofitionis  quartx  , planum  hoc 
fecundum  fecans  cohum  fit  parallelum  bafi 
circulari  BLC  ipfius  coni  fcdi.  Efficiat  vero 
hoc  planum  fecundum  in  cono  fedionem 
GHK  in  figura  prop./.  & in  figura  propof.4. 
fedionem  DHE,  & redam  lineam  DE  pro 
fedione  communi  didi  trianguli  per  axcm& 
plani  fecundi  fecantis.  Qux  dux  redx  GK, 
DE,  erunt  per  coroll.  prop.  7.  diametri  dida- 
rum  duarum  fedionum  ; ipfa  quidem  GKin 
figura  prop./.  illa  vcr6  DE  in  figura  prop. 4. 
Porro  prxdidx  dux  fcdiones  GHK,  DHE, 
terminabuntur  linea  vnica  curua  iuxta  lem- 
matis tertij  coroll.  4.  Et  redx  omnes  lines 
edudx  ab  dida  linea  curua  ad  diametrum 
GK  vel  DE  perpendiculares,  verbi  gratii  in- 
ftar omnium  in  figura  prop. 5.  reda  HO,  pof- 
fit fpatium fub  GO,OK,  partibus  diametri 
GK,fadis  ab  dida  perpendiculari  reda  OH; 
& in  figura  prop.4.  reda  HG  poffir  fpatium 
fub  DG,GE.  Tunc  fedio  GHK,  vel  DHE, 
erit  circulus  procreatus  ab  fedione  coni  pcf 
planum,  modo  explicato. 

In  hac  definitione  genus eft,  eflefigutam 
planam  , auod  commune  eft  omnibus  antece- 
dentibus fedionibus  conicis  definitis  prxfer- 
tim  cllipfi.Efte  veto  figuram  vnica  linea  com- 
prehenfam  , genuseft  commune  ellipfi  : fed  fi 
conferatur  cum  parabola  Schyperbola,  erit 
loco  differentia? ; impoffibilcenira  eft  vtlineat 
curua  parabolxfola  concludat  fpatium , nani 
per  coroll.  noft.  3.  ad  prop.  11. in  infinitum  ex- 
tenditur ex  parte  oppofita  vertici , & extrema 
eius  femper  ab  inuicem  magis  diuaricantur: 
quod  etiam  conucnit  hyperbolx  per  coroll. 
noft.4.  ad  propof.  1 2.  Atoma  autem  huius  fc- 
dionis  dehnitx  differentia  eft  in  eo  quod  re- 
dx omnes  linex  perpendiculares  ad  diame- 
trum eius  otiginariam  edudx  ab  pundis  linef 
eius  curua?, poffint  fpatia  contenta  fub  Tegmen- 
tis propri|s  abipfis  effedis  in  diametro  feu  re- 
da linea  angulum  efficiente  cum  curua : nam 
ficonueniretid  alijs  fedionibus  definitis , Pa- 
raboli, hyperbolx,  & ellipfi  i pfxeflent  circuli 
per  lemma/,  quod  repugnat ; nam  parabolx 
linea  fola  curua  oftenfa  eft  non  claudere  fpa- 
tium; tum  etiam  hyperbolx  fincafolacurua: 
ellipfisvcro  dum  fitin  cono iuxtaprop.13.  vel 
def.  9. inter  hasfecundas,  planum  eam  efficiens 
fecundum,  non  debet cfie  fubcontrarie  pofi- 
tum  bafi  circulari  coni , neque  parallelum  illi, 
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quod  rataen  requiritur  ad  Karic  fcdionem  qux 
circulus  eft. 

XVI. 

Reflum  latu  in  circulo ; vel  reda  lineo  iuxta  quem 
poffunt  reda  omnes  linei  ordinttim  applicito  ad  dia- 
metrum circuli  ai  punctu  circumferentia  illi  ut.  Ejt 
reda  linea  edulia  perpendicularittr  ad  diametrum  cir- 
culi, abvnt  extremo  citu,  aqualifque  ipfidtame- 
tro;  ita  vt  quadratum  cuiuflibet  ex  prxdidis  redit 
ordinatim  applicatu  ad  diametrum  ipfam,  pofitre- 
flxngulum  applicatum  dido  lateri  redo , fub  portio- 
ne diametri  inter prididam  redam  ordinatim  appli- 
catam, (i  didunt  latui  redum,  & fub  redaipfa 
ordinatim  applicata  producenda  fi  opus  fit,  inter  ipfam 
diametrum , redam  aliam  dudam  ab  extremo  la- 
teris  redi  altero,  ad  extremum  aliud  diametri  pro- 
didi ; deficiens  figura  fimiii  ei  qua  fub  diametro  & 
Utero  redo  comprehenditur. 

PRo  explicatione  huius  definitionis,  con» 
fulc  figuram  lemmatis  8.  inquainextre- 
no  A, diametri  AB  circuli,  eft perpendicu- 
laris ipfi  diametro  AB,  in  cius  extremo  vno 
A,  refla  AC  squalisipfi  diametro  AB:  hsc 
recta  AC  erit  reflum  larus  in  circulo  AEB, 
lcu  refla  iuxta  quam  poflunt  refl*  linea:  om- 
nes ordinatim  applicat*  diametro  AB, ab  cir- 
cumferentia circuli.Hxcmpli  gratiS  inftar  om- 
nium fit  refla  linea  ED  ordinatim  applicata 
diametro  AB : hsc  fi  concipiatur  produfla 
vitra  D,ad  circumferentiam  circuli;  quia  per 
def.io.  inter  primas  bifarilm  ab  diametro  AB 
diuiditur,eri  tperprop,3.  lib.j.  elem.  ad  an- 
gulos reflos  ipfi  diametro.  Dufla  vero  refla 
CB  vniente  extremum  C difli  lateris  cum 
extremo  alio  B difl*  diametri,  efficiet  trian- 
gulum reflangulum  CAB,  ifofccles : produ- 
cendo autem  reflam  DE  fi  opusfit vitra  E, 
fecabitin  F reflam  CB,perprop.il. Procli; 
vel  fecabit  ipfam  obuiam  CB  .antequam  ap- 
plicata fit  ad  diametrum  AB;  vel  fimul  etiam 
in  eodem  punflo  circumferentiae  ipfam  CB 
interfecabit : Sc  fic  quia  duo  anguli  in  A & 
D,  funt  refli , erunt  parallelae  reflas  line*  AC, 
DP,  nerprop.  iS.  lib.i.  elem.  ergo  quia  in  tri- 
angulo CAB  ifofceli.refla linea  DF  eflpa- 
rallela  lateri  AC,  erit  refla  DF  squalis  ipfi 
DB  fegmento diametri  AB,  inter  ipfam  re- 
flam DF  Se  B extremum  diametri  AB,  per 
coroll.  noftrum  ad  lemma  cit.  8.  tum  per  qj . 
lemma,  ipfa  DF  refla  erit  minor  quim  latus 
AC  reflum  cui  cll parallela  oflenfa.  Quare 
per  prop.j. lib.i.  elem.  poterimusde  maiore 
refla  AC  detrahere  reflam  AH  xqualem 
minori  DF ; quocirca  fi  ducatur  refla  HF, 
erit  squalis  & parallela  ipfi  A D fegmento 
diametri  inter  latus  reflum  AC  Sc  reflam 
DE  ordinatim  applicatam  diametro  AB.id- 
que per prop.; lib.i. elem.  critque  refultans 
reflangulum  AF,  fub  difto  fegmento  AD, Se 


fub  D E F ordinatim  applicata  fumendo 
ipfam  DF  compofitamex  ordinatim  applica- 
I*  DH,  8c  produAione  eius  EF:  quod  paral- 
lelogrammum  AF  erit  reflangulum  , per 
lemma ij.obangulum  in  A reflum,  & erit 
applicatum  difto  AC  lateri  reflo,  deficiens 
« llelogra m mo  FC  , fimiii  ei  verbi  gratil 
BC,fub  CA,  AB, hoc  eft  lub  latere  reflo  AC, 
& diametro  AB,  iuxta  def.6.  & prop.24.  lib. 
d.  elem.  Porrd  cum  fint  oftenla»  refl*  DF, 
DB,  squales, erit  per  lemma  49.  reflangulum 
AF  fub  AD,DF,  squalercflangulo  fub  AD, 
DB,  partibus  diametri  AB  faflisab  refla  DE 
ordinatim  applicata.  Eli  veri  per  lemma  47. 
reflangulum  fub  AD,DB,  squale  quadrato 
refl*  ED  ordinatim  applicats  diametro  AB 
ad  angulos  reflos ; ergo  per  ax.  1. lib.i.  elem. 
quadratum  ipfius  refl*  ED  erit  squale  re- 
ftanguloprsdiflo  AF.fub  AD,  Sc  DF,  ap- 
P,‘ca'°  ^ ««uni  latus  A C , deficiens  figura 
CF,  fimiii  figurs  fub  CA,  AB,  laterevideli- 
ect  reflo  AC,  & diametro  AB.  Atque  ita  ex- 
plicata  remanet  h*c  definitio. 

Genus  ad  omnia  refla  latera,  ell  efle  reflam 
perpendicularem  diametro  in  extremo  vno  il- 
Irus.  Differentia  atoma  efi  huius  lateris  refli, 
cltvtlit  squale  latus  teflum  cuicuraque  dia- 
metro circuli,  quod  non  competit  alijs  lateri. 
busi&  quod  reflangulum  cui  comparatur  qua- 
dratum refl*  lines  ordinatim  applicat*  in 
genere  squalitatis , habeat  duo  latera  squalia 
legmentts diametri  faflisab  refla  linea  ordi- 
nattm  applicata,  angulum  reflum  comprehen- 
dentibus. Prsterea  in  parabola  eft  squalitas 
huiulmodi  inter  quadratum  & fpatium,  fine 
vllo  exceflu  vel  defeflu ; Sc  m hyperbolae!} 
cum  exceflu.  In  ellipfi  vero  eft  cum  defeflu  jn 
quo  genericaconuenit  j fed  in  alio  primo  af- 
ugnato  differt, 

XVII. 

Diameter  originaria  fedionttm  conicarum.  Ed  ro- 
da Irnea , fedioue  communii  plani  fecundi  cjficientio 
m cono  fidiorum  conicam , (sr  pUni  trianguli  per 
axem  coni  fedipUno  primo. 

Hj£c  definitio  manifcfta  eft  induflione 
per  omnes  fefliones  conicas  commemo- 
ratas, in  vniuerfum  quidem  in  coroll.i.prop.7. 
In  particulari  vero  in  parabola,  propofin.  In 
hyperbola,  prop.i  a,  In  ellipfi  prop.  13.  In  op- 
pobtisfeftionibus , prop.i  4.  ctiamque  in  cir- 
culo, prop.  4.  Si  j. 

XVIII. 

Tranfuerfum  latus,  fcu  diameter  tranfuerfa fe- 
cjionum  conicarum.  Md  reda  linea  qua  produda 
falcem , intra  locum  fedionum  ingreditur , vel  et- 
iam extra  locum  produda  egreditur,  & ordinatim 
applicatas  redae  omnes  ad  illam  ex  pundie  quibu/li- 
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btt  ime  i curtu  fedionis , bifariam  diubiit. 

Apollonius  in  definitione  13.  inter  pri- 
mas , folum  meminit  tranfuerfx  diame- 
tri fcu  tranfucrii  lateris  duarum  linearum  cur- 
uarum,  quales  funtfediones  oppofiti  dc  qui- 
busagitpropof.14.de  uS.cx  quibus  & noftro 
commentario  in  illas  conflat  tranfuerfum  la*> 
tus  fcu  diametrum  tranfuerfam  ipfarum  op- 
poGtarum  fcdionum  conicarum,  eflc&  accipi 
non  folum  pro  ea  parte  diametri  originariae 
ipfarum,  qux  inter  vertices  ipfarum  fitaefi;fed 
etiam  pro  tota  dicta  «iiametro  originaria  pro- 
duda  intra  locum  linearum  curuarum  vtriuf* 
ue  fedionum  oppofitarum.  Nos  ver6  in  hac 
eHnitionc  attendentes  ad  ea  omnia  qux  do- 
cet ipfe  Author  de  tranfuerfo  latere  feu  tranf- 
uerla  diametro  , ftatuimuscflb  redam  lineam 
quae  falcem  produda  intra  locum  quarumlibet 
conicarum  commemoratarum  fcdionum  in- 
greditur ; vel  exiflens  intra  locum  prxdidum, 
produ da  etiam  egreditur  & fecat  ipfas  lineas 
fcdionum  curuas:  verum  vti  diameter  debet 
perdef.  10.  vel  13.  interprimas,  bifariam  di- 
uidere  redas  omnes  lineas  ordinati  m applica- 
tas ad  hanc  tranfuerfam  diametrum  vel  latus 
tsanfuerfum  fedionis  aut  fcdionum  conica- 
rum. nam  diametros  fcdionum  faepe  producit 
extra  lineas  curuas  ipfarum , tot^jue  vocat 
diametros  tranfuerfas  vel  tranfuerfa  latera  \ vt 
videre  erit  in  fequentibus. 

• XIX. 

Redum  latus  fedionum  conic4rum.  Efl  reda  li- 
w ea  perpendicularis  diametro  tranfuerf e vel  tranfuer - 
fo  Uteri  fetlionum  educi  a ad  vnam  partem  illitu  dia- 
metri ex  vertice  eius ; cuius  redi  lateris  magnitudo 
in  fmgulis  fedionibus  peculiari  modo  erit  determinan- 
da, vtvna  cum  tranfuerfo  Utere  vel  diametro  fedio- 
mm  pradida  vel  eius  portione , redangulum  efficiat 
applicatum  ipfi  lateri  redo  ; ad  quod  redangulum 
quadrata  redarum  linearum  ordmatim  applicatarum 
ad  didum  latus  tranfuerfum  vel  tranfuerfam  diame- 
trum rationem  habeant  vel  aqualitatu , vel  excejfus , 
vel  defedm. 

HjEc  definitio  explicanda  eft,  ex  didis  in 
propofitionibus  proprijs  didarum  (e- 
dionum , tum  cx  definitionibus  fecundis  ea- 
rumdem  fedionura.  nam  conflat  feroper  debe- 
re efle  perpendiculare  redum  latus  diametro 
feu  lateri  tranfuerfo : & in  parabola  quadra- 
tum reda?  line*  ordinatim  applicatae  eius  dia- 
metro vel  lateri  tranfuerfo,  HTc  aequale  redan- 
gulofub  portione  didi  tranfuerfi  lateris  & eius 
latere  redo  proprio  : in  hypcrbola  vero  efle 
aequale  redangulo  applicato  ad  latus  redum 
excedenti,  comprehenfo  fub portione  lateris 
tranfuerfi  & reda  maiore  qu^m  fit  latus  re- 
dum : quod  etiam  proportione  feruata  intel- 
ligeodum  efl  in  oppoGtis  fcdionibus:  & in 
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ellipfi  efle  squale  redangulo  applicato  ad  latus 
ipfum  redum  , deficienti , comprehenfo  fub 

f>ortionc  tranfuerfi  lateris , & portione  ipfius 
ateris  redi. 

XX. 

Spatium  ad  quod  comparatur  quadratum  reda  li- 
nea ordinatim  applicata  diametro  tranfuerfa  feu 
tranfuerfo  Uteri  fedionis.  Eft  redangulum  Jub  por- 
tione dicta  diametri , vel  Uteris  tranfuerfi , & fui  to- 
to Utere  redo  proprio , vel  eius  parte , vel  fubipfo 
produdo , contentum. 

IN  omnibus  fedionibus  conicis  vidimus 
fpatfa  quibus  comparantur  quadrata  reda- 
rum linearum  ordinatim  applicatarum  ad 
tranfuerfa  earum  latera  efle  paralielogramma 
fub  portionibus  didorum  tranfuerforum  late- 
rum, & redis  lateribus  ipforum  proprijs  poli- 
tis ad  angulos  redos  ipfis  tranfuerfis , fiue  ad- 
xquatisredis  lateribus , fiuc  partibus  eorum, 
fiue  etiam  produdis:  quare  per  lemma  13. 
ipfafpatia  paralielogramma  erunt  redangula. 
Igitur  fimiliafpatiapropofita  in  hac  definitio- 
ne, rede  vocantur  i nobis  redangula.  Reli- 
qua verb  manifefla  funtex  addudis  in  decla- 
ratione fuperioris  definitionis  19.  qua  conflat 
vnum  latus  didorum  redangulorum  efle  par- 
tem tranfuerfi , aliud  vero  efle  vel  adxquatum 
ipfum  latus  redum  vt  in  parabola  j vel  ipfum 
produdum,  vt  m hypetbolaj  vel  partem  cius, 
vt  in  ellipfi.  Ex  quibus  fequitur  hoc  corolla- 
rium noflrum. 

COROLL.  NOSTRVM  I. 

Ex  his  duabus  definitionibus  poflrtmit  explicatis 
aperte  colligitur  quare  diameter  tranfuerfa  fcdionum 
conicarum  , (?  reda  linea  iuxta  quam  poffunt  reda 
linea  ordinatim  applicata  ad  diametros  ipfas  tranf- 
uerfas in  fmgulis  fedionibus  denominentur  Utera  :nam 
funt  Utera  redangulorum  ad  qua  comparantur  qua- 
drata didarum  redarum  linearunt  ordinatim  appli- 
catarum ad  ipfas  diametros. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

Ex  didis  in  fmgulis  fedionibus  conicis  , colligitur 
feu  confirmatur  cur  vnum  latus  redangulorum  ad  qua 
comparantur  quadrata  redarum  linearum  ordinatim 
applicatarum  diametris  ipfarum  fedionum , vocetur 
latus  tranfuerfum  , aliud  redum.  Tranfuerfum  qui- 
dem quia  per  locum  fedionum  tranfmittitur  feu  ince- 
dit : Redum  vero  quia  efl  ad  angulos  redos  ipfi  tranf- 
uerfo. 

IN  fequentibus  alijs  definitionibus  agemus 
prxfcrtim  de  lineis  curuis  fcdionum  coni- 
carum, Parabola»,  Hypcrbo!x,EUipfeo5,&  fc- 
dionum oppofitarum , tum  circuli,  quatenus 
in  plano  recipiuntur , fine  refpedu  immediato 
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ad  feftioncm  coni:  tum  etiam  de  lateribus  eo- 
rum rc^is  ac  tranfuerfis.  Nam  ex  his  defini- 
tionibus infiniti  praxes facilitatem  maximam 
& claritudinem  dcmonftrationts  nancifccn- 
tur.  Verumtamencx  demonffratisinfuperio- 
rjbus  propofitionibus  prxfcrtim  4.9.11.12,13. 
& corollarijs  noftris  ad  illas  dependebunt. 

XXI. 

Parabola.  Efl  linea  curtta  in  plano  tscepta,  qua  fi- 
guram fe  fola  continere  nequit : ad  cuius  diametrum 
tranfuerfam  reda  quauis  linea  ordinatim  applicata , 
efl  media  proportionalis  inter  portionem  dida  diame- 
tri tranfuerfa  terminatam  fuo  vertice  proprio  & pra - 
dici  a refla  ordinatim  applicata , & rectum  tiafdcm 
diametri  latus. 

XXII. 

Ujperbola.  Efl  linea  curua  in  plano  recepta , qua 
figuram  (e  fola  continere  nequit : ad  cuius  diametrum 
tranfuerfam  refla  quauis  linea  ordinatim  applicata , 
efl  media  proportionalis  inter  portionem  dicta  diame- 
tri tranfuerfa  terminatam  fuo  vertice  proprio  & pra- 
difla  reda  ordinatim  applicata , & reflttm  eiufdem 
diametri  latus  produflum  ; ita  vt  redangulum  fub 
di  fla  portione  diametri  tranfuerfa  & redo  eius  latere 
produflo , fit  aquale  quadrato  reda  linoa  ordinatim 
applicata , 

XXIII. 

E Hi p fu.  Efl  linea  curua  in  plano  rtcepta , que  fi - 
guram  fe  fola  continet  vel  continere  pote  fl : ad  cuius 
diametrum  tranfuerfam  reda  queuis  linea  ordinatim 
applicata , efl  media  proportionalis  inttr  portionem 
dide  diametri  tranfuerfa  terminatam  fuo  vertice 
proprio  &pradida  refla  ordinatim  applicata , & redi 
eiufdem  diametri  lateris  portionem  ; ita  vt  redangu- 
lum fub  di  da  port  ione  diametri , & portione  lateris 
eius  redit  fit  squale  quadrato  reda  linea  prsdida 
ordinatim  applicata. 

XXIV. 

Sedionesoppofitx.  Sunt  dux  curua  linea  kyperboB- 
cjt  flngulxt  in  plano  recepta  eodem,  & feparatx,& 
oppofitx  fecundum  vertices , qua  feipfls  fvngula  figu - 
ram  includere  nequeunt:  ad  quarum  diametrum  com- 
munem tranfuerfam  reda  quauis  linea  ordinatim  ap- 
plicata in  earum  vtriuflibet  locis , efl  media  propor- 
tionalu  inter  portionem  dida  diametri  tranfuerfa 
terminatam  vertice  fuo  proprio  exiflent e in  linea  cur- 
ua fedionis  intra  cuius  locum  applicata  efl  dida  reda 
ordinatim  applicata  , efl  dida  reda  ordinatim  appli- 
cata, & inter  latus  redum  in  eadem  fedione  pro- 
prium dida  diametri  produdum  ; ita  vt  redangulum 
fub  portione  dida  diametri  tranfuerf  t , redo  late- 

re produci  0 , fit  squale  quadrato  pradida  reda  linea 
ordinatim  applicata. 


XXT* 

Crrculm.  Efl  curua  linea  in  plano  recepta,  figuram 
Claudens , vel  qua  claudere  pofltt : ad  cuius  diame- 
trum tranfuerfam  > quauis  reda  linea  ordinatim  ap- 
plicata , femper  ad  angulos  redos , efl  media  propor- 
tionalis inter  dida  diametri  fegmenta  fsda  ah  dida 
reda  linea  ordinatim  applicata. 

NEceflefuit  prxmittere  diftas  definitio- 
nes , ad  affignanda  genera  & differentias 
illarum.  . 

Moneo  autem  me  futtiere  hoc  Iocd  Parabo- 
lam, Hyperbolam,  Ellipfim.  feftiones  oppoG- 
tas  & circulum  * folummodd  pro  lineis  cur- 
uis;  fcuquod  idem  cftraefolum  definire  li- 
neas curuas  illorum,  fcu  lineas  illarum  ortas  ia 
fuperficie  conica  fefta  plano  fecundo : & aflu- 
mere  me  proprietatem  lingulis  diftis  feftioni* 
bus  propriam  , qua  vna  diftinguatur  abalia. 

Itaque  genus  eft  commune  Parabolae,  Hy- 
perbolae, Ellipfi,  feftionibus  oppofitis , etiam 
circulo,  efic  lineas  curuas  in  plano  receptas, per 
lemma  3.  funt  enim  vti  habent  prop.  1 1.12.13« 
14.  & 4.  & 5 . feftiones  communes  conicarum 
fupcrficicrurafeftarum  plano  minimi  afto  per 
verticem  coni , & plani  i piius  fecantis ; quare 
erunt  recepti  in  plano,  illae  lines  curua?.  Gea 
nus  etiam  erit  commune  ellipfi  & circulo , e Ile 
lineas  curuas  figuram  claudentes, aut  qui  pot 
fint  comprehendere  fpatium , iuxta  ea  que 
offendimus  in  prop.  4.5.  & Aliud  genus 
erit  commune  tantilm  Paraboli  & Hyperbo- 
li, & feftionibus  oppofitis,  vt  fint  lipe*  curu? 
fe  ipfis  non  valentes  claudere  fpatium, vti  pro- 
bauimus  in  corollarijs  noftris,  3.  quidem  ad 
prop.11  .pro  Parabola.  4.  ad  prop.  12.  pro  hy- 
pcrbola.  y.  ad  prop.14.  pro  feftionibus  oppo- 
fitis. 

Differentia  in  Parabola  erit,  vt  quaelibet  re- 
fta linea  ordinatim  applicata  diametro  eius, fit 
media  proportionalis  inter  portionem  huius 
diametri  terminatam  praedicta  refta  linea  or* 
dinatim  ad  illam  applicata,  & vertice  ipfiut 
diametri,  & inter  latus  eius  reftum  adaequa- 
tum. Ethuiufmodi  refti  linea  ordinatim  ap- 
plicata  diametro  tranfuerfz  in  hyperbola  eft 
media  proportionalis  inter  portionem  quidem 
diametri  przdiftz  fitam  inter  verticem  cius  & 
przdiftam  reftam  lineam  ordinatim  applica- 
tam, & latus  eius  reftum  noti  adaequatum  fed 
produftum*,  ita  vt  reftangulum  fubdifta  por- 
tione diametri  tranfuerfz  , & latere  refto 
produfto  fit  squale  quadrato  refti  lineae  or- 
dinatim applicati  ad  przdiftam  diametrum 
tranfuerfam.Simili  etiam  modo  in  feftionibus 
oppofitis.  In  ellipfi  vero  inter  eodem  modo 
terminatam  portionem  diametri  tranfuerfz,& 
lateris  eius  refti  portionem  minime  produftr; 
ita  vt  reftangulum  fub  portione  diametri 
tranfuerfi , & fub  portione  lateris  refti  fit 

zqualc 
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squale quadrato reds  linea:  ordinarim  appli- 
cata: ad  pra^nfram  diametrum.  In  circulo  de- 
nique inter  fegmcnta  diametri  eius  tranfuerf^, 
modo  fit  femper  ad  angulos  redos  ordinarim 
applicata  diametro.  Etfic  differenti®  huiuf- 
mr.di  alfignatsita  funtpropris  lingulis,  vt 
nulli  buiufinodi  alteri  (cdlionum  conicarum 
conueniant. 

XXVI. 

Sedum  latus  inparabeU.  Eil  ttrtid  reda  linea  pto- 
portionalu , datudusbus  hoc  ordine  : primi,  portime 
diametri  tranfuerfi  illita  inter  verticem  citu , & re- 
dam lineam  erdinatim  applicatam  dicta  diametre 
tranfuerft ; fecundi  veri , ipfamet  reda  linea  otdi- 
tutim  applicata  predtda:  tertia,  ineptiam,  HUpropot- 
tionalii , vel  illi  aqualis,  perpendiculari!  diametre 
tranfuerfa  ex  eim  vertice  ad  t nam  partem. 

EXempli  gratia.  In  Parabola  dato  latere 
tranfuerfo  AB,  & reda  linea  CB  ordi- 
natim  applicata  illi  lateri  tranfuerfo  AB  ;fiue 
ad  angulos  redos , quando  ipfum  latus  tranf- 
uetfum  ell  axis ; fiue  ad  angulos  obliquos, 
quando  latus  tranfuerfum  non  eft  axis.  R.e- 
dtum latui rcfpedu  tranfuerfi  AB,  erit reda 
linea  AD  perpendicularis  ipG  lateri  tranfuer- 
fo AB,  ad  vnam  eius  partem,  ex  pundo  ver- 
ticis A;  quae  fic  tertia  proportionalis , vel  ae- 
qualis ipfi  terti*  proportionali ; datis  duabus 
redtis;  prima  AB,  portione  videlicet  lateris 
tranfuerfi  AB , fita  inter  verticem  eius  A,  6c 
redtam  lineam  CB  ordinatim  applicitam  ipfi 
tranfucrlo  lateri ; fecunda  verd,  ipfamet  reda 
tB  ordinatim  applicata  prsdidla. 

Hsc  definitio  redi  lateris  Parabole  defum- 
pta  ell  ab  propof  xc . fle  corollar.  nollro  i.  ad 
illam, 

XXVII. 

nedum  Utm  m HjperboU.  Eft  reda  linea  minet, 
tertia  reda  linea  prepertienali  perpendiculari  Uteri 
tranfuerfo  ex  pundoipfius,  in  que  applicatur  ordina- 
tim reda  linea : datu  duabus : prima , portime  dia- 
metri tranfuerfa  terminata  vertice  eia,  &ipfa  reda 
linea  ordinatim  applicata  ad  didam  diametrum ; fe- 
cunda vero  , i pfa  reda  linea  ordinatim  applicati 
pracUBa : minor, inquam,  reda  linea  tertia  proportio- 
nali ; tmtendicuUru  etiam  dido  Uteri  tranfuerfo,  in 
punito  mmticis  eim , ac  terminata  ipfo  ptmdo  verticis 
ex  vnaparte , i;  ex  alia  parte  pUndo  inter fcClienu 
eommtmu  reda  linea  deduda  ai  altero  extremo 
tranfuerfi  Uteris  per  extremum  tertia  proportionalis 
inuenta  perpendieuUriterque  pofita  ad  vnam  partem 
lateri  tranfuerfo  expuncto  eius  reda  linea  pradi- 
flt  ordinatim  applicata  ipfit 

EXempli  gratia  in  Hyperboli , dato  eius 
latete  tranfuerfo  quocumque  BAF.,  & 
redla linea  GE  ordinatim  applicata  ad  illud. 


fiue  ad  angulos  redtos  quando  ipfum  latus 
tranfuerfum  ell  axis , fiue  ad  3ngulos  obliquos 
quando  ipfum  latus  tranfuerfum  non  eftaxis, 
R.edum,inquam,  latus  eius  eft  reda  HA  per- 
pendicularis ad  latus  tranfuerfum  BAE,  et 
cius  vertice  A,  quod  etiam  vertex  c^typer- 
boles , ad  vnam  tantOm  partem  ipfior  lateris 
tranfuerfi  BAE;  minorquequlm  tertia  reda 
linea  ED  proportionalis  & perpendicularis 
dido  tranfuerfo  lateri  ad  pattem  reds  AH, 
ex  pundo  E tranfuerfi  difli  lateris  lito  intra 
locum  Hyperboles , quodque  etiam  eft  pun- 
fl«m  in  quo  applicatur  ordinatim  recta  aliqua 
linea  GE  ad  ipfum  latus  tranfuerfum  prsaia 
dium ; tertia,  inquam,redta  linea  proportiona- 
lis , datis  duabus,  prima , portione  AE  dia- 
metri tranfucrf*  BAE,  terminata  vertice  eius 
A,  & ipfamet  redla  GE  ordinatim  applicata 
ad  illam  diametrum  tranfuerfam  : fecunda 
ver6  ipfa  redla  GE  ordinatim  applicata prx- 
dida.  Qusrcda  AH  feurcdlum  latus  minus 
quam  prpdida  tertia  redla  proportionalis  ED, 
determinatur  duobus  pundlis;  vno  A verti- 
ce tam  Hyperboles , quam  tranfuerfi  laterisi 
altero  veri  pundlo  H intcrfcdlioms  commu- 
nis ipfius , Se  redis  lines  DB  tranfmittcnds 
ab  D pundlo  extremo  fitoextra  latus  tranf- 
uerfum BAE , ad  aliud  extremum  B didli 
lateris  tranfuerfi  BAE. 

Quod  hsc  redla  DB  interfecet  in  H re- 
dlam  AH,  iuxta prop.i  i. Procli ; manifeftum 
eft, quandoquidem  ambs redis  AH, ED,funt 
parailel*inuicem,per  prop.xS.Iib.t.elcm.vt- 
pote  linguis  ad  angulos  redtos  lateri  tranfuer- 
io  BAE,  ad  vnam  eandemque  eius  partem; 
A alteram  carum  ED,  fecat  redla  DB  maior 
qulm  AH  iuxta  lemma  43.  Vnde  illumi- 
nius in  definitione  prsfcnti,  redlum  latus  AH 
minus  quam  prsdidla  tertia  reda  proportio- 
nalis ED,  daris  duabus  AE,  EG.  Et  quia 
funt  tres  redis  lines  proportionales , hoc  or- 
dine, prima  AE,  fecunda  GE, tertia  DE; 
redangulum fub extremis  AE,  DE,  erits- 
qualc  quadrato  medis  rccla:  GE  : eft  vero 
illud  rcdlangulum  fub  AE.DE  , iuxta  lem- 
ma 45. applicatum  laceri  redo  AH.excedenf- 
^ue  figura fimili fub  BA,  AH,  lateribus  in 
Hyperboli;  crgoperax.l.  lib.l,  elem.  etiam 
quadratum  redis  GE»  erit  squale  redan* 
gulo  illi  applicato  ad  latus  redlum  AH,  exce- 
denti figura  prsdidla  fimi  Ii  fub  reda  B A , A H< 
Quare  hsc  definitio  rede  colligitur  ex  prop. 
K.  huius  libri. 

xxvur. 

Pedum  latu  in  tllipjr.  Eft  roda  linea  maior  quim 
tertia  reda  linea  proportionalis , datis  duaius , prima, 
portione  diametri  tranfuerfa , terminata  vertice  eius 
& ellipfeos  ad  partem  lateris  redi , &rc(la  linea  or- 
dinatim applicata  ad  didam  diametrum  ; fecunda 
vero,  ipfamet  reda  Unea  ordinatim  applicata:  dijfo- 
H fttit 
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filis  ad  angulos  rcclos  fibi  imiccm  in  extremo  commu- 
ni quod  eft  psnilUm  tranfuerfi  Ultris  td  quod  tpplic, i- 
ta  cfl  rei!*  linet  ordinatim , duabus  prtdiilis  retiis 
limis,  primt  & fecunda : vel  puditi*  reSt  linet, 
terti*  proportionalis  'muentt , delet  effeti  angule  i re- 
ctos ad  latus  tranfuerfum  in  em  punite  in  que  illud  fe- 
tat itSjkilt  linet  ordinatim  tppliitt * : tiim  etiam 
rtSit  linet  maior  quim  iflt  terti t proportionalis , de- 
bet effe  td  partes  tertie  ipfttu  proportionalis , td  at- 
guleirtHes  trtnfnerfe  Uteri , ex  punSt  eiut  extreme 
feu  vertice,  Determinatur  tutem  quantitas  huius  rt- 
Clt  Irnea  maioris  quam  terti t pr edici*  linet  propor- 
tientlis  , duobus  ptmihs ; prime  vertice  ttanfuerfi 
Uteris,  e quo  eduli*  efl  td  tngules  reSes  ipfilttcri 
trtnfuerfe ; tlteta , fe itione  communi  Udus,  & rellt 
linet  trtnfmiffatb  tltero  extreme  tranfuerfi  Uteris 
[er  extremum  terti t prtdillt  linet  prepertiintlii 
quod  extra  trtnfuerfumlttmeft. 

EXempii  gratia-  Sit  in  cliipfi  datum  tranf- 
uerfum latus  AB,  & refla  linea  CD  or- 
dinatim illi  applicata  inpunflo  cius  C;  fiue 
ad  angulos  reflos  quando  ttanfuerfum  latus 
AB  eft  axis;  fiue  ad  angulos  obliquos,  cum 
tranfuerfum  latus  AB,  noneflaxis:  tum  da- 
tis duabus  reflis  AC,  CD;  prima  quidem, 
portione  AC,  tranfuerfi  latetis  AB,  (ita  inter 
eius  verticem  A , 8e  punflum  C rcA*  linea: 
ordinatim  applicata  C D,  ad  ipfum  latus 
tranfuerfumjinuenta  ftt  reda  linea  tertia  pro- 
portionalis CF,  per  prop.u.  lib.S.  elem.  8c 
conflituta et diflo puoflo  C,  perpendicula- 
ris ad  vnam  partem,  ipfi  lateri  tranfuerfo  AB. 
Pratercaejt  punSo  A vcrticisaflumpto,po- 
CtaCt  per  prop.u.  lib.i.eicm.  alia  AG  refla 
linea  perpendicularis  eidem  lateri  tranfuerfo 
AB,  ad  partem  reda  CF:  f h*  dua  refia  li- 
nea CF,  AG,  erunt  per  prop.tS.  lib.i  .elem. 
parallela, ob  angulos  reflos  quos  efficiunt  cum 
tranfuerfo  latere  AB.)  Infuperex  punfloB, 
altero  extremo  di&i  tranfuerfi  lateris , per  ex- 
tremum F , refl*  CF  prxdifti  terti*  pro- 
portionalis, tranfmittatur  refla  tinea  BF,qu* 
produfia  vitra  F fecabit  in  G reflam  AG, 
perpropof.il,  Procli.  Hac  autem  AG  refla 
linea,  punflis  A,  & G,  terminata,  qua  ma- 
ior erit  quim  tertia  pradifla  linea  proportio- 
nalis CF,  per  lemma  4}.  elliuxta  hanc  defi- 
nitionem traditam,  latus  reftum  in  ellipfi , re- 
fpcflu  lateris  eius  rcfli  AB. 

Hac  definitio  defumpta  cfl  ab  prop.  13,  re- 
ftangulumqucfub  AC,CF,erit  perprop.17. 
lib.tf.  elem.  squale  quadrato  refl*  DC  or- 
dinatim applicat*tranfuerfo  lateri  AB,  ciim 
Gntillx  dux  refi*  AC,  CB,extremx,refpe- 
flu  medi*  proportionalis  f)C : & per  lemma 
44.  rcflangulum  illud  fub  AC,  CF,  applica- 
tum ent  recio lateri  AG,  deficiens  figura  fi- 
milifub  AB,  AG , lateribus  figure;  vticyi- 
git  citata  propofitio  ij.  Apolloni]. 


XXIX- 

Refla  Utett  in  eppefitis  {cilionibus.  Sunt  ha  reSe 
linea  equule s inter  fe ; quarum  fmgula  funt  partes 
relltrum  tertiarum  prepeniontltum  ; ittit  duabus 
in  fingulit  byperbolii  eppefst it : primt , pertime  dia- 
metri tranfuerfa  intra  locum  proprium  hyperboles ger- 
minat* vertice  proprie , <y  reUa  linet  ordinatim 
applicata  ad  diffam  diametrum  tranfuerfam-, fecunda 
veri , ipfanset  reUa  linet  ordinatim  applicat  t prtii- 
Ra  diametro ; perpendicuUrcs  diametro  ipft  tranf 
uerft  m verticibus  proprqt  td  etfdem  partes  vel  diucr- 
far.dctetmintda  veto  figule  vtiin  Hyperbole  vrsist, 

EX  plicat  »r  in  exemplo.  In  oppoCtis  fe- 
flionibus  fit  diameter  tranfuerfa  feu  latus 
tranfuerfum  A B ; ad  quod  in  lingulis  fit  rcfta 
linea  KI,  GE,  ordinatim  applicata  in  putillis 
I,  E;  vna  in  vna  hyperbola , altera  in  alia  op- 
pofitajad  angulos  quidem  reflos,  quando  dia- 
meter tranfuerfa  AB  efl  axis; ad  obliquos  ve- 
rd  angulos,  quando  diameter  AB  tranfuerfi 
non  efl  axis.  Tum  ex  punAis  I , tc  E,  fintad 
eafdero  partes  edufl*rcfl*  line*  1M,  ED, 
perpendiculares  diametro  tranfuerfe  AB,  *- 
uales  tertijs  proportionalibus  proprijs,  datis 
uabus  Bl,  1K,  tum  AE , EG  , inucnicndis 
per  prop.  1 1.  Ii  b,  «.  elem.  Infuperex  vertici- 
bus A & B , diametri  dat*  tranfuerf*  AB, 
fint  ad  partes  reflatum  IM,  ED,  edufl*  ali* 
refl*  line*  BN,  AH,  ad  angulos  reflos  dia- 
metro tranfuerf*  AB,  qu*  erunt  parallela  in- 
uicem  per  ptop.2S.lib.i.eiem,  Denique  refla 
ex  A vertice  per  M extremum  refl*  IM. 
tranfmittatur  refla  linea  AM , fecabit  in  N 
reflam  BN;  Sc  alia  refla  cx  punflo  B , vetti- 
ceque  altero  diametri  A B,  agatur  altera  refla 
BD,  per  extremum  D refl*  ED,  hxcreSa 
BD  fecabit  in  H reflam  AH,  ficuti  altera 
AM  fccauitreflam  BN  in  N’,  per  propof.il. 
Procli,  determinataque  erunt  latera  refla  AH, 
BN , oppofitarum  feflionum , ficuti  in  vna 
Hyperbola,  vti  conflat  ex  def.27.  inter  Kas  fe- 
cundas; eruntque  xqualia  per  prop.  1 4.  & reli- 

2ua  confequentur  in  lingulis  feflionibusfeor- 
mqux  requirit  propol.11.  & qu*  innuimus 
in  definit. 17. 

XXX. 

Belitm  leim  in  circulo,  ifl  rellt  linet  aqualis  dia- 
metro cuicumque  eius,  ad  angulos  reiles  infshns  dia * 
diametro  ad  vnam  filum  partem,  in  1 mimorum 
eius  vna, 

SIcuti  eft  refla  AC  perpendicularis  dia- 
metro AB  circuli,  xquaiifque  ipli  diame- 
tro, 4 £ ad  angulos  reflos  ipli  in  extremo  cius 
A , & ad  vnam  eius  tantummodo  partem. 
Cum  vero  diametri  omnes  fint  xqualesinter 
fe,  Sc  reflum  lacus  fit  squale  diametro  cui  efl 
ad  angulos  reflos;  erit  per  t.ax.lib.i.  elem. 
xqualc  cuilibet  diametro  circuli  eiufdem  dati. 

Age, 
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Age,  proferamus  genera  redorum  laterum 
illorum  definitorum  , in  fedionibus  conicis, 
Parabola,  Hyperbola,  Hllipfi, St  Circulo. 

Primum  genus  eft,  vtfint  reda  linea.  Al- 
terum vt  fint  ad  angulos  rectos  diametris  pro- 
prijs  tranfuerfisca vertice  illarum,  ad  vnam 
folum  partem  tranfuerfi  proprij  lateris. 

Sunt  alia  genera  redorum  laterym  , com- 
munia foliim  Parabola, Hyperbola  Sc  Ellipfi, 
tim etiam fitdionibus  oppofitis.  Primum,  vt 
referantur  ad  alias  redas  lineas  proportiona- 
les', primam , portionem  diametri  tranfuerfa 
inter  illa  & redam  lineam  ordinatim  applica- 
tam diCtr  diametro  tranfuerfa ; fecundam, 
ipfammet  redam  lineam  ordinatim  applica- 
tam; vt  determinentur  eorum  quantitates feu 
longitudines.  Nam  in  Parabola , eft  ipfamet 
tertia  reda  pro|>ortionalis  datis  pradidis 
duabus:  In  Hyperbola  , eft  minus  qulm  tertia 
illa  proportionalis : In  ellipfi  eft  maius  qulm 
tertia  illa  proportionalis.  Alterum  vt  prima 
ex  illis  datis  redis  fit  femper  portio  diametri 
tranfuerfie  propria  inter  ipfum  latus  redum, Ac 
ordinatim  applicatam  redam  dide  diametro 
tranfuerfie.  Tertium  vt  fecunda  reda  i duabus 
illis  datis,  fit  reda  linea  ordinatim  applicata 
propria  diametro  tranfuetfa. 

Sed  & funt  alia  genera  communia  folum  la- 
teribus redis  Hyperbola  , ellipfi,  St  oppofitis 
fedionibus.  Primum,  vt  tertia  reda  linea  pro- 
portionalis, equa  dependet  eorum  longitudo, 
fit  femper  perpendicularis  diametro  tranfuer- 
fa  ad  vnam  eius  partem, ex  pundo  didi  dia- 
metri in  quo  applicatur  ordinatim  redalinea 
fecunda.  Alterum,  vt  longitudo  lateris  redi  in 
illis,  determinetur  duobus  pundis  j vno  ver- 
ticis ; altero  fedionis  communis  eius,  & re- 
da linea  emifla  ab  altero  extremo  lateris 
tranfuerfi  per  extremum  tertia  reda  propor- 
tionalis conftituta  ad  angulos  redos  dido 
tranfuerfo  lateri  ad  partem  lateris  redi , ex 
pundo  tranfuerfi  cui  applicatur  ordinatim  re- 
da linea  qua  eft  fecunda  reda  proportionalis 
pradida.  Tertium,  vtfint  parallela  redali- 
nea, latus  redvm , Sc  pradida  reda  linea  pro- 
portionalis. 

Porro  differentia  laterum  redorum  1 no- 
bis definitorum,  conicarum  fedionum  , funt 
huiufmodi.  In  Parabola,  tertia  proportionalia 
inuenta  eft  latus  ipfum  redum,  feu  aquale  ipfi; 
inuenta, inquam, modoaflignato, duabus  datis: 
quod  non  conuenit  Hyperbola,  nec  ellipfi, 
nec  circulo;  namin  Hyperbola  & ellipfi, offen- 
dimus eife  inaqualem  tertia  ipfi  proportiona- 
li 1 Sc  in  circulo  licet  poffit  alia  ratione  repe- 
riri  lacus  aquale  diametro  tranfuerfa,  Sc  con- 
jugata illi  altera  diametro  feu  fecunda  pro- 
portionali ; tamen  quia  modus  aflignatus  in- 
ueniendi  tertiam  illam  redam  proportiona- 
lem dependet  ex  duabus  datis;  prima,  por- 
tione diametri  tranfuerfa  inter  eius  verticem 
feu  ipfum  lacus  redum,  Sc  redam  lineam  ordi- 


natim applicatam  dida  diametro  tranfuerfa; 
fecunda  ver*  ipfa  reda  linea  ordinatim  appli- 
cata : minime  conuenit  circulo ; idc6  diffe- 
rentia allignata  lateris  redi  in  Parabola, legiti-. 
ma  eft.  In  Hyptrbola  autem , latus  redum 
cftm  minus  femper  Gt  tertia  illa  reda  propor- 
tionali; St  in  Parabola  Gt  illi  reda  tertia  pro- 
portionali «quale;  St  in  ellipfi  fit  maius  ipfa 
tertia  proportionali ; St  in  circulo  fit  femper 
aequale  modo  explicato : redi  diftinguitur  ab 
aliarum  fedionum  conicarum  lateribus  redis. 
At  verd  in  ellipfi  latus  redum  eft  maius  tertia 
reda  pradida  proportionali;  quod  nulli  late- 
ri aliarum  fedionum  competit.  Denique  in 
fedionibus  oppofitis  latera  reda  rcfpedu  eiuf- 
dem  diametri  tranfuerfa  funt  aqualia  interfc, 
Sc  fingula  femper  minora  qulm  tertia  illa  pro- 
portionalis reda  linea , ficuti  in  vnica  Hypcr- 
oola.  Quoad  differentiam  lateris  redi  in  cir- 
culo: quod  fit  femper  aquale  diametro  eius 
tranfuerfa,  tum  etiam  cuilibet  eius  diame- 
tro, naro  per  def.iy.  Sc  ax.a.lib.r.  elem.  dia- 
metri omnes  in  eodem  circulo  funt  aquales  in- 
ter fe : nulli  alteri  redo  lateri  ex  definitis  con- 
uenit; redaenim  omnia  latera  pradidafunt 
finita  reda  linea ; diametri  autem  tranfuerfe 
in  Parabola , Hyperbola^ue  funt  infinita  ex 
parte oppofita  verticibus  earum,  vti  monui- 
mus in  coroll. noftris ad propof.it.  Sc  ta.  quod 
etiam'  applicandum  eft  diametris  tranfuerfis 
oppofitarum  fedionum : At  verd  in  ellipfij 
quia  conflat  ex  def.4.  inter  has  fecundas , re- 
dam lineam  mediam  proportionalem  inter 
diametrum  eius  quamcumque  tranfuerfam , Sc 
latus  eius  redum  proprium , effe  diametrum 
fecundam  feuconiugatam  alteri  cum  ordine 
ad  latus  eius  redum  proprium;  fi  per  i mpqffi- 
bile  darentur  latera  redum  Sc  tranfuerfu drin 
ellipfi  femper  effe  aqualia,  liqueretur  per co- 
roll.noft.6.  ad  prop.  19.  lib.S.  elem. fecundam 
diametrum  quamlibet  in  ellipfi  aqualem  effe 
diametro  eiuscuilibet  prima  tranfuerfx;quod 
aperte  falfum  eft  in  duabus  diametrispnma  SC 
fecunda  coniugatis , qua  fint  ellipleos  axes 
coniugatf;  quoru  m vnus  femper  eft  altero  mi- 
nor : nam  ellipfi*.  circulus  eft  imperfedus,  ex 
vna parte  longior,  Scex  aliaftridior;  vnde 
vnus  axis  longior  effe  debet  feu  maior,  alter 
verd  breuiorfeu  minor ; hoc  verd  dcmonftra- 
uimus  geometrici  ex  principi|sipfius  Apollo- 
ni), in  coroll.  noftro  tfi.  ad  prop.  13.  hoc  ab- 
furdum  dedudum  ex  politione  quod  redum 
latus  quodlibct  in  ellipfi  fit  aquale  tranfuerfo 
fuo  lateri  feu  diametro  , manifeftam  reddit 
falfitatem  pofitionis.quare  differentia  produda 
lateris  redi  in  circulo  non  competit  lateri  re- 
do ellipfeos. 

Ha  differentia  funt  proprietates  in  didis 
fedionibus  explicata  Sc  propofitaab  Apollo- 
nio propofitionibusproprijs.Ex  eoenim  quod 
propofitione  vndccima  docuit  redas  lineas  or- 
dinatim applicatas  diametro  Paraboles , polfe 
H a fpatia, 
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fpjtii,  hoc  eft  rcflangula  fub  reflo  latere  8c 
portionibus  diametri  inter  eius  verticem  & 
prxdiflas  reflis  lineas  otdinatim  applicatas) 
erunt  per  prop.17.  Iib.6.  elcm.  ttes  refli  linea; 
'proportionales,  inediaque  latus  quadrati  feu 
refla  linea  ordinatim  applicata,  aiqualisre- 
flangulo  fub  reflo  latere  Se  portione  diametri 
pridifli;  reliqua:  vetb  dux  erunt  latus  ipfum 
reflum  8e  portio  diametri  (ita  inter  verticem 
vel  latus  reflum , Si  reftam  lineam  ordinatim 
applicatam:  igitur  latus  reflum  in  Parabola, 
erit  tertia  refla  proportionalis,  feu  «quale 
illi,  datis  duabus  ; prima  portione  diametri 
tranfuerfiaffrgaata;  fecunda  veri),  ipfa  refla 
linea  ordinatim  applicata. 

In  Hyperbola  autem,  cum  propofirione 
duodecima  pofuerit, quamlibet  reflam  lineam 
ordinatim  applicatam  diametro  cius  tranfuer- 
fx,  pofTe  rcftangulum  applicatum  ad  eiusla- 
tus  reflum  fub  portione  diametri  ipfius  inter 
verticem  feu  latus  reflum, & ipfam  reflam  or- 
dinatim  applicatam , excedcnfque;  erunt  per 
prop.  1 7.  lib.fi.  elcm.  tres  refla:  linea-  propor- 
tionales, media^uc  latus  ipfum  quadrati  x- 
qualisdiflp  rcflangulo,  feu  ipfamet  refla  linea 
ordinatim  applicata;  primaque  portio  afli- 
gnata  diametri  tranfuerfx;  tertiaque  maior 
quam  reflum  latus,  Si  latus  ipfum  reflum  mi- 
nus quam  tertia  illa  proportionaiis.Quidifcuf- 
fus  oppofltis  (e&ionibus  erit  applicandas  circ» 
fua  latera  refla  propria,  qu« debent  efic  «qua- 
lia iuitta  prop.M, 

At  vero  in  cllipfi,  quandoquidem  fbjtuit 
propofitionedecimatertia,  quadratum  cuiuf- 
iibet  refli  lines  ordinatim  applicati  diame- 
tro tranfucrfi,  efTc  «quale  rcflangulo  applica- 
to ad  latus  eius  reflum,  latitudinem  habenti 
pt*ioncm  d.ifli  diametri  tranfucrfi  inter 
ipfum  latus  reflum  & reflam  ipfam  lineam  or- 
dinatim  applicatam  , ac  deficienti ; erunt  per 
prop.17.bb.fi.  elem.  tres  refl«  linei  propor- 
tionales; mediaque  ipfa  refla  ordinatim  ap- 
plicata feu  latus  quadrati  «qualis  diflo  teflan- 
gulo } primaque  erit  portio  diametri  tranf- 
oerf«  inter  lacus  reflum  Se  ipfam  ordinatim 
applicatam  ; fecunda  vero  ipfamet  tertia  refla 
proportionalis  minor  quim  reflum  latus, 
ipfum^ue  reflum  latus  maius  quim  difla  ter* 
tia  refla  proportionalis. 

Quoad  citculi  reflum  latus  attinet,  dequo 
nihil  Apollonius  protulit  in  medium  ; etC 
refpeflu  illius  refli  omnes  linei  ordinatim 
applicati  diametris  eius  tranfuerGs , polTint 
fpatia  propria  fub  portionibus  diametri  tranf- 
uerfx propri|s  inter  ipfum  latus  Se  reflas  pro- 
prias ordinatim  applicatas,  Se  reflas  alias  pro- 
prias minores  latere  refloj  applicata  ipfi  lateri 
reflo,  ac  deficientia  figura  fimili  fubdiamclro 
tranluerfa,  Sc  latere  reflo;  vti  colligi  poteft 
exlem.S.  ideoque  latus  eius  reflum  Iit  maius 
tertia  proporuooah  refla  linea  , datis  duabus; 
prima  portione  prpdifla  diametro  tranfucrfi; 


fecunda,  refla  linea  ordinatim  applicata  ipfi. 
diametro:  io  qflo  fapit  nataram  lateris  refli 
ellipfeos : Samen  quia  iciupcr  in  circulo  illud 
latus  reflum  eft  «quale  diametro  tranfucrfi, 
Sc  in  ellipfi  non  fempor  : propterea  aAimere 
voluimus  pro  differentia  lateris  refli  incircue 
Io,  ellefcmper  zqualp  diametro  tranfucrfi, 
in  quo  diftinguiturab  lafere  reflo  in  ellipfi, 
Przterea  tn  circulo»  quilibet  refla  linea  or- 
dinatim applicata  poteft  rcfitangu|pm  fub  par- 
tibus faflisabilla  in  diametro , vri  conflat  ex 
lemaccqU.  quod  repugnat  reflis  lineis  ordina- 
tim applicatis  diametro  craofuerfie  in  ellipfiifi 
enim  quilibet  refla  linea  ordinatim  applicaca 
ab  linea  ellipfeos  ad  diametrum  traofuerfam 
eius  > poffet  reflangulum  fub  Tegmentis  illius 
diametri  faflis  ab  ipfa  refla  fi nea  ordinatim 
applicata;  curua  linea  ellipfeos  elfet  circula- 
risper  lemma  5.  quod  effis  non  poteft,  cum 
fpecte  differant, 

XXXf.  .7. 

. 1 - i '■  . > • 1 ■ ' ■ 1 

Fijnraw  vetat  /1  poliorum  agendo  de  petcBate  li. 
warura  redarum  ordinatim  applitutarumad  liiome- 
tm  Itchonum  , tum  dr  larniim  earum  retia : Re- 
{tantulum  tomentum  fub  diametro  tranfuerfa  fetlia- 
rwm , dr  fui  ei»  proprio  Utere  <eHt>. 

HaEc  definitio  abu  ndc  explicata  eft  in  de- 
finitione quarta  inter  lias  fecundas ) (o- 
lumraouco  Apollonium  lolere  etiam  vocare 
figuram  , exceffum  vei  defeflum  reflaogulo- 
rum  applicatorum  reflis  lateribus  fefliooum 
conicarum  ; tum  etiam  ipfam  feflionem coni- 
cam. Qiix  figurx  fatis  ex  difcurfu  diftinguett- 
tus  ab  figura  nunc  defini  ta. 

XXXII. 

ScBunus  appefita  coniugata.  Suat  quatior  Hjpet- 
lott,  iit  eodem  plano  recepta  , quarum  dua  fient  oppo- 
fua,  & aliadueoppofita,& quarum  diametri tranf- 
uerfa fe  mutuo  bifariam  diuidnut  in  eentrt  immuni 
iOu  quatmr  bjperboht , funtque  fit  i imticem  diametri 
eoniugata ; & quarumlibet  diameter  tranfuerfa  po- 
teft figuram  aliarum  oppefitarum  definitam  in  frau- 
dante definitione , hocejl  redangulum  fub  dimetra 
tranfuerfa  aliarum  duarum  oppefitarum  feSimum 
i datu.dr  fub  vm  latere  redo  ipfarum  comintum. 

HMc  definitio  dependet  ab  propofrtione 
vltima  huius  libri  primi.  Smtqueexcm- 
pii  gratia  du*  hyperbolx  oppofitx  HC-K» 
FAG;  Se  aliz  dux  etiam  oppofitx  MDN", 
O E X : Primarumque  diameter  communii 
tranfuerfa  ABC  , tum  aliarum  duarum  com- 
munis tranfuerfa  DBE , quatenus  terminan- 
tur ambi  diametri  proprijs  verticibus  feflio- 
num  oppoficarum  ; fcque  mufuA  fecent  bifa* 
riim  incommuni  centro  B,  feflionum, fiot- 
que  libi  inuicem  diametri  coniugatx:  Tum 

Ifia- 
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diameter  tranfuerfa  ABC  polTit  tedangu- 
lum  fub  altera  diametro  tranfuerfa  DBE  Se 
latere  redo  alterutro  fcdionum  oppofitarum 
MDN,  OCX;  ctiamque  diameter  tranfuerla 
DBE  polTit  redangulum  fub  altera  diametro 
tranfuerfa  aliarum  duarum  oppoGtarum  fe- 
dionum  HCK,  FAG,  Se  alterutro  latere  re- 
do illarum.  Quatuor  ilis  Hypcrbols  efunt 
fcdionei  oppolits  coniugats.  Sed  quatuor 
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ilis  Hypcrbols  debent  recipi  in  eodem  plano. 
Dicuntur  autem  coniugats  ad  Gmilitudincm 
diametrorum  coniugatarum  ; quia  particula- 
rem refpcdum  inter  fc  habent  diametrorum 
coniugatatum , obtinentium  naturam  ipfa- 
rum. 

De  hisfedionibus  oppofitis coniugatis  mul- 
tas ac  prsdaras  proprietates  proponet  libro 
prxfcrtim fecundo  demSIirandas  Apollonius. 


CONSIDERATIONES 

NOSTRiE 

IN  DEFINITIONES  SECVNDAS 

LIBRI  PRIMI 

CONICORVM 


APOLLONII  PERGAI- 


X didis  in  his  definitioni- 
I bus  fecundis  tam  Apollonij 
Pergsi,  qujm  noflris  fuper- 
, additis,  deducemus  fcquen- 
tes  conGdcrationcs,  qus  et- 
, iam  vti  definitiones  fecun- 
‘ ds , fupponent  primas  j & 
propoGtloncs  Authoris  intermedias.  Confi- 
derationes  autem  erunt  circa  hadenus  dida 
de  fedionibus  conicis.  Se  nonnulla  qus  ad  il- 
las pertinent , conglobamus  in  fumma  prsfer- 
tim  earum  naturas , ortum',  genera  ac  diffe- 
rentias. 

CONSIDERATIO  NOSTRA  I. 

Seliem  quintuplex  t!i  facie  coni  ftilie  per 

pl tnum  ■■  Trienguhris,  circuUris,p*r*ielic4,h}ptr- 
belic*  , elliptic*. 

SI  enim  conus  quilibet  fecetur  plano  per 
verticem  eius  ado ; fedio  communis  erit 
triangulum  redilineum,  per  prop.j . quod  vo- 
catur ab  Apollonio  triangulum  per  axem , fi 
planum  fecans  conum  per  verticem , applica- 
tum infelligatur  axi  coni : quod  fi  planum  fe- 
cans conum  per  verticem , nonappliccturaxi 
coni , dicetur  fedio  communis , triangulum 
redilineum  extra  axem  ipfius  coni  i Ii  vero 
tl  centro  bafeos  coni  fcaleni,  concipiatur cre- 


dareda  linea  perpendicularis  ipfi  plano  cir- 
culi, per  propof.i  a.  lib.it.  elem.  qus  erit  di- 
ucrfa  ab  axe  coni  fcaleni,  quiperdefin.  9.  in- 
ter primas  non  eft  perpendicularis  plano  cir- 
cularis bafeos  coni  fcaleni,  terptinaturque  in 
centro  ipfius  circuli  per  def.d.  inter  primas) 
porrb  ambae  iftz  lines  angulum  efficient  in 
centro  circuli,  ( eo  quod  non  fint  in  dire- 
dum,  aliciqui  eadem  reda  linea  effer  perpen- 
dicularis eidem  plano,  & obliqua,  qus  pu- 
gnant inuicem;  qui  angulus  rcdilincus erit 
in  vuo  plano,  per  prop.2. 11b.11.  elem.  quod  fi 
planum  ifiud  concipiatur  lecare.conum  ipfuruj 
refultabit  etiam  per  prop.  j.  triangulum  redi-. 
lineum  per  axem  coni;  rtdumque  vti  ipfutm 
planum  fecans , plano  bafeos  circularis  , per 
prop.  18.  lib.  1 l.clcm.  Infuper  fi  planum  fecans 
conum  incedent,  per  axem  , Se  cxconfequenti' 
necelfitate  per  verticem , ex  quo  axis  defluit 
per  centrum  bafeos  coni  iuXta  def.d.  citi  inter 
primas,  bafis  trianguli  rcfultantis  ex  hac  Te- 
ctione, eru  per  coroll.  nofitum  ad  prop.j.  cita 
diameter  circularis  bafeos  coni  fcdi.  Denique 
fi  planum  fecans  conum  per  verticem,  nonap- 
plicatum  fuerit  axi , bafis  trianguli  rcfultantis 
ex  hac  icdione  , non  erit  diameter  circulaba- 
ris bafeos  cOni,  fedalia  chotdacius:  fi  enim 
edet  diameter  incederer  per  centrum  circuli, 
per  quod  etiam  planum  fecans  tranfitet ; Sc  - 
quia  datur  etiam  vertici  coni  applicatum  ,duo 
H J punda 
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punda  extrema  axeos , videlicet  vertex , & 
centrum  circularis  bafcos  coni , exiflerent  in 
ipfo  plano  fecante  5 atque  adeo  pcrz-coroll. 
nolmim  ad  prop.7.  lib.  11.  eiem.  totus  axis 
coni  etiam  fuftentareturin  ipfo  plano  fecante; 
vnde  planum  fccans  conum  per  verticem  da- 
tum minime  applicatum  axi  eius,  applicare- 
tur ipfi axi,  qua  duo  pugnant  inuicem;  igi- 
tur fedio  communis  plani  dati  fit  circularis 
bafcos  coni  fefti  per  verticem  eius , 8 r extra 
axem  cius,  non  erit  diameter  circularis  bafeos 
coni , fed  alia  eius  chorda. 

Si  Conus  quilibet  plano  fecetur  parallelo 
baG eius  circulari ; fedio  communis refultabit 
circulus,  per  prop. 4.  EtG  conus  tantum  fcale- 
nus  plano  primo  fecetur  per  axem,  rectoque  ad 
eius  baljm , vnde  triangulum  refultat  redili- 
neum  per  axem  eundem  , per  prop.  3.  & ad 
angulos  rectos  ipfius  bafi  circulari  , Gcuti 
iplum  planum  primum  fecansconum  , & effi- 
ciens didum  triangulum  per  axem  : tum  alte- 
ro plano  fecundo  fecetur  idem  conus  perpen- 
diculari ad  praedictum  triangulum  per  axem; 
uod  exparte  verticis  triangulum  abfeindat 
mile  ei  quod  per  axem , fubcontraric  veri 
poGtum.  Scdiocoramunis  plano ifti fecundo 
(beanti , & fedo  cono , erit  circulus : quae  fe- 
dio ad  differentiam  alterius  modd  allatae  cir- 
cularis , nuncupatur  ab  Apollonio  fedio  fub- 
contraria , in  prop.  j.  qua  docuit  feftionem 
hui  ufmodi  efle  circulum. 

Quod  G conus  plano  primo  fecetur  per 
axem , Se  fecundo  fecante  bafim  coni  fecun- 
dum redam  lineam  qua  ad  bafim  trianguli  per 
axem  fit  perpendicularis ; Gtque  diameter  fc- 
dionis  refultantis  ex  fedione  communi  huius 
plani  fecundi , Seconi,  vni  laterum  triangu- 
li prsedidi  per  axem  parallela.  Scdiopracdida 
communis  plano  fecundo  fecanti  8c  cono  fc- 
do,  erit  Parabola,  perprop.tr. 

Etfi  conus  plano  primo  per  axem  diuida- 
tur,  Sefecundo  fecante  bafim  coni  fecundum 
redam  lineam  qua;  ad  bafim  trianguliper  axem 
fit  perpendicularis  ; & fedionis  cftcdse  ab 
hocptanofecundoincono,  diameter  produ- 
da  vitra  verticem  cum  vno  latere  trianguli 
pradidi  produdo  extra  verticem  coni  conue- 
niat.  Sedio  illa  effeda  ab  plano  fecundo  in  co- 
no, erit  Hypcrbolaperprop.11.  Tum  etiam 
fi  fuperficies  dua  conica  qua  ad  verticem  funt 
communem iuxta  def.  (. interprimas , plano 
aliquo  non  per  verticem  fecentur  • fedio  erit 
effeda  ab  hoc  plano  in  vtraque  fuperficierum 
didarum  conicarum , Hyperbola,  per  prop. 
14.  qua  communem  obtinent  diametrum,  id- 
eo^uevti  Hyperbola  vnica  (c habebit,  vide- 
licet produdis  lateribus  triangulorum  per 
axem  communem  conucnient  cumdidadia- 
metro  communi  extra  verticem  communem 
ipfis  triangulis  vel  ipGs  fuperficiebus  duabus 
conicis.  Vocantur  autem  ha  duaSdiones  ab 
Apollonio,  prop.cit.14-  fcdioncs  oppofitx. 


Denique  fi  conus  plano  primo  per  axem  fe- 
cetur,  tum  altero  fecundo  plano  conuenien- 
te  cum  vtroque  latere  trianguli  per  axem , in- 
fra verticem , fiue  adu , fiue  poteflate  , hoc 
cft  fedio  communis  huius  plani  fecundi , Sc 
plani  trianguli  per  axem , qua  efl  diameter 
ledionis  effeda  per  corollar.  prop.7.  non  (it 
parallela  bafi  didi  trianguli , neque  abfeindat 
de  triangulo  per  axem  pradido,  aliud  fitHi- 
le triangulum verfus  verticem,  fubcontrarie 
politum  , fecetque  adu  vel  poteftate  latera  ' 
didi  trianguli  per  axem , infra  verticem  : Pla- 
num autem  in  quo  eft  bafis  coni  & hoc  fecun- 
dum planum  fecansconum  conueniant  fecun- 
dum redam  lineam  qua  fit  perpendicularis  ad 
• bafim  didi  trianguli  per  axem, vel  ad  eam  qua 
indiredum  ipG  conflituitur.  Sedio refultans 
in  cono  per  hoc  planum  fecundum , erit  per 
prop.15,  Ellipfis. 

Demonftratio.  Sedio  coni  per  planum,  aut 
cft  per  verticem  eius , aut  extra  verticem  eius. 
Si  per  verticem,  aut  eft  per  axem , aut  extra 
axem;  tuneverb  ex  didis  in  primo  paragra- 
pho,  ex  prop.;.  fedio  refultansin  conocrit 
triangulum  redilineum.  Si  fecetur  conus  ex- 
tra verticem : fcdo  ipfo  cono  per  axem  pri- 
mo plano,  fecans  conum ipfum  planum  fe- 
cundum extra  verticem  coni , fecabit  etiam 
didum  triangulum  per  axem , fe&ioijue  com- 
munis huius  plani  fecundi  & trianguli  pradi- 
di, qua  eft  diameter  fedionis  tefultantis  in 
cono  fcdo  per  planum  fecundum  iuxta  corolt. 
l.prop.  7.  vel  lecabit  vnumfolum  latus  didi 
trianguli  per  axem  , alteri  verd  lateri  erit  pa- 
rallela : velfccabit  ambo  latera  didi  trianguli 
in  triplici  differentia ; prima , fccando  vnum 
latus  infra  verticem , alterum  verdprodudum 
vitra  verticem ; fecunda  , fecando  quidem 
ambo  latera  infra  verticem,  fed  parallela  erit 
baG  didi  trianguli , vel  fubcontrarii  polita; 
tertia  fccando  ambo  latera  didi  trianguli  infra 
verticem  adu  vel  poteftate,  fed  non  erit  pa- 
rallela baG  didi  trianguli , neque  fubcontra- 
rie poGta.  Altera  fedio  refultans  in  cono , per 
planum  fecundum , extra  verticem  coni  ince- 
dens, quando  eius  diameter  vnum  folum  latus 
trianguli  per  axem  interfecat,  alteri  veri  larefi 
cft  parallela  ; eft  per  prop.  1 1.  Parabola.  Pri- 
ma vero  differentia  diametri  {beantis  ambo  la- 
tera trianguli  per  axem , vnum  quidem  non 
produdum , aliud  verd  produdum  vitri  ver- 
ticem , erit  per  prop.  11.  Hyperbola.  Secund» 

' vero  erit  circulus,  per  prop.  4.  vcly.  Tertia 
verd  Ellipfis.  Cumque  non  fit  alter  adignabi- 
lis  modus  fecandi  conum , prarter  hos  quin- 
que adignatos  differentes  fpecie , prodiuerfis 
alfignatis  definitionibus  : folum  quintuplex 
erit  fedio  coni  differens  fpecie  , Triangularis, 
Parabolica,  Hyperboiica,  Elliptica,  & cir- 
cularis. Quod  aras  demonftrandum. 
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CONSIDER.  NOSTRA  II. 

Stfi  triennium  (i  tircuhu  oriuntur  et  feBimt 
emite  fnperfiiiei  ftr  fUnm  fecundum  mentem  Apol- 
Imj  in  prop.  3 . 4.  & f.  nibitominu  umen  iemcepi, 
rumine  ftSitna  emii*  inteSiget  folum  terebotem, 
Hjperlolem  & Eilipfim  j ite  vt  etitm  enttnumeftici 
fumet  nomen  [eChtme , pn  tritu  preitBu  ftiliom- 
tu  cmuie. 

IMprimis  enim  nullam  triangulorum  redi- 
lineorum  proprietatem  demonftrabit  orto- 
rum ab  fedione  conicarum fupcrGcierum per 

Slana : Si  cum  proponet  proprietates  demon- 
randas  in  fedionibus  conicis , communes  et- 
iam circulo,  addet  inpropoGtionibusfuispoft 
nomen  conica  fedionis  ( intelligendo  femper 
tres  commemoratas  fcdiones  parabolam , hy- 
perbolam,  ellipGm  , velvnam  aut  duas  illa- 
rum, nomine  Tectionis)  incommuni,  vel  ali- 
cuius i pradidis  tribus , circulum  vel  circuli 
circumferentiam,  Quod  (ignum  eft  nunquam 
nomine  fedionis  conicae  intelligere  deinceps 
triangulum,  Sc  circulum. 

COHSIDER,  NOSTRA  III. s 

Linee  [oBionie  tutice  rumine  intelligit  ApoHonim, 
lineet  turum  ip  fetum  i & ieincepi  folum  buelligct  li- 
tuet  cUrueeperetele,  hyperbole,  ff  iBipftti ; tjuulie 
nent  vetet  itum  nbfolitte  fedmtts, 

NAm  indemonftrationeprop.4.&  J.cur- 
uam  lineam  circuli  faSam  in  fuperfici* 
conica  vocat  lineam  fedionis;  vel  fcdtonei. 
Sed  etiam  in  propoGtionibus  praecedentibus 
pofl  quintam  vique  ad  16.  excluuu£,fcdioncm 
vocat,  lineas  curuasaffignatarum  parabolf  ,vel 
byperbola,  vel  ellipfeos;  & conflans  erit  in  fe- 
quentibus  eodem  modo  v tendi  nomine  linea 
Si  icctionis. 

CONSIDER.  NOSTRA  IV. 

Orta»  & gener etie  quinque  epgneterm  feBioutm 
eonicerum Ifecie  iifertminmin  confideret  ione  prime  j 
tum  vrtite  eft  ftBio  emi  per  pUnifei  elie  efe  pejftm. 

TRiangularisenim  oritur  ex  inclinatione 
ad  inuicem  trium  redarum  linearum  in 
plano,  quarum  duae  qualibet  fmt  maiores  reli- 
qua tertia,  vti  conflat  ex  prop,ia.lib.i.  elem« 
tum  «tiam  ex  praxiillius  propoGtionis,  Se  pri- 
ma eiufdem  libri.  Sed  & etiam  originem  ha- 
bere poteft  ex  fedione  priGnatis  fedi  plano  pa- 
rallelo baGbua  proprijs  oppoGtis  triangulari- 
bus, vel  non  parallelo  didis  baGbus  triangula- 
ribus j vel  etiam  ex  fedione  pyramidis  termi- 
nat a quatuor  planis, per  planum  fecans  tria  bu- 
iufmodi  plana;  vel  ex  fedione  cuiuflibetparal- 
lelepipedi , planofecante  tria  eius  plana  vnum 
angulum  folidum  conflituentia : femper  enira 


tria  plana  fecabuntur  ab  tertio  plano , coniun- 
daque  funt  duo  Gmul  ex  illis  tribus  fedis  pla- 
nis, mediante  reda  linea  etiam  feda  ab  illo 
tertio  plano;  St  Gc  refultabunt  per  j,  prop.  lib. 
11.  elem,  pro  fedionibus  illorum  communi- 
bus,tres  reda  linea  ad  inuicem  inclinata  binf 
St  bina  in  vnopundo ; St  Gc  exurget  triangu- 
lum redilineum  pro  fedione  communi , p ra- 
di dt  orum  trium  planorum , St  tertii  fccantis, 
exiflens  in  plano  fecante,  inquo  exiflunt  dida 
tria  punda,  St  dida  tres  reda  linea  pradida 
ad  inuicem  inclinata  bine  Sc  bina  in  illis  tri- 
bus  pundis , qua  fuat  fcdiones  communes 
didi  plani  fecantis  St  triqm  redarum  linearum 
vnientium  bina  Si  bina  plana  ex  didis  tribus 
fedis. 

Pratcrea  circulus  originem  fumere  poteft  ex 
reuolutionc  reda  linea  in  plano , circa  vnum 
fuumpundum  immobile,  redeunte  altero  ex- 
tremo moto  in  pradida  reuolutionc  ad  idem 
plani  pundutn  e quo  capcrat  moueri , iuxta 
deferiptionem  circuli  traditam  ab  Ariftotele 
initio  Giarum  quaftionum  mechanicarum.  Sed 
Sc  etiam  circulus  ortum  Gtum  habere  poteft 
ab  fphara  plano  per  centrum  8c  extra  centrum 
fuumfeda,  vti  docuimus  coroll.  noft.  1.  ad 
prop.l7.l1b.1a.  elem.  St  in  vniuerfum conflat 
ex prop.i.  lib.t.Spharicorum TbeodoGj, cir- 
culum fieri  in  Sphzra  feda  plano  Gue  per  cen- 
trum eiusGuc  extra  centrum  tranfeunte  ; Sc 
corolL  noflro ad  prop.  13. lib. 11. elem. docui- 
mus ex  fedione  cylindri  plano  baGbus  eius, 
parallelo,  gigni  circulum;  docuit^uc  Sere- 
nus prop.  f . lib.  fui  defedione  cylindri ; tum 
propof.  6.  quando  fccatur  cylindrus  fcalenut 
plano  fubcontrarii  poGto.  Adhac  modo  dc- 
monflrabimut  circulum  produci  ab  fedione 
plano  fada  in  corporibus  effedis  ab  reuolu- 
tionc parabola,  vel  hyperbole,  vel  ellipfeos, 
circa fiios  proprios  axes , plano,  inquam,  ado 
pcrpcndicularitcr  axibus  didorum  folido* 
rum : G enim  concipiamus  redam  vnam  li- 
neam ordinarim  applicatam  cuilibet  axi  dida- 
rum  fcdionum , hac  erit  perpendicularis con- 
CinuA  ad  axem,  dum  circa  illum  immotum 
reuoluitur  integro  motu  ipfa  fedio  conica, 
quia  per def.  18.  inter  primas,  reda  omnea 
linea  ordinarim  applicata  axi  fcdionum,  funt 
adipfum  perpendiculares)  igitur  concipien- 
do iftam  ordinarim  applicatam  in  fiio  motu 
infinitis  in  locis , illa  omnes  reda  rcprzfen- 
tantes  przdidam  ordinarim  applicatam  exi- 
ftent  in  vno  plano  per  prop.  5.  iib.at. elem. 
in  quo  cum  gytet  pradida  reda  eadem  ordi- 
narim applicata  circa  fuum  vnum  pundum 
immobile  quod  exiftit  io  axi  etiam  immobili, 
alio  extremo  fuo  quod  etiam  femper  Gtum  eft 
in  liuea  curua  paraboles , vel  hyperboles,  vel 
ellipfeos,  circuli  circumferentiam  defetibet 
infuperficie  folidifadi  exiftentem,  vti  exi- 
ftit per  def.circuli  allatam  ab  Ariftotele  in  fu- 
perficie  plani:  lam  vero  G concipiatur  planum 
H 4 applt- 


yi  Confiderationes  nofra  in 

applicatam  huic  plano  circulari  vel  in  qua 
txiftit  prxdida  reda  Imca  concepta  multipli* 
cara  in  infinitis  locis,  productum  vndequaque 
fecabit  folidum  illud, fcdioque  communis  erit 
circulus. 

Quod  fi  folidahuiufmodi  fadi  ab  rcuolu*- 
tionc integra  Paraboles » Hyperboles,  tk  clli- 
pfeos circa fuos  proprios  axes immobiles;  fc- 
centur  plano  per  fpfosaxes  ; cum  ipfaepr«rdi- 
&£  figura;  fint  plana , vel  recepta:  in  plano, fc- 
dio  communis  huiusplani  fecantis  Sc  corpo- 
rum pr«edidorutn  (edorum,  erit  ipfametvcl 
Parabola  , vel  Hyperbola  , vel  Ellipfis,  quae 
effecit  illud  corpus  (eu  folidum ; alioqui  ipfa- 
met  linea  curui  efficiens  fupcrficicm  (olidi , fi 
conciperetur  quiefeere , in  plano  nonexifte- 
rec , vel  non  terminaret  partem  fupcrficiei  tf- 
fedar.  Igitur  fedio  corporum  praedirorum 
pc-r  planum  applicatum  axi  iliorum , erit  ipfa- 
met  Parabola  , vel  Hyperbola,  velellipfis,qua: 
illa  effecit. 

Quoad  circulum  attinet  St  cllipfim , Sere- 
nus ait  ac  demonfirat  originem  polfe  habere 
ab  cylindro  quolibet  Cedo  per  planum  paral- 
lelum bafibus  cius  circularibus , prop.  j . libri 
fuidc  Pectione  cylindri,  Sc  prop.6.ab  cylindro 
fcalcno  (edo  per  planum  non  parallelum  bafi- 
buseius,  fcd  fubcontrarie  poiitum , circulum 
etiam  refultare.  Eliipfim  denique  conftat  pro- 
duci in  cylindro  redo  dum  fecatur  planis  non 
parallelis  bafibus  eius;  & in  fcalcno  quando 
lccatur  planis  obliquis  ad  bales  eius  St  non 
fubcontrarie  politi  s:ex  dodrinaciufdcm  Sere- 
ni, propoli  tionibusfuisdiuerfis  , 9.11. 13. 14, 
15.16.17.  lib.  fili  primi  citati. 

Atque  iu  dcmonftrauerimus  , fcdioncs 
quinque  conicas  differentes  fpccie,  videlicet, 
Triangulum  redilineum,  circulum,  Para-* 
holam,  Hyperbolam,  & Elii pfim  originem 
luam  trahere pofle  aliunde , quam  abfedioftt' 
coni  per  planum. 

CONSIDER.  NOSTRA  V.  •’ 

Tres  conica  fe Riene)  , f r i angulum  retti lineum f 
circulus  & ellipfts , originem  fuam  ducere  poffunt  in- 
dependent  er  ab  omni  confideratione  coni  etiam  re- 
moti. 

COnftat  enim  triangulum  redilineum  per 
confiderationem  prxcedenrcm  quartam, 
deferibi  polle  in  plano  fine  vllo  refpedu  ad  co^ 
num ; tum  oriri  etiam  cx  fedionc  prifmatis, 
pyramidis,  Sc  parallcls^ipedt,planis  termina- 
torum, (edione  fada  per  planum,  quod  pla- 
uum  Sc  prodicta  folida  nulla  ratione  refpe- 
flum  habent  ad  conum. 

Sed  & circulum  deferibi  jn  plano  manifc-- 
ftum  ex  confideratione citata  , fine  vllorefpe* 
Au  ad  conum  : tum  etiam  produci  ab  fe&io- 
nc  cylindri  per  planum  bafibus  parallelum jvel 
ab  ledione  cylindri  fcaleni  per  planum  iub* 
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contrarie  politum  bafibus.  planum,  autem  Sc 
cylindrus  quicumque  naturam  fuam  Sc  ortum 
habent  i ndependen  ter  ab  cono. 

Denique  confiat  ex  cit.  c0nfid.pr2eced.elfj- 
pfitn  enafei  polfe  ab  cylindri  redi , tum  etiam  , 
lcalcni  fedionc  per  planum  fada  nonfubcon- 
traric  politum  bafibus  fcaleni  2 cylindri  au- 
tem natura  & plani  non  dependet  ab  cono; 

Igitur  vti  propofuimus  in  hac  confideratio- 
nequinta,  tres  conica: fcdiones.  Triangula- 
ris , & elliptica , originem  fuam  trahere  pofi* 
funt  independenter  ab  natura  Sc  confideratio- 
cc  coni  etiam  remota. 

CONSIDER.  NOSTRA  VI* 

Dux  fettintes  conice , ParaboHca}&  Hjperbolica , 
quatenus  earum  origo  tradita  e tt  ab  O:ometris  , de - 
pendet  ab  cono  fiiltem  remoti. 

PRxterduas  origines  ParaboI*  & Hyper- 
bole , ab  cono  iuxtapropofiriones  1 1.  & 
iz.  Apolloni);  & ab  corporibus  effodis  ab 
rcuoluiione  integra  ipfius  Paraboles  vel  Hya 
pcrbolcs circa fuum axem,  ficuti  oftendimu* 
in  confideratione  noftra  4.  nullus  Geometra- 
rtim  aliam  prodidit  originem.  Et  quia  corpo- 
ra prcdi&a  fupponunt  ipfara  parabolam  vel 
hyperbolam  pro  caufa  efficiente  , Si  nemo 
hadenus  Geometrarum  aliud  ab  his  corpus,  fi 
conum  excipias , introduxit  iuquo produce- 
retur Paraboli  vel  Hyperbola : idcd  rede  ad- 
didimus in  noftra  prefcnti  confideratione, ge- 
nerationem Parabohe  Sc  Hyperbolae  ejuatenus 
tradita  cft  ab  Geometris  tim  antiquis  quin) 
rccentioribus  quos  legerim , faltem  remoti 
dependere  ab  cono.  v 

.CONSIDER.  NOSTRA  Vir. 

'Ncceffe  habuit  Apollonius  ad  naturas  declarandae 
[eRionum  trium  conicarum , Parabola  , Hyperbola , 
& Elhpfetrs , tum  etiam  circuli  : primam  mentio» 
nem  facere  feRiortis  triangularis  per  axem  coni , plano 
faRa  per  axem  coni  applicata , tum  etiam  diametri 
ipfarum  [cilionum . • w 

;» -• 

CVnt  enim  naturam  illaru coni  fedionurtt 
propofitam  in  propofitionibus  anteeji* 
dentibus  4.5.1 1 .12.131. -ex quibus deduximis 
definitiones  fecundas  5.7.  9. 15.  declaret  e* 
proprietatibus  diuerfis  ac  proprijs  redarum  li- 
nearum in  illis  fedionibus  applicatamm  ad 
diametrum  propriam  illafura  • quatft  diamc* 
trum  in  prop.  7^  Sc  eius  corollario  primo* 
oftendit  efle  fedionem  communem  trianguli 
per  axem  coni , & fecundi  plani  fecantis  co- 
num , Sc  efficientis  in  coiio  fediones  prxdi- 
dXs:  quis  non  concludat  necefle  Apollonio 
fuifle  ad  naturas  didfrura  fedionum  conica- 
rum, Parabplx,  Hyperbola:,  Ellipfcos,  Sc 
etiam  circuli  in  cono  generati , introducere 

fedio* 
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(cilionem  triangularem  per  axem  coni  ipfius 
fetti  primo  plano  fecanteipfum  per  axem;  tum 
etiam  diametros  dictarum  feflionum  coni* 
<arum. 

CONSIDERa  NOSTRA  VIH. 

Secejfefult  ApaPnia  ad  naturae  feSietmm  trmiM 
emicaram  raral/ala , H jptrMa  . EBipfeti , etiant- 
que  circuli  in  cem  [calat  pfaertati ; intnddcere  re- 
(Um  Infam  ia  plana  arcularie  iafeet  run  produlh 
vel  pniaSa  dullara  ad  anffloi  rtilti  iafi  triartgafi 
fer  axem  predaA/  vel  rm  prtdaUa. 

..  't  ...  ■ • 

Q Via  enim  in  circiit  propofitionibus  ;.i  r. 

iz.  ac  13.  differentias  didarum  fedio. 
num  feccificas  explicat  cx  diametris  illarum, 
qua:  funt  fediones  communes  trianguli  per 
axem  coni,  Bi  fecundi  plani  efficientis  in  cono 
ipfas  fediones  conicas  commemoratas  ; vt 
oftendat  ipfas  eflc.diamctros  iuxta  defio,  in- 
ter primas  , opus  habuit  redam  illam  lineam 
ducere  ad  angulos  bafi  trianguli  per  axem} 
nam  alias  redas  in  plano  earumdem  (cdionum 
conicarum  dudas  & applicatas  prididardu* 
metro  fcdionum  parallelas  ti  quae  cft  in  eo- 
dem plano  didarum  fcdionum  conicarum  ad 
angulos  redos  bafiftianguli  per  axem  ofien- 
dit  bifariam  fccari  ab  reda  linea  quae  eft  fedio 
communis  plani  trianguli  per  axem  & plani 
fecundi  efficientis  didas  fcdiones  conicas,  id* 
<£ue  perprop.7.  vnde  concludit  prididam  re- 
dam lineam  ad  quam  applicantur  reda?  illi 
lineae  iquidifiantes  illi  orthpgonil  ad  bafim 
trianguli  pet  axem,  cflTe  diametrum  fcdionum 
praedidarum  conicarum, in  corollario  R10  pri- 
mo ad  prop.7.  per  definitionem  decimam  in- 
ter primas* 

coNsider*  NOSTRA  IX. 

N tcejfefut  Apollonio  aflignanti  differentia*  /feti- 
fico* trium  comtorum  fcdionum , Parabolo  , Hjper* 
bolo , & Ellipfcos ; mentionem  focere  r edorum  li- 
tuorum tUxto  quot  pofunt  redo  lineo  ordinatim  ap - 
plicata  in  didit  fcdionibu*  ad  diametrum  illarum . 

NAm  ex  diffcrcntijsfpcci ficis  illarum  affi- 
gnatis  in  prop. ii.  iz.ac  1 5.  tum  etiam  in 
def.  fecundis  5.  7.  9.  confiat  quadrata  reda- 
rum linearum  ordinati m applicatarum  in  di- 
dis fcdionibus  ad  diametrum  illarum  pro- 
priam, effi?  «qualia  redangulis  applicatis  ad  i U 
las  redas  lineas  perpendiculares  djametro  in 
vertice  illius  & ad  vnam  parteih  illius,  qui 
Vocantur  etiam  reda  latera  ; fed  diuerfa  ra- 
tione in  Gngulis  fcdionibus*  in  parabola  enim 
latus  vnum  rcdangulorum  prididorum  , eft 
integra  illa  linea  iuxta  quam  poflunt  ; inhy- 
pcrbola  vero  latus  illud  excedit  longitudine 
illam  redam  lineam  *,  in  ellipfi  vero  minus  efi 
latus  iihid  quim  dida  reda  linea : qui  funt 


diuerfa  fpecie  ad  determinandas  differentias 
didarum  fcdionum.  Quare  red£  alTeruimus 
necefle  fuifie  Apollonio  ad  determinandas  fpe- 
cies  didarum  (cdionum  conicarum , mentio- 
nem facere  redarum  linearum, iuxta  quas  pof. 
fint  red*  line*  ordinatim  applicati  ad  dia- 
metrum ipfarum  fcdionum. 

CONS1DER.  NOSTRA  X. 

In  propofttioHibut  /dpoBonij  explicantibus  natur  d 
frOpriai  fcdionum  conicarum , Parabolo  , Hyperbo- 
le , & Ellipfcos ; tum  ttiam  in  definitionibus  i flo- 
rum popofuis  inter  definitiones  fecundas  : nihil  cft 
otiefum  fs  fuperfluum. 

NOn  triangulutn  redilineum  per  axem  co- 
ni , vti  patet  ex  confideratione  nofira  7. 

Non  diameter  ipfarum  fcdionum , per  confi- 
derationem  7*  Non  redi  linei  ordinatim  ap- 
plicati ad  diametrum  ; fed  neque  etiam  reda  # 
linea  perpendicularis  in  plano  bafeos  circularis 
coni  duda  ad  bafim  trianguli  per  axem  coqi 
produdam  vel  non  produdam  ; vti  manife- 
fium  efi,  ex  confidcratioyibus  7.S.  & 9. Non 
xjenique  redi  linei  iuxta  quaspoffunt  pridi^ 
di  redi  linei  ordinatim  applicati  ad  dia* 
metrum  ; vti  videre  efi  ex  confideratione,  9* 
Cumque  nihil  aliud  ptoferatut  in  didis  pro- 
pofitionibus  & definitionibus  fecundis*,  fle  de- 
tdminent  fpecies  ipfarum  fedionum  propoli* 
tarum  , fecundum  varias  rationes : conclude- 
re debemus  nihil  otiofum  cfle  ac  fuperfiuum 
in  citatis  propofitionibus  ac  definitionibus. 

€ O N 5 1 1)  E R.  NOSTRA  XI. 

/jftgruns  genericos  rationes  quinque  fediotlum 
{oticarum  commemoratarum  in  confideratione  primas 

IMprimis  funt  omnes  figuri  planf,  fi  in  Pa- 
rabola fle  Hyperbola  adornatur  bafis  qui  efi 
fedio  bafeos  circularis  ipfius  coni  fle  plani  fe- 
cundi fecantisipfum,3c  generantis  ipfam  Para- 
bola & Hypcrbolamjvt  confiat  cx  earu  defini- 
tionibus aliatis  inter  definitidnes  fecundas*  Ec 
licet  minime  definierimus  triangulum  redili- 
neum,  confiat  aliunde  c(Te  figuram  planati), 
ex  def.  20.  hb.  1.  clcm.tdm  cx  prop.i.  lib.u, 
elem. 

Oriuntur  omnes  ex  fcdionc  coni  fada  be- 
neficio planorum;licct  aliunde  originem  fuarf! 
ducere  poffint , vti  ofiendimus  in  conGdera* 
tione  4.  • 

Hi  folf  dui  rationes  generiei  conueniunf 
omnibus  quinque  fcdionibus. 

c on  s 1 d e r.  Nostra  xir. 

Producens  alia  genera  comtnUnia  quatuot  fedifi- 
nibut  conicis , Paraboli , Hyperbolo , Ellipfi  ,&nf- 
tui #. 


Sup- 
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SVpponuntanteprodudionem  illarum, co- 
num fedum  plano  primo  per  axem  eiu», 
vade  refulcet  triangulum  per  axem  ipfius  coni. 

Producuntur  ab  fecundo  plano  lecante  co- 
num & triangulum  per  axem  cius , fecundum 
rcdjm  lineam  perpendicularem  baG  didi  tri- 
anguli productam  vel  no  produdam,  ductam, 
inquam,  perpendicularem  in  plano  bafeos  cir- 
cularis coni  produfto  vel  non  produdo , hoc 
cft  abftrahcndo  ab  eiusprodudione  vel  non 
producti  one. 

Diametros  obtinent  originarias,  quxfunt 
fedioncs  communes  plani  fecundi  fccantis  co- 
num, Sc  efficientisipfas  fedioncs  datat  coni- 
cas, & trianguli  per  axem  ptimifli. 

Earum  termini  vel  terminus , exiftentes  in 
luperficie  coni  curua  funt  linex  eurus  recepta: 
etiam  in  plano  fecantefuperGciemcuruam  co- 
ni, & efficiente  ipfas. 

Diametri  carum  tranfuerfx  tranfeunt  intra 
locum  ipfarum,  & concipi  poliunt  extcnfz  vi- 
tra vertices.  * 


efficienti  cum  prxdido  angulum  ad  verticem 
coni , cft  squidiftans. 

• Quzlibet  reda  linea  ordinarim  applicata 
ad  eius  diametrum,,  poteft  redangulum  fui» 
portione  diametri  prxdidz  terminata  vertice 
cius , Si  przdida  reda  linea  ordinatim  appli- 
cata , & lub  redo  latere  adzquato  didx  dia- 
metri. 

Rectum  latus  in  Parabola , fcu  reda  linea 
iuxtaquam  poliunt  tecte  omnes  lines  ordi- 
natim applicatz  ad  diametrum  ipGns , habet 
ad  portionem  lateris  trianguli  per  axem,  quod 
fccat  ipfa  diameter, muro  inter  verticem  ipfius 
diametri , St  verticem  coni , eam  rationem 
quam  obtinet  quadratum  baGs  didi  trianguli 
ad  redangulum  fub  alijs  duobus  lateribus  di- 
di triaoguli. 

CONSIDER,  NOSTRA  XVII. 

Cire a differentias  Qecificas  fsSionie  amitam 
voratur  Hjperl/ola. 


CONSIDER.  NOSTRA  XIII.  TT  Y perbolz  diameter  originaria fecat v- 

1 1 num  latus  trianguli  per  axem  non  pro- 
cirtt  genericat  alias  rationes , Parabola  & Hj-  dudum,  St  aliud  latus  produdum  vitra  verti- 

perlola,  trtanmab  fcbliom  coni.  ccm  , qux  duo  latera  continent  angulum  in 

pundo  verticis  coni  fedi  primo  plano.  • 

PRoduci  ad  partes  oppoGtas  verticibus  In  hyperbola  quzlibet  reda  linea  ordina- 
proprijs  in  infinitum  poffunt.  tim  applicata  ad  eius  diametrum  poteft  re- 

Se  ipGs  lines  eurus  illarum  claudere  fpa-  dangulum  contentum  fub  portione  diametri 
tium  planum  non  poliunt.  ad  quam  applicatur  prsdida  reda  linea  ordi- 

natim , St  fub  maiore  reda  qulm  Gt  redum  la- 
CONSIDER.  NOSTRA  XIV.  tus  dids  diametri. 

In  hyperbola  redangulum  cui  squale  efl 
Ckca  genericat  alias  rationes , IBpfeos  & cir-  quadratum  redz  lines  ordinatim  applicatz 
culi  feSimum  conicarum.  ad  diametrum  ipfius  hy perbolz , eft  applica- 

tum quidem  ad  redum  latus  diametri,  exce- 

Llnescuruz  illarum  ',  continent  adu, aut  dens  figura  fimili  ei  qus continetur  fub  redo 
continere  poflunt  fpatium  planum.  latere , Sc  tranfuerfo ; tranfuerfo  quidem  qua- 

Li  nes  eurus  illarum  produci  in  infinitum  tenus  terminatur  vertice  hyperboles , St  pun- 
nequeunt ; nam  fpatium  adu  claudunt,  vel  docoocurfus  dids  diametri  produds  vitra 
claudere  poflunt.  verticem, St  alterius  lateris  trianguli  per  axem 

Centrum  obtinent  intra  fpatium  ipfarum.  produdi  vitra  verticem  coni. 

In  hyperbola , latus  tranfuerfum  quatenus 
CONSIDER.  NOSTRA  XV.  terminatur  vertice  diametri  cuius  cft  pars , Sc 
* pundo  concurfus  didz  diametri  cum  latere 

Proferens  geneticam  aliam  rationem  communem  trianguli  per  axem  produdo  vitra  verticem, 
Hyperbola , Ebipft,  & Circulo,  ptodullu  ab  coni  habet  ad  latus  fuum  redum  eam  proportio-; 
(ekiorse.  nem,  quam  quadratum  redx linex  cduds 

ab  vertice  coni  feu  trianguli  per  axem,  paral- 

TRes  iftz  fedioncs  centrum  Gbi  vendi-  leis  diametro  hyperboles , ad  baGm  trianguli 
eant  inquo  diametri  ipfaium  omnes  par-  per  axem  coni,  habet  ad  redangulum  fub  par- 
ticulares fe  mutuo  intcrfecant.  tibus  bafeos  didi  trianguli  per  axem  fadis  ab 

s dida  reda  linta  parallela  diametro  przdidx, 

CONSIDER.  NOSTRA  XVI.  fccantebafim  trianguli  per  axem. 

In  hyperbola.  Reda  linea  prsdida  eduda 
Circa  ffecificas  rationes  fettionii  conica  , sjua  ab  vertice  coni  fcu  trianguli  per  axem,  ad  cius 
vocatur  Parabola.  baGm,  parallela  diametro , femper  fecat  bafim 

trianguli  per  axem , in  pundo  vno  ex  inter- 

EIus  diameter  originaria  fecat  vnum  latus  mcdi|s  ipGus  bafeos.  hoc  demonftrauimus  in 
trianguli  per  axem  coni,  Sc  alteri  lateri  coroll.noft.t.  ad  def.to.  inter  fecundas. 

CON- 
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CONSIDER.  NOSTRA  XVIII. 

Circa  communit  gener a fcHiembm  oppofitic , {# 
uliji  [eClumbm  conicie. 

IMprimis  eadem  funtqu*  alEgnauimusin 
confiderationc  it.  nam  quxlibet  illarum 
fcdionum  oppofi  tarum  eft  hyperbola.  Et  pro- 
pter hanc  rationemgenera  communia  fibi 
vendicabunt , qux  alfignauimus  in  conlid.ta. 
Parabol® , Hyperbola;,  Ellipfi , St  circulo. 
Tum  ctiamaliaqux  inconfid.  13.  attribui- 
mus communia  Paraboli  St  Hyperboli  ge- 
neratis in  cono.  Denique  aliud  genus  commu- 
ne Ellipfi  & circulo,  quod  in  confiderationc 
15.  deugnauimus. 

CONSIDER.  NOSTRA  XIX. 

Circa  ffccifcae  rationei  feOionum  oppofuarum 
unicarum. 

AMbx  funt  hyperbola; ; quod  nulli  fc- 
Sionum  conuenirc  poteft , vti  oficudi- 
xnus  indefin.7.  inter  has  fecundas,  & oppofi- 
tx  fecundum  vertices. 

Commune  tranfuerfum  latus  obtinent  ter- 
minatum verticibus  ipfarum,  quarum  vnus  eft 
in  vnafuperficicrum  conicarum  , alter  in  alia, 
contrapoGtarum  modo  explicato  in  prima  de- 
fin. interprimas. 

Latera  obtinent  reda  xqualia  perpendicu- 
laria communi  diametro  feu  tranluerfo  lateri. 

CONSIDER.  NOSTRA  XX. 

Circa  differentiae  ffeciffcac  circuli  generati  m ce - 
» [e&oab  plane;  eliamque  e Sipfees. 

PLanum  fecundum  fecans  conum , tc  cir- 
culum procteans , vel  eft  parallelum  bafi 
circulari  coni  cuiufcumque  fcdti  Cue  fit  redus 
conus  aut  fcalenus. 

Vel  hoc  Planum  fecundum  fecans  conum 
fcalenum,  & circulum  producens  ,e(lfubcon- 
trarie  politum  iuxea  prop.  5. 

Planum  fecundum  fecans  conum  fcalenum, 
St  circulum  generans,  fupponit  planum  pri- 
mum fecans iplum  conum  fcalenum,  & pro- 
ducens triangulum , e (Te  perpendiculare  fem- 
per  bafi  coni  circulari , iuxta  prop. 5 . St  defin. 
15.  inter  fecundas.  Quod  non  fempereftne- 
cefiarium  inafijs  fcdionibus,  & folurain  vno 
cafu  euenit,  vt  diameter  originaria  fit  axis,  Vti 
monuimus  in  noftris  corolUri)s  ad  prop.  pro- 
ri as  aliarum  tunicarum  fcdioQum, paraboli, 
ypcrbolx,  St  ellipfeos. 

Quadrata  redarum  ordinarim  applicatarum 
ad  diametros  circuli , funt  femper  xqualia  re- 
dangulo  fub  fcgmcntisipfius  diametri  fadiis 


ab  proprijs illis  redislineis  ordinatim  appli- 
catis. 

Omnes  redi  linose  ordinatim  applicatx  ad 
quailibet  diametros  circuli,  funt  femper  ad  re- 
dos  angulos  ipfis : quia  perprop.j.lib.j.elem, 
bifariam  ab  illis  diametris  diuiduntur  per 
defin.  10.  inter  primas. 

Omnes  diametri  circuli  funt  axes  per  defin. 
■8.  interprimas,  quiadiuidunt  bifariim  om- 
nes redas  lineas  ordinatim  applicatas  ad  illas, 
3c  ad  angulos  redos. 

Quoad  eliipGmattinet.Imprimisrcda  linea 
qux  ab  eius  linea  curua  ducitur  xquidiftan* 
communi  fcdioni  plani  fecundi  ipfam  ellipfim 
efficientis,  & bafeos  coni  ledi , ad  diametrum 
ipfius  ellipfeos  originariam ; potefi  fpatium 
adjacens  linex  feu  redo  cius  lateri  ad  quod 
ipfa  diameter  originaria  eam  proportionem 
habet  quam  quadratum  lines  redx  diametro 
prxdidxoriginarix  xquidiftantis  ab  vertice 
coni  vfquead  trianguli  per  axem  coni  dudx 
rodudam,  habet  ad  redangulura  contentum 
afis  produds  partibus  qux  inter  ipfam  & la- 
tera przdidi  trianguli  interijeiumur. 

Planum  fecundum  producens  in  cono  elli- 
pGra  feu  redo  (eu  fcaleno , femper  (ecat  obli- 
qui duo  latera  trianguli  per  axem  produdi  ab 
primo  planoiecante  ipfuro  conum , non  pro- 
duda , vel  produda  ad  partes  folum  contra- 
rias vertici , St  non  cfi  parallelum  baG  cani. 

• 

CONSIDER.  NOSTRA  XXI. 

CompleitcAc  genericM  tatimes  communei  diame- 
trii  originarii  1 fediomm  cenicarum , Parabola,  llj- 
ferbolt,  ESipfeoc,  ttiamque  circuli, 

SVnt  fediones  communes  plani  trianguli 
per  axem  coni , refultantis  ab  fedione  co- 
ni plano  primo  fecante  conum  ptr  axem, St  fe- 
cundi plani  fccahtis  cortum,  5t  ineo  efficientis 
fediones  conicas  affignatai.  hoc  vero  confiat 
ex  propoficipnibus  proprijs  Apollonij. 

Bifariam  diuidunt  redas  omnes  lineasordi- 
natira  applicatas  ad  ipfas  proprias  diametros. 

Penetrant  feu  ingrediuntur  intra  locum 
commemoratarum  fcdionum ; vnde  dicuntur 
tranfuerfx  diametri. 

Vertices  ipfarum  diametrorum,  exifiunt  In 
lineis  curuis  alfignatarum  fcdionum  proprijs. 

Partes  earum  terminatx  verticibus  proprijs 
ad  partes  laterum  propriorum  redorum,  8t  li- 
neis redis  ordinatim  applicatis  ad  ipfas , funt 
latitudinesex  Apollonio,  vel  vnumc lateri- 
bus redangulorum  quibus  fuut  xqualia  qua- 
drata redarum  linearum  applicatarum  ad  illas 
iplas  diametrum. 

Eidem  partes  prxdidx  diametrorum, funt 
vnac  tribus  redis  proportionalibus,  quarum 
media  cfi  ipfa  reda  ordinatim  applicata  ad  il- 
las ; St  tertia  vel  altera  reliqua  £ tribus , cfi  re- 
dum  latus  ipfarum  diametrorum  adxquati, 

vel 
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vei  maius  ipfo  latere  reflo , vel  minui  eodem 
latere  reflo. 

Ad  earum  extrema  quf  fint  vertices  earum- 
dem,  confli  tuitur  latus  reflum  ipfarumad  an- 
gulos redos  ad  vnam  partem  ipforum)  vel 
quod  efl  idem , refla  linea  fecundum  quam  pof» 
lunt  ordinatlm  applicati  redx  linexad  ipfas 
diaraetrosinpropnjs  feflionibus,  efl  perpen- 
dicularis diametro  ad  vnam  partem  eius,  in 
pundo  verticis  proprij. 

CONSIDER.  NOSTRA  XXII. 

circa  rationis  geneticae  commutes  diametris  Hy- 
perboli, EUipfets,  & circuli, (cilionum  conicarum. 

EX  centris  proprijs ipfarum  profluunt  8c 
extenduntur  vtrimque.  Tum  etiam  Gbi 
vendicant  alias  fuperiores  genericas  aflignatas 
in  confideratione  prxcedentc  21. 

Secant  ambo  latera  trianguli  per  axem  cOni, 
produdavel  nonprodufla. 

CONSIDER.  NOSTRA  XXIII. 

Circa  rationes  gtntricac  communes  Sametria 
tranfuerfts  Tarabola  & Hyptrhla , (citimum  corn- 
earum. 

PRxter  afligoatas  raEones  genericas  in  con- 
Cderationc  21.  aliam  Cbi  vendicant  com- 
munem , vt  folum  in  vno  punflo  fecent  ipfas 
fediones  conicas  proprias.  Si  enim  fecarent  in 
duobuspunftisfuaspropriasfefliones  conicas; 
dudis  ad  eas  multis  redis  lineis  ordinatim  ap- 
plicatis ad  ipfafmet  parallelis  alicui  tertix  re- 
dx , potiemus  ex  fecundo  vltimo  pundo  alte- 
ram redam  parallelam  ducere  eidem  tertix 
redx , qux  per  prop.7*  fecaretur  bifarilm  ab 
ipfamet  diametro ; verum  fle  non  fecaretur 
nifl  in  extremo  fuo  Cto  in  ipfamet  lineafcdio- 
nis  curua : quare  hoc  abfurdum  confequens 
. indicat  ipfas  diametros  ParabolxSc  Hyperbo- 
le folummodb  fecare  fuas  fediones  proprias 
in  vno  pundo. 

Ex  bac  proprietate  gcocrica  fequitur,  vt  in 
infinitum  produdx  diametri  fedionum  coni- 
carum Parabolx  Sc  Hyperbolx , ad  partes  op- 
pofitas  verticibus  fuis  proprijs, nunquam  con- 
currant cum  lineis  cutuis  ipfarum  propriarum 
fedionum. 

Sed  8c  alia  deriuatur  proprietas  generica,ex 
prxdida,  vt  folum  flbi  vnum  verticem  ven- 
dicent , pundum  fcilicet  interfedionis  mutus 
ipfarum  cum  lineis  curuis  fedionum  fuarum. 

CONSIDER,  NOSTRA  XXIV. 

Circa  ratimci  gmericaa  communes  diametris 
tranfiurfis  itopfni,  & circuli,  (citimum  (mica- 
rum. 


! Definitiones  fecmi<u 

IMprimis  obtinent  rationes  geneticas  com- 
memoratas in  confideratione  2 1 ,tdm  etiam 
produdasin  confideratione  22. 

Prxcerca  fecant  adu  vel  potentia  duobus 
in  pundis  fuas  fediones  conicas  proprias. 

Secant  ambo  latera  trianguli  per  axem  co- 
ni, infra  verticem. 

Infuper  duos  habent  vertices  vel  habere 
poflunt  in  fuis  proprijs  fedionibus  conicis, 
duo  videlicet  punda  in  quibus  fecant  fuas  fe- 
diones proprias. 

CONSIDER.  NOSTRA  XXV. 

Circa  differentias  jjiccificai  diametri  Hyperboles 
tran(ucr(e. 

PRoccdit  c centro  hyperboles  quod  efl  ex- 
tra eius  locum  vel  aream. 

Eius  pars  quatenus  intra  ipfam  hyperbofam 
efl, efl  latus  vnum  redanguli  applicati  ad  eius 
latus  redum,  excedentis  figura  fimiliei  qux 
continetur  fub  ipfamet  diametro  hyperboles 
(ita  extra  ipfam, Sc  fub  redo  eius  latere, redan- 
guli, inquam,  xqualis  quadrato  redx  linea 
ordinatim  applicatx  in  hypcrbolaad  ipfam- 
met  diametrum  produdam  intra  eius  locum. 

Secat  vnum  latus  trianguli  pet  axem , & 
aliud  produdum  vitra  verticem  coni, 

CONSIDER.  NOSTRA  XXVI. 

Circa  dffermtiat  fetificas  diametri  Tarolole. 

Eius  pars  efl  latus  vnum  redanguli  appli-' 
cati  ad  eius  UAs  redum  adxquate,  xqua- 
lis  quadrato cuiullibct  redx  linexad  ipfam- 
met  diametrum  ordinatim  applicatx. 

Secat  vnum  folum  latus  trianguli  per  axem, 
& alteri  efl  parallelum. 

CONSIDER.  NOSTRA  XXVII. 

Circa  differentias  fetificas  diametri  eBpftos. 

Eius  pars  efl  latus  vnum  redanguli  appli- 
cati ad  eius  latus  redum  xqualis  quadrato 
cuiullibct  redx  linex  ordinatim  applicatx  ad 
ipfam , deficientis  figura  Gmili  ei  qux  fub  ipfa 
tota  diametro  8c  redo  eius  latere  continetur. 

Sccansambo  Utera  trianguli  per  axem,  in- 
fra verticem,  non  aufert  ab  ipfo  triangulum 
fimile  illi. 

CONSIDER.  NOSTRA  XXVIII. 

Circa  differentias  / fetificat  diametri  (edionis  co- 
nea qua  vocatur  circulus. 

QVxlibet  eius  diameter  efl  axis,  per  defin. 

■3.  inter  primas  ; quia  femper  ad  angu- 
los redos  fecat  rtdas  omnes  lineas  ordinatim 

ad 
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ad  illam  applicatas , perprop.3.  lib.j.  elem. 
quas  per  denn.  10.  inter  primas  bifariam  dlui- 
dic. 

Segmenta  eius  fada  ab  qualibet  recta  linea 
ordinatim  applicataad  illam  , funt  latera  re- 
dangult  aequalis  quadrato  reds  ipGus  linea: 
ordinatim  applicata:  ad  illam. 

Secando  latera  trianguli  per  axem  infra 
verticem  in  cono  fcaleno  , aufert  ab  eo  trian- 
gulum fimile  illi  triangulo  fubcontrarie  poG- 
tum. 

Secando  ambo  latera  trianguli  per  axem,  eft 
zquidiftans  in  tono  redo  baG  trianguli  prs- 
didi. 

CONSIDER.  NOSTRA  XXIX. 

Circa  rationes  genericds  communes  latetihu  refiu 
fiHbnum  conic arum , Parabola , Hpperbola , Blli- 
pftos,  & circuli. 

SVnt  perpendicularia  diametris  proprijs 
in  punito  verticum  propriorum,  ad  vnam 
partem  iplarum. 

Ad  ipfa  applicantur  rcdangula  xqualia 
quadratis  redarum  lineatum  ordinatim  appli- 
catarum ad  ipforum  diametros  particulares. 

CONSIDER.  NOSTRA  XXX. 

Cire a differentias  /fetificat  lateris  retli  m Para- 

bold.  . 

HAbet  ad  portionem  latetis  vnius  trian- 
guli per  axem  quod  fecat  > fitam  inter 
ipfam  diametrum  & verticem  coni  vel  trian- 
guli per  axem,  proportionem,  quam  habet 
quadratum  bafeos  didi  trianguli , ad  redan- 
gulum  fub  duobus  eius  reliquis  lateribus. 

Eli  vnum  adaequate  fumptum  £ lateribus 
redanguli  applicati  ad  ipfummet , cui  aquale 
eft  quadratum  reda  line*  ordinatim  applicatae 
ad  diametrum  feu  tranfuerfim  latus  pro- 
prium. 

Eft  squale  tertis  red*  line*  proportiona- 
li. datisaluabus;  prima,  portione  diametri 
inter  verticem  eius  & redam  femiordmatim 
applicatam  didx  diametro ; fecunda , ipfa 
femiordinatim  applicata. 

CONSIDER.  NOSTRA  XXXI. 

Circa  gndfuat  rationes  laterit  retli  in  (eUione  co- 
rie*, itu  dicitur  Hpperbota. 

PRodudum  • eft  vnum  e lateribus  redan- 
guli  applicati  ad  ipfummet,  8 c exceden- 
tis , squalis  quadrato  reda:  lines  ad  tvanfucr- 
fum  latus  proprium  ordinatim  applicats. 

Ad  i pfum  habet  proportionem  eandem, 
tranfuerfum  eiufdem  latus  Gtum  inter  verti- 
cem fedionis  conic* , 8e  punctum  inquofe- 


cat  alterum  latus  trianguli  per  axem  coni  pro- 
dudum  vlcra  verticem , quam  obtinet  qua- 
dratum redslines  edufts  parallels  ab  verti- 
ceconi  diametro  eius originarix  feu  tranfucr- 
fo  dido  lateri , ad  baGm  trianguli  per  axem 
non  produdatti,  ad  redangulum  fub  dids 
bafeos  trianguli  fadis  ab  dida  reda  lioea  edu- 
da  parallela. 

Eft  minus  tertia  reda  linea  proportionali, 
datisduabusj  prima, portione  diametri  tranf- 
uctfx  inter  ipiius  verticem  & femiordinatim 
applicatam  didx  diametro  ; fecunda  , ipfa 
femiordinatim  applicata. 

CO  NSIDER.  NOSTRA  XXXII.  * 

Circa  /fetificat  rationes  tamis  retli  in  fetlionecod 
ruca , q ut  dicitur  Ellip fit. 

Eius  pars  fft  vnum  e lateribus  redanguli 
applicati  ad  ipfummet , deficientifque* 
squalis  quadrato  reds  lines  ordinatim  appli- 
cats ad  diametrum  propriam , vel  tranfuer- 
fum latus  proprium  in  cliipG., 

Ad  ipfum  tabet  eandem  rationem  diame- 
ter eius  propria  feu  tranfuerfum  latus  pro- 
ptium , quam  obtinet  quadratum  reds  lineae 
edudx  ab  vertice  trianguli  per  axem  coni  ad 
baGm  eiufdem  trianguli  per  axem  produdam, 
parallels  dids  diametro  , ad  redangulum 
contentum  fub  dids  bafeos  produds  parti- 
bus qus  inter  ipfam  parallelam  dudam , Sc 
extrema  laterum  reliquorum  didi  trianguli 
Gts  funt. 

Eft  maius  tertia  reda  linea  proportionali, 
datis  tribus ; prima , portione  diametri  tranf- 
uerfs  inter  ipGus  verticem  & femiordinatim 
applicatam  dids  diametro ; fecunda  , ipfa 
femiordinatim  applicati. 

CONSIDER.  NOSTRA  XXXIU. 

Circa  jfecificam  ratiorum  latcrii  redi  in  fetlione 
Unita,  qua  tufiteupatur circuitu. 

E St  fempet  squale  cuilibet  diamevo  cir- 
culi : quod  oftendimus  in  explicatione 
deftnitionis  30.  inter  fecundas. 

CONSIDER.  NOSTRA  XXXIV. 

Circa  rationot  genericat  retiarum  linearum  fertii- 
ordinatim  applicatarum  ad  diametros  tranfuerfas  fe- 
li tinum  conicarum.  Parabola  , Ujperbola  , illi- 
pfut , (i  circuli  circumferentia. 

SVnt  omnes  reds  lines  ab  vno  pundo  li- 
nearum curuarum  didarum  ledionum 
proprisduds  parallels  cuidam  reds  .lines, 
ac  terminatx  in  ipfa  diametro. 

In  Gngulis  proprijs  fedionibus  conicis  fune 
parallels inuieero , ipfx  applicat*  ordinatim 
I ad 
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ad  eandem  diimetrum  , per  prop.  jo.  lib.  i. 
clemenr. quia  funt  paralleli  coidara  cerciae  fre- 
ftr. 

Sunt  medii  proportionales-intcr  portiones 
dlamettorum  terminata* ipfi«  fit  lateribus  pro- 
prijs  rc&is,  & inter  ipfaniet  iitera  reda  ada- 
quate vel  prodtida , vel  parte»  ipforum. 

Ipfarum  quadrata  funt  xqualia  rcdangulis 
proprijs  applicatis  ad  reda  Iiccra diametrorum 
propriarum»  .adaquate  f vel  excedentibus» 
ve!  deficientibus. 

Si  concipiantur  produdf  vitra  diametrum» 
incurrent  in  aliud  putidum  fedionum  pto- 
priarum  , & bifariam  diuidentur  finguli  ab 
diametris  quibus  ordinatim  funt  applicati; 

CONStDER.  NOSTRA  XXXV# 

Circa  rationes  ftecificas  redarum  linearum  femi - 
ffrditixtim  applicat  amni  ad  diarnetrani  in  Varabolica 
factione  conica. 

QVadrara  illarum  funt  xqualia  rcdangulo 
contento  &1>  latere  redo  adxquatc  (um- 
pto  ,&fub  portione  ipfius  diarfletri  inter  ipfas 
& prididum  redum  latus. 

. Sunt  medii  proportionales  interlateri  pro- 
didi redanguli  fub  redo  latere  adxquate 
futnpto,  & ptortionc  diitaetri  ipfitis  mter  ipfas 
Hi  prxdidum  latus  redum. 

CONSI  DER.  NOS+RA  XXXVI. 

Circa  rationes  /pecifcas  redarum  linearum  femi - 
ordinatim  applicatarum  ad  diametrum  in  fedtone 
cornea , qtu  dicitur  Hyptrb&a; 

QVadrata  illarum  funt  xqualia  rcdangulo 
applicato  excedenti^titeid  litus  redum 
latitudinem  habenti  portionem  diametri  in- 
ter *ipfas  & redum  prxdidum  latus. 

Sunt  medix  proportionales  inter  portio- 
nem prxdi&an1»  diametri  tVinfbcrfx , « inter 
latus  produdum  redtirti',  quae  dni  rfcdar  lincx 
feu  duo  latera  rcdangulum  comprchendi/nt 
prxdiduto. 

CONSI  DER.  NOSTRA  XXXVII. 

Circa  rationes  ffecifcas  redarum  linearum- femi* 
ordinatim  applicatarum  ad  diametrum  ftdionit  coni- 
ca qua  dicitur  E Mffis. 

QVidrata  illarum  applicatarum  ad  dia- 
metrum modi  ad  angtilis  redos  modi 
ad  obliquos»  funt  xqualia  redangulo  appli- 
cato ad  latus  redum  dcficicntiqcic  » '&  lati  tu* 
di  nem  habenti  portionem  diametri  fitam  ibfer 
ipfas  & latus  rtdum.  T'lf,,£l 

Sunt  medif  proportionales  inter  latera  prz- 
didi  rcftanguli  applicati  ad  latus  redii m. 


Definitiones  Jectmehts 

CONSIDERATIO  XXXVIU. 

Citet  ratitnet  Ifeeifuts  reBarum  linearum  femi. 
i rdmatim  appliuta ntm  td  dmmettum  (eclionts coni- 
ct  qtu  fit  circuitu. 

QVadrata  illarum  applicatarum  femper 
ad  angulos  reflos  ipiis  diametris , funt 
squalia  rc&angulo  fub  portionibus  dlaltietri 
faflis  ab  ipfis. 

Sunt  medi*  proportionales  inter  dieSa  Teg- 
menta diametri , & perpendiculares  ipfi  dia- 
metro. 

CONSI  DER.  NOSTRA  XXXlX. 

fi  it  bjperbola,  vel  FUipfr , ve!  circuli  circum, 
femttit , datia  terunt  larcnbtu  rtclo  tc  tranfutrfo, 
ducatur  retia  linet  neci  em  dici  orum  laterum  tetjfri. 
luterum  td  anpulot  retloi  hmicem , iuteta  naturum 
laterum  re  Ciorum , duo  extrema  net  communia  ; er 
qualibet  rtBt  tinea  ordinatim  applicetur  ad  Una 
tranfuerfum  propria  fili  toni  t conica,  erit  in  ibit  ft- 
Biontbmpreprijt  quadratum  femifiu  retia  linea  illitu 
ordinatim  applicata , aquale  tea  angulo  concerno  fub 
porthme  tranfuetfi  latera  rrtrrr  ipfam  & Vtnicem 
propria  feltumu , feu  latm  redum  , & fub  retia  linea 
paratela  lateri  retlo  educta  ab  eodem  punito  diametri 
feu  tranfuerft  lateri  t inquoibud  fecat  proditia  retia 
linea  rrdmxrim  applicata  , ai  prad/clam  retiam  pro- 
‘ducendam  fi  opm  fit , uetlemem  pradtBa  ittotxdYc- 
ma  non  communia  Ut  tribui  tranfuerfo  & ratio  datis. 

SVppofitio.In  hypcfbob,  vtlkllipfi  ■ vel 
circdli  circumferentia , fint  data  later», 
AB  tranfuerfum , & reftum  AC,  confKrota 
fibi  intricem  perpcndicnlatitet  hiata  naturam 
laterum  reflorum  in  A.  vertice;  reflatae  BC 
vniatiflorum  exrrema  B & C rtort  corti  rtm- 
nia;  & ad  lanis  AB  tranfuerfum  producto. 
dUm  fiopus  flt.  intfa  locum  datarum  ftflio- 
rtum,  fit  femiffis  FG 1 Ordinarim  rpftx'  lineas 
applicati;  nim  expunflo  G pcrpropbf.  Jt. 
lib.r.  elcm.  acta  fit  tefla  linea  CK  parallela 
reflo  lateri  AC,  qtite  fccifet  ih  K*  reflim 
CB  per  ii.  prop.  Prodi.  Dicoquadramm  re- 
ftx  PG,  ede  teqnalc  redangulo  fub  KG,GA« 
& (ic  de  omnibus  ali  js  femiflibustcaarum  li- 
nearum  ordinatim  applicatarum  traufuerfo  la- 
teri AB. 

Apparatus  S:  demonfiratio  in  Hyperbola. 
Quiaperax.i9.lib,t.  elem.  refla  GB  maior 
cllquim  AB,&  in  tnanguki  rcftingulo  EGK, 
( nam  cum  fint  refl*  AC  , GK  poGt*  paral- 
leli, fittjuc  angulus  in  A rrflus,  erunt  pe* 
p'rop.ij.lib.i;  clerfi.  anguli  in  A & G,  *- 
quafes,  fdcoque  angulus  in  G reflus)  e(t re- 
fla AC  parallela  ipli  GK  'bafi;erit  pcr  lem. 
jo.  BG  ad  GK  j ficuc  BA  ad  AC  $ prima 
vero  GB  odenfa  efl  maiorqulm  tertia  BAj 
VgP  per  prop.  iq . lib.  5 . elerr.ca.  fecunda  G K 
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erit  maior  quini  quarta  AC.  Perado  igitur  quorum  fecundum  GD  fub  KG.GA.adia* 
redangulo  GE  fub  liG , GK, per  lemma  i.  cet  lateri  redo  AG,  dcficitqueab primo  GC 
ad lib.2.elem.  latus  EE  aequale  ipfi  GK  per  (ub  GA,AC.  redangulo  KC  tertio  fimili ei 
prop.  54.  lib.v«.  cletn.  etiam  erit  maius  qui  m quodfub  BA,  AC,  lateribus  datis  continetur, 
AC,  peri.ax.  Iib.  cit.i.elcm.latusergo  AC  id^ueper prop.14.8c def6.lib-6.elem.  Quare 
non  attinget  latus  EK,  ( alioqui  in  paralie-  perproptj.  quadratum  redi  FG,  critzqua- 
logrammo  AE, latera oppofita  BE.AC,  ef-  le redangulo fub  KG,GA.  Quoderatcon- 
fent  zqualia,  oflenfa  iniqAalia:  quod  veri  Gc  eludendum  inellipfn 
parallelogrammum  AE  , probatur;  nam  in  Apparatus  & demonftratio  in  circulo. Quia 

redangulo  G E , funt  parallela  latera  BG,  per  confiderationenTomnesredz  lineae  ordi- 
EK  ; tbm  perprop.18.  lib.i.  elcm.  BE,  AC,  natim applicata:  ad  diametros  circuli  funtpcr- 
eruntparalleUpropterangulosrefiosin  B 8e  pendicuures  ipfi  ; producendo  redam  FG 
A;  igitur  parallelogrammum  erit  AE.)  Er-  vfque  ad  pundum  aliud  D circumferentia: 
go  reda  AC  produci  poterit,  & fetabitur  circuli , fecabit obuiam  redam  CB  in  K,vel 
in  D abrreta  EK  ,ficuti  eius  parallela  GK  etiam  producendo  illam  fi  opus  fit  vitra  D, 
fecatur  in  K,  perprop.it  Procli.  Ducendo  fccabitipfam  CB  in  K,  per  prop.  11.  Procli: 
autemper  prop.jt.  lib.i.  elcm.  per  punitum  eruntque  paralleli  reda:  AC,GK,perprop. 
C.rcdam  lincamparallclam  1CH  , ipG  BG,  a8.  lib.i.  elem.  ob  angulos  redos  in  A 8c  G; 
velEK,  fecabit  parallelas  BE,  GK,  illam  vel  per  prop.  14.  Iib.  eiufdem  1.  elem.  oban- 
in  I,  hancin  H,  per  cit. prop. ii.  Procli ; 8c  gulos  redos  in  G pundo  redz  AB,  quat 
per  lemma  1.  ad  Iib.  2.  elcm.  refultabunt  alia  efficiunt  duz  redi  FG,GK,  erunt  indire- 
tria  rcdangula  GD,  HD,  GC;  quorum  pri-  dum  ipfi  FG,  GK;  & vti  diximus  erunt  pa- 
nium GD,  etit  applicatum  ad  redam  AC,  Tallclz  redz  AC,GKD.  Quare  cum  in  cir- 
excedens  tertium  GC,  figura  GD,fimilifi-  culo  recta  DG  arqualisipfi  FG.velperdefin. 
guri  GE  fub  GB, GK  vel  AD.iuxtadef.  10.  interprimas,  vel  pet  prop.;. lib.j. clem.Gc 
6.  Se  prop.14.Iib.fi.  clem.Quarcperprop.il.  pcrpendicularisdiametro  AB  ci/culi , !r  pa- 
quadratum  redz  FG  femiflis  redi  fincior-  rallelaipG  AC  zquali  diametro  AB  & ipfi 
dinatimapplicatz  diametro  BAG,inhyper-  ad  angulos  redos:  erit  per  lemma  8.  reftan- 
bo!a,erit  zqualercdangulofub  AG,&GK  gulumfub  KG, GA,  zqualequadrato redz 
vel  AD.  GD,  vel redz  FG  , per  prop.16.  Procli , Sc 

Apparatus,8e  demonfiratio  in  ellipG.Quan-  ax.  1.  lib.i.  elem.  quod  era;  in  circulo  proban- 
doquidem  per  19. ax.  lib.i.  elem. reda  ABclt  dum.  tim  etiam  rcdangulum  fub  AG,  GB, 
maior  quam  GB  , Se  in  triangulo  redlangulo  erit  zquale  quadrato  rec(z  FG, vel  redii  GD, 
C AB  eft  rcdla  GK  xquidiftans  lateri  AC,  cx  didis  in  lemmate  citato, 
erit  per  lem.  fo.  vt  AB  ad  AC  , Gc  GB  ad 

GK;  primaverb  AB  maior  ell  oflenfa  qulm  CONSIDER.  NOSTRA  XE» 
tertia  GB,  ergoperprop.i4.1ib.j.eIem.  fe- 
cunda AC  eritmaior  qulmquarta  GK.  Per-  Ex  <UtU Uterlim  trmfunfa  dtteOt  w circula-, 
adlo  autem  redangulo  A t fub  CA,  AB, per  cimum iim  linum  ix pLau  dtiinurt,  perpunduin- 
lem.i.adlib.  a.elem.eruntperprop.34.1ib.t.  nmtrnfmt  opem  centri. 
clcm.lateraeiusoppofita  AC,B1,  zqualia; 

fed  GK  minorelloftenra  qulm  AC,  ergo  Q VppoGtio,  & apparatus.  Per  prop.  n.  Iib. 
etiam  minor  erit  quam  B 1 , perax.  i.lib.  1,  vj  l.elem.adangulosrcdosdifponanturda» 
elem.  Anguli  autem  G & A funtzquales  tum tranfuerfum  AB  latus,  Sercdum  AC, 
perprop.29. lib.i. elem.  & angulus  Aeftre-  in  pundo  A , ita  vt  latus redlum  AC  fit  to- 
dlus , ergo  etiam  in  G erit  redlus ; fcd  redlus  tum  ad  vnam  partem  tranfuerfi  AB ; St  reda 
efl  etiam  angulus  in  B ob  rcdangulum  AI  linea  BC  tranfmittatur.  Tum  percit,  prop. 
fadtum , ergo  per  prop.  28.  lib.i.  elem.  para!-  11.  lib.i.  elem.  ex  infinitis  pundis  diuerfis  in- 
Ielz erunt  redz  GK,  BE  Porto  reda  GK  termedijs  latetis  tranfuerfi  AB,  educantur 
non  attinget  latus  CI, alioqui  per  prop.34.lib.  rcdzlinezperpendiculates  vtrimq;ad  ipfum; 
i.elem.inparallelogrammoGI.cfientzqua-  qu* erunt  paralleli  ipfi  AC  lateri  redo,  per 
lialatera  GK,  BI,  oppofita,  contra  id  quod  prop.28.l1b.!.  elem.  propter  angulos  redos  in 
demonflrauimus : igitur  produci  poterit  reda  tpfo  latere  tranfuetfo  AB;  Quique  etiam  fe- 
GK  vitra  K, 8c fecabitur in  Habrcda  CI,  cabunturabreda  BC, perprop.11.  Procli,  fi 
perprop.il.  Procli , quia  fecatur  in  I,  reda  producantur  vti  ^pus  cft.  Nos  exempli  gratii 
B[,abipfa  Cl.Sed &perprop3i.lib.i.clem.  duximusfolum  tres  redas  DNE,FOG,HPIj 
poterimus  agere  per  pundura  K redam  li-  quafquc  fiopusfit  oportebic  producere  vitra 
neam  zquidillantcm  ipfi  CI , qui  fecabit  in  redam  BC.  Infuper  per  prop  t 3.  lib.fi. elcm. 
D & E,rcdas  AC,  Bt  parallelas  ipfi  GKH,  ieperiatur  media  reda  linea  proportionalis  iu- 
per  cit.  prop.  11.  Prodi,  & 30.prop.I1b.!.  elem.  ter  AN,  NE;  & pet  3.prop.lib.  i.elem.  refe- 
vndeper  lem.a. adlib  2-element.  refultabunt  ccntur  cx  pundo  N,  hinc  8c  inde  ex  redi 
parallclogramma rcdangula  CG,  GD,KC,  DNE , duifingillatim  ND,NK,  iqualei 
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medis  inucntx  proportionali.  Eodem  modo 
ponantur  refts  Ql' , OL , squales  medis  in- 
uents  proportionali  inter  reftas  AO  , OG: 
tutu  alis  dux  PH , PM  , squales  medis  in- 
ucntx proportionali  inter  duas  AP,  PJ:  & Gc 
de  reliquis  omnibus.  Dico  circuli  circumfe- 
rentiam incedere  per  extrema  D,F,H,K,L,M, 
politarum  reftarum  ND,  OF,  PH,  NK,  OL, 
PM;  etiamque  per  extrema  A & B,  dati  la- 
teris tranfuerfi  AB:  Itaque  Ii  conflanti  manu 
curua  linea  tranfmittatur  per  difta  extrema, 
fine  vllo  angulo ; i pia  erit  circumferentia  cir- 
culi qusfiti. 

Demonllratio.  Cum  enim  per  apparatum 
fiat  fibi  inuicem  perpendicularia  data  latera 
Circuli,  tranfuerlum  AB.  AC  reftum,in 
Vno  punfto  extremo  A communi, !t  advnam 
folum  partem  j reftaque  B C vniat  eorum 
extrema  non  communia  C.  B;  & ad  latus 
(ranfuerfum  fint  ordinatim  applicat*  refts  li- 
nes  DNK,FOL,HPM  ; & (ic  de  alijs,  funt 
enim  parallcls  tertis  reSs  AC,  & ad  angu- 
los reftos  ipfi  tranfuerfo  lateri  fcu  diametro 
AB,  vndeper  j.ptop.  lib.5.elem.  diuiduntur 
bifariUm ; quare  ipfs  refts  prxdiftx  erunt  per 
definitionem  ta.  inter  primas  ordinatim  ap- 
plicat* ad  tranfuerfum  latus  vel  diametrum 
AB.  Igitur  perprop.i  7.  lib. 6.  clem.  cum  fint 
tres  lines  proportionales  AN,DN  velNK, 
NE,  erit  reftangulum  fub  AN,  NE  squale 
quadratorefts  ND,  vel  NK:  Gmilitererit 
reftangulum  fub  AO,OG,  aequale  quadrato 
fe£ts  OF , vel  OL : denique  erit  rcftangu- 
lum  fub  AP,  P1 , squale  quadrato  re&s  PH, 
vel  PM,  percir.pr0p.r7.  lib.  6.  elcm.  5t  Gc 
dealijs  omnibus  huiufmodi.  Quod  fi  circuli 
circumferentia  non  incedat  per  extrema  pun- 
fta affignata  D,F,H,K,  L,  M,  poli- 
tarum mediarum  proportionalium  tcftarum, 
incedat  fi  fieri  poflit  per  alia  vlteriora  produ- 
ftarum , vel  viciniora  lateri  tranfuerfo  (eu  dia- 
metro feu  axi  AB : tunc  per  prscedentem 
fonfiderationem  39.  quadratum  refts  ins- 
qualis  ipfi  ND.vel  NK,  erit  squale  reftan- 
gulofub  AN, NE,  cui reftangulo probaui- 
mus  effe  squale  quadratum  refts  N D vel 
NK;  igitur  per  r.ax.  lib.  1.  elem.  quadrata  re- 
fts ND , vel  NK , & refts,  insquatis  ipG 
ND  vel  NK  , erunt  xqualiainter  (e ; Sc  per 
prop.riS.  Proctj , ipfs  refts  insquales,  erunt 
squales  inter  fc.  qus  duo  fibi  contradicunt; 
falfa  igitur  eritpofitio  Vnde  procedunt  hsc 
pugnantia ; videlicet  quod  circuli  circumfe- 
rentia non  incedat  per  defignata  punfta  A,  D, 
F,H,B,I,L,K,  Jc fic de alijs. Quod verd 
diximus  de  rcftangulo  fub'  AN,  NE,  compa- 
rando illud  cum  quadrato  insqualium  refta- 
rumipfis  ND,  NK,  squalium  inter  fe;  qus 
etiam  maiores  vel  minores,  vnam  conllitucnt 
bilarilm diulfam  in  N,per  j.prop.lib.j.elem. 
ab  diametro  AB  fccanteipfam  ad  angulos  re- 
flos;  idem dtceqdum erit  de reftangulis *Iijs 


fub  AO,  OG,  & fub  AP,  AM , & reliquis  G 
lint.  Igitur  in  plano  exdacis  lateribus  tranf- 
uerfo  ac  refto  circuli , curuam  lineam  circuli 
defcripfcrimus,  & refte  deiineatam  per  punfta 
inuenta  fine  ope  centri  dcmonllrauerimus, 

Alia  ratione  idem  prxilabimusex  fola dia- 
metro data  AB,  Sf  demonllrabimus praxim 
ex  definitione  zj.  inter  has  fecundas. 

Apparatus.  In  diametro  data  AB  , furoan- 
turexintermedijs  infinita  punfta  N ,0,  P,  fic 
fic  de  reliquis , diftinfta : tum  per  prop.i  1. 
lib.  1.  elem.  ex  illiseducantur  vtrimque  per- 
pendiculares ad  ipfam  diametrum  infinits 
vtrimque  refts  lines  DNK,FOL,HPM, 
& fic  de  reliquis.  Infuper  per  prop.  13.  lib.  6. 
elcm.  reperiantur  inter  fegmenta  duo  diame- 
tri AB , fafta ab diftisperpendicularibus, me- 
dis refts  lines  proportionales : exempli  gra- 
tia, inter  duo  fegmenta  AN,NB,  diametri 
AB,  fafta  ab  perpendiculari  DNK,  fuma- 
tur media  proportionalis ; & per  prop. 3 dib.t, 
elem. detrahantur  vtrimque  ex  punfto  N dia- 
metri, de  refte  DNK,  refts  lines  ND, 
NK  , squales  ipfi  medis  proportionali  refts 
inuenta:  Eodem  modo  de  refta  FOL,  refts 
lines  OF,OL,  squales  medis  proportionali 
inter  fegmenta  AO,  OB,  diametri,  fafta  ab 
refta  FOL : tum  de  refta  HPM , refts  liocz 
PH,  PM,  squales  medis  proportionali  inuen- 
ts, inter  fegmenta  AP,  PB,  diametri  AB, 
fafta  ab  refta  HPM;  & fic  de  alijs  omnibus. 
Dico  circuli  circumferentiam  deferibendam 
in  plano,  tranfituram  non  folum  per  extrema 
A Sc  B , diametri  dats , fed  etiam  per  extre- 
naa  D,F.H,M,L,K.  politarum  reftarum. 

Demonllratio.  Si  circuli  circumferentia 
diametrum  habentis  datam  AB,  non  incedat 
percxtrcmadeGgnatapunfta  D,F,M,  L,K; 
tranfeat  fi  fieri  poflit  per  alia  vlteriora,  vel  vi- 
ciniora ipfi  diametro  AB,  reftarum  DNK, 
FOL,  HPM,  & fic  de  reliquis , politis  per  ap- 
paratum pcrpendicularibusdiametro  AB,  & 
meantibus  ex  politione  aduerfarij  circumfe- 
rentiam circuli  introdufti : tunc  veri  per  de* 
fin.aj.  inter  has  (ecundas,  ipfs  refts  inaequa- 
les politis  in  apparatu  erunt  medis  proportio- 
nales inter  fegmenta  diametri  AB  propria; 
funt  enim  tots  paralleli  inuicem  per  prop.aS. 
lib.i.elem.  & bifarilm  fefts  ab  diametro  AB, 
pcrpropof.j.lib.  j.  elem.  «o  quod  licentur  ab 
ipfa  ad  angulos  reftos ; quare  ipfs  erunt  or- 
dinarim applicatx  iplidiametro  AB , perdef, 
■a.  inter  primas:  igitur pet  lemma 47.  qua- 
drata ipfarum  femimum,  erunt  xqualia  re- 
ftangulis fub  Tegmentis  proprijs  duobusdia- 
metri  : exempli  gratia  , quadratum  refts  hr- 
squalisipfi  ND,  eritxquaie  reftangulofub 
AN,  ND:  fed  ell  media  proportionalis  ND 
refta  intet  difta  eadem  duo  fegmenta  AN, 
NB,  per  apparatum,  ergo  perprop.  17.  lib.S. 
elem.  quadratum  refts  ND  erit  squale  re- 
ftatigulofub  AN,  NB  : cum  igitur  quadra- 
tum 
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tuta  redx  ND,  Sc  quadraturo  redx  inxqualis 
ipfi  ND,  fint  aequalia  oltenfa eidem  rcdangu- 
lo fub  AN  , NBj  ipfa  quadrata  duo  feorfitn 
fumpta,  erunt  per  i.ax.  lib.t.elem.  aequalia  in- 
ter (e ; idebquc  per  prop.  1 fi.  Procli, ipfir  redx 
N D,  & altera  ipfi  inaequalis,  erunt  squales  in- 
ter (e,  totum  St  pats,  contra  8.ax  lib.  I.  elem. 
hoc  abfurduro  dedudum  cx  politione  aduer- 
farij  introducentis  circuli  circumferentiam 
circa  AB  datam  diametrum , non  tranfire  per 
defignata  punda  D,  F,  H,  M,  L,K,Sc  fic  per 
alia  huiufmodi , falfaerit  & repugnans  ratio- 
ni , Sc  vera  nollra  alfertio.  Quare  ad  praxim 
aliam  reduxerimus  propofitum  in  hacconfide- 
ratione  nollra,  & redi  fadara  efle  demonftra- 
tionc  allata  confirmaucrimus. 

CONSIDER.  NOSTRA  XLI. 

Ex  detis  Interii tu  incognite  rereloles , tranfuerfo 
quod  fit  exis,  & redo  : deferiiere  per  punde  innu- 
mera inueniende  lineem  curuem  ipfim  P erebolet , m 
plano. 

SVppofitio.  Datum  fit  latus  tranfuerfum 
AB,  quod  fit  axis,  Sc  redum  latus  eius 
AC,  Paraboles  ignota;,  Oporteatque  extis 
datisipfamdelinearein  plano , feu  eius  lineam 
curuara , per  innumera  punda  inuenienda. 

Apparatus.  Per  prop.  Ii.  lib.t.elem,  confti- 
tuancur  perpendicularitcr  in  pundo  communi 
A,  latera  data,  tranfuerfum  AB,  & redum 
AC,  ita  vt  tota  fint  ad  vnam  partem  alterius. 
Prxterea  per  cit.  prop.  ti.  lib.  t . clem.confti- 
tuantur  redx  linex  innumerx  diuerfx  perpen- 
dicularcs  vtrimque  lateri  tranfuerfo  feu  axi 
AB  : nos  exempli  gratiS  ponimus  tres  GDH, 
IEK,  LFM,  qux  erunt  parallelx , & lateri  re- 
fio  AC,  ob  angulos  redos  quos  efficiunt  cum 
axe  AB,  perprop.a8.  lib.i.  elem.  Infuperper 
prop.tj.lib.fi.clem.interredas  CA,  AD, 
reperiatur  reda  linea  media  proportionalis, cui 
de  reda  GDH,  refecentur  per  j.prop.  lib.i. 
elem. xqualesredx lines  DG.DH,  expun- 
cto D axeos , vtrimque : fimili  modo  , ipG 
medis  proportionali  inueniends  inter  redas 
CA,  AE;fumanturdereda  IEK,  vtrimque 
squales  EI,  EK,  ex  pundo  E axeos, tum  de 
reda  LFM , ex  pundo  F axeos , fumantur 
vtrimque  FL,FM, ex  pundo  F axeos,  squa- 
les inuentx  redx  medix  proportionali  inter 
redas  CA,  AF:  ScGc  de  reliquis.  Dico  cur» 
nam  lineam  Paraboles  incedere  debere  ex  ver- 
tice A.perpunda  inuenta  L,I,G,A,H,K,M, 
& fic  de  reliquis , delineandam  in  plano  reda- 
Tum  politarum  St  datarum,  fine  vilis  angulis. 

Dcmonflratio.  Si  ita  non  fit  vti  alfcruimus; 
linea  curua  Paraboles  proueniens  ex  vertice 
A,  incedat  fi  fieri  polfit  per  alia  pundavlte- 
riora  vel  viciniora  refpedu  axeos , didarum 
redarum  perpendicularium  GDH,  IEK, 
LFM.  Tuncper  dcf.ia.Sc  18.  interprimas, 


prxdidx  redx  erunt  ordinatim  applicatx  ad 
axem  AB;  igiturperdef.  at.  inter  fecundas, 
reda  linea  inxqualis  ipfi  GD, erit  media  pro- 
portionalis inter  CA,  A D;  ideoque  per  prop. 
17.hb.fi.  elem.  quadratum  ipfius  redx  inx- 
qualis ipfi  GD,  erit  squale  rcdangulo  fub 
CA,AD:  & fic  de  reliquis  inxqualibus  ipfis 
IE,  LF,  philofophandumerit.  Vcriim  quia 
per  apparatum  reda  ipfa  GD  eft  media  pro- 
portionalis inter  CA,  AD,  erit  per  citatam 
propof.t7.lib.fi.  elem.  quadratum  redx  GD 
squale  rcdangulo  fub  CA,  AD:  curo  ergo 
probauerimus  eidem  rcdangulofub  CA,AD, 
ede  xqualia,  quadratum  redx  GD,Sc  quadra- 
tum redx  inxqualis  ipfi  GD  j erunt  perax. 
lib.i . elem.  squalia  dida  quadrata,  St  per  pro- 
poli 1 6.  Procli,  ipfs  redx  inxquales,  erunt  x- 
quales,  qux  repugnant  inuiccm.  Sic  vero  erit 
difeurrendum  in  reliquis  redis  inxqualibus. 
Se  deducetur  idem  abfurdum.  Igitut  falfa  erit 
politio  aduerfari;  vnde procedunt  nccelfarid 
hxc  abfurda : Ideoque  alfcrtio  nollra  illi  pofi- 
tioni  contradicens  vera.Dcfcripfcrimus  igitur 
in  plano  lineam  curuam  paraboles,  cx  datis 
eius  lateribus  tranfuerfo  quod  Gt  axis  , Sc 
redo. 

CONSIDER.  NOSTRA  XLU. 

Ex  iletis  laterilsu  lljpetloles  incognite , trenf- 
tterfo  quod  fit  exis,  & redo  : deferiiere  per  innume- 
re punde  inueniende  lineam  curtum  ipfius  Ugpetbo* 
les , in  pleno. 

C Vppofitio.  Datum  fit  latus  tranfuerfum 
*"*  AB  hyperboles  incognitx,  quod  fit  axis 
eius ; St  redum  AC  latus.  Oporteatque  in 
plano  inuenire  innumera  punda, per  qux  ince- 
dat linea  cutua  hyperboles. 

Apparatus.  Lateraduodata  AB,  AC,  per 
prop.t  i.hb.i.elem.  conftituanturad  inuiccm 
(ibi  perpendicularia  in  communi  pundo  A, 
fintque  tota  ad  vnam  alterius:  St  extrema 
non  communia  B,C,  datorum  laterum  vnian- 
tur  reda  linea  BC  producenda  vitra  C ia 
infinitum : St  fimiliter latus  BA  tranfuerfum 
producatur  in  infinitum  vitra  A.  Infupcr  fu- 
mantur innumera  punda  inprodudione  BA, 
vitra  A,  infhr  omnium  aifumimus  pundum 
G.ex  quo  per  propof  3 1 . lib.i.  elem.  agatur 
verfus  BC  produdam  redam  vitra  C,  reda 
linea  GK  parallela  lateri  redo  AC  , qux  fer 
cabitur  in  K ab  reda  BCK,  perpropof.it. 
Procli.  Ad  hxc  per  prop.ij.  Iib.fi.  elem.  inter 
duasredas  AG,  GK,  reperiatur  media  reda 
proportionalis;  St  de  produda  vtrimque  re- 
da GK,  fumantur  vtrimque  ex  pundo  G 
dati  axeos  BAG,  dux  redx  GF,  GD.squa- 
Jcsfingulx  ipfi  medix  proportionali  inuentx: 
Sc  fic  ent  prsllandumin  ali|s  innumeris  pun- 
dis axeos  BA  produdi  vitra  A,  fumendis. 
Dico  autem  lineam  curuam  hyperboles  dedu- 
I j dam 
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Sam  cx  vertice  A , tranfituram  per  extrema 
puncta  F , & D,  redarum  GF,  GD;  & Gc 
per  alia  extrema  punda  aliarum  huiufmodi 
redarum  perpendicularium  vtrimque  axi 
B AG . xqualium  medijs  proportionalibus  re- 
dis inuenicndis  inter  portionem  axeos  pro» 
ducti  terminatam  vertice  A , Sc  redis  lineis 
edudis  ab  eiufdempundis axeos  BAC  paral- 
lelis lateri  AC  , redas  ipfas  parallelas  pro- 
prias terminatas  is  reda  BC  produda  vitra  C. 

Demonftratio.  Sinon  ita  fit  vt  aderimus, 
tranfeat  per  punda  remotiora, vel  viciniora  re- 
darum CjFjG  D,  refpedu  axeos:  eruntdue  ipfx 
intericdae  inter  lineam  curuam  hyperboles  & 
eius  axem  ABG , femifles  squales  redx  ordi- 
natim  applicat*  ad  axem,  propter  angulos  re» 
dos  in  G:  quare  per  confiderationem  3 9,qua- 
dratum  redx  linex  inxqualis  ipfi  G F,vel  GD, 
erit  xquale  rtdangulofub  AG.GKi  Verum 
quia  per  apparatum  reda  GF,vel  GD,  ell  me- 
dia proportionalis  inter  AC  ,GK ; ideo  per 
prop.17.Iib.fi.eIem.  quadratum  redx  GF,  vel 
GD,  erit  xquale  redangulo  fub  AG, GK. Igi- 
tur quaadoquidcm  oftendimus  eidem  redan- 
gulo fub  AG,GK,  squale  ede  quadratum  re- 
dx GF,  vel  GD,  fie  quadratum  redx  inx- 
qualis cuilibet  ipfarumjipfa  quadrata  per  ax.f. 
lib.i.  elem.  erunt  xqualia  inter  fe:  quare  per 
prop.  lfi.  Procli,  etiam  ipfx  redx  GF , Sc  illi 
inxqualis,  vel  redx  GD,  & illi  inxqualis, 
erunt  squales  inter  fe , totum  Si  pars,  contra 
S.  ax.lib.t,  elem.  hoc  abfurdum  dedudum  ex 
poGtione  aduerfarij  contradicente  afTertioni 
noltrx,  indicat  ipfam  poGtioncm  aduerfarij 
eflefallam.Sc  noilram  aUcrtioncm  veram,  fece- 
rimus ergo  imperatum  , «credi  fadumefle 
probauerimus. 

CONSIDER.  NOSTRA  XLIII. 

Ex  tUtit  lateriiui  EUipfm  ignota  ; Tranfiurfi 
quod  fit  axio,  & redo:  definiere  in  plano  limam  El- 
lipftn  cunam , per  innumera  pmela  irmmitnda  in 

¥• 

C VppoGtio.Data  Gnt  latera  AB  tranfuerfum 
^ Sc  axis,  AC  redum.  Oportcatque  in  plano 
reperire  innumera  punda,  per  qux  linea  curua 
cllipfeos  deferibenda  incedat. 

Apparatus.  Data  duo  latera  AB,  AC,  per 
prop. 11.  lib.i.clem.conftituantur  incommuni 
A pundo,  ad  angulos  redos,  ita  vt  Gnt  tota 
advnam  partem  alterius ; Sc  eorum  extrema 
C,B,  non  communia  conjungantur  reda  li- 
nea BC.Prsterca,  percit. prop.11.  ex  pundo 
aliquo  E ex  intermedijs  axeos  AB,educatur 
vtrimque  ad  ipfum  axem  perpendicularis  reda 
linea  DEG  infinita,  harc  erit  ob  angulos  re- 
do, in  A Sc  E, parallela  ipfi  AC,perprop.i8. 
lib.i  .elem.quare  ab  reda  AB  fecanteAC  re- 
da m,fecabitur  ipfaEG  in  F,  per  1 1. prop. Pro- 
cli.Eodem  modo  ducantur  infinite  huiufmo- 


di line*  perpendiculares  ad  axem  AB,  vtrira- 
que,  Sc  lecantes  redam  BC  ; de  quibus  idem 
erit  difeurfus  faciendus,  atque  de  reda  DEG. 
Infuper  reperiatur  datis  duobus  redis  AE,EF, 
per  prop.  1 3 .lib.fi.elem. media  reda  linea  pro- 
portionalis; Sc  per  prop.  3. lib.i.  elem.  ex  pun- 
do E axeos  vtrimque  de  reda  infinita  DEG. 
fumantur  xquales  redx  ED,EG,*quales  fin- 
gulx  ipfi  redx  medix  proportionali  inuentx. 
Dico  lineam  curuam  ellipfeosqua;Gcae  incef- 
furam  per  extrema  punda  D.G, mediarum  fin- 
gularum  proportionalium  inter  AE.EF;  tum 
per  alia  infinita  huiufmodi  puda  extrema  alia- 
rum redarum  Tumendarum  in  ducendis  redii 
perpendicularibus  ipfi  AB  axi,  ab  earum  pun- 
dis  Sc  axeos  propri)s, mediarum  proportiona- 
lium inter  portiones  axeos, eius  vertice  A ter- 
minatas , Scipfistcdis perpendicularibus,  Sc 
portiones  dudarum  ab  axeos  pundo  commu- 
ni didis  perpendicularibus,  inter  axem  Sc  re- 
dam BC. 

Demonflrario.  Si  non  ira  fit  vti  a (Terimus, 
tranfeat  fi  fieri  poflit  circumferentia  curua  el- 
Iipfeos  fub  axe  AB,  habente  redum  latus  AC, 
per  alia  punda  remotiora  aut  viciniora  refpe- 
du axeos  AB;  nihilominus  per  coroll.noft.ad 
def.  18.  inter  primas  illa  reda  per  E tranfiens 
pundum  axeos  AB,  erit  ordinarim  applicatae 
ergo  per  confiderationem  39.  quadratum  re- 
dx line*  inxqualis  ipfi  DE,  vel  EG,  erit  *. 
quale  redangulofub  AE,EF:  Verum  quia  rc- 
ED,  vel  EG , efl  per  apparatum  media 
proportionalis  inter  AE,  EF,  eritperprop. 
17.lib.fi.  elem.  quadratum  redx  ED,  vel 
redx  EG,  xquale  redangulo  fub  AE , EF. 
Igitur  quia  eidem  redangulo  fub  AE,  EG, 
oftenfafunt  xqualia  quadrata  redx  £D,  vel 
EG  , Sc  redx  inxqualis  cuilibet  ipfarum; 
erunt  inter  fe  xqualia  per  1.  ax.  lib.  i.  elem.id- 
coque  etiam  per  prop.ifi.  Procli , redx  ED, 
EG , Sc  inxqualis  cuilibet  ipfarum  , eruor  s- 
quales inter  fe,  contra  8.  ax.  lib.  1.  elem.  quod 
efl  abfurdum  ; ergoSc  pofitio  aduerfarij  vnde 
procedit , videlicet  quod  linea  curua  eilipfeo» 
circa  axem  AB  datum,  non  incedat  per  ex- 
trema punda  D Sc  G,  inuenta;  Scficperalia 
inuenienda  modo  explicato.  Ergo  per  illa  in- 
cedet, Sc  ex  datis  lateribus  AB  tranfuerfoSc 
axe,  Sc  redo  AC,ignotsclIipfcos,defcripfe- 
rimus  in  plano  lineam  eius  curuam  per  innu- 
mera punda  inuenta , ficuti  fuit  imperatum; 
Sc  red£  delineatam  efleoftenderimus. 

CONSIDER.  NOSTRA  XUV. 

Ex  dati i lateriiui  feliiemim  incognitarum  oppofi- 
tarum , tranfterfs  quod  fit  axit,  ei  redo  : mut- 
tite in  plano  infinita  punda  , per  qua  linea  curua 
illarum  fictionum  oppofitanm  delineata  in  eodem  pla- 
no incedant  mipfo  plano. 

PEr  confiderationem  quadragefimam  ft- 
cundam,  feorfimvnadefcribatur  byper- 
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bola  ex  datis  lateribus  eius,  in  plano : tum  et- 
iam alia  in  eodem  plano  ex  cifdem  datis  late- 
ribus: nam  per  denn.24.  inter  fecundas,  com- 
munem habent  axem  qui  eft  ex  datis  latus 
tranfuerfum  , & aequalia  obtinent  reda  latera: 
ideoque  per  cit,  def.  erunt  fcdiones  oppofitx 
deferiptx  in  plano  per  innumera  punda  inuen- 
ta  in  ipfo  plano, ' 

CONSIDE  R.  NOSTRA  XLV. 

Si  tx  no  venite , pute  A , redt  linet  itet  AB, 
petuntur  dut  redt  linet  tqutlet , querum  t mt  AC 
fit  irthogonit , tltert  vereobliqut  AD,  ipfi  AB,  & 
tb  extrema  C,  D,  pundm  non  ttmmumbm , dudt- 
non  AC,  AD  5 td  tlterum  verticem  B dttt  AB, 
trtnfmitttntur  redt  linet  CB , DS,  producendt  fi 
epui  fit  vltrt  C,  D,  vtU  tam  dttt  AB  vlttt  A:  & 
in  ipftiatt  AB  fumttur  quidcumque  pandum,  vi- 
lui i E,  exintcrmediji , vel  in  produdione  eim  vlttt 
A:  ex  que  E putido  emijft  [uni  duc  rtdt  EG,EH; 
qutrum primt  EG  fit ptrtOelt ipfi  AC,  & «far- 
rarie fundo  G rellt  CB  produdt  tui  non  produ- 
cit vltrt  C ; (t  fecunde  EH  fit  tquidifient  ipfi 
AD  , & occurrit  in  pondo  H re dt  BD  produdt 
tui  non  produdt  vltrt  D.  Dico  primo  quod  ille  due 
reCte  EG,  EH,  eumdem  E terminum  obtinente:,  vel 
inter  extremt  A,  B,  redt  dttt , vel  in  produdione 
redt  AB  vltrt  A,  (»r  in  primt  & fecunde  figurit 
videre  eft ) fint  tqutlet.  Diei  fecunde  quod  tdiUtt 
EG,  EH,  eundem  l.tbett  titionem  redt  AB.  Dico 
tertie,  quod  in  primt  figor  e , inqut  putidum  E eft 
exintermediji  redo  AB.redtngnlum  fub  AE.BG, fit 
tqutle  red  ungulo  fub  AE,EH-.&  quid  in  fecunde  fi- 
gure,  inqut  punitum  E efi  in  produdiene  redt  BA 
vltrt  A,  ff  fuutetitm  produdt  redt  BC.BD,  vi- 
tri fuei  vertitti  C,  D , td  ptrtet  pandi  E,  redtn- 
gulum  fub  AE,  EG  , fit  tqutle  redtnguh  fub 
AE,  EH. 

APparatus,  Ex  datis  refultant  duotrian- 
gula,vnum  in  prima  figura  redangulura 
BAC,  aliud  obliquangulum  BAD  in  («un- 
cia figura.  Sed  etiam  ex  datis,  quia  funt  redx 
AC,EG,parallelx;  Jc  aliz  dux  r edz  AD,EH 
paralleli':  refultabunt  per  coroll.prop.4.ljb.<S. 
elem.  in  lingulis  figuris  prxdidis , dio  trian- 
gula BAC,BEG,  rcdangula  fimilia;  tum  et- 
iam alia  duo  triangula  BAD.BEH,  obliquan- 
gula  fimilia  in  lingulis  prxdidis  figuris. 

Demonilratio  primx  aflertionis.  Dantqr 
duc  redx  AC,AD,xquales,  ergo  per  7.prop. 
lib.j.elem.eritvt  BA  ad  AC, fic  BA  ad  AD: 
Datur  etiam  in  triangulo  BAC  redi  a linea  EG 
parallela  ipfi  AC,  vel  in  triangulo  BEG  re- 
da linea  AC  parallela  ipfi  EG:  igitur  per 
lemma  50.  ad  lib.  1.  Apoll.erit  vt  BA  ad  AC, 
fic  BE  ad  EG;  St  pauld  ante  ofiendimus  ede 
vt  BA  ad  AC  fic  BA  ad  AD;  ergo  per  11. 
prop.  lib.j. elem. erit  vt  BA  ad  AD,  fic  BE 
ad  EG.  Praeterea  quoniam  datur  in  triangulo 


BAD  reda  linea  EH  parallela  ipfi  AD,  vel 
in  triangulo  BEH  reda  linea  AD  parallela 
ipfi  EH;  erit  per  lemma  so.cit.vc  BAadAD 
fic  BE  ad  EH;  St  quia  probauimus  eflevt 
BA  ad  AD  fic  BEad  EG; erit  per  11. prop. 
lib.j.  elem.  vt  BE  ad  EG  , fic  BE  ad  EHt 
quapropter  iuxta  9.  propof  lib.j.  elem. erunt 
duxrcdx  EG,EH  xquales. 

Demonilratio  fecundx  aflertionis.COm  fint 
oftenfxdux  redx  linex  EG.EH, xquales,  in 
prima  aflertione:  ad  illas  per  7. prop.  lib.5  ,cle. 
eadem  reda  AE , eandem  habebit  rationem, 
eundem  E terminum  obtinentes  vel  inter  ex- 
trema A,B,  redxdatx  AB,  vel  in  produdio- 
ne  redx  BA  vitra  A. 

Demonilratio  tertix  allertionis.Per  lcm.49. 
ad  lib.  1 . A poli,  in  prima  figura  redangulum 
fub  AE,  EG,  erit  xquale  rcdangulo  fub  AE, 
EH;vel  in  fecunda  figura  rcdagulum  fub  AE, 
EG,  eritxquale  redangulofub  AE,  EH. 

Hanc  confiderationem  45 . minimi  addi- 
mus in  gratiam  Tyronum  , fcd  ad  fcrupulum 
dubitationcm^ue  tollendam  i mentibus  Geo- 
metrarum in  Apollonianisquatuor  primis  co- 
nicorum libris  verfatorum.  Cur  nimirum  in 
definitionibus  nollrisad  fecundas  libri  huius 
primi  Apoilonij additis,  St  inconfequentibus 
ciuldem  Authoris  propofitionibus  exponen- 
dis, conllanter  latera  omnia  reda  diametro- 
rum conicarum  fedionum  ,feu  tranfuerforum 
laterum  earumdem  (edionum  , iplis  lateribus 
tranfuerfis  vel  diametris  perpendicularia  dica- 
mus St  efficiamus , licccipfa  latera  tranfuerfa 
non  fint  axes.  Nam  multi  Geometrx  latera 
reda  propria  tranfuerforum  in  conicis  fedio- 
nibus  folummodo  agnofeunt  orthogonia  iplis 
tranfuerfis,  quando  ipfa  tranfuerfa  funt  axes; 
minime  veri  perpendicularia  , quando  ipfa 
tranfuerfa  funt  diametri  diuerfx  ab  axibus, 
fcd  inclinata  fecundum  rcdilincum  angulum 
datum  vel  eledum  , iuxta  quem  debent  femi- 
ordinatim  applicari  ipfi  tranfuerfis  lateri  redx 
linex  potentes  rcdangula  determinata,  adx- 
quate,  vel  excedentia,  vel  deficientia;  de 
quibus  Apollonius  agit  in  primis  fuis  huius 
libri  propofitionibus  ab  vndecima  ad  deci- 
mam quartam  inclufiuE  Et  quia  reda  omnis 
lincaex  pundo cuiufcumque  diametri  fcdio- 
nisconicx  lito  in  linea  curua,  cduda  paralle- 
la ordinarim  velfcmiordinatim  applicatx re- 
dx ipfi  diametro,  fadaque  xqualis  dato  re- 
do lateri , eft  per  1 7.  propofition.  huius  libri, 
contingens  ipfamfedioncm  in  dido  pundo, 
totaque  ab  illo  procedit  extra  ipfam  fedio- 
nem;angulumq;  rcdilincum  efficit  cum  dida 
diametro,  xqualemdato&  effrdo  angulo  ab 
reda  linea  ordinatim  velfcmiordinatim  appli- 
cata prxdida,  tc  ipfa  diametro,  iuxta  i 9.  pro- 
pof. lib,  t . elem.  Tum  quoniam  pro  comperto 
habent  per  1 8.  defin.  inter  primas  iib.i.  Apoll. 
axemfedionis  conicx  diuidere  bifarilm  redas 
omnes  lineas  otdinatim  ad  ipfum  applicatas, 
I + «e 
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& ad  angulos  rados;  redum  latus  huius  axcos 
politum  ad  angulos  ipfi  axi  in  eius  pundo et- 
iam fito  in  linea  curua  fedionis,  erit  per  prop. 
a3.  lib.  r.clcm.  parallelum  cuicumque  redi 
line*  ordinatim  applicat®  ad  hunc  axem;  id- 
eoque percit,  prop. 17.  lib»  1*  Apollonij  to- 
tum ab  illo  pundo  procedet  extra  fcdionem, 
eamque  continget  vero  contadu  in  dido  pun- 
do. Praeterea  tranfuerfum  latus  agaofccntes 
procedere  intra  locum  fedionis  fecundum  fe 
totum,  vel  fecundum  aliquam  fui  partem  j re- 
dum vero  latus  ex  didis  contingere  fedio- 
nem  & procedere  totum  extra  ipfam.  Infupcr 
ad uertentes  tranfuerfum  latus  quod  femper  eft 
diameter  fedionis,  prius  natura  concipi  quim 
redum  eius  latus.  Denique  conuidi  demon- 
ft ratione  huius  confiderationis  4;.  fatentur 
pofie  coaflitui  redum  latus  cuiufcumque  dia- 
metri fcdionis,  (etiamfi  non  fit  axis  eius  illa 
diameter  feu  tranfuerfum  latus ) pepcndicula- 
re  modo  explicato  fuo  tranfuerfo  lateri.  Ideo 
fatentur  primo  loco  pofie  redum  latus  pro- 
prium cuiufcumque  tranfuerfi  lateris  fcdio- 
nis,  nuncupari  perpendiculare,  fuo  tranfuerfo 
lateri.  Fatentur  fecundo  loco  poffe  redum  lae- 
tus efle  inclinatum  cuicumque  fuo  lateri  tranf- 
uerfo, etiamfi  fit  axis.  Sed  contendunt  pri- 
mum pofie  etiam  tranfuerfum  latus  dici  inter- 
num , & redum  cius  latus  externum,  vel  con- 
tingens ipfam  fedionem : tum  etiam  pofie  re* 
dum  latus  efle  orthogonium  tranfuerfo  fuo  la- 
teri fi  Fuerit  axis ; inclinatum  ver6  cuicumque 
alteri  tranfuerfo  quod  non  fit  axis : denique 
volunt  pofie  tranfuerfum  latus  appellari  pri* 
mum,  redum  verd  latus  denominari  fecun- 
dum. 

Haec  omnia  licet  pofie  dici  & conftitui  con- 
cedamus, Sc  ab  Apollonio  minimi  ignorata: 
tamen  ficuti  liber  fuit  in  modo  loquendi , ita 
& nos  liberd  eum  fcquimur  tanquam  Magi- 
ftrurn  : nam  aduertimus  eum  duas  datas  redas 
lineas  neccflarias  vel  vtiles  ad  conicarum  fe- 
dionum  deferiptionem  in  plano,  quarum  li- 
nearum vnaeft  latus  tranfuerfum , altera  lacus 
redum , femper  fupponere  efle  ad  inuicem  fi- 
bi  perpendiculares;  nue  illa  qui  eft  latus  tranf> 
uerfum  , fit  axis  , vel  quicumque  alia  diame- 
ter fedionis  deferibenax : vt  confiat  ex  prop. 
y.  libri  huius  primi , in  figuratione  hyperbo- 
Iz  ; & ex  prop.54.  in  effedione  ellipteos  *,  & 
ex  prop.  ff.  informatione  fedionum  oppofi- 
tarum:  in  quibus  etiam  propofitionibus  rc- 
dangulorum  aequalium  vel  excedentium  vel 
deficientium  facit  commemorationem,  qui 
poflint  redi  linei  ipfisproprijs  diametris  fe- 
miordinatioa  applicati  in  dato  angulo,  fado- 
rum  ab  determinatis  portionibus  tranfuerfi 
lateris,  Sc  ab  redo  latete  perpendicularitcr 
confiituto  fuo  proprio  lateri  tranfuerfo , in 
Parabola  quidem  ex  prop.  5 x.  vel  in  hyperbo- 
la,  ellipfi &fcdiombus  oppofitis,  iuxtapro- 
pofitioucs  5 3.J4.55.  citatas,  ab  redis  paralle- 


lis ipfo  lateri  redo  perpendiculari  fuo  tranf- 
uerfo lateri.  & occurrentibus  modo  explicato 
in  hacconfidcrationc4j.  Quapropter  in  de- 
finitionibus nofiris , & in  propofitionibus  tan- 
tum Magifirum  ac  Ducem  fecuti,  femper  con- 
fianterque  afiumimus  latera  reda  perpendicu- 
laria fuis  proprijs  tranfuerfis. 

PROPOSITIO  XVII. 

Si  in  coni  fedlione  , a vertice 
ipfius  ducatur  reda  linea  aequidi- 
ftans  ei  quae  ordinarim  applicata 
eft : extra  fedionem  cadet. 

QVandoquidem  datur  vertex  fedionis 
conici,  idem  pundum  verticis  erit  et- 
iam extremum  diametri  ipfius  conici  fitum  in 
ipfamet  linea  curua  fedionis  conici  dati,  per 
dcf.  11.  interprimas:  igitur  poterimus  animo 
concipere  diametrum  cohicx  fedionis  ad 
quam  ordinarim  applicata  datur  reda  linea  in 
ipfafcdioneconica  , ded udam  ab  ipfo  pundo 
verticis  dato.  Et  hic  fint  loco  apparatus. 

Dcmonfiratio.  Si  reda  linea  ab  vertice  co- 
nici fedionis , feu  ab  extremo  pundo  diame- 
tri conici  fedionis  quod  in  ipfa  eius  linea  cur- 
uacft,  duda  iquidifians  redi  linei  ordina* 
tim  applicati  ad  hanc  diametrum , non  cadac 
tota  extra  fcdioncm  conicam j ipfam  fecabit 
duobus  in  pundis  tantum  ; nam  produda  vi- 
tra illa,  progreditur  extra  fcdioncm  in  infini- 
tum, per  prop.i  o.  Igitur  poterimus  confidera- 
re  hanc  redam  iquidifiantem  ordinatim  ap- 
plicati ad  hanc  diametrum,  prouenireex  alio 
pundo  fedionis  curui  in  quo  eam  fecatdi- 
uerfo  ab  vertice, & incurrentem  in  diametrum 
ipfam;  & fic  per  prop.7.  bifarii mfecabitur ab 
ipfa  diametro  in  pundo  occurfus  mutui  ,quod 
eft  abfurdum,  nam  fecatur  in  extremo  fuo  vno 
nimirum  in  vertice  diametri  Sc  conicx  fedio- 
nis , quatenus  eft  terminata  duobus  pundis  li- 
nei curui  fedionis  conici . hoc  abfurdum  in- 
dicat pofitionem  aduerfarij  contradicentem 
affertioni  huius  propofitionis  efle  falfara , Sc 
ipfam  allectionem  veram. 

Hic  demonftratio  vniuerfaliffimaeft , Sc 
poteft  applicari  etiam  circulo  confidcrato  vt 
fedio  conica. 

• Sed  age , propofitum  etiam  demonftremus 
in  circulo , alia  ratione.  Imprimis  cum  omnis 
reda  linea  ordinatim  applicata  diametris  cur- 
uarum  linearum  bifariim  fecctur  per  defini- 
tiones 10.  ac  ia.  interprimas;  data  reda  li- 
nea ordinatim  applicata  diametro  circuli  pro- 
ueniente  cx  verticis  fui  pundo  in  circumfe- 
rentia eius  fito , bifariam  feda  ab  ipfa  diame- 
tro, erit  feda  ad  angulos  redos  per  prop.  3, lib. 
j.clement.  quare  reda  linea  eduda  ab  vertice 
pndido  feu  extremo  vno  diametri  circuli, 

paral- 
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parallela  diclf  redx  ordinati  m applicati  huic 
diametro,  erit  ad  angulos  redos  ipfi  diametro 
circuli  in  extremo  eius  vno  , per  prop.29.  lib. 
i.elcm.ergo  per  prop.t6.lib.cit.;.  elcm.pri* 
dida  refla  linea  ab  extremitate  diametri  cit- 
culi , xquidiftans  redae  ordinatim  applicatae 
in  illo  ad  ipfam  diametrum  eius,  tota  extra 
ipfum  cadet,  quod  erat  dcmonftrandum. 

COR.OLLAR.IVM  N OSTRVMt 

Jt/fla  linee  dutle  eb  venite  feCiimt  conice  , fen 
ei  extremo  diametri  eiut  filo  in  Ihue  tume  /eilimie 
conice,  equUiilemreBe  linee  ordmetim  epfliceie 
ed  ifftm  iiciem  dtemttrum  : feBionem  ipfemtoni- 
cem contingit  invno tentum  f melo,  nimirum  ver- 
tito. 

SI  enim  aliquid  ahud  haberet  commune 
cum  linea  curua  ledionis,  maxime  cifct 
aliud  pundum  diftitum , ( nam  immediatum 
non  datur;  & reda  linea  nihil  poted  habere 
commune  cum  curua , quSm  puncta  difljia, 
nam  partes  non  poifunt  habere  communes , eo 
quod  fpecie  differant.  ) tunc  vero  per  prop.to. 
didaredalineacaderetintra fedionem,  con- 
tra hanc  prop.  1 7.  quare  falfa  erit  pohtiovnde 
procedit  hoc  abfurdum,  A veraaflertioco- 
rollarij  noffri  contradicens  illi  poC  tioni . 

PROPOSITIO  XVIII. 

Si  re&a  linea  fe&ioni  coni  oc- 
currens , produ&aque  in  vtram- 
que  partem  extra  fedionem  cadat-, 
lumatur  vero  pundum  aliquod 
intra  fedionem , & per  ipfum  ei 
uae  fe&ioni  occurrit  xquidiftans 
ucatur  s dudare&a  linea , & pro- 
duda.ex  vtraque  parte  fedioni  oc- 
curret. 

SVppoGcio.  Sit  reda  linea  AFB , fedioni 
conici  occurrens,  eamque  contingens  in 
Vnico  folumpundo  F;  quod  idem  eft  atque 
produda  invtramque  partem,  cadens  extra 
fedionem  dataro  conicam  t fumptumquefit 
pundu  m aliquod  D intra  ipfam  fedionem 
conicam,  A per  hoc  pundum  D,  dudafit  per 
propof.31.  lib.i.elem.  redahnea  DG  intra 
ipfamfedionem  conicam , parallela  ipli  AFB 
contingenti  ipfam  fedionem  conicam.  Dico 
illam  redam  lineam  DG,  producendam  in 
infinicum,  vttimque,  occurrcredatxfedio- 
ni  conici  ex  vtraque  parte  , vntia  L,  altera 
in  H.  .-rinflV!*: 

Dcmonftratiofaciilima  eft  incirculo prout 
eft  fcdio  conica , tum  etiam  in  ellipli ; nam 


per  28.  ax.  lib.i.  clem.  cum  arca  circuli  vel  el- 
lipleosfit  finita  Sc  circumfcripta.Sc  reda  tinea 
DG  vtrimque producatur  in  infinitum,  oc- 
curret ex  vna  parte  in  I,  A ex  aliain  H , cir- 
cumferibentibus  lineis  curuisipfas  areas  fini- 
tas circuli  vclellipfeos,  lam  ver6  propofitum 
demonftremus  in  parabola  vel  hyperbola. 

Apparatus  in  parabola  & hyperbola.  Ex 
pundo  F contadus  redi  linei  AFB,  A li- 
nei curu*  paraboles  vel  hyperboles , per  D 
pandum  datum  intra  illas  tranfmittatur  reda 
linea  FDK.  Priterea  J dextris  & finiftris  re- 
di  linei  FDK . in  linea  curua  hyperboles 
vel  paraboles  fumatur  aliquod  pundum  E, 
per  quod  Se  pundum  F,  immittantur  redi  li- 
nei FE,  vnai  dextris, alia  finiftris  didi  red* 
FDK , qui  produdi  vitra  E , procedent  per 
prop.to.  extra  fediones  paraboli  vel  hyper- 
boli.  Denique  vtrimque  in  infinitum  exten- 
datur reda  DG. 

Dcmonftratio  in  hypetbola  vel  parabolas 
Reda  DG  parallela  ipli  AFB,  extenfa  vtrim- 
que in  infinitum,  fecabitur  in  G,  verbi  gratil 
per  prop.  11.  Procli ; ab  redis  FE  j vel  intra 
velextta  fediones  datas  paraboli,  vel  Hyper- 
boli. Si  primum,  vti  videre  eft  in  figura  pro* 
pofita,  1 dextris  redi  FDK ; quandoquidem 
vitra  G produda  eft  in  infinitam , tranfiliet 
extrema  figuri  terminati  compofiti  ex  reda 
FGE  , St'  curua  linea  FIE 1 redam  quidem 
FGE  interlecando  , & in  partes  contrarias 
progrediendo  per  te.ax.lib.i.  elem.  hoc  eft 
intra  figuram  terminatam  prididam  ; ideo- 
queperax.aS.  Iib.eiufdem  i.elem.  incurren- 
doin  pundum  I , curui  linei  paraboles  vel 
hyperboles.  Si  fecundum,  vti  videre  eft  in  re- 
da FEG  1 finiftris red*  FDK;  quandoqui- 
dem curua  linea  paraboles  vel  hyperboles  pro- 
duci in  infinicum  poteft  ad  partes  oppofitas 
vertici,  per  prop.  8.  ipfa  reda  GD  produda 
in  infinitum  ad  partes  illas  fmiftras , Sc  incur- 
rens in  pundum  G redi  FEG  extra  fedio- 
nes  datas,  infringet  obuiam  lineam  curuam 
paraboles  verhyperbblcs,  in  pundo  H.  At- 
que itaprobauerimus  redam  lineam  dudam 
parallelam  contingenti  redi  fediones  coni- 
cas , ex  pundoaliquodatointra  illas , produ- 
dara  in  infiaitum  vtrimque , ex  vtraque  parte 
Icdionibuscoaicis  Occurrere. 

COKOLLi  NOSTRVM  Xif  •• 

Si  nile  linee  fetline»  conicum  ftee t duobm  in 
f unii  it,  & fumetur  pundum  inire  feti  tonem , & 
exire  lineem  ftediSem  , per  quod  rcile  Ime  e eqm- 
iitlenslffi  fetent  i egetur:  produSe  etiem  exvttn- 
tjue  ferte  inwfiuitum,  feBioni  eidem  (enite octurret 
utrimque,  liem  ettidet  fi  funditem  fumetur  inlmre 
curu  e f/Biono  , .quod  non ‘fit  extremum  det  e fetenr 
tu , eut  vertex  diemetri  ei  quem  det*  rtBe  fecem 
fu  ardinetim  effluent, 

Pcmon- 


I 
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DEmonftratio  prima:  partis  in  cllipfi  8c 
circulo  facilis  ell;  nam  cum  fint  figurae 
terminata,  rcfta  illa  parallela  data  fecanti, 
produfla  vtrimque  in  infinitum  , fecabit  per 
ax.18.  lib.  i. clem.  ex  vtraque  parte  lineas  cur- 
uas  cllipfcos  & circuli  fpatium  finitum  con- 
cludentes. 

Suppoficio  in  parabola  vel  hyperbola , pro 
prima  parte.  Data  fit  refla  Hl.fecansex  vtra- 
queparte, lineam  curuam  paraboles  vel  hyper- 
boles in  H,  Sc  I:  datumque  fit  punflum  L, 
intra  ipfam  feflionem,  & extra  reflam  HI, 
ex  quo  dufla  firperprop.3 1.  lib.i.elem. refla 
linea  RLS  parallela  prxdiftx  fecanti  datae 
HI.  Dicoquod  fi  producatur  vtrimque in  in- 
finitum refla  linea  RLS , parallela  ipfi  HI, 
ipfa  RLS , lecet  ex  vtraque  parte  parabolam 
vel  hyperbolam , ex  vna  parte  in  S , & ex 
alia  in  R. 

Apparatus  in  parabola  St  Hyperbola  pro  pri- 
ma parte.  Quandoquidem  datur  rtfta  HI,  fe- 
tans duobus  in  punflis  lineam  curuam  para- 
boles vcf  hyperboles,  rcfultabit  figura  conclu- 
fa  refla  ipfa  linea  H I , & curux  lines  parte 
berfus  verticem.  Igitur  fi  fumamus  aliquod 
punflum  in  hac  parte  lines  curux  verfus  ver- 
ticem diuetfum  ab  extremis  eius  H,  Sc  I,puta 
punflum  F,  poterimus  ducere  reflam  lineam 
FL,  ab  hocpunflo  aflumpto  F,  Sedato  L, 
quod  erit  vel  intra  aream  figurz  mixtilinex 
HFI ; vel  extra  illam , tamen  intra  locum  fe- 
flionis  conicx.  Si  primum , refla  linea  RSL, 
parallela  ipG  reflx  H ducenda  & producenda 
vtrimque  in  infinitum  intra  aream  finitam 
prxdiflam  HFI,  infringetin  RSe  S, lineam 
curuam  HFI, quandoquidem  non  poffitoccur- 
rere  reflx  HI  parallelx.  Si  fecundum,  poteri- 
mus ducere  reflas  FH,FI,  ab  diflo  punflo  F, 
qux  per  prop.  10.  totz  vt  fic  erunt  intra  para- 
bolam vel  hyperbolam,8e  produflx  vitra  H Se 
I,procedent  extra  ipfas  fefliones  conicas.  lant 
verddufla  refla  FL.fecabitin  Q obuiam  re- 
flam HI; tum  perprop.i  a.lib^.eic.fiat  vt  FQ 
ad  QL.fic  FH  ad  HM.St  fic  FI  ad  IO;te- 
flxlinex  ML,  OL,  erunt  parallelx  ipfi  HI, 
totaque  refla  MLO  parallela  ipfi  HI. 

Demonlfratio.  Quandoquidem  punfla  M. 
O,  terminantia  reflam  MLO  , funt  extra  lo- 
cum Parabolx  Se  Hyperbole , fecabit  refla 
MO  obuiam  curuam  lineam  cuiufuis  illarum 
duobus  in  punflis  R,  S , quandoquidem  ipfa 
curua  linea  Paraboles  vel  Hyperboles  potcll 
produci  in  infinitum  ad  partes  oppofitas  ver- 
tici. 

Suppofitiopro  fecunda  parte.  Data  fit  refla 
RS  fecans  feflionem  vel  circulum  in  R Se  S; 
datumque  fitpunflum  H in  linea  curua  feflio- 
nis  primo  loco  fupra  reflam  RS,  diuerfum- 
que  ab  vertice  diametri  ad  quam  fit  refla  RS 
ordinarim  applicata.  Dico  reflam  per  H du- 
cendam parallelam  ipfi  RS,  fefluram  duobus 
in  punflis,  H,  I , feflionem  vel  circulum. 


Apparatus  8:  demonfiratio  in  hoccafufe- 
cundx  partis.  Ex  punflo  F aliquo  linex  cur- 
iii'  RHS  inclinetur  reflalinea  FHM  fecans 
reflam  SR  produflam  vitra  R in  M punflo 
extra  lineam  curuam  feflionis  vel  circuli , Sc 
ducatur  refla  FS  , qux  tota  erit  intra  lineam 
curuam  ; tum  per  prop.it.  lib.S.elem  fiat  vt 
FM  ad  FH,  fic  FS  ad  FP , erit  punflum  P 
intra  feflionem  vel  circulum : Sed  & refla 
ducenda  HP  erit  per  i.prop.lib.6.  clem.  pa- 
rallela fecanti  RS  ; qux  HP  fi  producatur 
vitra  P in  infinitum  , fecabit  in  I lineam 
curuam  feflionis  vel  circuli , cb  quod  finitum 
fit  fpatium  conclufum  arcu  FIS,  StreflaFS. 

Alia  fuppoficio  pro  fecunda  parte  in  alio  ca- 
fu  fecundo.  Data  fit  refla  HI  fecans  duobus 
in  punflis  H,  I , lineam  curuam  feflionis : Se 
datum  fit  punflum  S in  linea  curua  infra 
ipfam  datam  H I , (ecantem.  Dico  reflans 
lineam  RS  ducendam  ex  punflo  S,  paralle- 
lam fecanti  HI , fefluram  in  alio  punflo  R 
lineam  curuam  feflionis  aut  circuli. 

Apparatus  Se  demonfiratio  in  hoc  cafu  fe- 
cundo fccundx  partis.  Ducatur  refla  FS  ex 
aliquo  punflo  F linex  curux  feflionum  deflo 
fupra  datam  fecantem  IH.bxc  refla  FS  erit 
per  prop.10,  tota  intra  feflionem;  fed  & ne- 
cellario  fecabit  obuiam  reflam  HI , in  punflo 
aliquo  P ex  intermedijs.  Ducatur  etiam  alia 
refla  F H ex  eodem  eleflo  punflo  F per  ex- 
tremum H datx  fecantis ; qux  etiam  refla 
FH  tota  erit  intra  feflionem , S:  produfla  vi- 
tra H,  procedet  extra  feflionem  per  prop.to. 
ergofifiatper  prop.t  a. lib. 6. clem.  vt  FP  ad 
PS,  fic  FH  ad  HM,  punflum  M erit  extra 
feflionem.  Sed  Sc  refla  linea  MRS  ducenda, 
erit  per  1.  prop.lib.d.  elem.  parallela  teflx  fe- 
canti datx  Hi  $ qux  cum  obuiam  lineam  cur- 
uam fecet  in  R,  Scin  S alio  punflo  eius  ter- 
minetur, tota  refla  RS  parallela  ipfi  HI  po- 
lita, fccabitipfam  feflionem  duobus  inpun- 
ftis, quandoquidem  ipfx  linex  curux  Parabo- 
lx Sc  Hyperbolx  extendi  in  infinitum  pof- 
funt. 

Demonfiratio  allata  in  cafu  fecundo  fecun- 
df  partiscondudit  in  Parabola  Sc  Hyperbola, 
non  autem  vniuerfaliter  in  cllipfi  Sc  citculo. 
quara 

Sit  apparatus  alius  in  cllipfi  Sc  circulo  in 
hoc  eodem  fecundo  cafu.  Data  refla  HI  fe- 
cante  circumferentiam  cllipfcos  vel  circuli  in 
duobus  punflis  H,I,  St  dato  punflo  R in- 
fra reflam  diflam  HI,  quod  iuxta  datum  non 
fic  vertex  diametri  ad  quam  fit  ordipatim  ap- 
plicata refla  HI.  Afiumatur  punflum  T ver- 
ticisprxdifli  infra  reflam  HI,  inlmeacurua 
circuli  vel  eliipfeos,  in  arcu  HRI,  per  quod 
iuxta  prop.51.  lib.  t.elcm.  afla  fit  reflalinea 
parallela  ipfi  reflx  HI;  hxc  polita  refla  paral- 
lela per  punflum  T , vel  erit  tangens  circum- 
ferentiam in  vnico  folum  punflo  T,  vel  fe- 
tans. , 

Demon- 
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Demonftratio.  Si^rimum  > re£ta  linea  ,RS 
ducenda  parallela  i pii  redae  politae  parallela: 
ipfi  HI,  St  fuppofita  tangens  in  vnico  pundo 
T circumterentia: , erit  etiam  parallela  i pii 
HI  per  30.  prop.  lib.i.elcm.  Cumque  pun- 
dum  R datum,  fit  in  arcu  HRT  inter  pun- 
dum  H , Si  T , reda  linea  R S duda  Sc 
ofienfa  parallela  ipfi  HI,  cum  debeat  excurre- 
re Inter  HI  redam  & aliam  ei  parallelam  per 
T dudam  , •&  fuppofitam  taggere  circumfe- 
rentiam in  vnico  T pundo,  produda  ad  par- 
tes I,  necettario  interfecabit  circumferentiam 
in  alio  S pundo,  inter  1 & T.  Si  fecun- 
dum; reda  per  Sepofita  parallela  ipfi  per  T, 
erit  etiam  parallela  alteri  HI : quare  produ- 
da verfus  I,  cum  debeat  excurrere  interduaf 
parallelasredas,  primam  HI,  aberam  per  T; 
etiam  fetantem  in  alio  pundo  circumferen- 
tiam jncceirario  interfecabit  etiam  in  alio  pun- 
do S didam  circumferentiam,  lito  inter  pun- 
da  1 8c  T. 

'COROLL,  NOSTRVM  IU 

Si  rttl*  linea  diametrum  Parabola , ellipfeoi , & 
circuli  fetet  intra  fettnutm  ipfam  conicam  : produSa 
invtram^tK  partitu  in  infinitum  tmucnicf  tum  fc- 
tlione  prepria  ex  vlraque  parte. 

HOc  manifeflum  ell  in  ellipfi  Sc  circulo 
per  ax.  28. lib.i.elem.  infringet  enim 
huiufmodi  reda  fccans  diametrum  , terminos 
didarum  figurarum  , ex  vtraque  parte  produ- 
da in  infinitum, 

Suppofitio  in  parabola.  Diametrum  AB 
paiaboles  fecet  reda  linea  EF  , vel  GH , in 
pundo  C.  Dico  produdias  illas  redas  £CF, 
GC  H,  v trimque  in  infini  tum,  fcduras  lineam 
curuam  paraboles  vtrimque. 

Apparatus.  Ex  pundo  A veracis  parabo- 
les 8c  diametri  Ali  datae  , perprop.31.  lib.i. 
elem.  agatur  reda  linoa  AD,  vel  AI,  parallela 
ipfi  ECF,  vel  GCH:  htc  reda  AD,  vel  AI, 
vel  erit  folum  contingens  in  vno  pundo  A 
ipfam  parabolam,  vt  eft  AD  parallela  ipfi 
EOF;  vel  ipfam  fecabit  in  duobus  pundis  A,I, 
vt  reda  AI  parallela  ipfi  redi  GCH. 

Demonftratio.  Si  reda  AD  parallela  ipfi 
ECF  , contingat  in  vno  tantum  A gundo 
parabolam  datam ; tunc  per  hanc  prop.i  8.re- 
daiECF  prodnda  vtrimque  conncniet  cum 
parabola  duobus  in  pandis. Qhodfinidn  At 
parallela  reda:  GGH,  fecucric  parabolam  in 
A & I duobus  in  pundis;  reda  linea  GCH, 
per  corollarium  noftrumpricedens , produ- 
da: vtrimque,  etiam  occurret  duobusin. pun- 
dis linea:  eurus  pacaboics , quod  erat  demoa- 

ftrandum. 


CPR.OLL,  NOSTRVM  III. 

Si  retia  linea  fetlionem  coni  contingat  in  vnico 
tantum  puncto , produltai/ue  rtrimque  extra  ipfam 
fetlionem  cadat : fumatur  me  aliud  punitum  in  Ii » 
nca  curua  ipfms  ftUioms ; reSa  linea  parallela  ditia 
contingenti  produda  occurret  alteri  punito  fettienu-. 
verum  in  ellipfi  &.  circulo , punctum  ajfumptum  in 
linea  curua  non  debet  ejfe  extremum  diametri  aliud 
duda  ab  punito  contailm  dati. 

C Vppofitio.  Sio#cda  linea  AFB  tangensin 

vnico  pundo  F quamlibet  coni  fedionem, 
vel  circulum.  Sc  progrediens  produda  vtrim- 
que extra  fedionem  vel  circulum  : datumdue 
fit  putidum  H in  linea  curua  fedionis  diucr- 
fum  ab  pundo  F concadus  dato,  quod  in  el- 
lipfi Sc  circulo  non  Gc  aliud  M extremum  dia- 
metri tranfeuntis  ab  pundo  F datocontadus 
per  centrum  N0ac  ttrminatx  in  circumfe- 
rentia ellipleos  Sc  circuli  in  pundo  M.  Dico 
redam  lineam  ducendam  ex  pundo  H dato, 
parallelam  ipfi  AFB  tangenti,  occurfurdm 
alteri  pundo  I , lcdioui  cuilibet  data:  coni, 
Sc  circulo.  * 

Apparatus.  Du  cattir  reda  FH,  hic  per  pro- 
pof.  1 o.  rota  exiftet  intra  fedionem  coni.Tum 
ex  pundo  aliquo  tangentis  dati  AI  B , quod 
fit  ad  partes  contrarias  pundi  dati  H.rcfpedu 
redi  FH,  ponatur  reda  linea  verfus  ftdio- 
nem  parallela  ipfi  FH  per  prop.  ji.lib.i.clem. 
fiatque  per propof.  J.  lib.eiufdcm  iqualisipfi 
FH ; hic  reda  vel  Iccabit  lineam  curuam  fc- 
dionis  vel  circuli  in  pundo  C,  &eiuseitre- 
mum  erit  E intra  fedionem  ipfam  vel  circu- 
lum, qualis  eft  reda  BCE;  vcleius extremum 
I erit  in  linea  curua  fedionis,  eam  unus  non 
intcrfecando,  vti  eft  reda  KI ; vef  erit  tota 
extra  fedionem  vel  circulum,  Ircuti  eft  reda 
LG,  Si  primum , Reda  HE  duda  cum  fit 
parallela  ipfi  tangenti  AFB,  per  prop.j  j.lib.r. 
elem.  & pundum  E fit  intra  fedionem  , oc- 
curret per  prop.  prifentem  1 8.  d uobus  in  pun- 
dis  H,I,  i pii  ledioni  vel  circulo,  produda 
vitra  E Si  fecundum,  manifeflum  eft  etiam 
efle  parallelam  redam  HI , ipfi  tangenti  AFB, 
per  c1t.prop.t3. Se  °“urrcie  vtrimque  fcdioni 
vel  circulo.  5i  j.  quandoquidem  pundum  G* 
cftextra  fedionis  locum  vel  ciiculi , ttim et- 
iam extra  lineatn-curuamj  reda  HG  duccn- 
da,Sc  parallclatangenti  A l i5.pcrcit.prop.33. 
egredietur  exara  locum  fodionum  , ellipleos 
vei  circuli,  per  ax.28.  lib.i.  elem.  fecando  cir- 
cumferentiam in  alio  pundo  I;  tum  etiam 
lineas  ctuuas  Paraboles  vel  Hyperboles , qui 
in  infinitum  emendi  poliunt  au  partes  contra- 
rias vertici  F,  perprop.8.  St fic manifeflum 
erit  corollarium  ; ad  bibendo  eri  am  qui  di- 
ximus ad  cafum  fecundum  fecundi  partis  co-' 
roll.noftri  1,  ad  hanc  prop  18. 

PROPO- 
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PROPOSITIO  XIX. 

In  omni  fedtione  coni , rcdla 
lineaqux  a diametro  ducitur  ordi- 
narim applicatae  «equidiftans:  cum 
fedtione  conuenict. 

QVandoquidem  perdefin.  io.  ac  IX.  in» 
ter  primas,  refls  lines  ordinarim  appli- 
cat* intra  lineas  curuas(qu#sfunt  lines  cur* 
us  feflionum  conicarum,  fecantur  bifariam  1 
diametro  ad  quam  applicantur , & vtrimque 
terminantur  in  lineis  curuis,  fecabunt  iplam 
diametrum  in  punflis  intra  ipfas  feSioncs. 
Quia  veto  datur  refla  linea  equidiftans  vni 
illarum  ordinarim  applicatarum,  lecabirur et- 
iam ab  diametro  illa  exifteate  intra  lectionem 
conicam  in  punflo  etiam  Ii#  intra  ipfam  le- 
gionem , per  prop.  it.  Procli,  ergo  etiam  per 
coroll.  noll.l.  ad  prop,  prsced.  18.  produfta 
vtrimque  occurret  duobus  in  pundlisfedtioni 
cuicumque  coni,  intra  quam,&  alia  ordinatim 
applicata  exilii t.  Atque  ita  pfobauerimus  pto- 
politum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Hecprtpefitia  IJ.  Ilium  ctrumit  circule, 

PROPOSITIO  XX. 

Si  in  parabola  duae  redae  lineae, 
a fedione  ad  diametrum  ordina- 
rim applicentur : vt  eorum  qua- 
drata inter  lefe  ; itaerunt  & lineae 
quae  ab  ipfis  ex  diametro  ad  verti- 
cem abfeinduntur. 

C Vppolitio.  Paraboli  (it  diameter  AB,  Bc 
in  linea  curua  parabols  data  duo  puncta 
C,D,  ex  quibus  ad  diametrum  AB,  ordina- 
tim fint  applicat*  du*  rc£l*  line*  CE , DF. 
«AUcto  elfcvt  quadratum  refl*  CE  ad  qua- 
dratum rtft*  DF  j jta  reflam  AE  ad  reflam 
AF : hoc  elt  lineas  ablcillas  in  diametro  AB 
inter  verticem  A , & ipfas  reflas  CE , DF, 
ita  Ii  habere,  vt  quadrata  CE,  DF,  refla- 
rura  ordinatim  applicatarum  ad  ipfam  diame- 
trum AB  datam. 

Dcmonflratip.  Concipiatur  reflum  latus 
AG  diametri  AB  in  parabola  inuentum  per 
coroli.nolt.i.  ad  propol.ii.  veliuxta  dcfin.iS. 
inter  fecundas  erit  peripfam  prop.  it.  quadra- 
tum recti  CE  squale  reflangulo  fub  AE, 
AG;  tum  etiam  quadratum  redis  DF  squa- 
le redlangulo  fub  F A , AG ; quare  in  ratioof 


squalitatis  erit  quadratflm  redis  CE  ad  re- 
dtangutum  fub  E A,  AG,  licut  quadratum  re- 
dis DF  ad  rcdlangulum  fub  FA,  AG  ; ergo 
iuxtaprop.i6.hb.;.clcm,  viciflim  erit  vt  qua- 
dratum recls  CE  ad  quadratum  redis  DF, 
lic  rcdlangulum  fub  EA,  AG,  ad  redtSbgulum 
fub  FA  , AG.  Quod  11  alTumamus  pro  com- 
muni altitudine  dictorum  rcdlangulorum , re- 
paro AG,  erit  per  t.prop.lib.6.  clcm.vt  £ A 
ad  FA, fic rcdyngulum fub  EA; AG,  adre- 
dtanguiumfub  FA,AG.  Igiturperprop.il. 
lib.  j.clcm.  erit  vt  quadratum  refls  CE  ad 
quadratum  redis  DF,  fic  refla  EA  ad  re- 
fota FA.  quod  erae  demorfflrandum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Sireclt  tinea  CE,  DF,  ordinatim  applicataSut 
diametrum  ab  ipfim  raraleitt , pradnSa  vitra  E 
& F,  vfque  ad  II,  i punBa  alia  liiua  curua  para- 
foltr.  erit  etiam  EA  ai  F«,  fuut  quadratum  re- 
Oa  CH  ad  quadratum  reUt  DI. 

CVm  (intdats  redis  line*  CB,DF,  or- 
dinatim applicat*  ad  diametrum  A B 
ipfius  Paraboles , erunt  per  dehn.12.  ac  ro.in- 
tcr  prirtasbifarilm  fcdls  in  E & F,  tot*  CH, 
DI : quare  per  coroll.  noli,  ad  prop.20.  Iib.6. 
clem. quadratum  redis  CH  eritquadruplum 
redis  CE , limiliterque  quadratum  redis  DI 
quadruplum  quadrati  refls  DF : cfl  autem 
per  prop.  15.  lib.  j.elem,  vt  quadratum  redi* 
CE  aq  quadratum  refls  DF,  ficquadratum 
refls  CH  ad  quadratum  refls  DI;e(l  veri  per 
hancpropoGtionemvt  quadratum  refls  CE 
ad  quadratum  refls  DF  , Ge  refla  EA  -ad 
reflam  FA:  ergoperprop.it.  lib.;.  clcmen, 
erit  vt  quadratum  refls  CH  ad  quadratum 
refls  DI , licut  refla  EA  ad  reflam  FA. 
quod  erat  concludendum. 

PROPOSITIO  XXI. 

Si  in  Hyperbola,  vel  Ellipfi, 
vel  circuli  circumferentia  j redtae 
line*  ordinatim  applicentur  ad 
diametrum;  erunt  quadrata  ea- 
rum ad  fpatia  contenta^  lineis,  qua: 
inter  ipfas  & vertices  tranfuerfi  la- 
teris figurae  interijeiuntur ; vt  fi- 
gura: redhim  latus  ad  tranfuerfura: 
inter  fefe  vero,  vt  fpatia  qux  in- 
teriediis , vt  diximus,  lineis  conti*- 
nentur. 

CVppoGtio.  In  hyperbola,  veldlipG,  vel 
circulj  circumterentia , cuius  diameter 
tranf- 
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tranfuerfa,  vel  tranfuerfum  larus  AB,  habens 
vertices  proprios  A,  B,  & redum  latus  AC, 
condi  tutum  ex  natura  fua  pcrpendiculariter 
tranfuerfo  AB  in  A communi  pundo  verti- 
cis, iuxta  dcf.  19.  inter  fecundas : finr  applica- 
tae ordinatim  rede  lineae  DE,FG,&  (ac  de  re- 
liquis , ad  diametrum  tranfucrfam  AB.  Dico 
I.  efle  quadratum  rcdx  DE  ad  redangulum 
fub  EA,  EB,  ficuteftre&um  CA  latus  ad 
tranfuerfum  AB;  t&mefle  quadratum  redae 
FG  ad  redangulum  fub  G A,GB,ficut  cft  CA 
redum latus ad^ranfucrfum  AB»  &ficdere- 
liquis  huiufmodi  quadratis  ad  huiufmodi  re- 
dangula.  Tum  dico  a.  efle  quadratum  redas 
DE  ad  quadratum  redae  FG,  vt  redangulum 
fub  E A, EB,  ad  redangulum  fub  GA,GB. 

Apparatus.  Tranfmittatur  reda  BC  clau- 
dens triangulum  redangulum  BAC,  produ- 
cenda folum  in  hyperbola  vitra  C in  infini- 
tum.Tum  pcrprop.  3 rlib.i.clcm.cx  pundisE 
& G,  tranfuerfi  lateris  AB,  ad  qu*  applicat* 
funt  recta*  lines  ordinatim  DE  , FG,  agantur 
redae  lines  EH,GK,  parallelae  ipfi  redo  late- 
ri ACjqua?  per  prop.11.  Procli  fecabuntur  in 
hyperbola  ab  reda  BC  produda  vitra  C;  & in 
alijs  etiam  (edionibus  non  produda  ; & qui- 
dem prima  in  H,  altera  in  K.  quaeque  etiam 
eruat  per  prop. 30  lib.i.  parallelae  inuiccm. 

Demonftratio  in  hyperbola*  Perconfidera- 
tionem  39*ad  dcf.  fecundas,  quadratum  redae 
DEjerit  squale  rc$pngulo  fub  UB,EA:&  per 
lemma  50.  erit  vt  HE  ad  EB,  Cc  CA  ad  AB: 
fumpta  verd  communi  altitudine  E A.fumptif- 
<^ue  bafibus  HE,EB,  erit  per  prop.i.lib.6.ele* 
vt  HEad  EB,fic  redangulum  fub  HE, E A»ad 
redagulumlub  EB,EA:ergo per  prop.it.lib. 
5. clem.  erit  vt  C A ad  AB, vel  vt  HE  ad  EB* 
fic  redangulum  fub  HE,EA,ad  redangulum 
fub  EB,EA;fedquadratumrcdx  DE  often- 
fum  cft  aequale redangulo fub  HE.EA;  ergo 
per  prop,7.  Iib.5 . clem. quadratum  redae  DE 
eandem  habebit  rationem  ad  redangulum  fub 
EB,  EA,  quam  habet  redangulum  fub  HE, 
E Aj  hoc  vero  redangulum  fub  HE.EA,  pro* 
bat  u m cft  habere  rationem  ad  redangulum  fub 
EB,EA,  quam  habet  redum  latus  C A ad  AB 
tranfuerfum , vel  quam  habet  HE  ad  EB; 
ergo  pcrprop.  1 1,  lib.5.  quadratum  re- 
dae D E, ad  redangulum  fub.  EA , EB,  erit 
ve  CA  redum  latus  ad  AB,  tranfucrfum.Si- 
tnili  modo  quia  per  confidcrationem  39.  ad 
def.  fecundas  quadraturo  red*  FG  xquilceft 
redangulo  fub  KG,GA;  & per  lcm.50.eft  vt 
KG  ad  GB.fic  CA  ad  AB:  fi  fumamus  redam 
GA  pro  communi  altitudine , & bafes  KG, 
GB;  erit  per  prop.i.  Ub.d. elem.yt  KG  ad 
GB,  fic  redangulum  fub  KG,GA,  ad  redan- 
gulumfub  BG,GA:  quare  per  prop.u.  lib.5. 
clcm.eritvt  CA  ad  AB,  vel  KG  ad  GB,fic 
redangulum  fub  KG,  GA,  ad  redangulum 
fub  BG,  GA;  fed  quadratum  rede  FG  proba- 
tum cft  aequale  rcdangulg  fub  KG,GA;  ergo 


per  prop. 7.1ib.5»e!e,  quadratum  red*  FG  ha- 
bebit eandem  rationem  ad  redangulum  fub 
BG,GA,  quam  obtinet  redangulum  fub  KG, 
GA;  hoc  ver6  redangulum  fub  KG,  GA,  o- 
ftenfum  cft  habere  rationem  ad  redangulum 
fub  BG,  G A,  quam  habet  CA  ad  AB:  ergo 
per prop.n.lib.f.elequadratum  redae  FG  ad 
redangulum  fub  G A ,GB,erit  vt  A C redum 
latus  ad  AB  tranfuerfum.  Oftctldimus  ergo 
primum  quod  fuit  in  prop.  aftertum.  C&m  au- 
tem dcmonftrauerimus  ede  quadratum  redas 
DE  adredanguIumfubEA,EB,ficutCA  r<> 
dum  latus  ad  AB  tranfuerfum;  & efle  quadra- 
tum redas  FG  ad  redangulum  fub  GA,  GB* 
Gcut  C A redum  latus  ad  ABtranfuerfum:erit 
per  pro. 11. Iib. 5. clem. vt  quadratum  red*  DE 
ad  redangulum  fub  EA,EB,  fic  quadratum 
red*  FG  ad  redangulum  fub  GA,  GB:  igitur 
per  prop.16.  Iib.  ;.cle.  viciffim  erit  vt  quadra- 
tum redae  DH  ad  quadratum  redae  FG,  fic  re- 
dangulum fub  EA,  EB,  ad  redangulum  fub 
G A, GB, quomodo  fuit  fecundo  loco  propofi- 
tu. Atque  h?cerant  demoftranda  in  hyperbola. 

Demonftratio  in  cllipfi, eadem  plane  eft  qu$ 
allata  pro  hyperbola.Sed  etiam  eadem  inferuit 
procfrculo.Igiturderaonftrata  erit  tota  prop. 

COR.OLL.  NOSTRVM  r. 

in  eDipfi  Redum  Utut  eft  in  aquale  tranfuerfo  pro- 
prio quod  fit  axit  eUipfeos. 

E Sto  enim  fi  fieri  poftlt  redum  AC  latus  in 
ellipG,xquale  lateri  proprio  AB  tranfuer- 
fo. CuraGt  per  hanc  propofitionem  quadra- 
tum redx  DE  ordinatim  applicat* ad  trahf- 
uerfum  latus  AB, ad  redangulum  fub  E A,EB» 
partibus  tranfuerfi  fadis  ab  DE  reda,  Gcut  eft 
latus  C A redum  ad  AB  tranfuerfum  ;Gtque  tx 
poGtionc  aduerfarij  ratio  aequalitatis  inter  C A 
redum  latus  ad  tranfuerfum  AB;erit  etiam  x- 
quale  quadratum  red*  DE, reda  gulo  fub  EA, 
EB:fimili  modo  erifquadratum  red*  FG,ad 
redangulum  fub  GA,  GB,  Gcut  CA  ad  ABj 
C A ponitur  aequalis  ipfi  A B,  ergo  etiam  qua- 
dratum redae  FG,  erit  aequale  redangulo  fub 
GA  , GB.  Simili  artificio  dctnonftrabuntur 
quadrata  omnium  redarum  linearum  ordina- 
tim applicatarum  ad  tranfuerfum  lacus  AB  cl- 
lipfeos,  efle  xqualuredangulis fadis proprij* 
fub  fegmentis  tedx  line*  AB  feu  tranfuerfi  la- 
teris,ab  ipfis  redis  lineis  ordinatim  applicatis 
ad  illam  AB  redam,  vel  tranfuerfum  lacus:  fcd 
& prxdid*  omnes  redae  line*  ordinatim  ap* 
plicat*  ad  axem  AB, . funt  ex  didis  in  defini* 
tionc  1 a.  inter  primas*  (emittes  redarum  tota- 
rum fedarum  bifari&m  ab  ipfo  axe  feu  diame- 
tro ellipfeosjcrgo  per  def.  iS.intcr  primas,crut 
fcdf  ad  angulos  redos ab  axe.Cum  igitur  qua- 
drataredarum  DE,FG,&  fic  de  reliquis  deci* 
detibusab  linea curuaellipfeos  ad  redam  AB, 
fint  oftenfa  *qualia  redangulis  proprijs  rtd* 
lino*  AB*  qus  cft  data  axis  eUipfeos;  erit 
K,  per 
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per  lemma  5.  ipfa  linea  curua  ellipfios  dair, 
circularis,  qu*  dux  fpecic  differunt,  perdefin. 
proprias  iy.  & 2^1  inter  fecundas,  hocabfur- 
dum  indicat falfam  eflc  politionem  contradi- 
centem affertioni  huius  cofollarijnoftri  j qua* 
idt*d  probati  relinquetur. 

COROLL.  NOSTRVM  IU 

In  Hyperbolo  velfeclionibtu  oppofitis  Retftm  Utus 
efl  itwjudle , improprie  Iket , tranfuerfo  lateri  pro- 
prio quod  fit  axis  Hyperboles , vtl  (ediotmm  oppofir a - 
rtan  ; quatenus  ipfum  latus  tranfuerfum  penetrat  in- 
tra locum  Hyperboles  vwm,  vel  oppofit arum  fedio- 
nttm.  Qitod  fi  fumatur  tranfuerfum  hbc  latus , prout 
e ft  extra  locum  Hyperboles , vel  loca  oppofirarum  fe- 
Hiottum ; potefi  ejfe  aquale  vel  in  aquale  Uteri  erus 
recto . 

NAm  cx  didis  in  confideratione  13. ad 
definitiones  fecundas»  hoc  tranfuerfum 
fetus  potefi  produci  in  iftfmiturti  intra  locum 
vnius  Hyperboles , vel  intra  loca  oppofkarum 
fi  Itionum  : redum  Vero  latus  hoiustranfuerfi 
lateris  eft  determinatum  ex  didis  in  defin.17. 
rn ter  fecundas : interminattttn  autem  ex  vna 
parte  vel  cx  vtraque » & terminatum  funt  in- 
a-qualia  : ergo  prima  pars  huruseorollari)  ma- 
ni fcfta  erit.  Altera  veropatet  cx  didis  incon- 
fideratiOne42.  in  qtia  ttue  firmantur  aequalia 
vel  inaequalia  illa  latera , Hyperbola  deferibe- 
tur  in  plano  , vel  duseoppoficx  fc&iones  in 
confideratione  44. 

COROLL.  NOSTRVM  III. 

In  Parabola  retium  Uti*  efl  inaquale  tranfuerfo 
lateri  proprio  quod  fit  axis  ipfm  Paraboles. 

GVmomnis  axis  linearum  curuarum  inter 
QUas  eft  Parabola  per  def.2 1 . inter 
fecundas,  fit  drametef  parabole pcrdcfin.i  8. 
interprimas;  &exdi£fcisiiyconfjderatione  11. 
ad  definitiones  fccund»diameterfcu  a ais^ pa- 
raboles produci  in  infinitum  poffit  verfus  par- 
tes oppofitas  vertici , & nunquam  in*Iio,pun- 
do  occurrat  linee  curue  paraboles  diuerfo  ab 
verticeeius,  critinfinitaex  illa  parte  oppofi- 
ta vertici,  feu  interminata.  Latus  autem  re- 
dum  in  parabola  eft  linea  determinata  vtrim- 
que , cum  fit  per  definitionem  a6.intcr  fecun- 
das, tertia  proportionalis  , datis  duabus  ter- 
minatis vtrimque  redis.  Igitur  cum  termioa- 
ta  vtrimque  reda  linea  , fit  inxqualis  intcrmi' 
nate  ex  vna  parte  red*  linee  *,  erit  fetus  rc- 
dum  in  parabola  inaequale  lateri  fuotranfucr- 
fo  proprio  feu  diametro  proprie , quod  fit 
axis  ipfius parabole.  Quod  erat  dcmonftran- 
dum. 


COROLL.  NOSTRVM  IV. 

In  Uyperbola  , EOipfi , & circulo , fi  fit  tranfutt - „ 
fwn  latus  ad  retiam  lineam , fictit  reti  angulum  fub 
portionibus  traufiterfi  didi  Uteris  produtl i intra  locum 
fictionis , inter  vertices  tranfuerfi  Uteris  prodidi , & 
redam  lineam  ipfi  tranfuerfo  lateri  produdo  ordina- 
tim applicatam  , ad  quadrMum  di  da  reda  ordina - 
tim  applicata  : Ipfa  pradida  linea  fuperior  erit  re 
dum  latus  in  fedione , rejptdu  tranfuerfi  eim  Uteris 
dati , f 

ERitper  corolLprop.4.  lib.  f.clem.  reda 
linea predida ad  tranfuerfum  latus,  ficut 
uadratum  redr  ordinatim  applicate  ad  prae- 
idum  redangulum  ; cft  autem  per  hanc  pro- 
pof.n.rcdum  latus  ad  tranfuerfum  ficut  qu*. 
drattim  rede  date  linee  ordinatim  applicate 
ad  predrdum  redangulum  : ergo  per  prop. 

1 1 .lib.5  elcm.  erit  reda  predida  linea  ad  la- 
tus tranfuerfum  , ficut  redum  latus  ad  tranf- 
uerfum : ergo pcrprop.p.  Iib.$.<clcm.  equa- 
les  erunt  redebnee,  data,  & redum  latu», 
ergo  rcdu  dataCTk  redum  latus. 

PROPOSITIO  xxir. 

Si  Parabolen  vel  Hyperbolen 
reda  linea  in  duobus  pandis  fecec, 
non  conueniens  cum  diametro  fe- 
dionis  intra  fedionem : produda, 
cum  diametro  extra  fedionem 
conuenict. 

G Vppofitio.  Refla  linea  C£> , fccet duobus 
*^  inpbniftrt  C,D,  lineam  curuam  Parabo- 
les vel  Hyperboles,  nOn  conueniens  intra  ipfas 
feftiones  datas,  cum  diametro  AB,  qui' io 
fiypcrbolacft  ipfummct  eius  latustranfutrfum 
■FA  producum  infra  verticem  A,intra  ipfam 
‘hyperbolam , vti  docuimus  in  prop.i  a.  ‘Dico 
reflam  lineam  CD  produ&am  vtrimqur.con- 
uenire  quidem  cum  diametro  AB  produfta 
vitra  verticem,  folum  in  puncto  G (upra  ver- 
ticem , extra  frftioncm. 

Apparatus,  lix  pun«is  C,D,fei5ionuni  da- 
tarum,Concipiantur  applicati  rtsSf  lineiCE, 
DB  ordinatim  xd  AB  diametrum  , qui  per 
definit,  ta.  interprimas  erunt  inuicem  paral- 
leli. r r 

Demonftratio  in  Parabola.  Per  prdp.  aoi 
eft  quadrarum  reQi  CE,  ad  quadratum  r,- 
DB,  vtCcSa  EA  adrcSam  BAt  maior 
autem  eft  rtCra  EA  cp.ri m Ba  ; ergo  per  eo* 
roil.  noft,  a.  ad  prop.i  4.  Iib.f.elcro.  quadra- 
tum refti  C E maius  erit  quadrato  re&e 
DBjquare  perprop.  1 6.  Erocli  refla  CE  ma- 
ierrerit  cuim  recta  OB;  funt  autem  per  ap- 

para- 
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paratura  redx  CE,  DB,  parallela:;  ergo  per 
coroll.  noft.4.  ad  prop.  »7.  lib.12.  elem.  reda 
linea  CD  , concurret  in  G cum  linea  reda 
ABE,  ad  partes  minoris  redx  DB,  (i  ambi 
producantur  CD,  EB A,  vitra  minorem  DB: 
fcd  per  prop.  10.  reda  CD  produda  vitra 
D , femper  procedit  extra  fedionem  conicam 
quamcumque  , igitur  pundum  G concur- 
fus  cum  diametro  AB  produda  vitra  verti- 
cem A,  erit  extra  ipfaro  parabolam,  fupra 
ipfum  verticem  A. Porro  ipfa  CDiamoftcn- 
u concurrere  cum  diametro  AB  in  G,  fupra 
verticem  A,  concurrere  nequit  cum  diametro 
AB  inaliopundo  ab  G,  infra  aut  fiipra  ver- 
ticem A,  alioquidux  reda:  lineae fuperficiem 
comprehenderent,  contta  14.  axioma Iib.i. 
element.  Probauerimus  igitur  propofitum  in 
Parabola. 

Demonftratio  inHyperbola.  Per  prop.*  1. 
£ft  quadratum  redx  CE,  ad  quadratum re- 
d.r  3B,  ficut  redangulum  fub  EA,  EF,  ad 
redangulumfub  BA  , BF  ; rcdangulum  au- 
tem (ud  EA  , EF  , maius  eft  per  lemma 49. 
qudm  redangulumfub  BA.BF;  ergo  per 
coroll. noft.2.  ad  prop. 14.  lib.y.clcm .quadra- 
tum redx  CE  maius  erit  quim  quadratum 
redx  DB;  idcoquepcrprop.i6.  Procli,  re- 
da CE  maior  eritqu^m  reda  DB:  probata? 
autem funt  parallelae  redas  CE,  DB,  quas 
vniunt  reda:  EBA  , CD  ; ergo  per  coroll. 
noft.4.  ad  prop.17.lib.12.  elera.produdxiftx 
dux  redx , concurrent  folum  ad  partes  BD 
minoris  redae  paralleli,  inpundo  G , quod 
nequit  cfle intra  fedionem  hyperboles,  nam 
produdareda  CD, vitra  D,  verfus  A ver- 
ticem, procedit  per  prop.  10.  extra  ipfam  hy- 
perboiam  ; ergo  concurrent  iftx  dux  redx 
CD*  & AB  fupra  verticem  tantum;  nam  fi 
in  Ira  concurrerent  etiam  extra  fedionem 
ipfam , duae  redx  linei  fpatium  clauderent 
contr^i4.  axioma  lib.  1 . dement,  igitur  etiam 
intentum  dcmonftraucrimus  in  fedione  hy- 
perbolica. 

COROLL.  NOSTRVM  I. 

In  Parabola  & Hyperbola , retiarum  linearum  or- 
dinatim applicatarum  ad  citu  diametrum ; 1 /irinior 
tertiet  erit  minor  quam  remotior  ab  eodem  vertice . 

HOc  probauimus  in  reda  DB  viciniore 
vertici  A , minore  quam  C E remo- 
tior abeodero  vertice  A,  diametri  AB,  ad 
quam  funt  Ordinatim  applicati  illi  redx  li- 
neae DB,CE:  & fic de alijs omnibus huiuf* 
modi  redis. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

In  Parabola  & Ujperbola  diametri  qualibet  pro- 
pia  producta  in  infimtum  ad partet  oppofitae  vertici- 


but ; numquam  conuenient  cum  linea  proprijs  curuit 
ditiarum  f 'cilionum . 

DEmonftratio  alia  ab  tradita  in  confidera* 
tione  25 . ad  fecundas  definitiones , de- 
pendens ab  hac  propofitione.  Efto  fi  fieri  pofi» 
fit  concurrat  diameter  parabolae  vel  hyperbo- 
lx  duobus  in  pundis,  vno  verticis,  altero  verd 
ad  partes  ipfi  vertici  oppofitas : haec  reda  pec 
prop.  10.  vtfic  tota  erit  intra  fedionem , & vi- 
tra haec  punda  fi  producatur, femper  procedet 
extra  fedionem.  lamvero  infpatio  condufo 
hac  diametro, & linea  curua  fedionis,afTuma*. 
tur  aliquod  pundum  , per  quod  agatur  reda 
linea  parallela  ifti  diametro,  haec  reda  per  co- 
roll. noft.i.  adprop.17.  exvtraquc  parte  fe- 
dioni  occurret  ii  producatur  vtrimque,&  non 
occurret  diametro  prxdidx  nequeintra  fedio- 
nem neque  extra  fedionem  cx  natura  reda- 
rum parallelarum,  hoc  verd  eft  contra  hanc 
prop.22.  in  quantum  produda  ifta  reda  vitra 
fedionem  non  occurrit  diametro  extra  fedio- 
nem. hocabfurdum  indicat  pofitionem  con- 
tradicentem huic  corollario,  efTefalfam,  Sc 
corollarium  verum  erit. 

COROLL.  NOSTRVM  IIL 

In  Parabola  & Hyperbola , produBu  earum  lineie 
curuu  in  infinitum  verfiu  partes  oppofitac  vertici ; par» 
tes  earum  remotiores  ab  vertice  & remotiores  in  infi- 
nitum ; di  flabunt  infinito  fyncalbegorematice  inter - 
uallo  ab  quacumque  propria  diametro ; diuarica - 

bunturab  inuicem  linea  curua  ipfarum  infinito  fynca  - 
tbegorematici  interualio . 

ASfumptis  cifdcm  figuris,  concipiantur 
infinitae  redx  linex  ordinatim  applica- 
ti diametro  AE  proprii,  qux  percoroilar. 
prxcedens2.  produdx  in  infinitum  ad  partes 
contrarias  vertici  A , nunquam  occurrent  li- 
neis curuis  Paraboles  vel  Hyperboles:  Nos 
exempli  gratia  duasalTugiimus  BD,  ECjqux 
vel  erunt  ordinatim  applicati  ad  angulos  re- 
dos  diametro  AE  - vel  ad  angulos  obliquos, 
hoc  eft  erunt  inclinati  ad  diametrum  AE:  io 
ouocumquecafu,  erunt  paralleli  inter  fc  per 
dcfin.12.  interprimas;  Qc  fimiliter inclinati 
ob angulos  iqualcsperprop.29.  lib.  i.elem. 
lam  verd  in  primo  cafu,  quandoquidem  per 
coroll.  noft.t.  ad  hanc  prop.22.  remotior  EC 
maior  eft  quii  m vicinior  BD,  vertici  A,  erit 
C pundum  magis  remotum  ab  diametro  AE, 
quim  pundum  D : In  fecundo  vcrocafuerit 
idem  pundum  C linei  curui  Paraboles  vel 
Hyperboles  & extremum  maioris  redi  EC, 
remotius  ab  diametro  AE,  qu&m  pundum  D 
extremum  minoris  redi  BD,  quod  etiam  eft 
in  linea  curua  Paraboles  vel  Hyperboles, id<^uc 
pe;  lemma  noftru  3 3.  Jib.2.  quod  nulla  ratione 
dependet  ab  intermedijs  propofitionibus  Sc 
coroilarijs&  lemmatibus.  Cumque  duci  pof- 

K x fint 
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fint  vel  concipi  infinitae  alix  huiufmodi  redx 
linex  ordinatim  applicatx  in  infinitum  remo- 
tiores & remotiores,  femper demonfiratio al- 
lata probabit  intentum  primum  , videlicet 
quod  partes  remotiores  in  infioitu  ab  vertice 
harum  linearum  ctiruaru  terminata?  prxdidis 
pundis,  infinito  difient  intcruallo  fymathe- 
gorcmaticc  ab  diametro  A E,  ex  vtraque  par- 
te. Quare  cum  ab  intermedia  diametro  difient 
in  infinitum  iftx  linex  curux  ex  vtraque  par- 
te, infinities  etiam  diuaricabunturab  inuiccra 
producte  in  infinitum  verfus  partes  contra- 
rias vertici,  quod  erat  vltimum  intentum. 

PROPOSITIO  XXIII. 

Si  ellipfim  refla  linea  fecec  in- 
ter duas  diametios  conjugatas-: 
produfta , cum  vtraque  earum 
extra  lectionem  conueniet. 

C Vppofitio.  Ellipfeos  circumferentiam  refla 
^ linea  EF  fecetduobusin  pundis  E.F,qux 
fintinter  duas coniugatas  diametros  ellipfeos 
AB,  CD,  Dico  hanc  redam  EF  ptodudam 
in  infinitum  , concurfuram  extra  fedionem 
cum  didis  duabus  diametris  coniugatis,  in  I 
quidem  cum  diametro  AB,  &in  O curo  dia- 
metro CD. 

Apparatus.  Ex  pundo  E,  concipiatur  reda 
linea  EG  duda  parallela  diametro  alteri  CD, 
per  prop. 31.  lib.  i.elcm.  hxc  eri  t per  def.  17. 
inter  primas  bifariam  diuifa  ab  diametro  AB, 
in  G pundo,  fi  concipiatur  produda  vfque 
ad  aliud  pundum  fcdionis,quam  fecabit  duo- 
bus in  pundis  per  coroll.  noft.  1.  adpeop.  17. 
eritque  per  defin.  xz.  inter  primas  ordinatim 
applicata  diametro  AB.  Simili  modo  ex  eo- 
dem pundo  E ponatur  alia  reda  linea  red* 
£K  parallela  diametro  AB,  quae  extenfain 
alio  pundo  fedionem  fecabit  , & fecabitur 
bifariam  in  K ab  diametro  CD  coniugata 
ipfi  AB,  deerit  ordinatim  applicata  diame- 
tro CD,  per  eadem  principia  citata.  Quod  fi 
ex  alio  pundo  F ducantur  alia?  dux  redx  li* 
nex  FH,FL,  vti  duximus  alias  duas  EG,EK, 
erunt  cx  eifdcm  principi js  citatis , ordinatim 
applicatx  ad  fuas  proprias  diametros,  FG  qui- 
dem ad  diametrum  AB,  FL  vct6  ad  diame- 
trum CD.  Quiaverd  fcorfim  furoptx  redx 
FH,  EG  , funt  parallela?  pofitx  ipfi  diametro 
CD,  erunt  tres  illx  redx  FH,EG,CD,  paral- 
lela? inuiccm  per  prop.  30.  lib.t.elem.  Etiam 
uiarcdx  EK,  FL,  funt  parallelx  po- 
tx  diametro  AB,  erunt  per  propof.  cit.  jo. 
lib.i.  elem.  parallelx  inuiccm. 

Demonfiratio.  Reda  EF  data  fccare  duo- 
bus in  pundis  ellipfeos  circumferentiam  qua 
efi  fedio  conica , tota  vt  fic  intra  fedionem 
•rit , & fi  producatur  vtrimque  in  infinitum, 


femper  extra  ipfam  ellipfim  procedet , per  pro- 
pof.io.  fccat  autem  parallelas  EK  , FL , ipfi 
AB  diametro.crgoetiamfecabitperprop.i  1. 
Procli  diametrum  AB  prod udam  vitra  A in 
I , extra  Edionem  feu  vitra  ellipfim  , non  au- 
tem ad  partea  B:  Cum  enim  fit  paraUelogram- 
mum  FHML.  refultaas cx  apparatu,  duo  an- 
guli LFH,  & H,  erunt  xquales  duobus  redis 
per  prop.  29.  lib.  1.  elem.  his  duobus  angulis 
li  addatur  angulus  E F L , erunt  tres  anguli 
EFL,  LFFl.dc  H,  maiores  duobus  redis, vel 
duo  anguli  EFH  , & H,  xquales  illis  tribus, 
erunt  maiores  duobus  redis  per  i.ax.lib.i.ele- 
ment,  complementa  igitur  illorum  duorum 
angulorum  maiorum  duobus  redis  ad  qua- 
tuor  redos  quos  efficit  per  prop.  1 3 .lib.i.  ele- 
ment.  FH  , incidens  in  EF  produdam  vitra 
F,  & in  redam  AB  j erunt  minores  duobus 
redis,  videlicet  duo  anguli  1FH,  1HF,  fupra 
redam  FH  : ergo  per  ax.  13.  lib.i.  elem. con- 
current folum  dux  redx  EF,  AB  , proQudx, 
ad  partes  fupra  redam  FH,  in  1,  hoc  efi  verfus 
A,  & non  ad  partes  B,  & quidem  extra  (cdio- 
nem, quandoquidem  oftcnfacftreda  EF  pro- 
duda vitra  F femper  excurrere  extrafedio- 
nem.  Eodem  difcurfu  fado  probabimus  ean- 
dem redam  FE  produdam  vitra  fedionem 
incidentem  in  parallelas  FH,CD,  concurrere 
debere  extra  fedionem  ellipfeos  cum  altera 
diametro  CD,  produda  vitra  C,foI&mad 
partes  C,  in  pundo  O.  Atque  ita  probatum 
erit  propofitum. 

Aha  demonfiratio.  Ciam  dux  redx  FH, 
EG,  ordinatim  applicatx  ad  diametrum  AB, 
fint  fupra  centrum  M ellipfeos,in  quofe  mu- 
tui fecant  dux  diametri  datx  coniugatx  AB, 
CD , iuxta  def.4.  inter  fecundas  : Cumque 
etiam  dux  alix  redx  linex  EK,FL,  ordina- 
tim applicat*  ad  diametrum  CD,  fint  fupra 
centrum  M ellipfeos,  in  quo  fe  mutui  inter - 
fecant  datx  dux  diametri  prxdidx  ceniuga- 
tx  ; primxdux  FH,  EG  , parallelae  ipfi  dia- 
metro CD,cx  apparatu  ; alix  verd  dux  EK, 
FL,  parallelx  diametro  alteri  AB:  reda  FH 
erit  vicinior  vertici  A,  qu4m  EGredajtum 
etiam  reda  EK  erit  vicinior  vertici  C,quim 
alia  reda  FL.  lam  verd  cilm  per  prop.21.  fic 
quadratum  redx  EG  ad  quadratum  redae 
FH,  fient redangulum  fub  GA,GB,  ad  re- 
dangulumfub  HA,HE;  tum  etiam  fit  qua- 
dratum redx  FL  ad  quadratum  redx  EK, 
ficut  redangulum  fub  LC.LD,  ad  redangu- 
lumfub  KC,  KD;  fit  verd  per  coroll.  nofi. 
ad  lem.  prxpofitum  prop.43.  lib.ip.  elem.  re- 
dangulum fub  GA,  GB,  maius  qu^mredan* 
gulum  fub  HA,  HB*  & redangulum  fub  LC, 
LD,  fit  maius rcdangulo  fub  KC,KD,  per 
idem  cit.  lem.  erit  per  a.nofi.  coroll.  ad  prop. 
14.  Iib.5.  dem.  quadratum  redx  EG  maius 
quadrato  redx  FH ; & quadratum  redx  FL 
maius  quadrato  redx  EK  : igitur  perprop* 
16,  Prodj  reda  EG  maior  erit  quim  redi 

FHi 
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FH ; tum  etiam  rtda  FL  maior  erirquSm 
rtda  LK : crgocumfint  parallelae  £G,FH, 
eafque  vniant  redx  EF  . BA  , concurrent 
per  coroll.  noft.4  ad  prop.17.lib.11.elem. in 
J,  produdxrcdx  EF.  BA , vitra  minorem 
FH  : fed  per  propof.  10.  non  potefl  reda  EF 
produda  vitra  F , intra  fedionem  exiftere, 
ergo  concurrent  prxdids  duae  extra  fcdio- 
nem  , in  1 ; atque  ita  reda  EF , conuenier 
cum  diametro  AB  vitra  A,  extra  fedionem. 
Simili  dilcurfu  fado,  cum  fintdus  redae  FL, 
EK,  parallelae,  minorque  EK,  qulm  FL, 
hafquc  vniant  reda?  UC , FE  , concurrenc 
in  O,  ifla:  DC,  FE,  produd*  vitra  mi- 
norem EK:  veriim  per  propof.  cit.  to.  reda 
FE  produda  vitra  minorem  EK  , procedit 
extra  elliplim ; igitur  concurret  cum  DC  pro- 
duda diametro , vitra  C,  inpundoOex- 
tra  fedionem.  Atque  ita  dcmonftrauerimus 
propo  licum. 

COROLL.  NOSTRVM  I. 

Si  circulum  uti*  linei  fectt  inter  dut 1 emugit  it 
diametros:  produda  cum  rtrtqut  eurum  extra  fe. 
Simem  amentet. 

EAdem  fuppoGtio,  & idem  apparatus  fiat; 

& ambx  dcmonllrationes  applicentur  af- 
fertioni  huius  corollarij : concludent  enim 
propofitum. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

In  etlipfi  & circuli  circumftrentii  : retiarum  or- 
dinitim  applicaturum  td  diametrum , ver  fui  renum 
verticem , & id  eufdem  partes  centri ; ticiniat  ver- 
tici pradiclo , erit  miner , quum  «mulier  ah  ea- 
dem rertice. 

HOc  enim  fecunda  demonftrationcpro- 
bauimus  iryeda  FH  viciniore  vertici 
A diametri  AB,  quod  fit  minor  qulm  EG 
remotior  ab  eodem  vertice  A;  cum  fint  often- 
fx  ordinatim  applicatae  eidem  diametro  AB, 
ad  eafdcm  partes  centri  M. 

PROPOSITIO  XXIV. 

Si  Parabolae  vel  Hyperbolae  re- 
dka  linea  in  vno  puntto  occurrens, 
& produda  ex  veraque  parte  extra 
fedionem  cadat : cum  diametro 
conuenict  extra  feftionem. 

SVppoGtio.Earabols  vel  Hyperbole, cuius 
diameter  AB  , reda  linea  CDE  occur- 
rens in  vnofolum  pundo  D,  extra  fedionem 
cadat  produda  ex  vtraque  parte.  Dicoipfam 
redam  CDE  ptodudamconuenireinEcum 


diametro  AB,  extra  fedionem  conicam. 

Apparatus,  Inipfa  Parabole  vel  Hvperbo* 
lx  linea  curua  fumatur  quodlibet  pundum  F 
diucrfum  ab  D,  ad  caldem  partes  diametri 
AB.  inquibuseft  pundum  D , Sc  infra  ipfum 
D.Ducaturquereda  FD.qux  produda  vtrim- 
queeadet  perto.prop.  extra  fedionem,  fed 
FD  vt  fic  erat  tota  intra  fedionem:  produda 
ergoipfa  FD, vitra  D, conuenict  per  prop.11. 
in  pundo  G vitra  A verticem  diametri^ 
cum  ipfa  diametro  AB  produda  vitra  B ex- 
tra fcdioncmirefultabitque  triangulum  GAD 
mixtilineum. 

Demonftratio.  Quandoquidem  dux  rtdx 
lines  FD,  CD,  quarum  prima  intra  fcdio- 
nem  eft,  Sc  altera  extra  iplam  exiftit,  inclinan- 
tur ad  inuicem,  produdx  ambs  vitra  D pun- 
dum inclinationis  fc  mutub  interfecabunt , 8 C 
linea  CD  abibit  in  diuerfas  partes  alterius 
FD,per  1 i.ax.  lib.t.element.  quare  reda  CD 
produda  vitra  D,  ingredietur  intra  trianguli 
mixti-linei  GAD  aream ; produdaque  in  in- 
finitum infringet  in  E per  IX.  18.  lib.  1.  de- 
ment, redam  AG,  hoc  eft  diametrum  AB,ex- 
tra  fedionem, quandoquidem  per  cit.prop.io. 
produda  vitra  D.procedit  extra  fedionem. 
atque  ita  probatum  ctit  propofitum. 

COROLL.  NOSTRVM  I. 

teda  linet  occurrens  Parabola  vel  Hyperboli, 
produdaque  vtrimque  extra  fedientm procedens:  non 
oettetret  diametro  Porabola  rei  Hyperbolo  extra  fc- 
ilionem,  /i  pundum  ociutfn  fit  vertex  diametri. 

NAm  fi  occurreret  diametro  extra  fedio- 
nem in  altero  pundo  ab  eius  vertice  qui 
datur  pundum  occurfus;  veldux  redx  lines 
fpatium  clauderent, contra  14.  ax.  lib.t.  dem. 
vd  fegmentum  commune  obtinerent,  con- 
tra 10.  axioma  lib.  qiufden).  igitur  probatum 
erit  coroll. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

Si  Parabolen  vel  Hyperbolen  reda  linea  in  duobus 
fundit feeet , quorum  vnumfit  vtrtex  diametri:  pro- 
duda vitra  illum  verticem  non  conuenict  inudo pun~ 
do  cum  diametro  extra  fedionem. 

QVandoquidem  duo  punda  immediata 
non  dantur  in  quantitate  continua ; fi 
redalinca  data  produda  vhra  verticem  dia- 
metri coouenirct  cum  diametro  data  in  alio 
pundo diuerfo ab  vertjcc prxdido : veldux 
redx  figuram  comprehenderent , vd  fegmen- 
tum commune  obtinetent , contra  10.  & 1 4. 
axioma  lib.  1.  dement,  quare  verum  erit  co- 
rollarium. 


fi  i COROL- 
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COROLL.  NOSTRVM  III. 

Tumlum  occurfits  fett  contingenti*  retix  line*,  & 
iunu  Paraboles  vel  Hyperboles , non  debet  tjfe  in 
l)4C  propofitione  i 4.  vertex  diametri  datx.  Sed  neque 
alterum  punctorum  e duobus  in  quibus  retia  linea  Pa- 
rabolam vel  HjpcrboUm  fecat , non  debet  etfe  r trtex 
{liametridatx  , in  prop.  22. 

NAm  deducerentur  abfurda  prxdida  in 
duobus  procedentibus  coroll.  proprijs. 
quod  erat  auuertendum  in  propof.iz.  & prx- 
&nte  24. 

PROPOSITIO  XXV. 

Si  Ellipfi  reda  linea  occurrens 
inter  duas  diametros , & produ- 
da  ex  vtracjue  parte  cadat  extra  fe- 
dionem  : cum  vtrilque  diametris 
conueniet  extra  fedjonem. 

SVppofitio.  Ellipticx  linex  curux  reda  li- 
nea EF  occurrat  in  vno  pundo  G fito 
inter  duas  diametros  AB.CD  , produdaque 
in  infinitum  ex  veraque  parte  procedat  extra 
fedionem  ; hoc  cft  eam  folum  contingat  in 
pundo  G.Dico  ipfam  redam  £F  produdam 
vtrimque  concurrere  cum  datis  duabus  diame- 
tris extra  fedionem;  & quidem  cum  AB  in  I , 
& cum  CD  in  L. 

Apparatus. Expungo  G.  agatur  per prop. 
31.  tib.i.elem.  reda  linea  GH  parallela  dia- 
metro CD  , bxc  reda  GH  per  2.  partem  co- 
roll. noftrii.  adpropof.18.  vtrimque  occur- 
ret in  G & M,  linex curux  fcdionis,  S:  per 
prop. 11.  Procli  fecabit  in  H diametrum  AB 
fimili  modo  altera  reda  GKO  t ranfm  i (Ia  pa- 
rallela ipfi  AB  diametro , ab  eodem  pundo 
G,  lccabitur  in  K ab  altera  diametro  CD. 
Porr6  neutra  harum  redarum  linearum  GH, 
GK,  congruet  cum  reda  EGF  ; nam  hxcex 
datis  tota  extra  ellipfim  eft , iftx  vero  intra 
cius  arcam  cxiftuntfedx  ab  datis  proprijs  dia- 
metris. 

Dcmonftratio.  Reda  EGF  tangens  ellipfim 
in  G.  fecat  redas  GH,  GK  in  pundo  (3: 
ergo  per  propofit.11.  Procli  produda  feca- 
bit redas  produdas  AB,  CD , illam  in  1, 
hanc  in  L;  & quidem  extra  ellipfim,  quia 
datur  reda  EGF  produda  in  infinitum,  fem- 
per  procedere  extra  ipfam  ellipfim. 

COROLL.  NOSTRVM  I. 
Jlxc  proprietas  etiam  conuenit  circulo. 


DEmonftratio  eadem  cft  , qua?  io  ellipfi; 

& idem  apparatus. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

In  ellipfi  & circuto  retia  linea  contingent  in  vno 
tantum  puntio  ipfam  fichonem , & eam  non  fecant 
produtia  vtrimque , cum  diametro  fetiionis  conueniet 
extra  fetiionem ; fi  diameter  non  tranfeat  per  ditium 
punctum  comatius , vel  non  fit  parallela  datat  an- 
genti. 

ASfumendo  enim  aliam  diametrum  di- 
uerfam  ab  data,  itavt  pundum  conta- 
dus  dati  fit  inter  iftas  duas  diametros,  & neu- 
tra iftarum  diametrorum  fit  parallela  tangenti 
datx  redi*:  critcafus  propoGtionis  huius  & 
valebit  eius  demonftratio. 

Verum  in  ipfa  propofitione  debet  intelligi, 
vt  neutra  diametrorum  datarum  fit  parallela 
datx  tangenti:  fic  enim  tangens  reda  data, 
non  pellet  fccarc diametrum  fibi  parallelam. 

PROPOSITIO  XXVI. 

Si  in  Parabola , vel  Hyperbo- 
la , reda  linea  ducatur  diametro  * 
fedionisarquidiftans:  in  vno  tan- 
tum pundo  cum  fcdione  conue- 
niet. 

SVppoGtio.  Intra  parabolam  vclhyperbo- 
lam  reda  li nca  C D duda  fit  pacallela  dia- 
metro eius  AB,  fic  enim  intcllicenda  eft fup- 
pofitio  Apollonij.  Dico  quod  lolum  in  vno 
pundo  C verticis  conueniet  cum  ipfa fcdio- 
ne  Paraboles  vel  Hyperboles, 

Apparatus.  Efto  fi  fieri  poffic,  reda  CD  pa- 
rallela diametro  AB  fedionum  datarum, 
conucniatin  duobus  pundis  C,D:  Ex  quibus 
fi  concipiantur  dux  redx  linex  CG,  DF , or- 
dinatim  applicatx  ad  diametrum  AB,  ipfae^ 
erunt  per  dcfinit.i  a.  inter  primas,  paralleli' . 
Quare refultabit  parallclogrammum  CGFD, 
cuius  duo  latera  oppofita  CG*DF,  erunt  x- 
qualia  per  prop.  34.  lib.x  .elcm. 

Demonftratio.  Cum  redarum  CG,  DF, 
ordinatim  applicatarum  ad  diametrum  Para- 
boles vel  hyperboles,  CG  fit  vicinior  vertici 
A,  diametri  AB,  altera  verb  DF  remotior 
abeodem  A vertice;  erit  per  coroll,  noft.i, 
ad  prop  .2  a.  GC  minor  qui  m DF:  contra  ea 
qux  in  apparatu  oftendimua.  hoc  abfurdum 
indicat  politionem  contradicentem  alTertioni 
huius  propofitionis  cfte  faifam , & ipfam  afler- 
tiopem  veram.  Dicet  aduerfarius  redam  li- 
neam CD  parallelam  diametro  AB,  non  ca- 
dere intra  fcdionem  , fcd extra  ,cxceptopuo- 
do  C:  igitur  per  24.  prop.  produda  reda 
CP , conueniet  cum  diametro  AB,  extra 

fcdio- 


Digitized  by  Google 


t 

Commentarius  in  'Prop.  Lih.  l . Conicor.Apoli.  Terg.ti.  Prop.z<5.& \y,  1 1 y 


lidionem , contra  naturam  redarum  paralie- 
larum  : igitur  effugium  nullum  cft. 

COROLL.  NOSTRVM  I. 

D 'umet er  Parabola  vel  Hyperbola , in  vno  tat t- 
tum  ptwilo  p arabolam  vel  liyperbolam  fecat , nimi- 
rum .verticis.  B 

Vod  Parabola; , vel  Hyperbolae  diamc- 
ter  fccct  lineam  eiuscuruam  in  vertice, 
vclTecarepoflit.  Sic  explicatur.  Concipiatur 
reda  linea  tangens  Parabolam  vel  Hyperbo- 
lam  in  vertice  diametri  datx ;hxc  tangens  cum 
vtrimque  produda  excurrat  femper  extra  li- 
neam  curuam,  dempto  pundo  contadus, incli- 
nabitur ad  diametrum  pra;didam  ,*  &perax. 
^i.Iib.  i.elcm.  produda  hxc  diameter  , vitra 

Eraedidum  pundum  verticis  fui , commune 
nea:  curua:,  & redx  tangenti, decuflabit  prx- 
didam  tangentem, & abibit  fupra  illam, egre- 
diendo ab  area  Parabola;  vel  Hyperboli- , & 
linea  curuacius:  hoc  autem  eft  lecarclineam 
curuam  Paraboles  vel  Hyperboles , in  vno 
pundo.  Quod  vero  diameter  harum  fedio- 
num  non  fccct  ipfas,  id  dt  earum  lineas  curuas 
in  duobus  pundis.  Sic  declaratur. 

Si  enim  letaret  in  duobus  pundis , claude- 
retur fpatium  hac  diametro  & arcu  litvexcur- 
ux  Paraboles  vel  Hyperboles : quare  aflumen- 
doin  hoc  arcu  pundum  diuernm  ab  duobus 
extremis  diametri  prxdida» , reda  linea  paral- 
lela huic  diametro  duda  per  prop.  3 1 . lib.i. de- 
ment. cum  debeat  intra  fedionem  procedere 
vti  demonftrauimus  in  explicatione  propoli- 
tionis  , produda  in  infinitum  ad  partes  oppo- 
fitas  vertici,  infringeret  extrema  huius  fpatij 
pcrax.z8.hb.i.  elcm.  &ficvcl  fecaret  arcum 
Paraboles  vel  Hyperboles,  duobus  in  pundis, 
contra  prop.  hanc  16.  vel  diametrum,  contra 
tiaturam  parallelarum.  quxaBfurda  condem- 
nant fallitatispofitionem  contradicentem  huic 
noftro  corollario , & flabiiiunt  ipfum  corol- 
larium. 

Ha?c  dcmonflratio  diucrfa  eft  abdemon- 
Arotione  allata  in  conCderationc  13.  ad  defi- 
nitiones fecundas,  tum  ab  ea  produda  in  co- 
roll.  noftroz.  ad  propof.zz.circacandcm  ma- 
teriaro. Atque  idem  repetimus  corollarium 
propter  nouamdemonftraiionem. 

COROLL;  NOSTRVM  II. 

In  Parabola  vel  Hypcrfola , reda  linea  parallela 
diametro  eius  ab  aliquo  fundo  linea  cuma  Paraboles 
vel  Hyperboles  t intra  Parabolam  vel  Hyperbolum 
incedit , ver  [tu  partes  inferiores  ipjarum. 

HOc  probauimus  in  deraonftratione  hu- 
ius propofitionis  2 6* 


COROLL.  NOSTRVM  III. 

In  Parabola  vel  Hypcrbola , ex  pundo  aliquo  intra 
alterutram  dato  extra  eius  diametrum  datam  , paral- 
lela  reda  pofita  ipfi  diametro  data , produda  in  infi- 
nitum vtrimque , filum  conueniet  in  vno  pundo 
cum  fidione  ad  panes  verticis  , & non  ad  partes  con  - 
t rari  ai • 

NAm  ad  partes  verticis  claufum  cfl  fpa- 
tium curua  linea  fcdionis,  quare  hxc  re- 
da parallela  diametro  datae  produda  ad  has 
partes  conueniet  cum  fcdione  iuxta  z8.  a x. 
lib.  i.elcment.  non  autem  ad  alias  per  iftara 
propof.16. 

COROLL.  NOSTRVM  IV. 

In  eodem  plano  linet  cuma  Pir aboles  vel  Hyperbo- 
les, fi  detur  pundum  extra  ipfas  & earum  curuas  li- 
neas , ex  quo  duci  a fit  reda  linea  parallela  diametro 
ipfius  Paraboles  vel  Hyperboles : fi  producatur  in  infi- 
nitum bac  reda  duda  parallela  , §t curret  in  vno  pun- 
do linea  curua  ipfiui  paraboles  vel  Hyperboles , & 
procedet  intra  alterutram  ipftrum , nulli  earum  pundo 
alteri  occurrens. 

PEr  conii Jcrationcm  13.  ad  fecundas  defin, 
*urux  linex  Paraboles  & Hyperboles  ex- 
tendi in  infinitum  polfunt  verfus  partes  oppo- 
fitas  verticibus , ita vt femper  extrema dida- 
rum  linearum  fupcrficicmfeipfis  non  clauden- 
tium, diuaricentur  ab  inuiccm  in  infinitum; 
ergo  reda  illa  parallela  duda  ex  datis  iplis  dia- 
metro cum  procedat  vniformiccr  acquidiftans 
diametro  didae  incurret  in  vnuin  pundum  fe- 
dionis}  cumque  procedat  femper  parallela,  in- 
redietur  intra  ipfam  Parabolam  vel  Hypcr- 
olam,  & per  coroll.nofi.i.  ad  hanc  prop. eam 
folum  fccabit  in  prxdido  pundo,  & non  io 
alio  per  hanc  prop.z6.  Quare  manifeftumerie 
corollari  j propofitum. 

PROPOSITIO  XXVII. 

Si  Parabola:  diametrum  fecet 
re&a  linea:  produ&a  in  vtramque 
parcem  cum  fedione  conueniet. 

ET  fi  hanc  propofitionem  iam  dcmonftra* 
iicrimus  in  cor#ll.  nollro  2.  ad  prop.  18. 
dum  hanc  affedionem  Parabolae  communem 
cfleellipfi  & circuli  circumferentif  docuimus: 
nihilominus  aliter  eam  deraonltrabimus  in 
particulari  quoad  Parabolam. 

Suppofitio.  Parabolx  diametrum  AB  fr-* 
cet  reda  linea  CD.  Dico  hanc  redam  CD 
produdam  vtrimque  in  infinitum  concurrere 
vtrimque  cum  linea  curua  Paraboles  inG  qui- 
K 4 dem 
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dem  ad  partes  verticis  A , & in  C ad  partes  coroll.i.  noftrum  ad  prop.  16.  procedentem: 
B,  oppoliras.  ergo  diametri  Parabolx  fe  mutui,  non  fecant 

Apparatus.  Concipiatur  refla  linea  DH  intra  ipfam  Parabolam, 
ordinatim  applicata  ad  diametrum  ABjinpun- 

ftoeius  D , velalio;  tum  per  prop.jr. lib.i.  COROLL.  NOSTRVM  II. 
clem.  ex  punflo  A verticis  agatur  refla  linea 

AE  parallela  huic  reflx  ordinatim  applicato,  Diametri  Parabola  fe  mutuo  non  fecant  extra  Pa- 

hxcrefla  AE  pcrprop.i7.  continget  folum  rabulam.  • 

iupunflo  A,  Parabolam  datam. lam  veri  vel 

refla  linea  CD  data  fecare  diametrum  AB  C[  fieri poffit  (e  mutui  fecent  dux  diametri 
inpunflo  D,  eft  parallela  ordinatim  applicat*  '“'AB,  CD,  extra  Parabolam  in  punflo  E. 
reflo  concepto , ideoque  etiam  ipfi  AE  pet  Sumpto  autem  punflo  F in  diametro  CD, 
prop.30.  Iib*.  elem.  vel  non  parallela  ipG  AE  ex  quo  ducatur  refla  linea  CFH  parallela  al- 
qux  tota  efi  extra  Parabolo  aream  percit. pro-  teri  diametro  AB , per  prop.jt.  Iib.  i.elem. 
pof.t7.,fi  primum,  ipfa  refla  CD  per  prop.  hxcrefla  GFH,  Creabitur  in  F ab  diametro 
19.  produfla  ex  vtraqueparteoccurretvtrim-  CD,  per  prop.  11.  Procli, quandoquidem  datuc 
quclinexcurux  Paraboles.  Si  fecundum,  quia  fefla  AB  in  E abdiametro  DCF. : igitur 
refla  AB  incidit  induas  reflas  non  parallelas  hxcrefla  linea  GFH,  prodpfla  vtrimque  in» 
CD,  AE;  ipfxreflx  CD,  AE,  efficientes  infinitum  occurret  duobus  in  punfln  Parabo- 
percoroll.  nolt.i.ad  prop.ij.  lib.i.  elem.  ex  lx,  per  hancpropofiy.  Hocverdeft  contra 
vna  parte  duos  angulos  inte(„nos  ad  eafdcm  prop.  prxced.  a(S.  Hxc  pugnantia  deriuata  ex 
partes  duobus  reflis  minores,  concurrent  per  pofitionecontradicente  huic  corollario, mani- 
ax.13.lib.  1.  elem.  ad  partes  illorum  duorum  Cellam  faciunt  falfitatem  politionis  contradi- 
angulorum  duobus  reflis  minorum , quos  po-  cantis  huic  corollario , & veritatem  corollarij 
namusefle  verfus  E,  extra ipfam Parabolam,  adftruunt,  ' 
nam  refla  EA  , tota  eft  extra  ipfam  Parabo- 
lam ollenfa;  quare  obuiam intermediam^ue  COROLL.  NOSTRVM  Ilf. 

lineam  curuam  Paraboles  fecabit  refla  CD 

produfla  in  infinitum  in  punflo  G.  Diametri  omnes  Paraboles  [mu  parallela  inter  fe. 

Demonflratio  quod  etiam  concurrat  in  C 

refla  CD  produfla,  cum  linea  curuaPara-  VTOnenini  poliunt  fe  mutui  interfecarein- 
boles.  Ex  punflo  D diametri  AB  agatur  per  1\|  traparabolam*per  coroll.  noftrum  t.ne- 
prop.  31.  Iib.  i.elem.  refla  linea  DH  xqui-  que  extra  parabolam  per  coroll.  prxcedens  1, 
difiansipfi  EA  contingenti  Parabolam  in  A ergo  erunt  paralielx  inuicem  diametri  omnes 
punflo  vnico;  hxcrefla  DH  perprop.18.  Parabolx.  quod  erat  demonOrandum. 
occurret  parabolx  in  H punflo, ad  partes  con  - 

trariaspunfliG, refpefludiametri  ABjquan-  COROLL.  NOSTRVM  IV. 

doquidem  occurrere  debet  percit,  prop.18. 

vtrimque  cum  linea  curua  Paraboles,  fi  pro-  Diametri  Hyperboles  fe  mutuo  fecant  extra  ipfam 
ducatur  ex  vtraque  parte,  Sumpfo  autem  pun-  Hyperbolen. 
flo  alio  I intet  A & H,  in  linea  curua  Pa- 
raboles-, ex  quo  punflo  f , educatur  per  cit.  T"V  lametri  Hyperboles  procedunt  ex  cen- 
prop.31.  lib.i. elem. reflalineaaliquaparalle-  1 Jnr.  cius  quod  cll  punflum  medium 
la  ipfi  DC  : hxc  refla  pofirema  dufla,  vel  tranfuerfi  eius  lateris  prout  exiflit  totumex- 
contingetin  vnico  folum  punflo  I,  Parabo-  tra  ipfam  Hyperbolen, verticemque  vnumob- 
lamiplam,  vel  ipfam  fecabit  duobus  inpun-  tinet  in  ipfius  linea  curua,  per  defin.j.interfe» 
Ais.  Siprimim,  refla  linea  CD  concurret  eundas;  iuutquc  diucrfx  linex  reflx  ex  illo 
produfla  in  C , cum  ipfa  linea  curua  Parabo-  centro  prodeuntes  ad  Hyperbolam  intra  quam 
les,  per  prop.  18.  Sifecundum,  etiam  pereo-  incedunt  per  defin.t,  inter  fecundas:  ergoin 
roll.  nolt.  1.  ad  eandem  prop.  18.  concurret  in  eo  centro  fe  mutuo  intcrfccabunt  per  1 1.  asc. 
C cum  linea  curua  Paraboles.  Atqueitatota  lib.i.elcm. 
propofitiodemonftrata  erit. 

COROLL.  NOSTRVM  V. 
COROLL.  NOSTRVM  I.  * 

Diametri  Hyperbole!  fe  mutuo  non  fecant  intra 
Diametri  Parabola  fe  muttf»  non  fecant  intra  ipfam  Hyperbolam. 
ipfam  Parabolam. 

NE  Sto  fi  fieri  poffit  fe  mutuo  fecent  intra 

ipfam  Hyperbolam ; fed  per  coroll.  prz- 
Parabolam,  produflx  vtrimque  in  inii-  cedens  4.  fe  mutuo  etiam  diuidunt  in  centro 
nitum, duobus inpunflisoccurrerent ipfi Pa-  quod  cll  extra  ipfam  Hyperbolam;  funtque 
rabolx,  per  hanc  prop.  17.  hoc  veto  cll  coptra  diuerfc  reflx  fine*:  igitur  contra  i4.ax.  lib.i. 

elem. 
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dem.  dui  red*  lincxlpatium  claudent,  hoc 
abfurdum  dedudium  ex  pofitione  contradi- 
cente huic  corollario  y.  indicar  poGtionem  il- 
lam e fle  falfam,  & corollarium  verum  cfle. 

COROLL.  NOSTRVM  VU 

Diametri  Hy fertote  i ruti  funt  paralUU  inter  fe. 

NAm  per  coroll.  noflrum  4.  fe  mutud  in 
centro  Hyperboles  interfecant , hoc  eft 
concurrunt;  ergo  non  funt  rc&je  lineas  pa- 
ralleli. 

PROPOSITIO  XXVIIL 

Si  reda  linea  vnam  oppofita- 
rum  fedionum  contingat ; fuma- 
tur autem  pundum  intra  alteram 
fedionem,  Scperipfum  linea  con- 
tingenti aequidiftansducatur:  pro- 
ci uda  ad  vtrafque  parces , cum  fe- 
dione  conueniet. 

OPpofitarum  fcdionum  fit  diameter  AB; 

& fedionem  in  qud  A eft,  contingat  re- 
da linea  CD  in  pundo  diucrfoab  A verti- 
ce jfitque  aliud  pundum  datum  E intraaliam 
ftdionem  oppofitam,  ex  quo  duda  fit  reda  li- 
nea EF  parallela  didx  C D redx  tangenti 
aiteram  fedionem.  Dico  quod  fi  vtrimque 
producatur  ifta  reda  EF,  in  infinitum,  ipfa 
conueniet  in  S & N , duobus  in  pundiscum 
fcdione  intra  quam  duda  eft. 

Apparatus.  Quandoauidtm  reda  CD  con- 
tingit vnam  hypcrbolarum  oppoftarum  in 
qua  A.verocontadu , fi  producatur  vitra  D 
punctum  cont.idus,  occurret  diametro  AB 
extra  fcdionemio  pundo  O.  per  prop. 24. 
Quia  verd  dux  redx  CDO,  EF.funtdatx 
parallelx,  vnam^ue  illatum  CDO,  fecat  dia- 
meter AB,  producta  vitra  B intra fedionemj 
etiam  fccabic  aliam  verbi  grani  in  G,  produ- 
cam, per  prop.11  . Procli.  Prxterea  per  3.  pro^ 
pof.  lib.  i.clem.  de  producta  BA  diametro 
yltra  A,  intra  fedionem  , fumatur  reda  AH 
xqualis  redx  BG:  &per  prop.ji.  lib.etufdem 
i.elem.cx  pundo  H agatur  reda  linea  KHP, 
parallela  ipfi  EFG;  hxcreda  KHP,  etiam 
per  30.  prop*  lib.  1.  element.  erit  parallela  !J>G 
CDO  contingenti  fedionem  eandem  in  qua 
dudaeftrcda  KHP:  quare  per  prop.  1 8.  re- 
da KHP,  occurret  in  K &P,  duobus pun- 
disdidxfedioni.lnlupcr  ex  pundis  K & P* 
concipiantur  redx  linex  KL,PQ,ordinatim 
applicate  diametro  AB,  qux  erum  inter  fe 
parallele  per  defin.  u.  interprimas.  Tdmex 
pundo  G, fumatur  vitra  Gdeproduda  ABG 
diametro,  reda  linea  GM,  xqualis  ipfi  HL* 


per  prop.  3 . lib.  1.  elem.  & ex  pundo  M,  con- 
cipiatur ad  partes  alternas  redx  KL  , reda* 
MN  ordinatim  applicata  eidem  diametro  AB 
produdx ; etiam  per  cit.  def.ta.  inter  primas 
rede  MN  , LK,  erunt  parallele;  vndeper 
prop.  19. lib. i.clem. anguli  in  M&  L, alter- 
ni erunt  xquales  inter  fc  ; tum  etiam  in  G & 
H,  hoc eft  angulus  MGN,  xqualis  angulo 
LHK:  cruntcjuc  per  prop.  17.  lib.  I.clem.  m 
triangulo  HLK  , duo  anguli  in  H & Lj 
minores  duobus  redis ; & per  r.  ax.li b.i.elem . 
etiam  ali  j duo  anguli  in  M & G,  minores 
duobus  redis : quare  per  ij.ax.  lib.i.  elemen. 
concurrent  dux  redx  MN.EFGN,  in  pun- 
do puta  N ; atque  ita  refultabit triangulum 
MGN,  cuius  angulus  in  N xqualis  erit  an- 
guloin  K,  trianguli  LHK,  per  prop. jz.  co- 
roll;  nofi.^.lib.i.  clepi,  nam  probauimus  alios 
duos  angulos  didorum  triangulorum  eflex- 
quales  inter  fe  refpcdiu£.  Vnde  erunt  ipfa  tri- 
angula HLK,  GMN,xquiangula. 

Demonftratio.  Quandoquidem  funt  trian- 
gula HLK,  GMN,oftenfa  equiangula  , erit 
pcrlem.jo.  vt  HL  ad  LK.fic  GMadMNJ 
prima  autem  HL  eft  xqualis  per  apparatum, 
tertie  GM;  ergSpcr  prop  14. lib. 5. elem. fe- 
cunda LK  erit  xqualis  quartx  MN:  quare 
per  propofld.  Procli  quadrata  redarum  LK, 
MN , erunt  a qualia.  Prxterea  per  apparatum 
reda  AH  eft  xqualis  redx  BG : ereo  Ge- 
qUalibus  his  addantur  xquales  oftenix  HL, 
GM;  fient  per  2.ax.  lib.i. element.  redx  AL» 
BM , xquales : quibus  G addatur  communis 
A£,  fient  per  cit.  proxime  ax.  totx  BL,AM, 
xquales.  Quare  per  1 .prop.  Iib.6.  clcm.rcdan- 
gulumfub  BL,LA,  eritxqualc  rcdangulo 
lub  AM,MB,  fumendo  pro  altitudinibus  re- 
das AM,  BL,  xquales, & pro  bafibus redas 
AL,  BM,  xquales.  Infupcr  per  coroll;  noft.  ad 
propof.7.  lib  - 5.  elem.  erk  vt  redangulum  fub 
BL,LA,ad  quadratum  redx  KL.fic  redan- 
gulum fub  AM,  MB,  ad  quadratum  redx 
MN : fed  perprop.21. 3c  coroU.prop.4.  lib.j. 
elem.  eft  vt  redangulum  fub  BL,  LA,  ad  qua- 
dratum redx  KL , fic tranfuerfum  BA  latus 
ad  redura ;quareperprop.n.  lib./.  elem.  erit 
vt  redangulum  fub  AM,MB,  ad  quadratura 
redx  MN,  ita  erit  tranfuerfum  latus  AB  ad 
tedum  idem  quod  fupra,  • ( nam  per  prop.  1 4. 
fcdionesoppaGtxtranfucrlum  latus  AB  ob- 
tinent commune,  & xqualia  latera  reda  } Vel 
igitur  reda  MN , concurrere  oftenfa  cum  re^ 
da  £FGN,  in  pundo  N, exiftit extremo  fup 
N,  in  linea  hypctboles  intra  quam  cft  ipfa  re- 
da LFG,  vel  non.  Si  non  exiftat,  poterit  pro- 
duci vitra  N»  donec  attingat  didx  hyperbo- 
lx  lineam  curuam  ia  alio  pundo,vel  lecabitur 
ipfa  reda  MN,  in  pundo  alio  inter  M,N,  ab 
linea  curua  didx  hyperboles ; T unc  vero  per 
prop  11.  erit  redangulum  fub  AM,  MB,  ad 
quadratum  redx  inxqualisipfi  MN,  vt  tranf- 
uerfum latus  AB  ad  redum  } oftendimus  au- 
, tem 
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t rem  efle  redangulum  fub  AM,  MB , ad  qua- 
drarum reiitx  MN,  ficut  tranfuerfum  AB  la- 
tus ad  rectum  : igitur  per  prop.  n.lib.}.elcto. 
erit  redangulum  fub  A M,MB,  ad  quadratum 
redz  inzqualis  ipfi  MN,  ficut  redangulum 
idem  fub  AM,MB>'ad  quadratum  redae  MN: 
ergo  per  propof,  p.lib.y.  elem.  quadratum  re- 
ftr  MN  , Ic  quadratum  redae  inzqualis  ipfi 
refle  MN,  erunt  xqualia;  ideoque  perpro- 
pof.16.  Procli,  ipfzredz  inxquales  politae  ab 
aduerfario , eruat  zquales, contra  8.ax.  lib.r. 
clem.  hoc  abfurdum  cum  deducatur  ex  pofi- 
tione-qaad  negante  pundum  extremum  N, 
rc&x  MN,  exiftere  in  linea  curua  hypcrbolaa, 
falfa  erit,  8c  contradicens  alTertio  vera,  videli- 
cet quod  N extremum  pundum  redz  MN, 
exiftat  in  linea  curua  hyperboles.  Secat  autem 
reda  EFG  produda  vitra  G ipfam  redam 
MN,  in  pundo  N , quod  oftendimus  exifte- 
re  in  linea  curua  hyperboles ; igitur  reda  li- 
nea EFGN,  parallela  tangenti  CDO,  pro- 
duda intra  (edionem  datam  oppoGtam,  oc- 
currere demondrata  erit  didz  fedioni  oppo- 
Gcx  in  vno  pundo  N,  ad  vnam partem.  Re- 
flat vt  odendamus  quod  etijpi  produda  verfus 
alteram  partem  vitra  E,  conueniat  in  alio  S 
pundo.  Hoc  veri  probabimus,  concipiendo 
redam  PQ  ordinatim  applicatam  tranfuerf* 
diametro  prsrdidse  BAL  in  pundo  Q,  ex 
pundo  Pj  aflumendo  ex  reda  BG  oflenfa 
xquali  ipfi  AH , redam  BR , aequalem  ipfi 
AQ,  per  3. propof. lib.  r.  elem. &ex  pundo 
R . concipiendam  redam  lineam  RS  ordi- 
natim applicatam  diametro  AB , ficutcfl  re- 
da PQ  ordinatim  applicata  eidem  diametro 
AB;  erunt  enim,  RS,  QP,  parallelae perde- 
fin.ti.  interprimas.  lam  veroexeifdem  prin- 
cipijs  citatis  probabimus  concurrere  in  S, re- 
dam SR,  8c  FE  redam,  fi  producantur  ;& 
triangula  xquiangulacde  HQP,  GRS,&  pun- 
dum  S exidere  in  linea  curua  feflionis  oppo- 
fitx,  ficuti  oftendimus  pundum  N concurfus 
redi  EFGN, St  MN  redz  exiflere  in  eadem 
linea  curua  ledionis  didz  oppofitz ; ideoque 
redam  FE  produdam  ex  parte  E, concurre- 
re cum  linea  curua  ledionis  oppofitz  in  S;  Ge- 
nti oflenfa  eft  concurrere  exalia  parte  in  N. 
Atque  ita  tota  propofitio  demonftTata  erit. 
Verum  breuids  hzc  pofteriorpars  demonftra- 
bitur  hac  ratione , Concipiatur  femiordina- 
tira  applicata  NM  diametro  AB,  integra, 
quzfit  NMX;  habebimus  claufum fpatium 
BXM  mixtilineumex  duabus  redis  BM,MX, 
Sc  arcu  BX,  intra  quod  cfl  reda  E F;  ergo  pro- 
duda vitra  E infringet  arcum  XB  , non  au- 
tem redam  XM.autrcdam  BM;namillam 
iam  fecare  produdam  in  N cfl  oflenfa , Sc 
hanc  in  G;  fi  enim  iterum  illas  fecarct,  dux 
redx  line* fpatium  concluderent,  coytra  if. 
ax.lib.t.  elera. 


COROLL.  NOSTRVM  l. 

Si  in HpperMa,  retlalmee  al  diametro  tiiuex- 
euntu,  poraUcUque  ordinatim  applicati)  ad  bone  dia- 
metrum tranfuerfum , quadratum  fuerit  ad  rtcl  an- 
gulum fub  linei)  qua  inter  ipfam  (S  vertite)  dicta  dia- 
metri tranfuetfa  funt,  ftcut  nilum  latut  ad  tranfuer- 
fum: pundum  extremum  dide  reda  aliud  ab  et  quod 
<S  in  ipfa  diametro  tranfuttfa  feuUtorc  tranfnerfo, 
exiSlet  m linea  curua  H/perlolet. 

HOc  demonftrauimus  in  extremo  N,  re- 
dae MN,  parallelae  ordinatim  applica- 
ta: ad  tranfuerfum  latus  feu  diametrum  AB 
produdum  intra  ipfam  Hyperbolam  vfquead 
M;  edquddredangulumfub  AM,  BM.often- 
fum  fit  efle  xqualequadrato  redz  MN,vt  re- 
dum  latus  ad  tranfuerfum  AB. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

Si  retia  linea  vnam  oppofitarum  fedionum  fetet 
duobut  in  punilit ; fumatnr  autem  pundum  intra  al- 
teram [edionem ; (i  ptr  tpfum  line»  ditia  fecanti 
aquididan 1 ducatur  : Produda  ad  vtrafque  ponet, 
cum  fedioneconueritet. 

SVppofitio.In  vna  fedionum  oppofitarum, 
in  qua  Cc  reda  linea  VT  fecans  illam 
duobus  in  pundis  V Sc  X ; datumt^ue  fit 
pundum  E in  altera  oppofita  fedionc,  per 
quod  tranfmifla  fit  reda  EF  parallela  ipfi  VT 
fecanti  in  alia  oppofita  ledionc.Dicoiftam  EF 
produdam  vtrique  occurrere  duobus  in  pun- 
dis S,N,  didz  fedioni  oppofitz. 

Apparatus. T ranfuerfum  latus  AB  obuium 
commune  vtrifque  oppofitis  fcdionibus  per 
prop.tip  produdum  vtrimque  intra  ipfasfe- 
fiioncs  oppofitas , fi  opus  fit , fecabic  reda 
VT  linea  in  pundo  I,  intra  fedionem  pri- 
mam aflumptam,  vel  in  vertice  A,  vel  ex- 
tra ipfam  fedionem , pcrprop.u.  Cum  igi- 
tur parallclz  datzGntredz  EF,  VT.earum- 
que  vnam  VT  fccet  tranfuerfum  latus  AB, 
lecabit  alteram  EF  in  G,produd»m,  per  pro- 
pof. ii. Procli, Przterea per  prop.  j,  lib.i.cle- 
ment,  fumatur  reda  AH  zqualisipfi  BG:8c 
reliquabant,  quz  in  apparatu  deraooftratio- 
nis  ad  hanc  propofitionem , & applicetur  de- 
monftratio  ipfa;  probatum  erit  intentum  in 
bec  corollario ; poflquam  innotuerit  exco- 
roll.noflrot.  ad  prop.  18. redam  per  Htranf- 
mittendam  parallelam  ipG  fecanti  datz  V1T, 
occurrere  vtrimque  in  K Si  P, fedioni  quam 
fccat  duobus  in  pundis  data  reda  VT. 

PROPOSITIO  XXIX. 

Si  in  oppofitis  fcdionibus  reda 
linea 
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linea  per  centrum  du£ta  occurrat 
vni  fedtioni  ; vlterius  produfta, 
alteri  occurret. 
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SVppofitio.  In  oppofitis  fcdlionibus  AD, 
BG  , qui  habeant  tranfuerlam  diametrum 
Ab  communem  iuxta  prop.  14.  & centrum 
C,  in  medio  lateris  tranfuerfi  AB  iuxta  dcf. 
3.  inter  fecundas : Reda  linea  per  centrum  C 
cduda  occurrat  in  D , fe<doni  AD*  Dico 
quod  fi  producatur  reda  DC  » vitra  C cen- 
trum , occurrat  in  G • alteri  fcdiQiu  oppo* 

fit«.  • • rt 

Apparatus.  Expundo  D,  fedionis  AD, 
concipiatur  reda  linea  DE  ordinatim  appli- 
cata tranfuerf*  diametro  BA  producta  vi- 
tra A,  intra  fcdioncm  CD:  lumdcpro- 
duda  eadem  diametro  AB  vitra  B intra al- 


Cum  igitur  in  duobus  triangulis  CED, CFG, 
circa  «quales  angulos  E & E,  (intduo  latera 
CE,  ED,  rclatiue  «qualia  duobus  lateribus 
CP,FGj  erunt  per  prop*4*  lib.  1. anguli  ECDi 
FCG,  «quales.  Qaare  cum  ad  idem  pundum 
C,  red«  ACB,  du«redxline«  CD,CG, 
ad  partes  diutrfas  cdud« , efficiant  angulos 

ad  verticem, fcu  contrapofitos  LCD  , FCG* 

«quales*,  erunt  per  prop.4.  Procli  in  directum 
dus  redx  lines  CD,  CG,  fcu  vnam efficient 
redam  lineam  DCG  : Reda  igitur  DC  li- 
nea cx  pundo  vnius  fedionis  oppofitf  per  cen- 
trum C tranfmifla,  & produdia , occurret  et- 
iam in  G,  alteri  ftdioni  oppolit«  : probaui- 
mus  enim  G pundum  clle  in  linea  curuafe- 

dionis  BG,  videlicet  extremum  ordinatim 

applicata*  recta:  FG,  in  ea  ad  diametrum 
AB  produdam*  Atque  ita  probaueriraus ia- 
tentum. 


teram  fedtioncra  oppofitam  , fumatur  per  pro- 
pof  j.lib.i,  elem.  redta  BF,  «qualis  ipli  A E; 

& ex  pundo  F concipiatur  altera  reda  linea 
FG  ordinatim  applicata  eidem  diametro 
tranfuerfi  AB  produdx,  fitque  FG  alterna- 
rim pofita  refptdu  alterius  £D,  ipfx  dus 
fcD.FG, erunt  perdcf.11.  inter  fecundas, paral- 
leli; quare  perprop.  a 9.  lib.  1.  clem.  anguli 
in  E & F,  erum  «quales.  Ducatur  autem 
redta  CG  , qu«  probabitur  cfle  in  diredtum 
alterius  CD  , atque  adeo  vnicaroe(T§redtam 
lineam  DCG.  Q,aod  fi  «qualibus  AE,BF,ad- 
datur  communis  AB,  fient  per  jt.ax.lib.  1 «clc- 
mcnt.totx  AF.BE,  xqualcss  luraetiamfi 
cifdem  «qualibus  AE,  BF,  addantur  «quales 
C A,  C I),  probat«  per  dcfin.3.  inter  fecundas, 
fient  etiam  percit,  ax.  a.  recte  CE,  CF,«- 
qualcs. 

Demonfiratio.  Si  pro  bafibus  BE,  AF,  «- 
quales  probati  furnantur,&  pro  altitudinibus 
lumantur  redi  «quales  AE.BF,oftenf«}erit 
per  prop.t . lib.6.  elem.  redangulumfub  BE, 
EA,  «quale rtdangulofub  I*A  , FB.  Eftau- 
temper  prop«>. i*  quadratum  redi  DE  ad 
rcdangulum  fub  BE,  EA,  ficut  redum  latus 
«d  tranfuerfum  AB|&  inuertcndopercoroll. 
prop.4. 1»b. 5* elem.  efi  redangulumfub  BE, 

EA,  ad  quadratum  fedi  DE,  ficut  tranfuer- 
fum AB  latus  ad  redum:  fed  etiam  eftex 
«ifdciii  principij*  citatis  rcdangulum  fub  F A, 

EB,  ad  quadratum  redi  FG , ficut  tranfuer- 
fum latus  AB  ad  redum  aliud  quod  «quale 
eft  pcxdido  redo  iuxta  propoCi*  "go  per 
prop.t k.  lib  5. elem.  erit  rcdangulum  lub  Bb, 
E A,  ad  quadratum reft*  DE, ficut  redangu- 
lumfub  FA,  FB,  ad  quadratum  redi  FGi 
probauimus  autem  illa  redangui.  e(Tc  «qua- 
lia/videlicet  primum  & tertium  * quatuor 
proportionalibus  poftrcmb  aifignaitsi  er^o  pef 
prop.i4.1ib.e. elem. fecundum  & quartum m- 
tfcr  illa  quatuor , videlicet  quadrata  redarum 

FG,  erunt  «qualia ; ideo^ue  per  prop.16. 
Prodi,  red«iPfe  DE,  W.  crm*«qwlca. 


COROLLA  RIVM  NOSTRVM. 

Si  refld  linea  ex  centro  (etttonum  oppofitarum  edu - 
iit  vnam  oppofitarum  fedioiium  (juantuincuwque 
produUa  non  attingere pofit ; haeetiam  retia  in  in* 
finitum  extenfa  vitra  dUiuni  centrum  , alleram  op- 
pofitarum  datarum  [elltonum  non  attinget. 

E Sio  fi  fieri  polfit , rtfU  aliqua  linea  cx 
centro  difto  in  infinitum  extenfi»  attin- 
ere nequeat  vnam  oppolitatUm  fc&ionum 
atarum,  etiam  in  infinitum  au£tjm  iuxta 
prop. 8.  verumumen  hic  eadem  tcfta  proclu- 
di vitra  diftum  centrum,  attingat  alteram 
oppofitam  feftionem , vel  ipfam  attingere  pof- 
fit : Tunc  periftam  prop  attingeret  vel 
attingere  pollet  alteram  fediomim  oppofita- 
rum , contra fuppolitioncm.  Igitut  admitten- 
do fuppofitionem  1 & introducendo  politio- 
nem contradicentem  huic  corollario  aduerfa- 
rius,  cogitur  negare  quod  admifit  fcu  alTeruiti 
H?c  pugnantia  manifeflam  reddunt  falfitatem 
politionis  introdufti,  iSc  veritatem  corollarij. 

PROPOSITIO  XXX. 

Si  in  Ellipfi,  vel  oppofitis  le- 
gionibus, vedla  linea  ducatur  ad 
vtrafque  partes  centri , fe&ioni  oc- 
atrrensi  ad  centrum  bifariam  le* 
cabitur. 

SVppofitio.  Jn  Ellipfi , vel  oppofitis  fe* 
iliooilaus , quarum  diameter  AB, St  cen- 
trum c,  redla  linea  DCE,  per  centrum  C 
duQafit,  octurrcOsm  D fi < E ad  vualque 
uartes  ftdaaiu  elliptici , vel  (edionibus  op* 
piaCiis.  Dico  quod  Ufarsim  lucetur  an  «n- 
cr«  G,  . 
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Apparatus.  Ex  pundis  D&  E,concipian- 
turdux  rcdxlinex  ordinatim  applicatx  ad 
diametrum  AB;  ipfx  erunt  per  defin.  iz. 
inter  primas,  parallela* ; idcoque  per  prop. 
29.  lib.i.elem.  quia  reda  DCE,  impias  pa- 
rallelas incidi  t , erunt  anguli  in  E&  D,  ae- 
quales; tum  etiam  quia  data  diameter  A B 
produda  in  fcdienibus  oppofitis  vtrimquc,& 
non  produda  incllipfi,  in  eafdem  parallelas 
incidit,  erunt  anguli  in  G & F aequales:  fcd 
& funt  anguli  in  C centro  feu  vertice xqua* 
les  perpropof.15.  lib.i.  clem.  ergo  triangula 
FCD,  GCE,  erunt  xquiangula. 

Dcmonfltratio.  Perprop.21*  libri  huius,  & 
coroll.  propof.4*  lib.  j.  elcm.cft  vtrcdangu- 
Jum  fub  Br,  FA  , ad  quadratum  redae  FD, 
fic  tranfuerfum  latus  ad  redum  ; tum  vtre- 
dangulum  fub  AG,  GB,  ad  quadratum  re- 
da? GE,  fic  tranfuerfum  latus  aa  redumicrgo 
per  prop.ii.lib.5.  elem.  erit  vt  redangulum 
fub  BF,FA,  ad  quadratum  reda:  FD , fic  re- 
dangulum fub  AG,  GB,  ad  quadratum  redae 
GE;  & iuxta  prop.15.  lib.5.  elemcnt.  viciflim 
erit  vt  redangulum  fub  BF , F A , ad  redan- 
gulum fub  AG,GB,  ita  quadratum  reda?  FD 
ad  quadratum  redae  GE.  Efl  autem  in  trian- 
gulis xquiangulis  FCD,  GCE,  per  lem.jo. 
vt  DF  ad  FC , fic  GE  ad  GC ; & vt  DF 
ad  GE,  fic  FC  ad  GC  : ergo  per  propaa. 
lib.6.  elem.  erit  vt  quadratum  redae  DF  ad 
uadratum redae  GE,  fic  quadratum  reda* 
C ad  quadratum  redae  GC:  ergo  per  prop. 
11.  Iit. 5.  elem,  eritvt  redangulum  fub  BF, 
FA,  ad  redangulum  fub  AG,  GB,  fic  qua- 
dratum redae  FC  ad  quadratum  redae  GC; 
& iuxta  prop.  16,  lib.5.  elem.  erit  viciflim , vt 
redangulum  fub  BF,FA,  ad  quadratum  re- 
dae FC, fic  redangulum  fub  AG,GB,  ad  qua- 
dratum redae  GC.  Haec  iri  vniuerfum  perti- 
nent tam  ad  cllipfim,  quim  ad  oppofitas  (e- 
diones.  Iamverd  incllipfi  erit  per  prop.18. 
lib.5 . elem.  componendo,  vt  redangulum  fub 
BF,FA,  vni  cum  quadrato  reda?  FC,  ad  qua- 
dratum redae  FC  , fic  redangulum  fub  AG, 
GB,  fimul  cura  quadrato  redx  GC,  ad  qua- 
dratum reda»  GC.  Et  quia  per  defin.  1«  inter 
fecundas,  diameter  AB  bifanimin  C,  cen- 
tro diuiditur,  & non  bifariim  confequenter 
in alijspundis  F,G;  erit  per  5.propol. lib. 2. 
elem. redangulum  fub  BF,FA,  vnil  cum  qua- 
drato redae  FC,  xquale  quadrato  redx  AC: 
fimiliter  ob  eadem  principia,  erit  redangulum 
fub  AG,GB,  fimul  cum  quadrato  redae  CG, 
xquale  quadrato  redx  CB:  ergo  per  coroll. 
noft.  ad  prop. 7.  lib.j.  elem.  & per  propof.i  1. 
libri  eiufdcm , erit  vt  quadratum  redx  AC 
ad  quadratum  redae  CF,  fic  quadratum  redx 
CB  ad  quadratum  redx  CG.  Nunc  etiam 
ad  oppofitas  fediones,  fuppofitis  ijs  qttxin 
vniuerfum  diximus , defeendamus : erit  per 
coroJl.prop^.lib.f.elem.  inucrtendo,vt  qua- 
dratum reds  FC  ad  redangulum  fub  BF, 


FA  , fic  quadratum  redx  GC  ad  redangu- 
lurofub  AG,  GB:  Et  quia  tranfuerfum  la- 
tus AB  per  defin. 3.  inter  fecundas, bifariam 
fcdum  cft  in  centro  C , cicjue  adiedum  eft  in 
diredumreda  FA,  erit  per  prop. 6.1ib.2.ele- 
ment.  redangulum  fub  BF,  FA  , fimul  cum 
quadrato  redx  AC,  xquale  quadrato  redx 
CF;  tilm  etiam  redangulum  fub  AG,.GB, 
vnl  cum  quadrato  redx  CB,  xquale  quadra- 
to redx  CG:  Quare  quadratum  redx  CF 
fuperat  redangulum  fub  BF,  FA,  quadrato 
redx  AC;  & quadratum  redx  CG  exce- 
dit redangulum  fub  A G.GB, quadrato  redx 
BC  : igitur  iuxta  coroll.  prop.19.  lib.  j.elcm* 
erit  per  conuerfionem  rationis,  vt  quadratum 
redx  FC  ad  quadratum  redx  CA,  fic  qua- 
dratum redx  GC  ad  quadratum  redx  pC; 
& iuxta  coroll.  prop.  4.  Ii  b. eiufdcm,  inuerten- 
do  eritvt  quadratum  redx  CA  ad  quadra- 
tum redx  CF,  ita  quadratum  redx  CB  ad 
quadratum  redx  CG.  Quia  igitur  tam  in  el- 
lipfiquim  in  oppofitis  fcdionibusdcmonftra- 
uimuscfle,  vt  quadratum  redx  CA  ad  qua- 
dratum redx  FC,  fic  quadratum  redx  BC 
ad  quadratum  redx  GC:  erunt  per  prop.ii. 
lib. 6.  clem.quatuor  iftx  redx  proportionales 
CA,  FC,  BC,  GC  : fcd  prima  C A cflxqua- 
listcrtix  CB  ; ergo  per  prop.  14.  lib.  f.  elem. 
fecunda  FC  xqualis  critquartx  GC.  Erga 
in  triangulis xquiangulisorfcnfis  FCD, GCE, 
critpcr  4.  prop. lib. 6.  elem,  vt  FC  ad  CD, 
ita  GC  ad  CE;  prima  autem  FC  xqualis 
cft  terti x GC  ; ergoper  prop.  14.  lib.5.  elem. 
fecunda  CD  erit  xqualis  quartx  CE.  quod 
erat  propofitum  oflendcndum. 

COKOLLAR.IVM  NOSTRVM, 

In  ellipft  orta  ex  fettlone  coni , dari  pojfunt  itu 
diametri  inaquales , quarum  vna  fit  axis. 

C Vppofitio,  & apparatus*  Pernoftrumco- 
^ roll.  ad  propof.5.  fedus  fit  conus  planopcr 
axem  eius*  & perpendiculari  ad  eius  balim 
circularem  BLCM  ; vnde  triangulum  ABC 
refultet  per  3. prop.  cuius  bafis  BC  erit  dia- 
meter didx  bafeos  circularis  * per  coroll.  ad 
cit.  3.  propofir.  orthogonix  dido  triangulo 
BAC  per  axem.  Quare  fi  in  plano  infinito  fu* 
ftentante  hanc  bafim  circularem  adxquat?, 
producatur  reda  BC  vitra  C , & in  produ- 
dionc  eligatur  aliquod  pundum  O,  ex  quo 
per  prop.  11.  lib.i.elem.  excitetur  reda  linea 
NOP  ad  angulos  redos  ipfi  redx  BCOjhxc 
eadem  reda  erit  ad  angulos  redos  ipfi  plano 
BAC  trianguli  infinite  etiam  produdo,  iuxta 
dcfin.4.  lib.i  i*  elem.  Quod  fi  applicem/  pla- 
num aliud  fecundum  huic  redx  NOP,  illud 
erit  perpendiculare  plano  trianguli  B AC,per 
prop.18. lib.i r. elem.  ita  vet6  difpofitum  fit 
hoc  planum  fecundum  fupra  triangulum 
BAC,  vt  fccando  illud , non  fit  (ubcontrari£ 
pofitum, 
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poGtum,  neque  parallelum  baG  circulari 
BLCM : tunc  fecando  conum  & triangulum 
BAC, efficiet  in  conoellipfim  EKDI,per  pro- 
poGij  cuius  linea  curua  erit  in  fuperficie  co- 
nica feda,  per  lem.j.  Porro  planum  huiutelli- 
pleos  erit  perpendiculare  dido  triangulo  per 
axem , Gcuti  planum  prididum  fecundum  il- 
lam efficiens : Sc  efficiet  in  triangulo  dido  re- 
dam lineam  ED,  pc/ 3-prop.  lib.il.  elem.  fc- 
cantem  latcraduo  AB,  CD , trianguli  prxdi- 
di ; eritque  diameter  Sc  axis  ellipfeos  EKDI, 
per  coroll.t.  prop.7.  QuodG  in  plano  iflo  fe- 
cundo fetante,  vel  in  plano  ellipfeos  prxdidj, 
expundo  1'  medio  diametri  ED,  quod  erit 
centrum  ellipfeos  per  dtf.  t.  inter  fecundas, ex- 
citetur per prop.ti.lib.i.  elem.  reda  linea  FK 
perpendicularis  redi  ED  ; hxc  erit  etiam 
perpendicularis  plano  trianguli  BAC , iuxta 
dcnn.4.  lib.i  1 .elem.  ideoque  per  prop.  aS.lib. 
ulem.dux  redi  linei  FK,  NOP,  fingulz 
perpendiculares  ad  redam  EDO,  erunt  paral- 
leli : nam  pcrdeHn-3.lib.il.  elem.  cum  reda 
NOP  Gtoftenfa  perpendicularis  plano  trian- 
guli BAC  produdo  , erit  perpendicularis  re- 
di EDO  inilloGtz.  Priterca  per  prop.  )l. 
lib.i.  elem.  ex  pundo  F agatur  in  plano  trian- 
guli BAC,  reda  linea  GFH,  parallela  baG 
BC  ; vnde  per  prop. 29.  lib.i.  elemen^.  anguli 
AGH,  ABC,  erunt  squales ; tum  etiam  an- 
guli AHG,  ACB.  Et  quia  habemus  duas  re- 
das GFH,  FK  , angulum  efficientes,  paralle- 
laftjuc  refpediue  duabus  redis  BCO,  NOP, 
angulum  efficientibus  ; plana  applicata  illis 
angulis,  eruntper  prop.  13. lib.  11. elem.  paral- 
lela jhoceil planum  bafeos circularis  BLCM, 
Bi  planum  applicatum  redis  GFH , KF : boc 
pullrcmum  concipiatur  tertium  planum  lecans 
conum  datum,  & triangulum  BAC  pereius 
axem ; refultabit  in  cono  circulus  per  4.  prop. 
obtinens  circumferentiam  GHKl  infupern- 
cieconi,  ciulque  diametererit  GFH,fcdio 
communis  trianguli  BAC,  Sc  planihuiuster- 
tijjiuxtacoroll  itpropof.7.  Tiimper  3. prop. 
lib.  11.  elem.  reda  KFI  erit fedio communis 
huius  circuli  fadi , vel  plani  illum  efficientis, 
8c  ellipfeos  fedx  ab  illo ) nam  fubiediuielt 
duda  in  planoellipfcos , Sc  ad  illam  applica- 
tum eft  tertium  planum  fecans.  Sed  Sc  reda 
KFI,  cdm  fit  oftcnfa  perpendicularis  ad  pla- 
num trianguli  BAC,  erit  perpendicularis  re- 
di GFH  ineoduds.  per  j.dcfin.  lib.  Ii. 
elem.  Cdmque  Gt  in  ellipfi  traieda  per  eius 
centrum  F,  erit  cius  diameter  alia.  Adero 
autem  hanc  diametrum  KFI, ellipfeos  EKDI, 
effe  iniqualem  alteri  eius  diametro  EFD. 

Demonflratio.  Si  dux  diametri  EFD, KFI, 
cllipleos  ,|non  Gnt  iniquales,  fmt  G fieri  poffic 
xquates:  ergo  quig  per  hanc  prop. 30.  finguli 
diuiduntur  bifariam  in  F cenito ; erunt  per 
prop.tj.  lib. j.  elem.  femifles  earum  FE,  FK, 
aequales,  vel  per  ax.  7.  lib.i.  elem.  quare  per 
prop.16.  Procli, quadratum  reda:  FK,  erit  z- 


quale  rcdangulofub  EF,  FD,  feu  quadrato 
redi  FE.  Et  quia  offendimus  in  apparature - 
dam  K F ede  perpendicularem  diametro 
GFH , circuli  GKHI , erit  per  lemma  47. 
redangulum fub  GF,FH,*qualequadrato re- 
di KF:  quare  cum  duo redangula,  vnum 
fub  E F,  FD,  altatum  fub  GF,  FH,  fintzqua- 
Iia  quadrato  redi  KF,  eruntper  s.ax.  lib.i. 
elem.  iqualia  inter  fc  j Sc  per  prop.14.  lib.i. 
elem.  habebunt  latera  reciproca ; boc  efi , erit 
EF  ad  FG.ficut  HF  ad  FD.  Igitur  cum  in 
triangulis  EFG,  HFD,  fint  per  prop.  1 5 .lib.r- 
element.  anguli  contrapofiti  xquales,  Sc  circa 
illos  latera  proportionalia;  jpfa  triangula  pri- 
dida  erunr  per  6.  prop.  lib.  6.  elem.  xquian- 
gula } Sc  angulus  EGF  aqualis  angulo  HDF; 
lcd  angulus  ABC  eft  iqualis  angulo  EGF, 
per  prop.19.  lib.  1.  elem.  ( nam  plana , bafeos 
circularis  BLCM,  & circuli  GKHI,  cum  Gnt 
oftenfa  parallela  in  apparatu, Se  ambo  fecentur 
ab  plano  trianguli  per  axem  BAC,  fediones 
lineares  eorum , videlicet  BC,GFH,  erunt 
per  prop.  16. lib.  11.  elem.  paralleli.)  Ergo 
peri. axio,  lib.i.  elem. angulus  HDF, erit  1- 
qualis  angulo  ABC.  Iam  verb  vel  triangu- 
lum BAC‘ habet  duo  Utera  AB,  AC.zqua- 
lia,  velinzqualia:  G primum,  erunt  anguli 
ABC,  ACB,  zquales per  5.  prop. lib.i. elem. 
Cum  etiam  zquales  inter  fe,  Scillis,  anguli 
AGH,  AHG, per propof.29. lib.i. elem.Sc  r. 
ax.lib.  eiufdem:  quare  per  idemmet  axioma 
angulus  AHG, erit  zquaiis  angulo  HDF,ex- 
ternui  interno  Sc  oppofito  , in  triangulo 
HDF,  contra prop.tS.  lib.i. elem.  Si  fecun- 
dum , ctlm  probauerimus  angulos  A B C, 
HDF,  feu  ADE  , ede  zquales  inter  Ce ; fedio 
fada  EKDI,entfubcontraria,  perdefin.14. 
inter  fecundas,  ideodue  per  propof.],  erit  cir- 
culus,contra  fuppofitionem.  Hzc  duo  abfur- 
da  , quandoquidem  deducuntur  ab  poGtione 
«qualium diametrorum  EFD , KFI,  quarum 
vnafit  axis,  in  ellipfi  EKDI, Sc  Gc  de  reliquis, 
falli  erit:  ergo  erunt  iniquales.  Igiturdiame- 
tei  inaequales adignari  poterunt  in  ellipfi,  qua- 
rum vna  fit  eius  axis  Gcuti  propofuimus  in  hoc 
nofiro  Corollario, 

PROPOSITIO  XXXI. 

Si  in  tranfuerlb  figurae  latere 
Hyperboles  fumatur  aliquod  pun- 
dum , non  minorem  abfeindens 
ad  vetticem  fedionis , quam  fit  di- 
midium  tranfuerfi  lateris  figurat; 
& ab  ipfo  reda  linea  fedioni  oc- 
currat : fi  producatur,  intra  fedio- 
nem  ad  fequentes  cius  partes  cadet. 
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^2  Vppofitio.  In  tranfuerfo  latere  AB,  hy- 
^ pcrbolcs,  fumptumfit  pundum  C,  me- 
dium , quod  erit  perdefin.  3.  inter  fecundas, 
centru-m  Hyperboles ; erum  red®  AC , BC, 
«quales  : ( Sic  enim  pundum  C , non  mino- 
rem abfeindet  ex  didto  latere  AB  trarifiierfo 
verfus  verticem  B,  qu^tn  lif  dimidium  ipfius 
tranfucrli  lateris  ) Dudaquc  Iit  ex  hoc  pundo 
C,rcda  linea  CL),  occurrens  ipfi  Hyperbolae 
in  D.  Dico  redam  CD  produdam  vitra  D, 
( hoc  efi  vti  ait  Apollonius  ad  fequentes  cius 
partes  ) cadere  fcu  procedere  intra  ipfarn  le- 
di onem  Hyperboles,  verbi  gratia  in  I. 

Apparatus.  Elio  , fi  fieri  poflit,  reda  CD 
produda  non  procedat  intra  fedionem  , fcd 
extra,  vt  CDE.  Ex  quocumque  pundohuius 
ndc  vitra  D,  puta  E,  &:  ex  pundoeius  D 
quod  elt  in  linea  curuafcdionis,  concipiantur 
red*  lines  EG  , DH  , ordinatim  applicat* 
ad  didum  tranfuerfum  latus  (eu  diametrum 
tranfuerfam  AB,  produdam  vitra  B intra 
ipfarn  fedionem  ; h*  du*  red*  EG  , DH, 
erunt  per  defin.i  a.  interprimas,  paralleli:  Se 
prima  EG  fecabit  obuiam  lineam  euroam 
Hyperboles  inpundo  F,nam  ipfafurua  linea 
potefi  in  infinitum  produci  ad  partes  contra- 
rias vertici  B,  perprop.8.  lam  vero  per  ax. 8. 
lib.  1.  elem.  reda  EG  maiorcftqulm  FG;  & 
percoroll.  noli.  i.  ad  prop  21.  reda  FG  re- 
motior ab  vertice  B, maior  erit  quam  DH  vi- 
cinior eidem  vertici,  Se  per  1.  ax.  lib.i.  elem. 
multo  maior  erit  reda  LG  quam  DHjideo- 
que  quadratum  red*  EG  maius  erit  quadra- 
tored*  DH  , per  lemma  49.  & etiam  qua- 
drato red*  FG. 

Demonftratio.  Per  prop. 8.  lib.  5.  elem.qua- 
dratum  redae  EG  ad  quadratum  red*  DH, 
maiorem  rationem  habet , quim  quadratum 
red*  FG  : & quia  in  triangulo  GCE,  reda 
linea  DH  cll  parallela  bafi  EGjcrit  per  Icm. 
50. vt  EG  ad  GC,  fic  DH  ad  HC;  Se  vt 
EG  ad  DH,(ic  GC  ad  HC : quare  per  pro- 
pof.  22.  lib.6.elem.  eritvt  quadratum  red* 
EG  ad  quadratum  red*  DH,  fic  quadratum 
red*  GC  ad  quadratum  red*  HC:  oftendi- 
mus  autem  quadratum  redae  EG  ad  quadra- 
tum red*  DH,  maiorem  habere  rationem, 
quam  quadratum  red*  FG  ad  quadratum  re- 
da DH ; ergo  per  prop.  13.  lib.5.  elem.  qua- 
dratum redi  GC  ad  quadratum  red*  HC, 
maiorem  habebit  rationem, quim  quadratum 
red*  FG  ad  quadratum  red*  DH ; hoc  cll 
quadratum  red*  F G ad  quadratum  red* 
DH,  minorem  habebit  rationem  , qu^m  qua- 
dratum red*  GC  ad  quadratum  redi  HC: 
cll  autem  per  propoC2i.  quadratum  red*  FG 
ad  quadratum  red*  DH,  cft  autem  per  prop. 
a»,  quadratum  red*  FG  ad  quadratum  redp 
DH,  vt redangulumfub  AG,  GB,  adre- 
dangulum  fub  AH,  HB;  & nunc  probaui- 
mus  quadratum  redae  1G  ad  quadratum  re- 
da: DH  , habere  minorem  rationem , quam 


quadratum  red*  GC  ad  quadratum  red* 
HC  : ergo  per  coroll. noli. 1.  ad  prop.ij,  lib.;* 
elem.  redangulum  fub  AG,  GB  , ad  redan- 
gulum  fub  AH, HB,  minorem  habet  rationem; 
qu2lm  quadratum  rtdc  GC  *ad  quadratum 
reda?  HC  \ hoc  cft  quadratum  red*  GC  ad 
quadratum  red*  HC , habebit  maiorem  ra- 
tiqpem  ,qu&m  redangulum  fub  AG,GB,  ad 
redangulumfub  AH,  HC  : Igitur iuxta pro- 
pof.27. lib  y. elem. permutando,  quadratura 
red*  G.C  ad  redangulum  fub  AG,GB,  ha- 
bebit maiorem  rationem, quam  quadratum  re- 
di CH, ad  redangulumfub  AH.HB.  Quia 
vero  reda  linea  AB  diuifaeft  bifariam  in  C, 
ciqueadicda  eftindiredum  reda  linea  BG; 
entper  prop.d.  lib  2.  elem.  redangulum  fub 
AG,  GB,  limul  cum  quadrato  red*  CB,  *- 
quale  quadrato  red*  CG ; ergo  quadratum 
red*  CG  excedit  redangulum  fub  AG,GB, 
quadrato  red*  CB:  Eodem  modb  , quia 
reda  AB  diuifacft bifariam  in  C,eiquead- 
icdacflrcda  BH;  erit  percit.  prop.rf.iib.a. 
elem.  redangulum  fub  AH,  HB,  limul  cum 
quadrato  red*  CB,  *qualc  quadrato  red* 
CH;  quare  quadratum  red*  CH,  excedet 
redangulum  fub  AH,HB,  quadratoreda 
CB  : luitur  per  prop. 29.  lib.  j. dement,  diui- 
dendo , •quadratlim  red*  CB  ad  redangu- 
lumfub  AG,  GB,  maiorem  obtinebit  ratio- 
nem, quim  quadratum  red*  CB  adredan- 
gulumiuja  AH,  HB;  hoceft,  idem  quadra- 
tum red*  CB,ad  maius  redangulum  fub  AG, 
GB  , obtinebit  maiorem  rationem , quam  ad 
minus  redangulum  (ub  AH,HB,  contra  pro- 
pof.8.!ib.j.  elem.  (quod  vero  redangulum 
lub  AG,  GB,  fit  maius  redangulolub  AH, 
HB,  patet  per  4.9.  lemma.)  Hoc abfurduof 
dedudum  expolitione  quod  reda  CD  pro- 
duda  vitra  D,  oon  procedat  intra  fedionem, 
in  I,  fed  extra  in  E,  indicat  ipfarn  poGtio- 
nem  efiefalfam  : igitur  politio  huic  contradi- 
cens vera  erit , videlicet  quod  reda  CDpro* 
duda  vitra  D progrediatur  intra  fedionem 
Hyperboles,  ficuti  vult  propoGtio.Sed  age  hi» 
demonftratis,  probemus  etiam,  quamcuroqua 
aliam  redam  puta  KD  dedudun  ex  pundo 
K fupra centrum  C pundum  medium  tranf* 
uerfi  lateris  AB,  maiorem abfeindente  portio- 
nem KB  verfus  verticem  B , de  tranfuerfo 
latere  hyperboles,  quSm  fit  dimidium  CBf 
iplius  lateris  AB  tranfucrli , ad  ipfarn hyper- 
bolam,  produdam  vitra  D pundum  in  quo 
occurrit  ipfi fcdioni , incedercintra  ipfarn  ia 
P.  Si  non  ita  fit,  incedat  fi  fieri  poffir  extra 
ipfarn  ad  M : tum  ab  aliquo  cius  pundo  puta 
M,  quod  fit  vitra  D,  & ex  pundo  eius  D 
communi  etiam  line*  curu*  Hyperbolcs,con- 
cipianturduxrcds  line*  MN,  DH,  ordina- 
tim applicat* ad  tranfuerfam  AB  diametrum 
produdam  intra  ipfarn  (edionem  vitra  B ver- 
ticem ;qu*rcd*  MN,  DH,  erunt  parallelae 
per  defin.i 2.  inter  priraas.Producendo  autem 

primam 
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primam  redam  C D,  vitra  D, fccabitobuiam 
redam  MN  in  S.  per  prop.  n.  Procli;  Sc 
quidem  intra  fedionem,  nam  tora  DIS,  fem- 
per  intra  fedionem  ipfam  cft,  & fic  refultabunc 
triangula  xquiangula  DKH,  MKN,  propor- 
tionalium laterum  perlcm.  jo.  ob  parallelas 
redas  DH  ■ MN  ; tum  alia  duo  xquiangula 
triangula  DCH,  SCN  , ob  redas  parallelas 
DH,  SN.  Verum  trianguli  DKH  maioreft 
angulus  KDH , quam  angulus  CDH,  trian- 
guli DC.H.igitur  angulus  KMN  aequalis ipfi 
KDH  perpropof.a9.  lib.  i.elcm.  maior  erit 
quJm  angulus  CSN,  per  i ax.  libi.  element. 
aqualis  przdido  minori  CDA  ; extcrioiin- 
tcriore, contra  prop  i6.  lib.i.elcm.  Igiturrc- 
da  KD  vitra  D , non  procedet  extra  fedio- 
nem, fed  intra  ipfam  , fetabitque  redam  MN 
in  P intra  fcdionero.  ADerere  autem  quod  re- 
da KD  produda  vitra  D,  cadat  quidem  in- 
tra fedionem,  fed  inter  lineam  fedioniscur- 
uam  , & lineam  DS  ; vel  quod  congruat  cum 
reda  D.S:  vanum  erit;  namfiprimum,idcm 
abfurdum  fequetur  modo  dcmonrtratum  : fi 
fecundum,  dui-  reda  linea  KD,  CD,  produ- 
dx  vitra  D,  obtinebunt  fegmentum  commu- 
ne DS, contra  to.ax.  lib.i.elem.  Igitur  abun- 
de demonftrata  erit  propofitio.Breuius  tamen 
probabitur,  quod  reda  KD  produda  vitra 
D fecct  hyperbolen  , ingrediendo  intra  ipfam: 
Reda  CDSapcr  primam  partem  lecat  hyper- 
bolen procedendo  intra  ipfam  ; ergo  cum  re- 
da K D angulum  efficiat  in  D , cum  reda 
CDS,eam  decuffabit  produda  vitra  D.St  in- 
cedet ad  partes  contrarias  redz  CDS,  hoc  cft 
verfus  N,  per  i l.ax. lib. i.elem.quare ingredie- 
tur intra  hyperbolen,  & redam  S N , fecabit  in 
P ad  partes  N,  quod  erat  probandum. 

COROLLARIVM. 

K eda  linea  Hyperbolen  contingens , ir  non  fccans, 
fi  producatur : fecabit  dUmitrum  interveniam  & 
i tntrum  feliienie. 

IMprimisperprop.i4.  hxc reda  Hyperbo- 
len contingens  Stnonfecans,  produda  oc- 
curret diametro  eius  extra  fedionem.  Verum 
fic  occurrere  nequit  ipfi  diametro,  nifi  in  tri- 
plica differentia , in  pundo  cius  quod  fit  cen- 
trum hyperboles,  vel  fupra  illud  centrum,  vel 
infra  illud.  Quodcumque  aderatur  ex  duobus 
primis , reda  linea  data  contingere  foliro  hy- 
perbolen , St  non  Tecare , ipfam  fecabit  pet  de- 
monft rationem  ad  iftam  propofitionem  ji. 
Rcftat  igitur  tertium,  vt  occurrat  diametro 
produdz  infra  centrum  hyperboles , extraque 
fedionem  ipfam. 


COROLL.  NOSTRVM  I, 

Omnii  linea  reda  deduda  ab  centro  Hyper toles  di 
ipfam  ; pmctdit  produda  pfc  td pandum  eiutouu/fai 
inttd  ipfam  Hyperbolum. 

COROLL.  NOSTRVM  IL 

Omni  liiud  reda  deduda  ab  pundo  tranfuerf 
liu  Idttria  fupra  citurum  eius  ftu  remotius  db  venia 
communi  Hyperbola  & tranfutrfo  eim  lafeti  di  t\uod- 
libet  pmllnm  linea  curud  Hyperboles ; produda  vi- 
tra btc  pandum  Hyperboles , procidit  intra  ipfam. 

H/Ec  duo  corollaria  iam  deraonftrata 
funt  in  ipfa  propofitionis  probatione. 

PROPOSITIO  XXXII. 

Si  per  verticem  fe&ionis  coni 
redta  linea  ordinatim  applicatae x- 
quidiftans  ducatur ; ledlionem 
continget : & in  locum , qui  inter 
coni  fedtionem  Sc.  redam  lineam 
interijeitur,  altera  reda  linea  non 
cadet. 

ADuerte,  quod  in  propof.  17.  fit  iam  de- 
monftrata  prima  pars , videlicet  redam 
lineam  per  verticem  coniczfedionisdudam 
parallelam  redz  lincz  ordinatim  applicatz  in 
ipfafedione;fedionem  ipfam  contingere  in  V- 
no  tantum  pundo  verticis,  St  eam  non  fecare. 
Nunc  vero  probare  oportet  fecundapj  partem, 
nimirum  quod  inter  hanc  redam  contingen- 
tem, & fedionem  ipfam,  nulla  alia  redalinea 
tranfmitti  poliat  contingens  ipfammet  eandem 
fedionem  in  eodem  pundo  alterius  contin- 
gentis, auin 'fecct  ipfam  fedionem;  quod  in 
prop,i6.  lib.j.elem.  iam  demonftratum  in  cir- 
culo, qui  coni  fcdio  cflcpoteft.  Age  verdin 
vniuerfum  demonftremus  propofitum  in  omni 
fedioneconi,  etiam  circuiari.  Sitque 

Suppofitio  ad  demooftrationem  ptopofiti 
in  Parabola,  cuius  diameter  fit  AB,  ex  cuius 
A vertice  duda  fit  reda  AC  zquidiftans  re- 
dz ordinatim  applicatz  eidem  diametro  AB 
in  Parabola:  hzereda  AC  per prop.17.  fo- 
lum  continget  Parabolam  in  pundo  A , Sc 
ipfam  non  (ecabit.  Dico  autem  nullam  aliam 
redam  per  pundum  idem  A tranfmitti  polle 
inter  hanc  redam  AC , St  lineam  curuam  Pa- 
raboles , quin  fecetipfam  , vel  quz contingat 
folum  Parabolen  in  pundo  A. 

Apparatus.  Cadat  fi  fieri  poffitreda  AD, 
inter  redam  AC,  St  lineam  curuam  Parabo- 
les, eam  contingens  in  pundo  A,  Stnonfe- 
cans: Tum  ex  aliquo  pundo  redz  ADputa 
L a D,  fit 
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D, fit  concepta  recta  linea  DE  ordinarim  ap- 
plicata diametro  ABj.  hic  fccabit  obuiam 
curuam  lineam  Paraboles  in  pundo  G,  nam 
(\lm  punctum  D Iit  extra  ipfara  Parabolam, 
& ex  eo  ordinarim  duda  reda  linea  fit  DE  ad 
diametrum  DE,  ipfam diametrum  exifien- 
tem  intra  Parabolam  attingere  debet  ex  didis 
indefin:  i a.' interprimas ; quare  obuiam  li- 
neam curuam  Parabolesqui  in  infinitum  pro- 
duci poteft  per  prop  8.  interfccabicin  G.  Sit 
vero  reda  AF  latus  redum  diametri  AB  in 
data  Parabola.  Priterea  per  lemma  6 . Datis 
duobus  quadratis,  primo  redse  DE,  fecundo 
recbe  EA,  & reda  linea  A E,  reperiatur  alii 
reda  AH,  ad  quam  data  AF,  eandem  habeat 
rationem  , quam  quadratum  redi  DE  id 
quadraturo  redas  EA;  &cx  pundo  H,  con- 
cipiatur in  ipla  parabola,  alia  reda  linea  HL 
or<j|nariiP  applicata  didi  d$  taetro  AB  ad 
partes  alterius  ED;hi  dux  redi  line*  DGE, 
LH,  erunt  parallelas  per  definia. inter  primasi 
ptodbda  reda  HL1,  Mera  L,  & Para- 
bt>jain,fecabiwubreda  AD  io  K.perpro- 
poCu.  Proclf.  , • / • , 

“ Demonfiratio  in  Parabola.  Quia  per  appa- 
tttbitt  tO;  V6  Quadratum  rceb?  DE  ad  qua- 
d H f unUed*  KA  , fic  reda  AF  ad  Ijnearp 
Ah  : fifumanrwspro  altitudine  communirer 
difn  Al¥,‘&j>robafibusre&as  AP,  AH.erik 
per  prop.  t.lib.6.  elcm.  vt  AF  ad  AH,  fic  re* 
dangulum  fub  AF,  AH,  ad  quadratum  redae 
AHrt:  ergo.pcr  propof.  1 1 . lib.j*.  elcm.  erit  vt 
quadratura  red*  D E ad  quadratum  red* 
EA>ficredangiiIumfub  EAyAH,  ad  quadra- 
turo redx  AH.  Cumqucin  triangulo  DAE, 
fit  reda  Kfl  parallela  oftenfa  io  apparatu,  ipfi 
bafi  DE,  erit  per  lemma  50- vt  DE  ad  EA, 
fic  KH  HA;  eft  vero  per  prop.  12  lib.5. 
elcm.  vt  quadratum  redae  DE  ad  quadra« 
tum  redi  . E A»  fic  quadraturo  r#di  KH  ad 
quadratum  redae  HAjredapguloqucfub  AF, 
AH,  fit  xquale  quadratum  redae  LH,  per 
rop.  11.  erit  per  prop.7.  Ii b.jjt.  elem.&  1 1 .li- 
ri  eiufdem  5.  vt  quadratum  redae  DE  ad 
quadratum  redae  EA,  fic  quadratum  reda: 
LH  ad  quadratum  redae  HA.  Quoniam  igi- 
tur probauimus  quadratum  redae  K H ad 
quadratum  redae  HA  , Sc  quadratum  redae 
LH  ad  quadratum  redx  HA  , habere  ratio- 
nem quam  habet  quadratum  re&ae  DE  ad 
quadratum  redae  EA;  erit  per  prop.it.lib.j, 
elem.  vt  quadratum  redae  KH  ad  quadratum 
red*  HA  , fic  quadratum  redx  LH  *d  qua- 
dratum red*  HA;  atque  ita  per  prop.  9.  lib. 
5.  elcm.  quadrata  redarum  KH,  & LH, erunt 
aequalia;  ideoque  per  prop.  16.  Procli,  ipfi 
redae  KH,LH,  erunt  xquales,  contra  8.ax. 
lib.i.  elcm.  Igitur  pofitio  vnde  procedit , erit 
rationi  contraria,  videlicet  inter  redam  AC, 
& lineam  curuam  Paraboles,  aliam  redam 
DA  intercipi  contingentem  ipfam  Parabolam 
in  eodem  pundo  A , & non  fecantem  ipfam 


fcdioncm  Paraboles : ergo  propofitio  praefero* 
vera  erit  in  fcdione  coni  quae  Parabola  di- 
citur. 

Suppofitioin  Hyperbola,  vel  ellipfi , etiam 
circulo, cuius  diameter  AB,  vertex  A ; & re- 
da CA  per  verticem  A duda  xquidiftans 
alicui  redx  ordinarim  applicatae  ad  didam 
diametrum  AB,  quae  reda  AC  per  prop.  17« 
folura  continget  in  A verticcdidarum  fcdio- 
num  quamlibet,  & nulla  ratione  fecabit.  Dico 
autem  nullam  aliam  redam  lineamduci  polle 
inter  praedidam  AC,  & lineam  fediohis  cur- 
uam, perpuodum  A , quae  noft  fccet  ipfam 
fedionera*  • > 

Apparatus.  Sit  AE  latpsredurofedionis; 

& ex  pundo  B extremo  alterodiamctri  riats 
AB,  perpundum  F,  tranfmittatqr  reda  linea 
BF.producenda  vitra  F in  hyperbola  tanta m- 
mod'6.  Iam  verd  eftofi  fiori  poflic  reda  DA 
cadat  extra  fcdionem,  contingens folum  ir» 

A vettice  ipfam,  & intercipiatur  inter  redam 
CA , & lineam  curuam ftdioni», quam  nulla 
ratione  fecct.  Et  aliquo  pundo  puta  D,  re- 
di DA,diucrfoab  A,  concipiatur  reda  li- 
nea DE  ordinarim  applicata  diamctro.AB; 
hic  reda  DE , quandoquidem  venit  ab  1> 
pundo  extra  fcdionem  lito  , & applicari  de- 
bet in  E.  pundo  diametri  AB  lito  intra  fc- 
dionem , ( producendo  ipfam  A B diame- 
trum hyperboles  vitra  A vcrti4fem, qua?  pro- 
gredi debet  intra  ipfam  ) fecabit  necelTario  ob- 
uiam lineam  curuam  ftdionis  in  pundo  G. 
Pnterca  ex  pundo  E diametri  A B,  per  pro- 
pof. 31.  lib.i.  clem.  agwur  reda  linea  EMpa- 
rallela  lateri  redo  I:A  , fecabitur  in  M ab 
reda  BF , perprop.i  1.  Procli , produda  vel 
non  produda.  Infuper  datis  duabus  redis  pri. 
mi  AE,  fecunda  DE,  reperiatur  per  prop.  ti. 
lib.6.  clem.  tertia  proportionalis  EN,  erit  per 
prop. 17.  hb.6. elem. quadratum  redx  DE  ae- 
quale rcdangulo  fub  AE , EN.  Ptircrea  cx 
reda  EN  fumatur  per  $. prop.  lib. r.clem.re- 
&a  EN  iqualisinucnti  EN  tertii  propor- 
tionali-hic  reda  EN  fic  determinata  fecabi- 
turin  M ab  reda  BF  produda  vel  non  pro-  ' 
duda,  iuxtaprop.t  1.  Procli.  Infuper  ex  pun- 
do A pec  N pundumredx  EMN,traijcia- 
tur  reda  AN, qui  fecabit  in  pundo  X redam 
BFpradudam  vel  non  produdara:&  per  pro- 
pof. 3 1. lib.i. clem.  ex  pundo  X agatur  reda 
linea  XH  parallela  ipfi  F A , qui  fecabitur  inr 
H ab  diametro  AB,  per  prop.  n.  Procli,  erit- 
que  per  prop.  30.  lib.i.  clem.  reda  XH  paral- 
lela ipfi  EMN , quia  funtparallcla^pofiti  ei- 
dem F A.  Denique  cx  pundo  H diametri. 
AB,  concipiatur  reda  linea  HL  ordinarim 
applicata  diametro  AB  in  fcdione;  &produ-* 
da  hic  reda  HL  vitra  pundumL  lineicur- 
ui  fedionis  jfccabiturque  in  K ab  reda  DA 
eatra  fedionem,  per  propof  1 1. Procli,  & quia 
reda  DA  datu*  extra  fcdionem.  Porri  per 
defin.12.  inter  primas  dui  rc&i  KLH.DGE, 
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.erunt  parallelae , quia  ambae  fune  ordinatim 
applicatae  diametro  AB  Tectionis. 

Demonflratio  in  hypcrbola,  ellipfi  , 8c cir- 
culi circumferentia.  Quia  oflendimusquadra- 
tum  reftae  D E aequale  ede  rcflangulo  fub 
AE,  EN,  in  apparatu;  erit  per  prop.  14.  lib.S, 
clem.  vt  NE  ad  ED, fic  Dia  ad  EA>;ideo- 
t^ue  per  coroll.  propof.ao.  lib. 6. clem.  vt  linea 
NE  refla  ad  reflam  EA,  fic  quadratum  refla 
DE  ad  quadratum  refla-  E A : fed  cum  fit  re- 
fla HX,  parallela oflenfa  bafi  EN,  trianguli 
EAN, erit  per  lem.  jo.vt  NE  ad  EA,  fic 
XH  ad  HA  i ergo  per  prop.ii.  I1b5.elcm.crit 
vt  quadratum  refla  DE  ad  quadratum  refla 
EA,  fic  refla  XH  ad  re  fla  m HA:  fedetiam 
quia  in  triangulo  DAE,  refla  HK  eft  paral- 
lela oflenfa  bafi  DE,  erit  percit. lem.  50.  vt 
DE  ad' EA,  fic  KH  ad  HA:  ergo  per  prop, 
12.  lib.S. tlem.  eritvt  quadratumrefla  DE 
ad  quadratum  refla  E A,  fic  quadratum  refla 
KH  ad  quadratum  refla  HA:  oflendimus 
autem  efle  quadratum  refla  DE  ad  quadra- 
tum refla  EA  , vt  efl  refla  XH  ad  reflam 
H A ; ergo  per  prop.!  1 .lib  j.  clem.  erit  vt  XH 
ad  HA,  fic  quadratum  refla  KH  ad  quadra- 
tum refla  HA.  Igrtur  per  lemma  9.  refla 
KH,  erit  media  propftrtionalis  inter  reflas 
XH,  HA:  quareper  prop.  17.  lib.  «.clem. erit 
quadratum  refla  KH  aquale  reflangulofub 
AH,  HX:  efl  veri  quadratum  refla  LH  *- 
quale  reflangulofub  AH,  HX,  iuxta  confidc- 
rationemjj.  ad definitionesfecundas.  Cum 
igitur  probauerirous  qUadratum  refla  KH,  Bc 
quadratum  refla  LH,  clTe  feorfimfuifiptaa- 
ualia rcflangulo  eidem  fub  AH,  HX,  ipfa 
tio  quadrata  rtflarum  KH,LH,  erunt  aqua» 
lia,  per  r.ax.  lib.i. clem.  idcoque per  prop.zd. 
Procli,  ipfa  refla  KH,LH,  aquales,  totum 
& pars, contra  8.ax.  lib.i.clement.falfa igitur 
erit  pofitio,  vnde procedit  hoc  abfurduro, con- 
tradicens fecunda  parti  huius  propofitionis 
in  hyperbola, ellipfi,  & circulo ; i deoque  vera 
aflbrtio  huius  fecunda  partis  in  his  tribus  coni 
fcflionibtis  linearum  curuarum:  cumque  et- 
iam illud  idem  ofienderitnus  in  feflione  Para- 
boles , totapropofitiovniuerfalis  quoad  hauq 
fecundam  partem  demonflrata  remanebit. 

COROLL.  NOSTRVM  I. 

I»  omni  frtlime  coni , fi  reflo  Utut  contingor  li- 
neem curtum  cita , &mn  fecet  ; oltcta  reflo  Imte 
non  intercipietur , inter  idem  & curium  tineem  (e- 
Bimtu  , rem  contingent  in  eodem  punit 0 , i;  tun  fe- 
cem ipfem. 

POflumus  enim  concipere  diametrum  fe- 
flionis  incedentem  per  hoc  punflum  con- 
caflus;  tunc  vero  hac  refla  linea  contingens, 
(efltonero  continget  in  vertice  communi  ipfi. 
Secius  diametro-,  Se  poflumusab  aliquopun- 
flo  linea  curua  feflionis  concipere  aliquam 


reflam  lineam  ordinatim  applicatam  diametro 
pradifla i qua  tefia  ve)  erit  parallela  tangenci 
data  refla  iplim  feflionem ; vel  non  paralle- 
la. Si  primum,  nulla  refla  alia  linea  ab  eodem 
punflo  contaflus  dati  quod  cft  vertex  feflionis 
Sc  diametri  pradifla  , educi  poterit  contin. 
gens  in  eodem  punflo  verticis  ipfam  feflio- 
nam,  inter  eius  lineam  curuam,  Se  reflam  tan- 
gentem datamjid^ue  per  hanc  propofitionem. 
Si  fecundum, poterimus  ab  eodem  punflo  ver- 
ticis Se  contaflus  dati , educeye  reflam  lineam 
parallelam  pradifla  refla  ordinatim  applica- 
tam difla  diametro ; qua  vel  congruet  cum 
da  ta  tangente;  vel  en  t diuctfa:  fi  eadem,  habe- 
mus intentum  iuxta  hanc  propofitionem;  G fe- 
cundum, quandoquidem  iftiedu*  refla  con- 
tingentes feflionem  in  eodem  punflo  verticis, 
data  St  introdufla  ab  aduerfario,  ad  fe  inuicem 
inclinantur , ptoduflavltrapunflum  verticis 
fe  mutud interfccabunt  inilfo  punflo,  & in 
contrarias  inuicem  partes  abibunt  ,-pcrax.ii, 
lib.l-  dement,  quare  contra  fecundam  partem 
huius  propofitionis  inter  reflam  contingentem 
feflionem, parallelam  ordinatim  applicata  re- 
fla  ad  diametrum  feflionis.  Secius  curuam  li- 
neam poterit  educi  refla  liuea  ab  eodem  pun- 
flo verticis  feu  contaflus  dati, alia  contingens 
refla  linea  ipfam  feflionem.  hoc  abfurdum  in-', 
dicat  noa  efie  reflam  politam  ab  punflo  verti-, 
cis  diametri  in  feflione  coni  parallelam  ordi- 
natim applicata  ad  diametrum  feflionis  prat- 
diflam , diuetfam  ab  data : igitur  eadem  erit,' 
Bc  vti  iam  oflendimus , conclufum  erit  propo- 
fitum  in  hoc  noflro  corollario, 

COROLL.  NOSXRVM  tl. 

Vote  t me  reflo  liato  cttitmgatte  fictionem  coti 
mimo  tentum  pftntlo , (S  ipfem  non  fecente , it* 
ft  tote  procedet  extte  feflionem , predufle : nulle 
elie  deri  pottfl  eendem  feflionem  eodem  modo  comit 1- 
gtm , in  udem  punflo  contefltu , edufle  fupre  de  - 
1 em  reflem  tonttttgcmem , & non  inter  ipfem  dotem 
& lineem  curtum  feflienit.  • 

E Sto  fi  fieri pofftt  detut  huiufmodi  refla  li- 
nea: tunc  inter  illam  Jc  lineam  curuam 
feflionis,  alia  interciperetur  contingens  in  vtio 
eodem  punflo  feflionem  Bc  non  fecans , intet 
contingentem  incroduflam,  Se  lineam  curuam 
feflionis , contra  coroll.  noflrumprxCedcni  t. 
igitur  huiufmodi  refla  alia  linea  dari  non  po- 
terit. 

COROLL.  NOSTRVM  IU. 

• 

Dete  vite  reflo  litue  contingente  feflionem  coti, 
vti  diximiu  in  coroll  prectd.  1.  nulle  elie  introduci 
poterit,  ipfem  contingent  feflionem  modo  preiiflo, 
in  eodem  punflo, 

NAm  introdufla  caderet  infra  datam  re- 
flam interque ipfam  datam,  Se  lineam 

L j cur- 


oole 
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curuam  fe3ionis;vcl  fupra  dat^m  rcftam.Non 
primum,  nam  effct  contra coroll. noft-i.  fecun- 
dum criarta  cft  contra  coroll.  noft.2.  Neutrum 
igitur  adftrui  poteft  ; relinquitur  igitur  dc- 
ttonftrattim  coroilarium.  * ; 

COROLL.  NOSTRVM  IV. 

Pnpofitio  nitm  ver*  eii  in  tinula , tum  etum 
eerolUri* : vti  ojleniimm  m vninitftim , amftcbn- 
itnis  lir iulum.  .. 

propositio  xxxnr. 

Si  in  Parabola  fumatur  aliquod 
punitum  , a quo  reita  linea  ad 
diametrum  ordinarim  applicetur; 
& ei  qua:  abipfa  ex  diametro  ab- 
fcinditurad  verticem,  aequalis  po- 
natur in  direihim , ab  eius  extre- 
mitate : Reda  linea  qux  a fa&o 
putido  ducitur  ad  illud  quod  fum- 
ptum  fuerat , iedionem  concin- 
get- 

SVppoCtio.  In  Parabola,  cuius  diameter 
AB,  fumptumfit aliquod pundutn  C di- 
uerTum  ab  A vertice ; ex  quo  punfto  C re- 
Aa  CD  ordinatim  fit  applicata  diametro  AB; 
tiitn  in  produda  BA  diametro  vitra  A ver- 
ticem, polita  Gt  reda  AE  , aqualis  ipG  AD; 
(Gcenim  AE  eritindiredumipGus  BA.ab 
eius  extremitate  feu  vertice  A. ) Dico  redam 
EC  ducendam  abpundo  E fado , per  pun- 
dum  C Gtmprum  in  linea  curua  Paraboles, 
iplatn  vero  contadu  contingere  parabolam; 
hoc  cft  totam  cadere  extra  iplam  etiam  G pro- 
ducaturjn  infinitum. 

Apparatus.Efto  G fieri  poftit.rcfta  EC  pro- 
dufia  vitra  C,  progrediatur  intra  Parabolam, 
vt  refla  ECF;&  exaliquoeius  pundo  F,  in- 
tra locum  Parabola  lito , concipiatur  reda  li- 
nea BFG  ordinatim  applicata  ad  diametrum 
AB  inpundoeius  Bjhacreda  BF  produ- 
dj  vitra  F,  occurret  linea  curua  Paraboles  in 
G,  nam  perprop.S.  produci  feu  extendi  init* 
finitum  poteft  Parabola ; fcd  etiam  cx  pundo 
C aflumpto, alia  reda  linea  CD  intclligatur 
ordinatim  applicata  diametro  AB;  ha  dux 
reda  CD,  G FB,  erunt  parallela  per  defin.  u , 
inter  primas.  Etquia  in  triangulo  redilineo 
BEF,  reda  CD  cft  parallela  bali  BF, erunt 
per  lemma  50.  duo  triangula  BEF,  D£C,e- 
quiangula. 

Dcmonftratio.  Quia  per  lemma  50.  cit,  ell 
EB  ad  BF,  vt  ED  ad  DC  ; maiorqueeft 
EB  qulm  ED,  per  ax.8.1ib.i, dement,  erjc 


perprop.14.  Iib5.dcm.rcda  BF  maior  quira 
DC;idcoqueper  lemma  49.  quadratum  reda 
BF,  maius  erit  quadrato  reda  DC;  & multi 
maius  quadratum  reda  BG  quim  quadratum 
redp 'DC,  per  t.ax.hb.i.  elem.  nam  reda  BG 
marior efte^m reda  BF,  per8.ax, lib.cit.il 
dem.  Quare  per  8.  prop.  Iib.5.  dem.  quadra- 
tum reda  BG  maioremhabebitrationcmad 
quadratum  reda  CD  , qulm  quadratum  re- 
da BF  ad  idem  quadratum  reda  DC. Quo- 
niam veri probaui mus eftc  EBad  BF.vt  ED 
ad  DC;eritiuxtacorolf.  prop.4.  lib.j.elem. 
inuertendd.  vt  BF  ad  EB.fic  DC  ad  ED; 
vnde per  prop-zz-fib.d.  ele.crit  vt  quadratum 
reda  BF  ad  quadratum  reda  EB.Ccutqua- 
dratumreda  DC  ad  quadraturo  reda  ED; 
& per  prop.  id.lib.  5. dem.  erit  vicjftim , vt 
quadratum  reda  BF  ad  quadratum  reda 
DC,  Gc  quadratum  reda  EB  ad  quadratum 
reda  EDt  Verum  per  propof,  ao.tftquadra- 
tumreda  BG  ad  quadratum  reda  DC,  vt 
reda  BA  ad  redam  DA;  & quadratum  re- 
da BG  oftenlum  eft  habere  maiorem  ratio- 
nem ad  quadraturo  reda  DC,  qulm  qua- 
dratum reda  BF  ad  quadratum  reda  DC: 
ergo  pctprop.r3.l1b.;.  elem.  reda  linea  BA 
ad  redam  D A maiorem  habebit  rationem, 
qulm  quadratum  redae  BF  ad  quadratum  re- 
da DC:  Probauimus  autem  eftc  quadratum 
reda  BE  ad  quadratum  reda  DE,  vt  qua- 
dratum reda  BF  ad  quadratum  reda  DC; 
tum  quadratum  reda  BF  ad  quadratum  re- 
da DC , minorem  habere  rationem,  qulra 
reda  BA  adredam  DA:  eigopercorollar. 
noft.i.ad  prop.  i;,  iib. elem.  quadratum  re- 
da EB  ad  quadratum  reda  ED,  minorem 
habebit  rationem  qui  m reda  B A ad  redam 
DA:  maiorem  ergo  habebit  rationem  reda 
BA  adredam  DA,  qulmquadratumrcda 
EB  ad  quadratum  reda  ED.  lam  vero  G 
fumamus  pro  communi  altitudine  tedato 
EA,&probaGbus,  BA,  PA, redas;  errtper 
l.propol'. lib.fi. clement. vt  BA  ad  DA,  Gc 
rcdangulum fub  BA,  AE,  ad rcSariguIum 
fub  DA,  A E;  Se  per  propof.  15.  Iib.  5.  element. 
& prop.ti.lib. ciufdem,  eritvt  BA  ad  DA, 
Gc  rcdangulum  quater  cotnprehenGim  Gib 
DA,  AE  , ad  rcdangulum  quater  Gimptutn 
fub  DA,  AE;  fed oftendimus redam  BA  ad 
redam  DA , maiorem  habere  rationem  quam 
quadratum  reda  EB  ad  quadratum  reda 
ED;  ergo  per  prop.  13.  iib.5.  elem.  redangu- 
lum quater fumptumGtb  BA,  AE,  adredan- 
gulumquatcr fumptum  Gib  DA,  AE,  maio- 
rem rationem  habebit , qulm  quadratum  re- 
da EB  ad  quadratum  reda  DE:  igitur  per 
prop.17.  lib.;.elcm.  vicilfim  eritrcdangulum 
quater  comprehenGim  Gib  BA,  AE , ad  qua- 
dratum reda  EB.  maiorem  rationem  habens, 
qulm  rcdangulum  quater  comprehenGim  Gib 
DA,  AE,  adquadratumteda  DE.  Cum 
autem  Gt  reda  DE  diuifa  bifarilm  in  A ex 

datis, 
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datis , erit  pet  coroll.  noft.  at)  pr<4),  10  lib.fi. 
cb  men.:q..adratunrtouus  recta;  DE  quadru- 
plum ejuae  rati  ri;ct.v  DA  vel  A E,  feu  reflan- 
gujiipb  ,D  A,  AE ; ergo  rcdanguluraqualer 
comprriienium  lub  DA,  A E,  erit  squale  qua- 
drato.refls  DE.  £um  verb  fit  reda  BE  fe- 
Aa  .tosquabter  in  A , (nam  ex  datis  r c fla 
Aii  Sjqualis  eft  ipfi  AD,  fi  huic.  AD  adda. 
tur refla  DB,  A nihil  addamr  ipfi  A E,  fient 
insquales  BA,  AE.)  .•  critper4.prop.lib.a, 
clem.  quadratum  redis  BE,  squate  quadra- 
tis  tefl.irum1  AE,  :EB,  & redangukj bis fub 
AB)  AEiverumquiarcdl*  BA,  AE,  funt  in* 
squales, duo  reflangulafub  BA,  AE.  mino- 
rum quadratis  rcftarum  B A,  AE,  per  coroll. 
ad  lemma  prsccdtns propot.40.  libaro. clem. 
Quare  redtangulum  fub  BA,  AE, quater  cotn- 
prphcnfum  , minus  erit  quadrato  refls  BE, 
per  lutx.lib.i.elem.;  Igitur  habebit  reflangu- 
fuoi qu^lei comprthcnfura fub  BA»  AE,  aa 
qu^dr^tuni  BE»Mtioncn)  minoris  ia*-, 

qualitatis;  & rcflanguiiim  quater  comprehen- 
fum  fub'  DA,  AC,  ad  quadratum  reds  DE, 
rationem  habebit  squalitatis,  vti  paulo  ante 
probauimus.  Ergoquia  ratio  squalitatis  ma- 
ior cll  quam  rano  mtnoris,  insqualitatis , re- 
Aangulurafub  DA,  AE, quater  comprehen- 
fum,  habebit  ad  quadratum  reds  DE  ma- 
iorem rationem , qulm  rectnnguluni  tub  BA, 
AE,  quater  cpmptehenfum  ad  quadratum  re- 
dis EBi  tontra  tomtefla  , A dcdufla  abpo- 
fitione  aduerfanj  contradicente affertioni  hu- 
ius propofitionis ; qus  ideo  relinquitur  fta- 
bilita  in  vernate, pofitioque  contradicens  con- 
demnata falfitatis. 

PROPOSITIO  XXXIV. 

Si  in  Hypcrbola , vel  ellipfi, 
vel  circuli  circumferentia , fuma- 
tur aliquod  pun&um ; ab  eoque 
retfta  linea  ad  diametrum  ordina- 
rim applicetur , & quam  propor- 
tionem habent  lineat  interie&x  in- 
ter applicatam  & terminos  tranf- 
uerfi  lateris  figurae , eandem  ha- 
beant inter  fe  partes  lateris  tranf- 
uerfi  , ira  vt  quae  funtad  verticem 
partes  fibi  ipfis  refpondeant:  Refta 
linea coniungens  punitum,  quod 
in  tranfuerfo  latere  lumitur  , & 
punitum  quod  eft  in  feitione , fc- 
£tionem  ipfam  continget. 


SVppoficio.  In  ellipfi , vel  Hyperboli,  vel 
circulo  .cuius  fit  diameter  tranfuerfa , vel 
latus  tranfiierfum  AB ; fumptumque  fit  C 
punflum  in  linea  curua  fedtionis  diuerfumab 
vertice  A,  abquo  concepta  fit  refla  linea  CD 
ordinarim  applicata  ad  diflam  diametrum 
producendam  fotum  vitra  A,  inbypcrboia; 
tum  etiam  pro  Hyperboli  tantum,  feorGro  po- 
nantur in  direflum reds  Bd,D a,  partes  dia- 
metri  ED,DA;  hoc  eft  ex  refla  lilieairifiiiiu 
B initium  habente,  fumantur  per  j prop.  lib. 
I.  clem.  dus  tjjfls  confequenres  ;Bd,  Da,  s- 
qtiales  partibus  BD,  DA  ,difls  diametri ; A 
per  prop.io.lib.fi.  clem,  fecerur  diameter  da- 
ta AB,  in  E,  vt  eft  fefta  tota  Bda,  in  d,  ita 
VI fit  vc  Bdadda,(ic  BE  ad  EA; (ita enim 
vtvultpropoGtio,  partes  qus  funt  ad  verti- 
cem A , fibi  ipfis  refpondcbunt. ) At  verd  in 
ellipfi  A circulo , fumatur  per  propof.3.  lib.r. 
clem.  in  refla  DB,  refla  DG  squalis  ipli  DA; 
dati fque  tribus  reflis  BG  prima,  GD  fecun- 
da, tertiaque  BA,  repcriaturperprop.il.  lib. 
fi.  clement.  quarta  proportionalis  AE,  cui 
per  prop.3.  fib.i . elemeot.  squalis  AE  refein- 
denda  erit, de  diametro  BA'  producenda  vi- 
tra verticem  A:  erit cmmperprop.i8.hb.}. 
clement,  componendo  vt  B D ad  D G vel 
DA  ipli squalem,  fic  BE  ad  EA  ; atque  ita 
furopferimus  lineas  BD , DA , interieflas  re- 
flas, inter  applicatam  CD,  & terminos  B & 
A.tranfuetfi  lateris  AB , eandem  proportio- 
nem habentes, quam  partes  BE,  EA,  tranf» 
uetG  lateris  prsdifli ; ita  vi  qus  funt  ad  ver- 
ticem A partes, Gbiinuicem  refpondeant,  vti 
diflum  cll  in  Hypcrbola.  Denique  in  omni- 
bus diAisfefltonibuspunfla  EA  C, neflan- 
tur  refla  linea  EC;  videlicet  punflum  E in- 
uentum in  tranfuerfo  latete  AB  produfloin 
ellipfi  A circulo,  vitra  verticem  A,  A non 
produfloin  hypcrbola,  A punflum  C af- 
fumptum  in  linea  curua  diflarum  cuiufuisfc- 
flionum.  Dico  reflam  hanc  lineam  CE,  con- 
tingere fcflionem  in  punflo  C alfumpto,  ita 
vt  nulla  ratione  ipfam  fecet,  aut  penetret  intra 
locum  eius , fed  femper  extra  ipfam  procedat 
produfla  in  infinitum. 

Apparatus.  Eflo,fi  fieri  pofIit  refla  EC  pro- 
dufla vitra  C , procedat  intra  locum  feflio- 
nis  1 atque  ct  aliuuo  punflo cms  puta  F intra 
locum  feflionis  fico,  concipiatur  refla  linea 
FG  ordinatim  applicata  diametrodats  AB, 
in  punfla  cius  G ; hsc  refla  EG  produfla 
vitra  F,  fetabit  lineam  curuam  feflionis  in  H; 
circuli  quidem  A ellipfeos  per  tx  iS.  lib.i.ele- 
ment.  nyperbols  vero , quia  eius  linea  curua 
extendi  in  infinitum  poteft , per  coroll. noti.  4. 
ad  prop.  1 a.PorrA  dus  redis  lines  CD.HFG, 
erunt  parallels  per  dcfin.u.  inter  primas, quia 
ordinatim  applicatz  ad  eandem  diametrum 
AB.lnfuperpcrpropof.  31.  lib.  1.  clement.  ex 
punflis  A A B.  feu  verticibus  diametri  AB 
dati,  agantur  redi*  lines  AL,BK,  parallels 
L 4 ipfi 
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fpfi  EC;  qu*  per  propof.  jo.  Iib.i.clem.erunt 
inter  fe  paralielz:  lecabirur  AL  abobuia  CD 
in  N,perprop.i  i.  Prodi  ;3<  ipfa  AL  fecabit 
etiam  in  L,  rectam  HG;&  recta  DC  produ- 
da  vitra  C,  extrafedionem , fecabit  in  K, 
redam  BK,  pereandcmcit.  prop.il.  Procli. 
Poftremd  ducantur  redz  BC,  GC  ; ipfa  GG 
intermediam  redam  AL  fecabit  io  0,Sr  pro- 
duda  aliam  redam  BK,  in  M,  per  cit.  prop. 
Prodiit.  & reda  BC  produda  fi  opus  Iit  fe- 
cabit redam  AL  in  X,  per  eandem  cit.  prop. 
Aduertc  autem  ex  hoc  apparari  & didis  in 
fuppofitione  plurima  refoltare  triangula  z- 
quiangula,  ob  parallelas  redas  politas  lateri- 
bus , vel  parallelas  bafes  obuerfas  verticibus 
communibus , feu  angulis  zqualibus  contri* 
politis. 

Dcmonfiratio.  Quandoquidem  ex  didis  iri 
fuppofitione, eftvt  BD  ad  DA,(icBE  ad  EAj 
& per  lem.  50.  eft  vt  BD  ad  DA  ,fic  BK  ad 
ANjScvt  BE  ad  EA.lic  BC  ad  CX;  hoc 
eft pcrcit.lets.Scprap.il.  lib.;.  elem. fic  BK 
ad  XNj  erit  per  prop.  1 1.  Iib.  y.  eletn.  vt  BK 
ad  AN,  fic  BK  ad  NX;  quare  per  propof.9. 
lib.;.  elcm.  reda  AN  aqualis  erit  reda:  XN. 
Cumque  reda  AX  ftda  fitbifariim  in  N,  & 
nonbifariim  in  Ojerirper  coroll.  noft.ad  lem. 
przced.  propof.  43.  lib.  10.  elcm.  redangulum 
fub  AN,  NX.  maius  redangulofub  AO.OX. 
Iam  vero  per  propof.4  ; . lib.i.  elem.  ad  redam 
AO, concipiatur redangulum  fub  AO,XP,z- 
qualc redangulofub  AN,  NX;  (quz  reda 
XP  intelligenda erit,  nam  li apponeretur,  fi- 
guram perturbaret ; ) erunt  per  l.prop.  lib,  6. 
elem.  redangulum  fadum , hoc  elf  aquale  ipfi 
redangulo  fub  AN,  NX , St  redangulum  fub 
AO,  OX,  habentia  eandem  altitudinem  AO, 
vtbafeseorum  OX,XP  ; velle  habebunt  ba- 
fes eorum  OX, XP,  vtipladida  redangula: 
fcd  fadum  redangulum  aquale  ipfi  AN,  NX, 
maius  eft  redangulo  fub  AO,  OX,  vti  proba- 
uimus-,  ergo  bafis  XP  maior  erit  bafe  OX. 
Quiavcrd  redangula, fadum  fub  AO,XP,& 
dacumfubAN,  NX,  funt  aqualia,  erit  per 
prop. 14.  lib.fi.  elem.vt  OA  ad  AN,Gc  NX 
ad  XI*, fed  per  prop. 8. lib, 5 .elem.  NX  adXP, 
minorem  habet  rationem  quim  ad  XO ; ergo 
per  coroll.noft.1 . ad  prop.  1 3. lib, ; . elem.  O A 
ad  AN,  minorem  rationem  habebit,  quim 
NX  ad  XO:  quare  NX  ad  XO,  maiorem 
rationem  habebit,  quam  OA  ad  AN.  Ve- 
rhtn  per  lem. ; o.  eft  vt  KB  adBM,  fic  NX 
ad  XO ; oftenfum^uecft  NX  ad  XO  maio- 
rem rationem  obtinere  quim  O A ad  A N; 
ergoperpropof.13. lib.y.elem.  BK  adBM, 
maiorem  rationem  habebit , quim  O A ad 
AN,  feu  quod  idem  eft,  OA  ad  AN,  mino- 
rem habebit  rationem  quam  BK  ad  BM. Igi- 
tur faciendo  per  prop.  1 a.  Iib.fi.  elcm.  vt  OA 
ad  AN,  fic  BK  ad  quartam  reperiendam  BY, 
quae  maior  erit  quam  BM,  quod  fic  probatur, 
eft  BK  ad  BY,  vt  OA  ad  ANj  OAad  AN 


minorem  habet  rationem  quim  BI<  ad  BM, 
ex  probatis  i ergo  per  coroll,  noft.  1 . ad  prop. 
13.  lib.  y,  elem.  BK  ad  BY,  minorem  obtine- 
bit rationem  quiim  BK  ad  BM  : igitur  per 
prop.io.  lib.;.  elem.  cftmBK  ad  BM  maio- 
rem  habeat  rationem  quim  ad  BY ; ipfa  BM 
tninor  erit  qui  m BY.  Quod  fi  datis  qnMuor' 
redis  BK,  BY,  OA,  AN,  hoc  ordine,  fiarrd- 
dangulumfub  BK ■ AN,  illud aequaleelfet 
redangulo  fub  BY,  OA  , per  prop.  iS.lib.fi, 
element.  Redangulum  autem  fub  BM , OA, 
minus eftquira  redangulumfub  BY.OA,per 
Iem.49.  ergoper  t.ax.  lib.i. elem.  redangu- 
lum lub  BM,  OA,  minuseft  quam  redangu- 
lum fub  BK,  AN:  quire  per  propofig.  lib.  5, 
elem,  redangulum  fub  BK,  AN,  ad  quadra- 
tum redae  CE,  maiorem  habebit  rationem, 
quim  redangulum  fub  MB,  AO,  ad  idem 
quadratum  reda.-  C E.  Quoniam  verd  per 
lem.;  o.  eftvt  AN  ad  EC,  fic  AD  ad  DEj 
&vt  EC  ad  KB,Gc  DE  ad  EB;  &vt  AN 
ad  KB,fic  AD  ad  DB  terit  per  lemma  10.  vt 
quadratum  reda:  A N ad  redangulum  Cula 
AN,  KB,  fic  quadratum  redz  AD  ad  redan- 
gulum fub  AD, DB:  Verum  etiam  per  lemma 
50. EC  ad  AN  , vt  ED' ad  DA  ; etgoper 
prop.  21.  lib.fi.  elem.  erit  vt  Quadratum  redae 
EC  ad  quadratum  redz  AN,  fic  quadratum 
reda  ED  ad  quadratum  reda:  DA:  Cum 
igitur  offenderimus  elle  quadratum  reda:  AN 
ad  redangulum  fub  AN,  KB,  vt  quadratam 
redz  AD  ad  redangulum  fub  AD, DB:  erit 
ex  squalitate  per  propof.  ai . lib.  5 . elem.  qua- 
dratum redz  EC  ad  redangulum  fub  AN, 
KB,  vtquadratum  redz  ED  ad  redangu- 
lum fub  AD,  DB;8c  per  coroll.  prop. 4.  lib.;. 
elem.  inuertendo,  vt  redangulum  fub  AN, 
KB , ad  quadratum  redz  EC  , fic  redangu- 
lumfub  AD,  DB  ad  quadratum  redz  ED. 
Simili  difcurfu  cxeifdem  principijs  probabi- 
musefte  redangulum  fub  MB,  AO,  ad  qua- 
dratum redz  EC,  vt  redangulum  fub  BG, 
GA,  ad  quadratum  redz  GE;  fedredangu- 
lum  fub  MB,  AO, ad  quadratum  redz  CE, 
oftenfum  eft  minorem  nabere  rationem, quini 
redangulum  fub  KB,  AN  , ad  quadratam  re- 
dz EC:  ergoper  1. coroll.  noft.  adprop.i;. 
lib,;. element.  redangulumfub  BG,  GA,  ad 
quadratum  redz  G E minorem  habebitra- 
tionem,quim  redangulumfub  KB,AN,  ad 
quadratum  redz  EC.  Cum  igitur  demon- 
ftrauerimus  efle  redangulumfub  KB  , AN, 
ad  quadratum  redz  EC,  vt  redangulum  fub 
AD,  DB, ad  quadratum  redz  EDj  & redan- 
gulum fub  KB,  AN,  ad  quadratum  redz  EC 
habeat  maiorem  rationcm.quim  redangulum 
fub  BG,GA,  ad  quadratum  redz  EG,  vti 
oftendimus : critperprop.  1 3.  lib.5.  element. 
redangulum  fub  AD,DB,  ad  quadratum  re- 
dz ED,  maiorem  rationem  obtinens,  quim 
redangulumfub  BG,GA,  ad  quadratum  re- 
dz GE:  Quare  per  prop.  »7,  lib.  eiufdem ;. 
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dem.  permutando, redangulum  fub  AD,DB, 
ad  redangulum  fub  BG,  GA,  maiorem  obti- 
nebit rationem  > quam  quadratum  redae  ED 
ad  quadratum  red®  GE.  Sed  per  prop.  21. 
vt  redangulum  fub  AD,  DB,  ad  redangulum 
fub  BG,  GA.  dceft. quadratum  redae  CD 
ad  quadratum  reda:  GH ; fic  per  lemma  $<*• 
eftvt  DB  ad  LG,fic  CD  ad  FGj  ergo  per 
prop.2x.  lib.  6.  elem.  erit  vt  quadratam  redae 
DE  ad  quadratum  red®  EG  , fic  quadra- 
tu mrede  CD  ad  quadratum  red®  I G:cum 
ergo  prot^aueri mus efle  quadratum  f>d®  CD 
ad  quadratura  redx  GH,  vt  redangulum  fub 
AD,  OB.ad  redangulum  fub  BG,  GA;&  re- 
dangulum fub  AD  , D B > habere  maiorem 
rationem  ad  redangulum  fub  BG,  G A,quim 
quadratum  redx  D E ad  quadratum  red® 
*GE  yVcl qui m quadratum  rtd®  CD  adqua- 
djaturated®  FG;  neccflaridpcrprop.ij.Iib» 
5. element.  quadratum  red®  CD  ad  quadra- 
tum red®  GH,  maiorem  habebit  rationem 
quAm  quadratum  red®  C D ad  quadraturo 
red®  FG.  Quarcper  prop.iOfhb  5.elcment. 
quadratum  rt-d®  GH  minus  erit  quam  qua- 
dratura red®  FG  ; ergo  reda  G H minor 
erit  qu^tp  reda  FG»  totum  minus  pattCjCon- 
tra  8.  ^xiomalib.  i.  element.  Abfurdumhoc 
deriuatum  ab  politione  aduerfirij  contradi- 
ccmcaflertioninuiuspropofitionis, indicat  po- 
fitionem  illam  efle  falfam , videlicet  redam 
EC  produdam  vitra  C,  progredi  intra  lo- 
cum fedionis  , & non  extra  fcdionctt),  ipfara 
tangendo  folum  in  pundo  C : ergo  tanget 
fedtonero  , quomodo  fuit  propofituim 

PROPOSITIO  XXXV. 

SI  Parabolen  refta  linea  con- 
tingat,  conueniens cum  diametro 
extra  le&ionem : qu*  a tadtu  ad 
diametrum  ordinarim  applicatur, 
abfeindee  ex  diametro  acf  verti- 
cem fedHonis , lineam  squalem 
ei.qus  inter  iplam  & contingen- 
tem interijeitur:  & in  locum  qui 
inter  contingentem  & fe&ionem 
. interijeitur  , alia  reda  linea  non 
cadet. 

SVppoGtio.»  Reda  linea  A C contingens 
Parabolen  in  pundo  vnico  C,  conucniat 
cumdiametro  GB  ipfius  Paraboles  in  pun- 
do  A , produda  vitra  G verticem  , extra  fe- 
dionemfito:  litquc reda  CB  applicata  or- 
dinatimdid®  diametro,  ex  pundo  C conta- 
dusdeduda.  Dico  redam  lineam  GB,  feu 
portionem  diametri  jlaue  inter  verticem  A ,fic 


applicatam ordinatim  redam  CB,c(le®qua- 
lcmred®  AG  , portionem  diametri  eiufdcm 
produd®,  inter  eundem  verticem  A , fic  tan- 
gentem AC.  Infuper  dico  nullam  atiam  re- 
dam lineaqj  cadere  polle  in  locum  qui  inter 
contingentem  redam  AC,  fic  lineam  curuam 
Paraboles  tintinetur.  * 

Apparatus  ad  primam  partem  dcmonftran- 
dam.  Si  red®  G A , GB,  non  lint  xcfuales. 
Efto  primum  GB  maior  qu£m  GA  ; A' per 
prop.  3.  lib.i . elem.  de  maiore  GB  detrahatur 
reda  GE  xqualis  minori  GA  ; 8c  ex  pun- 
do  E,  diametri,  concipiatur  reda  linea  EF 
ordinatim  applicata  ipfi  diametro , qu®  pec 
defin. ia.  inter  primas, erit  parallela  alteri  CB: 
Duda^ue fit  reda  AF.  Quod  fi  reda  GA  fit 
maior  quAm  GB  , oportebit  de  maiore  GA 
refeindere  redam  GD  xqualem  minori  GBj 
fic  tranfmittere  redam  DC. 

Demonftratio  prima* partis  inprimocafu. 
Quandoquidem  GE.  G A,  funt  aequales,  & ex 
pundo  E diametri  GB  eft  ordinatim  appli- 
cata reda  linea  EF  ad  ipfam  diametrum  GB, 
in  Parabola;  per  prop.  5 3.  reda  AF,  continget 
ipfam  Parabolam, ita  vt  produda  in  infinitum 
vitra  F,  femper  progrediatur  extra  Parabo- 
lam. Datur. autem  reda  A C eodem  modo 
contingere  Parabolam  in  C ; 8t  ab  eodem 
pundo  proucnircnt  red®  AF,  AC,  diuerf®, 
efficientes  cum  arcto  FC  did®  Paraboles  tri- 
angulum mixtilineum  A1C  : erge  produda 
reda  AF  vitra  F,  ctimnon  pofiit pro  edere 
intralocum  Paraboles, fed  extra,  infringet  ex- 
tremum aliud  trianguli,  videlicet  redam  ACf 
fecabitin  I,  per  ax. 28.  Iib.i,  element.  Sed  ex 
Eoe  (equitur  abfurdum,  quod  dux  rtde  line® 
AF1,  AC,  fuperficiem  comprchendant,contra 
I4.ax.  lib.t.  element.  Hoc  abfurdum  cum  re- 
dc  dedudura  fit  ex  pofitionc  quod  reda  GB 
fit  maior  qui  m reda  G A;  illa  politio  non  po- 
terit adftrui»  Sed  neque  fecunda  pofitio  , fcu. 
fecundus  cafus  ciufdcm  prim®  partis : Nara 
cQm  GD,GB,  fint  «quales,  & CB  ordina- 
tim applicata  ad  diametrum  GB,  erit  reda 
DC  contingens  ipfam  parabolen  in  pundo  C 
vnico:  Datur  alia  AC  ipfammct  Parabolam 
contingens  in  eodem  pundo  C,  ita  vt  arob® 
produd®  fint  extra  Parabolam;  ergo  contra 
coroll*  noft.  3.  ad  prop.3  2.  dux  red®  linex  in 
codeiE  pundo  fedionem  conicam  contingenr, 
quod  ^ft  abfurdum : ergoabfurda  erit  politio 
fecunda, fcu  fecundi  cafus.  Cum  igitur  demon- 
ftrauerimus  redam  GA  non  poife  dici  maio- 
rem , vel  minorem  , rcfpcdu  redx  GB,  erit 
xqualis  GA  ipfi  GB.  quod  erat  dcmonftran- 
dum  pro  prima  parte  propofitionis  huius. 

Apparatus  ad  fecundam  partem  demon- 
ftrandam.  Efto  fi  fieri  polfit  in  locum  fituni 
inter  redam  AC  probatam  contingere  Para; 
bolam  datam  in  pundo  C,  & curuam  cius  li- 
neam, cadat  alia  reda  DC»  qux  non  fecabic 
Parabolam  in  alio  pundo  inter  G fic  C;  eius 

enim 
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diata.clfct  intra  Parabolam,  per  propof.  io.  & 
fic  Jcftruerctur  datum.  Tunc  verd  de  reda 
GB  maiorequlm fit  DG, ( namper  S.ax.lib. 
l.elcment.  reda  GA  maior  eft  quam  GD, 
ergacriamperi.ax.Iib.i.elcment.  reda  GB 
icqualisipfi  GA,  vti  in  prima  parte  probatum 
cft,  maior  eft  qujm  DG.  ) refeindatur  reda 
GH  arqualisipfi  GD, per prop.3. lib.i. elem. 
& concipiaturreda  HK  ordinatim  applicata 
diametro  GB  , in ipfa Parabola;  dudaquefic 
reda  DK. 

Demonftratio  fecundae partis.  Per  prop.  35. 
reda  DK,  Parabolen  continget  in  K,eritque 
reda  DK  diucrfa  abalia  DC ; quzduarided 
cum  arcu  KC  Paraboles,  triangulum  linitum 
efficient  mixtilineum  DKC:  Produda  autem 
reda  DK  vitta  K in  infinitum,  cum  non  pof- 
fit  procedere  intra  locum  Paraboles,  fed  extra, 
tandem  fecabit  DC  redam  in  L,  quando- 
quidem fecare  nequit  arcum  KC  ipfius  Para- 
boles: fic  veri  dux  redx  linee  DKL,  DC, 
fpartium  claudent  contra  iq.  ax.lib.t  .elcment. 
hoc  abfurdum  cum  deducatur  ex  politione 
aduerfatij  contradicente  huic  fecunde  parti 
propolitionis,  ipfa  politio  falla  erit,  St  fecunda 
parspropolitionis  demonflrata  relinquetur. 

Sed  caue  nc  dixeris  in  vtraque  demonftra- 
tionepunda  F,  C.vel  KC  .ellein  eadem  re- 
da linea  AFC , vel  D K C.  Nam  (i  hoc  fit, 
portio  FC.vel  KC.didarum  redarum  con- 
tingentium Parabolam,  & non  fecantium 
ipfam.fcu  non  procedentium  intra  ipfam,  tota 
efletiutra  ipfam  Parabolam,  per  propofto.  St 
fic  quxlibet  didarum  redarum  procederet  fe- 
cundum fuam  affignatam  partem , intra  para- 
bolam, & extra;  que  duo  pugnant  inuicem. 
Igitur  effugium  (eu  obiedio  vana  erit. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Scandi  pirt  huiut  pnpefitimic , rm  affirmat 
rectam  Imam  cadcrc  mn  pefe  attmgentem 
Parabolam  datam  in  ttxUm  punclo  contactus  ait  eri  tu 
dat t rcB*,  fi  affirmaretur  duci  attingens  hac  otia 
uBa,  extra  lacum  interdatam  tangentem  redam, 
& lineam  cimam  Farahda,  & ipfam  Parabilem. 

NAm  folum  affirmat  aliam  redam  ab  da- 
ta contingente  in  vno  pundo  Parabo- 
lam , non  cadere  inter  datam  contingentem 
& cumam  lineam  Paraboles : igitur  non  ex- 
cludit aliam  redam  duci  polle  extra  locum 
prsedidum , & extra  Parabolam  ipfam , ad 
idem  pundum  contadus  prsedidi.  Sed  per 
corollarium  noftrum  J.  ad  propoli.  31.  huiuf- 
modi  reda  non  continget  Parabolam  vero 
contadu , licet  attingat  in  eodem  pundo  con- 
tadus,  r 


PROPOSITIO  XXXVI. 

Si  Hyperbolen  , vel  elliplim, 
vel  circuli  circumferentiam,  con- 
tingat quaedam  reda  linea conue- 
niens  cum  tranfuerlo  figurae  latere; 
& a tatffu  redta  linea  ad  diame- 
trum ordinatim  applicetur  s erit 
vtrefta  quae  interijeitur  inter  con- 
tingentem & terminum  tranfuerfi 
lateris,  ad  interietftam  inter  ean- 
dem & alterum  lateris  terminum; 
ita  linea  quae  eft  inter  ordinatim 
applicatam  & terminum  lateris;  ad 
eam  quae  eft  inter  eandem  & alte- 
rum terminum  ; adeo  vc  conti- 
nuat* inter  le  fint , quae  libi  ipfis 
reipondent : & in  locum  qui  inter 
contingentem  & fedlionem  coni 
interijeitur,  altera  refta  linea  non 
cadet. 

SVppofitio.  Hyperboles,  vel  Ellipfcos , vel 
Circuli,  fit  diameter  tranfuerfa,  feulatu* 
tranfuerfum  AB:  Reda  verd  linea  CD  con- 
tingens ipfam  fedionem  in  C , conueniat 
cum  diametro  tranfuerfa  didam  D,  extra 
iplam  fedionem,  ( nam  reda  CD  tota  eft 
extra  ipfam , excepto  pundo  contadus:  Itum 
ex  pundo  C contadus,  fit  ordinatim  appli- 
c/'i  rtlSa!'nca  CE  prxdidam  diametrum 
AB,  producendam  in hypcrbola intra fcdio- 
nem , vitra  verticem  cius  A.  Dico  e(Tc  vi  BE 
ad  EA.tfc  BD  ad  DA;  hoc  cft  vtvult  pro- 
pofitio , vt  reda  BE  qux  fi,a  eft  inter  ordina- 
tim applicatam  redam  CE,  & terminum  B, 
lateris  tranfuerfi  prarfidi  , ad  E A redam 
condituram  inter  eandem  CE  ordinatinf ap- 
plicatam, & alterum  A terminum  eiufdem 
lateris  tranfuerfi  AB;  fic  reda  BD  termi- 
nata extremo  B didi  lateris  tranfuerfi  & re- 
da CD  contingente,  ad  DA  redam  fitam' 
inter  eandem  contingentem  CD , St  alterum 
A extremum  didi  lateris  tranfqerfi;  fic  et- 
enim prxdidx  reds , funt  continuat*  inter 
le.antecedcntcs  confcquentibus,  quae  fibi  ipfis 
Kfpondent,  vt  indicat  textu,  propolitionis. 
Tum  dico  in  locum  qui  Ctus  eft  inter  contin- 
gentem CD  redam , & fedionem  fcu  fedio- 
ms  lineam  curuam,  alteram  redam  aliam  non 
cadere , (ed  fecare  ipfam  fedionem. I 
Apparatu,  pro  prima  aflertione  demon- 
firaa- 
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Aranda»  Si  non  At  BD  ad  DA  , fictu  BE  ad 
EA:  fit  fi  fieri  poffit,  vt  BD  ad  DA,ficBG 
ad  GA  ; & ex  pundo  G » tranfuerfi  lateris, 
concipiatur  reda  linea  GF  ordinatim  appli- 
cata ipfi  tranfuerfi)  lateri  ABj  erunt  perde- 
finit.u.  interprimas,  duaendi  liqca:  Cii, 
FG,  parallela:,  quia  ordinatim  applicata?  ei- 
dem diametro  AB  , Tectionis:  Porrd  vel  pun- 
cturo G erit  fupra  E,  verfus  D,  aut  A , vel 
infra  E piin&um.  Denique  ducatur  reda  DF. 

Dcmonltratio  primi  a/Tertionis.  Rcdta  li- 
nea DF,  per  prop. 34.  continget  fcdionem  in 
F pundo  , ita  vt  eam  non  fccet , fcu  penetret 
„ intralocum  fictionis:  datur  autem  redaalia 
DCj  fedionem  eandem  contingere  in  C » & 
nonfccare;  funtque dincrfi huiufmodi  redi 
linea:  DC  , DF,  ad  diuerfa  f>unda  fcdionis 
tcrminati,profluentcs  ab  eodem  externo  pun- 
do D ; fi  enim  in  vnam  confluerent  redam  li- 
neam, cius  portio  CF,  eflet  intra  fcdionem 
pcrprop.ic.&  ficdidxrtdi,  DC  data,  & 
imroduda  DF,  contingentes  fictionem,  pro- 
cederent intra  ipfam,  qux  duo  fcmutu6de- 
flruunt  ; igitur  diuerfe  erunt  prxdidx  redi 
lineae  DC,  DF.  Refultabit  vero  triangulum 
DFC»  mixtilineum,ex  duabus  redis  DF,DC, 
& arcu  FC  , fcdionis.  lam  vero  in  cafuquo 
pundum  G fitfuprt  E verfus  A,  cum  pro- 
duci poflic  in  infinitum  reda  DF  vitra  F, 
procedens  femper  ex  tra  fictionem , incurret  in 
redam  DC , eam  fecando  in  1 , per  ax.18. 
lib.t.  elem.  &fic  duae redx linea:  DC,  DF, 
fpatium  claudent  contra  14.  ax.  lib.r.  clcm.ln 
ca  fu  amcnvquo  pundum  G fit  infra  E;  reda 
linea  DC  producenda  vitra  C , & extra  Te- 
rnionem, tandem  incurret  in  redam  DF, ipfam 
fecando  in  K,  per  cir.ax.28.  lib.i.  elcm.  &:  fic 
duae  redae  linea:  DC  , DF , figuram  compre- 
hendent, contra  cit.ax.  14.  lib.  ciufdcm  1.  de- 
ment. Haec  abfurda  indicant  non  poflccfleBG 
ad  GA , ficut  BD  ad  DA  } fcu  quod  idem 
cfl  non  polfe  in  tranfuerfi)  latere  A B fumi 
aliud  pundum  diucrfum  ab  E,  fupra  vel  infra 
illud  , ita  vt  fint  partes  lateris  tranfuerfi  conti- 
nuatae & fumptae  modo  prxdido  in  fuppofi- 
tione  & propofitione,  ficut  BD  ad  DA.  Erit 
igitur  ex  datis,  vt  BD  ad  DA, fic  BE  ad  EA, 
quod  erat  primo  aflertum. 

Apparatus  pro  fecunda  parte  dcmonftranda. 
Incidat  fi  fieri  poflic  reda  CH  in  locum  qui 
fitus  eft  inter  tangentem  redam  DC  in  pun- 
do C ipfam  fedionem , & ipfam  fcdionem; 
quae  reda  C H cum  non  progrediatur  per 
areamfcu  locum  fcdionis , proccdtt  intra  tri- 
angulum DCA  mixtilineum  , atque  ita  per 
ax. 28.  lib.i. elem. redam  AD  fccabit  in  H. 
lam  vcr5  in  ellipfi  & circulo,  per  prop.  1 o.lib. 
^.clem.pofitisfcorfim in diredum  BH,HA, 
ita  vt  per  3. prop.  lib.i.  elem.  fit  reda  BH  i- 
oualisipfi  BH  in  ellipfi  feorfim , & in  circulo 
(eodim;&rcda  HA,  squalis  eodem  ipfi  HA 
ip  ellipfi  & circulo:  diuidatur  reda  B A ia  G, 


ficut  ell  polita  reda  B A diuifa  in  H , ita  Vt 
fic  BG  ad  GA  , ficut  cA  BH  ad  HA  ; &cx 
pundo  G diametri  AB,  concipiatur  reda  li- 
nea GF  ordinatim  applicata  diametro  AB. 
At  vero  in  Hypcrbola  , fumatur  aliquod  pun- 
dum G in  diametro  tranfuerfa  AB,  cx  ijs 
quxfunt  intra  ipfius  locum. Et  quandoquidem 
perpropofij  1.  reda  BH  maior eA quam  HA, 
fiatvt  maior  BH  ad  HA  minorem,  fic  BG 
ad  GA  , quod  fiet  hac  ratione : Circulus  de- 
feribatur  circa  redam  BA  diametrum  tranl- 
uerfam Hyperboles,  centro  1.  Tum  expun- 
do  H concipiatur  redalinea  HK  ordinatim 
applicata  diametro  AB  circuli  fadi,&  ex  cen- 
tro I pundo  videlicet  medio  diametri  AB, 
tranfmittatur  reda  linea  1K,  ad  quam  in  ex-# 
tremo  cius  K , educatur  reda  linea  KG 
perpendicularis  ipfi  IK  femidiametro  circuli, 
qua:  per  coroll.  prop.i 6.  lib.j.elcm.  continget 
Circulum  fadum  in  K:  & quia  per  confid.ao. 
reda  linea  HK  ordinatim  applicata  diametro 
cius  AB,  eft ad  angulos  redos  ipfi  diametro 
in  H,  erit  in  triangulo  DhK  rcd.tngulo,  an- 
gulus H1K,  acutus  per  coroll.i.  ad  propof  17. 
lib.i.  elcm.  quare  cum  in  redas  BDA  , KG, 
incidat  reda  DK,  angwlumquc  efficiat  ad  cafr 
dem  partes  verfus  A,  acutum  in  1 , &rcdum 
in  K.conuenicnt  inter  fc  duae  reda* ^DA^KG; 
in  G,  perax.13.lib.!.  elem. extra  circulum* 
nito  tota  KG , extra  circulum  procedit  per 
prop.16.  lib.  3.  elem.  igitur  per  1*  partem  hu- 
ius propofitionis, erit  vt  BH  ad  ElAyfic  BG' 
ad  GA.  Infupct  prxterca  in  omnibus  datis 
fediooibus  ex  pundo  G concipiatur  reda  li- 
nea ordinatim  applicata» GF  in  hyperbolaatf 
eius  diametrum  BAG  tranfuerfam.  Denique 
reda  HF  ducatur  in  datis  fedionibus. 

DemonftratiofcCundae  partis.  Per  prop. 34.. 
reda  HF  conringet  fcdionem » ea mqu e non 
fccabit,  productaquc  vitra  F in  infinitum  fem- 
j^er  procedet  extra  fcdionem.  Igitur  quando* 
quidem  alia  reda  CH  introdnda  cA  contin- 
gere efidam  fcdionem  in  C , produda  alteru- 
trxiAarum  CH  , FH , vltfa  punda  C vel  F, 
fccabunt  fc  inurccnr,prout  demortllrauimus  in 
duofyus  cafibus  procedentis  primi  partis : at- 
que ita  dul  redi  linc^  fpatium  claudent  con* 
tra  1 4.  ax.  lib.i.  olemcnt.  hoc  abfui  dum  itidi- 
cat  impolfibilc  elfc,  vt  reda  linea  cadat  inter 
lineam  curuam  fcdionis  hyperboles  vclelli- 
pfeos , vel  circuli , & redam  contingentem 
in  vno  pundo  didam  curuam  lineam  fcdio*  • 
nis , terminata  in  codera  pundo  contadus. 

COROLL.  NOSTRVM  T. 

Si  linea  retia  pellionem  quamlibet  conium  con- 
tingat in  vno  folufn  punclo  : nulla  retia  linea  termi- 
nata eodem  ditio  puntlo  contatlut  fingi  poterit  dutla 
inter  datam  tangentem  retiam , C cttruam  lineam 
fettionit  ; feti  qua  cadat  in  locum  qui  efi  interdatam 

tangen - 
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& ipftm  Jedionem  cmadam 


'l1 

tangentem  redam 
tomi  agens, 

NAm  in  parabola  hoc  demonftratur  in 
propbf.  3.  io  reliquis  veri  feflionibusil- 
lud  nunc  e 11  probarum  ; ergo  vniuerfale  hoc 
corollarium  verum  eril,  induflionefaflaper 
omnes  fefliones  conicas. 

COROLL  NOSTRVM  II. 

Natta  reda  linet  emitigem  feSimem  conicam  fit  a 
yt  produda  extra  fedionem  cadat , duo  panda  [edit, 
rtu  conttda  transfigere  pote/l. 

SI  enim  duo  punda  feflionis  contaflx 
transfigeret,  portio  diflx  refbr  line*  con- 
tingentis feflionem , eflet  intra  feflionem  per 
prop.ro.  Atqueitanon  tota  caderet  extra  fe- 
Aionem,  quod  eft  contra  datum  : ergo  verum 
erit  coroll.  iftud  noftrum. 

PROPOSITIO  XXXVII. 

Si  hyperbolen,  vel  Ellipdn , vel 
circuli  circumferentiam, refla  linea 
contingens  cum  diametro  conue- 
niat ; dc  i taftu  ad  diametrum  li- 
nea ordinarim  applicetur:  Quae 
intercipitur  inter  applicatam  Sc 
centrum  feflionis,  vnacuminter- 
iefta  inter  contingentem  & feflio- 
nis centrum  , continebit  reflan- 
gulum  aequale  quadrato  lineae 
quae  cft  ex  centro  feflionis ; fed 


metri.  Dicofccundd  rc&angulum fub eadem 
FE,  &fub  DE  inter  contingentem  CD,ac 
applicatam  CE,  efle  ad  quadratum  reflz  CE 
ordinatim  applicat*  , ficut  tranfuerfam  AB 
latus  ad  reflum  figur*  proprium. 

Apparatus  in  hyperbola.  Iunflarum  linea- 
rum AE,  EB,  invnam,  fitiuxta  lemma  1 6. 
lemilus  FE:  & ambarum  AD,  DB,  hoceft 
tranfuerfi  lateris  feu  diametri  tranfuerf*  AB, 
fit  dimidia  pars  FB,  iuxtadefinit.a.  interfe- 
eundas. 

Dcttonftratio  in  Hyperbola.  Per  przcc- 
dentempropof.jS.  Quia  refla  CD  contingit 
feflionem  in  C;&conuenit  ex  datis  cum  dia- . 
metro  AB,  extra  fitAionem  in  Dj&expun. 
cto  C contaAus  reda  linea  CE  ordinatim 
applicata  datur  ad  diametrum  A B produ- 
cam intra  feflionem  t erit  vt  AD  ad  DB, 
fic  AE  ad  EB.  Igitur  per  propof.  jg.  lib.f. 
eiement.  erit  componendo  , vt  vtraque  fimul 
AD,  DB.ad  DB.fic  vtraquefimui  AE.EB, 
ad  ER& per prop.ij.lib.j.  elcmcnt.&  prop. 

1 1.  eiuldem  5. libri  erunt  antecedentium  di- 
midia ad  i pi  a confequentia , hoc  efl  FB  ad 
DB,  vt  FE  ad  EB;  & per  conuerfionem 
rationis  mxta  coroll.  prop.19.  iib.c.  eiement. 
vt  EF  ad  FB,  fic  FBad  FD : quare  per 
propof.  17.  Iib.fi.  reflangulum  fub  EF,  FD, 
erit  «quale  quadrato  reflz  FB,  ficuti  fuit  pri- 
mo aflcrtum.Prsrtcrca  quia  ofiendimus  efie  Ffi 
ad  EB,  ficut  FB  ad  DBj  ( idcftvt  AF  ad 
BD,  per  7.  St  1 l.prop.lib.$.clem,propter  x- 
qualitatem  reflarunt  FB,  FA. ) erit  per  pro- 
pof 16.  lib.;.  eiement.  viciflim.vt  FE  ad  AF, 
fic  EB  ad  BD;  Bc  componendo iuxta coroll. 
noft.t.  prop.  18. Jib.  5.  eiement. vt  AFE  ad 
EF,  ficDBE  ad  EB:  Igiturpctpropof.it. 
lib.4. eiement.  reftangulum  fub  AFE,  EB, 
erit  «quale  ««angulo  DBE,  EF;  vel  quod 
idem  eft  reflangulum  fub  AE,  EB  , «quale 


* . . » "t"  ‘cccuguium  iud  AC,  , «qualt 

vna  cum  ea  qua:  inter  applicatam  erit  reflanguio  fub  fe,  ed  , per  lemma  .9. 
& contingentem  interijeitur,  con- 

tinCDltipatlum,  quod  ad  quadra-  quadratum  rea»  CE,  vt  tranfuerfum  AB 
tum  linea:  applicat*  eandem  pro-  ’ ' 

portionem  habet,  quam  tranfuer- 
fum figurat  latus  ad  reflum. 


SVppofitio.  In  Hyperbola , vel  ellipG , vel 
circuli  circumferentia , fit  reda  linea  CD 
contingens,  conuenicnf^ue  in  D cum  diame- 
tro AB  produaa  tantum  in  ellipfi  Bc  circuli 
circumferentia  : Bc  ab  pundo  C contaaus 
concipiatur  reaa  linea  CE  ordinatim  appli- 
cataeidem diametro  AB:  feaionisautemfit 
centrum  F.  Dico  primo  reaangulum  lub  re- 
*a  FE  inter  applicatam  CE  & F fixio- 
nis centrum , Bc  fub  reda  FD  inter  contin- 
gentem CD,  & F leaionisqentrum,  «qua- 
le efle  quadrato r«a«  FB  vel  FA,  fcmidia; 


latus  ad  reaum  j ergo  per  prop.i  1 . lib.  j . ele- 
roeot.  reaangulum  fub  FE,  ED , erit  adqua- 
dratumreA*  CE,  vt  tranfuerfum  latus  AB 
ad  reaum  proprium , Gcut  fuit  fecundo  loco 
aflertum.  Demonftrauimut  ergo  propofitum 
in  Hyperbola.  • 

Apparatus  in  ellipfi  & circtsli  circumferen- 
tia. Vtriufque  fimui  reaarum  AD,  DB , fit 
per  lemma  t6.  femiUis  refla  DF:  Bc  vtriuf- 
quefimulreaarum  FB,  FA,  hoc  cft  diametri 
AB  , feraiffis  FB,  iuxta  definit.  1.  inter  fe- 
cundas. 

Dcmonftratio  in  ellipG  Bc  circuli  circumfe- 
rentia. Pcc prop.  pr*cedentem  3«.  quia  refla 
CD,  feflionem  contingit  in  C,  & expun- 
go C contaflusordinatim  eft  applicata  refla 
linea  CE  ad  diametrum  AB, cum  quacon- 
wnitiq  D, refla  CD  tangens,  erit  vt  Ad 

ad 
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ad  DB,  lic  A£  ad  EBsergo  iuxta prop.  portionalis  FD f vel datisduabushocordine 
18.  lib.».  element.  componendo, cntvt  AD,  Ef, FB.rcpenatur  per  ir.prop.lib.fi.  dement. 
DB  Gmul  ad  DB,  Gc  AB  ad  EBi  St  per  eiof*  tertia  proportionalis  FD,  cui  per  prop.  j.  lib. 
demlib.5  prop.it.  fcn.  erit  ve  FD  ad  DB)  i,clement.  in  hyperbola  erit  Comenda  aqua- 
Gc  FB  ad  EB,  hoc  eflpracedemium  antecc-  lis  FD,  ex  centro  F verfua  B verticem;  Sc 
dentium  dimidia  ad-ipla  corle^uonua  ; ergo  incllipli  & circulo, de produ&a  diametroAB; 
coroll,  noti. i . id  pTop.19.  lib.».  element.  erit  vitra  B, fucnenda erit  FD  aqualis  ipGinuen- 
per  conucrlionem  rationis,  vt  DF  ad  FB,fio  ta  FD ; Porrd  in  Hyperboli  quia  prima  EF, 
BF.atFFis.  Quare  per  prop.17.tib4.  element.  maior  eftqulm  fecunda  FB , erit  tertia  FD, 
reiUnguhsm  fub  DF,F£,  erit  requale  quadra*  minor  quito  ipfa  fecunda  FB,  percoroll.ooft. 
tarc&z  FB:  quod  -erat  primo  foco  propoli*-  j.ad  prop.tj.  liKd.riement.  vndepundum 
tum.Sed  per  3.  prop.  Iib.a. element.  redan-  D extremum  ipfius  FD,- cadet  inter  F A B, 
gulumfub  DF,  FE, aquale eft  reitangulofub  extra hyperbolam.fub centro eiur  F:  Atverd 
Dfij  (ytiul  quadrato  rrcte  FEl  Sc  pe»  in  ellipG  Sc  circulo,  quia  prima  Ef,  eft  minor 
prop.fi.  lib.  eiufdem  1.  element.  quadratum  qulm  fecunda  FB,  erit  tertia  FD  maior  qulm 
reitz  JBF  «qqalccft  rcitangulo  fub  AEJEB,  fecunda  FB  , feu  quod  idein  eft,  erit  fecunda 
Sr f5dmi‘^iiatlritd  ro<9*  FE:  igitur 'G  ab  z-  FB  mioorqnim  tertia  FD , per coroll. noft.S. 
qualibus  rtit.tnguii'  4:  q tadratisfimuH  (hoc  ad  prop.  19.  lib.  6.  element.  quare  fumpta  FD 
eft  rcitangulo  fub  PE,  EF  St  Gmul  quadratd  modo  przdifto , de  produita  diametro  AB 
refla  TE  ; & ab  reitangulofub  AE,EB,&  vitra  B,  punitum  eius  extremum  D,  cadet 
Gmul quadrato  rvits  KE;  qua  Gint  oftenla  *.  extra  fedioacm. Denique  punita  C,D,vnian- 
qualiaxqualibuvpvobati)  , videlicet  reSangun  tutrefta  linea  C^D.  lam  vero  per  propof.  1 7, 
lofub  DF,  FE,  & quadrato  re&a  BF;  vnde  Hb.fi.  element.  reitangulumfuo  DF,  FE,  as- 
per ax.  1 lib.  t.  element.  ipfa  funt  aqualia. )'  quale  eft  quadrato  re&a  FB  media  propor- 
commune  auferamus  quadratum  reiti  FE;  tionalii  inter  pradiitas  DF,FE.  Dico  autem 
remanebit  reSanguIqm  fub  DE,  Ei  , squale  redam  CD  contingere  fetiionem  in  C, 
rcitangulo fub  A£,‘EB,  per  j.ax,  lib.t.  clj-  Demonftratio  prima  partis.  Quoniam  in 
ment.  Quare  per  7.  prop.  lib.» . clem.  erit  re*  Hyperbola  eft  vt  EF  ad  FB,  GcBF  ad  FD; 
dUngulumfub  DE,  EF,  ad  quadratum  reda  er:t  per  coroll.  ad  prop.19.  lib.  f.  element.  per 
CE  , Gcut  reflangulum  fub  A E,  EB , ad  coauerGoncmrationisvt  FE  ad  EB,  Gc  FB 
idem  quadrayim  reQx  CE  1 fedvt  reitmgu-  ad  BD;  St  antecedentium  dupla , ad  eadem 
lum  fub  AE,  F:B  . ad  quadratum  reda  CE,  confequentia  per  lib,  J.  element.  propof.  t St 
Gc  eft  tranfuerfum  AB  latus  ad  redum , per  *«•  Sed  linea  AE,  EB,  Gmulfumpta , funt  ex 
prop.n.8cpercoroil.ptop.4.lib.j.eiem.ergo  apparatu  ad  demonftrationem  propoGtioois 
perprop.it , lib. eiufdem.  5.  cltm.critredan-  huius ) 7.  duplat ipGus  FE;  & linea  AD, 
gulutuGtb  DE, EF,  ad  quadratupi  teda  CE,  DB,  Gmul  fumpta,  ftint  dupla  ipGus  FB:qua- 
Gcut  tranfuerfum  AB  latus  ad  redum  j Gcuti  reeritvt  AEB  ad  EB,  Gc  ADB  ad  DB:  igi- 
fuit  fecundo  loco  tflertum.  turdiuidendo  eric  iuxta  prop.  17.  lib.f.elem. 

• vt  AE  ad  EB,  Gc  AD  ad  DB.  Ergo  per  pro- 

COROLLAR1VM.  pof.34.  linet  CD.ftdioncm  continget  in  C, 

In  ellipG  verb  Sc  circuli  circumterentia;  quia 
ExFcdcrico  Commandino  ad  hanc  eft  DF  ad  FB,  ita  BF  ad  FE , per  coroll. 

propoGtionem,  propof. 4.  lib.  5.  element.  cdmGt  exdidisin 

fuppofmone Sc apparatu  EF  ad  FB,  vt  FB 
Ex  91 4»e  Unum  reflans  ad  FD:  erit  per  conucrfronem  rationis  iuxta 

CD  tmi»icn  fcSimm ; jm rtiUn^nhim  fui  Df,  coroll. propof.  19.  lib.  j.  element.  vt  FD  ad 
FE  , ftttqimltqiuirtftiiU  FB;  fmnStupAim  DB , ita  FB  ad  BE  ; Si  antecedentium  du- 
fui  DE,  ST,tiqimirttum  nSt  £C,  umpnfcr-  pia  ad  eadem  confequentia,  per  lib.).  elemenR 
umm  itiut  qiumtrafanfum Utm ti itUum.  prop.:  f.  & 1 r.lunt  autem  AD, BD, Gmul  du- 
pla ipGus  FD;  & AE,£B.  Gmul  dupla  ipGus 

SVppoGtio,&  apparatus  pro  prima  parte  de-  FB,  exdidis  St  citatis  in  apparatu  ad  hanc 
monftranda.  Sit  Hyperbole,  vclEllip&s,  prop.3  7.  Igitur  erit  vt  ADB  ad  DB,  Gc  AEB 
vel  circuli  circumferentia,  eiufque  diameter  ad  EB:  quare  per  prop.  1 7.  lib.;.  clem.diui- 
AB,  leu  tranfuerfum  latus.  Sumptum^ue  Gt  dendocrit  vt  AD  ad  DB,  Gc  AE  ad  EB. 
punitum  C infe&ionc,  ex  quo  conceptaGt  Ergo  per  prop.  34.  reda  linea  CD  continget 
reifta  linea  CE  ordinatim  applicata  tsanlucr-  in  C feftionem. 

fo  Uteri  AB:  Gtque  F fc&tonis  centrum.  SuppoGtio,  St  apparatus  pro  fecunda  pane 
Oportet  autem  in  ellipG  St  circulo,  vc  C pun-  demonftranda.  In  (emidiametro  FB , hyper- 
itum  acceptum  Gt  Cupra  G F FWiametrum  boles,  fumatur  punitum  D infra  centrum  F; 
coniugatam  diametro  data  AB,  verfuf  B.  St  in  (emidiametro  FB  produita  vitra  B.pro 
Datifquc  tribui  reibshoc  ordine  EF,FB,BF,  ellipG  Sc  circulo,  fumatur  punitum  D;  itavt 
repetiarur  per  prop,  u.bb.fi.clcm.quarta  pro»  . rciiangulum  fub  DE.EF,  ad  quadratum  re- 

M &* 
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A*  CE,  cadr  proportionem 'b»b*ait , quam, 
tranfuerfum  AB  latus  ad;  tecturo.  Dico  li-t 
nearo  redam  .CD  contihgete  fcdionem  in  Gr 
Dcmonfttetiofecundx  partis.  Quiaredao- 
gulumfub  DE*EF,  eft  ad  quadratum  reda: 
C.Ii. , vt  tranfuerfum  AH  laiuiadre&uro.per 
ipluiu  apparatum  i & perprop.ar.tum  peredv 
rolfprop.4.  lib.}.eleropnc.eit  vtitranfuerlum 
A|i  iatusad. rodum, na  rcdtangulumifub  AE, 
EH, ad  quadratum  red*.  CE  ; etHtpcrpn*. 
pofat.lib.5.ele.jeiaangul4o»ilbb Dfi,  EF,ad 
quadratum  red*  CE,  fient  fedongtttuns  futi 

AE, EB, ad  idcmqutdraitum  reflx  Ch. Qua- 
re per  prop.y.  Jib.j.  eJement.rcdangulutsi  fub 
pE,  EF,  erit  «quale redtingulo  fub  AE,  Eli. 
Igitur  in  hyperbole  erit  pet  propof.  c 4..  likA. 
dement,  vt  AE  Ad  EFi  fie  OE  ad  Eli;  IBS 
p?r.prop.|  7,  bh.$.  dement.  diuidendo,Bc  per» 
mutando  per  prop.  16.  lib.  eiufdem  j.  erit  vt 
AF„  yet  FiS  («quales  per}. defin. inter fc. 
eundas  ) ad  BD , fic  PE  ad  EB;  & iuxta 
coryli.  propakcy.lib.j.  tlcufcnt.  erit  per  cona 
ucrGanem  rationis*. ’vt  BF  ad  ED  , ita  EF 
ad  FB.  Vnde  per  prop. 16.  lib.tf.  dement,  re» 
^anguium  fub  iPD,  EF,etit  xqualc  redangu. 
lofub  BF  yFJk  .faoe  eft  quadrato  rodx  FB: 
Igiturper  primampartem  huius  corollarij,  in 
hyperbolae  red}  CD.fedionem  continget  in 
C,  .ex  politione  quoti  tcdangulum  fub  DE} 
IIF,  ad  quadratum  red*  CE,  caro  proportio- 
nem  habeat  , quam  tranfuerfum  AB  latus 
adredum.  Ac  vero  in  ellipfi  A circuli  cir- 
cumferentia : Quandoquidem  rcdangulum 
fub  AE,  EB,  srquale  eft  oftenfum  redtangulo 
f<tb.D£,EF;-fthis  «qualibus  addatur  com- 
mune quadraturo  redt, e FE;- erit  per  1.  axio. 
lib.t,eleraent.  rcdangulum  fub  AE, EB,  fi- 
mul  cum  quadrato  redae  FE,  xqualeredan» 
gulo  fub  DE,  EF,  vnlcutn  quadrato  redx 
FE  : Etquiareda  AB  diuifa  eft  bifariim in 

P,  pcrdefin.t . inter  fecundas,  & non  bifarium 
in  E,  erit  per  prop.}.  lib.i.  elertcnt.  redan- 
gulofub  AE,EB,  fimulcumquedratoreda 
FE,  «quale  quadratum  redx  BF;&per }. pro- 
pof. Iib.  eiufdem  2,elemeut.  redangulo fub 
DE,  EF.vnl  cum  quadrato  redx  FE,  «qua- 
le eft  rcdangulum  Fub  DE , EF : erit  per  I. 
tu  lib.i.clcacnt.tedangulumfub  DE,  EF, 
squale  quadrato  tedx  FB:  ac propterea per 
1.  partem  huius  corolt.  reda  linea  CD  fcdh ca- 
nem continget  in  C.  Igitur  ex  politione  quod 
re&angulum  fub  DE,EF,ad  quadratum  redae 
EC , eam  habeat  proportionem  quam  cranii 
uerfum  AB  latus  ad  redum  ; reda  linea  CD 
contingere  fediones  datas , demonftrata  eft. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Eifdtm  idtii.  Si  quadrarum  ri3t  FB , fit  iquk 
Tithmpib  fut  FD,  FE  j Titii  F 6 iril  ftmiditmt - 
ttrftammm  fitffittmim. 


C I erum  non  ita. (It  ] ctk  fismidiameteriit*- 
, qualis-  todx  i -ii : hoc, autem  polito , erit 
ioxta  bane  ;pX)  politionem  , redi  angulum  fub 
FV, FE..,  aquale  quadrant  buiusreftxabad- 
uci  latio  miroejudoe  led  erdatis  pix. Udum 
f edangutam.  eft .atquile , (pudento  rc&e : FB: 
etgo.pcrax.#.bb.t.  demens  .quadratum  ee&ar 
FB,  et  quadratum  reda  introdudx  erunt  z- 
quaiia  ffc  pet  prop.trS.j  Precia  ipfe  redtx  EB, 
Sc  ihtrodhda , xqu  jlh  j BdndriT*  tnxquaies. 
quod  cum  fit  abfurdum  , imamfeftum  efi  hoc 
noftrum  torali.  .di!  .unq  ,f a n ! .1  • ■ 
c' i - -a.itti  - . . r.s  ,.t  ' , I'  i Iu. 
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: IBo},! 


•u  .fr. cirri' 


• ‘Si  Hyperbolen  vd,  j 
vel Qrculi  circumferentiam}  refta 
linpa  coiitirige^  cum  fecunda  di.i- 
metro  conueoiac  -, ' &abtaOu  ad 
diamemim  applicetur  lineaalrtrr 
diametro  xquidiitan? : Qu.r  iucer- 
ijcitur  inter  applicatam  defectio- 
nis centrum,  vna  ciim ;nteiti’e&a 
ihter  contingentem^;  centrum  fe» 
irionis  , continebit1  fedtanguliim 
aequale  quadrato  quod  fit  er;  dimi- 
dia fecundae  diametri;  fed  vna  cum 
ea  quae  inter  applicatam  & contin- 
gentem interqcitur,  fpacium  con- 
tinebit, quod  ad,1, quadracum  ap- 

Elicatae,  eam  proportionem  hi- 
eat , quam  figurae  latus  te&um, 
ad  tranfuerfum. 

C Vppofitio.  Hyperboles,  velellipfeos,  vel 
circuli  circumferentis , fit  diameter  prim» 
AGB,  centrumque  G}  fecunda  veri  diame- 
ter CGD  : fedionemque  edetis,  reda  linee 
EF  contingens  in  E,conueniet  in  F cum  di- 
de fecunde  diametro  CGD ; &ab  E pundo 
dido  contedus  fit  applicate  reda  EH  *d fe- 
cundam diametrum  CGD,  xquidiftens pri- 
m*  diametro  AGB.  Dico  primb  redengulunl 
fub  FG,GH,elTexquele  quadretoredx  CG 
ecquale:  ( hoc  eft  rcdangulum  fub  reda  FG 
fite  inter  FE  contingentem , Si  G centrum 
fedionii;  & fub  reda  GH  fiu  inter  tedam 
prxdidara  EH,  & G centrum  fedionis;  cfle 
xquele  quadrato  redx  CG , femiffis  totius 
fecundx  diametri  CGD.  Sccundb  effero  it- 
dengulumfub  GH,  HF , effe  ed  quadratum 
redx  HE  , ficut  redum  lacus  ad  tranfuerfum 
figurx : ( hoc  eft  rcdangulum  fub  dida  GH, 
fita  iiuer  EH  redam  prxdidaro  applicatam, 

& 
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& G centrum  fcftionis;  fc  fub  refla  HF  (ita 
inter  applicatam  EH  , & contingentem  EF  ) 
cfle  ad  quadratum  reflx  EA  applicat* , ficut 
rcflum  figunt  lafus  ad  tranfufcrfura. 

Apparatus.  Ex  eodem  punflo  E contaftus, 
concipiatur  reflaliOea 'EM  per  prop.  Jt.  lib. 
i. clement.  dufl.  panllela  diametro  fecunda: 
CGD,  h*c  per  prop.i  r.  Prqdi  fetabitur  in  M 
ab  diametro  prirtil  AGB.  Porrdquia  dantur 
diametri  ctaitigate  AGB,  ClSDtnamfecun- 
dipdiainetcr  eft  tefpeflu  prim*rd«*,  comuga- 
ta  illi  ex  diflis  in  afc  nn .’ 4 jl  tVte  r fec  u nd  a ( : per 
defiri.i 7.  interprimis,  primi  'AIEBi,'fecabit 
bifariim  reflans  } EM  ' parailciatp'deeund* 
CGB,  (Tproducatur  EM  vitra  M vfi|ue  ad 
circumferenriarti  fcflionis,  idco^aepcf  defin. 
ia.  interprimas,'  nefll  EM  erit  ordinatim 
applicata  ipfi  diametro  prima?  AGB ; & ex 
endem  principijs  refla  EH  parallela  prim* 
diametro  AGB  f'  erit  ordinatim  applicati 
diametro  fccundx  CGD,  Sed  Se  refla  linea 
FE  data  tangens  feflionem,quia  fecat  reflam 
EH  parallelam  dlipsetro  prim*  AGB,  feta- 
bit etiam  in  E ipfamdiflam  diamefrum  prir 
roariam  per  prupol.  11. Procli ; Se  quidem  ex- 
tra fcflio*m ; quia  ipfa  FEL  tangens  fem- 
per  procedit  produfla,  extra  feflionem  : St 
in  hypcrbola  pnnflum  L erit  infra  ccntrurd 
G,  per  coroll.  prop.  }t. 

Demonftratio  prim*  partis.  Por  propof.  37. 
prxced.eritvtreftangulumfub  GM;  ML,  ad 
quadratum  reflx  EM , fic  tranfuerfum  figurx 
latus  ad  rcflum;  feti  per  defin.4,  inter  fecun- 
das eftvt  AB  tranfuerfum  latusad  CD  fe- 
cundam diametrum  t fic  CD  fecunda  diame- 
ter ad  latus  tcftum  : ergo  per  coroll.  prop. 20. 
lib.S.  elem.  erit  vt  BA  tranfuerfum  latus  ad 
rcflum,  fic  quadratum  reflx  AB  ad  quadra- 
tum reflx  CD:  tBm  etiam  percit,  prop.20. 
coroll. nodrum, St  prop.  15.  Scit.  lib. 5. elem. 
erit  vt  BA  tranfuerfum  latusad reflum , Gc 
diflorum quadratorumquadrantes , videlicet 
quadratum  reflx  GA  ad  quadratum  reflx 
GC.  Quare  conferendo  ante  difla.  St  perpro- 
pof.11.  lib. y.  elcment.eritvt  rcftangulumfub 
GM,  ML,  ad  quadratum  reflx  EM,  ita  qua- 
dratum reflx  GA  adquadratum  reflx  GC: 
(cd  per  prop.  1 i.  lib.S,  elem'.  reflangulum  fub 
GM,  ML,  ad  quadratum  reflx  EM,  habet 
rationem  compofitam  ex  ratione  GM  ad  EM, 
vel  ad  GH  xqualem,  ( per -7.prop.lib.  j-elcm. 
ob  parallelogrammi  HM  latera  oppofitax- 
qualia  per  prop.  34.  lib.I.  elem. ) St  ex  ratione 
ML  ad  EM  : vnde  inuertendo  per  coroll. 
prop.4.  lib.  5.  dem.  proportio  quadrati  reflx 
EM  ad  reflangulum  fub  GM,  ML,  compo- 
netur ex  ratione  EM  ad  GM,  ideft  HGad 
GM  , St  ex  ratione  EM  ad  ML,  id  eft  per 
lem.50.  Seperprop.11.  lib.j.elcm.cx ratione 
PG  ad  GL.  Igitur  per  lemma  7.  quadratura 
leflx  GC  adquadratum  reflx  AG,  com- 
pofitam babcbirrationeD  ex  ratione  HG  ad 


GM,  St  ex  ratione  FG  ad  GL.  Igitur  per 
ipfum  lemma  r.crit  vt  reflangulum  fub  FG, 
GH,  ad  reflangulum  fub  MG,  GL  , ita  qua- 
dratum reflx  CG  adquadratum  reflx  GA; 
Se  inuertendo  per  coroll.  prop.  4.  lib.;.  elem . 
vt  reflangulum  fub  MG  , GL  , ad  reflangu- 
Jumfub  FG,  GH , fic  quadratum  reflx  G A 
adquadratum  reflx  GC,  ;fedper  propof. 37. 
prxced.  reflangulum  fub  MG,  GL,  xquale 
eft  quadrato  reflx  GA  ; ergo  perpropoftq. 
lib.  5.  clement.  reflangulum  fub  FG,  GH,  x- 
qiiale  erit  quadrato  reflx'  CG.  quod  erat  pri- 
mi propofitum. 

‘ Demonftratio  fccundx  partis.  Infuper  ex 
ptop.tr. eft  vt  reflum  latus  ad  tranfuerfum, ita 
quadratum  reflx  EM,  ad  reflangulum  fub 
GM,  ML;  S:  perprop.aj.  lib.S.clem.quadra- 
tum  reflx  EM  obtinet  rationem  compofitam 
ex  ratione  EM  ad  MG,  ( hoc  eft  per  /.pro- 
poli lib.j.elcment.  Si  perprop.  5 4 . Ii b.  1.  de- 
ment. ex  ratione  GH  ad  HG.  ) St  cx  ratione 
EM  ad  ML,  {hoccftpcrlcm.jo.Stptrpro- 
pofiit.Iib.j,  clement.  ex  ratione  FG  ad  GL} 
id  eftetiamex  diflis,  Si cit.  principijs,  cx  ra- 
tione FH  ad  HE;)  qux  proportio  eadem  eft 
quam  habet  reflangulum  fub  FG , HG , ad 
quadratum  reflx  HE, Si  reflum  latus  ad  tranf- 
uerfum;  per  lem  7.  Si  citata  principia , erit  re- 
flangulum fub  FH,HG,  ad  quadratum  reflx 
HG,  ficut  rcflum  latus  ad  tranfuerfum, quem- 
admodum fuit  fecundo  loco  propofitum. 

COROLLAM  VM  L 
. ,11 

Hir  ptfitit , ydftmicndum  eft  : vt  eft  linea  TO 
td  lineam  CF;  bocift  linee,  que  inter  tangentem  & 
terminum  fecunde  diametri , ad  partes  applicata  m- 
trnjtnw , ad  etm  que  inter  tangentem  , & alte- 
rum terminem  fecunda  diametri ; ita  tjfe  lineam  DH 
HC  j htceU  lineam, qua  eft  mter  allerim  terminum 
fetauUdiametri , <$•  applicaram  , adeam  qua  in- 
ter alterum  terminum  V applicatam. 

9 

DEmonftratio.  Quia  enim  probatum  eft 
re&angulumfub  FG,  GH,  cfTciqaale 
quadrato  rc£h?  GC,  Choceft  per  r.axlib.i. 
elem.  re&angulo  fub  CG  , GD  , lin$a?cnim 
CG,  GD  ,,  niht  aequales  per  dcfin.i.  inter  fe- 
cundas : ) quare  per  prop.  14.  lib.  6.  clement. 
eritvt  FG , ad  GD,  fic  CG  ad  GH  : igitur 
per  conuerfionem  rationis  iuxta  coroll.  prop. 
19. lib. f. elcment.eritvt  GF  ad  FlJ,itaGC 
ad  CH;  & juxta  propof.if.  & 1 x.  lib. 5.  elem. 
antecedentium  dupla,  ad  eadem  modo  didi 
confequentia : qu*  antecedentium  dupla  fic 
manifcftamus;  eft  per  lcfnma  17.  ipfius  FG, 
dupla  vtraque  fimul  CP»FD,quU  CG  eft  a: - 
qualis  ipfi  CD  ; & ipfius  GC,  dupla  CD,qua- 
re  vtraque  fimul  Cr  , FD  , eft  ad  FD,  ficut 
DG,  GC,  vtraque  fimul  ad  CH;  igitur  per 
propof.  17. lib.  /.  elemenr.  diuldcndo,  erit  vt 
C F ad  F D , fic  H C ad  D H & per  coroll. 

M 1 pro* 
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propof.4. lib  «.elcmem.  vt  FD  ad  CF,  Gc 
DHadHC. 

COR OLL  ARI  VM’  II. 

Ex  ium  diflit  mumfejlum  tjl  litui'  ET  tentingc- 
te  frUtenem ; fme  redangulum  fui  FG,  GH,  equu- 
le fu  quadrate  GC ; fote  redangulum  fui  FU , HG, 
ad  quadratum  HE  , habeat  rationem  quam  diximut: 
tenuer  fu  enim  mede  idui  futile  ollendetur. 

C VppoGta  enim  conllru&ione  prxcedentc 
^ ad  dcmonftrationem  huius  propoGtionis 
58.  Dico  redam  EF  contingere  fedtoncmjG- 
ue  redangulum  Sic. 

Nam  ftreda  ELF  non  contingat  fedionem 
in  E, fcd  aliaquzpiam  reda  ENK  in  hyper- 
bola ; vel  inellipG  & circulo  KEN , fecans 
tranfuerfum  latui  AB  in  N,St  fecundam  dia- 
metrum CD  in  K.  Tunc  eodem  artiEcio 
probabitur  tedangulum  fub  KG.GH,  effc  *• 
quale  quadrato  CG.  quo  offendimus  redan- 
guiumfub  FG,  GH,  eflezqualc  eidem  qua- 
drato red*  CG,  & nunc  in  dato  huius  corol- 
latij  fupponiturhoc fecundum  i igitur  pera*. 
I.lib.1,  clero,  redangulum  fub  KG,  GH,  erit 
aequale  redangulo  fub  FG,  GH.  Illa  vero  duo 
redangula  cum  obtineant  eandem  altitudi- 
nem GH, inter feeruntvt bales  KG.FG,  per 
i.prop.  lib.  6.  clero,  qux  cim  Gnt  inaequales, 
(nam reda  KEN, vel  ENK diuerfaabFEL, 
vel  ELF,  angulum  conliiiucnt  in  E pundo 
contadus,  in  quo  fe  routud  interfecabunt,  & 
in parter  diuerlas abibunt, per  u.ax.lib.1.  de- 
ment. quare  fecabit  diametrum  fecundam  CD 
produdaro  in  alio  pundo  diuerfoab  F,  hoc 
cft  in  K,8tl\cinzquales  erunt  reda;  KG,FG.) 
igitur  per  lemma  49.dida  duo  redangula  pro- 
bata aequalia , erunt  inzqualia : igitur  poutio 
contradicens  prim*  parti  huius  corollarij  erit 
falfa,  & ipfa  a (Tertio  vera. 

Ad  probationem  fe  cundar  partis , Cc  dif- 
currimus.  Manifeflum  e(l  ex  fecunda  parte 
huius  propoGtionis , efle  redangulum  fub 
FH,  HG,  ad  quadratum  red*  HE,quam 
redum  latus  ad  tranfuerfum  : ergo  pcrcorol- 
lar.  prop.  4. lib.  ;. dement,  inuertcndoctit, 
vt  quadratum  redae  HE  , ad  redangulum 
fub  FH  , HG  , Gc  tranfuerfum  latus  ad  re- 
dum : Verum  per  prop.t).  lib.fi.  dem.  pro- 
portio quadrati  red*  HE  ad  redangulum  fub 
FH,  HG(  cft  compoGtacx  ratione  EH  ad  FH, 
& ex  ratione  HG  ad  EH;  id  cft  per  lem . jo.  St 
prop.it.  lib.;.  clcm.  ex  ratione  LM  ad  ME, 
de  ex  ratione  GMadMEjquzquidemeftea- 
dem  quam  habet  redangulum  Gid  GM  , ML 
ad  quadratum  red*  ME,  percit.prop.13.lib. 
fi.  elero.ergoperprop.il.  lib.  f.elcm.  redangu- 
lum fub  GM,  ML, ad  quadratum  ME,  cftvt 
tranfuerfum  latus  ad  redum:  igitur  per  coroll. 
prop.  praecedentis , videlicet  prop.  37.  t(da li- 
nea ELF  fedionem  continget. 


PROPOSITIO  XXXIX. 

Si  Hyperbolen  , vel  Ellipfim, 
vel  circuli  circumferentiam  rc&a 
linea  contingens , cum  diametro 
conueniat ; & ab  ta&u  ad  diame- 
trum reda  linea  ordinatim  appli- 
cetur. Sumpta  quauis  linea  ex  dua- 
bus ; quarum  altera  interijeitur  in- 
ter applicatam  6c  fedioniscetrum; 
altera  inter  applicatam  & contin- 
gentem: habebit  ad  eam  applica- 
ta proportionem  compofitam  ex 
proportione  quam  habet  altera  re- 
darum didarum  linearum  ad  ap- 
plicatam , Sc  ex  proportione  quam 
redum  figurae  latus  habet  ad 
tranfnerfum.  • 

C VppoGtio.  Hyperboles , vel  Ellipleos,  vtl 
^ circuli  circumferenti*,  fit  diameter  tranf- 
uerfa  AB,  centrumque  F : linea^ue  red» 

CD , fedionem  contingat  in  pundo  vnico  C, 
conueniens  cum  diametro  AB  in  D : fit^ue 
ex  pundo  C contadus  reda  linea  ordinatim 
applicata  CE  ad  pr*didam  diametrum  AB. 
Dico  redam  CE  ordinatim  applicatam,  ha- 
bere ad  alterutram  redarum  linearumfeu  por- 
tionum diametri , FE, ED, (quarum prima 
Gtacft  inter  centrum  F,  Sc  applicatam  CES 
altera  ver6  ED  conftituta  cft  inter  applica- 
tam CE,  St  contingentem  CD.  ) propor- 
tionem compoGtam  ex  ratione  quam  habet 
altera  non  affumpta  didarum  linearum  FE, 
ED , ad  applicatam  CE;  St  ex  ratione  quam 
habet  redum  Ggur*  latus  ad  tranfuerfum. 

Apparatus.  Per  lemma  st.  Redangulo  fub 
FE,  ED,  teperiatur  aliud  redangulum  squa- 
le illi , quod  habeat  redam  EC  datam  appli- 
catam, 8c  aliam  G reperiendam. 

Dcmonftratio.  Quandoquidem  redangu- 
lum fub  CE,G,zquatceft  per  apparatum, re- 
dangulofub  FE,  EDjeritper  propof-7.  lib.j. 
dement,  redangulum  fub  CE,  G,  ad  quadra- 
tum redz  CE,  Gcut  redangulum  fub  FE, 
ED,  ad  idem  quadratum  redz  CE  : Sed  per 
prop. 37.  redangulum  fub  FE,ED,eft  ad  qua- 
dratum redz  CE,  Gcut  tranfuerfum  latus  ad 
redum  : ergo  perprop.s  s.lib.j.elegs.  erit  re- 
dangulum fub  CE,G,  ad  quadratum  redz 

CE,  Gcut  tranfuerfum  latus  ad  redum.  Quod 
G fumamus  bafes,  redas  G,  CE,  & altitudi- 
nem communem,  redam  CE',  eritpcrprop. 
1.  lib.fi.  clcm.  redangulum  fab  G,  CE , ad 

qua; 
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quadratum  redae  CE , ficut  reda  G ad  re- 
dam C E ; oftendimus  autem  redangulum 
fub  CE,G,efle  ad  quadratum  red*  CE, ficut 
tranfuerfum  latus  ad  redum  : ergo  per  prop. 
11.  Iib.<.elem«eritreda  G ad  rc Clara  CE,fic- 
ut  tranfuerfum  latus  ad  redum:&  iuxta  corol- 
lar.  propof^  lib.j.  eleraent.  erit  inuertendo* 
reda  C E ad  redam  G,  ficut  redum  latus  ad 
tranfuerfum.  Et  quia  per  apparatum  , eft  re* 
dangulum  fub  FE,  ED  , aequale  redangulo 
fub  G,  CE  j erit  per  prop.  14.  fib#6.  element. 
F£  ad  CE,  ficut  GadED.  Rurfus  pro  bafi- 
bus  fumamus  redas  CE,  ED,  & proaltitudi* 
nc  communi  redam  G;  erit  per  i.prop.  lib.tf. 
element.  reda  CE  ad  ED  , ficut  redangulum 
fub  CE,  G,  ad  redangulum  fub  ED,G;ha- 
bet  verd  per  propof.aj.lib.6.  elem.  redangu- 
lum fub  C£,G,  ad  redangulum  fub  ED,  G» 
rationem  compofitam  ex  ratione  CEadG,& 
ex  ratione  G ad  ED  : ergo  per  lemma  7.  ra- 
tio CE  reda? ad  redam  ED,  componetur 
ex  ratione  CE  ad  G,&  ex  ratione  G ad  ED* 
Probauimus  autem  e(Te  CE  ad  G , ficut  latus 
redum  ad  tranfuerfum ; & oftendimus  efie  G 
ad  ED  , ficut  FE  ad  CE:  igitur  per  lemma 
7.  Reda  CE  ad  redam  ED,  obtinebit  ra- 
tionem ex  ratione  FE  ad  CE , & ex  ratio- 
ne lateris  redi  ad  tranfuerfum.  Quod  erat  de* 
monftrandum. 

PROPOSITIO  XL. 

Si  Hyperbolen , vel  Ellipfim, 
vel  circuli  circumferentiam  , re- 

linea  contingens,  cum  fecun- 
da diametro  conueniat  •,  & ab  ta- 
&11  ad  eandem  diametrum  reda 
linea  applicetur,  diametro  alteri 
aequidiftans.  Sumpta  autem  quali- 
bet linea  ex  duabus,  quarum  vna 
inter  applicatam  & fedionis  cen- 
trum interijeitur ; altera  inter  ap- 
plicatam & contingentem : habe- 
bit ad  ipfam  applicata  proportio- 
nem compofitam  ex  proportione 
quam  habet  tranfuerfum  figurae 
latus  ad  redum , & ex  ea  quam  al- 
tera didarum  linearum  ad  appli- 
catam. 

C VppoGtio.  Hyperboles,  vel  Eilipleos , vel 

circuli  circumferentiae  Gt  tranluerium  la- 
tus , feu  tranfuerfa  diameter  BFC , centrum- 
que F;  fecunda  veri  diameter  DIE,  ce&aque 


linea  HAL  inellipG  Se  circulo , Sc  inbyper- 
bola  ALH,  contingens  in  A fcdionem , & 
conucniens  cum  fecundi  diametro  DFE  in 
pundo  H}  haec  eadem  reda  HA,  conueniet 
cum  diametro  tranfuerfa  CB,  in  L,  inellipG 
quidc  per  prop.  15.  in  circulo  autem  per  coroll. 
nofl.  ad  illamprop  af.  At  veri  in  hyperbola 
per  prop.a  +.  (ed  iofra  ccnttum  F , per  coroll. 
prop.3 1 . Denique  per  prop.  j t.  lib.  1 . elem.  e* 
punito  A contadus  pridido  ducatur  reda  li- 
nea AG  parallela  diametro  alteri  AB , quae 
per  prop.  1 1 .Procli,  fecabitur  in  G ab  fecunda 
diametro  DE,  quae  eft  alteri  cooiugata  ex  di- 
dis in  dcfin.4.  inter  fecundas:  quare  petdef. 
17.  & it-  inter  primas,  reda  linea  AG  eritor- 
dmatim  appltrtta  diametro  fecundi  DE.  Di- 
coredam  AG  applicatam  fecundi  diametro 
DE,  habere  ad  alteram  linearum  HG , GF, 
(quarum prima  fita  eft  inter  tangentem  HA, 
Sc  applicatam  AG,  Gta  e fi;  altera  inter  applica- 
tam AG,  & F centrumfedionis.  ) rationem 
compoGtam  ex  ratione  quam  habet  tranfuer- 
fum CB  latus  ad  redum , & ex  ratione  quam, 
habet  altera  didarum  linearum  HG,GF,  non 
aflumpta,  ad  ipfam  AG  applicaram  : hoc  eft 
verbi  gratiiefle  AGad  GF,  ficut  HG  ad  GA, 
Sc  latus  redum  ad  tranfuerfum. 

Apparatus.  Per  lemma  1 1.  fiat  redangulum 
fub  GA  data  reda, Sc  alia  K rcpcricnda,iqua- 
le  redangulo  fub  HG,GF. 

Demonfttatio.  Quandoquidem  per  propof. 
38.  vt  eft  redum  latus  ad  tranfuerfum  , fic  eft 
redangulum  fub  HG , GF,  ad  quadratum  re- 
di GA  ; Sc  per  apparatum  dido  redangulo 
fub  HG,GF,iquaIe  eft  redangulum  fub  G A, 
Kierit  per  propor.7.  lib. 5.  element. Se  propof. 
11.  libri  ciufdem , redangulum  fub  GA,  K, 
ad  quadratura  redi  G A,  ficut  redum  latus 
ad  tranfuerfum.  Quod  G fumamus  pro  baG- 
busredasGA,  K,Sc  pro  communi  altitudine 
redam  G A;  erit  per  propofit.  libri  1 . element. 
vt  GArcda.adredam  K,  fic  ad  redangulum 
GA,  K,  quadrarum  redi  GA:  igitur  per  pro- 
pof. 11.  lib.  f.  element.  erit  reda  G A ad  redam 
K,  ficut  redum  latus  ad  tranfuerfum.  Cum- 
que per  propoGt.  pricedent.  39.  AG  ad  GF 
habeat  rationem  compofitam  ex  ratione  AG 
ad  K,  (hoc  eft  redi  lateris  ad  tranfuerfum, 
nam  oftendimus  modo  cfle  GAad  KGcutre- 
dum  lacus  adti  anfuerfum, ) 8 c ex  ratione  HG 
ad  G A.  Atque  ita  dcmooftrauerimus  pro- 
politum. 

PROPOSITIO  XLI. 

Si  in  Hyperbola  , vel  Ellipfi, 
vel  circuli  circumferentia  , reda 
linea  ordinarim  applicetur  ad  dia- 
metrum ; & ab  applicata  & ea  qux 
M j cx 
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ex  centro  parallelogramma  atqui- 
angula  defcribantur  •,  habeat  au- 
tem applicata  ad  reliquum  paral- 
lelogrammi  latus  proportionem 
compofitam  ex  proportionequam 
habet  ea  qua:  ex  centro  ad  reli- 
quum latus , & cx  proportione 
quam  re&um  figurat  latus  habet 
ad  tranfuerfum  : Parallelogram- 
mum  fa<ftum  a linea  qu$  inter  cen- 
trum & applicatam  interijeitur,  fi- 
mile  parallelogrammo  quod  fit  ab 
ea  qua:  ex  centro-,  in  Hyperbola 
quidem  maius  eft  quam  parallelo- 
grammumab  applicata,  paralle- 
logrammo ab  ea  quae  ex  centro; 
in  Ellipfivero,  54  circuli  circum- 
ferentia, vna  cum  parallelogram- 
mo quod  fit  ab  applicata , aquale 
eft  parallelogrammo  ab  ea  qua  ex 
centro. 

SVppoGtio.  Hyperboles,  vel  ellipfeos,  vel 
circuli  circumferenti»,  fit  diameter  trinf- 
uerfa  feu  latus  redum  AB,  centrum^ue  E; 
redaque  linea  C D ordinatien  applicata  ad 
diametrum  AB:  & ab  lineis  EA,  CD,pri- 
maqu*«x  centro  E,  altera  vero  pradida  ap- 
plicata, deferipta  fiat  *'qui»n»uia  paralielo- 
gramma  AF,  DG  ; St  habeat  DC  ad  CG, 
rationem  compofitam  ex  ratione  A E adEF, 
8cex  ratione  redi  lateris  figura:  ad  tranfuer- 
fum.  Dico  in  Hyperbola  parallelogrammum 
pradidum  quod  fit  ex  ED  reda  inter  ap- 

filicatam  CD  & centrum  E,  fimile  paralie- 
ogrammo  AF  quod  fitex  linea  EA  cx  cen- 
tro E ; maius  efle  quam  parallelogrammum 
pradidum  ab  applicata  CD,  parallelogram- 
mo pradido,  quod  fit  ab  reda  EA  «xcen- 
troj  vel  quod  idem  eft.  Dico  parallelogram- 
mum ex  ED  pradida  reda  ex  centro , Gmile 
ipfi  AF,  efle  xqualeparallclogtammis  prx- 
didis  fimul  fumptis , AF.  DG.  I n ellipfi  veri 
& circuli  circumferentia, Dico  parallelogram- 
mum quodficex  ED,  fimile  ipfi  parailelo- 
grammo  AF  ■ vna  cum  parallelogrammo 
DG,  efle  aquale  parallelogrammo  AF. 

Apparatus.  Fiat  per  propof.ta.  lrb.fi.  vtre- 
dura  figura  latus  ad  tranfuerfum,  ita  DC  ad 
CH  : & per  propof.j.lib.i.  element.  de  latere 
CG  produdo  vd  non  produdo , paralfeio- 
grammi  DG,fccetur  recta  CH  xquaLsinuen- 
t*  ipfi  CH. 


Demonftratio.  Quia  eft  per  apparatum  DC 
ad  CH.  vtredum  figura  latus  ad  tranfuer- 
fum : Sc  per  i.propof  lib.  6.  element.  (umpra 
communi  altitudine  reda  CD,eftvtCDad 
CH,fic  quadratum  reda  DC  ad  rcdangulum 
fub  DC,  CH;St  per  prop.it.  eft  vtredum  fi- 
gura latus  ad  tranfuerfum,  itaquadratum  re- 
da DC  ad  rcdangulum  fub  BD,DA:  erit 
per  prop.  n.  lib.  j.  element.  quadratum  reda 
DC  ad  rcdangulum  fub  DC,CH,  ficutqua- 
dratum  reda  DC  ad  rcdangulum  fub  BD, 
DA : quare  per  prop. 9.  lib.  y.  elemen.redan- 
gulum  DC,  CH , aquale  eri  tredangnlo  fub 
BD.DA.  Infuper  quia  ex  datis, reda  DCad 
redam  CG, habet  rationem  compofitam  ex  ra. 
tione  AE  ad  EF,  St  cx  ratione  redi  lateris  ad 
tranfuerfum,  hoc  eft  per  apparatum  ex  ratione 
DC  ad  CH;  cumque  redangulorumfub  CD, 

CG,  St  lub  CD,  CH,  vnumad  aliud  perpro- 
pof.z  j . lib  fi.  element.  habeat  compofitam  ra- 
tionem ex  DC  ad  CH,  Se  cx  ratione  DC  ad 
CG;  erit  etiam  ratio  pradida  redangulorum 
per  lem. 7. proportio  coropofita  ex  AE  ad  EF, 
St  ex  DC  ad  CH , eadem  qux  componitur  cx 
ratione  DC  ad  CH,&  ex  ratione  DC  ad  CG. 
Quare  fi  cx  his  proportionibus  eifdem,  feu  x- 
qualibus , auferatur  communis  ratio  CD  ad 

CH,  relinquetur  per  3.  axioma lib.t.  element. 
ratio  AEadEF,  eadem quxDC  adCG.eft 
verd  per  t .propof.  Iib.fi.  element.  alTumendo 
procommuni  altitudine  CD,  vtHCadCG, 
fic rcdangulum  fub  HC,CD,  adredangu- 
JumfubGC.CD,  Sc fumendo procommuni 
altitudine  AE,  eritetiamvt  AE  ad  EF,fic 
quadratum  redy  AE  ad  rcdangulum  fub  AE, 
EF;quateper propof.11.  lib. 5.  clement.erit « 
rcdangulum  fub  HC , CD  , ad  redangulum 
fub  GC,  CD,  itaquadratum  reda:  AE,ad  re- 
dangufumfub  AE,EFj  oftendimusautemre- 
dangulumfub  HC,CD,eflcxaualeredangu. 
Io  fub  BD.TJA:  ergo  per  propoli 7. S£  aulib . $. 
element.  erit  vc  redangulum  Itrb  BD,  DA,  ad 
redangulum  fub  GC.CD , fic  quadratum  re- 
da: AE  ad  redangulum  fub  AE , EF:  vade 
perprop.ifi.  lib.  5.  element.  permutando  erit 
vtredangulumfub  BD,DA,  adquadratum 
redx  AE,  fic  redangulum  fub  GC,  CD , ad 
redangulum  fub  AE,EF.  Sed  per  lemma  n. 
cftvt  rcdangulum  fuBGC,  CD,  adredangn- 
lumfub  AE,EF,  fic  parallelogrammum  DG 
ad  parallelogrammum  AF,  ( funtenien  paral- 
lclogrammaanjniangula,  St  proportionem  ha» 
bent  perprop.ij.lib.fi.  element. compofitao» 
ex  ratione  laterum  GC  ad  AE,&  CD  ad  EF.) 
Igitur  per  prop.  1 1 . fib.  5.  element.  vt  redan- 
gulum fub  BD,DA,ad  quadratum  red»  AE, 
fic  parallelogrammum  DG  ad  parallelogram- 
mum AF.  Iamvcrdhis  pofitis,  Sic  conclude- 
mus propofitum  in  Hyperbola:  componendo 
igitur  vltima  fecundum  prop.  18.  lib.  j.  elem. 
eritvt  redangulum  fub  BD,  DA , Gmulcum 
quadrato  rede  A E,  ad  quadratum  red*  AE, 
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Cc  parallclogramma  GD»  AF,  Gmul  fumpta, 
ad  parallelogrammum  AF.  Et  quia  per  prop. 
6.  Iib. £ • element.  refiangulum  fub  BD,  DA, 
Gmul  cum  quadrato  rcfi*  AE, squale  cft  qua- 
drato tefiac  ED  ; erit  per  prop.y.lib^.  clcm. 
refiangulum  fub  BD,  DA  , fimul  cum  qua* 
drato  refia:  AE  , ad  quadratum  refi*  A E, 
ficut  quadratum  redi*  ED,  ad  quadratum  re- 
fi*  AE  : crgoperprop.il.  lib.y.  elem.crit  vt 
quadratum  refix  ED  ad  quadratum  refix 

AE,  fic  parallclogramma  GD,  AF,  fimul 
fiimpta,  ad  parallclogrammum  AF.  Praeterea 
per  prop.  10.  IibtS.  element.  quadratum  refia: 
ED,  ad  quadratum  refix  AE,  cft  in  duplicata 
ratione  lateris  ED  ad  latus  AE;  tum  etiam 
parallclogrammum  fupra  £D , ad  parallelo- 
grammum fimile  fimilitcr^ue  pontum  ipfi 

AF,  eft  in  duplicata  ratione  lateris  ED  ad  la- 
tus proprium  parallelogrammum  AF:  ergo 
erit  per  prop.  1 1 . lib.  j.  elemcnt.quadratum  re- 
fix DE  ad  quadratum  refiae  A E,  vt  parallc- 
logrammum fupra  E D ad  parallclogram- 
mum  AF  fimile  illi  quod  fupra  ED. Quare  per 
cit. prop.  1 i . lib.  element.  erit  vt  parallelo- 
gramma  DG,  AF,  Gmul  fumpta,  ad  parallelo- 
grammum AF;  fic  parallelogrammum  fupra 
DE  ad  parallelogrammum  AF  fimile  fimili- 
ter^ue  pofitum  fupra  ilii  quod  fupra  DE.  Igi- 
tur per prop.9.  lib.t . element.  parailelogram- 
m u m fupra  DE  fimile  ipfi  AF,  xqualeeft 
paratleiogrammis  GD,  AF.  quod  erat  demon- 
ftrandum  in  Hyperbola : hoc  cft , parallclo- 
grammomex  DE  vel  fupra  ED  refiam  Gtam 
inter  centrum  E hyperboles,  & refiam  CD 
applicatam,  fimile  parallelogrammo  AF  facio 
fupra  refiam  EA  dedufiam  e centro  E,  maius 
eft  qui  m parallclogrammum  DG  fafium  fu- 
pra applicatam  CD,  parallelogrammo  AF  fa- 
fio  fupra  refiam  EA  dedufiam  ex  centro  E. 

Dcmonftratioinellipfi  & circuli  circumfe- 
rentia. Quia  diameter  A Bfcfiacll  bifarii  m in 
centro  E perdefin.i.  inter  fecundas,  & non 
bifarrim  in  D ex  neceflitatc  confequenti  jerit 
per  propof.;.  lib.z.  element.  refiangulum  fub 
BD , DA  , fimul  cum  quadrato  refix  ED,  *- 
quale  quadrato  refix  AE;  & oftendimus  in 
vniuertum,  antequam  dcfccndcrcmus  ad  par- 
ticularem demonftrationcm  propofiti  inHy- 
pcrbola , efle  refiangulum  fub  BD  , DA , ad 
quadratum  refix  AE  , ficut  parallclograro- 
mum  DG  ad  parallclogrammum  AF;  erit  per 
16.  propof.  lib.5.  element.  permutando, vt  pa- 
rallelogrammum fub  BD,  DA  , ad  parallelo- 
graminum  DG»  fic  quadratum  refix  AE  ad 
parallelogrammum  AF.  Quia  vero  per  prop. 
1 9.  lib.  j.  element.  cft  vt  totum  ad  totum,  lic 
ablatum  ad  ablaturo,  & reliquum  ad  reliquum 
vt  totum  ad  totum;  erit  vt  totum  quadratum 
refix  AE  ad  totum  parallelogrammum  AF, 
fic  ablatum  refiangulum  fub  A D , Dii,  ad  ab- 
latum parallclogrammum  DG  ;erit  reliquum 
ad  reliquum  , ficut  totum  ad  totum : quare  fi 


•b  quadrato  refix  AE  dematur  refiangulum 
fub  AD.DB, relinquetur  quadratum  refij  DE; 
& fi  ab  parallelogrammo  AF  auferatur  paral- 
lelogrammum DG,  remanebit  parallclogram- 
mum ex  DE  fimile  ipfi  AFpcr  prop.24.Iib.fJ. 
element.  quare  per  coroll.  prop.  1 9.  lib.  j. ele- 
ment. per  conucrfioncm  rationis  erit  vt  qua- 
dratum refix  DE  ad  cxccflum  quo  parallclo- 
grammum A F fuperae  parallelogrammum 
DG,  ficquadratum  refix  AE  ad  parallclo- 
grammum AFj  fed  vt  quadratum  refia:  AE 
ad  parallclogrammum  AF,  fic  quadratum  re- 
fiae  DE  ad  parallelogrammum  ex  DE  fimi- 
le ipfi  AF,  percit,  prop.  19*  lib.j.clemcnt.  igi- 
tur per  propof  1 1.  lib. element.  erit  vt  qua- 
dratum refix  DE  ad  cxccflum  quo  paralie* 
logrammum  AF  excedit  ipfum  DG  paralr 
lelogrammum  , ficquadratum  refia:  DE  ad 
parallclogrammum  cx  DE  fimile  ipfi  AF* 
Ergopcr  9 propof.  lib.;. element.  parallclo- 
grammum fupra  ED  fimile  ipfi  AF , eritx- 
qualc  cxceflui  quo  parallelogrammum  AF  fu- 
perat  parallelogrammum  DG.  Neceflario  igi- 
tur confcquitur  quod  parallelogrammum  fu- 
pra DE  fimile  ipfi  AF  , vni  cum  paraUclo- 
grammo  DG  , efle  xqualc  parallelogrammo 
AF  : hoc  cft  parallelogrammum  fafium  fupra 
refiam  DE  inter  centrum  E & applicatam 
CD,  minus  efle  quim  parallelogrammum  AF 
fuprarefiam  EA  dedufiam  cx  centro  E,  pa- 
rallelogrammo  DG  fafio  fupra  refiam  CD 
applicatam. 

Eutocius  refic  admonet , hanc  propofiiio* 
nem  in  Hyperbola ca fu s non  admittere;  fed 
folum  in  cllipfi  , & addo  etiam  in  circulo.  A- 
liusenimcafuscrit,  quando  refia  linea  ordi- 
natim  applicata  diametro,  non  attingit  cen- 
trum ; & alius  quando  attingit.  Dcmonftratio 
allata  primum  cafum  fpcfiau  it,  proferenda  al- 
terum. 

Sit  igitur  fuppofitio  in  cllipfi  & circulo, 
quando  refia  linea  ordinatim  applicata  diame- 
tro , non  attingit  centrum.  Eilipfcos  vel  cir- 
culi diameter  fit  AB,  centrumque  D,rcfia- 
que  linea  CD  ordinatim  applicata  ipfum  D 
centrum  attingat.  A lineis  autem  CD  appli- 
cata, & DA  vel  BA  , qux  cx  centro  D, 
arquiangula  parallclogramma  fint  deferipta 
DG,AF,*quiangula,  ita  tamen  vt  DC  ad  CG 
propofirionem  habeat  compolitam  ex  ratione 
quam  habet  AD  ad  DF,  & ex  ratione  quam 
habet  latus  refium  figura*  ad  tranfuerfum.  Di* 
co  parallelogrammum  AFvel  DF,  efle  aqua- 
le parallelogrammo  DG. 

Dertonftratio.  Quia  in  demonftrationeal- 
teriuscafus,  probaui mus  efle  vt  qnadratx  re- 
fi*  AD  ad  parallelogrammum  AF,  ficrc- 
fiangulum  fub  AD,  DB , ad  parallelogram- 
mum DGj  erit  per  prop.  16.  Ii  b.f  .tlem.  per- 
mutando, vt  quadratum  refi*  A D ad  refian- 
gulum fub  AD.DB,  fic  parallelogrammum 
AF  ad  parallelogrammum  DG:  verum  qua- 
M 4 dra- 


1 40  Commentarius  in  Trop.  Lib.  i . Conic.  Apoil.  Terget  i.  Prop.41.54  41. 


dratum  reflx  AD  xqualc  cfl  parallclogram- 
mofub  AD,  DB,  squalibus:  ergo  coroll. 
noftrum  2.  ad  propof.14.l1b.;.  eiement.  paral- 
lelogrammum AF,erit  xqualc  parallelogram- 
mo  DG , Cmile  ipfi  AF.Quod  erat  demon- 
(irandum. 

PROPOSITIO  XLII. 

Si  Parabolen  re<fla  linea  con- 
tingens cum  diametro  conueniat; 
5c  a taftuad  diametrum  linea  or- 
dinatim  applicetur  : fumpto  au- 
tem quouis  pun<5to  in  fedione  ap- 
plicentur ad  diametrum  dux  li- 
neat, altera  quidem  contingenti 
aequidiflans  , altera  vero  xquidi- 
ftans  ei  quae  a ta&u  ordinarim  ap- 
plicata eft.  Triangulum  quod  ab 
ipfis  conftituitur, aequale  erit  pa- 
rallclogrammo  contento  linea  a 
tadu  applicata,  & ea  qua:  interij- 
citur  inter  aequidiftantcm  54  verti- 
cem fetftionis. 

SVppofitio,  & apparitus.  Parabolam  dia- 
metrum ABH  obtinentem , reda  linea 
AC  contingat  in  punflo  C vnico,  eonue- 
niatque  cum  diametro  prxdifla  in  A extra 
feflionem,  quandoquidem  refla  linea  CD 
contingens  data  procedit  in  infinitum  extra 
feflionem:  Tum  ab  punflo  C contaflus  re- 
fla linea  CH  fit  ordinatim  applicata  ad  dia- 
metrum ABH.  Prxterea  ab  quocumque  alio 
punflo,  puta  D in  Parabola:  linea curuadi- 
uerfo  ab  C.  ducantur  per  prop.  31.  lib.  1 . elern. 
dux  alia  refla  linea, vna  DF,  xquidiftans  ipfi 
CH  ordinatim  applicata,  aiiavero  DE  par 
rallela  contingenti  CA:  fecabuntur  ab  dia- 
metro ABH,  perpropof.11.  Procli;  ideoaue 
applicata  erunt  ab  punflo  D fumpto  ad  dia- 
metrum ABH:  & erit  refla  DF  ordinatim 
etiam  applicata  difla  diametro , vt  alia  data 
CD,  perdefin.io.Sc  11. inter primas.Iafuper 
expunflo  C, per cit. prop.  )i. lib.i.elemenr. 
agatur  aiiarefla  CG  parallela  diametro  ABH; 
Se  alia  BG  ex  punflo  B verticis  parallela 
ipfi  CH  vclDF;  occurrent  fibi  in  G,  dux 
refla  BG,CG,  per prop.11. Procli;  Se pro- 
dufla  FD  vitra  D,  occurret  in  I , refla 
CG,  pec  eandem  prop.  11.  Procli : Se  rcfulta- 
bunt  parallelogramma  HG.GF;  Se  triangu- 
la CAH,  DEF,  aquiangula  Se  fimilia  per 
lemma  50.  ob  parallela  latera  C A , DE , vel 
CH,DF.  Dico  autem  triangulum  CAH  e£fe 


xqualc  parallelogrammo  HG  , fublinea  CH 
ab  taflu  C appueata  diametro  ABE,  8efub 
HB;  tum  triangulum  DEF,  xqualc  eflepa- 
rallelogrammo  F G , fub  linea  B G aquali 
ipfi  CH  abtaflu  C applicata,  (namperpro- 
pof.34.Itb.  1.  clem.  xqualia funt  latera  BG, 
CH,)  & fub  refla  FB,  qux  interijeitur  in- 
ter B verticem,  Se  reflam  FD  parallelam  or- 
dinatim  applicata  CH. 

Eutocius  aduertit  hanc  propofitionem  vn- 
deciro  cafus  admittere  pro  diuerfo  fitu  punfli 
D affumpti  fupra  vel  infra  C punflum  con- 
taflus; tum  fi  fumatur  punflum  D inaltera 
parte  Paraboles  contraria  inqua  C,  refpeflu 
diuifx  Paraboles  ab  diametro  ABH.  His  om- 
nibus applicanda  erit  prudenter  fequens 

Dcmonftratio.  Quandoquidem  refla  AC 
datur  contingere  Parabolam  in  C , Se  datur 
ordinatim applicatarefla  CH  abtaflu  C,  ad 
diametrum  ABH; erit perprop.j3. refla  AB 
xqualis  ipfi  BH : ideoque  refla  A H dupla 
ipfius  AB,  vel  BH;  8e  per  coroll. nofi-a  adpro- 
pof.  42.  lib.  1.  eiement.  parallelogrammum 
HG,  Se  triangulum  CAH , erunt  xqualia.  Et 
quia  eft  per  prop.20.  vtquadraturareflx  CH 
ad  quadratum  reftx  DF,  ita  refla  HB  ad  re- 
flam FB;8e  perprop.ao. lib.S.  clem. quadra- 
tum reflx  CH  ad  quadratum  DF  reflx , ha- 
bet rationem  duplicatam  lateris  CH  ad  DF 
latus;  Se  per  prop.  1 9.  lib.  eiufdem  6.  eiement. 
triangulum  CAH  ad  triangulum  DEF  fimi-, 
le  ex  apparatu,  etiam  obtinet  rationem  dupli- 
catam eiufdem  lateris  CH  ad  latus  DF  serit 
per  prop.  1 1 .lib.;.  eiement.  vt  quadratum  re- 
flx CH  ad  quadratum  reflx  DF,  Gc  triangu- 
lum CAH  ad  triangulum  DEF;  fed  per 
prop.i.  lib.S.  eiement.  eftvt  HB  ad  BF,  ita 
parallelogrammum  HG  ad  parallelogram- 
mum FG : igitur  quia  deroonftrauimus  quod 
quadratum  reflx  C H ad  quadratum  reflx 
DF  fe  haberet  vt  refla  HB  ad  reflam  BF,  8c 
quod  quadratum  reflx  C H ad  quadratum 
reflx  DF,  eadem  ratione  conferretur,  qua 
triangulum  CAH  ad  triangulum  DEF,  Sc 
quod  parallelogrammum  H G ad  parallelo- 
grammum FG  fe  haberet  vt  refla  HB  ad  re- 
flam BF : erit  per  prop.  ■ 1.  lib.j.  elem.  trian- 
gulum CAH  ad  triangulum  DEF,  ficutpa- 
rallelogrammum  HG  ad  parallelogrammum 
FG;  ledofiendimus parallelogrammum  HG 
efle  xqualc  triangulo  CAH,  ergo  per  prop. 
14. lib.j. eiement.  triangulum  DEF  eritx- 
uale  parallelogrammo  FG.  Quod  erat  ofien- 
endum. 

COROLL.  NOSTRVM  X. 

Si  Parabolen  rcSa  Unet  continget  tmicniem  cum 
diametro  citu ; & ab  taclu  reSa  linea  ordinatim  af- 
fliertur  diS  e diametro : Triangulum  nfultans  erit 
aquale  paradelogrammo  fub  diSt  reSt  ordinatim 
tpflictta , & fub  portione  diSa  diametri  inter  ap- 
plica- 
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fliatim  & ttnicim  dtl  metri  d. et  e fecundi  prtiiBe. 

SVppoGtio.  Parabolen  refla  linea  contin- 
gat CA  in  punSo  C , conueniens  in  A 
cum  diametro  ABH  jpfius  pjrabofes;&  ab  ta- 
fiu  C fit  ordirtatim  refla  linea  CH  appli- 
cata difhr  diametro.  Dico  triangulum  CA  H, 
efle  squale  patallelogrammo  fub  CH  ordi- 
narim applicata . & fub  HB  portione  difi* 
diametri  interdicam  CH  ordioatim  appli- 
catam S c verticcrti  B ditis  diametri. 

Hoc  fam  alferueramus  tanquam  primum,  if- 
ludque  demondrauimus  ante  probationem 
propoGti  fecundi  I nobis  inhacpropoGtiooc. 

CdROl.L.  NOSTRVM  II. 

Er  primi  fyuretierle  & denwtflrttu ; ctuRit 
puriBelerrimmum  cf  ejfc  equile  t AC  HI D*£ 
fexiliten.  ■ . 

CVm  enim  perprscedenscorollariutn,  tri- 
angulum C A H iit  squale  parallelo- 
grammo  GH  , 8r  per  hanc  propoGtionem  fit 
triangulum  D E F squale  patallelogrammo 
GF  ; fi  cx  illis  primis  squalibus  demantur  fe- 
cunda squalia,  triangulum  ab  triangulo , pa- 
rallelogrammum ab  parallelogrammo ; relin- 
quentur squalia  , videlicet  a (lignatum  fcxila- 
tcrum  & parallelogrammum  CF , per  3.  ax. 
lib.  r , element.  Quod  erat  dcmonftraiidum. 

COROLL.  NOSTRVM  IU. 

Ex  primi  figurttiette  & demnflntu ; cenjUr 
JCD  tritngulum  mixtilineum  ejfc  equile  tripede 
tmxtilmei  AEDC. 

\T  Ampercorollar.prscedens  1.  fexilate- 
JLN  rum  EACHFDE  di  squale  parallelo- 
grammo CF;  ex  quibusli dematur  commu- 
ne trapezium  mixtilincum  D C H F , relin- 
quetur triangulum  ICD  mixtilincum  squale 
trapezio  AEDC  mixtilineo,  per  j . axio- 
ma lib,  r.  clem. 

COROLL.  NOSTRVM  IV. 

Ex  primi  flftentme  & demtnflntu  ; cenHit, 
( reBt  FDI  feetnte  iu  K reflem  Ac , ) Trtin- 
gulum  KIC  tjfe  equile  tripedi  d£  DK. 

SI  enimexsqualibns  demonftratis in  co- 
rollar.  3.  triangulo  mixtilineo  ICD,  8c 
trapezio  mixtilineo  AEDC,  dematur 
commune  triangulum  mixtilineum  K C D; 
relinquetur  per  3 . axioma  libri  I.  elemenuri- 
angulum  KIC  squale  trapezia  AEDC. 


COROLL.  NOSTRVM  V. 

Ex  primi  fguritiene  (i  dtmonjlntu  ; cenflit 
Triingulupi  AtC  mixti  lituum  ejje  equite  tritngult 
mixti  linee  GBC. 

PEr  1.  coroll.  condat  triangulum  C A H 
ede  squale  parallelogrammo  GH  : ergo 
Hcx  his  squalibus  dematur  commune  trian- 
gulum Buxtilineuin  BHC , relinquentur  s- 
qualia triangula mixtilinea  ABC , GBC , per 
ax.3.  lib.t.  clem. 

COROLL.  NOSTRVM  VI. 

Ex  primi  flguritune  & dtmenflritii ; fetent  e rc- 
Ot 1 BG  reflem  AC  i»  L,  erit  triengulum  ABL 
equili  trimegull  CGL. 

EX  duobus  triangulis  mixtilineis  ABC, 
GBC,  oftenGs  squalibus  in  corollario 
prscedente  quinto , G dematur  triangulum 
mixtilineum  CLB  commune; remanebit pct 
3.  ax.  lib.  r.  elem,  triangulum  ABL  squale 
triangulo  CGL. 

Aliter  idem  demOndrabitur.Quia  refla  GB 
incidit  in  parallela  latera  CG,  ABH,  paralle- 
logrammi  GH . erunt  per  propof.  19.  lib.  t. 
element.  anguli  alterni  CGB,  ABG,  squales: 
EMuia etiam  refla  AC  incidit  ineadcmdi- 
flilat  era  CG,  ABH,  erunt  etiam  anguli  al- 
terni BAC,  GCL  squales : funt  autem  per 
propofjj.  oftenfsreas  AB  , BH  squales, 
& perprop.34, lib.r.  element. latera  GC.BH, 
in  parallelogrammo  GH,  funt  squalia ; er- 
go per  1.  axioma  lib.  i,  element.  reflx  AB, 
GC , erunt  squales.  Igitur  cum  in  triangu- 
lis ABL,  CGL,  Gnt  fupra  duo  latera  s- 
qualia  AB,GC,  inGdentes  anguli  relatiui  x- 

2uales  prxdifli:crunt  ipfa  duo  triangula  ABL, 
1GL  , per  coroll. noli.  ad  propof.  16.  lib.  1. 
element. 

COROLL.  NOSTRVM  Vir. 

Ex  primi  flguntim  & demtnflntu  ; fetrutte  re  - 
81  BG , reflem  AC  iu  L,  erit  redi  BG  lifiriim 
feOi  iu  t , (j  rtBi  AC  Hftriim  in  eidem  tun- 
St  l. 

CVm  enim  in  demondratione  fecunda  co- 
rollarij  prxccdentis  6.  probaucrimus 
intriangulis  ABL,  CGL,  latera  AB,CG,cfle 
squalia,  & angulum  BAL  squalem  angulo 
GCL,  8c  angulum  ABL  squalem augulo 
CGL ; erunt  per  prop.tf.  lib.t. elemen.rcfl* 
GL,  BL  squales,  tum  etiam  reflx  AL,CL: 
quare  •:»  refbe  lines  BG,  AC,  ferautu6bjr 
fariimfecabuut  in  L. 


PROPO- 
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PROPOSITIO'  XLIIt 

i etiam  alia  tru  Gmilia  CLp»CNM^. 

Si  Hyperbolen  vet  Eltinijm  » ob parallela  lacera  duo,  & angulosa:- 

rJI  i L T ?r?f  «•  *»•.  A- 


fultabunt  in  Hypcrbola  Si  cllipfi  & cirAIi  cir- 
cumterentia , triangula  fimjia  duo . D E 1E 
GHKftum  etiam  alia  tria  Gmilia  CLB.CMJC 

rt-c  aL . — ■* 


vel  circuli  circumferentiam  redta 
linea  contingens  conueniac  cum 
diametro:  8C& ca&u  ad  diametrum 
l^nea  ordinatim  applicetur  } liuic 
vero  xquidifhns  ducatur  per  ver. 
ticem  ledfionis qux  cum  linea 
pertadfum  & centrum  du&a con- 
ueniac : & fumpto  aliquo  punito 
in  feitionc,  ab  eo  ad  diamecrum 
dux  reitx  linea:  ducantur  , vna 
quidem  contingenti  xquidiftans, 
altera  vero  xquidiftans  ei  qux  a tau 
diu  applicata  eft.  Triangulum  ab 
ipfis  faitum  in  Hyperbola  minus 
erit  qudm  triangulum  quod  ab- 
fcindit  linea  per  centrum  & ca- 
dlumdudla,  triangulo  ab  ea  qux 
ex  centro,  fimili  abfeiflo:  Indjj- 
pfi  vero  & circuli  circumferentia, 
vna  cum  triangulo  abfeiflo  ad  cen- 
trum , aequale  erit  triangulo  fimi- 
li abfeiflo , quod  ab  ea  qux  ex  cen- 
tro deferibitur. 

SVonofitio,*  apparatus.  Hypetbolar,  vel 
Eflipfeos , vel  circuli  circumferentia  Gc 
diameter  AB,  centrum<$ue  C;  & refla  ED, 
ledtionem  in  E contingent,  conuenienftjuc 
in  D cum  diametro  AB;  3c  redta  CE  cx  cen- 
tro C duftaad  E punctum  contaflus  ,ex  quo 
punflo  E dudtaquc  Gt  refla  E F ordinatim 
applicata  ipG  diametro  AB:  fumptumque fit 
punctum  afiquod  G in  ipfa  linea  feflionis  cur- 
ua  diuerfum  ab  E , ex  quo  punflo  G dufta  Gc 
refla  GH  xquidiilans  refl*  contingenti  ED, 


quales  per  grpp.  as.lib.i.  clem.  fiue  alterno», 
tiuc  internos  Si  oppofitpsat^eafdcm  partes,  Sc 
latera  ptoportionaliapcrprop.  4,  lib.  fi.clcm. 
Affero  autem  in  omnibus  illis  feflionibus- 
quod  differentia  trianguli  KMC  , ab  trian- 
gulo CLB,  fit  triangulum  CKH  : (h*caf- 
lertiopraunittitur  .\  nobis  probanda.»  vtpro- 
bemus  intentum  Apolloni)  in  hac  propofitio- 
nc. ) Prxterca  dico  quod  in  hypertsola  trian- 
gulum GKH  (faSum  abrefia  GHduflaab 
punfto  G affumpto  parallela  tangenti  £D,& 
redta  GK  parallela  ipG  EF  ordinatim appli- 
cat*  dufla  ab  eodeijt  G pundto  ad  diame- 
tqinvAB,  «<.  ab  portione  KH  diflatdiame- 
tri,;  fit  minus  qulm  triangulum  KMC(fa- 
ftumab  produfla  GK  vel  KG  , Si  portione 
KC  datatdiametri  AB,  Sttcfla  CM  excen- 
troj  triangulo  CLB  fimili  ipfi  KMC  quod 
ebltindit  ricta  EG  ex  centro,  in  eljipfiauiem 
& circuli  circumferentia  dico  quod  prxdtdl* 
duo  triangula  GKH.  KMC,  fint  Gmulfum- 
pta,  fincaiqualiadiflo  triangulo  CLB. 

f ederieus  Commandinus  notauit  Kanc  pro* 
politionem  pati  cafus  nonaginta  fex , pro  di- 
UCJ^° j?!u pundli  G affumpii  in fcdlione,fupra 
vel  infra  punflum  E CQntaflus,ad  partes  ipliui 
E rcfpedlu  diametri  AB  diuidentis  feflio- 
nem  > vel  ad  pariet  ali  as.  Nos  figurationes  da- 
bimus  ac  demonflrationes  in  cafibus  quibus 
punflum  G erit  fupra  E.  ad  partes  eius,  vel  ad 
alias  partes : ex  quibus  dcmondratipnibus  re- 
liquorum cafuum  probationes  colligi  poterunt  ■ 
ab  experto  geometra. 

Demonllratio.  Quia  refla  E D fefliotiem 
contingit  in  E,  icconucnit  in  Deum  diame- 
tro AU,  ordinatimque  applicata  eft  rcSa  EF 
cx  pundto  E contadtus  ad  diametrum  AB;per 
prop.jq.  reda  EF  ad  redtam  FD,  rationem 
compotitam  cx  ratione  refla:  CF  ad  reflant 
EF,  Si  cx  ratione  tedti  lateris  ad  tranfuerfum 
figur* ; fcd  perlcra.50.  efl  vt  EF  ad  FD , fic 
GK  ad  KH  ; & vt  CF  ad  EF  * fic  CB.ad 
BL : quare  per  lemma  7.  habebit  GK  ad  KH, 
rationem  tompofitam  ex  ratione  CB  ad  BL, 

& cx  ratione  lateris  redii  figur*  ad  tranfucr- 


r r V 7"  "“‘  "8“**  aa  tranjucr- 

qu«  per . . prop.  Procli  conucmetin  H cum’  paMile^mmisTu^l.s^X^um^^^ 
diametro  AB:  & altera  refla  GKM  etiamnr-  rnm  in,t,  i-nr-r, , I. L . , , e 


liametro  AB;  8c  altera  refla  GKM  etiam  or- 
dinatim applicata  difla:  diametro  AB , quir- 
queper  defin.  ta.  interprimas  erit  parallela 
prxdiflx’  EF  ordinatim  applicatx  ad  eandem 
diametrum  AB.occurretque  in  M refl»  CE 
percit.n.  Procli. TOm  etiam  cx  vertice  Bper 
prop.31.  lib.  i.elemcnt.  agatur  refla  l^a  BL 
parallela  cuilibet  reflarum  FE,  KGM^occur- 
rensjo  L reflas  CEpcrcit.prOp.tr.  Procli: 
tunc  per  propof.  30,  lib.i.  elcment.  refl*  tres 
BL  , GKM, FE, erunt intet  fe  paialicl*.  Re- 


, a — r...  «...U.UI1I  srianguioa- 

rum,  tuxta  propofi+i . lib.x.  clem,  demonltra. 
tum  etiam  erit  in  triangulis  alfignatismer  phb» 
I-'1'®1  boceft  quod  triangulum 
CKM  differat  ab  triangulo  BCL,  triangulo 

^vxTr!  & <]U0<1  m HyPcrb°la  triangulum 
GKH  Ut  minus  quam  triangulum  KMC,  tri- 
angulo CLB  : & quod  in  ellipfi  & circuli  cir- 
cumferentia , duo  fimul  triangula  GKH, 
KMC.  fint  xqualia  triangulo  CLB.  quae  om- 
nia erant  dcmonftranda. 


COROL- 
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P iffirentU  trUnguUrum  CLB , CMK , tjl  trt,- 
filium  LBKM. 

MInoreenimtriangtJo  fqblSto  , dc  roa- 

forc  inctndcntf  minus, cutfa  (int  fimibj, 
& cbmmuhem  angulum  ih  C obtineant;  ma- 
nifolium qfVtrapcziunriffigrutuni  LBKM,tfl« 

' COiR  O L L.  NO  S TRVM  if.  . 

4*Mliaia ,l..‘  1 **  .qqffli  r'-  ' ■ ‘ 

' Tityigjilum' 

EX  (Icmondra^ibne  illata  ad  hanc  prop.4). 

Conflat  triangulum  GHK  elfe  dilfercn- 
tiartf  inter  duo  triangula  CLB,  CilK-  ii'  per 
corollirium  pt±Ccdcns  oftendimus  trapezium 
LBKbl  efle  differentiam  inter  eadem  duo 
pradifla  triangula  CLB  1 CMK  : igitur  tri- 
angultim  GHK  erit  xquale  trapezio  LBKM. 
nam  fublato  eodem  ab  eodem  , relinquetur 
differentia  eadem , |cu  xqualis  (i  pluries  fiat 
detraflio. 

cbtfOLL.  NQ$TRVM  III. 

f jtlll  LTr.t  0 u /,  j. 

JAfrimU  fgmrtunihu , ftiMtt  reUt  BL,  reflat» 
GH,  t»  I j erit  tritngklum  HB  l equile  LfGAt 
• qudiriUtin  r i 

PEr  corolLi.prxccd.  efl  triangulum  GHK 
equale  trapezio  L B K M : ergo  fi  ex,his 
aequalibus  dematur  commune  trapezium 
IBKG  j remanebit  per  j. axioma  libri  i.eje- 
raent.  triangulum  HB1  xqualc  quadrilatcro 
LIGM. 

♦ ' 1 

COROLL.  NOSTRVM  rVj’ j 

In  HjptrMu  quedriliterum  LIGM  cmtUrij  fu- 
cedentia  3.  efi piriOelegremmum  ■,  in  ctltpfl  vm  tjr 
circuli  circumferenti » e!i  tripedum.  . f 

GVm  in  byperbola  ex  apparatu  (Int paral- 
lelae LIB,  MGK;  tum  etiam  refl^ED, 
GH,  ex  datis ; manifeftum  eft  quod  quadrilaa 
terum  LIGM  fit  in  byperbola  parallclogam- 
mum.  Quia  veri  inellipfiSc  circulo  ex  datis 
rrdfa  CEL  fecat  redam  ED,  fecabit  etiam 
per  prop.  11.  Procli  reftam  GH,  parallelam 
ipG  ED  ex  datis, per  prop.  11. Procli : ergo 
licet  per  apparatum  duo  latera  LLMG,  didi 

Juadcilatcri  (int  parallela , quia  alia  duo  LM, 
G , non  funt  parallela , eo  qudd  fe  mutuo  in* 
terfccare  debere  fint  oftcnfaterit  ex  natura  tra* 
pezij  , diftum  quadrilaterum  LIGM , trape- 
zium io  ellipG  & circulo 


Ho^trvm  v. 

I»  circule  Tnengulum  ECD  eil  equile  triinguli 
SCL  ; eruntque  equiUlere  (7  equieugule. 

T>  Efla  ED  efl  perpendicularis  reftx  CE, 
JLV  per  prop.  (8, 1 1 b . 3.  element.  quia  datur 
Ep  Tangens  circulum  : &pet  confideratio- 
nera  38.  ad  fecundas  defin.  refla  EF  ordina- 
tim  applicata  diametro  AB  circuli , eft  per- 
pendicularisipfi  diametro  ABj  poGtacJueeft 
py  apparatum  ad  demondrationem  huius  pro- 
pdfiqj.  refla.  BL  parajlela  ipfi  EF,  ergo  per 
prop.i^Iib.^elemcn. angulus  LBC  eritre- 
flus , vt  alter  EFB  : C um  igitur  duo  trian- 
gula BCL,  CEP,  habeant  angulum  commu- 
nem in  C in  vetaque  figuratione,  & angulos 
reflos  in  E !c  B ollenfos,  xquales  per  aa. 
I a,  lib.i.  element- Se  Utera  CE,  CB,  aqualia 
vtpotefemidiametros  eiufdem  circuli ; erunt 
pet  coroll.  propof.  16.  lib.  1.  element.  difta 
duo  triangula  ECB,  BCL , in  circulo  iqna- 
[ia  .,  & reliquum  angulum  reliquo  angulo  x- 
quafe habebunt,  & latera  alia  refpefliue  aequa- 
li t per  cit.  prop.pd.  Ub.  t .clem.  idcoque  xqui* 
latera  & xquiangpla. 

PROPOSITIO  XLIV. 

Si  vnam  oppofitarum  fedtio- 
num  rcfta  linea  contingens  cum 
diametro  conueniat a tadlu  vero 
addiametriim  linea  ordinatim  ap- 
plicetur-, atque  huic  atquidiftans 
per  verticem  alterius  feftionis  du- 
catur, ita  vc  conueniat  cum  linea 
per  ta&um  & centrum  dufta.-furti- 
pto  autem  pundlo  qtiouis  in  le- 
ctione, applicentur  ad  diametrum 
diiar  lineat,  quarum  altera  contin- 
genti atquidmet , altera  aquidiftet 
Ci  quat  i taftu  Ordinafim  applicata 
eft.  Triangulum  ab  ipfis  fadtum, 
minus  eft  quam  triangulum  quod 
abfeindit  applicata  ad  centrum  le- 
gionis , triangulo  fimili  abfcilio 
ab  ea  quar  ex  centro. 

SVppofitio,  & apparatus  prima  pws.  Oppo- 
fitarum feflionum  AF.BE  (fit  diameter 
AB , centrum^ue  C ; 8i  ab  aliquo  punflo  F. 
eorum  qu*  funt  in  linea  curuafeflbnis  AF 
fit  refla  linea  FG  confingens  in  F feflionem 

AF, 
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AI- , comienicnfcjue  curo  diametro  AB  in  G 
infra  centrum  C faxta  coroll.  prop.j I.  & ab 
F pundto  contactus  fit  ordinatim  applicata 
refla  linea  FO  ad  diametrum  AB : Tu» 
huic  FO  redt*  linee  ordinatim  applicate, 
ab  vertice  B alterius  feflionis  BE  fitedufU 
refla  linea  BL  parallela  ipfi  FO , ad  paties 
tomrarias,  conueniatque  in  L cum  tcda'dll, 
ceitda  pet  F punftum  comaftus  & centruin 
C , que  attinget  in  E oppofitam  feflionerti 
per  prop.z9.  luinatur  vero  puhftum  quoduis 
N infefltone  BE  diuerfum  ab  B vertice;  & 
ex  punito  Ndnfls  fint  dus  redis  linee  N.K) 
NHM , quarum  prima  NK  fit  purlllcla  coni 
tingenti  FG , fecanfijue  id  K diametrum  AB, 
per  prop.  rt.  Procli;  altera  vero  N BM  fit  pa- 
rallela ipfi  FO  ordinatim  applicate  diametro 

AB,  hscredh  NHM  , erit  etiam  ordinatim 
applicata  diametro  AB  pcrdefin.12.  interfe- 
cundas,  fecabitdue  produdlam  reflam  FCLId 

M,  pcrprop.n. Prodi,  Sr  obuiatn  tranfuerfam 
diametrum  ABK  in  pundto  H.  Dico  trian- 
gulum NHKfaflum  ab  ditiis  redtis  in  fedtione 
BE,  efleminusquim  triangulum  CMHe  tri- 
angulo CBL  fimili  ipfi  CH  M abfciflb  ab 
refla  FCM  ex  centro  C cmifla;  quod  veto 
triangulum  CHM  fit  fimite  triangulo  CBL, 
patet  per  leni.  fo.  obredias  parallelas  iuterfe 
NHM,  BL,  per  prop.  30.  lib.i.alem,  quia  fiwt 
parallele  polite  ipfi  FO. 

Apparatus  fecunda  pars.,  Conci  piatur  redia 
ID  contingens  in  E fedtionem  BE,  conue- 
nienlfyie  in  D cum  diametrq  AB  inter cen- 
Wum  C & verticem  B,  per  coroli.  prop.ji, 
Infuper  expundlo  E cooeipiattir  altcrarefta 
linea  EX  ordinatim  applicati  diametro  AB! 
que  refla  NX  erit  paralleli  ipfi  FO  pee  def, 
1 1 . inter  primis.  St  pep  proprio, -liLt.cl*. 
ment. etiam  squidiftans  ent  rectis  NHM; 
BL.  * ’> 

Deaionflratio.Quandoqu;dern  A F efl  Kp, 
perbole  perdefin.10.  vel  24.  inter  fecundasj 
quam  contingit  in  F punflo  enico  refla  FG, 
& applicata  eftrefli  FO  ordinatim  diametro 
eius  AB,  ex  datis;  cn‘tperprop,j7.reflangu. 
Ium  fub  OC.CG, squale  quadrato  refle  CA: 
fimili  modo  quia  per  dennitiones  citatis  et- 
iam eft  HyperboU  BE,  e afo^uc  contingi»  p« 
apparatum  refla  EU  in  E punflo.  St  refla 
EX  ordinatim  applicata  efl  diametro  eius  ABj 
eritpet  propof.  cit.  37,  roflanguhira  fub  XC, 
CD,  equale  quadrato  refle  CB:  quadrata 
autem  reflarum  CA,  CB,  funt  equalia per 
prop.t*.  Prodi, ob reflas  equales  CA, CB, 
per  defin.j.  inter  fecundas;  ergo  per  i.axjib.i. 
dem.  reflangulum  fub  OC,  CG,  erit  equale 
reflangulo  lub  XC,  CD.lcdperptop.30.  re- 
fla CF  efl  squalis  redis  CE  ;ergochm  due 
redis  lines  XO,FE,fe  mutuo  fecent  in  C,3C 
redis  XE,  FO.  fint patallcls  per appatarumi 
erit  perlcm.  jo.  vt  FC  ad  CO , fic  EC  ad 
CXiprima  FC  oftenla  efl  equilis  tertie  CE, 


ergo  petptop.14.  hb./slement.  fecunda  CO, 
erit  sqdabsquafte  CX.  Quod  fi  in  reflarigu- 
lisfub  OC,  CG,  & fub  XC.CD.  confideren- 
tur  squales  altitudines  oftenfie  reflarum  CO. 
CX;  erunt  per  i.  prop.  lib.  d,  elem.  bales  eoa- 
rum squulu,  CG,  CD.  Cdm igitur mtriau- 
gufis  1 CG , ECD  , circa  squales  angulosm 
Cpcrprop.  i j.  Ijb.  i.  elem.  habttrausTatcra 
FC.CG,  equalia  refptfliud  lateribus' EC, 
CD;  erunt  etiam  eorum  bafes  FG,ED,squa- 
les,  per  prop.4.  lib.t.elcm.  & per  eandem  an- 
gulus CGF  squalis  angulo  CDE  ; quitum 
fint  alterni,  erunt  per  prop.  27.  lib.r.  demeat, 
parallele  redtz-  lines  FG , ED.  lamverequh» 
ex  datis  refla  NK  efl' eqilidiflans  ipfi  FG.flc 
oflenfaelt  recta  ED  parallela  ipfi  FG . erunt 
perprop  ii.  lib.i.efement.  tf&  NK,  Et» 
paralie ’ijj;oftcadimus  autem  cfle  parajjefas  re- 
flas NH,  BL,  otdinatim^ue applicatam  dia- 
metro AB  reflam  NH  , ficcfle  parallelas  rc- 
dtas  HM,  BL.  Ergo  quia  in  Hyperboli  BE 
diametrum  habente . AB,  centrumque  C,  efl 
rtfla  linea  ED  contingens  ipfam  in  E,  conue- 
nicnfouc  cum  diametro  iq  D;& cj  punflo  E 
contaflus  ordinatim  efl  applicata  refla  EX  cui 
efl  parallela  refla  Bt  in  verticeeius  B;  lum- 
ptumque  eitin  hnea  curua  feflionis  pxiqflum 
N,  &ab  eo  ordinatim  applicata  refla  linea 
NH  diametro  AB;  & ab  eodem  punflo  N efl 
dufla  squidiftans  refla  NK  i pfi  contingenti 
ED  ; erit  per  propoli  43.  triangulum  NBK 
minus  qulm  triangulum  H MC,  triangulo 
CBL,  quomodo  tuitpropoGtum. 

cdIroll.  NOSTRVM  t. 

*Si  imam  eppefuanem  fidienum  n8 a linea  ctmlin- 
gM,  tadn  ducatur  recta  Hnea  fer  centrum  vf. 

que  a^  atteram  fidumem:  Qua  ex  hac  funde  hui  ut 
ait crine  fidium  ducitur  par  alitia  reda  fredida  data 
tamirignii , firdimem  ipfam  emtinget  in  Xe  cedam 
funfto. 

SVppofitio.  Vnam  FA  lefiionum  oppofi- 
tarutp  FA,  EB,  refla  linea  in  F punflo 
contingat  FG,  occurrens  in  G pumflo  diame- 
tri AB  infra  centrum  C iuxea  coroll.  prop. 
ji.reSaquc  FC  tranfmilTa  per  centrum  C Sc 
produfla  occurrat  in  E feflioni  B E iuxta 
prop.29.  dufla^uefitrefla  ED  parallela  ipfi 
FG  contingenti  in  F altetam  feflionem  FA, 
qu*  refla  ED  fecabitur  in  D ab  diametro 
AB  per  propof.  11.  Procli.  Dico  hanc  reflam 
ED  contingere  feflionem  BF.  in  punflo  E, 
Demonltratio.  Si  refla  ED  non  contingat 
feflionem  BE  in  E,  poterimus  intelligerq 
altam  reflam  lineam  EP  contingere fcflioncm 
BE  in  punflo  E,  qusqueeonuemet  in  P pun- 
flofito  inter  C centrum  & verticem  Biiuxta 
coroll.  propofijt.  Tuncvctdexdemonllratia 
refla  illa  EP  introdudlaerit  parallela  ipfi  FG 
comingenjidats  alteram  feflionem  AF  in  F 

punflo; 
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pundo  s fed  eidem  redz  FG  eft  data  parai- 
lelareda  ED  ; ergo  per  prop.  30.lib.Mlcm. 
erunt  parallela;  inuiccm  duae  redz  lineae  ED, 
EP,  ex  eodem  E pundo  egredientes , contra 
naturam  redarum  parallelarum.  Hoc  abfur- 
dum  condemnat  falfitatis  politionem  contra- 
dicentem aflertioni  huius  corollari),  que  ideo 
flabili  ta  ac  dcmooftrata  erit. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

Si  ul/  pursUo  contuam  vnim  TeSx  contingenti! 
vium  oppofitarum  fiSiimm  ducitur  iiumeter  illu- 
tum occanens  oppofitu  feilioni  in  vno  punito , in  quo 
fit  ulceri  tcBu  Uneu  contingent  ipfutrs  (elltonrm  : ht 
duxreSncontiugenlei  erunt pxrulltlx  & equulei  in- 
ter fe. 

Vides  in  figura  huius  propofitionis  re- 
dam FG  contingentem  in  F ledio- 
nem  AF  ; St  redam  ED  contingentem  in  E 
alteram  fedionem  BE  oppofitam ; St  ambas 
effe  contingentes  in  pundis  F Sc  E , diame- 
tri FCE,  feu  rede  per  centrum  C tranf- 
miflae.  Quod  fi  ED  non  fit  parallela  ipfi  FG, 
poteri  mus  per  prop.  j a.  iib.  i • elem.  ex  pundo 
E agere  redam  E P parallelam  ipfi  FG,  que 
fecabtturin  P abdiametro  AB  perprop.n.  f 
Procli:  porro  hzc  reda  EP  per  coroll.prai- 
cedens  erit  contingens  in  E fedionem  BE; 
fed  ex  datis  eft  altera  ED  contingens  ean- 
dem ledionem  BE  in  eodem  pundo  E:  ergo 
comta  coroll.  noft.j.ad  propof.ja.  dux  red* 
linrz  F.O,  EP,  fedionem  eandem  BE  con- 
(ino . r«  in  eodem  pundo  E.  boc  abfurdum 
e .'.idemnat pofitionem quod  reda  ED  con- 
tingens fedionem  BE  non  fit  parallela  con- 
tingenti redx  FG  alteram  oppofitam  ledio- 
nem AF  in  pundo  F,  ita  vt  arab*  fmt  tan- 
gentes  in  proprijs  extremis  F,  E , redz  FCE 
per  centrum  C tranfmiff*.  Erunt  igitur  pa- 
rallelaereda*  FG,ED,  quod  erat  primb  pro- 
pofitum.  Quoad  fecundum  attinet,  videlicet 
didas  FG.ED,  eflexquales , illudiampro- 
bacum  eft  in  demonflratione  prxfentis  propo- 
fitionis. 

COROLL.  NOSTRVM  III. 

TrUrtgult  ECD,  KG,  erunt  xputix,  & xquixn- 
guU,  &fimilit 

CVm  enim  anguli  ad  verticem  fcu  cen- 
trum C fintsequalesper prop.ij.lib.i. 
elem.  Ccalij  anguli  in  D Sc  G oftenfi  zquales, 
& habeant  latera l)E,GF,zqual« per  coroll. 
x.ipfa  eruntper  coroll  .noft.  ad  prop.  16.  Iib. i. 
elem.dida  triangula  xqualia,  Btpcrdcmon- 
firata  ad  ipfam  prop.  latera  DC  , GC  , habe- 
bunt aequalia , reliquofque  angulos  DEG, 
GFC;  tumlatera  FG,  ED.  Quarepcrdef. 
1.  Iib.  6.  elem-  erunt  fimilta. 


Aduetteex  Federico  Commandino  propo- 
Gtioncin hanc  obtinere  cafus  duodecim,  Ccuti 
propofitio  43.  obtinebat  duodecim  quoad 
Hyperboiam,  pro  diuerfo  fitu  pundi  N afliim- 
pti.  Illis  vero  omnibus  Calibus,  demonflratio 
producta  inferuiet. 

PROPOSITIO  XLV. 

Si  Hyperbolen  , vel  Ellipfim, 
velcirculi  circumferentiam,  reda 
linea  contingens  cum  fecunda  dia- 
metro conueniat  3 & ab  tadu  ad 
eandem  diametrum  linea  applice- 
turdiametro  alteri xquidiftans ; & 
per  ta&um  Sc  centrum  duda  linea 
producatur : Sumpto  autem  pun- 
do  quouis  in  fedionc , ad  fecun- 
dam diametrum  ducantur  dux  li- 
neae , quarum  vna  contingenti,  al- 
tera applicatae  aequidiftet.  Trian- 
gulum quod  ab  ipfis  conftituiturj 
'in  Hyperbola  quidem  maius  eft, 
quam  triangulum  abfeiflum  ab 
applicata  ad  centrum,  triangulo 
cuius  baiis  eft  linea  contingens , Sc 
vertex  centrum  ledionis : In  elli- 
pfi  vero  Sc  circuli  circumferentia, 
vna  cum  triangulo  abfeiffo,  aequa- 
le eft  triangulo , cuius  bafis  eft  li- 
nea contingens , Sc  vertex  fedio- 
nis  centrum. 

SVppofitio.  Hyperbolen,  vel  Ellipfim,  vel 
circuli  circumferentiam  , contingat  reda 
linea  LCM,vel  CML,  in  pundo  vnico  C, 
conueniatque  cum  fecunda  diametro  HD  in 
L , Sc  cum  altera  ipfi  coniugata  feu  prima  AH 
inpundo  M;  Sc  ab  C pundo  contadus  duda 
fit  reda  CD  ad  diametrum  HD  fecundam, x- 
quidiftans  ipfi  diametro  alteri  AH  primziDu- 
daque  fit  reda  HC  per  centum  H fcdionis 
& perpundum  C contadus , St  producatur 
vitra  H centrum  fi  opus  fit.  Deinde  ex  pun- 
do quolibet  B fcdionis  diuerfo  tamen  ab  ver- 
ticibus diametrorum  aifumptarum  , St  pundo 
C contadus,  tranfmifiaefint  redz  line*  du* 
BE,BF,  quarum  prima  BE  zqnidiflec tan- 
genti LC  , Sc  fecunda  BF  fit  parallela  redz 
CD  applicat* diametro fecund*  HD:  Re- 
fukabit  triangulum  BEF  ex  his  duabus  redis 
dudis,  St  portione  EF  diametri  iecundzpro- 
N dudz 
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dudx  vel  non  produd«:  & aliud  triangu- 
lum GHF  fadumexrcda  CH  produda  vi- 
tra centrum  ’H  fi  opus  fic  & fecante  BF  re- 
dam in  G pcrprop.ti.  Procli  , quandoqui- 
dem fccat  alteram  CD  ipfi parallelam  , & ex 
portione  HF,  diametri  fecundari  & aliud  tri- 
angulum tertium  LCH  fadum  ab  tangente 
LC,&  linea  CH  per  centrum  H & pundura 
C contadus  extcnfa,  & portione  LH  diame- 
tri fccund«.  Dico  autem  in  Hyperbola,quod 
triangulum  BEF  fit  maius  quam  triangulum 
GHF,  triangulo  LCH  : In  ellipfi  verd  Sc  cir- 
culi circumferentia  dico  quod  idem  triangu- 
lum BEF  fimul  cum  triangulo  FGH,  fit«- 
quale  triangulo  LCH. 

Confidera  ex  Eutocio  ad  hanc  propofitio- 
nem  , ipfam  obtinere  cafus  centum  pro  vario 
fitu  afiumpti  pundi  B,  & varijs  terminis  re- 
darum lineam  durarum  ab  illo : qui  etiam 
catus  in  oppofitis  fedionibus  reperiuntur.Nos 
vero  contenti  erimus  afferre  duorum  cafuum 
demonftrationem  applicandam  reliquis  ferua- 
ta  proportione.  Cafus  vero  erunt  fumptopun- 
do  B fupra  & infra  fecundam  DH  diame- 
trum & ad  diuerfas  partes  vel  eafdcm  pundi 
C,  refpcdu  prim«  diametri  AH  datae. 

Apparatus. Concipiantur redx  lineae  CK, 
BN,  ordinatim  applicatxad  primam  diame- 
trum AH  productam  vitra  centrum  H vel 
non  produdam : quae  erunt  inter  fe  parallelae 
per  1 1,  def.  inter  primas. 

Demonftratio.  Quandoquidem  reda  CM 
contingit  in  C fedionem,  & applicata  eftor- 
dinatim  CK  diametro  AH,  habebit  per pro- 
pof.39.  reda  CK  ad  redam  KH , rationem 
compotitam  ex  ratione  reda;  MK  ad  KC,& 
ex  ratione  redi  lateris  figurae  ad  tranfuerfum. 
Etquia  per  lem. 50.  in  triangulis  CMK,CLD, 
habentibus  latera  KM,CD  parallela  ex  datis, 
tum  alia  duo  LD,  CK , parallela  per  dcfin.17* 
inter  primas.eft  MK  ad  KC,  ficut  CD  ad  DL; 
habebit  per  lem.  7.  reda  CK  ad  redam  KC, 
rationem  compofitam  ex  ratione  redx  CD  ad 
redam  DL  , & ex  ratione  lateris  redi  figurae 
ad  tranfuerfum.  Triangulum  vero  CDL  fit 
exreda  KH  aequali ipli  CD  per  propof.54. 
lib.i.  element.  in  parallelogrammo  DKrcfuI- 
tante  ex  dudu  linearum  tam  in  fuppofitionc 
qu^m  in  apparatu  ; & triangulum  CHK  hoc 
eft  CDH,  per  cit.  propof.54.  fit  ex  reda  CK, 
hoc  eft  ex  CD  ipfi  «quali  per  eandem  cit.pro- 
of.  34.  lib.  1 . element.  Eft  autem  in  Hypcr- 
ola  triangulum  CDL  maius  qu^m  triangu- 
lum CDH,  triangulo  HML  ; ergo  per  ax. 
i . & 3.  lib.  1*  element.  triangulum  C D L, 
maius  erit  qu^m  triangulum  CKH,  triangu- 
lo ex  AH  latere  fimiii  ipfi  CDL;  In  ellipfi 
ver&  Sc  circuli  circumferentia , idem  triangu- 
lum CDL  , fimul  cum  triangulo  CKH,  eft 
«quale  triangulo  ex  AH  firailiipfi  CDL,  ex 
dcmonftratis  in  prop.4t . & cx  prop . 1 5 . lib.y. 
tlem, quandoquidem  in  parallciogra  minis  du- 


plis didorum  triangulorum  per  prop.41.lib.!. 
element.  id  oficnfum  fit  in  propof.41. libri  hu- 
ius citata.  Igitur  quia  triangulum  CDL  dif- 
fert ab  triangulo  CKH, vel  ab  triangulo  CDH 
aequali  ipfi  CKH  per  prop. 34. lib.i.  element. 
triangulo  quod  fit  cx  AH  fimiii  ipfi  CDL; 
differt  autem  triangulum  CDL  ab  triangulo 
CDH,  triangulo  CHL  cx ipfis figurationi- 
bus ;ergo  per  3.  axioma  lib.i.  element.  trian- 
gulum CHL,  erit  «quale  triangulo  ex  AH  fi- 
miii ipfi  CDL.  Prxtcrea triangulum  B F E 
cum  fimile  fit  triangulo  C DL,pcr  coroll.pro. 
pof.  4.  lib.  6'  clem.  vel  per  lem.  50.  ob  paral- 
lela latera  BF,  CD;  tum  etiam  fit  triangulum 
GFH  fimile  triangulo  CDH,  ob  parallela  la- 
tera GF,  CD;  latera  habebunt  proportionalia 
circa  squales  angulos  per  def.  i.  lib.6.  clem. 
Sed  triangulum  BFE  fit  ex  latere  NH  inter 
applicatam  C K & centrum  H ; triangulum 
verd  GFH  fitex  BN  applicata,  id  eft  cx  FH 
ipfi  BN  «quali  per  prop.  $ 4.  lib.  l.  element.  in 
arallelogrammo  BH.  Igitur  per  prop.  41.  Ii- 
ri  huius,  & 41.  lib.i.elem.  & 15.lib.5-  clem. 
cx  ante  dcmonftratis  triangulum  BEF  ab  tri- 
angulo GHF  differt  triangulo  quod  fit  cx  AH 
fimiii  ipfi  CDL  i ergo  & triangulo  CLH  o- 
ftcnfo  «quali  ipfi  ex  AH  pr«dido.  Quare  in 
Hyperbola  triangulum  BEF  maius  eft  quim 
triangulum  GHF , triangulo  CLH  : in 
ellipfi  vero  & circuli  circumferentia  idem  tri- 
angulum BEF  vni  cum  triangulo  FGH,  x- 
qualc  eri  t triangulo  CLH. Quod  erat  demon- 
ftrandum. 

COROLL.  NOSTR.VM  L 

lifdtm  datis  , & demonft ratis  in  Hyperbola  , fn- 
angulum  BEF  aquale  eft  triangulis  fimul  fumptio 
GHF , CLH, 

QVando  enim  quantitas  minordiffertab 
maiore  fecundum  aliquam  quantitatem; 
illa  minor  & differentia  cius  k minore  funt  fi- 
mul fumptx  «quales  maiori  adaequate , iuxta 
i9.ax.lib.i.elem.fed  in  demonftrationepro- 
pofitionis  huius  conclufum  eft  triangulum 
BEF  maius eflfequim  triangulum  GHF, tri- 
angulo CLH;  hoc  eft  triangulum  GHF  dif- 
ferre ab  triangulo  BEF,  triangulo  CLHrergo 
fimul  fumpta  triangula  GHF; CLH,  erunt  ae- 
qualia triangulo  BEF,  in  Hyperbola. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

lifdtm  datis , ac  demonflratis N In  ellipfi  & circuli 
circumferentia , Triangulum  CLH  maius  eft  quam 
triangulum  BEF , triangulo  FGH,  ' 

EX  dcmonftratis  in  hac  propofitione,  duo 
triangula  fimul  fumpta  BEF, FGH,  funt 
ecqualia  triangulo  CLH  ; ergo  fi  triangulum 
BEF  dematur  ab  triangulo  CLH  , remanebit 

trua- 


Commtntctrim  in  Prop.  Lib.  i . Conic.Apoll.  Perg^i,  Prop.  46. 


«47 


triangulum  FGH , pro  differentia  prrdiflo- 
rum  : igitur  cum  differentia  (it  id  quo  vna 
quantitas  maior  excedi  t detraSam  ab  ipfa  ma- 
iore: triangulum  CLH  maius  erit quim tri- 
angulum BEF,  triangulo  FGH.  Quod  erat 
declarandum. 

PROPOSITIO  XLVI. 

Si  Parabolen  reda  linea  con- 
tingens cum  diametro  conueniat: 
Quxpertadtum  ducitur  diametro 
«equidiftans  ad  eafdem  partes  le- 
dfcionis,  lineas  in  ledione  dudas 
qua:  contingenti  aequidiftant,  bifa- 
riam fecabit. 

SVppofitio,  & apparatus  prima  pars.  Para- 
bolen refla  linea  AC  contingens  in  vni- 
co  punito  C,  conueniat  cum  diametro  ABD 
in  A:  & per  C pundum  contadus  du&a  fit  re- 
da linea  HCM  parallela  ipfi  diametro  ABD; 
haec  reda  HCM  per  coroll.  noft.i.  prop.itf.  in 
vnico  folum  pundo  C fecabit  lineam  curuam 
Paraboles,  & per  corollarium  noftrum  z.  ad 
eandem  prop.  incedet  intra  locum  Paraboles. 
S imptum  vcr6  fit  quodeuraque  aliud  pun* 
dum  in  linea  curua  Paraboles,  puta  L,  diucr- 
fum  tam  ab  C pundo  contadus , quam  ab  B 
vertice  ; per  quod  pundum  L fit  ada  reda  li- 
nea LFE  parallela  tangenti  C A.iuxta  prop.31. 
lib.i.  element.fecabitur  haec  reda  LFE  ab  re- 
da HCM  per  prop.  1 1 . Procli , in  pundo  N, 
eo  quod  fecetur  ab  eadem  reda  HCM,  altera 
parallela  C A:  tiim  etiam  reda  ipfa  LFE  feca- 
bit in  F fedionem  per  corollarium  noftrum  3. 
adprop.i8.  & etiam  fecabicur  in  E ab  diame- 
tro ABD,  percit,  prop.n.  Procli.  Dico  autem 
redam  LNF  intra  fedionem  cadentem  bifa- 
riimfecariin  N ab  reda  HCM  parallela  ipfi 
diametro  ABD : &fic  etiam  de  alijs  omnibus 
huiufmodi  redis  parallelis  ipfi  tangenti  CA. 

Apparatus  lecunda  pars.  Ex  pundo  F con- 
cipiatur reda  linea  FG  ordinatim  applicata 
diametro  ABD;  tum  etiam  ex  pundo  L alia 
reda  linea  LD  ordinatim  applicata  eidem  dia- 
metro; hx  duae  rcdxFG,LD,  erunt  parallelae 
per  dcfin.11.  inter  primas:  Praeterea  ex  pundo 
B verticis  agatur  reda  linea  BH  ad  partes  or- 
dinatim applicatarum  FG,  LD  , parallela  vni 
illarum  per  prop.  3 1.  lib.  1.  element.  ipfa*  tres 
HB, FG.LD, erunt  per  prop*3o.  liba,  element. 
parallelae  inter  fe;  & fecabuntur  per  1 1 . Procli 
prop.  ab  HCM,  & quidem  LD  in  M , HB  in 
H,  FG  produda  vitra  F in  K.  Rcfultabunt- 
que  ex  hoc  apparatu  & fuperiore,  parallelo- 
gramma  GM,BK,  BM;  & triangula  ELD, 
EFG,  KFN.  LMN,  xquiangula&  fimilia  per 
lemma  50.  tum  ctiara  MDGFN  quinque  late- 


rum ,&  quadrilaterum  LFGD.  Denique  per 
propofir.  lib.tf.  element.  datis  duabus  redis 
FN  , NL , reperiatur  tertia  P proportiona- 
lis. 

Demonftratio.  Pcrpropof.  42.  triangulum 
ELD  cft aequale parallelogrammo  BM;  & 
triangulum  EFG  parallelogrammo  BK : ergo 
per  ax.  3.  lib»  1.  element.  n triangulum  miuus 
EFG  dematur  de  maiore  ELD  ; & parallclo- 
grammum  BK  minus  dematur  de  maiore  BM, 
relinquetur  parallelogrammum  GM  «quale 
quadrilatero  LFGD.Quod  ficx  his  rcfiduis  ae- 
qualibus abftrahatur  commune  quinque  lace- 
rum MDGFN;  refiduumerit  triangulum 
KFN,  refiduo  triangulo  LMN  «quale  per 
idemcic.  ax.3.  Iam  vero  quia  in  redas  paralle- 
las KF,  LM,  incidit  reda  KM  ; erunt  per  pro- 
pof.  29.  lib.  1.  element.  anguli  alterni  in  K Sc 
M «quales,  funtque  per  prop.  15.  lib.i.  elem. 
anguli  ad  verticem  N «quales,  igitur  in  trian- 
gulis KNF,  MNL,  reliqui  anguli  terti j erunt 
«quales,  per  noft.  coroll.  3 . ad  prop.  32.  lib.r. 
elerncn»  quare  ipfa  triangula  erunt  xquiangula, 
ideoque  per  4.  prop.  lib.  <S.  elem.  erunt  latera 
eorum  proportionalia  circum  «quales  angu- 
los^ fimilia  ipfa  triangula  per  i.dcfin.lib.cir. 
6.  element.  Pr«tercaquia  funt  tres  red«  lineae 
proportionales  per  apparatum  boc  ordine  FN, 
NL,  P;  erit  per  coroll.  prop.  19.  Iib.6.  elem. 
FN  ad  P,vt  triangulum  FKN  ad  triangulum 
LMNjfed  dida  triangula  funt  oftenfa  «qualia, 
ergo  per  coroll. noft.a.  ad  prop.  14.  lib.  j. ele- 
ment. reda  FN  eritagqualis  rede  P , prima 
terti*  e didis  proportionalibus  tribus  redis: 
igitur  cftm  prima  reda  FN  fit  «qualis  tertis 
P,  erit  media  NL  proportionalis  fcu  fecunda, 
«qualis  prim«  FN , per  noftrum  coroll.6.  ad 
cit.prop.19.  lib.tf.elcm.  Atque  ita probaueri- 
mus  intentum  in  hacpropofitione. 

Plurescafus  adnotat  circa  hanc  propofitio- 
nem  Eutocius.  Nos  demonftrabimus  cafum  in 
quo  vertex  B conueniat  cum  pundo  fumpto  F 
punda  B & Ffintvnum.  Et  in  hoc  exemplo 
apparebit  quomodo  demonftratio  allata  inler- 
uiat&  feruirepolfit  alijs  cafibus,  feruata  ali- 
qua proportione.  Cura  «quicfiftentrcd«HB, 
L N 3,  per  apparilum  ad  dcmonftratiooem 
prxccd.  & incidat  in  illas  reda  HCM,  erunt 
per  prop.  29,  lib.r.  elem.  anguli  alterni  in  H 
& M xquales;  fed  & per  prop.  1 j . eiufdem  lib. 
l.elem.  anguli  ad  verticem  N erunt  xquales; 
ergo  per  coroll.  noft. 3. ad  propor.32.  lib.cic.i. 
reliqui  anguli  terti  j triangulorum  HNB.MNL 
erunt  xquales,  ideoque  xquiangula  ipfa  trian- 
gula, & per  4-prop.  lib.  6.  elem.  obtinebunt 
latera  circa  angulos  xquales  proportionalia: 
quare  per  defin.i.lib.6«lemcnt.  erunt  fimilia. 
Faciendo  igitur  per  1 1.  prop.  lib.  eiufdem  6. 
element.  vt  FN  ad  NL,fic  N L ad  tertiam  P li- 
neamjcritpcrcoroll.prop.xo.  lib.  6.  element.. 
vt  FN  ad  P,  Gc  triangulum  HNB  ad  triangu- 
lum MNL  : Eft  autem  per  propof.41.  tpiao- 
N z gulum 


148  Commentarius  inTrofi.Lil.i.Qonk.ApoU.Tergeti.  Prop. 46. 


ulum  LBD  xquale  rcdangulo  HD,  exqui- 
us  squalibus  G fubtrabatur  commune  qua- 
drilaterum  MNBD,  relinquentur  pet  ;.ax.lib. 
I,  element.  triangula  prxdida  HNB,  MNL  x- 
qualia:  ergo  etiam  redta  FN  erit  xqualis  ipfi 
redx  P tertis  proportionali.  Quare  pcrco- 
roll.  noftrum  6.  ad  prop.  19.  lib.  6.  elem.  pri- 
ma reda  FN  erit  squalis  fecunda  NL.  Sc  fic 
de  omnibus  alijs  huiufmodi  redis  ducendis 
parallelis  tangenti  reda  CA>  intra fcdionem, 
probabitur  quod  ab  reda  HCM  diuidantur 
bifariam, iicuci  in demonftracione propofitio- 
nis  fadum  ell.  Quare  verum  erit  propoGtum. 

COK.OLL.  NOSTRVM  I. 

I»  Parabola  omni*  retia  linea  parallela  diametro 
alitui  i II ‘Ut  fecani  feBionem  ; tjl  etiam  ciufdem  dia- 
meter. 

CVm  enim  dcmonftrauerimus  redam 
CM  parallelam  diametro  ABD  Para- 
boles, diuidere  bifarilm  redas  omnes  lineas 
intra  ipfam  fcdionem  dudas  parallelas  tan- 
genti reda*  CA  ipfam  fcdionem  in  pundo  C 
verticis;  ipfa  reda  CM  erit  diameter  ipfius  Pa- 
raboles, per  defin.i  o.  inter  primas  i Et  fic  de 
alijs  omnibus  huiufmodi  redis.  Igitur  omnis 
reda  linea  fecans  parabolam  parallela  diame- 
tro alicui  illius,  ed  etiam  diameter  ciufdem 
Paraboles. 

COR.  OLE.  NCjjsSTRVM  II. 

Aliter  oHmdere  quod  Diametri  omnet  Parabola, 
fint  re&a  linea  parallela  inter  fe , quam  meorollario 
noftro  ad  prop. 17. 

APparatus.  Edo  fi  fieri  poffit , dux  dia- 
metri BD,  CD,  Parabolx,  conueniant 
in  D,  hoc  ell  non  fint  parallele.  Poterimus 
concipere  ex  aliquo  pundo  F diuerfo  ab  C in 
lineacurua  fedienis redam  lineam  FG  ordi- 
narim applicatam  diametro  CD  dat*  ab  ad- 
uerfario.  Quod  fi  ex  pundo  C,  pofuerimus  re- 
dam lineatu  CH  parallelam  diametro  BD, per 
prop. ;i.lib.i. element.  hftredaCH  invno 
lolum  pundo  fecabit  lineam  curuam  Parabo- 
lespet  prop. a5- & per  coroll.  noft.  1.  ad  illam, 
procedet  intra  locum  Paraboles;  8c  per  coroll. 
noftrum  prxcedens  huius  propofitionis , erit 
etiam  diameter  huius  paraboles : quare  poteri- 
mus  etiam  ex  eodem  alfumpto  pundo  F , con- 
cipere redam  lineam  ordinatim  applicatam 
huic  diametro  CH, nimirum  redam  FI : qux 
eritdiuetfa  ab  FG  ; nam  fi  edet  eadem  , c u m 
reda  linea  ordinatim  applicata  diametro  fe- 
dionis  bifariam  diuidaturab  illa  iuxta  defin. 
1 2.  St  10.  inter  primas , eadem  reda  bifariim 
diuideretur  bis , & fic  pars  effet  squalis  toti 
contra  8.  ax.  lib.  1.  elem.  Dicere  autem  quod 
dux  redi  CD,CH,  eam  redam  diuidant  in 


eodem  pundo, cum  Gntdiuerfc,vna  CD  con- 
currens cum  BD,  altera  CH  parallela  ipfi  BD, 
duo  punda  difllta  haberent  communia  contra 
10.  ax.  Iib.  1.  clemen.  His  (labilitis,  poterimus 
er  prop.  }t.  lib.  r.  elem.  ex  vertice  C , Para- 
oles relpedu diametrorum  CD, CH,  agere 
redam  lineam  CA  parallelam  ipfi  FI,  ordina- 
tim applicatx  diametro  CH ; Sc  aliam  redam 
CK  parallelam  redx  FG  ordinatim  applica- 
tx diametro  CD. 

Demonftratio.  Per  prop.i  r.  vtraque  reda- 
rum CA,  CK,  contingit  Parabolam  in  vnico 
pundo  C,  ita  vt  produdx  verimque  in  infini- 
tum cadant  extrafedionem  : fed  hoc  ell  con- 
tra coroll.  noftrum  3. ad  prop.  ja.  Abfurdura 
hoc  dedudum  ex  politione  contradicende  af- 
fertioni  huius  coroilarij  noftri,  indicat  ipfam 
politionem  ede  falfam,  Sc  noftram  affectionem 
adftruit. 

COROLL.  NOSTRVM  III. 

Recte  omnes  linea  m infinitum  vtrimque  produ- 
Ba  fetantes  in  vnico  tantum  punllo  finguta  Parabo- 
lam fiunt  diametri  ipfiue  paraboles. 

SVppofitio.  Inftar  omnium  fit  reda  linea 
data  AB  fecans  in  vnico  tantum  pundo  A, 
Parabolam , etiam  produda  in  infinitum  v- 
trimque.  Dico  ipfam  redam  AB  ede  diame- 
trum ipfius  Parabolx.  & fic  de  omnibus  alijs 
huiufmodi  redis  lineis. 

Demonftratio.  Si  non  fic  reda  AB  diame- 
ter Paraboles;  poterimus  concipere  diame- 
trum aliquam  CD  ipfius  Paraboles,  fecanteni 
redam  AB  in  punda  E ; vel  per  pundum  E 
huius  redx  AB,  (itum  intra  locum  Paraboles, 
redam  lineam  DEC  qux  fit  diameter  Para- 
boles. Igitur  per  coroll.  noftrum  a.  ad  prop. 
19.  reda  linea  AEB  fecans  diametrum  CD  in 
E,  intra  fcdionem,  produda  in  infinitum, oc- 
curret Parabolx  in  alio  pundo  diuerfo  ab  A: 
hoc  deftruit  datum  ; ergo  falfa  erit  politio  vn- 
de  fequitur  talis  deftrudio  feu  contradidio, 
quod  eadem  reda  AB  foium  fecet  in  vnico 
pundo  Parabolam  , & in  duobus,  igitur  con- 
tradicens aflertio  huic  politioni  falfx , ver» 
erit.  Quod  volebamus. 

COROLL.  NOSTRVM  IV, 

Na»  omnes  retia  linea  paraUela  intra  locum  Para  - 
bola  ; fiunt  dumetri  eiui. 

REdx  omnes linex ordinatim  applicate 
diametro  alicui  Paraboles  funt  parallele 
intet  fc,  Sc  vtrimque  terminantur  in  linea  cur- 
ua  Paraboles,  ex  didisio  defin. 10.  & ia.  inter 
primas,  in  vniuerfum : ergo  (i  omnes  huiuf- 
modi redx  parallelx  inuicem,  fint  diametri 
Paraboles  (eu  in  Parabola,  diametri  Parabolx 
lecabunt  in  duobus  pundis  ipfam, contra  noft. 
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coroll.i.  ad  prop.  ifi.  hoc  abfurdum  chm  de- 
ducatur ex  contradicente  politione  aflertioni 
huius  coroliarij , ipfa  politio  falfa  erit , St  af- 
fertio  corollarii  vera. 

COROLL.  NOSTRVM  V. 

Ttefl*  em  nes  linet  ftttSeU  inuicem  intrt  leam 
Ttrtbelt  Jutle , & fectntei  ifftm  in  vnico  ttntim 
funilo  pieiutlt  vt rimque  in  infimi  um : fmu  iitne- 
tti  ifjisu  Vir  aboles. 

PEr  corollarium  noflrum  3.  Redx  omnes 
linex  dudx  intra  locum  Parabola?.  St  Po- 
eante* ipfam  in  vnico  Polum  pundo  productat 
Vtrimque  in  infinitum)  Punt  diametri  ipfius 
Parabolx  i fcd  recta'  omnes  parallelx  inuicem 
intra  locum  Paraboles  dudx  Se  lecantes  i p« 
in  vnico  tantum  punfto  produd-c  vtrimque 
in  infinitum  dantur:  ergo  ipf* erunt diamc* 
tri  iplius  Paraboles* 

COHOLL.  NOSTltVM  Vt. 

UuUa  retta  line 4 fetam  lineam  eurum  VotaIa- 
les , vel  occurrens  illi , duolnutn  puntlu ; ejl  diam* 
ttr  illim. 

E Sto  fi  fieri  poflic , reda  linea  quaepiam  (e- 
cans  vel  occurrens  Parabolae  duobus  in 
pundis»  fit  diameter  illius : igitur  falfum  erit 
corollarium  noftram  i . ad  propof.  16.  in  auo 
demonftrauimus  diametrum  omnem  Parabo- 
lae occunerc  illi  in  vnico  tantum  pundo , et- 
iam fi  vtrimque  in  infinitum  producatur.  Fal* 
fum  igitur  quod  contradicit  huiccorollarib, 
& i pfum  corollarium  confirmatum  ac  (labili- 
tum  in  veritate  erit. 

PROPOSITIO  XLVIL 

Si  Hyperbolen  , vel  Ellipfim, 
vel  circuli  circumferentiam  retfta 
linea  contingens,  cum  diametro 
conueniat : per  tadfum  & centrum 
du&a  linea  ad  eafdem  partes  fe- 
dionis,  lineas  qi^e  in  feftione  du- 
cuntur concingenci  sequidillantes, 
bifariam  fecabit. 

SVppofitio.  Hyperbolen , vel  Ellipfim,  vel 
circuli  circumterendam  reda  linea  D E 
contingat  in  vnico  folum  E pundo , conuc- 
niens  cum  diametro  AB  fcdionis  in  pundo 
D:  duda^ue  fit  reda  CE,  per  centrum  C 
fedionis  &perpundum  E contadus  praedi- 
olum j hxc  reda  CE  produda  vitra  E in 
hyperbola  procedet  intra  ipfius  locum  ex  di* 


dis  in  propof.  2 6.  Iam  ver6cx  pundis  fedio- 
numdiuerfisab  E,  tranfmittantur  per  prop. 
ji.Iib.i.eJem.  redarlinc*  parallela? contin- 
genti ED,  inftar^ue  omnium  fit  reda  GOI4 
cx  pundo  G em  illa , ipfa  & reliqua;  huiuf- 
modi  omnes  per  coroll.  nodrum  $.  ad  prop.i  8. 
occurret  alteri  pundo  N fcdionis,  eritque 
intra  fedionem  per  propof  10.  quare  per  pro- 
pofi  1.  Procli  fecabitur  ab  diametro  C E in 
pundo  O.  Dico  autem  hanc  redam  GN  (c- 
cari  bifariam  in  O ab  diametro  CE:  8efic 
reliquas  omnes  huiufmodi  redas  lineas  intra 
fcdionem#dudas  parallelas  tangenti  ED. 

Eutocius  adnotat  hanc  propofitionem  tot 
admittere  cafus  in  Hyperbola  quot  procedens 
in  parabola ; tum  etiam  tot  pati  cafus  in  datis 
fcdionibus  quot  propofitio  4}.Porrd  demon- 
Oratio  afferenda  prudenter  erit  applicanda  fer-* 
uatis  feruandisomnibus  huiufmodi  cafibus. 

Apparatus.  Produda  CE  vitra  E fi  opus 
fit,  concipiantur  cx  pundis  G 5e  N,  redae  li- 
nea; GK,  NF  applicatae  ordinatim  diame- 
tro A B producende  in  hyperbola  tantum 
vitra  B verticem  j iOercde  GK,  NF,  erunt 
per  defin.  i i.intcr  primas  para llele.Infuper  cx 
vertice  B ponatur  ad  partes  redarum  ordina- 
tim applicatarum  GK, NF,  reda  linea  BL 
parallela  cuilibet  didarum  ordinatim  applica- 
tarum, per prop.31.  hb.  i.elem.  hetresreds 
linee  BL.l  N,  KG,  erunt  per  prop.jo.  lib.l. 
clctn.parallelx  inuicem  j £c  per  prop.i  i. Pro- 
cji  recta  BL  fecabitur  in  L ab  reCCa  CEL, 
tum  etiam  tecta  F N in  X produda  vitra 
N.  Infuper  ctiamrcda  GON  produdavltra 
N G opus  fit, extra  fedionem  fecabitur  ab  dia. 
metro  AB  extra  fedionem  in  H,  percit,  pro* 
pof.  11.  Procli,  & quidem  extra  icdioncmj 
nam  per  prop.io.  produda  GN  vitra  N fem- 
per  procedit  extra  fedionem.  Itaque  ex  didit 
in  propof  4 3.  diuerfa  refultabunt  triangula  G- 
milia,  tum  etiam  diuerfa  quadrilatcra , St  v- 
num  quinquelaterum. 

Deinonfi  ratio.  Ex  ijs  qux  in  prop.  43.  dc- 
monftrauimus,  triangulum  HNF  xqualeeft 
quadrilatcro  LBPX,  St  triangulum  GHK  ae- 
quale efi  quadrilatcro  L B K M ; fi  igitur  ab 
his  duobus  pofiremis  xqualibus  veluti  cotis, 
demantur  xqualia  priora ; relinquentur  per 
j.ax.  lib.i.  ttem.  xqualia  videlicet  quadrila- 
terum  NGKF  xquale  quadtilatero  MKFX, 
Quod  fi  cx  his  xqualibus  poftremis  detrahat 
tur communequinquclarerum  ONFICM.rc- 
fiduum  erit  triangulum  OMG,refiduo  trian- 
gulo ORN  xquale  per  idem  ax,  j.  funtverd 
ilia  duo  triangula  fimilia  cx  didis  io  cit.  prop. 
43.  ergo  per  9.  ax.  lib.i. elcm.  erit  reda  GO, 
xqualis  redx  ON,  latera  nimirum  homologa 
didorum  triangulorum  OMG,  OXN.xqua- 
lium  Sc  fi  milium. 
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COROLL.  NOSTRVM  I. 

Refla  pradi  fla  CE  erit  femidiarrteter  in  ftflie- 
nilnu  datu. 

CVm  enim  diuiderc  bifariam  oftenfaGc 
redas  omnes  linea*  intra  fcdioncs  du- 
das,  parallelas  tangenti  ED;  ipfaredaCE 
erit  per  deGn.io.  inter  primas,  diameter  in 
hyperbola,  vclellipfi,  vel  circuli  circumft- 
rentia. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

It»  Hyperbola  , rei  Eflipfi , vel  circuli  circumfe- 
rentia fi  refla  linea  in  eu  accommodata  j fmt  & pa- 
rallela vni  tangenti  ipfam  feflionem  propriam  ; <jr  per 
centrum  feflionis  & 'punflum  contkflu  refla  linea 
ducatur ; ipfa  diuidet  bifariam  pradiflas  omnes  /i- 
nesf  parallelas  accommodata*  in  feflione,  fed  produ- 
cenda erit  in  Hyperbola  vitra  punflum  contaflut ; (3 
erit  diameter  feflionis . 

SVppoGtio.  In  datis  fedionibus  fit  reda 
ED  tangens  in  E vnicopundo,  & inflar 
omniumreda  GN  accommodata  in  fcdione 
parallela  tangenti  ED,&  fic  de  alijs  omnibus 
redis  accommodatis:  redaque  linea  CE  ex 
centro  C fedionis  per  pundum  E conta- 
dus  tranfmifla  & produda  folum  in  hyperbo- 
la vitra  E,  incedet  enim  intra  locum  Hyper- 
boles ex  didis  infuppoGtionead  hanc  propof. 
obuiafque  omnes  redas  lineas  parallelas  tan- 
genti ED , vti  etiam  in  ellipG  & circuli  cir- 
cumferentia, fecabit,  vti  redam  GN , in  O. 
Dico  autem  redam  GN,  fedam  ede  bifariim 
in  O,  & fic  de  reliquis  prxdidis  parallelis  ac- 
commodatis parallelis  ipfi  ED,  ab  reda  DE, 
eQcque  diametrum  fedionis. 

Hoc  corollarium  diflrrt  ab  propofitione  in 
qua  datur  reda  tangens  ED  occurrere  diame- 
tro fedionis ; in  hoc  vero  corollario  nihil  ta- 
le datur. 

Apparatus.  Ex  centro  C,  per  aliquod  pun- 
dum puta  D reda:  ED  tangentis, quod  non 
Et  E,  tranfmittatur  aliqua  reda  linea  CD, 
qua»  io  ellipG  & circuli  circumferentia  fecabit 
lineam  curuam  in  B : at  vero  in  Hyperbola 
expundo  C centrove  ad  aliquod  pundum 
intra  locum  ipGus  Hyperboles  tranfmittatur 
reda  linea  , quae  fecct  in  B lineam  curuam 
illius:  certum  cftquod  reda  ED  tangens  Hy- 
perbolam  ipfam,  occurret  huic  reda»  in  Dex- 
tra centrum  C ; G enim  ad  centrum  praedi- 
dum  C terminaretur,  fecaret  Hyperbolen 
per prop.ji. quod  dedruerct  datum.  Sedhxc 
reda  linea  e centro  C fedionis  eduda  cum 
procedat  intra  locum  fedionis  erit  diameter 
cx  ratione  vniuerfali  diametrorum.  Igitur  cx 
pundis  G & N , poterimus  concipere  redas 
lineas  NF,GK,  ordinatim  applicatas  ad  hanc 


diametrum  CDB  vel  CBD,  t ii m ex  vertice 
B ducere  ad  partes  illarum  ordinatim  appli- 
catarum redam  lineam  BL  parallelam  ipG 
NF,  vel  GK,  per  propof.  ji.  lib.i.  elem.ilte 
tres  red«  BL,  NF , GK  , erunt  parallele  per 
deGn.io.  ac. u.  inter  primas,  & per  prop.to. 
lib.i. elcm.  Porrd  reda  CE  produda  vitra 
E , fecabit  Gne  controuerGa  redas  has  tres  pa- 
rallelas per ax. 28. iib.t.elem.  GK  in  M,NF 
in  X,  BL  in  L & per  prop.  11.  Procli,  Sed 
in  ellipG  & circumferentia  circuli, alia  metho- 
do illud  erit  probandum:  G ex  Epundo  con- 
tadus  intclligatur  reda  linea  ordinatim  dia- 
metro DBC,  hsc  erit  per  deGn.io. ac  i2.cit. 
& propof. 30.  lib.i.  clem.  parallela  redis  BL, 
NF,GK,  hanc  quartam  ex  E edudam  & pro- 
batam parallelam  illis  tribus  fecat  reda  CE  in 
E,  ergo  per  propof  11.  Procli  reliquas  fecabir, 
GK  in  M,  NF  in  X, BL  in  L.  Exhoc  ve- 
ri apparatu  fequuntur  omnia  que  in  apparatu 
ad  hanc  propoGtionera  adnotauimus.  Itaque 

Demonftratio  prime  partis  huius  corolia- 
rijerit  eadem  qux  propoutionis  huius  47.  fe- 
cundx  vero  partis  demondratio  erit  eadem 
qux  corollarij  noflri  primi. 

PROPOSITIO  XLVIIF. 

Si  vnam  oppofltarum  fediio- 
num  re<5ta  linea  contingens  cum 
diametro  conueniat  ; & per  ta- 
^um  & centrum  linea  produtSa 
fecet  alteram  fe&ionem : qua:  in 
altera  fe&ione  dufta  fuerit  contin- 
genti aquidiftans,  a linea  produ- 
dta  bifariam  fecabitur. 

C VppoGtio.  Vnam  oppofitarum  fedionum, 
^ KL  reda  contingat  in  voico  tantum  ptjn- 
do  L,conucniens cum  diametro  AB  tranf. 
ucrfainpundo  K:  Tum  reda  LC  produ- 
da vitra  C centrum , edudaque  ex  pundo  L 
contadus , fecet  alteram  fedionem  oppoGtam 
in  E.Prxtereain  hac  fedione  in  qua  pundum 
E,  accommodata  Gtr^a  NG,  parallela  tan- 
genti redx  LK  prxdiwx  alteram  (edionem. 
Dico  quod  (i  producatur  redi  LCE  vitra  E, 
fecet  bifariam  redam  NG,in  O. 

Apparatus.  Imprimis  reda  linea  LC  pro- 
duda vitra  C centrum,  occurret  in  E alteri 
fcdioni  per  propof  29.  Tum  reda  linea  LCE 
produda  vitra  E incedet  intra  locum  Hyper- 
boles in  qua  E pundum,  per coroll.  noft.  1. 
ad  prop.3 1.  ideoque  per  propof. 2 8.  redam  li- 
neam NG  vtrimque  terminatam  tn  pundis 
N & G , ipfius  fedionis,  fecabit  obuiam  pa- 
rallelam ipfi  LK,  per  prop.ii.  Procli , in  pun- 
do O.  Infupcr  concipiatur  per  pundum  E 
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reda  linea  ED  contingens  fcdioncm  in  pun- 
do  E,  qua- per  'coroll.  noftrum  noftrum  1. 
ajprop.31.  lecabit  diametrum  AB  commu- 
nem feftionibus  oppoGtisiuxta  propof.14.  in 
pundo  D inter  centrum  C Sc  verticem  B. 
Porro  per  noftrum  coroil. 1.  ad  prop. 44.  duc 
reds  linee  LK,  ED , erunt  parallele.  Ergo 
quia  reda  N QG  fuit  data  contingenti  recte 
LK  zquidiftans,  erit  etiam  per  prop.30.lib.!. 
clem.  parallela ipfl  ED  tangenti. 

Demonftratio.  Quia  Hyperbolen  in  qua  E 
pundum,  contingit  reda  linea  DE  inEpun- 
do,  & ab  centro  eius  C communi  alteri  hy- 
perbole oppofttx  iuxtaprop.14.  tranfmifla  cft 
redalinea  LCE.fumptumque cft  pundum  N 
ex  quo  duda  elt  NG  parallela  ipli  DE  tan- 

fenti,  vtrimque  conucnienscum  ipfafcdionc; 

ifariam  fecabiturin  O,  abipla  reda  LCE 
produda,  per  prop. 47.  prxccdentem.  Quod 
erat  propolitum  ac  demonftrandum. 

COKOLL.  NOSTRVM  I. 

tifdtm  datu : non  folhm  refla  LCE  per  taflum 
L (f  c centrum  tlttfla  extenfaque fetans  in  E al te- 
ram [titionem  oppo fisam , fecat  bifariamreflam  NG 
in  0}  parallelam  tangenti  LK  alteram  fefliontm  op- 
po fisam ; [ei  etiam  mnes  aliae  reflat  lineae  parate- 
lat  tangenti  LK  inflat  intra  feflienem  atteram , vt 
tfl  refla  SOG. 

EAdem  enim  demonllratio  allata  in  prop. 

47.  & prxfenti  infetuit  ad  propoGtutn 
demonftrandum  in  hoc  corollario. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

Refla  linea  LCE  erit  diameter  altet  a fefliontm 
oppofitarum  tranfitetfa. 

NAm  in  corollario  prxcedentc,  oftendi- 
mus  diuidere bifarilm  redas  omnes  lia 
neas  accommodatas  infedionc  in  qua  E pun- 
dum parallelas  ipG  tangenti  DE : Sc  eodem 
modo  probabunturdiuils  bifarilm  reds  om- 
nes lines  dudxsquidiftantes  tangenti  LK  x- 
tjuidiftanti  oftenfs ipG  DE,  Sc  accommoda- 
tae in  altera  fedione  oppoftta  in  qua  L pun- 
dum: lgitttrper  de6n.13.mter  primas,  reda 
lnjea  LCE  erit  diameter  tranfuerfa  fcdio- 
nu  m oppofitarum. 

J 

COROLL.  NOSTRVM  UU  . 

Ekbie  tribui  propofiiionibu  36,  47  48.  colligi- 
tur verum  ege  quodmonuimmin  explicat  Me  ie fini- 
tioni duodecima  inUr primae,  videlicet vnani exii-, 
ruit  refln  cui  debent  ege  parallela  refla  omnes  linea 
in  tpulilet  feflione  coni , bifariam  iiuifa  ab  diametro 
feflimie  conica  , ejfc  reflans  lineam  contingentem  in 
■emico  [olam  punflo,  quod  in  citatie  propefitiombui 
determinatur  ejft  vertex  diametri. 


IN  Parabola  enim  oftendimus  propoGtione 
4«.  & coroil.  noftro  1.  ad  illam,  redam 
lineam  CM  ellc diametrum  ipGus  Paraboles, 
co  quod  fccct  bifarilm  redas  omnes  lineas  pa- 
rallelas reds  lines  CA  tangenti  ipfam  Para- 
bolam in  pundo  C verticis  diametri  CM. 

Prxtcrea  in  propoGtione  47.  Sc  coroll.noft. 
1.  ad  illam,  probaurmus  in  EllipG  Se  circulo  Sc 
Hyperbola,  redam  lineam  ECM.vel  CEM, 
cfle diametrum  , ebquod  bifarilm  diuidat  re- 
das omnes  lineas  accommodatas  in  illis,  paral- 
lelasredsED  tangenti  in  pundo  E verticis 
diametri  ECM  vel  CEM. 

Denique  in  oppoGtis  fedionibus,  demon, 
ftrauimuscoroll.  prscedente  2.  redam  LCE 
efle  diametrum  illarum , c 6 qubd  bifarilm  fe- 
cet  redas  omnes  lineas  accommodatas  in  v- 
trifque  fedionibus  parallelas  reds  lines  LK 
tangenti  vnam  ipfatum  in  vnico  pundo  L 
verticis  vniusdidx  diametri  LCE. 

Quare  indudione  fada  per  omnes  fcdiones 
conicas , verum  erit  propoGtum  in  hoc  corol- 
lario noftro,  quod  antea  folftm  monueramu» 
ad  dcGnitioncm  ia.  inter  primas. 

COROLL.  NOSTRVM  IV. 

Iu  qualibet  feflione  conica , etiamque  in  oppefitie 
feflierubsa.  Si  multa  refla  linea  fuerint  in  ftflunt 
qualibet  conica  accommodata  cj  parallela  vnt  tan- 
genti ipfam [eflionem,  bifariamque  diuifa  omnes  ac- 
commodata ; Refla  linea  tranfmijfa  in  [eflione  per 
boc  pusillum  contactus  & tutufuss  accommodatarum 
inipfa  paralie lanm  retiarum  tangenti  punflum  me- 
dium ; tranfsbit  etiam  per  reliqua  pemfla  media  reli- 
quarum j eritque  ftflionis  diameter. 

D Emonftratio.  Si  reda  illa  tranfmifla  per 
pundum  contadus  Sc  pundum  medium 
ynius  parallelarum  reds  tangenti , nontran- 
leat  per  reliqua  punda  media  reliquarum  pa- 
rallelarum, poterimus  in  Parabola  concipere 
redam  lineam  exilio  pundo  contadus  paral- 
lelam vni  e diametris  luis ; Sc  in  Hyperbola, 
vel  ellipG,  vel  circuli  circumferentia , vel  op- 
poGtis fedionibus , poterimus  intelligerc  re- 
dam tineam  cdudam  ex  centro  fedionis  per 
pundum  contadus : Tunc  vero  in  Parabola 
per  propof.45.in  circulo  ver6  Sc  ellipG  Sc  hy- 
perbola per  propof.47.Jc  inoppoGtisfcdioni- 
bus  per  propoC  prsfentem,  reda  ifta  intelleda 
traoGbit  per  punda  omnia  media  prsdrdarum 
redarum  linearum  parallelarum  tangenti  fc- 
dionem;  Sc  Gc  du*  reds  linee,  duda  nimi- 
rum ex  poGtionc  aduerfari) , Sc  intelleda,  ha- 
bebunt duo  punda  communia,  videlicet  pun- 
dum contadus,  Sc  pundum  medium  vniiBd 
didis  parallelis;  Scficvcl  commune  Tegmen- 
tum habebunt,  vclfuperGcicm  claudent,  con- 
tralib.t.  elem. axiomata  ro.  vel  14.  Iiocab- 
futdum  dedudum  cx  poGtionc  aducrfarij.con- 
demnat  falGtatis ipfam  pofitioncm;  quare  af- 
y 4 fertio 
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fertio  primi  huius  corollirij  contradicens  illi 
politioni  erit  manifefti  : igitur  in  parabola  per 
coroll.  noflrura  i.  ad  prop.  4 6.  propofita  linea 
in  hoc  corollario  erit  eius  diameter ; & in  hy- 
perbola  vel  ellipfi  vel  circulo,  per  coroll. eoit. 
t .ad  prop.47.  erit  etiam  diameterjin  oppofi- 
tis  denique  lectionibus  per  coroll.  noli.  a.  erit 
etiam  diameter  fedionum  oppofitarum.  Et 
fic  corollarium  prxfens  demonflratum  rema- 
nebit 

COROLL.  NOSTRVM  V. 

Iit  r arabcla,  H» perbela,  Ellipfi,  circulo,  (i 
cpptfitii  fiUimbiu , fi  multa  refla  linea  accommo- 
demur furti Ula  tangenti  fediontm  : R edalinea  tra- 
uda  per  punda  media  duarum  quarumlibet  praiida- 
rum  , tranfibit  etiam  per  reliquarum  funda  media, 
it  per  putidum  tantallm  data  nile  t angent  u,  erit  que 
diameter  fedionU. 

E Sto  G Geri  pofTit  prxdida  recta  linea  tra- 
icCta  non  tranfeat  per  punitum  contaftus. 
Verum  per  corollarium  noftrum  pricedens, 
reda  linea  tranfmifla  per  punitum  medium 
vnius  ex  datis  accommodatis,  & per  punitum 
colitadus,  incedet  per  reliqua  omnia  punita 
reliquarum , eritque  diameterfcitiOnis , ergo 
etiam  transfiget  punitum  medium  alterius  i 
datis  duabus.  Et  ficdusrcdx  lines  diucrfx 
duo  punda  feparata communia  habebunt ; id- 
eoque  vti  oftendimus  in  prxcedente  corollario 
dux  reitx  lineat  commune  Tegmentum  habe- 
bunt, vel  fuperficiem  concludent  contra  10. 
vel  14.  ax.Iib.i.  elem.  hoc  abfurdum  manife- 
ftam  reddit  Talfitatem  politionis  aduerfarij: 

Suarevti  aderimus  rcita illa craieita  perpun- 
:a media  duarum  redarum  accommodatarum 
xquidiftantiuro  tangenti  feitionem , tranfibit 
per  putidum  conradus:  ergo  per  corollarium 
prscedens , incedet  etiam  per  omnia  punita 
reliqua  media  reliquarum , critque  diameter 
fcitionis. 

COROLL.  NOSTRVM  VI. 

In  Hjperbela , lllipfi,  cirtule,  & eppofitu  fe- 
dunibuc , fi  multa  reda  linea  accommodata  in  fe- 
litor,e , parallela  tangenti  [edictum , fuerint  fingu- 
la  diuife  bifariam 1 reda  linea  ex  centro  per  putidum 
medium  vmm  acicmmcdatarum  , incedet  etiam  per 
fundum  cmtadm  pr  edidi , <r  per  reliqua  putida 
media  reliquarum  acicmmcdatarum  in  fedmr,  trit- 
que  diameter  fedtmie. 

SI  non  ita  fit.  Reda  alia  pertadum &c«n- 
trum  duita,  tranfibit  per  punda  media 
omnium  redarum  accommodatarum  xquidi- 
ftantium  tangenti  feitionem,  bypcrbolam,  cl- 
ljpfim,  circummque,  iuxta  prop.47.  & in  op- 
ofitisfcdionibusiuxra  coroll.  nodrum  1.  ad 
anc  propof.48.  vnde  etiam  tranfibit  per  pun- 


dum  medium  alTurtiptxlinps  accommodatur 
in  fcdione : Et  fic  dux  teds  lines  dkterfx  ex 
centro  fcitionis  eduds  habebunt  duo  punda 
communia  diuerfs,  centrum  videlicet, & pun- 
itum medium  accommodarx  reds  xquidi- 
Itantis  tangenti.  Quare  vel  obtinebunt  ilis 
dux  rcdslegmentum  commune , vel  fpatiotn 
includent,  contra  lib.t.  ax.to.  vel  14.  Igitur 
politio  aduerfarij  erit  falfa , Se  allertio  prima 
corollari  j vera  erit ; & fecunda  etiam  per  prz- 
cedens  coroll.  noftrutb  5 . 

COROLL.  NOSTRVM  VII. 

In  cmni  fediene  Coni , Reda  ctimet  linea  ia  ipfit 
ducta  aquidiflantes  reda  tinea  tangenti  ipfasfedit- 
nei  ■■  erunt  ordinat im  applicata  diametre  jedimk  m- 
cedenti  per  pundum  cmtadm  prodidi  & bifariam 
feda  ab  illa  diametre. 

HOc  enim  condat  ex  coroll.  noltro  j.ad 
hanc  prop. 48.  quia  ipfas  (ecat  bifariam 
dida  diameter;  igiturper defin.ta.  interpri- 
mas, erunt  datx  lines  ordinatim  applicats 
diametro  prxdidx , & per  defin.  10.  libri  eiufc 
dem  bifariam  diuifx  ab  dida  diametro. 

Eutocij monitum  accipe  .hanc  propofitio- 
nem  calus  omnes  diuerfos  libi  venditare  quos 
Hyperbolx  attribuit  in  prxcedentc  propofi- 
tione  47. 

PROPOSITIO  XLIX. 

Si  Parabolen  reda  linea  contin- 
gens cum  diametro  conueniat  j & 
per  tadum  d ucatur  reda  linea  dia- 
metro xquidiftans ; a vertice  ve- 
ro ducatur  xquidiftans  ei  quxor- 
dinatim  applicata  eft  j & Hac  vt 
portio  contingentis  inter  applica- 
tam & tadum  interieda  ad  por- 
tionem xquidiftancis  qux  itidem 
inter  tadum  & applicatam  inter- 
ijcitur,  itaquxdam  reda  linea  ad 
duplam  contingentis.  Qux  a fe- 
dione  duda  luerit  xquidiftans 
contingenti  ad  lineam  qux  per  ta. 
dum  ducitur  diamccro  xquidi. 
flans , poterit  rcdangulum  con- 
tentum inuenta  linea , & ea  qux 
inter  iplam  & cadum  interijeitur. 

SVppofirio.  Parabolen  reda  linea  C D 
contingat  in  vnico  D pundo,  cenucnicns 
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in  C cum  diametro  cius  CBM  extrafedio- 
nemiuxtapropof.24»&  ex  pundo  D conta- 
dus  duda  Gt  per  propof.3 1.  lib.  r . elem.  reda 
linea  FDN  parallela  didz  diametro  CBM; 
illae  redae  parallelae  in  vno  folura  pundo  fin- 
gula*  lineam  curuam  Parabolae  (ccabunt ; dia- 
meter in  B per  coroll.  noftrum  1 . ad  prop. 
26.  alia  verb  FDN  per  ipfam  prop.16.  Con- 
cipiatur autem  ex  pundo  D contadus  reda 
linea  DX  ordinatim  applicata  ad  diametrum 
CBM ; & ex  pundo  B verticis  ponatur  per 
jcit.  propof.  $1.  lib.i.  elem.  redfa  linea  BF  ad 
partes  D , parallela  ipfi  DX,  hanc  redam  BF 
lecabir  per  prop.  11.  Procli, reda  FDN  fecans 
aliam  DX  parallelam:  fed  & ipfa  reda  BF  fc- 
cabit  obuiam  tangentem  redam  DC  in  pun- 
do E.  Infuper  ex  quocumque  pundo  puta 
K,  fedionis,  diucrfoab  D,  agatur  percit, 
prop. 31.  lib.i.  elem,  reda  linea  KLIP  paral- 
lela tangenti  DC;  haec  reda  fccabit  in  duobus 
pundis  K & 1 , ipfam  Parabolam  per  co- 
roll.noftrum  3. ad  prop.iS.  obuiamque  redam 
FDN  fccabit  in  L ; & diametrum  CBM 
in  P,  per  prop.  11.  Procli.  Denique  per  pro- 

pof.12.  lib.  tf.clcm.  fiatvt  FD  ad  DE,  Gc 
dupla  ipGus  CD  ad  aliam  redam  G:  erit  per 
coroll.  prop.4. lib. 3.  elcmen.vt  ED  ad  DF, 
|»c  reda  linea  G ad  duplam  ipfius  CD;(hoc 
eft  ex  textu  propoGtionis,  vt  reda  ED  inter 
contadum  D & redam  DEF  applicatam 
diametro  CBM,  ad  redam  DF  Utam  iti- 
dem inter  D contadum  & didam  applica- 
tam BEF;  ita  reda  G linea  ad  duplam  CD 
contingentis  data?.  ) Dico  quadratum  redx 
KL  ede  xquale  redangulofub  reda  G,&  fub 
reda  DL:  ( hoceftiuxta  textum  Authoris, 
quadratum  redee  KL  qua;  eft  portio  redae 
lineae  KLIP  edud*  cx  pundo  aflumpto  K 
parallelae  tangenti  C D , Gta  inter  K pun- 
dumaffumptam  & redam  FDN  parallelam 
diametro  CBM  per  tadum  D dudamjefle 
aequale  redangulofub  inuenta  reda  linea  G, 
& fub  reda  DL  quz  Gt  portio  redae  FDN 
praedidae  Gta  inter  ipfam  KLl,  & pundum 
D contadusdati. ) 

Apparatus.  Ex  pundo  K intelligatur  re- 
da linea  KM  ordinatim  applicata  diametro 
CBM, fecans  obuiam  FDN  in  N per  prop. 
Ii.  Procli:  erunt  dus  redae  lineae  DX,KI)JM 
ordinatim  applicatae  eidem  diametro  paralle- 
lae, perdefin.11.  inter  primas.  Et  quia  reda 
BEF  fuit  pofita  xquidiftansipfi  DX ; erunt 
per  prop.30.  lib.i.  elem.  redae  tres  FEB,DX, 
‘KNM,  parallelae  inuiccm : & quia  etiam  duae 
aliae  CBM  , FDN , funt  etiam  dudzaequidi- 
ftantes , refultabunt  parallelogramma  L C, 
FM,FX,  DM;  8e  triangula  CDX,  PKM.CEB, 
FED.  FED,  KLN. 

Demonftratio.  Quia  reda  CD  fedionem 
contingit  in  D,ordinatimque  ex  applicata  re- 
da DX  diametro  CBM;  erit  per  propof.  $5. 
reda  CB  aequalis  redae  DX;  fed  Si  BX  *- 


qualiseft  redse  FD  per  prop. 54. lib. i.  elem. 
in  parallelogrammo  FX  : ergo  perax.i.lib.i. 
elem.  reda  CB  aequalis  erit  i pii  FD.  Cumque 
FD,  CB,  fint  parallelae , reda  linea  CD  in  eas 
incidens, efficiet  perprop.29.  lib.i.  elem. an- 
gulos BCE,  FDE  alternos  aquales;  6c  quia  et- 
iam in  eafdein  parallelas  incidit  reda  FB  , ef- 
ficiet etiam  percit,  propof.  angulos  alternos 
DFE,  CBE  aequales ; cumque  fint  anguli  ad 
E verticem  aequales  per  prop.  15.  lib.  i.elem. 
triangula  DFE,  CBE, xquiangula:  igitur  per 
4.  propof.  lib. 6.  elem.  critvt  CBad  BE,fic 
DF  ad  FE;  prima  autem  ac  tertia  funt  oftenfas 
aquales,  ergo  per  prop.  14.  lib.5.  elcm.fccun- 
da  BE  & quarta  FE,  erunt  aquales : fed  etiam 
eft  vtBC  ad  CE,  fic  FDad  DE,  prima  vero 
ac  tertia  funt  aquales , ergo  per  cit.  prop. 14. 
fecunda  C E & quarta  D E erunt  aquales. 
C&m  igitur  dida  triangula  fint  aquilatera 
oftenfa  & aquiangula , congruent  fibi  inuiccm 
vti  oportet  fuperponantur  per  9.  ax.libj.cle- 
raent.  vndeper  idem  axioma  erunt  aqualia, 
CBE,  DFE.  His  aqualibus  triangulis  fi  adda- 
tur commune quinquelaterum  DEBMND, re- 
fultabunt per  i.ax.  lib.i.  elem.  quadrilaterum 
CDNM  & parallclogrammum  FM,  aqualia. 
Quoniam  verd  per  propof  42.  Triangulum 
KPM  aquale  eft  parallelogrammo  FM  ; erit 
per  i.ax.  lib.i. elem. quadrilaterum  CDNM 
aquale  triangulo  KPM.  Quod  fi  abhispoftre- 
mis  aqualibus  fubtrahatur  commune  quadri- 
laterum LPMN,  relinquetur  per  3.  ax. lib.i. 
clcm.triangulum  KLN  parallelogrammo  LC 
aquale.  Angulus  autem  DLP  aqualis  eft  an- 
gulo KLN  per  prop.  15.  lib.  1. elem.  ergo  per 
coroll.  ad  lemma  14.  redangulum  fub  KL* 
LN,  duplum  erit  redanguli  fub  LD,  DCjfeu 
quod  idem  eft  redangulum  fub  KL,LN,  a- 
quale  ctit  duplo  redanguli  fub  LD,DC.  Et 
quoniam  eft  ex  datis,  vt  ED  ad  DF,  fic  reda 
G ad  duplam  ipfius  CD;.&  eft  vt  ED  ad  DF, 
ita  KL  ad  LN,  ( perlem.fo.  propter  redas 
FLN,  KLI,  fc  mutuo  dccuflantcs  in  L,  & late- 
ra FE,  KN  oftcnla  parallela ; ) erit  per  prop. 
n.lib.  5.  elem.  vt  G ad  duplam  CD,  fic  KL 
ad  LN : fumendo  autem  pro  communi  alti- 
tudine redam  KL , & pro  bafibus  redas  KL, 
LN;eritpcr  1.  prop.  lib.  6.  elem.  vt  KL  ad 
LN , ita  quadratum  reds  KL  ad  redangu- 
lum  fub  KL,LN  : Etiam  fumendo  pro  com- 
muni altitudine  redam  DL,  & pro  bafibus 
redas  G,  & duplam  ipfius  CD;  erit  per  cir. 
1 .prop.  lib.  6.  elemen.  vt  G ad  duplam  reda* 
CD,  fic  redangulum  fub  G & DL,ad  du- 
plum redanguli  fub  CD,  DL,  ( nam  redan- 
gulum fub  dupla  bafi  ipfius  C D,  & eadem  al- 
titudine DL,  erit  per  cit.  propof.  lib.5.  elem. 
duplum  redanguli  fub  CD,  DL,  propter  du- 
plam bafim : ) Igitur  conferendo  illa  & ante- 
cedentia, erit  per  prop.i  1 . lib.  3.  elem. v t qua- 
dratum redx  KL  ad  redangulum  fub  KL, 
LN,  ita  redangulum  fub  G & DL,  addu- 
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pium  reflanguli  fub  CD , DL  j & vicilficn 
per  prop.  16.  lib.j.tlemenr,  erit  vt  quadratum 
refl®  KL  ad  rcflangulum  fub  refla  G , 8c 
DL,  fi  rcflangulum  Cub  KL,LN,  ad  duplum 
reflanguli  fub  CD,  DL  ; ollendimus  autem 
rcflangulum  fub  KL,  LN,cfle  aquale duplo 
reflanguli  fub  CD,  DL;  ergopercoroll.no- 
ftrum  i.  ad  prop. 14.  hb.  j.clem.  quadratum 
refl*  KL,  aquale  erit  rcflangulo  fub  refla  G, 
& DL.  Sicut  fuit  propoGtum,&  erat  demon- 
ftrandum. 

COROLL.  NOSTRVM  I. 

Reda  linet  G 'menta,  erit  latwnBtan  in  Pa- 
rabola, dato  tranfuerfo  Dx. 

OStendimus  enim  reflam  KLI  bifariam 
diuidi  in  L ab  refla  DN,  qua  quia  eft 
parallela  tangenti  DG,  erit  per  defin.i  o.&  11. 
interprimas.Ordinatim  applicata  DN  refla; 
& quadratum  refl*  KL  cllexquale  reflan- 
gulofub  DL  5t  G ; quareperpr0p.t7.lib.tf. 
elero.  crunttres  refl*  line*  proportionales, 
DL,  KL,  G:  igiturper  dcfin.itf.  inter  fecun- 
das,refla  G tettia  proportionalis ent  reflum 
latus  in  parabola , dato  latere  tranfuerfo  DN. 
Porrd  refla  DN  e(l  diameter  Paraboles  per 
coroll.  noft.i.ad  propof.46. quia clt parallela 
diametro  eius  dat*  CBM. 

COROLL.  NOSTRVM  It. 

Inipfa  figuratione  huius  prepefirionu ; Parallelo- 
grammum  CL,  ftu  DCPL,  ejl  aquale  Triangulo 
JCIN. 

HOc  enim  oftendimusin  difcurfu  demon. 
Orationis  ad  hanc  propofitionem. 

COROLLARIVM  NOST.  Iit. 

Hat  propofitio  multet  admittit  cafm , nimirum 
quot  patitur  propofitio  47. 

SVpponit  enim  illam  propoGtionem  ad  eius 
demonftrationcm  , cuius  cafus  adnotaui- 
mus  ex  Eutocio  effe  vndecim. 

PROPOSITIO  L. 

Si  Hyperbolen , vel  Ellipfim, 
vel  Circuli  circumferentiam  reda 
linea  contingens,  cum  diametro 
conueniat ; & per  tadum  & cen- 
trum linea  producatur;  a vertice 
autem  ordinatim  applicata  con- 
ueniat cum  ea  quae  ducitur  per  ta- 


ftum  & centrum : fiatque  vt  por- 
tio contingentis  inter  cadum  & 
applicatam  interieda,  ad  portio- 
nem lineae  duda:  per  tadum.  & 
centrum, qua: itidem  inter  tadum 
8c  applicatam  interijeitur;  ita  quae- 
dam reda  linea  ad  duplam  contin- 
gentis.Quae  a iedione  ducitur  con- 
tingenti aequidiftans  ad  lineam  per ' 
tadum  fle  centrum  dudam,  pote- 
rit (parium  redangulumquodad- 
iacet  inuentae  lineae,  latitudinem 
habens  interiedam  inter  iplam  fle 
tadum  : in  Hyperbola  quidem 
excedens  figura  fimili  contentae  li- 
neae dupla  eius  quae  eft  inter  cen- 
trum fle  tadum , fle  inuenta  linea: 
in  Ellipfi  vero  fle  circulo,  eadem 
deficiens. 

C Vppofitio,  & apparatus.  Hyperbolen , vel 
Hlliplim,  vel  Circuli  circumferentiam, 
contingens  refla  linea  ED  inpunflo  E vni- 
co,  conueniat  in  D cum  diametro  AB,  Sc 
quidem  in  Hyperbola  extra  feflionem  iuxu 
prop.14.  infraque  eius  centrum  C,  per  coroll. 
prop.jr.  in  ellipfi  vero  St  circulo  iuxta  coroll. 
noftrum  a. ad  prop.14. extra  feflionem  ipfam. 
Duflaque  fit  refla  linea  CE  producenda 
vtrimque  , ex  punflo  E contaflus  per  cen- 
trum C feflionis.  Sitquectiam  data  refla  li- 
nea BG  ordinatim  applicata  diametro  AB 
in  eius  B vertice,  conueniens  in  G cum 
refla  CE  produfla  vitra  E fi  opus  firemif- 
faque  ab  centro  C per  contafluin  E : h*c  re- 
fla B G fecabit  in  F obuiam  reflam  E D 
contingentem.  In  Hyperbola  de  produfla  re- 
fla EC  vitra  centrum  C,  ponaturperprop. 
j.lib.  1 . elem.  refla  C K vitra  centrum  *- 
qualis  ipfi  CE : ln  ellipfi  vero  St  circulo,  pro- 
dufla refla  EC  vltracentrum  C,  termine- 
tur in  punflo  K circumferentia;  eritex na- 
tura circuli  refla  CK  aqualis  ipfi  C E ; & 
in  ellipfi  etiam  per  propofjo.  fam  vero  per 
prop.n.lib.r.elem.expun&o  E contaflus 
erigatur  ad  angulos  reflos  ipG  EC  contin- 
genti refl*  refla  EH  : fiatque  perprop.u. 
lib.5.  elem.  vt  EG  ad  FE.fic  dupla  ipfius  ED 
ad  aliam  reflam  quartam  proportionalem , cui 
per  }. prop.  lib.i.clem.  *qualisdetrahatur re- 
fla EH , delongiflima  mododufla  EH;crit 
per  coroll.  prop. 4.  lib.j.elem.  vt  FEad  EG, 
iic  refla  quadam  hoc  elt  inuenta  refla  EH  ad 
duplam  ipfius  ED , ( hoc  eft  vti  textus  fonar, 
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vtrc&a  FE  portio  contingentis  ED  fita  in- 
ter tt&um  E & applicatam  BFG ; ad  re- 
dam  EG  'portionemuc  re£x  CEG  cmiff® 
ex  centro  C per  ta&im  E , Gtam  inter  ta- 
&um  E & applicatam  BFG  ; ita  quardam 
reda  linea  prardida  EH  ad  duplam  contin- 
gentis ED.J  Prteterca  vnianturpunda  K& 
H,  reda  linea  HK.  Infuper  affumptum  fit  ali- 
quod pundum  puta  L in  linea  cuma  fedio- 
nis  diuerfutn  ab  E contadu , per  quod  iuxta 
prop.$r.  lib.i.  elem.  tranfmifla  (it  reda  linea 
LMX  «quidiftans  redat  tangenti  ED  ; haec 
reda  LMX  fecabitur  ab  diametro  AB,  in 
pundo  aliquo  puta  X,  pcrprop.li.  Procli,& 
duobus  in  pundis  L,  V,  fedionem  , pereo» 
roll.  noft.3.  ad  prop. 1 8.  & fecabit  obuiam  re* 
dam  CE  in  M in  circulo  5c  cllipfi,  in  hy- 
pcrbola  vero  per  prop.n  * Procli,  nam  produ- 
da  reda  CE  vitra  tadum,  procedit  femper 
in  infinitum  intra  locum  hyperboles  num- 
quam  eam  fecando  nifi  in  pundo  vnico  E,  per 
coroll. noft.  ad  propof.3 1.  & coroll.  noft  .1.  ad 
prop.  a 6.  Ad  hacc  ex  pundo  L aflumptoin- 
telligatur  reda  linea  LN  ordinatim  applicata 
diametro  AB,  fecans  in  R obuiam  redam 
per  tadum  E & centrum  C cranfroifiam, 
produdam  vel  non  produdamthacc  reda  LC, 
erit  zquidiftans  rcd«  GFB,  pcrdcfin.12.  in- 
terprimas, quiafuntambr  ordinatim  appli- 
cat» eidem  diametro  AD.Tura  etiam  ex  pun- 
do M agatur  rcdalia  MP  parallela  ipfj  rede 
EH,  per  prop.  ji.  lib.i . elem.  quam  fecabit  re- 
da HK  in  P,  perprop.n.  Procli.  Denique 
ex  centro  C,  percit,  prop.  31.  lib.  t.  elem-  po- 
natur CSO  xquidiftansred*  KH,  fecabitur 
percit.prop.il-  Procli  ab  reda  HE  in  S,  St 
ab  reda  PM  in  O.Hispofitis  AOferoquadra- 
tum  redae  L M cite  «quale  rcdangulo  fub 
EM,  MP,  adiacenti reda*  EH  iduent»,  la- 
titudinem^ue  habenti  redam'  ME;  in  hyper- 
bola  quidem  excedens  figura  finriii  comcntar 
fub  linea  reda  dupla  ipfius  CE,&  fubinuenta 
EHj  in  cllipfi  verd  & circulo, eSdcm  deficiens. 
( hoc  eft  iuxta  Authoris  verba,  Reda  linea 
LM  quxabpundo  L afiumptoin  linea  cur- 
ua  (edionis  ad  lineam  C E produdam  vel 
non  produdam,  «quidifians  tangenti  ED,  ex 
centro  C pertadum  E,  poterit  fpatium  rc- 
dangulum  quod  adiacet  reda?  EH  inuentae, 
latitudinemque  habens  redam  ME  fitam  inter 
tadum  E & ipfam  LM ; in  hyperbola  qui- 
dem excedens  figura  fimili  contentae  fub  linea 
reda  dupla  ipfius  CE  que  eft  inter  centrum 
C & tadum  E , & fub  inuenra  linea  EHj 
in  ellipfi  vero  & circulo,  eadem  deficiens. 

Demonftratio.Quia  eft  per  apparatum  reda 
EC  «qualis  red*  CK  , erit  per  2 prop.  lib. 
6.  elem.  in  triangulo  HEK  in  quo  eft  reda 
C5  parallela bali  HK , vt  EC  ad  CK,  ita 
ES  ad  SH;  ergo  per  coroll.  noft. a.  ad  prop. 
14.  lib.  5.  elem.  quia  prima  eft  «qualis  fecun- 
da;, cru  tertia  ES  «qualis  quartx  SH.  Et 


quoniam  datur  vt  FE  ad  EG.  ita  HE  ad  du- 
plam ED,ipfiufque  HE  eft  femiffis  St;  erit 
per  propof.i  5.  lib.5.  elem.  vt  HE  ad  duplam 
ipfius  DE,  fic  SE  ad  DE  : quare  per  propof. 
n.Jib.5.  elem.  erit  vt  FE  adEG,  fic  SE  ad 
ED.  Et  quia  du»  red»  line»  GMR,  fc  mu- 
tud  dccuflant  in  M,Se  latera  GF  , LR  , fiint 
parallela,  tum  etiam  latera  EF,  ML , paralle- 
la; erit  in  triangulis  GEF,  LMK  , per  lem. 
50.  vt  FE  ad  EG,  fic  LM  ad  MR  : ergo  cum 
ofteoderimus  pauld  ante,  cfie  FEad  GE,fieuc 
SE  ad  ED;  eritperprop.i  i.  Jib.j.elcmcnt.vt 
LM  ad  MR,  fic  SE  ad  ED.  Igitur  quandoqui- 
dem probauerimus  in  propofi,,.  in  hyperbola 
quidem  triangulum  XLN  minus  efli  quim 
triangulum  CRN,  triangulo  CGB  ;in  ellipfi 
vero  a circuli  circumferentia  , triangulum 
prtedidum  XLN  vnlcumipfo  CRN.rquale 
eft  triangulo  CGB : Communibus  fublatisdn 
hyperbola  qtmjym,  triangulo  ECD,&  quadri- 
latero  N RMX;  in  cllipfi  vero  & circulo, trian- 
gulo MXC;  eritpetyax,  lib.  i. elem.  trian- 
gulum LMR  arquale  quadrilatero  MEDX. 
Sed  eft  refla  MX  pofita  parallela  redi*  DE,  & 
anguli  in  M ad  verticem  aquales  per  i,. prop. 
lib.i.  elem.  ergo  per  lem.  1 5.  redangulum  fub 
LM,  MR,  xqualeeft  rcdangulo  fub  EM,  & 
vtraque  ipfarum  ED,  MX.  Sed  etiam  eft  trian- 
gulis MCX  ECD. refla  MX  parallela  ipfi  £D. 
ergo  per  lem. 50.  erit  vt  MC  ad  CE,  fic  MX 
ad  ED,  & MOad  ES; igitur  per  prop.  ir.lib. 
f.  elem.  erit  vt  MO  ad  ES,  fic  MX  ad  ED;  & 
iuxta  prop.  1 8.  lib,  y.  elem.  componendo  , vt 
fimul  MO,  ES,  ad  ES,  fic  fimul  MX , ED,  ad 
ED;S<  per  prop.18.  lib.  eiufdem  5 .elem.  per- 
mutando erit.  vt  fimul  MO.ES.ad  fimul  MX, 
ED,  fic  ES  ad  ED.  lam  vero  fi  alfumamus  pro 
communi  altitudine  reflaro  EM , Se  pro  bafi- 
bus  redam  compofitam  ex  MO, ES, Se  redam 
compolitamex  MX,  ED;  erit  per  1.  prop.  lib. 
<5.  elem.  vc  vtraque  fimul  MO,ES,  ad  vtram- 
qucfimul  MX,  ED,  fic  redangulum  fub  EM 
& fub  vtraque  fimul  MO,  ES,  ad  redangulum 
fuhJaM,  St  fub  vtraque  fimul  MX,  ED.  Quia 
verdprobauimusefle  ES  ad  ED,  ficut  FE  ad 
EG,  vel  vt  LM  ad  MR  ; nimirum  quadratum 
rcdxLMad  redangulum  fub  LM,  MR,  (af- 
fumendopro  communi  altitudine  redam  LM, 
& pro  biubus  redas  LM,  MR , ) iuxta  prop.t. 
lib. 6.  elem.  erit  per  1 1. prop. lib.5.  elem.  vt  re- 
dangulum fub  vtraque  fimul  MO,ES,Se  EM, 
ad  redangulum  fub  vtraque  fimul  MX,  ED,  8 C 
EM , fic  quadratum  reda;  LM  ad  redangulum 
fubLM.MR:  quarcperprop.iS.  lib.5. elem. 
viciftimerit,vt  redangulum  fubvtraque fimul 
MO,  ES,  Se  fub  EM,  ad  quadratum  tcdse 
LM . ita  redangulum  fub  vtraque  fimul  MX, 
ED.St  fub  EM,  ad  redangulum  fub  LM,MR. 
Eft  autem  probatum  redangulum  fub  L M. 
MTL  aequale  rcdangulo  fub  EM,  Se  fubvtra- 
que fimul  MX,  ED;  ergo  per  coroll.  noft.  1. 
ad  prop. iq.  lib.5.  elem.  quadratum  red*  LM 

aequale 
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aquale  erit  re&angulo  fub  recta  EM  , & fub 
Ytraque firoul  MO.ES:  Probauimus  autem 
reflam  ES  efle  aqualem  refl*  SH ; 8c  ifta  SH 
eft  in  parallelogrammo  OH  aqualis  ipfi  OP 
per  propof.  3 4.  lib.  1.  elem.  Igitur  quadratum 
reda  L M erit  aquale  rcflangulo  fub  EM, 
MP,  quandoquidem  MO,ES,  pet  axioma  19. 
lib.t.  element.  Gmulfumpta  aquales  funt  ipG 
MP.  Dcniquequia  reflangulum  fub  EM,MP, 
cft  aquale  quadrato  reflzLMjerunt  per  prop. 
17.  Iib.fi.  elem.  trcsifla  reda  proportionales 
EM, LM,  MP:  cumaueGt  refli  KCEdiame- 
terfeu  tranfuerfum  latus  in  datisfeftionibus, 
per  coroll.  noftrura  1.  ad  propof.47.  Sc  inhy- 
pcrbola  refluit)  latus  Gt  pars  tertia  proportio- 
nalis M P,  per  dcfin.17.  inter  fecundas ; & per 
lemma  4j.refla  MP  in  triangulo  PKM  Gt  ma- 
ior  quam  reda  LH  , cui  adiacet  reflangulum 
fub  EM,  MP,  ipfummet  reflangulum  excede, 
re  dicetur  iuxta  deGn.6.  lib.  6telement.  figura 
quidem  fimili  contenta  fub  linea  KCE,  du- 
pla ipfius  CE,  & fub  inuenta  refla  EH  , idque 
per  prop.24.eiufdem  libri  6.  fi  perficiatur  re- 
fiangulum  fub  KM,  MP.  In  elbpfi  vero  cum 
reflum  latus  fit  maiusqulm  tertia  MP  pro- 
portionalis iuxta  dcfin.aS.  inter  fecundas;  fit- 
que  refla  EH  maior  qulm  MP  in  triangulo 
EKH  per  lemma  43. cui  refla  EH  adiacet  re- 
fla ngulum  fub  EM,  MP;  deficiet  iftud  reflan- 
gulumperdefin.6.  lib.d.  elem.  & quidem  fi- 
gurafimili fub  KCE  dupIaipfiusCE,  &fub 
EH,  per  propofaq.  eiufdem  libri,  fi  perficia- 
tur parallelogrammum  reflangulum  fub 
KCE  & EH.  In  circulodeniquc  cura  reflum 
latus  fit  aquale  diametro  KCE  ipGuscirculi, 
per  defin.jo.  inter  fecundas;  Gr^ue  per  lemma 
4),  refla  EH  maior  quim  MP  in  triangulo 
EKH  ; & refla  EH  adiacere  detur  reflapgu- 
lum  fub  EM,MP;  illud  reflangulum  per  d.de- 
fin.  lib  0.  element. deficere  manifeftum  eft;  fi- 
gura quidem  Gmili  ei  qua  fub  refla  KCE  du- 
pla ipfius  CE,  & fub  EH , iuxta  prop.24- lib. 
6.  elem.  fi  perficiatur  reflangulum  fub  KCE, 
EH.  Atque  ita  tota  propofitio  exafle  dcnjort- 
ftrata  relinquetur. 

Ex  Eutocio  Cafus  buius  theorematis  erunt 
ijdem  qui  propoGtionisquadragefima  tertia. 

COROLL,  NOSTRVM  X. 

K e3d  linea  EH,  rft nQum Utm rt/ptUu trtnf- 
iltrfi  KCB , in  HjfabtU. 

E St  enim  per  apparatum  perpendicularis 
tranfuerfo  fuo  lateri  KCE  vt  exigit  natu- 
ra lateris  refli  in  genere,  explicata  dcfin.19. 
inter  fecundas;  & eft  pars  tertia  proportiona- 
lis datisduabus  reflis  EM,  LM , ex  natura  la- 
teris refli  hyperboles  propofita  in  defin.28. 
inter  fecundas.  Quod  Gt  minor  qulm  MP  fcu 

E ars  illius,  probatum  eft  in  demonftratipnc  ad 
anc  prop. 


COROLL.  NOSTRVM  IX. 

R«1a  Eli  efl  nilum  Utm  in  Eltipfi , rtQitRuU- 
ttrii  «ut  trmfturfi  KCE. 

CVm  enim  Gt  ex  apparatu  perpendicula- 
ris tranfuerfo  lateri  KCE  in  vertice  eius 
E,  ex  natura  lateris  refli  in  genere  explicata  in 
dcfin.19.  inter  fecundas  : Jr  fit  vti  offendimus 
in  demonftrationc  propofitionis  huius , maior 
qulm  MP,  tertia  proportionalis,  datis  tribus 
reflis  EM,  LM,  iuxta  naturam  fpccificam  la- 
teris refli  ellipfeos  traditam  in  dcfin.28.  inter 
fecundas:  manifeftum  ipfam  reflam  EHefle 
latus  reflum  in  ellipG,  rcfpeflu  lateris  eius 
tranfuerfi  KCE. 

PROPOSITIO  LI. 

Si  quamlibet  oppofitarum  fe- 
dionum  reda  linea  contingens 
cum  diametro  conueniat ; & per 
tadum  & centrum  lineaproduca- 
turvfquead  alteram  fcdionem  5 a 
vertice  vero  ducatur  linea  acqui- 
diftans  ei  quae  ordinarim  applicaca 
efl;,  conuenienfque  cum  linea  per 
tadum  & centrum  duda:  Etfiat 
vt  portio  contingentis  inter  appli- 
catam & tadum , ad  portionem 
line*  dudae  per  tadum  Sc  cen- 
trum; ita  quaedam  reda  linea  ad 
duplam  contingentis.  Quae  in  al- 
tera fedione  ducitur  aequidiftans 
contingenti  ad  lineam  pertadum 
& centrum  dudam  ; poterit  re- 
dangulum  quod  adiacet  inuenta: 
lineae, latitudinem  habens  lineam 
qua:  eft  inter  ipfam  & tadum , ex- 
ccdcnfque  figura  fimili  ei  quaein- 
ter  oppofitas  fediones  in  tcrieda}& 
inuenu  linea  continetur. 

C Vppofitio.  Oppofitarum  feflionum  alre- 
ram  refla  linea  CD  contingens  in  C pun- 
flo  vnico , conueniat  in  D cum  diametro 
AB , St  quidem  infra  centrum  E per  coroll. 
ad  prop. 31.  fed  St  diameter  AB,  & centrum 
E,erunt  pcrpropof.14.  communia  oppofitia 
ambabus  feflionibus,  tum  etiam  per  def.f. 
ipter  fecundas,  Duflaque  Gt  linea  C E per 

taflam 


r 
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tadum  C & centrum  E,  cxtcnfaque  vitra 

E , occurrat  alteri  fedioni  oppofiti  in  pundo 

F,  iuxta  propof.  19.  Pntcrca  ex  B pundo 
Verticis  fedionis  contadiab  reda  CD  , con- 
cipiatur reda  linea  BLG  verfus  partes  pundi 
C,  parallela  redi  linei  ordinatim  applicat® 
concipiendi  ad  diametrum  ABj  hic  reda 
linea  BLG  iuxta  prop.i  7.  continget  invni- 
co  pundo  B verticis  fedionem  iplaro,  quare 
produda  in  infinitum  femper  extra  fedionem 
cackt  , ideoque  intra  triangula  mixtilinca 
CEB,  CDE ; igitur  per  ax.28.  lib.*.  elcment* 
fecabitin  L obuiam  redam  CD  tangentem, 
& redam  CE  in  pundo  G.  fiat  ver6  per  pro- 
pof. 12,  lib.  d.elcm.  vt  CG  ad  LC , fic  du- 
pla ipfius  CD  , ad  aliam  qui  fit.  K.  erit  per 
coroll. prop*  4.  lib^.elem.  LC  ad  CG  , vt 
quidam  reda,  qui*  eft  K inuenta.ad  duplam 
ipfius  CD:  (ideft  iuxja  Authoris  textum* 
vt  LC  poctio contingentis  redi  CD,  fita 
inter  applicatam  redam  B L G & inter  ta- 
dum  C , ad  CG  portionem  redi  CE  du- 
dipertadum  C & centrum  E,  fitam  inter 
tadum  C Si  prididam  applicatam  BLC; 
ita  reda  linea  K inuenta , ad  duplam  contin- 
gentis  CD.  ) Manifcfium  autem  eft  per  pro- 
pof. pricedentem  jo.  infedione  hyperbolica 
contada  ab  reda  CD,  redas  omnes  lineas  I- 
quidiftantcs  contingenti  CD,  dudasad re- 
dam lineam  EC  in  diredum  produdam  in- 

, tra  locum  ipfius  hyperboles , pofle  fpatia  adia- 
centia  redi  linei  K , latitudinem  habentia 
lineam  qui  inter  ipfas  & tadum , & exceden- 
tia figura  firaili  fub  EF,  & fub  linea  K con- 
tinentur : duplaenimeft  reda  EF, ipfius  CE 
per  propof.jo.  Dico  autem  idem  euenlre  in  hy- 
perbola oppofita  £F. 

Apparatus.  Perpundum  F concipiatur  re* 
da  linea  FM , fedionem  AF  contingens  in 
vnico  eius  pundo  F ; hic  reda  conuemct  cum 
diametro  AB  in  M pundo  inter  verticem 
A & centrum  E, per  coroll. propof. jt.  ided- 
^ue  refultabunt  duo  triangula  mixtilinea 
ASPUAM?.  Denique  ex  vertice  A fedionis 
AF  agatur  reda  linea  AN  parallela  ipfi  BG* 
ad  partes  contadus  F ; fecabitur  in  N ab  re- 
da CEF  per  propof.  11.  Procli  j & abobuia 
FM,  fecabitur  in  X. 

Demonftratio.  Quandoquidem  funt  oppo- 
fiti icdiones  AF,BC,&  ipfas  contingunt  re-> 
CD  , MF,  ab  extremitatibus  redi  ECF 
tranfeuntis  per  centrum  E & terminati  v- 
trimquein  kdionibus  datis  oppofitis  j erunt 
per  coroll*  noft.a.  ad  propof.44*  dui  redi  li- 
nei CD,  FM,  paralleli  & iquales : & quia  fe 
mutuo  in  E intcrfccantduiredi  MD,  CF, 
erit  per  lemma  50.  vt  FM  ad  ME,  fic  CD 
ad  DE,  prima  vero  FM  oftenfa  eft  iqualis  ter- 
tii CD  ; ergo  per  propof.  14.  lib. 5.  elem.  fe- 
cunda ME  erit  iqualis  quarte  DE.  Cum 
igitur  in  triangulis  MFE,  DGE,  tria  latera 
fint  oftcnfa  iqualia  refpediu£ , erunt  per  pro- 


pof.S-  iib.r. elem*  anguli  MI  E,DCE,iqua- 
Icsobuerfi  bafibus  ME,  DE  iqua/ibus : fle 
Quoniam  funt  paralleli  redi  XN,  LG  , cum 
fint  partes  parallelarum  pofitamm  AN,  BG, 
erunt  per  prop.  19.  lib.  1.  elem.  anguli  FNX, 
CGL  iquales;  ideoque  in  triangulis  FXN, 
CLG,  reliqui  terti)  anguli  dtfignari  medijs 
charaderibus , iquales  erunt  per  coroll.  noli. 
3.  ad  prop.32.  lib.i.  elem.  ideoque dida  trian- 
gula iquiangula.  igitur  per  4.  prop.  lib. 6.  ele- 
oient,  erit  vt  LC  adCG,ficXF  ad  FNjfed 
cxfuppoficionceft.vt  LC  ad  CG,  fic  reda  K 
ad  duplam  ipfius  CD , vel  ad  duplam  ipfius 
FM  oltenfi  iqualis  ipfius  C D , idque  per 
prop.7.  Iib*j.elem.  ergo  per  prop.i  l.hb.eiuf- 
dem  $.  elem.  erit  vt  XF  ad  FN  , fic  reda  K 
ad  duplam  ipfius  FM  contingentem  in  F,  hy- 
perbolen AF.  eft  autem  teda  AN  parallela 
pofitaipfi  BG  qui  eft  polita  parallela  redi 
linei  ordinatim  applicati  ad  diametium  AB; 
ergo  per  prop*jo.  lib.i. elem.  reda  linea  AN 
erit  etiam  parallela  pndidi  linei  redi  or- 
dinatim applicati  diametro  AB  in  hyperbola 
BC : polfumus  autem  cx  pundo  F,  hyperbo- 
les AF,  concipere  alteram  redam  lineam  or- 
dinatim applicatam  eidem  diametro  AB,qui 
per  defin.  1 1.  inter  primas,  erit  parallela  pri- 
didi  ordinatim  applicati  eidem  diametro 
AB  in  oppofita  fedione;  ergo  etiam  percit* 
prop. 30. lib.  1.  elem.  reda  linea  AN  erit  pa- 
rallela redi  ordinatim  applicati  ad  diame- 
trum AB  ex  pundo  F in  hyperbola  AF.igitur 
perprop.50.  pricedentem  quilibet  reda  li- 
nea ab  fedione  oppofita  AF,  duda  parallela 
contingenti  icdi  FM  , vel  CD,  parallelis  o- 
ftenfis,  ad  lineam  redam  CEF  produdam  in- 
tra locum  ft&onisoppofiti alterius,  poterit 
rcdingulumadiacensrtd*  linei  K inuenti, 
lacitudinemque  habens  redam  qui  inter 
ipfamdudamflc  tadum  Fintcrijcitur , cxcc- 
denfque  figura  fimili  illi  qui  fub  CEF,  & in- 
uenta K reda  continetur.  Quod  erat  demou- 
ftrandum* 

COROLLAR  1 V M. 

Itaque  his  demonftratu  , ptrficuumeU  in  ? irtio- 
la, vnamquamque  redarum  linearum , qua  diametri 
ex  generatione  ducuntur  aquidi dantes , diametrum 
ejfe.Jn  Hjpcrbola  verb , & Ellipfi , & oppofitis  fe- 
itionibus , vnamquamque earum  qua  per  centrum  du- 
cuntur. Et  m parabola  quidem  applicatas  ad  vnam- 
quamqut  diametrum  aquidiflantes  contingentibus, 
ptffe  redanguia  ipfi  adimentia  : In  Hj perbola , 
oppofitis , pojfe  reiiangula  ipfi  adi  acent  i a , qna  exce- 
dunt figura  eadem  : In  Ellipfi  autem  , qua  eadem  de- 
ficiunt. Poflremo  quicumque  circa  fediones  adbibitis 
principalibus  diametris  demonflratafunt ; & ahjs  diu- 
rnet ris  affumptis , eadem  contingere. 

INfpiciamus  per  partes  hoc  Apollonij  co- 
rollarium dedudum  ex  dcmonftratis, 
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Terffikuum  eft  in  Parabola , vnamquamque  ti- 
nearum qua  diametro  ex  generatione  ducuntur  aqui- 
dijlantes , diametrum  effe. 

Imprimis  notandum  eft  in  omnibus  coni* 
cis  fedionibus  diametrum  cx  generatione,  feu 
principalem  vocari  ab  Apollonio , quam  nos 
originariam  vel  primariam  ideo  vocauimus 
non  fiepe  ; eam  quae  in  generatione  ipfarum 
conicarum  fedionum, Paraboles,  Hyperboles, 
Ellipfeos,  oppofitarum  fedionum,  & etiam 
circuli , eft  ftdio  communis  plani  trianguli 
per  axem  coni , Sc  plani  fecundi  fecantis,  effi- 
cientis fedionem  conicam  ; efti^ue  reda  linea 
iuxta  prop  j.  lib.tr.  elem. 

Pro  Parabola  recognoice  figuram  fecundam 
propofitionis  4«.  in  qua  fit  reda  ABDdiame- 
• terex  generatione  feu  principalis ; vel  prima- 

ria feu  originaria : fitque  alia  refla  MC  indar 
omnium,  parallela  duda  intra  locum  Parabo- 
les attingens  in  vno  punfto  fuo  extremo  C,  li- 
neam curuam  ipfius  Paraboles , haec  erit  ex 
mente  Apollonij  diameter  alia  ipfius  Parabo- 
les, iuxta  defin.to.  inter  primas,  hoc  enim  de- 
mondrauimus  in  coroll.  noftro  primo  ad  pro- 
pof  citatam  4 C. 

In  Hyperbola  veri,  Ellipfi,  & oppofitis  (fupplefe- 
Bionibm  •,)  vnamquamque  earum  qua  pir  centrum 
ducuntur , ( fupple  diametrum  ejfe. ) 

Pro  Ellipfi  St  Hyperbola,  Sc  etiam  circulo, 
confule  figuris  propofitionis  47.  & pro  oppo- 
Ctis  fcdiombus,  vide  figuram  prop.48. 

Itaque  in  ellipfi  Sc  circulo ; indar  omnium 
reda  CE  produda  vitra  E centrum  vfque  ad 
P pundum  aliud  circumferentia,  erit  diame- 
ter alia  fcdionis : Sc  in  Hyperbola  reda  CE 
deduda  ex  centro  C , incedenfque  intra  lo- 
cum hyperboles , erit  femidiameter  fedionis, 
vti  demondrauimus  in  coroll.  nodro  t.ad 
prop.  47- 

Denique  in  oppofitis  fedionibus  reda  ECL 
tranfiens  per  centrum  C,  ac  terminata  vtrim- 
que  in  fedionibus  inpundis  E Sc  L,  indar 
omnium  buiufmodi  redarum  , etit  diameter 
fedionum  oppofitarum  tranfucrfaquidem,vti 
odendimusincoroll.  nodro  a.  ad  prop.48. 

In  Par  ahia  quidem  applicatae  ad  vnamquamqut 
diametrum  aquidiftautes  contuigentibui;  pojfc  reilan- 
gula  ipfi  adiacentia. 

Hiatus  videtur  elfe  in  podrerois  verbisfpof- 
fc  redangula  ipfi  adjacentia)  fuppleipfi  redae, 
queed  portiodiamctri.de  qua  fermo  cd , fiu 
inter  verticem  Sc  ipfam  applicatam  redam; 
cuius  rcdanguli  aliud  latus  fit  redum  latus  rc- 
fpedu  diametri  date : vel  ipG  redae  que  repe- 
ritur  cx  przfcripto  prop.49. 

Recognofcc  figuram  propof.  49.  in  qua  ad 
diametrum  DN  parallelam  diametro  Parabo- 
les parallela;  principali  CBM,  reda  linea  KL 
applicata  aequidifians  redae  contingenti  DC 
iplam  parabolam  in  vertice  eius  D ; potcd  re- 
dangulum  fub  reda  DL  , StG , adiaccns re- 
deGinucute  vti  preci  pit  propofiti0  4y.  vel 


poted  redangulum  fub  DL  ponione  ipfius 
diametri  DN,  fira  inter  D verticem  Sc  ap- 
plicatam KL,  Sc  fub  G redo  latere  refpe- 
du  diametri  DN  ; quod  redangulum  adiacet 
prxdidacipG  redae  DL.  Hecita  ede  condat 
cx  prop,  49.  Sc  quod  reda  G fit  latus  pr.rdi- 
dum  redum,  patet  cx  coroll.  nodro  1 . ad  il- 
lam propof.  Et  fic  de  omnibus  alijs  applicatis 
redis  ad  diametrum  DN  , parallelis  contin- 
genti Parabolam  in  vertice  cius  feu  extremo 
diametri  ipfius  fitoin  linea  curua  Paraboles. 

In  Hyperbola  vero , & oppofitu  feSiombue , ( fup- 
ple  roBas  lineat  applicatas  ad  vnarn quamque  diame- 
trum , aquidijlantes  contingentibus  ) pojfc  reSangu - 
la  adiacentia  ipfi , qua  excedunt  eadem  figura. 

Supplenda  eadem  videntur  que  monuimus 
paragrapho  prxcedente  in  parabola. 

Recognoice  figuram  Hyperboles  propofi- 
tionis  precedentis  quinquageGme;  Sc  proop- 
politis  fedionibus  figuram  propoGtionishuius 
j 1 . Itaque  in  Hyperbola,  indar  omnium  reda- 
rum applicatarum  diametro  KCE  R,  equidi- 
dantium  rede  ED  tangenti  ipfam  Hypcrbo- 
lam.  Reda  LM  poted  redangulum  fub  EM, 
MP.adiacensipfi  EH  inuente , excedenfque 
figura  fimili  ei  que  fub  KCE,  Sc  ipfa  EHin- 
uenta  in  ipfa  propof.  jo.  Cum  enim  iplareda 
KCE  fit  diameter  Hyperboles  vti  demondra- 
uimus in  corollario  nodro  1.  ad  prop. 47.  fit- 
que reda  L M parallela  tangenti  rede  ED, 
ipfam  hyperbolam  in  vertice  E ; poterit  per  • 
prop.  ipfam  50.  redangulum predidum  fub 
EM,  MP,  adiaccns  rede  EH,  vel  EM  , ex- 
cedenfque figura  fimili  ei  que  fub  E H Sc 
KCE : fic  explico  Apollonij  verba  obfcura 
ida  ( eadfcm  hgara , ) ex  ab)s  eius  in  propofi- 
tione  ro.  Sc  fic  de  alijs  huiufimodi  redis  lineis 
parallebs  tangenti  rede  E C , applicatis  ad 
diametrum  CER,  in  Hyperbola. 

In  oppofitis  autem  fedionibus  idem  eueni- 
reprobauimus  in  demondrationc  huius  pro- 
pofitionis 5 1 .explicando  verba  Apollonij  pro- 
ut paulo  anti  expticauimus  in  vna  tantum 
Hyperbola. 

/»  Ellipfi  autem  r qua  eadem  deficiunt.  ( Supple 
reSai  lineas  applicatas  ad  vnamquamqut  diametrum 
aquidifiantes  contmgemibu , poffe  reUangula  adia- 
centia ipfi,  prout  immediati  ante  dixerat  de  Hyper- 
bola & oppofitis  frfliombm. ) 

Ludra  figuram  propof.  50.  in  qua  in  ellipfi 
quadratum  rede  L M applicate  diametro 
ECK  zquididantisredx  ED  tangeoti elli- 
pGm  in  vertice  E,  poted  redangulum  fub 
EM,  MP,  adiaccns  rede  EH  inuente , defi- 
cienfquc  figura  fimili  ei  que  fub  ECK  ScEH 
comprehenditur,  per  ipfam  prop.jo. 

Etfi  Apollonius  mentionem  nunc  faciat 
proprietatis  huius  in  circulo, tamen  ei  conucnit 
ex  ipfa  prop.  Jo. 

roHremb.  Quacumque  circa  feHiones  adbibitu 
principalibm  diametris  demon;  Irata  funtj  & alijs  dia- 
metris affumpus,  tademuntineert. 
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Apollonius  his  verbis  multa  comprehen- 
dit, dicens  omnia  qua;  principalibus  feu  origi- 
narijs  diametris  conuenire  demonilrauit  in 
preccdentibuspropolitionibus.etiamdemon- 
jlrari  polle  omnibus  alijsaiTumptis  diametris 
feflionum  conicarum.  Bxcmploquc  vno  con- 
tentus fuit  aflertionem  fuam  illuftrare.  Do- 
cuerat prop.  1 1 • retias  omnes  ordiuatim  ap- 
plicatas diametro  principali  feu  originarie  in 
parabola , poile  reflangula  fub  portione  Illius 
diametri  H vertice  ad  applicatas  proprias , 6c 
fub  alia  ruta,  inucnicnda,  adiacentia  ipft:  tum 
etian^  propofitione  it.  rectas  ordinatim  ap- 

f dicatas  diametro  ex  generatione  in  hyperbo- 
a,  pol  Te  reflangula  adiacentia  feftx  itiuenien- 
de  latitudinem  habentia  portiones  iplius  dia- 
metri predifle  inter  verticem  8c  proprias  ap- 
plicatas, cxccdcntiaquc  figura  fimili  ei  que 
iiib  tota  diametro  originaria  & fubiouenien- 
da  : tum  in  ptopij.  rufiis  ordinarim  applica- 
tas diametro  primarie  in  ellipfi  , polle  refla  n- 
gula  adiacentia  refle  inueniende  , latitudi- 
nemque  habentia  portionem  ipfius  diametri 
originarie  inter  verticem  & applicatas  pro- 
prias , deheientiaque  figura  fimili  ei  que  fub 
tota  diametro  & fubjnucnieoda  continetur: 
Denique  ex  propofitione  14.  colligi  potcll 
idem  in  oppofirisfeflionibus,  quod  a deruit 
in  prdp.sz.  in  vna  tantum  Hyperboli.  Quia 
verb  rufii'  omnes  linee  applicate  in  feflioni- 
busprxdiflisconicis  diametris  eius,  parallela 
tangenti  reft*  in  vertice  ipfarum , funt  etiam 
ordinatim  applicate  diflisdiametris,  per  co- 
roll.  noltrunr  7.  ad  prop.  48.  quis  non  videat 
excitatis  ptopofitionibus,  11. ii.i), Sc  14.  pre- 
di&am  afieflionem  conuenire  etiam  alijs  dia- 
metris ipfarum  feflionum  aboriginarijs : pre- 
iettim  cum  in  parabola  ea  probata  tuent  in 
prop. 49.  In  Hypcrbola  vero , ellipfi  & circu- 
lo, in  propof.j  0.  & in  oppolltis (cflionibus  in 
prop.  prefenti  ji. 

A pollonius  committit  Geometre  experto 
alias  affefliones  diametrorum  principalium 
demonllratas , demonflrandas  in  alijs  etiam 
diametris  lectionum  conicarum  non  origina- 
rijs.  Quod  faciiectit  ab  exemplo  allato  vnico 
predifto,  Geometre  experto  in  demonfipa- 
tionibus  prxcedcntium  propofitionum. 

COROLL.  NOSTRVM  I. 

Data  diametro  quacumque  in  Tarabola  , & relta 
linei  ordinatim  applicet*  ad  hanc  diametrum : Latia 
ei m rellum  reperire. 

SVppofitio.  tn  Parabola  CAE, fit  eius  dia- 
meter queeumque  AB,  ad  quam  Gt  appli- 
cata ordinatim  refla  linea  CD.  oporteatque 
reperire  latus  rufium  in  hac  parabola  refpcflu 
diametri  cius  AB. 

Apparatus.  Per  prop.  11.  lib.6.  elem.  Datis 
determinatis  duabus  rcflis  CD  fecunda  que 


e(l  data  rcfti  ordinatim  applicata  diametro 
AB  dates  Sc  prima  AD  que  efi  portio  da- 
te diametri  inter  CD  ordinatim  applicatam 
Sc  verticem  A , tepetiatur  tertia  proportio- 
nalis AF,  conftituenda  perpendiculariter  per 
prop.tr.  lib.t.  clemcnt.ipfi  diametro  date  AB 
in  vertice  A,  xqualifque  ponenda  per  j .prop, 
lib.u  element.  inuente  ipfi  AF.  Dicohanc 
reflam  AF  elfc  rufium  latus  quefitum. 

Cum  enim  per  apparatum  refla  AF  fit  ter- 
tia proportionalis  datis  duabus , prima  AD 
portione  diametri  AB  , inter  verticem  A Sc 
ordinatim  applicatam  reflam  CD  ipG  dia- 
metro AB fecunda  vero  ipfamet  CD  ordi- 
natim applicata , Sc  fit  perpendicularis  diame- 
tro AB  ex  eius  A vertice  ad  vnam  partem: 
erit  perdefin.  26.  inter  fecundas  refla  linea 
AF  reflum  latus  in  Parabola  ipfius  diametri 
AB.  Acqucitafecerimus imperatum. 

COROLL.  NOSTRVM  IL 

Data  diametro  tranfuerfa  feu  latere  tranfuerfo 
quocumque  in  Hjperbola , & recta  tinea  ordinatim 
applicata  huic  tranfuerfo  lateri ; Latu  eius  retium 
reperire. 

C VppoGtio.  InHyptrbola  CAE,  data  fit 
**  diameter  eiusqueeumque  AB,  Sc  refla  li- 
nea CD  ad  illam  ordinatim  applicata  : Et 
exhisdatis  oportcatlatus  reflum  reperire re- 
fpeflu  diametri  dat*  AB. 

Apparatus.  Quandoquidem  datur  refla 
CD  ordinatim  applicata  date  diametro  AB 
produfle  vitra  A Verticem  intraiocum Hy- 
perbole; determinata  erit  AD  portio  diame- 
tri AD  produfle,  inter  verticem  A Sc  iplam 
applicatam  reflam  CD.  Preterca  ex  punflo 
D diametri  ttanfucrfe  erigatur  per  prop.u. 
lib.i.  element.  refla  linea  DH  tongiflima  per- 
pendicularis ipfi  diametro  BAD.  Tfim  per 
prop.u.  lib.  fi.  elem.  datis  duabus  reflis  AD 
prima , fecunda  CD , reperiatur  tertia  line* 
proportionalis  DH , cui  per  j.  propof.  lib.  r. 
elem,  ponatur  equalis  refla  DH,  in  refla  lon- 
gillima  prius  dufia  ex  punflo  D.  Infupcrper 
extremum  H huius  refle  DH,  ab  extremo  al- 
tero B,  tranfuerfi  dati  lateris  AB  quod  in  li- 
nea curua  Hyperboles  minime  inefl , tranfmit- 
tatur  refla  linea  BH.  Denique  ex  vertice  A 
verfus  partes  H, erigatur  altera  linea  refla  AF 
perpcndicularisipfi  AB  tranfuerfo  lateri,  hec 
refla  AF  erit  per  prop. 2 8.  lib.  1 . element.  pa- 
rallela reflf  HD,ob  angulos  in  D Sc  AroAos; 
Sc  per  prop.  ir.  Procli fecabitur  in  F abrefla 
BH.  Dico  autem  reflam  AF  efle  latus  refluo» 
in  Hypcrbola  data  quefitum  exdatis. 

Demonftratio.  Imprimis  per  lemma  45. 
Rel^s  AFcric  minor  qulm  DH  tertia  propor- 
tionalis daris  duabus , prima  AD  portione 
tranfuerfi  lateris  inter  verticem  A Sc  reflam 
lineam  CD  ordinatim  illi  tranfuerfo  lateri  ap. 

Q a plica- 
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plicatam , fecunda  vcr&  ipfamet  rtda  linea 
CD  ordinarim  applicat» • perpendicularia  ve- 
ro lateri  tranfuerfo  Ali  Inpundocius  D it) 
cjuoordinatimapplicaturipfa  CD  data:  cG- 
que  etiam  reda  AH  perpendicularis  iptitranf- 
uerfo  lateri  in  pundo  verticis  A,  determina-' 
taiplo  putido  A verticis,  Se  altero  pundo  H 
fcdionis  communis  ipfius  & red*  line*  BH 
tranfmifl*  ab  altero  B extremo  lateris  tranf- 
uerfi  AB  minime  fito  in  Imcacurua  Hyper- 
boles, per  extremum  H did*  redae  DH  ter- 
tia? proportionalis  perpcndiculariter  pofit* 
tranfuerfo  lateri  Ali,  ab  cius  pundo  D.  Igi- 
tur per  dtfin.  2’.  inter  fecundas , re&a  linit 
AF  erit  latus  redum  in  Hyperbola  inuentum 
ex  liatis,  tranluerfo  cius  latere,  & reda  linea 
-C  D ordinarim  applicata  dido  tranfuerfo  la- 
teri. 

COllOLL,  HOSTHVM  III. 

V at  a diametro  quacumque  in  Eflipft , & reda 
'knea  ordinatim  Applicat  d ipfi  dati  diametro  ; Re- 
ftumlatuein  E Uiffi  referire  rejpocludatx  diametri. 

C VppoGtio.  In  EllipG  ACB  data  ficdia- 
^ meter  AB,  & reda  linea  CD  ipfi  ordi- 
narim applicata.  Oporteatque  cxlmdatis  re- 
pe r i re  redum  latus  in  cilipG  data,  rofpcdu  da- 
ta? diametri  AB. 

Apparatus. Quandoquidem  datur  reda  CD 
brdinarim  applicata  diametro  datae  AB,  de- 
terminata erit  reda  AD  porciodiamctri  AB 
fita  inter  verticem  A Se  datam  ordinatim  Ap- 
plicatam CD.Iam  verti  ex  plodo  D diame- 
tri AB.  erigatur  reda  linea  iongillima  DH  ad 
angulos  redos ipfi  AB,  perpropof.  u.  lib.i; 
ciem.  Tum  per  prop.i  i . lib.6.  elcment.  datis 
duabus  redis  AD  prima,  & fecunda  CD,re- 
periatur  tertia  linea  proportionalis , cui  per 
prop.  3.  lib.  i . elcm.  de  reda  longi  (lima  DH# 
detrahatur  ex  pundo  D reda  Tinca  DH  ae- 
qualis. Ad  hzc  ex  pundo  A verticis  etiam 
ponatur  ad  partes  redae  DH  * reda  linea  Ion- 
giflima  AH  perpendicularis  ipfi  diametro  ABj 
frunthz  du*  redz  AF,DH,  parallelae  per 
prop  28.  lib*t.elem.  Denique  pundaB&  H, 
nedantur  reda  linea  BH  incedens  per  extre- 
mum H redae  line*  DH  squalis  polita?  inuen- 
tz  terti*  proportionali  i Sc  producatur  reda 
BH  vitra  H , fccabit  in  F redam  AH  paral- 
lelam ipfi  DH  ledae  ab  illa  BH,  idqueper 
propof.  11.  Procli.  A Gero  autem  redam  AF 
interceptam  inter  verticem  A,&  redam  BHF, 
cfle  redum  latus  quzfituni  inellipfi  ex  daris, 
fcfpedu  diametri  dat*  AB. 

Demonftratio.  Eli  enim  reda  illa  AF  per- 
pendicularis diametro  dat*  AB  jn  eius  ver- 
tice A,  terminata  ipfo  vertice  A , & reda  li- 
nea BHF  edudaexaltero  B extremo  did* 
diametri  AB*  incedente  per  H extremum 
red*  DH  perpendicularis  diametro  AB,  ia 


pundo  cius  D »d  quod  applicata  eft  data  rc&i 
linea  CD  ordinatim,  tettjzqua  proportio- 
nalis datis  duabus ; prima  AD  porrionedia- 
metri  A B inter  vei  ticcrfi  A 3c  redam  CUI 
ordinarim  applicatam  diametro praedid* ; fe- 
cunda vero  ipfa  reda  CD  ordinacimdataap- 
plicata  : Eftque  niaidr  ipft  AF,  quim  reda 
DH  tertia  proportionalis  inuenta , idqueper 
lemma  4$.  Ergo  per  definitionem  28.  inter 
fecundas  reda  linea  AF  erit  latus  redum. 
quzfitum  incliipfi  rcfpeducius  diametri  da- 
tr- AB;  ex  datis,  dida  diametro , 6c  reda 
CD  ordinarim  applicata  d id*  diametro* 

COROLL.  NOSTRVM  IV. 

T)Jta  (pucmqtte  diametro  tranfuerfa  veltranf- 
nerfo  latere  in  oppofttit  [eflionibw  , & refla  linea  or- 
dinatim Applicata  ad  didam  diametrum  in  qualibet 
(edionum  datarum  oppofitamm  : referire  latera  i/- 
larum  reda  , rejpetln  data  diametri  tranfuerfi . 

P Er  corollarium  noftrum  2.  Accepta  vna 
folum  hyperbola  e duabus  datis,  ex  latere 
eius  dato  tranluerfo , & reda  linea  ordiuatiro 
applicata  did*  diametro  tranfuerfiedat* , in- 
tra aflUmptam  hyperbohm,  reperiatur  redum 
latus  in  ula  , rclpcdu  dat*  diametri  tranfucr- 
f*.  Dico  quod  li  ad  verticem  alterius  o^pofi- 
tz  fedionis  confiituatur  altera  reda  linea  x* 
qualis  lateri  redo  inuento , ad  angulos  redos 
ipfi  diametro  traniucrf*  : h*  duz  redz  lineas 
aquales  orthogoniz  lateri  tranfuerfo  in  ver- 
ticibus oppofitarum  fcdionum,  erunt  latera 
reda qu* fita , iuxta  defin.29.  inter  fecundas* 

COROLL*  NOSTRVM  V. 

Repente  redum  lattu  in  coni  fefliom  qui  circultU 
eft  j ox  data  citu  diametro . 

COnftituatur  ad  angulos  redos  reda  linet 
ad  vnam  partem  diametri  circuli  ex  eiue 
extremo;  & per  prop.  3 . lib.i . elcm.  ex  illa  po- 
Gta  perpendiculari  detrahatur  ab  extremar 
przdido  diametri,  rtda  linea  zqualis  ipfi  dia- 
metro circuli.  hzc  reda  erit  latus  redum  in 
circulo  per  dcf.30.mctr  fecunda*. 

PROPOSITIO  Lir. 

Reda  linea  data  in  plano,  ad 
vnum  punSum  terminata : Inue- 
nire  in  plano  Coni  fe&ionem,  qux 
Parabole  appellatur;  ita  vt  eius 
diametes  fit  data  refta  linea,  ver- 
tex lineat  terminus ; quae  vero  a fe- 
<Sione  ad  diametrum  in  dato  an. 

gulo 


ed  by 
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gulo  applicatur,  pofsit  reftangu- 
lum  contentum  linea , qux  eft  in. 
ter  iplam  Sc  verticem  lectionis,  & 
altera  quadam  data  linta. 

SVppofitio.  Data  fit  AB  reda  linea  in  pla- 
no , (altem  terminata  in  vno  puncto  A, 

( nam  licet  ex  altera  parte  concipiatur  inde, 
terminata  nihil  refert.  ) Oporteat  autem  in 
plano  dato  inuenire  coni  (cdionemqut  Para, 
bola dicitur,  ita vt eius vna  diameter Gt data 
red»  AB,  vertex  verd  A,  linee  dat* ter- 
minus determinatus ; qux  vero  i feftitme  fcu 
ab  linea  curua  (titionis  Parabolice  dcfcrlben- 
dx  in  plano,  ad  diametrum  in  dato  angulo  rc- 
fiilinco  applicatur,  pollit  redangulum con- 
tentum linea  qu*  eft  inter  ipfam  & A,  verti- 
cem fcdionis , Ac  altera  quxdam  data  refla  li- 
nea AD. 

Apparatus.  Quandoquidem  datur  reda  li- 
nea AD  qu* cum  portione  diametri  ABda- 
ts  (ita  inter  verticem  A Sc  redam  lineam  or- 
dinatim  applicatam  ip(i  diametro  AB,  (ecun- 
dum  datum  angulum,  redangulumque  efficiat 
aequale  quadrato  rede  line*  applicate  diame- 
tro date;  ipfarcda  AD,  etitredum  latus  in 
parabola  deferibenda , relpcdu  diametri  dat* 
AB,  iuxta  defin.  id.  inter  fecundas.  Igitur  pet 
prop,  it. lib.  i.elem.  expundo  A dato  ter- 
mino diametri  AB  date,  conffituatur  ad v- 
nam  partem  reda  linea  AD  data  perpendicu- 
lariter  ipfi  diametro  AB : Et  fumantur  infini- 
to numero  punda in  linea  AB,  verbi gratiS 
C,  O,  E,  diuerfa;  in  quibus  per  prop.xj.lib.r. 
elem. conftituantur  anguli  hinc  Acindecontra* 
pofiti  ACG,  FCO;HOE,AOIiAEL,KEB, 
aequales  dato  angulo  redilineo.  Pretereaper 
propof.13.  lib.6.elem.  reperiatur  media  reda 
proportionalis  inter  duas  DA , AC  , Ac  per 
3 prop.  lib.r.  elem.  fumantur  red*  CF,  C G, 
aequales  ipfi  medix  proportionali  inuente:  fi- 
militer  fumantur  redxequales  DH,  DI , in- 
uent*  medis  proportionali  inter  duas  DA, 
AO : fimiliter  ali*  dux  EK , EE , xquales 
medix  inuentx  proportionali  inter  duas  DA, 
AE  : Ac  fic  de  reliquis.  Dico  lineam  curuam 
deferibendam  conftauti  manu  fine  angulis,  die 
quzlitam  coni  fcdionem  qux  vocatur  Parabo- 
le, habentem  diametrum daiam  AB,  verti- 
cem A, latufijue redum  AD  datum,  Ac  re- 
das ordinatim  applicatas  FCG  , HOl,  KEL, 
diametro  daex  AB,  fecundum  datum  angu- 
lum redili dfcum  ; Ac  fcmilTem  vniufcuiufque, 
verbi  gratia  FC>  pofle  redangulum  fub  DA 
latete  redo,  Ac  AC,  portione  diametri  AB 
dat*,Gta  inter  verticem  A,  Ac  ipfam  FC  or- 
dinatim applicatam;  AcGcde  exteris. 

Demouftratio.  Imprimis didxredx  line* 
FCG,  HOI,  KEL,  Ac  Gc  de  reliquis, erunt  per 
prop.  18,  Gb.i . elem. parallelx,  ob anguloa  x* 


quales  dato  tertio  fados  1 vna  igitur  illarum 
potedalTumi  cui  reliqui  fint  parallelx ; Imt- 
que bifarilmdiuifxper  ipfum  apparatum, nani 
(unt  xquales  fumptx  portiones  hinc  Ac  inde 
proprix  ab  diametro  AB;  ergo  in  linea  curua 
deferipta  erunt  ordinatim  applicatx  diametro 
eius  AB,  perdcfin.ro.  Ac  ia.  interprimas. 
Suntque  per  apparacum  medix  pwportionales 
inter  latus  redum  A D , Ac  portiones  pro- 
prias diametri  eius  AB  Gtas  inter  verticem  A 
Ac  ip(as  proprias:  Ac  quia  rcdangulum  fub 
DA,  AC,  minus  eft  qu^m  redangulum  fub 
DA,  AO,  pcrpropof.i;  lib.  6.  elem.  exiflente 
reda  AC  minore  qulm  reda  AO;  ideo  qua- 
dratum redx  FC  iquale  redangulo  minori 
fub  DA,  AC,  erit  minus  qultm  quadratum 
redx  HO  xquale  redangulo  maiori  fub  p A, 
AO;  quare  vlteriusreda  FC  minor  eritquim 
reda  HO  : Ac  Gc  probabuntur  rcliqu*  red* 
ordinatim  applicatx  prxdidx,  ed  maiores  in 
infinitum  quo  remotiores  i vertice  A;  vnde 
linea  curua  deferipta  per  extrema  illatum  or- 
dinatim applicatarum  diametro  datz  , qu* 
funt  etiam  medi*  proportionales  inuentx, non 
claudet  fpatium  ex  parte  oppofita  vertici  A, 
quia  magis  Ac  magis  divaricabuntur  ab  inui- 
cem  eius  extrema  fi  producantur.  Igitur  per 
defin. : 1.  inter  fecundas,  deferipta  linea  curua 
in  plano , erit  Parabola  obtinens  conditiones 
datas.  Sub  diametro  AB  datat  habens  ver- 
ticem'A  datum,  redum  latus  AD  datum; 
Ac  ordinatim  applicatas  redas  dat*  diametro 
AB , fecundum  angulum  datum  rcdilincum: 
Ac  vnaquaque  illarum  ordinatim  applicatarum 
redarum  poterit  redangulum  fub  dato  latere 
AD  redo,  Ac  fub  portione  diametri  fica  inter 
A verticem  , Ac  ipfam  ordinatim  applicatam. 
Atque  ita  fecerimus  imperatum  invniuerfumj 
nam  modus  traditui  in  conGdcratione  noftra 
41.  fuit  in  cafu  quo  diameter  data  efletaxis, 
idcoque  redx  linex  ad  eam  applicati  effice- 
rent angulos  redos  iuxta  defin.  18.  interpri- 
mas. Hic  verd  methodus  eft  fecundum  om- 
nem datum  angulum  huic  redum, fiue  non  re- 
dum, rcdilincum;  Ac  fecundum  datam  quam- 
cumque  diametrum,  datumque  quodlibct  re- 
dum latus. 

PROPOSITIO  LlII. 

.ti  -Cl *i.  "ii  a ‘ « f' 

Datis  duabus  redite  lineis  ter- 
minatis, qu*  ad  redtos  inter  fe  an- 
gulos conftituantur  & altera  pro- 
dudla  ad  eafdem  partes  anguli  re- 
dii. Inuenire  in  linea  produdla  co- 
ni  fedlionem , qu*  Hyperbola  di- 
citur in  eodem  plano,  in  quo  fune 
O 3 dat* 
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dqfje  redbe  lineae : ita  vt  produdta 
fit  diameter  fedtionis , & vertex 
punftum  quod  ad  angulum  confi- 
ftit  j qua:  vero  a fedtione  ad  dia. 
metrum  applicatur , angulum  fa- 
ciens jecjtialem  dato  , pofsit  re- 
Aangulum  quod  adiacet  alteri  li- 
nea: , latitudinem.habens  lineam 
interieftam  inter  applicatam  & 
verticem  fedtionis  , excedenfque 
figura  fimlli  & fimiliter  polita  ei 
qua:  datis  a principio  lineis  con- 
tinetur. 

SVppofltio.  Data?  Gntdus  reds  lineae  BA, 
AD , (ibi  mutnb  infiftentes  ad  angulos  rc- 
&os  in  communi  pundo  feu  extremo  A;  & 
altera  BA  produda  vitra  A , hoc  eft  ad  caf- 
dem  partes  anguli  redi  A redilinei.  Opor- 
teat inuenire  in  hoc  plano  anguli  redi  A, 
(nam  omnes  anguli  redi  linei  (unt  in  vno  pla- 
no perprop.  i.nb.  zi.  elem. ')  (eu  deferiber^ 
lineam  curuam  (edioilis  coni  qua:  Hvperbole 
nuncupatur:  itsvt  produda  ;B  A vftra  A,fit 
eius  diameter  vna  tranfuetfafeu  tranfuerfum 
latus,  & vertex  A pundum  quod  ad  angu^ 
lum  BAD  redum  confiftit ; quas  verdife- 
dionc  ad  diametrum  B A produdam  vitra 
A intra  fedionem  ordinatim  applicatur , an- 
rulum  facicnsredilineum  squalem  dato,pof- 
lit  rcdangulum  quod  adiacet  alteri  lines  rc- 
ds  AD , latitudinem  habens  redam  lineam 
pofitam  inter  applicatam  & verticem  A fc- 
dibnis , excedenfque  figura  fimHi  Si  fimiliter 
pofita  ei  qus  datis  i principio  lineis  redis  BA , 
AD,  continetur. 

Apparatus,  Quandoquidem  datur  reda  li- 
nea AB  produda  vltrt  A V diameter  fedio- 
nisconics,  &rcda  AD  ipfi  perpendicularis 
in  pundo  A , verticis  fedionis  qus  Hyper- 
bola  dicitur;  & datur  vt  fecundum  datum  an- 
gulum rcdjineum  quscumque  reda  linea  or- 
dinatim applican  dids,  diametro  AB  intra 
fedionem } pomi  redangulum  applicatum  feu 
adiacens  reds  lines  AD,  latitudinem  ha- 
bens portipfltro  diametri  AxL  fitara  intf r ver- 
ticem A , & jpfam  redji.m  applicatam,  cxce- 
ddorqde  figura  fimili  fimiliterque  pofita  ciquf 
fub  AB,  AD,  dontinctu^ipU  reda  ADeric. 
redum  latus  qusfits  Hyperboles  & deJcrii, 
bends  in  plano  redartfm -datarum  AB,  AD, 
angulilm  redutri  efficientium;  per  defin.27.  fi' 
ab  altero  B extremo  data:  diametri  redabnea 
BD  ducatur  per  extremum  D»  dids  reds 
AD,  qus  produda  vitra  D , tranfibi  t per  ex- 
tremum cuiufcunaquc  alterius  reds  lines  quq 


fit  tertia  proportionalis , datis  duabus  , prima 
portione  diametri  produds  AB  inter  verti- 
cem A & ordinatim  applicatam, fecunda  ipfa 
qrdinatim  applicata;  ipfaverb  tertia  propor- 
tionalis fit  pofita  perpendicularis  ad  partes  re- 
ds AD,  ipfi  diametro  AB,  in  pundo  dia- 
metri ad  quod  data  applicata  applicatur  : fi 
enim  non  tranfiret  reda  BD  produda  vitra 
D , per  extremum  dids  tertis  proportiona- 
lis, fed  per  aliquod  eius  alterum  pundum  pro- 
duds  velnon  produds,  cum  fint  inuicem  pa- 
rallcls  reda  ifta  AD,  & ordinatim  applicata, 
per  prop.  2 8 * lib.  i . elcment.  ob  angulos  redos 
quos  efficiunt  cura  diametro  AB:  redangu- 
lum Hfb  hac  reda  maiore  vel  minore  quirn 
tertia  inuenta  proportionalis , & fub  portione 
diametri  AB  inter  verticem  A & iplam  prs- 
didam  redam  fica,  erit  squale  quadrato  reds 
linesordinatim  applicati,  per  confideratio- 
nem  noftram  39.  Sed  perprop.  17.  lib.tf.eJcm. 
quadratum  idem  eft  squale  tedangulo fub di- 
da  portione  diametri , & fub  reda  terti*  pro- 
portionali inuenta : ergo  per  1.  ax.  lib.i slem. 
duo  illa  redangula erunt insqualia,  eandem 
latitudinem  habentia  feu  eandem  bafim,  vide- 
licet portionem  diametri  AB  confiitutam  in- 
ter verticem  A & redam  lineam  ordinatim 
applicatatn,vel  redam  lipeam  tertiam  propor- 
tionalem prsdidam  infieiuam  & confiitutam 
ad  angulos /edos  diametrum  AB  in  pundo 
cius  ad  quod  data  reda  linea  ei  applicatur;  di- 
uerlam  vero  feu  insqualem  altitudinem  , ni- 
mirum tertiam  proportionalem  inuentam,  & 
alteram  reda/n  ei  insqualem.  Hoc  verb  eft 
contra  lemma  49;  igitur  reda  linea  BDtpro- 
duda  incedet  pcrf  extremum  dids  tertis  pro- 
portionalis udi’. Igitur  fi  in  produ&fone  dia- 
metri BA,  vitra  A,  fumantur  d i uerfiipunda 
infinito  numero  didita,  exempli  graria.  C,  O, 
£,&  per  prop.23.libii.tlem.  in  ipfis  fiant  an- 
guli contrapofiti  ACJvGCO ; AOH,  IOE; 
A E,K,LEP;  squales  dato  tertio  angulo  re&i- 
lineo  quacumque,  erunt  per.  1.  ax.lib.  1 . elem. 
didi  anguli  «quales,  idcoqqc  per  propuz  8^lib. 
ekifdem,  parallcls  erunt  reds  lines’ FCG, 
HOI,KEL.  Prstereaexdidispundis  C,C>* 
E,  prodpdionis  diametri  AB, erigantur  reds 
lines  piqrP*Bdicu lares  CM,  ON,  EP,  ipfi  dia- 
metro, :adpawcs  D;  erunt  per  propof.  a 8-  lib, 
1.  clejp.  parallels  inter  fo»><ideoque  per  prop. 
iz. Procli  fccabufttur  ab  uda  BD  produda, 
prima  quidem  in  M,  fecunda  in  N,  tertia  in 
P;  erumque  fioguls  maiores  quim  AD  re- 
dum latus,  pericmraa43.  Infupft  per  prop. 
13. lib.6. elem.  datis  duabus  redis  AC,CM, 
reperiatur  inedia  reda  linea  proportionalis, 
epi  de  reda  FCG,  ex  pundo  C,  fumantur 
hinc  & inde  squales  reds  CF,  CG>  qus 
erunt  squales  inter  fc  per  Lhx>  lib.i.  elcment. 
Eodem  modo,  duabus  datis.  AO,ON  , repe- 
riitur  media  reda  linea  proporcionalis,  cui 
detrahatur  cx  pundo  O,  de  reda  HOI,hin$ 

& 
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& inde, reftx  linex  xqualcs  OH,  OI , (<l3£ 
erunt  xqualcs  inter  fe.  Eadem  ratione , dua- 
bus datis  AE . EP , inucniatur  media  refla 
proportionalis  , cui  abfeindantur  de  refla 
KF.I.,  e*  punfto  K,  hinc  & inde,  reflx  KE, 
EL,  xtjuilcs.qux  erunt  squales  interfe;crit- 
que  tota  FCG  bifariam  diuifa  in  C;  & tota 
Hor, bifariJm diurfa in  Oi  & tota  KEL, 
bifariam  diuifa  in  E.  Quod  fi  plura  punfla  fu- 
mantur , erit  fimilltcr  idem  faciendum  circa 
•illa, atquefecimus circa punfli  C.O.E.  Dico 
autem  qlfod  fi  linea  curua  in  plano  punflorum 
extreiWferum  A,  I;,H,K,  ex  vnapatte,&e* 
alia  A,G,  I,L,  dcfcribatut  fine  angulis,  erit 
feflio  coni  qux  Hyperbola  vocatur , quxfita, 
habens  conditiones  datas  in  propofitione. 

Dcmonftratio.  Imprimis  quia  refla  AB 
produfla  vitra  A, diuidic  bifarflm  reflas om- 
nes  lineas,  verbi  gratia  FCG,  HOl,  KEL, pa- 
rallelas cuicumque  illarum.ipfa  refla  AB  erit 
diameter  linex  curux  dclcriptx  per  defio,  io. 
inter  primas;  Se  ipfx  reflx  parallclx  prxdifle, 
* erunt ordinatim  applicatx diflp  diametro  AB, 
perdefin.i2.intereafdcm  primas.  Etquiare- 
fla  linea  FC  ordinatim  applicata  ad  datam 
diametrum  AB,  eft  media  proportionalis  in- 
ter AC  portionem  diametri  inter  verticem 
A & reflaro  FC  ordinatim  applicatam , Se 
inter  reflam  CM  maiorem  qiiim  reflum  la- 
tus AD;  & refla  OH  ordinatim  applicata 
diametro  AB,  efl  media  proportionalis  inter 
reflam  AO.  fitam  interverticem  A & or- 
dinatim HO  applicatam,&  reflam  aliam  ON 
' maiorem  quqm  AD  reftumlajus:  Scficde 
alijs.  Et  quia  comparando  primam  reflam 
AC?  Se  tertiam  proportionalem  CM;  & 
aliam  primam  AO  Se  tertiam  ON  cum  pri- 
ma AO , Se  tertia  O N proportionali ; pri- 
mam cum  prima,  & tertiam  cum  tertia,  AC 
Se  (JfyV- funt minorcs  quJm  AO,  ON;  re- 
- flangulum  fub  duabus  AC,CM  , critminus 
quam  rcftangulumfub"AO,  ON,  per  lemma 
49.  ergo  quadratum  reflx  CF  xquale  per 
propol.tnjib.  6.  elem.  reflangulofub  AC, 
CM,  erit  minus  quadrato  reflx  ON  xOuali 
reflangulofub  AO,ON,per  i .ax.Iib.i.eiem. 
quare  wfta  FG,  minor  erit  qui  m refla  HO; 
feu-maior  refla  HO  quam  CF : Se  fic  dein- 
ceps reflx  linex  ordinatim  applicatx  diame- 
tro A B produflx,qud  remotiores  ab  vertice 
A,-c£  maiores:  vnde  linea  curua  deferipta  per 
difla  punfla  inuenta  fine  angulis,  femper  di- 
varicabitur ab  inuiccm ex  parteoppofita  ver- 
tici A,  Se  nunquam fpatium  claudet.  Igitur 
perdc£js.2a.  inter  fecundas,  hxc  linea  curua 
deferipta  erit  Hyperbola  : Se  fibi  vendicabit 
conditionesdatas. nimirum  habebit  datam  re- 
flam  AB  pro  diametro  tranfuerfa;  Se  pro  re- 
flo latere  reflam  AD;  & reflx  omnes  linex 
ordinatim  applicatx  diametro  AB,  fecundum 
angulum  datum  reflilrneum  , verbi  gratia  re- 
fla FC  poterit  reflangulum  adiacens  reflo 


laceri  AD  , latitudinem  habens  reflam  AC, 
qui  cll  portio  diametri  interverticem  A;  & 
ipfam  ordinatim  applicatam  FC  , excedens 
figura  limi  li  Se  fimiliccr  polita  ei  qux  fub  tota 
AB  Se  tota  AD  continetur,  iuxta  prop.24. 
liba  S.  element.  fecerimus  ergo  imperatum. 
Hic  veri  modus  deferibendi  Hyperbolen  ex 
data  diametro  tranfuerfa , Se  latere  reflo , eff 
vniuerfalis:  nam  alter  traditus  inconfidcra- 
tionc  noflra  42.  ad  fecundas  definitiones , cll 
dato  axe  Se  latete  reflo, 

PROPOSITIO  LIV. 

Datis  duabus  reiftis  lineis  ter- 
minatis, atque  ad  re&os  inter  fe 
angulos.  Inuenire  circa  diametrum 
alteram  ipfarum , coni  fe&ionem, 
quae  Ellipfis  appellatur,  in  eodem 
plano  in  quo  funt  datae  lineae:  ita 
vt  vertex  fit  pundlum  ad  redlum 
angulum  & a fedtione  ad  diame- 
trum applicata;  in  angulo^to, 
pofsintredlangula  adiacentSute- 
ri  lineae , quae  latitudinem  habeanc 
lineam  inter  ipfas  & verticem  fe- 
dtionis  interiedfam , deficiantque 
figura  fimili  & fimiliter  pofitaei, 
quae  datis  redtis  lineis  continetur. 

» • V 

SVppofitio.  Datae  fint  duae  redx  AB, AD, 
conftitutx  fibi  inuiccm  perpendiculares  ia 
extremo  A communi.  Et  oporteat  circa  al- 
terutraifi  illarum,  puta  AB,  tanquam  diame- 
trum , in  plano dclcribcre  coni  fcdioncra  quae 
Ellipfis  appellatur;  ita  vt  vertex  cius  fit  pun- 
dum  A anguli  BAD  redii  facti  ab  datis  dua- 
bus redis ; & ab  linea  curua  fcdionis  ad  dia- 
metrum AB,  redae  omnes  linex  ordinatim 
applicatx,  in  angulo  redilineo  dato,  poflint 
rcdangula  adiaccntia  alteri  redx  AD,  latitu- 
dinem habentia  portionem  diametri  AB  inter 
ipfas  & verticem  A,  deficientiaque  figura  fi- 
mili & fimiliter  pofita  ei  qux  datis  redis  lineis 
AB,  AD  , continetur. 

Apparatus.  Punda  D & B non  communia 
extrema  datarum  redarum  linearum  AB  dia- 
metri tranfuerfx  fcu  tranfuerfi  lateris » & AD 
redi  lateris,  vniantur  reda  linea  BD.  Tum  in 
diametro  AB  y fumantur  infinita  numero  pun- 
da diuerfa , verbi  gratia  C , O , E , ad  qux 
per  propof.a  ?.  libri  i.  elemcnt.^conftituancur 
anguli  ACG,  AOI,  AEL , xqualcs  dato 
angulo  redilineo  fiuc  redo  fiue  non  redo, qui 
erunt  omnes  xqualcs  inter  fc  per  x.  axio,  lib.i. 

O 4 dem. 
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elem.  Sed  aduerte  quod  C datus  angulus  Gt  ro 
fius.  non  poterunt  efie  dat*  dua  reda  lines 
AB,  A D , squales,  fed  inaequales , nam  G du- 
fi*  reda  lines  angulos  redos  cum  diametro 
AB  efficiant,  ipfs  erunt  in  cliipfi  futura,  or- 
dinatim  applicat*  ad  angulos  redos  ipG  dia- 
metro AB,  Sc  per  defin.  i*,  inter  primas  ipGa 
AB  critaxis:  ergo  per  coroll.  noOrum  i f . ad 
prop.  ia.  latus  eius  redum  AD  datum,  erit 
inaqualc  ipfi  axi  AB:  producanturquc reda 
GC,  IO,  LE,  ad  aliam  partem  diametri  AB; 
iit*  omnes  reda  erunt  parallel*  inuicem , per 
prop.aS.  lib.t.elem.  Praterea  ex  eifdcm  pun- 
itis C,  O,  E,  erigantur  reft*  line*  CM,OM, 
F.P,  perprop.n.iib.1.  elem.  perpendiculares 
ipG  diametro  AB , que  erunt  per  cit.  prop. 
a 8.  lib.t.elem.  parallel*  inter fe,  & lateri  re- 
tSo  AD ; ideoque  fecabuntur  ab  reda  BD, 
per  prop.tr.  Procli , in  punitis  M,N,P : Sed 
& pei*lerotna  43.  fingul*  erunt  minores  redo 
latere  A D , quare  dici  poterunt  portiones 
didi  lateris  redi  AD.  Inluper  iuita  prop.  1 3. 
lib.6.  elem.  datis  duabus  redis  AC,CM,rc- 
periatur  media  proportionalis  reda,  cui  per 
prop.  j.  lib.  t.  elem.  squales  detrahantur  un- 
gui* redx  CF , CG : St  datis  duabus  AO, 
OS,  inucniatur  alia  reda  media  proportiona- 
litiJfesquales ponantur  Gngulz  OH,  OI; 
Sedatreduabus  AE,EF,  quzratur  media  pro- 
portionalis ; cui  squales  EK.EL  conftituan- 
tur Gngulz:  ScGcdcalijs.  Denique intelliga- 
tur  in  hoc  plano  inquodud*  przdids  lines 
inGint , defert  pt  a linea  curua  Gne  angulis  ince- 
dens per  extrema  deGgnatarum  redarum,  F, 
H,  K,  L,  I,  G , & per  extremi  A & B dat* 
diametri.  Dico  hanc  Gguram  planam  deferi- 
ptam , ede  coni  fedi onem  quzutam , qus  vo- 
catur EllipGs. 

Demon» ratio.Nam  per  apparatum  eft  linea 
curua  in  plano  recepta^  qus  quia  incedit  per 
extrema  pundaprzdida,  Se  terminos  A , B, 
diametri  AB  dats,  fpatium  (eu  Gguram  pla- 
nam continet,  vel  continere  pote»  G tranfmit- 
tatur  linea  prsdida  curua  per  omnia  prsdida 

?unda  extrema.  Cumque  redz  line*  omnes 
CG,H01,K£L,  St  Gc  da  reliquis.  Gntpar 
apparatum  bifarilm  diuifz , 8c  parallel*  inter 
»,  vel  vni  earum)  erit  reda  AB  diameterdi- 
d*  line*  eurus  pet  def.io.intcr  primas;erunt- 
duc  redz  omnes  prsdids  line*  bifarii  m ab 
illa  diametro  AB,  ordinatim  ipG  applicat*, 
fecundum  vtramque  acceptionem  def.it.inter 
eafdem  primas.  Denique  quia  per  apparatum 
Gnguls  ilis  redz  lines  ordinatim  applicata 
diametro  AB,  iuxta  Gtcundam explicationem 
def.  cit.ia.  funt  medis  proportionales,  inter 
fegmenta  diametri  AB  terminata  vertice  A, 
& ipGs  proprjs  redis  lineis.erdinatim  applica- 
ris. Et  quoniam  eft  latus  eius  tranfuerfum 
AD, efficit  angulum  redum  BAC  cumtranf- 
ucrfo  dato  latere  AB,  io  vertice  eius  A:  Sc 
ab  linea  curua  figura  deferipts  reda  omnes 


lines  ordinatim  applicata  funt  medi*  pro- 
portionales inter  portiones  diametri  AB,  ab 
vertice  A ad  iplas,  & redas  minores  latere 
AD  redo  probatas  in  apparatu:crunt  per  pro- 
pof.17.  Iib.6.  elemen.  quadratarum  didarum 
redarum  ordinarim  applicatarum  diametro 
AB,  xqualia redangiutt  fubproprijs portio- 
nibus diametri  AB  pradidis,  Sc  proprijs  li- 
neis redis  minoribus  latere  redo  AD  pra- 
didis: funtque  latera  quadratorum  illorum 
applicata  diametro  AB  ordinatim  fecundum  • 
angulum  datum  redi  lineum  ;deficiuntquedi- 
da  rcftangula  adjacentia  dato  lateri  AD  re- 
do contepta,  figura  Gmili  Sc  Gmiliter  poGta  ei 
qus  datis  redis  AB , AD,  inaqualibus  con- 
tinetur, G iotelligantur  redangulafub  AB, 
AD,  Sc  redangula  pradida  perfeda*,  qua  cir- 
ca diametrum  eandem  DB  confiftunt.vti  con- 
dar ex  prop.14.  iib.6.  elem.  EllipGs  deferipea 
erit  per  defin.  X).  inter  fecundas,  conditiones 
omnes  habebit  requifitas  in  prafenti  propoli-  ■ 
tione.  Quare  ad  praximpropofitnm  reduxe- 
rimus j eamqueredi  fidam  «fle  demonftra-  • 
uerimus. 

PROPOSITIO  LV. 

Datis  dliabus  redis  lineis  ter- 
minatis , atque  ad  redos  inter  (e 
angulos.  Inuenire  oppofitas  fe- 
diones,  quarum  diameter  fit  vna 
datarum  linearum , & vertices  li- 
neae termini  s Applicatae  vero  ab 
vtraque  fedione  in  dato  angulo, 
pofsint  fpatia  adiacentia  alteri  li- 
neae , excedentia  figura  fimili  ei 
quae  datis  lineis  continetur. 

SVppofitio.Sintduadata  reda  linea  ter- 
minata AB,  AD , fibi  inuiccm  perpendi- 
culares in extremopommuni  A,  angulum  A 
redum  efficientes.  Et  oporteat  inueuire  feu 
deferibere  in  plano  huius  anguli  redi , oppofi- 
eas  lediones  j quarum  diamettr  cranfuerfa  fit 
vna  datarum  redarum  vt  pote  AB , altera  ve- 
ri fit  redum  lacus ; vertices  diametri  AB  ter- 
mini A,B:  applicata  denique  reda  lineaab 
lineis  curuis  ambarum  fedionum  diametro 
AB , ordinatim , in  dato  angulo  redklineo, 
poffint  fpatia  adiacentia  alteri  reda  feu  lateri 
redo  AD,  excedemia^uc  Ggura Gmili  ei  qua 
datis  redis  lineis  AB,  AD , continetur. 

Apparatus.  Perpropof.  5).  dau  dtametio 
AB  tranfuerfa,  St  redo  latere  AD,  Sedatis  in 
propoGtione,  deferibatur  Hyperbcda  LBK. 
Tim  data  eadem  diametro  AB,  Sc  latere  re- 
dp  BD  aquali  dato  AD  , defcribacut  alia 

Hyper- 
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Hyperboli  L A K > per  cit.  prop.  5 3 . Dico  fe- 
tiiones  LAK,  LBK,efJeoppofitas  deferiptaf- 
^uc  circa  diametrum  AB;  & habere  condi- 
tiones propoli  eas. 

Demonftratio.  Vtraquecnitn  cftpcr  appa- 
ratum Hyperbola , fcu  linea  curua  in  plano 
dcfcripta  , Ipatium  continere  (e  ipfa  nequiens; 
ad  quarum  diametrum  tranfuerfam  A B com- 
munem reda quaeuis linea  in  vtraqueordina- 
tim  applicata  , dt  media  proportionalis  inter 
portionem  diametri  AB  tran(ucrf±  termina- 
tam vertice  proprio,  tum  ipfa  retia  ordinatim 
applicata.  Et  quia  per  ipfum  apparatum  , iuxta 
prop. 5 3.  reti*  line*  ordinatim  applicatae  dia- 
metro communi  AB,  efficiunt  cmn  ipfaangu- 
lum  rctiilinetim  aequalem  datc>;&  poliunt  !pa- 
tia adiaccntia rctio lateri  AD  dato,  vel  BD 
ipfi  xquali , excedentia  figura  iimili  ei  qu*  fub 
datis  retiis  AB,  AD,  vel  AB,  BD  .contine- 
tur : maiiifefiumcfi  per  defin.i4.inter  fecun- 
das, ditiatietiiones  I.BK,  LAK.,c!lc  op poli- 
tas , &:  habere  conditiones  propofitas. 

PROPOSITIO  LVL 

Datis  duabus  redtis  lineis,  fci 
fe  bifariam  fecantibus:  circa  vtra- 
que  ipfarum  fedliones  oppofitas 
deicribere;  ita  vt  rofbe  lineae  fint 
coniugatac  diametri  •,  & quarum- 
libet oppofitarum  lectionum  dia- 
meter pofsit  figuram  aliarum  op- 
pofitarum. 

SVppofitio.Sint  dati  dm  rt&r  linea  AC, 
DE,fe  inuiuu  bifariam  diuidentts  in  pun- 
cto B , fecundum  quemcumque  angulum  da- 
tum rcftilmcum  CBE.  Oportcatquc  circa 
vtramque  AC, DE,  in  plano  ucfcribcrefcftio- 
nes oppolitas, ita  vt  dat*  'pf*  refti  AC, DE, 
fint  coniugati  diametro;  & quarumlibet  op- 
politarum  fcftionum  diameter  poflit  figuram 
aliarum  oppofitarum. 

Apparatus.  Per  lemma  2:.  Dato  quadrato 
tefli  DE,  & rtfta  AC,  reperiatur  rcfU 
linea  C L , qu*  cum  rcfta  A C efficiat  re- 
Ctangulura  fub  AC,  CL,  aquale  quadrato 
refti  DE!  St  perpropof.  pricedentcm  jy. 
datis  duabus  redis  AC,  CE,  fibj  inuicem 
perpendicularibus  in  communi  punfto  C, 
deferibantur  in  plano  barum  redarum  St  alia- 
rum datarum  , & angulorum  dati  CUE  & 
redi  ACL  , dui  HCk,  FAG,  fediones 
•ppofitx , iuvt  earum  diameter tranfuerfa fic 
reda  AC(  vertices  A , C,  riftum latus 
CL,  & redi  linei  ordinatim  applicat*  dia- 
metro AC  tranfuerf*  fecundum  angulum  da- 
iyjn  CHE  poflint  fpatia  adiacentia  redo  lateri 


CL  , excedentia  figura  (imili  ei  qui  fub  AC, 
CL  continetur.  Similiter  per  lemma  11.  Da- 
to quadrato  redi  AC  & reda  DE  , repe- 
riatur alia  reda  linea  D R , qu*  cum  reda 
DE , efficiat  redangulum  fub  ED  , DR , *- 
quale  quadrato  recti  AC  : tum  perptopuf. 
pricedent.  jj.  datis  duabus  redis  ED,  DR, 
ad  angulos  redos  libi  inuicem  infiflentibui 
incxtrcmo*D  communi,  deferibantur  dui 
fcdionesoppofiti  MDN.OEX,  habentes 
pro  diametro  tranfuerfa  redam  ED  , & re- 
dum  latus  DR  ; A rediomnes  lineiordi- 
natim  appbcati  diametro  ED,  in  vtraque 
ipfarum  , fecundum  angulum  datuqj  CBE, 
poflunt  fpatiaadiacentia  lateri  redo  DR. , ex- 
cedentia figura  fimrti  eiquifub  ED,  DR 
continetur.  Dico  fedtones  illas  oppofitasvni 
cum  alqs  duabus  prluidis  , clfe  coniugatas; 
ita  vt  dati  red*  linei  AC,  DE,  line 
carum  coniugati  diametri;  & quarumlibet 
oppofitarum  fcdionum  diameter’ poffii  figu- 
tam  aliarum  oppofitarum  aliarum : hoc  cft 
quod  A C diameter  tranfuerfa  oppofitarum 
fictionum  HCK  , FAG  , polfit  figuram  fub 
ED , DR , aliarum  oppofitarum  ledionura 
MDN,  OEX;  & quod  diameter  ED  tranL 
uerfa  oppolitar  im  fetiionum  MDN  , OEX, 
poflic  figuram fub  AC,CL,  aliarum  oppofi- 
tarum  HCK  , FAG. 

Demonflratio.  Quandoquidem  per  appara- 
tura rctiangulum  lub  AC  t CL  c‘t  arqaale 
quadrato  reti*  DE , erunt  aes  proportiona- 
les AC  , DE  , CL , per  propof.  17.  libri  6 « 
dement.  Eli  autem  diameter  tranfuerfa  AC 
diuif*  bifariim  in  B ex  datis , ergo  per  defin. 

inter  fecundas  , puntium  B erit  centrum 
oppolitarum  fetiionum  HCK,  FAG:  cft 
flutem  D£  media  proportionalis  oflcnfa  in- 
ter Jatcra  AC,  CL,  figura? fijb  AC,  CL; 
hoc  cli  fub  latere  AC  tranluerfo,  & rctio 
CL ; inccdit<|uc  per  centrum  B:  ergo  per  dc- 
fin.4.  inter  fecundas  retia  DE  erit  fecunda 
diameter  fcu  cooiugata  diametro  AC  tranfe 
uerbe  ditiarum  oppofitarum  fetiionum 
HCK  , FAG.  Similiter  quia  per  apparatum, 
retiangulum  fub  ED  , DK  , c(la.qj4le  qua- 
drato rctir  AC . erunt  per  propol.  1 7.  libri 
6.  element.  tres  retia?  linea:  proportionales 
ED.  AC,  DR : eftque Jiamcccr  ED  diui- 
fa  bifariamin  B cxdacisq  ergo  per  dcfinic.3. 
inter  fecundas  puntium  B erit  centrum  op- 
pofitarum  fetiionum  MDM,  OEX:  proba* 
uimus  autem  retiam  AC  clfe  medidrn  pro- 
portionalem inter  latera  ED,  DR,  figura 
Icu  rctianguli  fub  ED,  1)R,« inccditque 
per  centrum  B ; ergo  iuxta  defin.  4.  inter  fe- 
cundas , retia  AC  erit  fecunda  leuconiuga- 
ta  diameter  diametro  ED  tranfuerfe  oppofi- 
tarum fetiionum  M DN,  OEX,  De  nque 
cum  dcmoullraucrimus diametrum  AC  tranl- 
uerfam  fetiionum  oppofitarum  HCK , FAG, 
pofle retiangulum  lub  ED,  DR,  lateribus 
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figur£  aliarum  oppofitarum  fectionum  MDST, 
OEX : & diametrum  ED  tranfucrfam  fe&io- 
num  oppofitarum  MDN,  OEX  , pofle  rc- 
dtangulum  fub  CA , CL  , lateribus  figurae 
aliarum  oppofitarum  fc&ionum  HCK,  FAG: 
fcttioncs  oppofitaedcfcriptx  , erunt  perdefi- 
nir.  32.  inter  fecundas,  fcdiones  oppofitx 
coniugats  $ conditioncfque  omnes  in  hac 
propofitione datas  obtinebunt;  hbceftiravt 
rectf  lineae datae  AC,  DE»  bifariim  diuifae 
in  B fecundum  quemcumque  angulum  da* 
tum  CBE  , finteoniugat* diametri ; & qua- 
rumlibet oppofitarum  duarum  fe&ionum  dia- 
meter poflu  figuram  aliarum  oppofitarum, feu 
re&angulum  fub  lateribus  tranfuerfo  ac  redo 
aliarum  duarum  oppofitarum  fedionum.  At- 
que ita  fecerimus  imperatum  , & re&£  fadum 
probauerimus. 

COROLL.  NOSTRVM 

Midi  defetibendi  in  plano  Varaleltm , Hyper- 
lolam,  EUipfim  , & feflionesoppofitos , traditi  pro- 
pofltionibus proprqs  ya.  rj.  fq.  yy.  (an t vniuerfa- 
Us : tx  dat»  caram  qmbufumque  diametris  tranf- 
uerfts , & la  teribm  tarum  redieproprijt : non  autem 
traditi  a nolit  in  ctnfiderationibu  ruftrit  ad  fecun- 
das definitiones , confideratione  videlicet  41.42. 
43-44- 

NAm  in  didis  confidecationibus  datur 
axisi  & latus  cius  re&um  , vnde  rc dx 
lineae  ordinatim  applicata?  axi  debent  efle  per 
definit.18.  inter  primas , perpendiculares  illi. 
In  hifce  verd  propofitionibus  citatis  datur 
quxlibct diameter  tranluerfa,  fiuefitaxis,  fi- 
ucnon;  nam  angulus  redilineus  datus  fecun- 
dum quem  debent  ordinatim  applicari  redx 
linex  ad  datam  tranfucrfam  diametrum,  po- 
retl  efle  redus , vel  non  redus.  Quare  modi 
ifli  poftremi  fune  vniucrfalcs,  illi  veriafligni- 
ti  in  confiderationibasfunt  particulares  ac  de- 
terminati fecundum  angulum  redum  rcdili- 
neum.  Non  tamen  funt  reprehendendi , licet 
vniucrfalcs  fufficiant. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

Diameter  data  ad  Parabolam  in  plano  ieferiben- 
dam  per propofuiontm  ja.  redi  afiiptatur  ai  Apollo- 
nio ad  vnum  pundum  determinata  tantummodo  ne- 
ttjjario. 

DEbct  enim  illud  pundum  efle  vertex  in 
Parabola  deferipta : Sc  licet  fit  infinita 
ex  altero  extremo  nibil  refert:  nam  ad  eius 
aliud  extremum  nihilrcfertur  eorum  quxad 
praxim  vel  demonftrationcro  praxeos  faciant: 
igitur  rede  folum  afllgnatur  ab  Apollonio  v- 
numeius  determinatum  pundjim  neccflarid. 


COROLLARIVM  NOST.  III. 

Peda  alia  linea  data  dister fa  ab  diametro  far  abo- 
let ad  ip[amdefcribendam  in  plano  iuxtaprop.fi,  da- 
bit tjfc  utrimque  terminata. 

REdangulumenim  fadumabilla,  & por- 
tione diametri  datx  inter  verticem  & re- 
dam lineam  ordinatim  applicatam  diametro 
datx,  ad  quod  comparatur  quadratum  ipfius 
redx  linex  ordinatim  applicat;  prxdidxiux- 
ta  propof.it.  &ipfam  52.  cura  fit  figurafini- 
ta , debet  habere  latera  finita  ac  determinata; 
cumque  vnum  latusbuius  figurx  fit  alia  reda 
linea  data  diuerfa  ab  diametro  data , confe- 
quens  cftvt  ipfa  reda  de  qua  fermo  eft,  fit 
vtrimque  terminata. 

COROLL.  NOSTRVM  IV. 

K ‘R*  iuallneareqtuJitainpropef.fi.  ad  fera, 
bolam  inplano  deferibendam  funt  inaqualet , eflque 
ida  qua  diameter  ejfc  debet  mejor  altera  , fi  produci 
debeat  Parabola  Urna  cunut. 

IMprimis  per  corollarium  noftrum  3-prx- 
cedent.  reda  data  diuerfa  ab  diametro  data 
debet  efle  vtrimque  determinata:  diameter 
vero  per  coroll.  1 . ctlm  neccflarid  ad  vnum 
folum pundum  determinetur;  8c  poffit  aflu- 
mi  ad  partes  i Ilius  Tui  extremi  infinita ; tum  ab 
pundo  extremo  determinato  poflu  per  prop. 
i.  libri  1.  element.  fumi  de  illa  infinita,  squa- 
lis alteri  datx ; iterumfjue  aflumi  linea  infini- 
ta pundum  aliud  diffitum  magis  ab  dato  ex- 
tremo determinato,  verfus  infinitudinem  ; & 
per  illud  pundum  ducere  redam  lineam  effi- 
cientem cum  ea  angulum  xqualem  dato  per 
propof.2j.lib.t. element, Sc  fic deinceps:  de- 
nique per  punda  extrema  medix  proportio- 
nalis inucniendx  & ponendx  hinc  & inde  ab 
dido  pundo  fupra  prxdidam  redam , pro- 
ducere leu  extendere  lineam  curuam  Parabo- 
les : tnanifeftum  eft  tunc  neccflarid  diametrum 
debere  efle  maiorem  altera  data  reda. 

COROLL,  NOSTRVM  V. 

Dua  data  reda  lima  requifitaai  deferibendam  in 
plano  Hyperbolam  iuxta prop.  53.  funt  vtrimque  da- 
terminata  ab  / SpoSmio  uppofite. 

CVm  enim  vna  ex  illis  Ct  diameter  tranfi. 
uerfa  feu  tranfuerfum  latus  Hyperboles 
uod  per  definit.  3.  inter  fecundas  , bifarilm 
iuiditur  ab  centro  j 'neccflum  eft  vt  vtrimque 
extremis  proprijs  terminetur.alioqui  bifariim 
diuidi  non  pollet.  Altera  verd  data  linea,  cdm 
debeat  efle  latus  alterum  figurx  larus  finicx, 
debet  efle  neceflario  vtrimque  determinata 
jiuadis:  quz  ratio  etiam  mUj  tat  pro  reda  data 
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aliaqus  diameter  tranfucrlaairumitur.  Atque  iorem  vel  minorem  altera,  modifintpundlis 
ita manitcllaelt  alltrtio  corollarij.  extremis  fuis  determinatae  vtrimquc  iuxta 

corollarium  j.  manifelhimefl  propolitumhu- 
COROLL.  NOSTRVM  VI.  ius  coroll.  noftri  fcxtir. 


Vuadatarebla  linea  ad  lljperbolaminplanode-  COROLL.  NOSTRVM  VIII. 
firibendam  per  prop.  q).  pojfunr  tjjeaqsules , vel  in- 

aquales  q (7  qualibet  maior  altera  , vel  minor.  Dua  dat*  refla  linet  ad  feHionesoppofitae  toniu- 

gatat  in  plano  defcribendas  iuxta  prop.  j6.  prafentem 

QVomodocumqueenim  (int,  modo  line  poj[unt  tffc  aquales , vel  inaquales-,  & quamlibet 
vtrimquc  determinata;  per  corollarium  illarum  maiorem  vel  minorem  altera  determinare 
procedens , fient  omnia  qua:  apparatu  ad  de-  quii  potefi . 
monftrationem  propoli  cit.  53.  prsccpimus, 

& demonlb  atio  praxeos  reSe  inllitutz  feque-  Tk  T Am  axjue  fuccedet  apparatus  & demon- 
tur , vti  conGderanti  Geometra;  patere  poteft  llratio  allata  , in  quocumque  cafu  ex  af- 

facile,  fignatis  , vti  Geometrae  recogitanti  in  hac 

prsfente  propofitionequx  prsccpimus  &dc- 
COROLL.  NOSTRVM  VII.  monftrauimus  manifeltum  cft. 


Dua  data  retia  ad  feBionesoppofitai  in  plano  de*  COROLL.  NOSTRVM  IX. 
lineandae  iuxta  prop.  q q.  ejji  peffunt  aquales , vel  in- 

aquales ; & qualibet  maior  altera , vel  minor : me-  Dua  data  reCla  linea  ad  EBipfsm  ex  praferiptt 
do  fint  amba  terminata  vtrimque.  propofstionu  qq.  in  plano  deferibendam  •,  pojftnt  ejfe 

inaqualet, 

AMb* enim  fcflioncs cilm  fint  hyperba- 
ta:, communem  habentes  diametrum  V' T Am  conflatex  noftro  corollario  ifi.  ad 
tranfuerfam , & latera  reda  aqualia  iuxta  pro-  propof.r  j.  nullum  latus  reSum  in  EIlipG 

pof.14.  vel  defin. 24.  inter  fecundas ; & oQen-  cfle  aquale  tranfuerfo  fuo  lateri  proprio  quod 
derimus  in  corollario  5.  polii  cfle  datas  re-  lit  axis:  ergo  cum  vnaex  datis  refiis  debeat 
flas  quarum  vnaeft  diameter  tranfuerlacom-  ede  latus  rectum  ellipfeos  deferibeods , alia 
munis  ambarum  oppofitarum  , altera  vero  vero  tranfuerfa  eius  diameter  vel  latus  tranf- 
eius  rcSum  latus , pofle  cfle  squales  vel  ins-  uerfum  j neceflatio  poterunt  cfle  insquales. 
quales , & quamlibet  illarum  retiarum  ma* 


r 
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quadratum  efle  xqualequartx  parti  reflanguli 
dati  altera  parte  longiori). 

Dcmonftratio.  Quadraturo  hoc  faftum  eft 
petcoroll  nodrum  adprop.20.lib.  6.elcmen. 
fub  quadruplum  quadrati  squalis  rediangulo 
dato  altera  parte  longiori:  ergo  perprop.  7- 
lib.j.element.  eritetiam  quarta  pars  reflan- 
guli  prxdifli.  Fecerimus  ergo  imperatum. 


LEMMA  III. 

troduflo  vi»  Utere  unguli  reflilinei  vUra  ipfum 
angulum  \ & dufla  refla  linea  [obtendente  angulum 
exteriorem  fcu  deinceps  ai  datum.  Si  ex  angulo  data 
refla  linea  ponatur  parallela  pradifla  fubtendenti  an- 
gulum praiutum  deinceps  ; iiuidet  ipfum  datum  an- 
gulum f.jl  nejlrum. 


SVppofttio. Subtendat  refla  DB,  angulum 
externum  (eu  deinceps  DAB,  ad  datum 
BAC  : & refla  linea  AE  ex  punflo  A an. 
guli  dati  BAC  pofita  refla  linea  AE  paral* 
leta  ipfi  DB  fubtendenti  angulum  DAB  de- 
inceps prxdtflum.  Dicoreflam  AE  diuide- 
re  angulum  BAC  datum. 

Dcmonftratio.  Imprimis  refla  A E cum 
reflis  BA,  AC,  angulumdatum  BAC  con- 
tinentibus, non  pottft  congruere , qux  fecan- 
tur  (eu  conueniunt  cum  refla  DB  ex  datisj 


alioqui  contra deGn.  34.  lib-  i.elcm.  dux  re* 
flxlines  DB,AE,  pofitx paralleli, conuc- 
nirent.  Sed  nequeipfa  refla  AE  nonpoteft 
incidere  intra  triangulum  DAB,Gcuti  refla 
AF 1 Gc  enim  diuidendo  angulum  DAB  di- 
dti  trianguli, produfla  vitra  F tandem fccaret 
pcrax.19.  lib.  t.elem.  reflam  DB  cui  datur 
parallela,  & (ic  deftrueretur  datum , vel  idem 
abfurdum  quod  fupra  euenirct  contra  def.  54. 
lib.t.  elem.  fed  neque  extra  angulos  DAB, 
BAC  prxdiflos  incedere  poterit  refla  A E 
parallela  ipfi  DB  data,Gcuti  refla  GA:  nam 
produfla  vitra  A,  cum  infiftat  reflx  DAC, 
angulofqueefSciat  cum  illa,  neccflarib  in  pun- 
cto A fe  mutuo  interfecabunt  per  ax.  1 1, lib.t. 
elem.  & abibit  vel  intra  triangulum  DAB,vt 
refla  G AH,  vel  intra  locum  anguli  dati  BAC 
vt  refla*GAE;(i primum, produfla fecabit  re- 
flam  DB  cui  datur  parallela,  vnde  abfur- 
dum idem  quodfupri,  indicat  hanc  politio, 
nem  eflefalfam : reftat  igitur  vt  refla  G A E 

Sfita  ex  angulo  BAC  datipunflo  A,  paral- 
a refi*  DB  fubtendenti  angulum  eius  de- 
inceps BAD,  diuidat  ipfum  angulum  BAC 
datum  : quandoquidem  exdufcrimus  omnes 
alios  cafus  pofSbilcs. 


LEMMA  IV., 

Si  duo  reflangula  aqualia , habuerint  duo  Utera 
aqualia  j vnum  in  v no , alterum  in  alio : erunt  (f 
alia  duo  aqualia  , fub  quibat  & diflu  continentur. 
Elf  noflrum. 

SVppofitio.  Duo  reflangula  AC,DF,  Gnt 
xqualia,  comprchcnfumque  illud  fub  late- 
ribus AB,  BC,  iftud  fub  lateribus  DE,  EFj 
Gntque latera  AB,  DE  xqualia,  vnum  AB 
in  reflangulo  AC , aliud  DE  in  altero  rc- 
flangulo  DF,  Dico  reliqua  BC,  EF,  ede 
xqualia. 

Dcmonftratio.  Cum  Gnt  duo  data  reflan- 
gula AC,  DF,  xqualia,  ti  angulos  in  B Sc 
£ rectus  habeant  squales  per  ax.  ii.  lib.t.  de- 
ment. erit  per  propof.  14.  lib.  fi.  element.  vt 
AB  ad  DE,  Gc  FE  ad  BC  ; dantur  veri 
xqualia  latera  AB,  DE,  ergopercoroll.no- 
ftrum  a.  ad  prop.14.  lib. 3.  element.  erunt  et- 
iam xqualia  lacera  F£,BC.  Quoderatcon- 
dudend.um. 


LEMMA  V. 

I»  omni  reflilineo  parallelogrammo  quadrilatero : 
fi  dua  diametri  ducantur , fe  mutuo  bifariam  interfe  - 
cabum  in  vno  inferiore  punito , ex  quo  fi  alia  refla 
tranfmittantur  verfrn  Utera  oppofita  difli  parallelo, 
grammi , ipfa fetantia , parabola  alijt Uteribut  ,bi - 
faciam  etiam  finguU  diuidentur  in  punflo  ille;  (in- 
fuit alunt  parallelogramma  oflo  comprehenfa  in  dato. 
Et  fi  in  paratelogrammo  dufla  fit  refla  per  punita  me- 
dia duorum  e itu  Uterum  oppofitorum , qua  bifariim 
duuiatur : refla  linea  emijfa  ex  hoc  medio  pmfload 
angulos  duot  oppofuot  paralUlogrammi , micam  effi- 
cient reflam  eim  lineam  diagonalem.  E fi  noflrum. 

SVppoGtio  pro  prima  parte  & fecunda,  & 
tertia, demonftranda.  Datum  Gt  ABCD 
parallelogrammum  quadtilaterum , duflxque 
ineo  diametri  dux  AC,  BD ; has  dico  fe  mu- 
tu6  interfecare  in  punflo  G interiore  bifa- 
riim : ex  quo  punflo  G G alix  reflx  linex 
EGF,  HGI,  verfus iateraoppoGta,  parallclx 
alijs  lateribus  tranfmiflx  Gnt , ipfa  lateraop- 
politafecanlia:  Dico  has  reflas  EGF,  HGr, 
fecare  fe  mutuo  bifariim  in  G,  Sc  refultare 
oflo  parallelogramma  DH,  IB,  DF,  EB,  EI, 
IF,  EH,  HF , comprehenfa  in  dato  parallelo- 
grammo ABCD. 

Demonftratio.  Quandoquidem  refla  linea 
AC  diagonalisdiuidit  bifariim  datum  paral- 
lelogrammum, perprop.34.  lib.t.  elem.  refla 
alia  diagonalis  BD  tradu&a  ab  angulo  B ad 
D angulum  intra  ipfum  datum  paraliclogram- 
roum  obuiam  diuidet  diagonalem  A C in 
punflo  G interiore.  Prxterea  cum  fint  per 
deGn-3J. lib.i.  element.  latera  AB,  DC,op- 
poGta  parallela  j in  eaque  incidat  diagonalis 
P refla 
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per  lemma  ad  lib.  i.  tlrra.  compleantur  re* 
tangula  OL.LX;  illud  fub  LK,  KO,  iftiid 
fub  Lh{,  MX,  vel  KM.  Et  quia  reda  KO 
ZquaiisipG  KE,  minor  eftquimrcta  KM, 
per  8.  a»,  lib  t.  elcm.  vel  qu4m  reda  MX  z* 
qualis  ipG  KM  , fccabit  recta  OS  parallela 
ipG  KL , obuiam  redam  MX  in  punto  P: 
tum  per  prop.cit.lt.  lib.r.  elem.  ex  puncto H 
excitetur  alia  reta  HR  perpendicularis  ipfi 
KL  ad  partes  aliarum  MX,  LA,  fecabit  in  R 
latus  X A,  retanguli  LX  : & rcfultabunt  per 
lem.  noft.  a.  ad  lib.  t.  elem. diuerfa  rcftangu- 
la,  HA  quidem  fub  HL  vel  KE  xquali- 
bus,  Sc  fub  I.A  . vel  HR,  vel  MX,  vel 
KM,  xqualibusexfato  apparatu, Sc  prop.j4, 
lib.t.  elem.  tum  reftangulum  aliud  MO , fub 
KM,  KO  vel  KE  squalibus;  tilm  rctan- 
gulum  aliud  XH.Iub  MH  Se  HR  vel  MX* 
vel  KM  zqualibus;  tum  aliud  retingulum 
PR  fub  XR  vel  MH  zqualibus,  Se  fub  PX 
vel  ME  zqualibus, nam  G ab  KM,MX  squa- 
libus pofitis  detrahantur  squales  MP , KE, 
relinquentur  per  t.  ax.  lib.i.  clement.  zquales 
PX,  ME;  tum  aliud  rctangulum  HO,  fub 
HK  Se  KO,  vel  KE,  vel  MP.vel  HLz- 
quallbus. Denique  aliud  reftangulum  HA, fub 
HL  vel  KE  squalibus.  Se  fub  LA,veJ  MX, 
vel  KM  squalibus. 

Demonftratio,  Reftangulum  HA,  retan- 
gulo  MO  erit  aquale  per  lemma  49.  ad  lib. 
1.  horum  conic.  ob  zquales  longitudines  L A, 
KM  oftenfas,  Se  ob  zquales  latitudines  HL, 
KO  etiam  probatas:  quibus  zqualibus  rea 
ftangulis  G addatur  commune  rctangulum 
XH,  erit  per  1.  ax,  lib.i.  elem.  totum  retan- 
ulum  LX  vel  MA,  squale retangulo  XH 
mul  cum  rectangulo  MO,  hoc  ed  duobus  li- 
mul  rctangulis  HO , PR  t eft  vero  reftan- 
gulum  LX  contentum  fub  LM.MK;  Sere* 
«Elinguium  HO  contentum  fub  HK,  KE;  Se 
reftangulum  FR  contentum  fub  HM,ME. 
Cdm  igitur  dcmonfttauerimus  reftangulum 
HO  Gmul  cum  retangulo  PR,  squale  ede 
retangulo  LX;  eritpet  t ax. lib.i . elemen. 
rctangulum  fub  HM,  ME,  Gmul  cum  retan- 

£i!o  (ub  HK,  KE,  zquale  retangulo fub 
M,  ML.  Quod  erat  probandum, 

LEMMA  VII, 

SI  Juere&ellnee  fe  mutuo  tiferiem  fecerit.  Re- 
ta lime  ceniungentt:  extreme  ilUnem  ei  eefiem 
pertet , rtjptS*  enpultnum  ei  verticem  mterfeBie- 
rm ; enat  pereOele  & equeles.  Et  fi  herum  perel- 
lelerum  equelium  punite  medie  rudentur  redit  li- 
nei! cum  pm Se  interfedimii  ieterum  primerum  re. 
Herum  fe  mutui  biferidm  iiuiientium  , vrucem 
efficient  rtSem  lineem ; vel  fi  pende  predide  me- 
die, rtde  linet  remetientur , ipfe  incedet  per pun- 
Bum  prediBum  bucrfeSinm  primerum  det  erum,  Eji 
nofirum. 


SV ppoGtio.  Dus retx lines  AB,CD,fe 
mutuo  bifarilm  in  E interfcccnt ; ita 
vt  EA,  EB,  Gnt  portiones  zquales  totius 
AB)  Se  EC,  ED,  Gnt  portiones  zquales  to- 
tius CD.  Dico  primo  ipfas  retas  AD,  BC, 
ede  zquales,  quzvniuntpunftacxtrema  A Sc 
D,  tum  C Se  B,  datarum  Gta  ad  eafdem  par- 
tes angulorum  AED.  CEB  ad  verticem  E 
interfationis  mutus  ipfarum  datarum  rcfta- 
rum  AB,  CD.  Quod  G harum  duarum  recta- 
rum AD,  BC,  punta  media  E,  0,  vniantut 
cumpunto  E intcrfctionisprzdiftx,  retis 
lineis  FE, GE  ; Dico  z.  has  efficere  vnicam 
retam  lineam  FEG.  QuodG  eadem  punta 
F,  G,  media,  retarum  AD,  BC,  vine. 
ciantur  reta  linea  FG  1 Dico  tertio  banc  re* 
Clam  F G tranfirc  per  E puntum  interfe- 
fiionis  retarum  primarum  datarum  AB, 
CD.  ’ 

Demonftratioprimz  affertionis.  Quando- 
quidem per  propof.15.lib.  i.clcment.  anguli 
contrapoGti  AED,  BEC,  funt  zquales ; St 
ex  datis  funt  latera  AE,  ED,  relpetiufz- 
qualia  lateribus  BE,  CE;  erunt  per  qprop. 
lib.i. elem. ib triangulis  AED,  BEC,  bales 
AD,  BG  zquales,  Sc  anguli  EAD,  EBC  x- 
quales,  alterni  incidente  reda  AEB,  in  retas 
AD,  BC,  igitur  per  prop.27.  lib.i.  element. 
ipfsretz  AD,  BC,  paulb ante  probatz z- 
quales,  erunt  etiam  parallelz.Gcuti  prima  pars 
alferebat. 

Demonftratio  facund g alfcrtionls.  Quoniam 
in  triangulis  EAF.EBG,  latera  E A, EB, dan- 
tur zqualia  1 St  per  ix.j.  Ub.i.  elemen.  later» 
AF,  BG,  vtpote  dimidia  squalium  AD,BC, 
oftenfarum  in  prima  adertione , funt  zqualia  j 
Sc  per  prop.aj.  lib.i.  elcm.  anguli  in  A Sc  B, 
funt  zquales  fati  ab  incidente  reta  AEB  in 
parallelas  oftenfas  AD,  BC,  in  prima  adertio* 
ne;  erunt  per  4.prop.lib,i,elem.anguli  AEF, 
BEG,  zquales:  igitur  per  4.  propof.  Procli, 
duzretz  FE,  GE,  in diretum erunt,  feu 
efficient  vnam  retam  lineam  FEG. 

Demonftratio  tertixadertionis.  Efto  G Geri 
podit  reta  FG  non  tranfeatper  puntum  E; 
nihilominus  retx  EF , EG , retam  lineam 
cfficiunc  vti probauimus  infacunda  aflertio- 
ne , tranGbit  igitur  per  puntum  E.  lam  vetd 
quia  hzc  reta  linea  FEG  incedens  per  £ pun- 
tum , & aliaabaduerfariointroduta  termi- 
nata eifdempuntis  extremis  F,G,non  tranGt 
per  E puntum;  nihilominus  per  ax.zt.lib. 
1,  elcm.  congruere  totz  debent ; vel  igitur  in- 
troduta  non  tranGre  per  E puntum,  incedet 
vtalia  FEG.  vel demonftrata FEG  incedere 
perpuntum  E,  nonincedct  vtalia  i ntrodu- 
ta.  Quodcumque  aurem  eligatur  ex  his  duo- 
bus eum  Gt  contraditorium  , Sc  dedutum  Gt 
ex  poGtione  aduerfarij  contradicente  huic  ter- 
tis adertioni ; ipfa  poGtio  contradicens  erit 
falfa,  St  adertio  vera. 
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AB,  eft minor quim  CF prima  pars  alterius 
magnitudinis  CD  : ) Ex  pundo  A detrahatur 
de  magnitudine  A B , reda  AG  squalis  red« 
CFjtunc  pudurn  G erit  vitra  E verius  B,  quia 
niaior  ponitur  CF  quim  AE.  Quod  fi  datx 
magnitudines  fuerint  alis  quantitates  quim 
red«line«,  tunc  erit  proportione  feruata , cx 
alijspnncipijs  dc  tota  AB  demere  quantita- 
• femxqualctn  ipfi  CF,videlictt  AG,  qu«AG 
maior  etiam  erit  quim  A E, 

Deraonftratio.  Differentia  inter  AES:  AG, 
eft  EG  ; ergo  ciimfintper  apparatum  squa- 
les magnitudines  AG,  CF  { differentia  inter 
# AE  St  CF,  erit  EG  , per  $.axio.lib.i.elenicnt. 
Sed  etiam  differentia  inter  EB.GB,  efteadem 
EGprxdida;  eft  autem  GB  «qualis  ipfi  FD, 
ffi  enim  ab  «qualibus  datis  AB,CD  , deman- 
tur sequales pt)fit«*per  apparatum  A G , CF, 
relinquentur  aequales  CB,  FD  per  cit.  ax.  i») 
ergo  per  iden»  axioma  , eadem  differentia  ent 
EG,  inter  E B , FD.  Igitur  qux  differentia 
erit  inter  AE,  CF , partes  primas  datarum  ma- 
gnitudinum xquahum, eadem  erit  inter  fecun- 
dasfeu  poftrcmas  LB , FD.*Q^od  eratderoon- 
ftrandum. 

LEMMA  X.  • 

Si  fint  quatuor  quantitates  A E,  EB,  CF , FD , hoc 
vrdint  j cr  eadem  differentia fit  tntir  prinum  AE& 
tertum  CF , qua  inter  fecundam  EB , & quartam 
FD.  Dico  primam  AE  coniunllam  fecunda  hB  , ejfe 
aqualem  aggregato  ex  tertia  CF  & quarta  FD.  kfi 
i. ut ooj  ad prop.4 8,  libri  buiui  z.comc, 

COnfulcndo  figuram  fuperiotis  lemmatis, 
fit  apparatus  huiulmodi.  Jungantur  io 
vnam  AEB  , prima  AE  , St  fecunda  EB ; tum 
in  vnain  aliam  CFD,  tertia  C F St  quarta 
FD.  Iam  verd  quia  dantur  differre  prima  AE 
& tertia  CF,  fi  detrahatur  dc  tota  A LB , vna 
AG  squalis  ipfi  CF  , apparebit  differentia  illa- 
rum EG;  atque  ita  patebit  differentia  E G 
inter  AE  primam,  & AG  leu  CF  tertiam: 
dantur  autem  differre  fecunda  EB  ab  quarta 
FD,  e^dem  differentia  qua  prima  AE  differt 
ab  tertia  CF;  ergo  etiam  EG  erit  nota  diffe- 
rentia inter  fecundam  EB  & quartam  FD. 
Erit  igitur  fecundum  eandem  differentiam 
EG,  vt  prima  AE  ad  tertiam  CF  vel  AG  ipfi 
«qualem,  fic  fecunda  EBad  quartam  FD. 
Quocirca  fi  detrahamus  cx  EB  fecunda , diffe- 
rentiam prxdidam  EG  qua  differt  ab  quarta 
FD,relinquctur  GB  «qualis  ipfi  FD , ex  natura 
fubtradionis. 

Dcraonftracio.  TotaAEGB  compofitaeft 
tx  AE  p rima,  & EG  differentia  inter  pri- 
mam ipfam  AE  & tertiam  CF,  & ex  GBx- 
quali  ipfi  quart*  FD ; Sc  toca  CFD , compo- 
(ira  eft  ex  tertia  CF  & quarta  FD  «quali 
ipfi  GB  • oftendimus autem  AEG  & CF 
.«fle  «quales;  tumGB&FD.  Igitur  fi  «qua- 


libus AEG,  CF,  addantur  «quales  GB,FD; 
GB  quidem  ipfi  AEG  . Sc  FD  ipfi  CF:  fient  per 
2axiom.lib'i.clcm.AEGB , & CFD  «quales; 
hoc  eft  prima  AEfimui  cum  fecunda  E B,  erit 
«qualis  aggregato  ex  tertia  CF  & quarta  FD. 
Quod  erat  demonftranduin. 

LEMMA  XI. 

Circuli  circumferentia  faQi  centro  ellipfeos  finter^ 
uallo  maiore  qkam  fit  femtays  minor , minore  tamen 
quam  fit  femiaxis  nutor: fecabit  circumferentiam  el~ 
lipfeot  in  quatuor  puntts,  quorum  duo  erunt  oppofitd 
fecundum  diametrum  arcuit  falli  & ellipfeos , & aha 
duo  oppofita  fecundum  diametrum  aliam  tpfiius  circu- 
li & eil  pfeos ; & non  occurret  alteri  pundo  tllipfios . 
Ejl  nofirum . 

Apparatus  i.  A flu mendo duoi axes dar* 
ellipfeos , maiorem  EFG,  & rqinorcm 
HFl : naro  omnium  conceptu  ipfaellipfis  lon- 
gior eft  qo&m  latajqui  duo  axes  coniugati,  funt 
criam diametri  ellipfeos,ac  proptercafc  mutuA 
diuidunt  bifarikm  in  centro  F,pcr  prop.30.lft>. 
i.t&m  ad  angulos  redos  per  iS.def.intcr  primas 
lib.  f . AlTumatur  autem  quscuroquc  alia  ellip- 
feos diameter  C f D,  qux  maior  fit  qui  m H FI 
axis  minor,  minor  tamen  quim  axis  maior 
EFG ; h«c  diameter  CFD , ficuti  omnes  ali« 
diametri  ellipfeos, bifariam  in  F centro  diuide- 
tur,pcr  cit.propjo.lib.i.quare  per  propof.  15. 
lib.  j.cIem.FC  maior  erit  quim  FH  vel  Fl,fcd 
minor  qui  roFGvcl  FE.T0m  ab  extremo  pfi- 
do  C diametri  CFD,tranfmittatur  per  ji.pro- 
pof.lib,  i.elem.  reda  COA  parallela  ipfi  HFI 
axi  minori.hxcfecabiturabaxc  EFG  btfariJm 
in  pundoOj&ad  angulos  redos. per  10.12.& 
i8.dcf.inter  primas  lib.i.  eritque  ad  ipfum  axe 
ordinarim  applicata.  Ducatur  autem  reda  FA* 
qux  per  4-  prop.lib.  1 . clement.xqualis  erit  ipfi 
FC.ob  «qualia  latera  CO,  FO,  lateribus  AO, 
FO,  refpcdiui,  in  triangulis  rcdangulis  COF, 
AOF : etfi  producatur  reda  A F vitra  centrum 
F,  donec  attingat  circumferentiam  ellipfeos  in 
pundo  B-,crunt  quatuor  rcd«  FC.F A,FD,FB, 
«quales  inter  fc, percit  propof.jo.lib.t.Sc  per 
ax.i.lib. i.elem.  Et  quia  ponirurreda  FC  mi- 
nor qui  m F£  St  qukm  FG,  demi  poterunt  per 
j.prop.  lib.  1 .clcm.redas  FK  ,FL,fingul«  «qua- 
les minori  FCjtum  quia  ponitur  reda  FC  ma- 
ior quiro  FH  Se  quim  FI , produdo  ipfo  axe 
minore  HFI  vtrimquelongillimc, poterunt  de- 
trahi per  3.prop.lib.i.elem.rcd«  FM,  FN,fin- 
gulx,«qualcs  ipfi  FC,6f  punda  extrema  M.M, 
erunt  extra  ellipfim  ; punda  vero  duo  K,  L, 
erunt  intra  ellipfeos  aream;  & punda  quatuor 
C,  A,  D,B,  erunt  fn  ipfa  circumferentia  ellip- 
feos. Cumquefint  redxodo  FC,FK,FA,FN, 
FD,FL,  FB,  FM  , «quales  oftcnfx  vel  pofitx* 
circumferentia  circuli  fadi  centro  F , inccdcc 
iuxta  15. ax.lib.  i.elem. perc  mnia  punda  odo,’ 
C,K,  A,  N,  D,  L.B,M, terminantia  illas  xqua- 
P i Ivs 
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CFD;quarum  prima  fccabit  in  I ScK,  cir-  cit.propofn.  Prodi;  refu!tabit<^ue parallelo- 
cumfcrentiam circuli  intra ellipfcos arcam,  Sc  ' grammumlHGC;  vndeperprOpof.34.lib.!. 
fecunda  fccabit  circumferentiam  eliipfeos  in  clemcnt.reflx  1H, CG erunt xquales.  Adhxc 
N SeO  intra  circuli  areamrerit  autem  GFH  tranfmittaturexApcrHreflafincaAHpro- 
diameter  ellipfcos  maior  quJm  circuli  diame-  ducenda  vitra  H,hxc  perprop.11.  Proclioc- 
tcr  lFK,pcr8.axio.lib.i.  elcm.ideoque  etiam  curretin  D.reflxCGB.producChdxvItraB. 
maior  quim  diameter  Ai  B circuli  prxdifli,  Infuper  per  lemma  5 a. ad  lib.i.  inter  duo  pro- 
per  i.aa.ltb.eiufdcm  cit.i.elem.  quae  diameter  dufla  vel  no  produfla  latera  AC  vel  AB.trian* 
AFBcft  etiam  diameter  ellipfcos. Sed  alia  dia-  gub  CAB,  accommodetur  refla  data  linea  c b 
meter  N FO , minor  cfl  per  cit.ax.8.quim  dia-  tertia, parallela  bafi  CGB , Sc  producatur  vitra 
meter  circuli  LFM  ; ergo  per  cit.ax.  1.  minor  b.donec  occurrat  in  d, lateri  ADproduflo.vcl 
edam  erit  diameter  NFO  quim  diameter  non produflo, occurret  enimper  ptop.t  t.Pro- 
A1:B.c!lipfeos;8c  multo  minor  quam  aliaeiuf-  cli.Dicoeifc  redam  bdadditam  datat  cb,  ita 
dem  ellipfcos  diameter  G l:  H.  inxquales  e-  vt  fit  c bd  ad  bd,  ficut  clt  CG  ad  GB,  • 
rdnt  igitur  multat  diametri  in  ellipfi ; vtpole  Dcroonilratio.  Quandoquidem  cx  apparatu 
. G F Fi,  A F B,  OFSI.  Sicuti  fuit  in  prima  par-  conilat  efle  IH,  CG,  xquales,  tumGB.KHj 
te  huius  corollarij  propofitum.  erit  per  prop.7.iib.5  .elem.coroll.no(lrum,IH 

. _ ad  FfK, ficuc CG  adGB : efl  verb  per  coroll. 

LEMMA  XII.  nortrum  ad  prop.4.  Iib.fi.  clement.IK  ad  KH, 

. vtCBad  BD ; Sc  componendo  eil  per  propof. 

Datit  duabuirtHii  inaqtiahbiu  ,CGprima  mato-  i8.1ib.  J.elem.  IHad  HK,  vt  CDad  DB;  Sc 
re,GB  fecunda  motore,  & data  rerna  C£  : addere  ai  ollendiraus  ede  IH  ad  HK , ficut  CG  ad  GB, 
bane  ternam, aliam  reclamata  vr  compofita  ex  data  ergo  per  propof.  11. lib.j. dement. eritCDad 
CB  dr  addita,  Jit  ad  ipfam  additam , ficut  prima  CG  DB.vt  CG  ad  GB.Sed  etiam  eil  per  noft.coroll. 
adGB  fecundam  e data,  iflmUtum.  cit.ad  pr0p0C4.lib.fi.  elem.c  b ad  bd,  ficut 

CB  ad  BD,  ergo  componendo  erit  per  propof. 

APparatus.  De  prima  CG,  per  propof  3.  i8.lib.5.e!em.cdaddb,ficCDadDB:pro- 

lib.i.elcment. maiore,  detrahatur  refla  bauimus  autem  «de  CD  ad  DB  vt  CG  ad  GB; 
GE  xqualis  ipfi  minori  GB.iecta  CE  erit  dif-  ergo  per  propof.t  i.lib.f  .elem.  erit  c d ad  d b, 
ferentia  maioris  CG,  8 c minoris  GB  feu  GE  ficut  CG  ad  GB.  addidimus  igitur  date  reflx 
«qualium.  Quia  veto  datur  addenda  reflx  cb,  reflam  b d , ita  vt  rota  compofita  cd  fit 
CB  alia  quxdam  refla , ita  vt  aggregatum  ex  ad  fuperadditam  b d, ficut  datur  maior  CGad 
CB  Sc  addita, fit  ad  additam , vt  CG  maior  ad  minorem  datam  GB. 

GB  minorem : ficodem  modo  detrahamus  ex 


iHoaggregato  ipfam  additam,  relinquetur  re- 
fla CB  pro  excefiu  illius  aggregati  ex  data  CB 
St  addita,  fupra  ipfam  additam.  Iam  veri  tri- 
bus datis  reflis  lineis  hoc  ordine  CE,EG,CB, 
reperiatur  quarta  linea  refla  proportionalij 
BD.  Dico  hanc  reflam  BD  additam  indirc- 
flum  ipfi  CB  datx  terti*, foluere  propofitum: 
ifa  vt  fit  CBD  tota  compofita  ex  CB  data  Sc 
BD  addita,  ad  ipfam  additam  BD, ficut  efl 
CG  maior  ad  GB  minorem. 

Demonfiratio.  Quia  per  apparatum  cfl  C B 
adBD,  vtCEadEG  velGB  ; erit  per  propof. 
I8.1ib. y. elem. componendo,  vt  CG  ad  GE 
ycl  GB,  fic  CBD  id  BD.  Atque  ita  fecerimus 
Imperatum. 

' Aliter. Apparatus,  Producaturprima  maior 
CG  data  vitra  G;5c  per  prop.3.  lib.i  .dement, 
fumatur  in  produflione, refla  GB  xqualis  mi- 
nori datx  GBitum  pcri.propof.lib.i.elem.fu- 
pertefla CGB,  fiat  triangulum  CABxquila- 
tcrumiScper  prop.q  1 .lib.i. clero.  ex punflo G 
agatur  refla  linea  GFH  parallelafaicriCA,ad 
partes  A, ftcabHUr  i»  F ab  alio  latere  AB,  per 
rs.prop.  ProcIJjSc  per  prop.j.Iib,  1 .elero.fum- 
pta  refla  FH  xqfiali  ipfi  i G , Sc  refla  FK  x- 
quatiipfiFB,  ducaturrefla  HK  quserit  per 
lemma  7. parallela  ipfi  GB,&  xqualis  ipfi;  pro- 
duflaque  vitra  K;occurret  in  I,  laieflAC,  per 


COROLLAtIVM  NOSTRVhJ,' 

Datartftadiucfa  in  duc  figmenta  inaqualia,  ad- 
iere reSam  lineam  ; ita  vt  compofita  ex  data  & ad- 
icfta.fit  ai  fuperadduam,  ficut  figmentum  manu  ia- 
ta,ai  figmentum  mi  mu  etufiem. 

SVppofitio.  Data  fit  refla  CB  diuifa  inx- 
qualiter  in  G , ita  vt  CG  fit  fegmentum 
maius,  StGBqpinus  : oporteatque ipfi  dat* 
CB , addere  reflam  lineam  aliquam ; ita  vc 
compofita  ex  data  Sc  adiefla  fit  ad  fuperaddi- 
tam. ficut  CG  fegmentum  maius  datx  CB , ad 
eius  GB  iegmentum  minus.  ')  ■ f. 

‘ Apparatus.  Fiat  prima  pars  apparatus  ad  fu- 
perioris  fecundx  methodi  demonfirationem. 
Dico  reflx  CB  dat*,  cfie  additam  BD  ; ita  vt 
fit  tota  compofita  CBD  ad  DB  addicam  j ficu; 
CG  ad  GB,  - 

Demonilratio  eade  qux  allata  fuit  in  fecun- 
da methodo, inferuiet  demofiratipni  propofiti. 

Soiutio  lemmatis  propofiti  in  hoc  corolla- 
rio nollro,  dl  per  locum  planup.  Age  vero 
foluamus  illud  per  locum  folidurq. . , 

Apparatus.  Circa  reflam  CB  ‘deferibatup 
circulus  centro  4 punflo  roeeiio  «flx  CB  ih'. 

ueniendoper  propof.  1 o.hb.  1 . eUmcnt-Sc  per 
propof.t  i.lib.eiufdcm  ex  punflo  G excitetur 
P 4 reflq 
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GC  j ergo  per  prop.  11.  lib.  j.elcm.erit  db 
dati  tertia  vel  ei  squalis  ad  dc  compofitam 
ex  ipfa  data  db,&  eLaddita  in  directum  b c, 
ficuc  dat»  minor  BG  ad  maiorem  CC  da- 
tam. . 

LEMMA  XlV. 

ba}e  rtdangule , vel  quadrate.  & ttSa  limi: 
tdqctre  alterem  redam  lineam  ut  diredum  ipft  data; 
ita  vt  redangulum  fui  ipfa  data  & adieda,  unquam 
vna  reda  liiua,&  adieda,  fit  aquate  Ipfi  date  rtff an- 
gule vel  quadrate.  Efl  nefirttm. 

SVppofitio.  Datum  fit  quadratum  fub  reda 
DE  i vel  fi  datum  Gt  redangulum  , redu- 
catur per  prop.  1 lib.  i dem,  ad  quadratum, 
cuiuslatusGt  DE;  vclpercoroll.  nofirum  3. 
ad  prop.j  5.  lib.j.  elem.  vel  per  coroll.  nolt.  j. 
ad  prop.  )6.  lib.  eiufdem  3.  elem.  Gtque  alia 
reda  data  FG  : oporteatque  reds  FG  adi|- 
eere  aliam  redam  in  diredum ; ita  vt  redan- 
gulumfubdata  FG  &adieda  veluti  vna  re- 
dta , & fubadieda  Gt  squale  quadrato  fuper  re- 
da DE,  idcoque  etiam  per  1. axioma  lib.i, 
elcnr.dato  redtangulo  conuerfo  in  sequalc  qua- 
dratum lateris  DE, 

Apparatus,  reda  FG  dluidatur  bifarilm  in 
H per  prop. 10.  lib.  1.  elem.  tum  per  prop.  n. 
lib.  i.  eiufdem  ad  extremum  E lateris  DE 
excitetur  ad  vnam  partem  reda  linea  EH  per- 
pcndicularisipfi  DE,  ponaturque  pe;  ).pro- 
faof.lib.  elem.  reda  EH  aequalis  ipG  FH  femif- 
G datae  reds  FG.  Tura  ducatur  reda  DH, 
complens  triangulum  tedangulum  DEHrcen- 
tror^ue  H,  intcruallo  autem  H£  deferibatur 
circulus  EFG  quem  tanget  in  E reda  linea 
DE  perpendicularisfemidiamctro  EH  circuli 
fadi,  idque  percordll.prop.16.  lib.j . elemen. 
fecabitquc  circumferentia  circuli  fadi  in  F, 
latus  DHfubtenfum  angulo  redo  DEH.quia 
maius  efl  per  prop.  19.  lib. 1.  elem.  latere  HE 
fubtenfo angulo  D acuto  per  coroll. i.propof. 
17-lib.eiulaem  i.elem.  Producatur  vero  re- 
dta DFH  ultra  H centrum  circuli  fadi,  donec 
occurrat  in  G pundo  circumferentiae:  erunt 
per  defin.15.  lib.i . clem.redx  HE.HG.squa- 
les;tum  etiam  HE,HF,HG,  squales;  idcoque 
tota  FG  diameter  circuli  fadi  erit  sequalisda- 
txrcds  FG.  G enim  squalibus  FHfcmidia* 
metrocirculiSc  FH  femiflidats  FG.  squales 
addantur  teds  HE  ,HG,pcr  i.ax.  lib.i.  de- 
ment. erunt  tots  FG  data  8t  FHG  diameter, 
clrculi,squalespet2.ax. lib.  eiufdem  i.elem. 
Iam  adero  redam  DF  eile  qusGtam  redam, 
qusadicdadats  FG,  foIuatpropoGtumj  ita 
vc  redangulum  fub  DG  reda  compoGra  ex 
data  GF , te  ei  adieda  FD  indiredum,  tan* 
quam  vna  reda,  Si  fub  adieda  FD,Gcsquale 
quadrato  lateris  DE,  vclrcdangulo  dato  & 
conuerfo  in  squale  quadratum  lateris  DE. 
Demonlltatio.  Quoniam  reda  DE  circu- 


lum contingit  In  E per  apparatum,  & ab  pun- 
do  D extra  circulum  Gto  iuxta  prop.  > 6.  lib.3. 
elem.  dedudaelt  reda  linea  DFG  ipfum  cir- 
culum fccans;  erit  per  prop.  j«.  lib.}.  elcment. 
redangulum  fub  tota  (ecantc  DFG.St  iubeius 
fegmento  DF, squale  quadrato  reds  DE. Re- 
da autem  fccans  DFG,  efl  campoGta  ex  data 
FG  vel  ei  squali,  St  ex  adieda  FD,  &adie> 

. da  eft  reda  FD,&  DE  eft  latus  quadrati . Ergo 
redangulum  fub  reda  FG  & ei  adieda  FD  in 
dirtdum,  tanquam  vna  reda , & fub  ipfa  FD 
adiedastic  squale  quadrato  dato  lateris  DE, 
vel  dato  redanguio conuerfo  inxquatequa- 
dratiim  lateris  DE;  atque  ita  propoutum  erit 
ad  praxim  redudum. 

COROLL.  NOSTRVM  1. 

Eifdem  datii,  & f adit:  redangulum  fui  DS, 
t)F , erit  applicatum  ad  retiam  datam  GF,  excedens 
figura  quadrata , retia  DF. 

PRiraa  pars  eft  manifcfta  ex  defin.6.1ib.d. 

elem.  vltiroa  explicatur;  eum  enim  Gt  re- 
dangulum fub  DG,  DF, angulus  iu  D eritre- 
dus;  & G fumatur  reda  DF  proaltitudinehu- 
ius  redanguli , erit  redangulum  fub  DF  alti- 
tudine, St  baG  DF,  quadratum , ob  squalita- 
tem laterum  duorum  efficientium,  angulum 
redum.  igitur cxceflus  ericquadratum  reds 
DF, 

COROLL;  NOSTRVM  II. 

Ad  datam  retiam  lineam  applicare  redangulum 
aquale  date  redilinee , excedent  figura  quadrata. 

PEr  prop.aj.  lib.i.  element.  datum  redili- 
neum  reducatur  ad  redangulum;  Si  hoc 
redangulum  reducatur  ad  quadratum  per  pro* 
pofi  14.  lib.a.elem.  cuius  latus  Gt  exempli  gra- 
tia reda  DE.  Sitquc  data  reda  FO  ad  quam 
applicandum  Gt  redangulum  squalequadra- 
to  lateris  DE,  ideoque  etiam  squale  dato  re- 
dilineo  iuxta  i.ax. lib.i.  elem.  Prstercaper 
hoe  lemma  14.  quia  datur  quadratum  lateris 
DE,  Scalia  reda  FG  ; poterimusdatsred* 
FG  adijeere  in  diredum  redam  FG,ita  vt  re- 
dangulum fub  DG , totacompoGta  exdata 
IG&  ei  adieda  in  diredum  FD,  & fubadie- 
da FD,  Gt  squale  dato  quadrato  fuper  latere 
DE:  quod  reda  ngulum  erit  per  prfcedens  noft. 
coroll.  l.applicatum  ad  datam  redam  FG,  e- 
qualeque  oft enfum  quadrato  reds  DE, A ex- 
cedens figura  quadrata  reda  DF.  Atque  ita 

LEMMA  XV. 

Datu  dualut  retiis  alteri  earum  alteram  in  dire - 
Sum  adigere  ; ita  vi  alia  e datie  fit  media  proportie- 
nalu  inter  cempefitam  reSam  ex  altera  & adieda 
tanquam  vnam,  dr  inter adiedam.  Bftnedntm. 

Suppo- 
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bmnes  rcfti  redilinei  xquales  per  i a.  ax.  lib. 
eiurdem.  Igitur  ijdem  anguli  BACC  > & 
DACC , erunt  xquales  Se  inaequales.  Quod 
cfl  abfurdum  : crgolalfa  erit  politio  vndecft 
deduda:  nimirum  quod  reda  AC  perpendi- 
cularis chordx  AB  circuli  non  incedenti  per 
centrum  D,  non  fecet  circulum  in  A St  C:fe- 
cabit  igitur, (icuti  propofitum  fuit  in  hoc  lem- 
mate, quod  ideo  demonOratum  erit. 

LEMMA  XX. 

Si  ieQa  tinea  fetetur  quentoiecumque.  Quadra- 
tum totim , maim  eft  reUangulo  fui  leta  & quolibet 
litu  fegmente.  ift  neftrum. 

SVppolitio.  Reda  linea  AB  feda  Gtquo- 
modocumque  inquotlibct  partes,  verbi 
gratia  duas  AC,CB,  xquales  vel  ioxqualcs: 
Dico  quadratum  totius  AB,  cfle  maius  redan- 
gulo  fub  tota  ipfa  AB,  St  quolibet  eius  te- 
gmento, AC  vclCB. 

Apparatus.  Concipiatur  redangulum  fub 
tota  AB,  & quolibet  eius  legmento : Certi 
cum  quadratum  Iit  etiam  redangulum  ; qua- 
dratum illud  & redangulum  eandem  habe- 
bunt altitudinem , videlicet  eandem  redam 
datam  AB, perpendicularem  bafibusfuispro- 
ptijs,  videlicet  ipfi  AB,  tum  fegmentb  alter- 
utro i partibus  faiftis  i piius  AB. 

Dcmonflratio.  Quandoquidem  quadratum 
reda:  AB,  8t  redangulum  fub  AB  Stvnoet 
cius  Tegmentis  AC  vel  CB,  eandem  obtinent 
altitudinem;  erit  per  prop.  I.  lib.fi.  elem . qua- 
dratum redte  AB  ad  redangulum  fub  AB  8c 
vno  ex  eius  Tegmentis  AC,  vel  CB,(icut  balis 
A B , ad  AC  vel  C B baGm : eft  autem  per 
8. axioma  libri  i.  element.  tota  AB  maior 
quim  AC  vel  CB}  ergo  quadratum redx 
A B maius  eft  redangulofub  tota  ipfa  AB, 
St  eius  fegmento  A C vel  C B.  Quod  erat 
probandum» 

LEMMA  XXL' 

Si  figurarum f milium , fimiliterque  pe  fit  arum  re- 
tli  linearum  ; prima  ai  fecundam , molerem  habue- 
rit r alienem,  quam  tertia  ad  quartam:  erit  prima 
Utut  homologum  ad  fecunda  latuc  homologum , maio- 
rem habent  rationem , quam  tertia  latui  homologum 
ai  quarta  Utut  homologum.  Et  fi  prima  ai  jetun- 
iam  minorem  habuerit  rationem  , quam  tertia  ai 
quartam , prima  lattu  homologum  ad  ftetada  Utut 
bethelegurn , minorem  obtinebit  rationem , quam 
tertia  latae  homologum  ad  quarta  latm  homologam. 
Eft  neftrm. 

» C VppoGtio.  Sint  figurz  Gmiles  tedilineat, 
'^GmiliterrJuepoGtx,  A,B,  C,D;  GtqueA 
ad  B in  maiori  ratione  quam  C ad  D.  Dico 
latus  homologum  primx  A ad  latus  homolo- 
gum fccundx  B maiorem  habere  rationem, 


qui m latus  homologum  tertix  C ad  latus  ho- 
mologum quartx  D.  Quod  GprimaAadle- 
cundatn  B habeat  minorem  rationem,  quim 
tertia  C ad  quartam  U:  allero  latus  homolo. 
gumpritn.T  A minorem  habere  rationem  ad 
latus  homologum  fccundx  B,  quamlatusho- 
mologum  tertie  C ad  latus  homologum  quar- 
ta: D. 

Dcmonflratio.  Per  prop. io.  Iib.fi.  elem.  Si- 
milia polygona  rrddinca  habent  duplicatam 
rationem  laterum  homologorum:  ergocuni 
figura  prima  A ad  fecundam  B detur  habere 
maiorem  rationem  quim  tertia  C ad  quartam 
D;  maior  erit  ratio  duplicata  lateris  homolo- 
gi primx  A ad  latus  homologum  fccundx  B, 
qulm  lateris  homologi  tertix  C ad  latus  ho- 
mologum quartx  D : Quod  G prima  A ad  fe- 
cundam B detur  habere  minorem  rationem 
quim  tertia  C ad  quartam  D;  minor  erit  ratio 
duplicata  lateris  homologi  primx  A ad  latus 
homologum  fccundx  B ,qu£tn  lateris  homo- 
logi tertix  C ad  latus  homologum  quartx  D. 
Ergo  in  primo  cafu,  maior  erit  ratio  lateris 
homologi  primx  A ad  latus  homologum!» 
cundx  B,  qulm  lateris  homologi  tertis  C,ad 
latus  homologum  quartx  D:  Se  m fecundo  ca- 
fu. minor  erit  ratio  lateris  homologi  prime  A 
ad  latus  homologum  fecunde  B , quam  late- 
tis homologi  tertix  C ad  latus  homologum 
quartx  D,  Qux  omnia  erant  dcmonftranda. 

LEMMA  XXH. 

Si fint  duo  trianguU  dBc  , DCF , & BC  habeat 
materem  rationem  ad CA,  quam  EF  ad  I D , fitque 
angulm  C aqualit  angule  F.  Dico  angulum  B ejje 
minerem  angule  FEO.  Eft  lemma  6.  Pappi  ad  baete 
librum  fettindum. 

APparatus,  per  prop.ia.  lib.fi.  clem.datis 
tribus redishoc  ordine , BC , CA,  EF, 
reperiatur  quarta  proportionalis  FG : erit  igi- 
tur EF  ad  FG.ficut  BC  ad  CA;feddatur  BC 
ad  CA  majorem  habere  rationem  qulm  EF 
ad  FD;  ergo  per  prop.ij.lib.f.  elemen.  EFad 
FG  maiorem  obtinebit  rationem  qulm  EFad 
FD:  igitur  per  prop.  :o.  lib. elemen.  FGcrit 
minor  qulm  FD:  poterimus  ergo  per  prop.}. 
lib,  i.  elemen.  de  maiore  FD  detrahere  redam 
FG  xqualemipfiFG  inuentx,  Seducere  re- 
dam EG  i vnde  refultabit  triangulum  EGF, 
cuius  angulus  FEG  erit  minor  angulo  FED, 
per  8.  axioma  lib.  t.  elem. 

Dcmonllratio.  In  duobus  triangulis  ACB,- 
GFE,  cum  dentur  anguli  C Se  F,  xquales, cir- 
ca quos  funt  per  apparatum  proportionalia 
latera,  videlicet  BC  ad  CA , Gcut  EF  ad  FG; 
erunt  per  propof.fi.  libti  fi.  element,ipfa  trian- 
gula xquiangula,  Se  anguli  CBA , FEG , x- 
quales:  Sed  angulus  FEG  eft  minor  angulo 
FED;  ergo  per  i.  axioma  libri  i.  element. an- 
gulus B oftenfus  aequalis  angulo  FEG,  mi- 
nor 
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LEMMA  XXV. 

Dat»  reBengtdo , 6r  quadrate , & altero  red  an- 
gulo ordine  predido : Referire  quadratum , ad  quod 
fit  rettangulum  datum  pojhemum , fient  redangulum 
primum  ad  quadratum  datum.  Efi  nejirum. 

C Vppofitio.  Datum  Gt  primum  rccfangu* 
^ Ium  ABCDi  & quadratum  N , & aliud  re- 
dangulum  fecundum  GHIK:  Oportcatque 
reperire  aliud  puadratum,  puu  0,ad  quod  re- 
flanpulum  poflremum  feu  fecundum  datum 
GHIK,  eandem  habeat  rationem,  quam  re- 
dangulum ABCD  datum  primum  obtinetad 
quadratum  N datum. 

Apparatus.  Pcrprop.4;.  lib.i.elemcnt.vcl 
per  lemma  nodrum  1.  propofitionis  aa.lib.t  o. 
elem.  ad  rideam  datam  lineam  DC,  quaeeil 
vnum  latus redanguli  dati  primi,  applicetur 
redangulum  DCFE  xquale  quadrato  datoN: 
Tum  per  prop.ia.Iib.6-  elem.  datis  tribus  re- 
dis lineisboc  ordine  AD,DE,GK,  reperiatur 
uarta  proportionalis, cui  per  3.ax.lib.i.elem, 
eproduda  GK  , vitra  K , fumatur  aequalis 
KL  : & per  nodrum  lemma  1.  ad  lib.i.clem. 
perficiatur  re&angulum  K1ML  fub  KL,  KI. 
Denique  per  prop.14.  Iib.  eiufdcm  a.  elemenr. 
conucrtatur  redtanguium  KIML  in  xquale 
quadratum  O.  Dico  redangulum  GHIK  ad 
quadratum  O elfe,  vt  redangulum  ABCD  ad 
quadratum  N. 

Demondratio.  Quia  fune  per  apparatum 
quatuor  redx  linex  proportionales  AD,DE, 
GK,  KL;  Si  re&angulafupra  AD, DE, ean- 
dem habent  altitudinem  DC;  tum  redangula 
fupra  GK  ■ KL , eandem  habent  altitudinem 
Ki:  eritnprprop.t. lib.6.  elemen.  redangu- 
lum  ABCD  ad  redtanguium  DCFE,  Gcut 
AD  ad  DE  itumetiam  redangulumGHIK 
ad  redtanguium  IKLM,  vt  GKadKLiergo 
per  prop.11 . Iib.;.  element.  erit  redtanguium 
ABCD  ad  redtanguium  DCEF,Gcutrcdan- 
gulum  GHIK  adpcdtangulum  KIML.  Sunt 
autem  per  apparatum  xqualia,  redtanguium 
DCFE,  & quadratum  N;  tum  xqualia, redan- 
gulum  KIML,  Si  quadratum  O;  ergo  per 
prop.  7.  8t  11. Iib.  5.  element.  vt  redtanguium 
ABCD  ad  quadratum  N,  (icerit  redtangu- 
ium G H I K ad  quadratum  O.  Atque  ita  ad 
praxim  reduxerimus  propoGtum,  Scrcdtefa- 
dtam  dcmonftrauimus. 

LEMMA  XXVI. 

Si  duo  triangula  ABC,  EFG,  habuerint  ab  verti- 
cibua  A (i  E,  dedudac  retiae  AD,  EH.perpendicn. 
lares  ad  cppofita  dictu  verticibm  latera  BC,TG,  pro- 
ducta vel  non  produda ; fmtque  fermenta  Uterum 
dadorum  proportionalia , ( hoc  efi  fit  BDad  DC,  vr 
EHadHG ; ) fmtque  redangula  fub  didit  fegmtntie 
ad  quadrata  propriarum  ptrpendieuUrium  proportio- 


nalia , ( hoc  efi  fu redangulum  fub  B D , DC , ad 
quadratum  reda  Da,  vt  red  angulum  fub  FH,  HG, 
ad  quadratum  reda  HE.  Dito  primo  tota  triangula 
data  ABC,  EFG' , ftmilia  ejfe.  Secundo  reltqua  trian- 
gula in  qua  diuidmtur  data  ab  didit perpendiculari- 
bus redie,  ege  fimi  It  a reff editu.  ( Itoc  ell  triangulum 
ARD  tje  fimile  triangule  EFH  ; triangulum  A DC 
ejfefimile  triangule  EHG.Efi  Ftderici  Cemmandini  ad 
prop.  ja.  libri  Itui m fecundi. 

DEmonltratio.  Quandoquidem  ell  ex  da- 
tis vt  BD  ad  DC,  fic  FHadHG;tum 
4(1  per  I .prop,lib.6.  elemenr.vt  BD  ad  DC.Gc 
quadratum  redf  BD  ad  redtanguium  fub  DC, 
BD  j Stvt  FH  ad  HG  , Gc  quadratum  redix 
FHad  redtanguium  fub HG,FH;  erit  per  pro- 
pof.ir.  Iib.;.  elem,  vt  quadratum  redtx  BD 
ad  redtanguium  fub  DC,  BD  , fic  quadratum 
redix  FH  ad  redangulum  fub  HG , FH.  Eft 
vero  ex  datis,  vt  redtanguium  fub  DC,BD,ad 
quadratum  redtx  AD,  fic  redtanguium  fub 
HG,  FH,  ad  quadratum  redtx  EH;  igitur  per 
ai.prop.lib.5. element.ex  xqualitate erit,  vt 
quadratum  redtx  BD  ad  quadratum  redix 
AD , fic  quadratum  redx  FH  ad  quadratum 
redtx  EH:  quare  per  prop.ai.  lib.6.  elem.  erit 
vtredla  BDad redtamDA, fic redia FHad  re- 
dtam  EH.  Ex  eifdem  principijs  probabimus 
«De  redam  CD  ad  redam  AD,  ficut  reda  GH 
ad  redam  EH.  Quoniam  igiturcircum  angu- 
los xquales  redtos  in  D AH,  habemus  latera 
proportionalia ; erit  per  6.  prop.  Iib.  6.  elem. 
8t  dcfimi. Iib. eiufdcm,  triangulum  EHFerit 
fimile  triangulo  ADfr;  & triangulum  EHG, 
fimile  triangulo  A DC:  ac  proinde  angulus 
FEHxqualis  angulo  BAD;  St  angulus  HEG 
xqualis  angulo  DAC.  Angulus  ergo  FEG 
totalis  erit  xqualis  angulo  B AC  totali,  per  2. 
ax.  Iib.  1.  element.  fi  angulis  oftenfis  xqualibus 
addantur  xquales  oflenfi.  Sed  quia  in  triangu. 
lis  ADB,EHF,funt oftenfi  anguli  BAD,FEH 
xquales, funtque anguli  in  D & Hredi  ex  da- 
tis, idcoque xquales  per  ax.ta.  Iib.  r.  elemen. 
erunt  reliqui  anguli  in  B Sc  F xquales  per  co- 
roll. noflrum  3.  ad  prop  ;a.  Iib.  1.  elem.  xqui- 
angula  ergo  erunt  triangula  data  tptalia  ABC. 
EFG , quandoquidem  probauerimusangulos 
BAC,  FEG  xquales,  tum  angulos  ABC, 
EFG  xquales,  St  reliqui  in  C & G fint  xqua- 
les per  coroll.  noftrum 3.  ad propof.  jt.  lib.r. 
elem.  quare  dida  triangula  data  BAC,  FEG, 
per  prop.  4.  lib.6.  element.  obtinebunt  latera 
proportionalia  circum  xquales  angulos : quo- 
circa per  defin.t . Iib.  6.  elemen.  erunt  fimilia. 
Probauimus  autem  triangulum  BAD  clle  fi- 
mile triangulo  B A C , St  triangulum  DAC 
fimiletriangulo  HEG : ergo  etiam  triangula 
in  qux  diuiduntur  data  ab  redis  AD,  EH  per- 
pendicularibus ad  latera  BC,FG,  produda 
vel  nonproduda,demifiis  ab  verticibus  A Sc 
E,  erunt  refpediue  fimilia,  Gcuti  fuit  propofi- 
tum. 
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Lemma  xxvii. 

Sifint  duo  triangula  ABC,  PES,  habentia  angui 
his  in  B & E aquales ; triangulum  uri  riBC  ha- 
buerit angulum  A minarim  angule  S tiF,  trianguli 
DBF.  Dico  C B ad  B A minarem  propor  tranem  habere, 
quia  FE  ad  £0.  £8  Pappi  lemma  1 1.  ai  Irum 
Iit. 

A pparatus.  Quia  datur  angulus  EOF 
maior  angulo  A;  poterimus  per 'propof. 
7 $ . Ii b.j , eiement.  ad  puiifium  D,  redz  EO, 
conftuuere  verius  DE,  angulum  EDG  a-qua- 
Iem  angulo  dato  A,  trianguli  BAC ; & hic 
angulus  fa&us  EDG  , continebitur  in  maio- 
re EDF  quim  BAC|diuidet  ergorc&a  DG, 
angulum  E*F,  quare  per  axioma  »p.  libri  i. 
dement,  recta  D G letabit  retiam  E F in 
pundo  G 

Dcmunflratio,  Quandoquidem  in  ttiangu» 
Iis  ABC,  DEG.funt  anguli  in  B St  E aqua- 
les ex  datis;  faftiquefunt  anguli  A.EDG.ac- 
quales  per  apparatum:  erunt  per  corolLnoft.j. 
aj  prop.ja.  hb.  t.ekm.reliqui  tertii  anguli  C, 
EG  D , aquales : incoque  triangula  B A C, 
EDG , erunt  aquiangula: quare  perprupof.4. 
lib.  c,  elem,  erit  vt  CBad  BA,  Gc  GEadED; 
fed  per  p/op-8.  lib.;.  elem.  GE  ad  EO,  mino- 
rem habet  rationem  quim  FE  ad  ED:  ergo 
per  coroll.  noli.;,  ad  prop.  13.  iib.j. elemcnt. 
CB  ad  B A minorem  habebit  rationem  quin 
FE  ad  ED,  quomouo  fuit  propoGtunu 

LEMMA  XXVM. 

Si  iua  quantitates  habuerint  ad  duae  alias ; fingU- 
la  ameuderaes  ai  [nas  proprias  lonftquentes,  tandem, 
vel  diuerfam  rationem  : dimidia  ametedemium  ad 
eafdem  cf.feqmntes  fuarum  tetano»  propriarum 
an  audentium  ; habebunt  eandem  , vel  diuerfam 
rasionem , quam  habebant  fua  propria  anttttdaKts 
totales.  Ejlnojlrum, 

C Vppofitio.  Dua  quantitates  antecedente» 
A,C  , habeant  ad  luas  confequentes  B,  D, 
eandem,  vel  diuerfam  rationem ; hoc  cft  Gt  A 
ad  B.vtCad  0;  vel  A ad  B habeat  maiorem 
rationem, quim  C ad  D;vel  A ad  B habeat 
minorem  rationem,  quim  C ad  DiGt^ueE 
(emiffisipGus  A,  St  F femiffis  ipGus  C.  Dico 
efle  E ad  B,Gcut  Fad  Di  vel  E ad  B habere 
maiorem  rationem, quim  F ad  D;vcl  EadB 
habere  minorem  rationem  quim  F ad  D;  pro- 
ut antecedentes  totales  A St  C , fuerint  ad_ 
fuas  proprias  confequentes  B St  D , modo 
afGgnafo. 

Demonftratio  in  cafu  quo  Gt  A ad  B , vt  C 
ad  D.  Per  prop.tj.  Iib.j.  element.  eft  E adF 
vt  A ad  C ; ergo  per  prop.  1 6.1  ib.j.  elcmen.erit 
permutando  L ad  AGcutFad  C;  fed  ex  datis 
cft  A ad  BvtCad  D:  erga  per  prop.  aa-lib.j. 


elem.  ex  zquo  erit  E ad  Bi  vt  F ad  D. 

Demonftratio  in  cafu  quo  A habeat  ad  B 
taaiorem  rationem,  quim  C ad  D.  Per  prop, 
I).  lib.;.  elem.  cft  E ad  F,  vt  A ad  C;  eftquc 
permutando iuxtaprop.t*.  lib,  f,  elem.  E ad 
A,vt  F ad  Gj  datur  verd  A ad  B maiorem  ha- 
bere rationem,  quim  C ad  D:  ergoex  squali- 
tate per  coroll.  noftrum  i . ad  prop,  31.  hb.  j, 
elem.  erit  E ad  B in  enaiore  ratione, quim  F ad 
D,  Gcutifuitaflertum. 

Demonltratio  in  cafu  quo  Gt  A ad  B in  mi- 
nori ratione  quim  C ad  D.  Per  prop.t;.lib,$. 
elem.  eft  E ad  F,vt  Aid  C;e(Wue  per  propof, 
iS.llb.ciufdem  5 . viciflim  E ad  A.vtFad  C) 
daturque  A ad  B in  minore  rationequim  C 
ad  D : ergo  per  coroll.  noftrum  a.  ad  propof, 
) ■,  lib.  f.clcmcnt.  E ad  B minorem  rationem 
•btinebit,  quim  F ad  D,  Atque  ita  propoG- 
tutfl  demonftrauerimus. 

LEMMA  XXIX. 

Datami»  quattur  quantitatum  , fi  prima  ad  [e- 
tundam  habuerit  m aurem  rasionem  , quam  tertia  ad 
quartam:  reperiende  aliam  qturtam  , ad  quam  fit 
tertia  vt  prima  ad  ftatndam.  Dito  bone  repertam 
quantitatem  tfe  minerem  quarta  data.  Eline/hum. 

SVppoGtio.  Prima  A quantitas  ad  fecun- 
dam B habeat  maiorem  rationem , quim 
G tertia  ad  quartam  Di  Repertaquc  Gt  alia 
quantitas  E quarta,  ad  quam  tertia  C habeat 
undem  rationem  quam  prima  A ad  fecundam 
B.  Dico  quarum  repertam  E elfe  minorem 
quarta  data  D. 

jPemonftratio.  Eft  C ad  E vt  A ad  Bjeftque 
A ad  B in  maiore  ratione  quim  C ad  D ex  da- 
lis-.crgo  per  prop-i  j.  lib. j.  elem.  C ad  E ma- 
iorem habebit  rationem,  quim  C ad  D : igi- 
tur per  prop.  10.  lib.j,  elem.  E reperta  quarta 
quantitas  minor  erit  quim  D quarta  data. 
Quod  erat  concludendum. 

LEMMA  XXX. 

Si  fuerint  duo  triangula  fimilia  KLt,  XSP j produ- 
Bifque iateribm  BL,  PS,  vltraL<<r  S,  in  H & M.ira 
vt  fit  red angulum  fub  HL,  LE,  ad  quadratum  reda 
Jit,  ficut  red  angulum  fub  MSdS  P,  ad  quadratum  re - 
da  XS : Oudu  redit  KH,XMt  Brit  triangulum  HLK, 
fimili  triangulo  USX ; totumque  triangulum  HKE, 
toti  triangulo  MXP  [smile,  Bduofirum. 

DEmonftratio.  Quia  datur  vt  re&angu- 
lum  fub  EL,LH  , ad  quadratum  retis 
KL,fic  redangulumfub  PS,  SM,  ad  quadra- 
tum redae  SX ; erit  eadem  ratio  inter  didas 
quatuor  quantitates;  feuxqualeserunt ratio- 
nes, vna  inter  primam  Ac  fecundam , altera  in- 
ter tertiam  & quartam  i Proportio  autem  re- 
dangulifub  ELJLH, ad  quadratum  red*  KL, 
per  prop.  13.  iib.S.  elem.  componitur  ex  ratio- 
Q 1 nc£L 
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LEMMA  XXXlII. 

Siadvnam  redam  lineam  fmt  fimilitet  inclinata 
iufi udet  reda  lima  parallela , tamqut  aitingaia: 
fsrnu  alu  meutnm  redartm  huinfnmb  parete- 
larum,  maga deflabunt  ab  ditia reda  lima , quam 
extrema  minarum  parallelarum . £fl  nefhum. 

SVppofitio.  Ad  redam  'ineam  AB,  fint  6* 
militer  inciinatx  reda;  lioex  DC,  E F,  pa- 
rallelae i nu icero- : Gtque  maior  D C qulm 
FE  | St  attingant  redam  AB  ia  C & E 
pundis.  Dico  quod  D aliud  extremum  ma- 
ioris rtdr  DC,  magia  didet  ab  data  reda 
AB  , qulm  aliud  extremum  F , alterius  re- 
flue FE  dat*  minoris. 

Apparatus.  Quandoquidem  dantur  redx 
line*  DC,  FE/fimilitcr  inclinat*  ad  redam 
AB  , erunt  anguli  inclinationum  ex  vna  par- 
te acati  , videlicet  DCA,  FEA  ; fi  enim  ef- 
fentredi,  non  dicerentur  proprii  inclinat* 
ad  redam  AB  lineam , led  perpendiculares. 
Igitur  per  propof.  ia.  lib.  t.  cleroent.  poteri- 
mus ex pundis  D & F,  demittere  redarii* 
neas  perpendiculares  D G , FH,  ad  datam 
redam  A B . quae  per  ceroll,  a.  ad  propof. 
17.  lib  t.  eiement.  cadent  ad  partes  prxdido- 
rum  angulorum  acutorum  : & refultabunt 
triangula  DGC,  FH  E , quorum  anguli  in 
G & H erunt  aequales  vtpotc  redi ; fed  St 
dantur  alii  anguli  in  E St  C aequalesob  fi- 
tnilitudincm  inclinationum  ad  redam  AB; 
vel  per  propof.  19.  lib.i.  eiement.  probabun- 
tur aquales  , incidente  reda  AB,  in  paralle- 
las datas  DC,  FE:  reliqui  igitur  eorum  an- 
guli in  F A D erunt  xquales  per  coroliar. 
noftrum  j.ad  prop.u.  lib. i.elcm. Quare ipfa 
triangula  DGC,  FHE,  erunt  aequiangula, 
H/s  paratis  fit  propofiti 

Demonftratio.  Quandoquidem  triangula 
DGC,  FHE.  funt  xquiangula  oftenfa;  erit 
per  4.  propof.  lib.<. eiement.  vc  CD  ad  bG, 
fic  EF  ad  FH;  fedex  datis  prima  CD  ma- 
ior eft  qulm  tertia  EF;  ergo  perpropof.14. 
libri }.  eiement.  fecunda  D G maior  erit 
qulm  quarta  FH-  Igitut  cum  diftantia  puti- 
dorum abredalinea  fumatur  penes  reda,  li- 
neas perpendiculares  abipfispundis  adipfam 
redam  lineam;  St  probauenmus  redam  It* 
neam  DG  perpendicularem  ab pundo  D ad 
redam  AB,  cflemaiorem  reda  alia  FH  per- 
pendiculari ab  pundo  F ad  eandem  redam 
AB:  pundum  D erit  remotius  qulm  pun- 
dum  F,  ab  reda  AB.  Quod  erat  conclu- 
dendam. 


LEMMA  XXXIV. 

Sedatum  aqualium  linearum  inequaliier  incti- 
natarum  ai  tandem  redam  lineam , eamque  attin- 
gentium -une  i fm  txiremu : punitum  aliud  extre- 
mum minm  inclinate,  magii  diftat  ab  Haerede, 
quam  alitui  extremum  magie  inclinata-  Efinefirum. 

SVppofitio.Ad  eandem  redam  lineam  AB, 
fmt  rcdxlinex  arquales  CD,  EF,  jux- 
qtialiter  inciinatx ; & luo  extremo  C , reda 
CD  attingat  ipfam  AB;  tiiro  alia  reda  EF, 
fuo  extremo  E , eandem  redam  ABactingat: 
fitque  reda  C D minus  inclinata  qulm  E F; 
boc  eft  angulus  DCB  acutus  fit  maior  angulo 
acuto  FEB.  Dico  quod  extremum  D,  redar 
CD  minus  inciinatx  ad  redam  AB,  fit  magis 
remotum  ab  reda  AB  ; qulm  aliud  F pun- 
dumredx  EF  magis  inciinatx  ad  eandem 
redam  AB. 

Apparatus.  Centro  C,  internatio  CD  de- 
circinetur circulus  fecans  in  N,  redam  AB: 
Aperpropof  13,  lib.  t.eJcment.  adptrodum 
C.  redxNC,  fiat  angulus  NC1  arqualis  mi- 
nori acuto  angulo  FEB : hic  angulus  minor 
NCI  faduscontinebiturio  maiore  DCBjid- 
eo^ue  reda  C I diuideos  angulum  maiorem 
DCB,  fecabit circumferentiam  circuli  fadi, 
In  pundo  1 Gto  inter  D St  N : nam  per  prop. 
i ) . Ii  b.  6 . eiement.  corollarium  lioftrum , arcui 
NI  minor  erit  aulm  arcas  ND.  Prxtereae* 
pundis  D,I,F,  demittantur  per  prop.  it. lib.i, 
elem.  redxliinx  DG, IK, FH, perpendicula- 
res ad  redam  AB.  Tunc  verd  ex  coroli.  oofii 
x.ad  propof.  1 C.  I i b.  1 a . elem . reda  (K  fecabit 
femidiametrum  CN  fadi  circuli  in  pundo  K 
lito  inter  G A N punda. 

Demonftratio.  In  triangulis  ClK,  EFH, 
quia  duo  anguli  ICK,  FEH  ■ funt  fadi  xqua- 
les, A funt  anguli  in  K AH  redi  xquales  per 
axio.u.lib.i.element.  erunt  per  coroll.noft.j, 
ad  prop.  j » . lib.  1.  eiement.  reliqui  eorum  an- 
guli  tertii  xquales  ClK,  EFH. quare  cum  fine 
dida  triangula xquiangula , erit  per  4..  prop. 
iib.tf.elein.  vt  C£  ad  IK,  fic  EFad  FH;  tum 
vtCIad  CK,  fic  FEad  EH;  CI  autem  eft  ae- 
qualis 1 pfi  C D per  defin.i  j.lib.ixIemen.A  EF 
ipfi  CDcx  datis,  ergo  peri.  axio.  lib.  i.elem. 
Cf  eft  xqualiiipfi  EF,  ptima  terti* : ergo  per 

K.  14.  lib.j.element.lK  fecunda  erit  xqua- 
iart*  FH,in  prima  corapaaatione;A  reda 
CK  fecunda  erit  xqualis  quartx  EH  in  fecun- 
da comparatione,  Produdis  autem  redis  DG, 
IK,  vitra  femidiametrum  CN,  vfquead  L.M, 
punda  alia  circumferenti*  citculi  diuerfaab 
D A 1 ; fecabuntur  chordx  DGL,  IKM , bi- 
farilm  in  G,  A K,  per  prop.  j . lib.  5 . eiement. 
ed  quod  feceotur  ad  angulos  redosab  femi- 
diametto  C N : Eft  autem  C K maior  qulm 
CG;  ergo  per  defin.4.  lib. 3 . elem.  chorda  IM 
remotior  erit  ab  centro  C, qulm  chorda  DL: 
Q | quare 


' I .!J 
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quare  per  prop.15.  lib.ciufdem  elem.chor-  to  quadrati  minori qirim  CE;  & de  radiali* 
da  IM  erit  minor  qnitn  chorda  JDL:  ergo  per  AD  dematur  redi  A D xqualis  eidem  dato  la- 
prop.15.lil>.  5, elem.  femilfis  IK  illius  minoris  teri)  pundaque  D,  F,  vniantur  refla  linea  DF, 
IM.erit  minor  temifle  DG  illius  maioris  DL;  qu*  obujam  circumferentiam  circuli  Cecabit 
fed  ollenfa  eft  FH  squalis  ipG  IK  j ergo  per  r.  inpundo  I ; abquo  per  prop.sa.lib.  t.  elem. 
ax.  iib.i.  elcruent.  etiam  FH  erit  tnmorquam  demittatur  reda  linea  1G  pcrpendicularisdia- 
DG  per  t.ax.lib.t.  elem.  Cum  igitur  dittantia  metro  AB.  Dico  redam  ABfcdameQein  G, 
punctorum  ab  reda  linea  clKmctur  ex  redit  ita  vt  redangulum  fub  AG , GB , Tegmentis 
tincis  ab  eis  demiflis  perpeodiculariter  ad  re-  eius  lit  xquale  dato  quadrato  lateris  CF 
dam',&  probauerimus  redam  lineam  FH  per-  Demonllratio*  Inrcdangolo  DG  refultan* 
pendicufarem  redx  AB  ex  putido  F extremo  te,  latus  IG  squale  eft  lateri  AD  aequali  lateri 
rectr  FE  magis  inclinati,  efle  minorem  reda  dati  quadrati.  Et  quia  reda  IG  eft  demitti  ab 
linea  alia  DG  perpendiculari  ad  eandem- re*  punifio  1 circumferentia:  circuli  adeiusdiamc- 
clam  AB  expundo  D extremo  red*  lines  trum  AB  perpendicularis;  erit  per  lemma  47. 
DC  minus  inclinatx  ad  eandem  redam  ABr  ad  Iib.i.  Apollonij,  quadratum  tedx  iG  x- 
pundum  D minus  inclinate  magis  diflabit  ab  quale  rcdangulo  AG,GB;  igitur  per  1.  ax.lib, 
reda  linea  AB,  qui m pundum  F mago  indi-  i.elem.redangulum  idem  fub  AG.GBcritse- 
patz.  Quod  erat  probandum.  quale  dato  quadrato.  Ergo  diuiftrimus  redam 

AB  iuxupropoGtum. 

LEMMA  XXXV. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Rtftam  ittamlituam  AB  iiuiderein  dm fermen- 
ta ; AG,  GB ; itA  vt  reSaagalum  fui  >lb  Jit  aquale  ReiteuguU  fui  famata  imlm  teSa  Hau  iitifa 

tldtt  quadrate,  (tum  Utm  an  fit  aum  diaadie  retia  «exta  atetbedam  afparatm  ai  demafiratiemm  btuul 
tellaiata  AB,  lamuta;  vtl  [ai  famtatu  diaatetti  tkcati  data. 

ad/quam iim  tatam  tffam  diametrum;  deficima  <fu  1 

APparatus.  Diuidatur  per  prop.io.  Iib.i.  irate  tamrit  famati  fi  dimfa  fuerit  diameter  ia 
elem.  reda  AB  bifarttm  i»  C;  #c  centro  dum  farta  mfaaalet;vkjeim  futim  fi  ditufa  farft 
C,  interuallo  CA.vel  CB  defcribarur  eircu-  bifariam  j fmtque aff litata  data  re3a, 
lus,  cuius  diameter  erit  reda  data  AB.  Tum 

perprop.ti.  Iib.i.  eiufdem  i.elem.  expundis  f~t  Vm  enim  latus  vnum  redanguli  fitpor- 
^,icC>  erigantur  redx  line*  AD,  CE,  per-  V-/  tin  minor  diametri,  vel  eius lemilSs,  St 
pendicularesdiamctro  AB,  ad  vnam  cius  pat>  latus  aliudfit  aliud  Tegmentum  eiufdemdla- 
temtreda  AD  tanget  circulum  per  propoi.tfi.  metri  pesdidum;  mamfeflum  eft  Geri  quadra- 
jib.J . elem. Se  alia  reda  CE  occurrens  circumi  tum  ex  duobus  xquii  lateribus ; Si  iuxta  prop. 
ferentisdrculi  in  E , erit  eius  femidiameter.  i8.1ib.6.  elem.  rcdingulum  prsdidum  ap. 
Prstcreaper  propoC;.  Iib.i. elcm.  defemidia-  plicatum  ad  diametrum  circuli,  deficiens  qua* 
metro  CE  dematur  reda  CF  aequatu  fatenda-  draco. 

*‘  t ' J a < 
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I: 

VigurnH  vpttf.  ReAmpttum  jU  trdnjkttji  & 

uBe  Utere  ftSmkumtt. 

Mi  definitio  iam  propq- 
Gta  eft  libro  primo  defi- 
nitione Ji.  inter  fecun- 
das. Figura  enim  nomi- 
ne vtitur  Apollonius 
modo  pfzdiffio  definit;. 
Quod  ii  exaqtcdidis  vel 
adiundis  fi  gliri  nomen 
aliud  coonotet , relinquitur  prudenti  le&ori 
%ura  nominis  inteiligentia, 

n. 

Qtutnmpinemfptu  nent.  teBmpitsm  vtl 
tfudutumqnitf  uqutU  qtunt  puni  figere  defi- 
nite itfimmm  prectiertte  prime. 

QVomodo  verd  futuenda  fit  quarta  pars 
figura  pradidz,  quz  quarta  pars  fitre- 
da-ngulum  vel  quadratum ; Gc  erit  opetan- 
daan.  Quodlibet  latus  figura  de  qua  fermo 
eft»  bifarilm  fecetur per  prop.  io.  lib.  t.  elem, 
tc  iterum  bi&nlm  remittis  vicinior  alteri  late- 
ri  figura:  rcdangulum  fub  hac  quarta  parte  la- 
teris fcdi  Er  alio  toto  latere  non  ledo , erit 
quoraptrtquaKit^  figura;  cum  enim  hoc  re- 
ttafgulum  Ce  figura  data  eandem  habeant  ale 
tituemein  videlicet  latus  nondiuifum , inter 
te  erunt  vfbafes per  prop.  r.  lib.  fi.  elem.  balii 
autem  redahguu  fadi  eft  quarta  pars  bafeos 
fini  lateris  iirtilr  figura  : ergo  rcdangulum 
fatSum  erit1  qitrta  pari  figur?.Q(iod  fi  quera- 
tur quarta  pars  figura  que  fit  quadrata : prime 


inquire  rcdangulum  modo  pradido  quod  Cc 
quarta  pars  figura:  tfim  pcf  propof.14.  Ub.au 
elem.  vel  per  corollarium  noftrumi.  ad  prop* 
Jf.  vel  per  coroll.  noft.  j.  ad  propol.jfi.  lib.j. 
conucrte  r exanguium  inuentum  in  quadra- 
tum, 6dum  erit  imperatum.  Aduertc  in  cir» 
culo  facillimum  elTe  defumere  quadratum 
quod  fit  aequale  quarta:  parti  figura : fumendo 
enim  femidiametrum  circuli . illa  erit  latus 
quadrati  aequalis  quarte  parti  figura : nam  la- 
tus tranfuerfum  8c  reduro  cum  fint  equalia, 
figura  in  circulo.de  qu*  fermo  eft,  erit  quadra- 
ta ; eft  autem  lemiflis  lateris  quadrati  huius 
femidismeter , fle  femiflls  latetis  quadrati  effi- 
cit quadratum  quod  eft  quarta  pars  quadrati 
totius  dad . per  coroll.  noftrum  ad  prop.io. 
lib.fi.  element.  ergo  femidiameter  circuli  ex- 
hibebit latus  quadrati  quod  fit  quarta  pars  fi- 
gura in  circulo. 


III. 


t bsco  efympiottrs  ViCJt  Fr.lei  irut  Urum  druiet 
ehemrtHppericlet,  per  extremi  iturum  re&etta» 
Imeerm  tium  efiuientium  cemhmmtm  hyperieten 
i»  et*  tenue,  Infiariim  feQtmin  tpfo  punito  vmiiji 
feu  cwiraSm ; rwu/  wuptque  jimijiji  pofit  qua* 
penem fon. 


EXcmpli  gntil.  Centrum  Hyperboles!! t 
B in  medio  lateris  eius  tranluerfi  AC, 
Vertex  C ; fle  reda  linea  iCD  contingit  hy- 
jWrbolem  in  vertice  cios  C , fintdue  IcmuTcs 
GFjCDi  totius redz  FCD  biiariimfedz 
ab  AC  tranfuerfo latere,  feu  bifariim  fcd» 
in  pundo  verticis  C , feu  contadus ; fle  voa- 
quzque  lemiflis  CF,  CD,  poffit  quartam 
partem  figura  definitam  in  fuperioic  fecunda 
Q 4 defini* 


1 8 8 Ad  Librum  fecundum  Conicorum  ApoUonj  Pergni. 

definitione.  ReS*  linei  eduS*  ab  centro  B, 
per  pundta  F,  D , extrema  totiua  FCD  ; vel 
rectarum  CF,  CD,  vnam  efficientium,  & ha», 
bentium  conditionci  rcquifitas  St  affigo  itas: 
vorantur  ab  Apollonio  Afymptoti , toc'eft 
nunquam  occurrentes  line*  curux  hyperbo- 
les ex  cuius  centroper  prxdifta  punita  tranf- 
miHx  fiant.  ’ Et  quilibet  illarum  Vocabitur 
alympeotos.  hxc  proprietas  demonflrabirur 
propof.  i.  huius  libri.  Nunc  Colum  huiulinodi 
re&as  fic  intelligi  debere  monemus. 


t - viu- 

0 ■-  t . ;• 

‘f-  i ? ' __  f f- 

4ng!ui$  d4nc9?i  angule  famem  fe*  Hjprbg- 
Uh  commerui , vocat.  Angulum  deinceps  in  Byper- 
telo. 

' • ' * - I 

C Icuti  idem  angulua  refiilineus  FBD,  vo- 
catus eftduobus  nominibus  diuerfia,  nimi- 
rum definit. 4.  angulus  Hyperboles , St  defin. 


IV. 

Angulum  Hjperloiei  vocet.  Angulum  reailmeum 
in  centri  Hfpethotis  effeSum  di  duehu  em  dfj rupto- 
ri litui. 

Videlicet  in  figura  definitionis  terti*,  an- 
gulus refiilineus  FBD  fadus  in  centro 
B,  Hyperboles,  abalymptotis  eius  redis  Ii- 

nnarrlaisk,»  TJ  C nr>  •.  • 


* — "t*  — * vr,uv,VJ  > « uenn. 

J.  angulus  continens  hyperbolen!  ita  vt  etiam 
eundem  angulum  reflalineum  EBF,  duplici 
nomine  infignitus  ell , videlicet  definit.Si  an- 
guli dei nceps  in  Hyperbola , Sc  hac  definit.7. 
anguli  deinceps  angulo  Hyperbolen  conti- 
nenti. 

. ' < vnr. 

locum  inter  Hjperiolen  & efjmptoto!  Untee  y. 
Cdt.  Intermedium  inter  Hjperbotit  cimum  Unum. 

IttiA.nA  JfHi  rfln—ar  il  » a-. . -1_.  J J _ f ' ■ 


17' ' — «.tua  *n*f,mnummtmer  mvcnmes  cumam  ksteam 

kokffcr1*  BFi- BD : Ctit  SD8uiu5  Hyt*r'  * limM  ""  excludendo  locum  ituri 

boles  & fic  vocabitur.  cutium  tineem  Bjperiolet  ipfm. 

V • T1?  ea,,em  fiSura  definit.  3.  vti  expreflus  eft 

o , . Acharadcr  G,  defignatur  locus  inter  hv- 

ETcdetotfor  “««***- 

T Taque  angulus  redalineus  FBD  fidus  in 
A centro  B , Hyperboles , ab  duabus  luis 
afymptotis redis  BF,  BD,  duplici  nomine 
inGgnatur,  Anguli  Hyperboles,  & anguli  con- 
«mentis  Hyperbolen.  Anguli  quidem  Hyper- 
boles  quia  fit  in  centro  eius  ab  fuis  proprias 
alymptotis  : Anguli  vero  continentis  Hy- 
perbolen, quia  de  fafio  intra  diuaricationes 
cruri  um  Ceu  laterum  qux  funt  aCymptoti  ipfius 
Hyperboles,  continetur ipfa Hyperbole,  ita 
Vt  nunquam  abipfis  cruribus  attingatur,  vti 
«unefupponimus. 

vr. 

Angulum  deincipi  b Hyperbole  vocet,  Annium 
r tiailineum  felium  ei  vne  efjmptoto  ipfm  Hjperie- 
let  producte vltre centrum  emi,  & elie  efjmptoto 
etnfdem  Hjperitlei  non  produSe  vltre  centrum. 

IN  figuratione  definitionis  3.  ProdudaGt 
vitra  centrum  B , Hyperboles,  vna  cius 
alymptotos  DB  vfquead  E : Angulus  EBF, 
fadus  in  centro  B abafymptoto  DB  produ- 
“*  vitra  centrum  B,  & ab  alia  afymptoto 
FB  non  produda  vitra  centrum  B : cft  lecun- 
dum  Apolloni)  mentem  angulus  deinceps  io 
Hyperbola,  vel  Hyperbol*.  Et  fic  vocatur 
quia  eit  angulus  deinceps  ad  angulum  FBD 
!P““S  Hyperboles , vel  deinceps  ad  angulum 
rBD  continentem  hyperbolen. 


IX. 

, Oppcfitei  feSimes  comagetet  vocet. Duet  & dum 
fiBuiet  oppofitet  Hyperiotitet  j itevt  duorum  op- 
pofitarum trenfmfe  diemeter  fit  coniugete  trenfner- 
fediemetro  elierum  dueturn  ippofilerum. 

ITJaEc  definitio  cum  multisadditisiam  pro. 
X A polita  I nobis  eft  definitione  31.  inter 
lecundas  ad  labrum  primum  j cuius  figuram 
confule  j in  qua  fi  fint  duarum  redionum  op- 
pofitarum HCK,  FAG,  & aliarum  duarum 
oppofitarum  MDN . OEX , diametri  tranf- 
uerFx  CBA,  DBE,  coniugatx inuicem: 
W*  quatuor  hyperbol* , feq  dux &du*fe- 
«tones  oppofit* ; coniugatx  fedioneseppo- 
litx  vocabuntur  luxea  hanc  definitionem. 


StcTiorei  deinceps  vocet.  Vnet  oppoftetfiaietm. 
Vel  dlteram  illatum  , refpeQu  ulterius  i (e&iewtm 
%rf«u™,‘l,,U  ’ “ ipf'fmtt  ^•‘iecufia.omim 

• * • ~ .Lr  ..  : :!  1 : 

■p  Xempji  gratia  ia  figura  propoCtionis  vl- 
" 5«- lib.i. Infedaon.bus  oppofi- 

ris  conaugatis , refpc&u  vnius  iplarum  puta 
feflionas  DE  f , falo  GHl,  vclK^ 
alterutra  apFarum  oppofitarum,  vel  ambx  fi- 
mul,diccntur  deinceps.  Surae  enim  vnaadv- 
nam  partem , & alter»  ad  aliam  panem  rcfpea 
flu  affumpta  DEF.  ^ 

xr. 
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' linas  *j»  ngditm  fitlimcmjnibufdi^.  ’ |.  fi  - r 4 

■sz^tsfrr. 


Anvulsms  rtflilinnim  faclttm  aS  lineu  ni  miiinns fu 
tllcntsn  isulssutst. 

> i g"  fi 


'ji 

IN  cllipli  ACBD,  Cnt  duo  axes  AB  ma- 
ior, CD  minor:  duxredtx  lines  A C, 
BC , ab  exiremis  A & B , axeos  maioris 
advnumC  extremum  minoris  CD;  voca- 
buntur  iu’na  hapc^lnnttiontm  1 ad  mediar 
fcftionpm  inclinati.  Simili  modo  alie  du 


recti  C A,  DA  , 
axeos  minoris  (ID 


3 


ab  extremis,  C Sc  D, 
dufts  ad  A extremum 


gulus  ad  mediam  tectionem  in  ellipfi : quii 
ille  fit  ab  duabus  redis  AC.BC,  ab  extre- 
niis  axeos  maioris  AB  ad  vnum  C extremum 
minoris  axeos  CD.  Eodem  modo  difeurrere 
oportebit  in  circulo, 

Natandum  cfl  Apollonium  non  inoetierc 
lineas  in  <1ijs  feftiombus  codicis  ad  mediam 
TeSionem  inclinatas ; neque  angulum  ad  me- 
diam lediooem  in  Ulis.  C^iia  ficut  ilis  fuisli- 


vnum  maioris  Ad  axeos:  ditentur  lines  . neisefiruis  ^>ati»p  non  cjmpfehen(junt ; fic 
in  ellipjj  ad  mediyfi  k-diionctti  i^digatx.  medium punfiutjfinipfis  Imeii curuiinon  da- 


Quod  fi  dentur  alis  dux  quxuis  diametri  ei I i- 
pfeos,  & ab  extremis  vnius  ad  extremum  v- 
num  alterius  redtx  lineae  emitfi^Gnt ) non  jli- 
centurad  mediam  fcSionem  inclinatx:  quia 
bx  diametri  non  funt  axes : vel  etiam  dux  alix 


tur  ad  quod  ab  extremis  axeos  vnius  ad  vnum 
alterius  extendantur : prxfcrtim  ciim  ipfxali* 
k fO&ionesdiuetVub  ellipfi  St  circulo , (ibi  noa 
vendi  cent  duosaxcs,vti  probabit  Apolloniusa 


reiSr.vs  AErBfi,  f<4  QF,  Df,  reffik,T  T/  { ' t XIII>  '* 
ab- Attremit  vifus'ax»e>i  inclinatx  ad  idem  - ir  i ‘ v-»  v 


ab'A<t[cmlf  vdiiifaxfot  inclinatx  ad  idem  i 
pun&um  E , vel  F,circumtercntixcllipreos| 
non  cenfebuntur inclinatx  ad  mediam  fe3io- 


Tfc*  definitio  applicari  potefl  iucirculoi 
quando  dux  diametri  funt  (ibi  inulcero  ad  an- 
gulos rcSos:  tunc  enim,  funt  axes  licet 
quales.  ' • • -1 


dloplam  di  a n£*m  fcOimtm  in  it f fi  nui. 


tinum  rtlUm  in  fedione  ctaitd  dcaamtidum 
♦ac».  Rdltdih  linum  virimqsst  ia  litu*  and  [tclit- 
nw  temre  sermkUtim ; kitlmttr  efpejilds  jtUimtt 
vtrimsjsu  urmindum.  • 

i , e ,,  ... ' j 

iEc  definitio  reponi  poterat  innumero 
fecurtdtromlib.i.  I rtobrt  additarum: 
qux  qviaataotlcAafKiscfta  elm  plunbiu  aom 


explicamus. 
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PROPOSITIO  I. 

• ,11  H 

Si  Hyperbolen  re&a  linea  ad 
verticem  contingat}  &ab  ipfoex 
vtraque  pane  diametri  fumatur  ae- 
qualis ei  qme  poteft  quartam  figu- 
rae panem.  Lineae , quae  a fe<5tio- 
nis  centro,  ad  fumptos  terminos 
contingentis  ducuntur  } cum  fc- 
dtione  non  conuenicnt.  (hoceft 
erunt  afymptoti. ) 

VppoGtio.HyperboIesGBr , 
lit  diameter  tranfuerfa  AB, 
centrum  C , redum^ue  la- 
tus BF , vertex  B : 5<  in  B 
vertice  reda  linea  DBE 
contingens  ipfam  hyperbo- 
len! Gnttjue  vtrimquefum- 
ptx  partes  eius  dux  BD,B£,  Gnguli  poten- 
tes quartam  partem  Ggurx,  hoceft  iuxtadef.1. 
ad  nunc  librum  , redanguli  fub  latere  AB 
tranfuerfo  Sc  redo  BF,  iplius  hyperboles! 
quz  redx  linex  DB,  BE,  erunt  xquales, 
per  propof.ifi.  Procli , quandoquidem  earum 
quadrata  funt  zqualja  quarte  parti  figurz. 
Dudx  vero  fint  ab  centro  C,  per  extrema  D 
& E,  red x DBE,  producende redx lineas 
CD  , CE,  vitra  DSt  L Dicoiftasrcda* 
CD,  CE,  produdas  modo  prxdido  nun- 

Siuam  occurfuras  fcdioni  GBI  Hyperbolicx: 
eu  vt  loquitur  fxpc  Apollonius, eQt  alympto- 
M^uxtadefin.a. 


Apparatus.  Si  ita  non  (it  vti  afleritur.  Efto 
rtda  CD  produda  vitra  D,  occurrat  iA  G, 
ipG  Hyperbolz : & ex  pundo  G concipia- 
tur reda  linea  GH  ordinarim  applicata  dia- 
metro tranGierfte  AB  produdz  intra  locuta 
ipGus  Hyperboles:  vel  per  prop.jt,  lib.i.clem. 
ex  pundo  G ducatur  reda  linea  GHI  pa- 
rallela rectx  contingenti  DBE  date,  ipfa  im- 
primi serit  feda  ab  diametro  ABH  tranfuerfa 
inpundo  H per  prop.it.  Procli, deperprop. 

1 8.  !ib.i.  occurret  alteri  pundo  I ipGus  hy- 
perboles; Si  per  coroll.noftrum  ;.ad  prop.48. 
lib.i. erit  ordinatim  applicata  diametro  ABH. 
SedGimimushoclocopartemeius  GH,  quae 
etiam  dicitur  ordinatim  applicata  diametro 
ABH.  vti  explicauimus  io  definit.  1 2.  inter 
primas  lib.t. 

Dcmonftratio.Pcr  lemma  1.  ad  hunc  librum 
cftvt  AB  ad  BF.  Gc  quadratum redx  AB 
ad  redangulum  fub  AB,  BF ; quadratum  ve- 
roredz  CB  dimidix  totins  lateris  tranGier- 
Ii  AB,  ( namper  deGa.r.  inter  fecundas  li- 
bri 1.  tranfuerfum  latus  hyperboles  bifarilm 
in  centro  diuidirur,  datumque eft  centrum  C 
laceris  AB  tranfuerG  datx  hyperboles ) eft 
quarta  pars  quadrati  redx  ABpercoroll.no- 
ftruraadprop.  10.  lib.  6.  elem.  & quadratum 
redx  BD,  eft  ex  datis  quarta  pars  redanguli 
fub  AB,  BF,  feu  Ggurx ; ergo  erit  per  pro- 
pof.ij.  I1b  5.elemen.vt  quadratum  redx  CB 
adquadratum  redx  BD,  Gc  quadratum  re- 
dx AB  ad  redangulum  fub  AB,  BE-;  offen- 
dimus aurem  efle  quadratum  redx  AB  ad 
redangulum Gib  AB,  BF,  ve  reda  AB  ad 
redam  BF , feu  vr  latus  tranfuetlum  ad  re- 
dum:  ergoperprop.11.  lib.  1.  clcmen.eril 
quadratum  redx  C B ad  quadratum  rcd« 
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BD  fcvt  litus  AB  tranfucrfum  ad  rcflum  BF. 
Ecquiain  triangu|orcfliline*  GCH i cftper 
apparatum  refla  BD  parallela  bafi  GH  j erit 
per  lemma  50.  Iib.i.vt  CB  ad  BD  , fic  CH 
ad  HG.  igiturperprop.il. Iib.6.  elem.erit 
vt  quadratum  refla’  CB  ad  quadratum  re- 
fla BD  , Gc  quadratum  refla  CH  ad  qua- 
dratum refla  HG : & quia  oftendimus  efle 
quadratum  refla  C B ad  quadranto  refla 
BD,  vt  refla  AB  ad  reflaro  BF,  (eu  »e  la- 
tus tranfuerfutn  ABadreflum  BF  ; erit  per 
prop.i  1,  lib.;.elcm.  vt  latus  tranfuerfutn  AB 
adreflum  BF,  Gc  quadratum  refla  CH  ad 
quadratum  refla  HG:  (ed  per  prop.u.lib.t. 
& per  coroll.prop  4.  lib.j.  elemen.  eft  vt  AB 
tranfuerfutn  latui  ad  reflum  BF , Gc  reflan- 
gulum fub  AH,  HB,  ad  quadratum  refla 
HG  t ergo  per  cit.propof.n.lib.  5,  elem.erit 
vt  quadratum  refla  CH  ad  quadratum  refla 
HG,itareflangulumGib  AH,  HB,  ad  qua- 
dratumrefla  HG.  Igiturpct  9. prop. lib.5, 
elem.  reflangulum  fub  AH,  HB,  erit  a- 
quale quadrato  refla  CH.  Refla  autem  AH 
eft  compofita  ex  refla  AB  diuifa  bifatidmin 
C,  &exadiefla  BH  ipfiroet  AB  1 igitur  per 
prop.d.lib.a.  elem.  reflangulum fubcoropo* 
Gta  AH,  &fubadiefla  HB  , vna  cum  qua- 
drato refla  BC  dimidia  refla  AB,  erit  a* 
quale  quadrato  refla  CH  compoGtx  exdi- 
fla  CB  dimidia, & adiefla  BH,  igiturcbm 
probauerimus  reflangulum  fub  AH , HB, 
leorGm  fumptum  efle  aquale  quadrato  refla 
CH|  Sroftcpderimusidem  reflangulum  fub 
AH, HB.vnlcbm  quadratortfla  CB,  efle 
aequale  eidem  quadrato  refla  CH : erir  per 
1.  axioma  ht^i  .elem.  reflangulum  fub  AH, 
HB,  aquale rcflangulo  fub  AH,  HB,  vni 
cum  quadrato  refla  C B , pari  & cotum, 
Contra  8. axioma lib.  i-elem.  Hocabfurdum 
dcduflum  ex  poGtione  contradicente  aflertio- 
■i  huius  propoGtionii , mamfeftam  facit  faifi- 
tatem  politioni! , & veritatem  aflertionis  pro- 
poGta. 

COR.OLLAR.IVM  NOSTRVM. 

Ma Irnea  DBE  contingens  bjfnlnlcn,  fere u- 
im extrema  D,  E,  trafmitlumur  ex  icntroeiiu 
xfymproti  Hfariim  disciditur  in  fui  iit  conuOu  B. 

PRobauimui  enim  in  fuppofitione  parte! 

eiui  ab  vertice  Bfeucontaflu,  videlicet 
BD,  BE,  efle aqualei  inter fc. 

PROPOSITIO  II. 

Iifdem  manentibus,  dettlon- 
flrandum  eft  > non  efle  alteram 
ftfymptoton , quae  angulum  DCE 
diuidat. 


SVppoGtio  fit  eadem  qoa  in  procedente 
prima  propofitione  , quam  recognofee: 
nam  Apolloniuivult  eandem  manerej  & pro- 
ponit demonftrandum  nullam  aliam  reflam 
. lineam diuidencem  angulum  DCE  , qui  con- 
tinet Hyperbolen  datam  iuxta definitio. 5. die 
afymptoton.  Et  aduerte  Apollonium  pruden- 
ter proponere  reflam  lineam  dtuidentem  an- 
gulum DCE:  nam  G duceremur  ex  centro 
C alce  reflx  linex  non  diuidcntesipfutn  an- 
gulum DCE  continencem  Hyperbolen, ipfx 
quidem  lati  fumpto  noitiinc  afymptoti  linex, 
eflent  afymptoti , hoc  eft  nunquam  occurre- 
rent ipG  Hyperbolx ) cum  enimfemper  magis 
diuaricentur  abafymptotis  proptijs  CD,C'E. 
multo  magii  nunquam  occurrerem  byperbo- 
lx  : prefse  verd  & proprii  (umpto  nomine 
afymptoti  linex,  quX  debet  ex  centro  C egre- 
di per  extrema  reflx  linex  contingenti!  hy- 
perbolen in  vertice,  inquodiuiditur  ipla  re- 
fla contingens,  & partes  eius  fingulx  hinc  Se 
inde  ab  vertice  debent  polle  quartam  partem 
figurx;  non  erunt  afymptoti  per  defin.j.  quia 
non  tranfeunt  per  excrema  huiufmodi  par- 
tium contingentis  reflx.  Sed  neque  etiam 
proprii  erunt  afymptoti,  reflx  linex  diuiden- 
ces  angulum  DCE  continentem  Hypetbo- 
len , quia  non  incedunt  per  buiufinodi  pri-di- 
fla  excrema.  Verumtamen  oftendendum  eft 
quod  neque  Uti  fumpto  nomine  afymptoti  re- 
flx linex , huiufmodi  omnes  reflas  lineas  dia 
didentes  angulum  DCE  continentem  Hy- 
perbol  im  non  efle  afymptotos. 

Apparatus.  Si  fieri  polflc , refla  linei  CH 
diuidens  angulum  DC  E ,non  occurrat  feflio- 
ni,feu  fit  afymptotus.  Ex  punflo  B verticis 
per  prop.  j t.  lib.  1 . element.  agatur  refla  tinea 
BH  parallela  CD  reflx  afymptoti  datsfeu 
probatx  in  prop.i.  ( aduerte  reflam  iftam  BHt 
in  figura  non  efle  parallelam,  fcd  concipien- 
dam parallelam  ipfi  CD,  parallela  enim  duci 
non  potuit  ob  loci  figurx  anguftias ; ) refla 
CH  introdufta , occurret  in  H reflx  BH, 
per  prop.i  i.Procli,&  quidem  extra  ipfam  Hy- 
perbolen , quandoquidem  ponitur  ab  aduerfa- 
rlo  refla  CH  afymptotus,  Prxttrea  e*  punflo 
H concipiatur  refla  linea  parallela  tangenti 
DBE,  qwtper prop. ti.  Procli  fecabitur  in  L 
ab  tranfuerfo  ABL , tum  etiam  in  M ab  alia 
tefla  CE  afymptotOi  fecabitqueobuiam  li- 
neam curuam  hyperboles  in  punflo  K ; erirque 
percoroll.  noftrum  3 .ad  propofi48.ltb.l-  or- 
dinatim  applicata  diametro  ttanfuerfx  CBLt 
refultabitque  triangulum  reflilineum  GCL, 
cuius  baG  GL,  eft  parallela  refla  DB;&  aliud 
reflilineum  triangulum  GCM,  & aliud 
LCM;cruntquebafibus  parallclx  reflx  DBE, 

B E , fied  8c  refulcabit  paraHelogrammunf 
GDBH,  cuius  oppoGca  lareta  DB.GH,  aqua- 
lia; Sc  aha  oppofita DG,  BH, Xqualiaper  pro- 
pof.34.lib.  1.  elem.  bis  pofltis  demooftrabi. 
mus  propofitum. 

Demon- 
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Dcmonftratio.  Ctlm  in  triangulo  GCM 
(it  parallela  reda  DBE,  baG  GLM,  Stred a 
CBL  diuidat  bifanim  in  B , redam  DBE 
pcrcoroILnoflrum  ad  prop.przcedent.diuider 
etiam  bifariimin  L redam  GLM  per  coroll. 
noftrum  ad  prop.4.  lib.6.  elem.  Reda  verd 
GK  maior ell quam  GH,  nam  H pundum 
ex  politione  aduerfarij  debet  efle  extra  Hyper- 
bolen, & K eftpunduralinezeiuscuruz;8c 
GH  redz  zqualis  eftoftenfarcda  DB;  ergo 
per  1 . ax.lib.  1.  elemen.  recta  GK  maior  erit 
qulmreda  DB , vel  quimreda  BE  squa- 
lis ipfi  DB.  Sed  St  reda  LM  zqualis  cft  ipfi 
GL,  Sc  GL  maior  qulm  GK)  ergo  peri. 
axiom.lib.1.  elem.  rena  LM  Sc  multo  magis 
KM  maior  erit  quam  reda  GK , & multo 
maior  quim  reda  DB,  vel  BE.  Iam  veri 
'cum  reda  AB  fit  perdefin,;.  lib.i.  inter  fe- 
cundas, diuifa bifariim in  centro  C,  &ipfi 
addita  fit  in  diredumreda  BL ; erit  per  pro- 
pof.6.1ib.a.elcm.  redangulum  fub  AL, LB, 
vna  cum  quadrato  redz  CB,  squale  qua- 
drato redz  C L:  Redangulum  autem  fub 
MK, KG, maius eft redangulo fub  DB,  BE, 
fcu  quadrato  redz  DB,  per  lemma  49:  ad  lib. 
s.Et  quia  in  fuperiore  propofitione  demon- 
ftrauimus  ita  cfie  quadratum  redz  C B ad 
quadratum  redz  BD  , vt  clt  latus  tranfuer- 
fum  AB  ad  redum  BF ; eflque  per  propof. 
xt. lib.i.  Apoll.  8ccorolLprop^.lib.;.elem. 
vt  AB  tranfuerfum  latus  ad  BF  redum,  fic 
redangulum  fub  AL,LB,  ad  quadratum  re* 
dz  KL  : eritperprop.11.  lib.5.  element.  vt 
quadratum  redz  C B ad  quadratum  redz 
BD , fic  redangulum  fub  AL , LB , ad  qua- 
dratum redz  KL;  Cikmque  fit  per  lemma 
jo.  vt  CB  ad  B D , fic  CL  ad  LG ; erit 
per  prop.22.  lib.6.  elem.  vt  quadratum  redae 
CB  ad  quadratum  redz  BD , fic  quadratum 
redae  CL  ad  quadratum  tedz  L G:  igitur 
per prop.11. lib.5.  elem.  erit  vt  quadratum  re- 
dae CL  ad  quadratum  redae  LG,  fic  redan- 
gulum  fub  AL,LB,  ad  quadratum  redz  LK. 
Qpia  verd  probauimus  redangulum  fub  AL, 
LB,fimul  cum  quadrato  redz  CB.efle  squa- 
le quadrato  redz  CL:  Et  quia  reda  GMfe* 
da  cft  bifariim  in  L ex  probatis,  & non  bifa. 
riimin  K } erit  per  prop.j.  lib.t.  elemen.te- 
dangulumfub  MK,  KG,  fimul  cum  quadra- 
to redz  LK,  zquale  quadrato  redz  LG. 
Igitur  G i toto  quadrato  redz  CL,  auferatur 
redangulum  fub  AL,  LB , relinquetur  qua- 
dratum redz  CB;  & fi  i toto  quadrato  re- 
dz LG,  dematur  quadratum  redz  LK,  re- 
liquum erit  redangulum  fub  MK,  KG.Cum 
igitur  probauerimus  eile  quadratum  redz 
CL,  ad  quadratum  redz  LG,  ficut  redan- 
gulum fub  AL, LB, adquadratum redz  LK; 
erit  totum  ad  totum , ficut  ablatum  ad  abla- 
tum: ergoperprop.i9.1ib.5.elem.  eritreli- 
quum  quadratum  redz  CB  ad  reliquum  re- 
dangulum fub  MK,KG,vt  totum  ad  totum. 


videlicet  vt  quadratum  redz  CL  ad  quadra- 
tum redz  LG  1 Sc  conferendo  ifta  pollrcma 
cum  antedidis.  erit  perprop.  11.  lib.  y.  elem. 
erit  quadratum  redz  CBad  redangulum  fub 
MK,KG<  ficut  quadratum  redz  CB  adqua- 
dratum redz  BD.  Igitur  quandoquidem  o- 
ftendirous  efle  quadratum  redz  CB  ad  re- 
dangulum fub  MK,KG,  vt  ipfum  quadratum 
redz  CB  ad  quadratum  redz  BD:  erit  per  9. 
prop.  lib.;.  elem.  redangulum  fub  MK,  KG, 
zquale  quadrato  redz  BD,  contra  concefla  ex 
demonfiratis.  Pugnantia  hzc  cum  proueniant 
ex  poGtione  redz  C H diuidentis  angulum 
DCE  Hyperboles  datz,  vtcumque  alympto- 
ti,falfaerit  ipfa  politio , St  aflertio  propoutio- 
nis  ei  contradicens  vera,  videlicet  ipfam  CH 
diuidentem  angulum  DCE , & omnes  alias 
huiufmodi  redas  eundem  angulum  DCE 
continentem  Hypcrbolam , non  ede  afympto- 
tosvllo  modo. 

COROLL.  NOSTRVM  I. 

I»  omisi  HjperMd  non  fumplurei  quemduert- 
Bd  dfympteti  proprii  loquenda  , vnd  dd  rnempdr- 
rem,  dlt erddidlidm. 

CVmenimexdefin.;.  conflet  illas  tranfi- 
re  debere  per  extrema  folum  duopunda 
redz  linez  contingentis  in  vertice  hyperbo- 
lam , ita  vteius  duz  panes , vna  ad  vnam  par- 
tem verticis , alteta  ad  aliam,  fint  zquales , Sc 
pofluit  fingulz  quartam  partem  figurz , edu- 
dz  ex  centro  vnico  hyperboles;  marftfeftum 
eft  duas  folilm  efle  lineas  alymptoto*  vna  ad 
vnam  partem  ipfius  hyperboles  , altera  ad 
aliam. 

COROLL:  NOSTRVM  II. 

In  HyperMa  rtBd  linee  tduBt  «I  ream  em , & 
%m  dimdentes  enguUem  continentem  ipfem  Hjpe rM- 
Um ; fune  d(jrnpte<i  Uti  fumpte  nemine  dfjmptui. 

HOc  declarauimus  in  fuppoGtione  buius 
propofitionis  fecundz. 

COROLLA  RIVM  NOST.  III. 

K eBd  linee  dmidentei  engulum  Ujperlolet  feee 
continentem  ipfem , nude  retionefunt  efimptoti,  Id- 
te  velprtfr  fumpto  rumine  dfjmptoti , & occurrent 
ipfi  HjperMd. 

OStendimus  enim  in  demonfiratione  pro- 
pofitionis buius  femper  ipfas  occurrere 
ipG  Hyperbolz  ;ergo  nulla  ratione  erunt  alym* 
ptoti  , Gue  prefic  fiue  lati  fumatur  nomen 
afymptoti.  ergb  occurrent  ipfi  Hyperbolz, 
alloqui  effent  alymptoti. 


COROL- 
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COROLL.  NOSTRVM  IV. 

Ia  Bjptrfolo  innumera  eje  peffinU  Unet  redi 
ofjmpltti  , fumptdlotinm*tnt  ajjmpteti. 

Am  per  cordll.  nnftrulti  f red*  line* 
edud.e  ab  centro  Hyperboles  St  non  di- 
uidenteseiUS  angulum  . (unt  afymptoti  ,furo- 
pto  late  nomine  afymptoti : Sed  innumer* 
eficpoflunthuiulmodi  r.dv  lincx,vt  confidc- 
ranti  apparer  ergo  fompro  late  nomine  aly  m- 
ptoti,  polfunt  ellc  innumera'  reti»  line»  alym- 
ptoti  in  Hy  pcroola , fi. ut  fuit  propofitum. 

COKOLL  NOStRVM  V. 

Ur[U  omnu  linea  diuidini  dngulun i Bipetbelei, 
velipftm  ,1  UntUftm  ; fipredueotnr  vtrfm  Hjptr- 
liilm  tpftrn  . ptKtd'  t intro  Inum  tim,  eikfqut  lii 
neam  entium  imtrjttaUti 

PEr  t&rollarium  nollrum  j.  nulla  ratione 
erit  alymptota  crgoipfi  Hyperboli  oc- 
curret per  idem  coroll.  igrtur  p'.-r  prop,  1 1.  lib. 
Ia  lineam  curiiam  Hypeibol*  interf.cault  St 
procedet  intra  locuui  illius, 

COROLL.  NOSTRVM  VI. 

DatdBfperMo,  (feimeentrt.&oxt.&Utere 
nite : afjmpietdt  tim  dum  ncim  inettt. 

APparatus.  Ex  latere  tranfuerlodatovi- 
d.  Iu  et  axe.  a,  latere  redo  fiat  redangu- 
ltjOi  per  lemma  nollrum  i . ad  lib.aa  element. 
tflm.x  hisqu*  ditimus  ih  defirt  t fumatur 
red  ilinea potensquartampartemdidi  redan  ■ 
guii  le  figur* definit* defin.  J.  Aprodi.do 
latere  traiifueifo  intra  locum  hyperboles , tJ 
punfi.s  ilmcrfls  huius  lateris  prosn.di  intra  Io* 
cum  h)  perbole.  educantur  redx  line*  per- 
pendiculari sipfi  lauri  tranfuerfo  per  prop  ira 
Jib.t.  element.  erunt  ordinatim  applicatae ipfa 
lateri  redo,  per  defin  10.  ii&  17.lib.1dn- 
ter  primas : quare  Ii  ex  pundo  verticis  dati 
lateris  trlnlucrfi  quod  in  linea  curua  hyperbo 
les  eft,  reda  linea  educatur  parallela  vm  ex  di- 
dis ordinatim  applicatis  tranfuerfo  lateri  , per 
prop.  Ji.  lib.  I.clcmen.  hac  parallela  continget 
nyperboiam  per  prop,  1*.  lib.  1.  ex  illa  autem 
reda  parallela  St  contingente  vtrimque  pro* 
duda,  fumantur  per  prop.  J lib  1 elemenr.dux 
red*  xquales  inuenta  potenti  quartam  par- 
tem figura; , ex  pundo  contadus , vna  ex  vna 
parte , altera  ex  alia  s & ab  centro  hyperboles 
per  extrema  harum  redarum  non  communi* 
ducanturrcd*  lrrtc*  dux.  Dico  bis  efletfym- 
ptotos  hyperbolx  dat*. 

Demonflratio.  Hoc  enim  manifeftum  e(l, 
vel  per  traditam  def.j,  vel  per  prop.  1 . 


COROLL.  NOSTRVM  Vll: 

Omni  tranfuerfo  diameter  HyperbeUt  diuidit  an- 
gulum centlnemti»  ipfom  Hjpertolen , faSum  oi 

tim  ofjmftttU. 

OMnis  diameter  ttanfuerfa  Hyperboles 
deducitur  ab  centroeius,&  debet  attin- 
gere dc  fecare  lineam  cufuam  Hyperboles  per 
coroll.  prop.yi.  lib.t.  Igitur  nulla  alymptotus 
erit  eius  diameter , quia  afymptotus  ex  natur* 
fuanfi  debet cduenirecum  Hyperbola.  Quod 
fi  daretur  aliqua  diameter  in  Hyperbola  noil 
diuidens  angulum  prxdidum.fed  ntra  afym- 
ptotas  procedens , cum  debeat  attingere  Hy- 
perbolen. neceflarid  obuiam  intermediam  le- 
caret  afymprotum  vnam  in  aliquo  pundo;  Sc 
fic  duxrcdx  fpatium  clauderent  .contra  14. 
ax.bb.  i.elem.  bocabfurdum  indicat  nullam 
pofie  dari  diamettum  Hyperboles  qux  nonfe- 
cct  feu  diuidat  angulum  continentem  ipfam 
fadum  ab  eius  afymptotis.  Omnis  ergo  dia- 
meter Hyperboles  didum  angulum  diuidet. 

PROPOSITIO  III. 

Si  Hyperbolen  contingat  re£U 
linea  ) cum  vtraque  afymptoco 
conueniet,  Sc  ad  tadtum  bifarilm 
fecabicur.  Quadratum  ver6  v. 
triufquc  eius  portionis,  aequale  erit 
quartae  patti  figurae , qux  ad  dia- 
metrum pjer  ta&um  ductam  con- 
ftituitur. 

C Vppofitio.  Hyperbolen  ABC  contingit 
^ in  B reda  linea  HBK  ; fimdue  dux  re- 
dx  afymptotg  datzipfius  Hyperboles , qux 
ncceffanb  per  definit,  j.ex  centrodatx  ipGus 
Hyperboles  procedere  debene ; itaque  vclcen* 
trum  E i quo  procedere  debent  datur,  vel  nori 
datur;  produdrdatx  dux  afymptoti  verfus 
B pundum  contadus,  concurrent  in  vnum 
pundum  E , quod  etit  centrum  Hyperboles^ 
nam  in  vno  tantOim  pundo  fc  interfecant  dux 
redx  linez.  per  aiiom.n . lib. i.elem.  itaqua 
inucnerimus  centrum  E,  fi  non  fueritdatum. 
Sint^ueduxafymptotjrdatz  bF.BG.  Dico 
redam  HBK  contingentem  in  B pundo  hy* 
perbolam  datam  conucnirecum  vtratjueafym- 
ptoto,  St  quidem  in  F cum  afymptoto  Ef , Sc 
in  G cum  aiymptoto  EG.  Infupcr  dico  hanc 
redam  contingentem  bifarilm  diuidi  in  B,it* 
Vt  lint  parces  atquales  BF,  BG.  Denique  aiTcrq 
quadratum  vtnufque  portionis  BF,  BG  , ctTc 
xqualcquartf  parti  figurxqux  ad  diametrum 
pei  tadum  B dudam  conUituicur. 

R.  Appa- 
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Apparatus.  Ex  centro  E , hppcrbolcs  da- 
to , vel  inuento  ex  didis  infuppolitione  tranf- 
mictaturrccla  linea  F.B,  perpundutn  B con* 
tadus dati;  hic  reda  EB,  produdavltra  B, 
procedet  intra  locum  hyperboles  per  corollar. 
noftrum  i.  ad  prop.  3 1 . lib.  r.  de  produda  au- 
tem  eadem  BE  vitri  centrum  E,  fumatur  per 
3.  prop.  lib. i.elcmcnt. reda  ED  zqualisipfi 
EB:  tuta  vero  recta  DEB,crit  diameter  tranf- 
ucrfa  hyperboles  datz,  perdefin.  3.  lib.  1.  in-' 
ter  fecundas,  iepercorolh  prop.  51.  Se  per  ea 
qua.’  nunc  fuhiungemus : fumantur  punda in- 
finita feparata  ab  inuicem  in  producti  redta 
DEB  intraflocum  hyperboles;  Sc  per  prop. 
31.  lib.  i.  element.  ex  illis  agantur  refla:  linea: 
tangenti  dat ar  HBK  ; hae  omnes  redz  intra 
hyperbolam  dud*  Sc  accommodat*.  fcca- 
bunturper ptop.47. lib.i . ab  reda  DEBpro- 
duda  vitra  Bj  igitur  ipfa  DEB  erit  diameter 
dat  e hypeibotes , perdelinit.ro.  lib.  1.  inter 
primas.  Iam  vero  ex  hac  diametro  DEB  tranf- 
uerfa  feu  latere  tranfuerfo,  & vnaex  prxdidis 
ordinatim  applicatis  ad  ipfammet diametrum 
DEB  tranfuerff,  eliciemus  per  coroll.noil.aa 
ad  prop.  5 r.  lib.  r.  redum  latus  in  hypcrbola 
data,  refpeclu  diametri  tianfuerCz  DEB.  Ita- 
que per  lemma  i.  ad  lib. 2.  element.  poterimus 
rcdangulum  efficere  fub  latete  tranfuerfo 
DEB,  Se  fub  fatere  reflo  inuento : Se  per  lem- 
ma a.  reperirelatns  quadrati  aqualis  quartz 
parti  didi  icdanguli,  quod  erit  figura  definita, 
ih  defin.i.  hoc  veri  latus  etit  determinatum 
ac  finitum,  lam  vero, fi  fieri  poffic,  reda  linea 
HBK  contingens  ptoduda  vttimqvc  in  infi- 
nitum nunquam  conueniat  cum  afymptotis 
datis  EF,EG:  ttlncpcr  3. prop.  libj,  clem.de 
reda  HBK  produda  vinmquqin  infinitum, 
ex  pundo  B,  detrahemus  redas  vtrimque  puta 
BH  , BK,  aequales  lateri  inuentoquadran  ae- 
qualis quartz  parti  figurz;  quarum  extrema  H 
& K,  erunt  intra  locum  inter  afymptotos  EF, 
EG , & ipfam  hyperbolen,  iuxta  defin.S.  nam 
fieflentin  ipfis didis  afymptotis,  reda  tan- 
gens data  conucniret  cum  ipfis  afymptotis  da- 
risjfed  eadem  punda extrema  vitra ipfasafym- 
ptotos,  extra  locum  przdidum , efle  non  pof- 
funtex  mente  aduetfarij;  nam  fic  etiam  data 
reda  tangens  occurreret  ipfis  afymptotis  datis; 
que  duo  confequentia  non  concedit  aduerfa- 
rius.  Elio  igitur  Gnt  punda  H,  K,  extrema  in 
loco  inter  hyperbolen  & eius  alyraptot*s  da- 
tas, & ducamus  reflas  EH,  EK. 

Demonftratio.  Quandoquidem  reda  linea 
HBK,  hyperbolen  daram  contingit  in  vertice 
B;  & eius  partes  BH,  BK,  lingula?  poliunt 
quartam  partem  figurz ; Se  rcdz  linea?  £ H, 
EK,  ex  centro  E Hyperboles  procedunt  per 
extrema  HSe  K:  ipfxrcdx  EH, EK, erunt 
per  prop.  r.  afymptoti,hoc  efl  nunquam  conue-’ 
nient  cum  hypcrbola:  hcc  autem  confecutio 
deduda  ex  poGtione  aduerfarij  introducentis 
(edam  HBK  contingentem  hyper  bolcn  pro- 


dudam  vtrimque  in  infinitum  , nunquam 
concurrere  cum  alymptotis  datis  EF,  EG. 
Verum  cfim  detur  angulus  FEG  continens 
hyperbolen  datam;  & reda:  EH , EK  , diui- 
dam  ipfum  angulum  , incedunt  enim  per  lo- 
cum imer  datas  afymptocas  & datam  hyper- 
bolen ; occurret  ipf*  redz  EH  , EK , ipfi 
Hyperbolae , & nulla  ratione  erunt  eius  afym- 
ptoti,  per  coroll.  nollrum  3.  adprop.a. Igitur 
ci-dem  redz  lineae  EH  ,'  EK , erunt  dat* 
Hypcrbol®  afymptoti.  Se  non  erunt  afympto- 
ti ; vel  non  occurfent  dat*  Hyperbolz,  8c  oc- 
current ipfi.  quz  duo  pugnant  inuicem.  Igitur 
politio  aduerfarij  vnde  procedunt,  falfa  crit| 
& alfcrtio  prima  propolirionis  vera:  nimirum 
quod  reda  linea  contingens  Hyperbolen  ih  B, 
produda  vtrimque  occurrat  datis  duabus  eius 
afymptotis  £F,EG,  illi  quidem  in  F,ifli  in  G. 
Secunda  alfcrtio  probabitur  poli  tertiam  de- 
mortflratam  fic.  Si  rcdz  BF,  BG,  fingulz 
non  poffint  quartam  partem  figurz  qu*  ad 
diametrum  tranfuerfam  DEB  confiituitur: 
poterindus  ex  apparatu,  vel  per  lemma  2.  in- 
uenire  redam  lineam  quz  poffic  quartam  par- 
tem figurz , hoc  ctl  (edanguli  fub  tranfuerfo 
latere  DEB,  Sc  redo  , iam  inuento  in  citato 
apparatu:  tum  per  prop.j  -lib.i  .elemen.  pro- 
ducendo vtrimque  redam  FBG  G opus  fit, 
detrahere  ex  pundo  B contadus,  vtrimque, 
redas  zquales  illi  redeinuentx  potenti  quar- 
tam partem  figurz,  Gnttjue  BH,  BK;quarinxa 
excrema  H,  K , vel  erunt  in  loco  inter  afym- 
ptotoi  datas  EF,  EG , Sc  ipfam  Hyperbolen 
datam;  vel  vitra  ipfas  afymptotos  didas  ; vel 
in  ipfis  ,G  hoc  vltimum,  confccuti  fumus  pro- 
pofitum.  Si  primum,  redzlinez  EH,  EK,- 
diuidentes  angulum  FEG  continentem  Hy- 
perbolen erunt  afymptoti  per  1 . prop.  Sc  noni 
erunt  afymptoti  per  a.prop.  Si  fecundum,  re- 
di’ line*  Eh,  EJc , erunt alymptoti per  i pro- 
pof.  8 c quia  aliz  duz  dat*  EF,  EG,  afvmpto- 
ti , diuident  angulum  bEk  continentem  Hy- 
perbolam, non  erunt  afymptoti  per  2-propof. 
Sc  fic  ezdem  rcdz  line*  EF,  EG,  erunt  Sc 
non  erunt  afymptoti  refpedu  ciufiiem  Hyper- 
boles date.  Hzcabfurda  leu  pugnantia  , qui* 
procedunt  ex  politione  quod  fingulz  redae 
BF,BG,  non  poffint  quartam  partem  figur* 
conftitur* ad  diametrum  DEB  tranfuerfam, 
falfa  erit;  & ideo  verum  erit  propofitum.  Ex 
his  probatur  fccunda  aflertio : quadrata  reda- 
rum BF,  BG , funt  zqualia  quartz  parti  fi- 
gur* ; ergo  per  i.axiom.lib.  1.  elcm-funt  z- 
qualia  inter  lc:  igitur  per  prop.  16.  Prodi , la- 
tera illorum  quadratorum  zqualium , videli- 
cet redz  BFJSG,  erunt  zquales  inter  fc:  atque 
ita  tota  reda  FBG  contingens  Hyperbolam  Sc 
conueniens  vtrimque  cum  eius  afymptotis 
EG,  EF,diuidetur  bifariam  in  pundo  Bcon- 
tadus.  Etficdealijs  omnibus  huiufmodi  re- 
dis linei*.  Quz  omnia  erant  demonftranda. 

eoRot- 
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COROLLi  NOSTRVM  r. 

DAtt  HjferMet  centrum  referiri ; ex  duebut 
figmenta  nen  cenam tmitm  {turum  ajjmftetentm, 

1 ne  vnim , nitere  alterim.  . 

PRoducantur  data  duo  fcgmenta  vcrfus 
verticem  Hyperboles  ; neccUiriii  ad  illas 
partesconcurrent  in  vno  punfto  per  definit.), 
quoderit  per  eandem  definitionem  centrum 
ipfum  Hyperbole»  dat*. 

COROLL,  NOSTRVM  II* 

In  emeti  [editae  ceni : & circitli.  Si  retU  linet 
tangenti  iffane  nl  ciaulum , rtdt  linet  f enantur 
paratl.U  iffe  ungenti ; eaurrent  ducheee  in  fundet 
iffis  fedicnitm  vrtdrcute;  & tifariim  [aabuntUr 
tb  diametre  inudent  e fer  frendunt  elini  centadm; 
erunt  que  erdinatim  apfltcatt  ad  illam  diametrum, 

NAm  per  propola  i.  Procli  fecabuntur  ab 
dia»  diametro;  igitur  in  Parabola.elli- 
pfi  & citculo,  per  nofirum  corolla,  ad  propofi 
lS.lib.i.  occurrentvtriroquedift  s feflioni- 
bus  St  circulo.  In  hyperbola  verd  quia  per 
hanc  propof.  Jj  pridiita  linea  contingens  oc- 
currit alymptotis  cius ; etiam  diS*rcftxli. 
ne*  illi  tangenti  parallelx  Occurrent  etiam 
eifdein  afymptotis  per  citat,  prop.  Procli,  id- 
eoque  obui*  line*  cutua-  (c&i  onis  que  hy  per* 
bola clt , duobus  tn  punftis : quare  per  coroll. 
noftrum  7.  ad  prop.48.  bh.i.  erunt  ordinatim 
applicat*  dia*  diametro:  & per  defin.  1 2. 
& 10.  lib.  1.  interprimas,  bi larti m fcd* ab 
illa. 

PROPOSITIO  IV. 

Datis  duabus  re&is  angulum 
continentibus , & punfto  intra  an- 
gulum datos  deferibere  per  pun- 
dura,  coni fe&ionem,  quae  Hy- 
perbole appellatur ; ita  vt  datae  li- 
neae, ipfiusafymptotifint. 

PRudentcr  fufpicatur  FedericusComman- 
dinus , nolis  fu«  in  nane  propoGtionera, 
huius  non  efle  Auihorcro  Apollonium  . fed 
Eutocium  vel  aliquem  alium : nam  Eutocius 
commentario  fuoin  Archimedem,  ad  prop. 4« 
lib.  z . de  Sphxra  & cylindro , proponens  nane 
eandem,  aitin clementis  Conicis  non cllcde- 
xnonftratam  1 A Pappus  Alexandrinus  eandem 
proponit  intef  lemmata  propria  ad  lib. y. coni- 
corum Apoflonij.  Nimlotninus  eam  recipi- 
mus,  & explicamus. 

Suppofino.  Dat*  Gnt  dus  red*  line*  AB, 
AC)  angulum  BAC  efficientes j&pundum 


D intra  locum  huius  anguli.  Oporteat^ue  de- 
feribere  Hyperbolen , cuius  linea  curua  ince- 
dat per  pundum  hoc  D datum;  & ceds lineae 
dat*  AB,  AC,Gnteiusafymptoti. 

Apparatus.  Putida  A & D,  jungantur 
reda  linea  AD ; & ex  produda  reda  A D, vi- 
tra A,  fumatur  per  3. prop.lib.i.  elem.  reda 
AE  atqualisipfi  AD:  tum  per  prop.  3 1.  lib. 
I.  elem.  expundo  dato  D,  ducatur  verfus 
redam  AC  datam  , reda  linea  DF  parallela 
alteri  dat*  AB,  occurret  per  21.  prop.  Procli 
redx  AC  ih  F : ponatur  ver6  in  ipfa  AC 
expundo  F,  reda  linea  FC  aequalis  ipH  FA, 
per  3.prop.Iib.x,elem.  & punda  D & C v- 
niantur  reda  linea  CD,  qu*  produda  vitra 
D,  occurret  in  B alteri  red*  AB,  per  prop. 
tl.  Procli*  In  fu  per  per  lemma  1 1.  ad  Iib.i.  da* 
tis  quadrato  red*  CB , & reda  DE , inuc- 
niatur  alia  reda  DG , ita  vt  redangulum  DE 
6c  DG  , Gt  squale  quadrato  red*  CB : lata 
verdquiain  triangulo  ACB  duda  cft  reda 
linea  FD,  parallela  lateri  AB;  erunt  per  a. 
prop  lib.6«  elem. latera  AC  ,BC  t fida  pro- 
portionali ter  in  F & D:  igitur  quia  excon- 
ftrudione  latus  AC  eft  bifariam  ftdum  in  F, 
erit  etiam  latus  BC  fcdumin  D bifariam. 
Igitur  iuxta  coroll.  noftrum  ad  prop.zo.lib.6. 
elem.  quadratum  red*  CD,  vel  red*  BD, 
eht  quarta  pars  quadrati  red*  BC  j ideo^ua 
etiam  rcdanguli  fub  ED  & DG  , erit  quar- 
ta pars,  per  7.  prop.  lib.  y.elcrbent.  naro  fada 
funt  aequalia,  quadratum  red*  BC , A re- 
dangulum fub  ED,  & DG.  Adbxc,  datis 
duabustcdislmeis  EAD, A DG,conftituen- 
dis  Gbi  inuicem  ad  angulos  redos  in  communi 
extremo  D,  defcribatur per propof.53  lib.r. 
Hyperbola  , cuius  diameter  tranfuerfa  Gt  reda 
EAD,& latus  redum  DG,  A vertex  D pun- 
dura  datum  , & red*  omnes  line*  ordinatim 
applicat*  ad  tranfucrlam  diametrum  EAD 
producendam  vitra  D , efficiant  angulum 
cum  diametro  tranfuerfa  EAD,  squalem 
angulo  ADC  , A poftint  Gngul*  propria  re- 
dangula  adiaetntia  lateri  redo  DG,  latitu- 
dinemque  habentia  lineam  interiedam  inter 
lineas  prxdidas  proprias , & verticem  D,  ex-, 
cedentiadjuc  figura  (imiii  A fimilitcr  pofitaei 
qu*  fub  redis  EAD,  DG , continetur.  No- 
tandum vef6  ex  hacconftrudione , redam  li- 
neam BDC,  efte  parallelam  prxdidis  ordi- 
natim  applicatis  redis  hneis  ad  diametrum 
EAD  produdam  vitra  D,  propter  angulos 
quos  faciunt  cum  diametro  EAD,  squales 
pofitos  angulo  ADC;  id<|ue  per  prop  z8.1ib.i. 
clc.quare  ip(a  reda  BDC  continget  hyperbo* 
lam  fadam,per  prop.  Dico  aute  hyperbo- 
lam  fudam,tranfire per  pundfi  D datumjcuiuS 
aly mptoti  red*  Ime*  fint  dat*  red*  AB  AC. 

Dcmonftratio.  Per  apparatum  conftatede 
deferiptam  Hyperbolam  , cuius  linea  curua  in- 
cedit per  D pundum,  cuius  cft  vertex  ; dia- 
meter tranfuerfa  £ A centrumque  A in 
K 1 me* 
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medio  dicte  diametri  tranfuerf*  per  definit. 
2.  inter  fecundas  libri  i.  namfunt  fafcte  aequa- 
les eius  partes  AD,  A E.  Et  quia  probaui* 
mus  in  apparatu  rcdbm  BDC,  contingere 
ipfam  Hypcrbolam  faftamin  vertice  eius  15} 
effeque  bifariam  fe&am  D,  & ex  ipfo  appa- 
ratu manifcftumeft  fingulascius  partes  DB, 
DC , pofle  quartam  partem  figurae  qu*  con- 
ftituitur  ad  diametrum  E A D : Sc  et  centro 
A , procedunt  refte  AB,  AC,  per  ex- 
trema di&arum  redarum  DB,  DC:id* 
co per propofitio.r.  ipfae rc£te  AB,  AC» 
datae , erunt  alymptoti  Hyperboles  fa£te.  At-» 
que  ita  fecerimus  imperatum,  &dcmonftra- 
uerimos  eflc  rc&c  fadum. 

PROPOSITIO  V, 

' Si  Parabola:  vel  Hyperbolae  dia- 
meter lineam  quandam  bifariam 
fecet : qua:  ad  terminum  diame- 
tri contingit  fe&ionem , atquidi- 
ftans  eft  lineae  bifariam  fe£tz. 

SVppofitio.  Paraboles  vel  Hyperbole» 
A&C,  diameter  DBE  redam  tineam 
AEC  fecet  bifariim  in  E,  ita  vt  eius  extre- 
ma A,C,  exiftant  in  linea  curua  Hyperboles 
vel  Paraboles : tum  per  B terminum  diame- 
tri DBE , qui  e(l  vertex  alterutrius  fedionis 
conica;,  fit  reda  linea  FBG  contingens  in 
vnico  pundo  B , ipfam  lectionem.  Dico  hanc 
redam  FBG  eflt  parallelam  ipfi  redz  AEG 
bifariiro  fedx. 

Apparatus  in  Parabola.  Expundo  C exi- 
ftente  in  linea  curua  Paraboles  ducatur  reda 
linea  C G parallela  diametro  eius  data-  DBE, 
perprop  )t.  lib.i.  element.  hrc  erit  diameter 
alia  Paraboles,  per coroll.  nollrum  iaadpro- 
pof.4«.  lib.i.  Porro  c&tn  reda  data  FBG  con- 
tingens Parabolam  in  vertice  B quod  efl  pun- 
itum diametri  DBE  iplius  Paraboles , fecet 
ipfam  Diametrum  DBE,  fecabit  etiam  pro- 
duda  diametrum  aliam  GC,  in  putido  G, 
per  propoli  1 1 . Procli,  cum  fit  parallela  diame- 
tro fedx  DBE ; atque  ita  reda  FBG  con- 
tingens Parabolam  in  B,  cum  diametro  eius 
GC  conuenit.  Prxtcrea  fi  non  fint  xquidt- 
ftantcsrcct*  AEC,  FBG;  poterimus  ex  pun. 
do  C ducere  redam  parallelam  CKH,  ipfi 
GBF  contingenti  Parabolam,  quziecabitur 
in  K abdiametro  DBE  perprop.it. Procli; 
& occurret  alteri  puncto  H , linea:  eurum  Pa- 
raboles per  coroll. noli. 3.  ad  propof  18. lib.i. 
Denique  punfla  A,  H,  vniantur  reda  linea 
AH.qux  per  prop.to.Iib.i.  erit  tota  intra  Pa- 
rabolam , Aproduda  vitra  verfus  verticem, 
femper  procedet  extra  ipfam  Parabolam : Sc 
per  pr0p.z2.lib.!.  occurret  diametro  DBE,  in 
puncto  D, 


Dcmonfiratio  in  Parabola.  Quandoquidem 
datur  FBG  reda  contingens  Parabolam  in  B, 
& in  apparatu  oftcnfa  eft  occurrere  diametro 
CG , in  pundo  G ; & per  pundura  B con- 
tadus  paedidi,  incedit  alia  diameter  DBE  fe* 
cans  in  K redam  CKH  accommodatam  in 
ipfa  Parabola , parallelam  ipfi  tangenti  FBG, 
ipfam  bifarilm  fecabit  in  eodem  pundo  K,pcr 
prop.qS.hb.r.  Igitur  in  triangulo  ACH,quan- 
doquidem  habemus  duo  eius  latera  AC,  HC, 
freta  proportionali  ter  bifarilm , AC  quidem 
in  E ex  datis,  HC  verd  in  Kex  dcmonftratis: 
erit  pet  prop.»  .lib.d.ele.redaKE  parallela  ipfi 
AH;hoccll  AH  St  diameter  DBE,  erunt  pa- 
rallelx  redae  lincx , in  apparatu  demonfirate 
non  paralleli  ex  pofitione  quod  reda  AC  da- 
ta diuifa  bifarii  m in  E ab  diametro  DBE  datae 
Paraboles,  non  fit  parallela  ipfi  FBG  contin- 
genti ipfam  in  B vertice.  Falli  igitur  erit  poli- 
tio illa,  ex  qua  pugnantia  prmdida  originem 
trahebant  : erunt  igitur  parallelae  demonftra- 
tz  reda:  FBG , contingeris,  & AEC  diuifa 
bifariimin  E,  in  Parabola  ficuaifuit  propo- 
fitum. 

Apparatus  inHyperboIa-Ex  ptmdo  C quod 
efi  in  linea  curua  Hyperboles  per  D centrum 
Hyperboles  agatur  reda  DC  linea  ; hic  erit 
diameter  alia  Hyperboles  per  coroll.  prop. 5,. 
lib.i.diucrfa  ab  data  diametro  DBE.  Et  quia 
datur  reda  FBG  contingens  fcdionem  Hyper- 
bolicam  in  B.produda  occurret  diametro  DC 
infra  centrum  D,in  pundo  G,per  coroll prop. 
Ji.hb.r.  lam  vero  fi  non  fint  xqnidifiantesre- 
dae  linere  dat*  FBG,  AEC, poterimus  per  pro- 
pof.ji.lib.i.elem.duccreex  pundo  C redam 
lineam  CKH  parallelam  ipli  tangenti  FBG, 
qui  per  prop.  II. Pro  . Ii  fecabiturin  K abdia- 
metro DBF,  & occurret  alteri  pundo  H, linee 
curux  Hyperboles,  per  coroll.  nofi.j.  ad  prop. 

1 8, lib.x.  Denique  tranfenittarur  reda  linea 
AH,  quae  per  prop.  to. lib.i  .tota erit  intra  Hy- 
petbolam,&  produda  verfus  vertice, occurret 
diametro  DBE, in  pundo  I per  prop. at.  lib.i. 

Demonflratio  in  Hyperbola.  Datur  reda  li- 
nea FBG  contingens  Hyperbolen  inB,&  in  ap- 
paratu oficnfa  efi  occurrere  diametro  eius  DC 
in  G,&  per  udum  centrum  Dtranfit  dia- 

meter altera  eius  DBE,  fecans  redam  CKH 
parallelam  ipfi  tangenti  FBG:  igitur  per  prop, 
47.  fecabiturbifarilm  hxc  reda  CKH,  in 
pundo  K.In  trianguloautcm  redilineo  ACH, 
cum  habeamus  duo  latera  eius  AC, CH,  illud 
ex  datis  bifaria  fedii  in  E abdiametro  DBE, 
ifiud  in  K ex  probatis  iuxta  politionem  aducr- 
farij;  erunt  dida  duo  latera  leda  proportiona- 
liter:  ergo  per  1.  prop.  lib.  6.  elem.  reda  linea 
KE,  hoc  elt  tota  diameter  DBE,  St  reda  AH, 
erunt  parallele:  oftendimus  autem  in  apparatu 
ex  politione aduerfarij  contradicente  affirma- 
tioni huius  propofitionis , didas  redas  AH, 
DBE,  occurrere  fibi  inuicc,feu  quod  idem  efi, 
non  eflc  parallelas:  qus  cum  pugnent  jnuicem, 

lignum 


iogle 
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fignum  eft  pofitionem  aduerfarij  negantis  rc- 
dam  lineam  FBG  contingentem  Hyperbolen 
in  B termino  diametri  DBE  bifarii m in  E di- 
uidentis  redam  AEC  accommodatam  in  Hy- 
perbola  , eOe  parallelam  ipfi  redas  AEC  jfal- 
famelle.  Qjarc  ailertio  propofitionis  ftabilita 
erit  ac  demonftrata  vera. 

PROPOSITIO  VI. 

SiEllipfis,  vel  circuli  circum- 
ferenti* diameter  lineam  quan- 
dam  non  per  centrum  tranfeun- 
tem,  bifariam  fccet : quarad  ter- 
minum diametri  contingit  fedfcio- 
nem , zquidiRanserit  bifariam  fe- 
dhe  line*. 

SVppofitio.  Ellipfeos  vel  circuli  circumfe- 
renti* diameter  AB,  reflam  lineam  ali- 
quam CD  non  tranfeuntem  pet  centrum  K, 
bifarilmdiuidatln  E,  accommodatam  in  el- 
lipfi  vel  circule : St  ad  A terminum  dat*  dia- 
metri przdifl*  AB  fit  data  refla  IAL  con- 
tingens cllipfim  vel  circuli  circumferentiam. 
Dico  hanc  reflam  lineam  I A I . efle  parallelam 
dat*rcflz  CED  bifariim  fefizin  E abda- 
ta  diametro  AB. 

Apparatus.  Ex  centro  K ad  aliquod  pun- 
flum  puta  L refl*  line*  IAL , diuerfumab 
A contaflu,  refla  linea  tranfmittatur,  qu* 
fecabitin  N obuiam  circumferentiam, quan- 
doquidem tota  refla  IAL  procedit  extra  da- 
tas feflionesi  & producitur  vitra  K vfque 
ad  alterum  M circumferenti*  ellipfeos  vel 
circuli  punflum;  h*c  refla  erit  per  coroll.pro- 
pof  j t . lib.  t.  diameter.  Igitur  habebimus  re- 
flam lineam  contingentem  cllipfim  vel  circu- 
lum in  vno  punflo  A , occurrentem  in  L dia- 
metro MKN.  Iamveri  fi  refla  CED  non 
fit  parallela  contingenti  refl*  IAL,  poteri- 
mus per  prop.  ; i . lib.  i.elem.  ex  punflo  D aga- 
te  reflam  chordam  in  circulo  velellipfi  datis, 
aquidiftantem  tangenti  refl*  IAL  , fit^ue 
b*c  chorda  DGF  qu*  vel  non  incedet  per 
centrum  K.  vel  incedet  per  diflum  centrum, 
vt  DKH:  In  primo  cafu ; ducatur  refla  FC, 
qu*  per  prop.  io.  lib.  i.  tota  erit  intraellipfim 
vel  circulum,  & produfla  procedet  extra  ipfa- 
, rutnfeSionum  arcam. 

Dejrionftratio.  Ponitur  abaduerfario  refla 
DKH-parallda  ipfi  tangenti  IAL;  tranfit 
vero  per -centrum  K,  in  quo  bifariim  diui- 
ditur  in  circulo  per  defin.i  j.  lib.  t . elcm.Sc  in 
elfipfl  perprop.  3 o.  lA.I . ixcludi  tur  autem  ab 
datis  in  propofitione : igitur  introduci  nequit 
huiufmodi  refla  DKH  tranfiensper  centrum 
K feflionis.  Alia  demonftratio  in  cafu  quo 
refla  DKH  incedens  per  centrum  ponatur 
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abaduerfario  parallela  tangenti  dat*  I AL.Ex 
apparatu  refultat  triangulum  AKL  : Refl* 
vero  DKH , MKNL  , le  mutui  dCcuflanc  in 
centro  K-,  ergo  per  n.axiom.  Iib.r.clemCnt. 
tranfibunc  ad  partes  contrarias , St  fic  refla 
HKD  diuidet  angulum  AKL  difli  trianguli; 
igitur  per  29.axiom.  lib.i . elem.  produfla  vi- 
tra D,  occurret  refl*  IAL  inpunfloRfub- 
tendenti  angulum  AKL;  idcoque  refl* pa- 
ralleli pofit*  ab  aduerfario  IAL,  HKD  , non 
erunt  paralleli:  hocabfurdum  indicar  reflam 
DKH  non  poffe  efle  parallelam  tangenti  IAL, 
duflam  ab  punflo  D.  Iam  veto  demonftre- 
mus  propofitum  in  cafu  quo  refla  DGF  intro- 
dufla  abaduerfario  parallela  tangenti  IAL, 
non  incedat  per  centrum  K feflionis , fcd  Cu- 
pra illud  vt  refla  DGF,  vel  infrl  vt  refla 
DOP : Afliimcndo  primum  cafum ; Per  prop. 
11.  Procli,  Sr  coroll.noftrum  7.  ad  propor.48. 
lib.i.  quia  refla  DFG  chorda  eft  parallela  tan- 
genti IAL,  vnamque fecit  IAL,  diameter 
AB  in  punflo  A , contaflus , fecabit  etiam 
aliam  DFG,  in  G bifarilm  & erit  ordinarim 
applicata  diametro  ipfi  AB : ergo  fi  per  pro- 
pof.jt. lib.i.  elem.  reflam  lineam  per  K cen- 
trum concipiamus  duflam  , parallelam  ipfi 
FGD  ordinarim  applicat*  diametro  AB,  erit 
per  <f.defin.  lib.i.  incer  fecundas,  fecunda  dia- 
meter feflionis  , fcu  coniugata  dat*  diametro 
AB:  ergo cdm refla  FC  fccet ellipGm  inter 
coniugatas diametros,  quarum  vna  eft  AB, oc- 
curret ipfi  per  propof.23.  lib.l.fimiliter  etiam 
in  circulo  per  coroll.noftrum  1.  ad  cit. propoli 
»).  lib.i.  Verim  datur  refla  DEC  leflabi- 
fariimin  E;  Sr  alia  DGFquia  ordinarim  ap- 
plicata eft  oftenfa  diametro  AB,  erit  bifarilm 
feflain  G ab  illa  pcrdcfin.ro.  lib.i.  inter  pri- 
mas; Igitur cfim  trianguli  CDF,  latera  duo 
CD , FD , fefta  fint  bitariam,  hoc  eft  propor- 
tiohaliter,  illud  in  E, hoc  in  Gjrtflzline* 
EG,  hoc  eft  AB, Se  CF.erunt  per  prop.a.lib.d. 
elem.paralle!z  .conceflx  concurrere.  AOumen- 
do  autem  fecundum  cafum ; quia  refla  POD 
introdufla  ab  aduerfario  parallela  tangenti  re-' 
fl*  I AL,decu(lit  reflam  LD  ducendam,tranf- 
cundo  ad  partes  A,  juxta  ■ i.axiom.  lib.i  .de- 
ment. Si  concipiamus  reflam  AD  duflam, ha-- 
bebimus  triangutem  reflilincum  ADL,  cuius 
angulum  ADL  diuidet  refla  POD  decufiando 
ipias  reflas  AD,  LD,  ( nulli  enim  illarum  efle 
poteftindireflum  , alioquiipfa  POD  occur- 
reret tangenti  refl*  IAL  pofit*  ab  aduerfario ' 

Grailela  ipfimet  IAL  ; ) rerilin  per  axio.  29. 

«.i.elem.  produfla  concurret  cum  ipfamet' 
I AL, contra  pofitionem  aduerfarij. Igitur  quo-  ’ 
cumque  fe  vertat  aduerfarius  Gbl  ipfi  contra- 
dicit ; quare  abfurda  h*c  indicant  pofitionem 
aduerfarij  negantis  reflam  DEC  non  trans  - 
euntem per  ccntnun  K ellipleos  vel  circuli, bi*  > 
ftrilmquc  diuifam  ab  diametro  AB  , minimi 
efle  parallelam  ipfi  tangenti  IAL  in  excremo' 
A diametri przdifl*  AB,  falfam efle: quare 
K J paral- 
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parallelx  erunt  redx  IAL,  CED.  Quod  erat 
demon  lirandum. 

COROLL.  NOSTRVM  I. 

Apollonius  confulto  in  hac  propofuione  excludit 
chordam  tllipfeoi  vel  circuli  ttanftumcm  per  centrum 
ftdiotut. 

NAm  per  centrum  elllpfeos  vel  circuli 
pollumus  ducere  chordas  duas  qux  fin- 
gulx  bifariam  diuidentur  in  centro, & quidem 
in  cllipli  per  propof.jo.  lib.i.  & in  circulo  per 
deiin,  1 5 . lib.i.  elcro.  quarum  vna  Iit  parallela 
datx  tangenti  fedionem  in  extremo  diametri 
tranfeuntis  etiam  per  centrum  ac  diuidentis 
bifariam  lingulas  didas  duas  redibas ; altera  ve- 
ro non  parallela  dide  tangenti : ideoque  iltx 
dux  chorde  bifariam  (ede  ab  dida  diametro 
in  centro fcCtionisfe  mutud  inccrfecabunc,  & 
non  erunt  parallele.  Iam  vero  Ii  refla  linea  ad- 
mitteretur  bifariDmdiuifaab  diametro,  tranf- 
iens  per  centrum  cllipleos  vel  circuli,  vt  pro- 
betur reda  linea  contingens  fedionem  in  ex- 
tremo diametri  elfc  parallela  illi  bifarilm  diui- 
fx ; e fler  parallela  didis  duabus  redis  bifartim 
diuifis  io  centro;  ideoque  per  propof.jo.lib.t. 
element.  dux  i lix  redx  Ii  nex  non  parallelx 
tranfeuntes  per  centrum,  cflent  parailelx.quod 
eli  abfurdum.  confultd igitur  excludit  redam 
lineam  bifarilmdtuifam  ab  diametro  cilipfcos. 
circuli  vel  ellipfeps,  tranfeuntem  per  centrum,- 
ad  probandam  propofitam  proprietatem  in  «I- 
liplr  & circulo  in  vniuerfuin ; quamaQeruitin 
alijs  duabus  fcdionibus  Parabola  & Hyperbo- - 
la,  propoGtiooeprxccdcnte, 
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Si  reda  linea  accommodata  in  fedione  lifiridm : 
fetetur  a diametre  e'uu  extra  centrum  s ipfa&rOBa. 
omnes  alie  parallela  ipfi , accommodata  intra  ea a-. 
dem  fidiorum , erum  erhnaum  applicata  dida  dia- 
metre. 

. . ! / 1-f. 

SI  enim  concipiatur  per  terminum  diametri 
datx  exidentem  in  linea  cutu a fedionis, , 
reda  linea  contingens  ipUauucc  fcdiooctn, 
parallela  datx  redx  bifarilm  diuifxab  diame- 
tro data  fedionis  extra  centrum  eius  s erit  per 
propof.  5 . 8c  hanc  6.  reda  linea  tangens  prx- 
djda  xquidilUns  bifarilm  fedx  datx  reda; . 
ideoque  etiam  xquidiRans  reliquis  padUelis 
d»tx  bifarilm  fedx  per  prupof.jo.  lib.telam. 
quare  cum  refia  data , & ci  parallela  accotn* , 
raodatx  omnes  in  fedione  imi  parallela  tan-  . 
genti  fcdionetn , erunt  per  coroll,  noftrum  7. . 
ad  prop.48.lib.!  .dida  uda  bifariam  ditrifa  Se 
orpnes  rcttraiix  bnexipfi  parallelx  accom- 
modat; in  fedione,ordinatim  applicatx  dida 
diametro.  . 


PROPOSITIO  VII. 

Si  coni  fedionem , vel  circuli 
circumferendam  reda  linea  con- 
tingat; & huic  xquidiftans  duca- 
tur in  fcdione,  Si  bifariam  diui- 
datur  : quae  a radu  ad  pundura 
lineam  bifariam  diuidens  iungitur, 
fedionis  diameter  erit. 

C Vppolitio.  Coni  fedionem.vcl circuli  cir- 
J cumferentiam  ABC,  reda  linea  FBGcon- 
tingatm  aliquopundoB;6c rcdxilli  tangen- 
ti fit  ifceommodata  in  fedione  vel  circulo  re- 
da linea  parallela  AEC,  bifariimqucdiuilain 
pundo  E.  Dico  redam  BE  dedudam  ex  pun- 
do  Bcontadusadpundum  E, cl&  diametrum 
fedionis,  vel  circuli. 

Apparatus.  Si  reda  BE  non  fit  diameter  fe- 
flionis,  vel  circuli.  Sit  G fieri  alia  reda  BH  de- 
duSa  ex  pundo  B contadus  fecans  obuiam 
redam  AEC  in  aliopundo  Hdiucrfoab  E, 
diameter  fedionis  vel  circuli. 

Demonfiratio.Quia  reda  AEC  accommo- 
data in  fedione  vel  circulo  parallela  eft  tangen- 
ti datx  E B G ; erit  per  coroll.  nofirum  7.  ad 
prop.  48.  lib.  i.ordinatim  applicata  diametro 
BH.  ideoque  perdefin,  to.S c 12.  lib.  1. inter 
primas,  diuifa  bifariam  in  H:  quare  xqualca 
erunt  eius  partes  AH , HC  ; fed  Sc  datxfunt 
eiufdem  A.C  tedx,  partes  cius  xquales  AE, 
EC.-igiturpery.axioro.lib.r.  element.  redx 
AH,  AE,  videlicet  fcmillcs  eiufdem  redx  AC, 
erunt  xquales;totum  & pars,  contra  Baxiom. 
libri  1.  element.  hocabfurdum  indicat  poli- 
tionem contradicentem  afiertioni  buius  pro- 
pofitionis  eflefalfam.  videlicet  redam  BEnora 
cUe  diametrum  fedionis  vel  circuli.  Eritigi- 
turreda  TfE  diameter.  Quod  erat  conclu- 
dendum.’ 

Aliadcmonfiracioin  circula.  Quandoqui- 
dem datur  reda  E B G circulum  tangere  in 
pundp  B;  fi  reda  BE  non  fit  diameter  circuli, 
produda  vitra  E fi  opus  fit,  non  incedet  per  I, 
centrum  circuli ; omhisenim  reda  chorda  ia 
circula  qux  non  eft  diameter  eius,  non  incedit 
per  censum  eiusrquareper  coroll.noftrum  ad 
prop.j  2.  Irb.i.clem.  non  erit  perpendicularis 
tangenti  redf  FBG.  Igixut  fi  per  prop.11  Jrb,r. 
elem.  cx  pundo  B coqudus  excitetur  t/&n  li- 
nea BH  perpendicularis  «d  tangentem  FBG, 
verbis  centrum  circuli , ipfa  tranfibit  per  cen- 
trum circpli, iuxta  propoCrp.lib.jxl em. feca* 
bitduc  obuiam  rectam  ACin  H pundo  diuer- 
fo  ab  E,  alioqui  reda  BE  tranfirct  per  centrum 
circuli  cpntra  dcmonftrata,vel  dux  redxfpa- 
tium  clauderent  coruta  Ub.  1.  element.  ax.14. 

vel 
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Vel  Tegmentum  commune  hebetent , contra 
eiufiiem  libei  axiom.  lo.  Eft  autem  reda  BH 
perpendicularis  redae  AC  per  coroll.  nolt.x. 
ad  faropof.19.lib.  I . elcm.  eo  quod  Iit  perpen- 
dicularis alteri  paralleli  FBGrergo  per  3 .pro- 
pof.  Iib.3.  clero,  fecabit  bifariam  in  H redam 
AC,  erunt  aequales  redi  AH.HC : fed  & ex 
datjsfuntzqualcsciurdcm  redi  AC,  femif- 
fes  AE,  EC:  ergo  per  7. axiom.  lib.i . elemen. 
redi  AH,AE,  iemifleseiufdemrede AC, 
erunt  aequales;  totum  & pars,  contra  8. axiom. 
lib.  eiufdcm  t.  elemeot.  abfurdum  hocconfe- 
quens  indicat  poCtionem  e qua  procedit  efle 
fallam ; videlicet  redam  Bl^  non  ede  diame- 
trum circuli.  Erit  igitur  diameter  eius , Gcut 
fuit  prapoGtumin  hat  propofitionc,  Atque 
demonGtauerimus  alia  ratione  intentum  in  Ib- 
lo  circulo. 

PROPOSITIO  VIII. 


Dcmonftratio.  Quia  alymptotos  DE  Iccat 
in  H parallelam  redam  HBKipfi  AC,  feca- 
bit etiam  in  E , aliam  parallelam  ACprodu- 
dam  vitra  A,  per  ptopof.i  1.  Procli.  Similiter 
alymptotos  alia  D F quia  fecat  eandem  re- 
dam HBK  in  K;  fccabit  etiam  in  f 
alteram  AC  ipG  parallelam  produdam  vitra 
C,  Si  Rc  propolirum  primum  demondratum 
erit.  Et  quia  in  triangulo  redilineoEDF,funt 
paralleli  redi  HBK,EGF,  carumque alte- 
ram HBK  bifarii m lecat  in  B ex  apparatu,  re- 
da DBG  j per  coroll.  noftrum  ad  prop.4.  lib. 
6. elcm.  fccabit  etiam  eadem  reda  DBG  , bi- 
fariam alteram  redam  EF  in  pundo  G.  Quod 
fl  ab  aequalibus  redis  GE,  GF  , demantur  z- 
quales  politae  in  apparatu,  rrdkeGA,  GC;re- 
linquentur  squales  portiones  AE,  CF,  per  5, 
axiom.  lib.t.  element.  illa;  verd  funt  lita:  inter 
alymptotos  DE,  D F , & inter  Hyperbo- 
len.Ergo  propofitum  in  fecunda  parte  erit  dc- 
monftratum. 


Si  Hypefbolx  rc&a  linea  oc- 
currat in  duobus  pundis;  produ- 
cta. ex  vtracjuciparte,  cumafym- 
ptocis  conuemet : & linea:  ejux  ex 
jpfa  abfciflx  inter  fe&ionem  & a- 
« lymptotosinterijciunfur,  xquales 
erunt. 

, • v;  * 4 • - 

SVppofitio.  Hyperboli  ABC  , reda  linea 
AQ  occurrat  jo duobus  pundisA,C;fint- 
Gue  eius  afymptoti  duae  redi  DE.DF,  pro-' 
deunces  ex  natura  Gia  perdeGntio.  j t ex  cen- 
tro D ipGus  Hyperboles.  Dico  redam  A C 
Jdudam vtrimque vitra  A & C,  conuenire 
Cum afymptotis predidi  s ; St  quidem  E vitta 
A,  cum  afymptoto  Ei£;  8c  in  F vitra  C,  cum 
•ly mptoto  DFi  tum  portiones  AE,  CF , fitas 
iotet  ipfam  Hyperbolen  Si  eius  alymptotos 
pr^dtdas,  effezquales. 

Apparatus.  Reda  AC  quarper  propof.  io< 
lib.i.  totacft  intra  locum  Hyperbole,  bifa- 
riimfecetur  in  G perprop.  io.lib.i.«lemen. 
ti  ex,  centro  D per  hoc  pundum  Gfitum  in- 
tra locum  Hyperboles,  tranfmittatur;  hic  re- 
da fccabit  obuiaan  lineam  curuam  Hyperbo- 
les in  pundo  B ; Si.  per  coroll.  softrom  f.  ad 
pr<W>.a.  erit  diameter  ilhus;  Si  qaidem  tranf- 
uerfa.eb  quod  ingrediatur  intra  locum  eius,  A 1 
diuidat  angulum  E A D' i piam  continentem. 
Concipiatur  autem  reda,  Lnea  H B K con- 
tiDgens  fedionem  in  B termiod  diametri 
DBG;  hec  erit  patallcla  ipG  red»  AC  bifa- 
rihmfedzin  G abdrdadiametto  DBO,  pet‘ 
propj.  Porri  per  propof  ).  hic  reda  *BK, 
cpnueoiet  cum  utiaque  afymptoto  In  H & K, 
^■bifariam  diuMttw  in  pundo  B contadus- 
perprop. 3.  Ecl-.,'  ,i 

i u.  I 


COROLLARlVfa  NOSTRVM. 

Sifiem  darii,  ac  dtHmUrata ) erit  refla  Fi 
/quala  refla  EC. 

'*  A.  4 

ADdita  enim  communi  reda  AC,  fpfis 
squalibus  oftenfis  AE  , CF;  Gerit  per 
X.ax.  lib.t. elem. redi  FA.EC  iqualcs.  " 

PROPOSITIO  IX. 

Si  redta  linea  alyraptotis  occur- 
rens, ab  Hyperbola  bifarii m/e-1 
cecur : in  vno  camum  puncto  fe- 
dteonem  contingit.  10 

*•';  t v t4'(* 

SVppofrtio,  Hyperboles  afymptotis  dua- 
bus AC,,  AD  , reda  linea  CD  occur-, 
rens , bifariitn  dluifa  fit  ab  i fypcrbola  ipRin 
E’ pundo.  Dico  redam  iflanyCD  contm- 
gere in vaotatitStB pundo  E,  ipfamHyper- 
bolanr.  y*' 

Demonflratib.  Efld  fi  fieri  pbfflt,  habpat  rp-. 

da  CDalhid  pundum 'doaomune  B,  diuer- 
fumab  E rt reparatum, cum  ipfaHyperbola; 
ftuquod  rdettr  tfl,  «da  CD  fecct  Hyperbo-.' 
lam  in  duotorpuiidls  E,B.  Tunc  vero  quia 
dator  reda  CD1,  afyfnptotit  AC , AD  , Hy-‘ 
perboles octtirrcre ; erunt  perprop. przecden-' 
tem  8.  redi  C E , D B , sTqualfcs:  datur  autem* 
reda  CE  iqhalis  reda;  EF3,  quia  datur  diui fit 
bifarilmihE:  trgtf  per  i.  axioma  lib.i.elem.- 
tWiWfti  E&,  BD,  eruot  aequales,  totiim  & 
pittS,  contra 8 ax.  Iib.ciufdern.  bocabfurdupx 
qfiia  proucnitex  politione  contradicente  al--' 
fertiopi  hafbsprbbofitioius,  falla  critjpfa  no- 
Gtio,  & affertio  vera. 
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PROPOSITIO  X. 

Si  re&a  linea  fe&ionem  (ecans, 
cum  vtraque  afymptoto  conue- 
niac : reftangulum  contentum  re- 
dtis  lineis  quse  inter  afymptotos  & 
fe&ionem  interijciuntur , sequalc 
eft  quartx  parti  figurae  fa£tx  ad 
diametrum,  quae  acquidiftantesipfi 
duitae  linea:  bifariam  diuidit. 

SVppofitio.Tt.cfla linea  DF,fccansfeftio- 
ncinqu*  Hyperbole  dicitur,  ABC,  in  A 
Ji  C,conueniat  cum  cius  afymptotis  ED,EF, 
prouenientibus  ex  centro  E ipfius  Hyperboles, 
per  def.j.inpunflis  D,F.  Dico  reflangulum 
fub  DA,AF,  vclfub  FC, CD,  reflis lineis 
qux  inter  afymptotos  ED,  EF,  St  lineam  cur- 
uam  Hyperboles  continentur,  elle  xquale  par- 
ti quartz  figurx  applicat*  ad  diametrum  qux 
xquidiftantesipGduflx  DACF,  accommo- 
datas intra  feflionem  bifariim  diuidit. 

Apparatus.  Per  prop. io.  lib.l.  elem.  diui- 
datur  refla  linea  AC  , bifariam  in  G ; Sc  ex 
centro  E Hyperboles  refla  linet  ad  G pun- 
flum  agatur;  hate  fecabit  in  B obuiam  lineam 
curuam  Hyperboles,  eritque  diameter  eius 
per  coroll.  prop.  jt.  lib.l . St  ex  operatione  di- 
uidet  bifariim  reflam  AC  accommodatam  in 
ipfa  Hyperbola  • & per  coroll.  noftrum  a.  ad 
propofitio.tf.  reflat  omnes  lineae  parallela  huic 
AGC,  accommodat*  intra  diflam  Hyperbo- 
lam.erunt  ordinatim  applicat*  ad  diflam  dia- 
metrum EBG,  fimulcumrefla  AGC;ideo* 
^ue  fecabuntur  ab  difla  diametro  bifarii m per 
ro.Sc  ia.  def.lib.1.  interprimis.  Producendo 
antem  reflam  BE  vitra  centrum  E , fumatdt 
per  3.  prop.  lib.x.  elem.  refla  EH,  «qualis  re- 
fl*  EB;  erit  per  defin.  3.  inter  fecundas  lib.l. 
tota  refla  HEB,  tranfuerfa  diameter  feutranf- 
uerfum  latus  dat*  Hyperboles.  Prxtcrca  per 
coroll.  noQrumad  lemma  6.  lib.  t.  datis  his 
cribushoc  ordine,  reflangulo  fub  HG.GB.tc 
quadrato  refix  AG,  St  refla  linea  HB,  repe- 
datur refla  linea  BM , ad  quam  fit  refla  HB, 
vt  reflangulumfub  HG , GB , ad  quadratum 
refl*  AG;  erit  inuertendo  per  coroll.  propof. 
4.1ib.5.elem. quadratum  refl*  AG  ad  reflan- 
gulum  fub  HG,GB,  vt  refla  linea  BM  ad  re- 
flam HG;  St  per  coroll  .noftrum  4.  ad  propof. 
zi.lib.i.  quandoquidem  quadratum  refl*  AG 
eft  quadratum  refl*  line*  ordinatim  applica- 
te diametro  HBG  Hyperboles  dat*;  Sc re- 
flangulum fub  HG,  GB , eft  fub  portionibus 
diametri  difl*  inter  vertices  H Sc  B,  St  ipfam 
reflam  AG;  St  refla  HB  eft  tranfuerfum  latus 
Hyperboles  j refla  linea  BM  inueota  erit  latus 


reflum  in  Hyperbola  data,  refpeflu  tranluerfi 
HB:  qux  refla  BM  feu  reflum  latus  aliter  re- 
pedetur per  coroll.  noftrum  2 .ad  prop. 5 1 .lib: 

1 , ex  dato  latere  tranfuerlo  HB , & refla  AG 
ordinatim  applicata  illi  tranfuerfo  lateri  pro- 
duflo  intra  locum  Hyperboles.  His  politis  di- 
co quod  reflangulum  fub  D A,  AF,  vel  fub  FC, 
CD,  fit  xqualcquartx  parti  figurx,  hoc  eft 
iuxtadcfin.i.  reflanguli  HB,  BM.ad  quod 
probandum,  ducatur  per  prop.  31.  lib.l.  elem. 
per  B verticem  Hyperboles  refla  linea  KBL 
parallela  ipfi  AGC  ordinatim  applicat*  dia- 
metro tranfuerfx  HBG,hxc  refla  per  propof. 
31. lib.l . vel  1 7.  continget  in  vnico  punflo  B, 
ipfam  Hyperbolam:  tum  per  prop.  3.  libri  hu- 
ius, occurret  in  K Sc  L,afymptotis  ED,  EF, 
datis;  Stadtaflum  B bifariam  fecabit ur ; & 
quadratum  refl*  BL,  vel  B1C,  xqualeedt 
quartx  parti  prxdiflx  figurx,  vel  przdifli  re- 
flanguli fubHB,  BM.  Itaquefi  probauerimus 
reflangulumfub  DA,AF,  vel  fub  fC,  CD, 
cflezquale quadrato  refl*  BL,  vel  BK,pro- 
baucrimus  intentum. 

Demonftratio.  Quandoquidem  per  appara- 
tum quadratum  refl*  BiC , vel  BL,  eft  quarta 
pars  reflanguli  fub  HB,  BM,  vel  figurx;  Sc 
oftendimus  in  propofitione  prima, ita  efie  qua- 
dratum refl*  EB  ad  quadratum  refl*  BK,fic- 
ut  refla  HB  ad  reflam  BM;  &per  lemma  50. 
bb.i . ob  reflam  KB  parallelam  bafi  DG,  ia 
triangulo  DEG,cft  EG  ad  GD,  vt  EB  ad  BKj 
ideoqueper  propof  ii.lib.tf . elem.  eft  quadra- 
tum refl*  EG  ad  quadratum  refl*  GD  , vt 
quadratum  refl*  EB  ad  quadratum  rcflyBK: 
erit  per  1 1.  prop.  lib.j.  elem.  vtHBad  BM,fic 
quadratum  refl*  EG  ad  quadratum  refl* 
GD  ; Sed  ex  apparatu  eft  vt  HB  ad  BM,Gc  re- 
flangulum fub  HG,  GB,  ad  quadratum  refl* 
AG.  Conterendo  autem  qux  produximus  in 
fine demonftrationis  ad  prop, a. concludemus 
fimili  dlfcurfu , exeifdem  principi js , efie  to- 
tum quadratum  refl*  EG  ad  totum  quadra- 
tum refl*  GD,  ficut  ablatum  reflangulum  fub 
HG,  GB  , ad  ablatum  quadratum  refl*  GAj 
igitur  per  prop.i  9.  lib.j.  elem.  reliquum  qua- 
dratum refl*  EB  ad  reliquum  reflangulum 
fub  DA,  AF,  eric  vt  quadratum  refl*  EG  ad 
quadratum  refl*  GD,  hoc  eft  per  prop.  1 1 .lib. 
5 . cletnen.  vt  quadratum  refl*  EB  ad  quadra- 
turo refl*  BK.  Quocirca  per  propof  9.  lib.j. 
elemen.  reflangulum  fub  DA,  AF,  eric  aquale 
quadrato  refl*  BK , feu  «quale  quartx  parti 
figurx  qux  ad  diametrum  tranfiierfum  HB: 
conftituitur.  Ex  cifdem  principijs  probabitur 
reflangulum  fub  FC,  CD,  cffexquale  quadra-' 
ro  refl*  BL , vel  quartx  pacti  prxdiflx  figu- 
ra:. Verum  hoc  poftrcmum  fic  breuius  demon- 
ftrabimr.  Per  prop.8. refl*  DA,  FC,  fuma» 
qualcWquibus  fubiatis  ab  eadem  refla  DF, re- 
linquentur refl*  AF,  CD,  «quales:  itaque  per 
lemma  49.  lib.  1.  reflangulum  fub  FC  ,•  CD, 
erit  xquale  reflangulo  fub  DA,  AF  3 oftendi- 
( mus 
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tt>us autem  hoc  re&angulum  fub  DA,  AF* 
elTc  squale  quarts  parti  figura:  applicat*  dit- 
tnctro  HB  ; srgo  etiam  per  i.ax*  lib.  i.  elem. 
redangulum  fub  FC,  CD,  erit  squale  ei- 
dem quarts  parti  figurs  prsdiftf  .Demonftra- 
uimus  ergo  propofitum. 

COR.OLL,  tfOSTRvM  Ii 

Red  angui  a contenta  fub  partibus  rtdx  ime a fe- 
tantis Hyperbolen,  & em  afjmptotos , inter  ipfdt 
nfymptotos  & Iqprrboten  [itu ; fimt  aqualia, 

HOc  detnonftrauimui  in  duobu*  rc&an- 
gulis , vno  fub  DA  , AF , altero  fub 
FC,  CD. 

COROLL.  NOSTRVM  II* 

tifdem  dati!  & probatis , fi  quotcumque  reda  li • 
ttea  accommodentur  in  triangulo  D F F,  parallela 
baft  em  DF;  inflat  omnium  fit  refla  buiufmodi  NR 
qua  [ecabit  intermedia  Hyperbole*  lineam  curium  in 
duobus  punctis  O,  P.  Re  flangula  omnia  fub  parti* 
bm  ijiarum  redarum , & recta  D F , /itis  intet 
ufymptotos  & Hyperbolen , aqualia  erunt  inter  fe . 

C Icuticnim  dcmonfiratiimus  re&angula  fub 
^DA,AF,  &fub  FC, CD*  cfiesqualia 
quarts  parti  figurs,  ita  etiam  per  hanc  pro- 
pofitionem  erunt  rcftangula  vnum  fub  NO, 
OR  , aliud  fub  RP,  PN,  & fic  deali|shu- 
jufmodi , eidem  quarts  parti  figtirssqualia: 
ideoque  per  i.  axioma  lib.t . dement,  squalia 
Jntcr  fe. 

PROPOSITIO  XL 

Si  vtfJmque  lineartim  conri- 
hentium  angulum  qui  deinceps  eft 
angulo  Hyperbolen  continenti,  fe- 
cet  redta  linea;  in  vno  tantum  pun- 
dtocum  fedtione  conueniet:  Si  re- 
ftangulum  conflans  exijs  qusein- 
terijeiuntur  inter  lineas  angulum 
Continentes  de  fe&ionem , atquale 
erit  quartae  parti  quadrati  ex  dia- 
metro, quaefecanci  linexxquidi- 
ftans  ducitur. 

C Vppofitio.  Afymptoti  Hyperboles  Cnt  re- 
-^flilinei  AC,  AD,  angulum CAD  ipfiu, 
Hyperboles  efficientes;  ipfarumque  altera, pu- 
ta DA  produfla  (it  vitra  A centrum  Hyper- 
boles, e quo  per  defin.  5 . decidere  debent  ipfae 
afymptoti.  ita  vt  duae  afymptoti  DAE,  AC, 
efficiant  angulum  EAC  qui  deinceps  eft  an- 


gulo CAD  continenti  Hyperbolam  , iuxra 
defin.7.  & has  reflas  DAE  , AC  . ftcet  refla 
linea  EF,  producendo  (i  opusfit  reflant  AC 
vitra  C.  Dico  primo  quod  refla  EF  produ- 
cenda vitra  F , fccet  in  vnico  tantum  punflo, 
uta  G,  lineam  curuam  ipfius  Hyperboles. 
ecun#0  altero  quod  rt  ftangulum  fub  EG, 
GF,  reflis  politis  inter  lineam  curuam  Hyper- 
boles* lineas  prxdiflas  DAF,  ACF,prxdi- 
flum  angulum  EAC  vel  EAP  efficientes, fit 
*quale  quarti  parti  quadrati  e*  diametro  feu 
tranfuerio  latere  quod  fccanti  refl*  EFG  Iit 
srquidiftans. 

Apparatus . proprirtiapartedemonfiranda. 
Ex  punflo  A quod  eife  centrum  Hyperboles 
offendimus  in  fuppofitione;  agaturper  prop. 
jr.  lib.i.element.  refla  linea  MABL  paraU 
lela  fccanti  pridifli  rtflx  EFG  , diuider  an- 
gulum CAD  concinentem  Hyperholam,per 
lemma  j;  quare  per  propof.  i.  coroll.noll»  j. 
hyperbolam  ipfamfecabit  in  B , 5:  procedet 
produfla  intra  locum  Hyperboles  ; ideoque 
erit  diameter  ipfius  per  coroll.  prop.5 1 .lib.  i. 

Demonllratio  primi  partis.  Quia  eft  per 
apparatum  refla  EFG  parallela  diametro 
Hyperboles , videlicet  MABLt  fecansin  F 
& E,  afympcotosex  datis  j St  ex  prop.8.  lib. 
I.poteft  in  infinitum  produci  ipfa  Hyperboli 
ad  partes  contrarias  vertici, tandem  refla  EFG 
occurret  ipfi  in  G ; * quidem  in  hocvnico 
punflo  per  prop.a  6.  lib.t. 

Apparatus  pro  fecunda  patte  dcrtionflran- 
da.  De  produfta  refla  BA  vitra  A,  Per  pro- 
pof. j.  libri,  elem.  fumatur  refla  AM  ex  cen- 
tro A,  iqualis  ipfi  AB;  erit  per  definit,  j. 
inter  fecundas  lib.i.  refla  M AB  tranfuerfum 
latus  dati  Hyperboles.  Tum  ex  punflo  G, 
concipiatur  refla  linea  HGLJ  K ordinatim 
applicata  diametro  MABL,  fecansin  G * 

I , lineam  curuam  hyperboles  ex  natura  fua 
iuita  defin.to.  lib.t , inter  primas : hic  refla 
occurret  per  prop.8.  afymptotis  AC,  AD, 
produflis  vitra  C & D,  fi  opus  fit,  in  pun- 
flis  H & K , & bifarii  m in  L diuidetur 
ipfa  GLI  percit.def.ro.eruntque  rcftx  HQ, 

I K xquales  rc  fli  per  d t.  prop,  8.  qui  additi 
xqualibus  GL.IL,  ficntpera.axiom.lib.tr 
elem.  HL  , KL , iquales , vnde  refla  HfC 
biiariam  eritfefla  in  L.  Pritcfea  per  prop. 
31-lib.i.cIem.  perpunflum  B verticis  Hy- 
perboles agatur  refla  linea  CBD  parallela 
ipfi  GLI  ordinatim  applicati  diametro 
MABL,  continget  Hyperbolen  in  B punflo 
mico  per  prop.  17.  lib.t.  vel  per  prop.  ja.  lib. 
eiutdem  1 . & fecabit  afymptotos  datas  in  C 
& B,  Si  bifarii  m diuidetur  in  fe,  pci  pro- 

fsfitio.).  Et  quia  in  parallelas  reflas  MAL, 
FG,  incidit  refla  AFH,  eninr  per  prop. 
09. lib.i. elem. anguli  CAB.HFG,  iquales: 
tum  etiam  quia  eadem  refla  AFH,  incidit 
in  reflas  parallelas  CBD,  H G ; erunt  per 
eit  propofit.i?.  lib.i.  elemenr  anguli  ACB, 

FHG, 
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FHGi  equales:  igitur  per  coroll.  noli. ad 
prop.ji.  lib.i.  clemen.  reliqui  tcrtij  anguli  in 
triangulis  ABC»  FGH,  erunt atqualcs;vn- 
eje  i pia  triangula  erunt  equiangula,  Simili 
modo,  quia  in  parallelas  BD,  LK,  incidit 
refla  ADK  , St  refla  ABL;  cruntperpro- 
pof.zj.  lib.  i.eiem.  anguli  ADB,  AKL  aqua- 
les, & ali)  anguli’  ABD  , ALK  , equales;  eft 
autem  triangulis  DAB,  K AB , angulus  in 
A communis : ergo  ipla  triangula  erunt  x- 
quiangula.  Quia  vero  [cfla  MB,  ell  dupla 
teft  e AB,  vel  AM,  fcmiflium  ; erit  per 
coroll.  noftrum  ad  prop.  10.  lib.d.elem.  qua- 
dratum lateris  tranfuerfi  MAB,  quadruplum 
quadrati  rcfle  AM,  vel  AB;  ideo^uequa- 
dratum  rcfle  AB,  erit  quarta  pars  quadrati 
diametri  tranfuerfe  vel  lateris  tranfuerfi 
MAB,  date  Hyperboles.  Quod  Ii  ollcnderi- 
mus  reflangulum  fub  EG.GF,  cire  aquale 
quadrato  rcfle  AB,  propoGtura  fecundum 
erit  mani  felium.  Sed  antei  oftendamus  trian- 
gula DAB,  KEG  efle  xquiangula : probati 
iunt  anguli  in  D St  K alterni  equales;  funt- 
que  etiam  per  propofit.i  j.  lib.i.  elem. anguli 
in  E !t  A alterni  equales,  incidente  refla 
E AD  in  parallelas  reflas  £FG,  AB;  igitur 
difla  triangula  reliquos  tertios  obtinebunt  ae- 
quales per  coroll.  noli. ad  prop.ji.lib.i^Ie, 
quare  ipfa  erunt  tequiangufa. 

Demonflratio  fecunde  partis.  Cum  refla 
CB  fitequalisrefix  BD,  erit  reflangulum 
fub  CB,  BD,  equale  quadrato rcfle  CB; 
ideoque  quadratum  rcfle  C B erit  ad  qua- 
dratum rede  BA  , in  eadem  ratione  per  pro- 
pof.7.  lib.y.elerD.  atque  diflum  reflangulum; 
Sed  per  prop.zj.  lib.tf.  elem. reflangulum  fub 
CB, BD,  eftad quadratum rcfle  BA,  in  ra- 
tione compotita  ex  CB  ad  BA,&  ex  ratio- 
ne BD  aa  BA.  Et quiafunt  triangula  CBA, 
HGF,  oflenfa  in  apparatu  equiangula,  erit 
per 4.prop.lib.S. elem.  vt  CB  ad  BA,  Gc 
HG  ad  GF  ; & quia  funt  etiam  oltenfa  tri- 
angula BDA,  GKE,  equiangula  in  appara- 
tu, erit  percit.  prop.aj.lib.tf. elem.vt  DBad 
BA,  GcKG  ad  GE:  igitur,  perlem.7.  ad 
lib.i.  proportio  quadrati  refte  CB  ad  qua- 
dratum refle  BA,  componetur  ex  ratiorte 
HG  ad  GF,  & ex  ratione  KG  ad  GE. 
Porro  per  ut.  prop.2 ;.  Iib.6.  elem.  proportio 
reftanguli  fub  KG,GH,  ad rcflanguluro fub 
£G,  GF,  componitur  ex  eifdem  rationibus 
HG  ad  GF,  St  ex  GK  ad  G E:  ergo  per 
lemma  cit. 7.  ad  lib.i . erit  va  refiangulu m fub 
KG  GH,  ad  re&angulum fub  EG,  GF,  Gc 
quadratum  rcfle  C B ad  quadratum  rcfle 
BA  j St  viciflim  per  prop.  1 6.  lib.5.  elem.  vt 


ment.  reflangulum  fub  EG,  GF,  equale 
erit  quadrato  rcfle  A B.  Atque  ita  demon, 
flranerimus  fecundam  buius  .propo (itionis 
partem. 

COROLL.  NOSTRVM  I. 

Srefta  1'meaab  aliquo  funClt  vniue  afjmptoto. 
rum  Hjperbo les  produllarum  vltrd  centrum  Hjperbo- 
It 1 ducatur  parallela  diamem  tranfuarfe  illi m , fetant 
alteram  afjmptotum  & Hyperbolen  j rcHaogulum 
fub  tota  fecante  popta  inter  afjmptotum  produllam, 
& Hyperbolen  , cr  fub  buiuc  fegmemo  inter  Hjptr- 
boUm  & alteram  afjmptotum  feliam  non  productem 
tltra  centrum , erit  aquale  quarta  parti  quadrati 
laterit  tranfuerp  ajfumpti. 

EXempli  gratil  Gt  refla  linea  NOP,  (e- 
cans  produflam  vitra  A centrum  Hyper- 
boles afymptotumetos  DA  in  N,  ic  alte- 
ram afymptotum  AC  non  produflam  vitra 
centrum  A , rrrpunflo  O,  St  lineam  curuata 
Hyperbolesin  P;  Gtqueipfa  refla  t^OP  pa- 
rallela tranfuerfo  MAB  lateri  Hyperboles. 
Dico  quod  reflangulum  fub  NP,  PO,  Gt 
equale  quarte  parti  quadrati  latetis  tranfuerfi 
MAB. 

Conflat  enimex  illa  propofitio.  it.didum 
reflangulum  fub  NP,  PO,  e (Te  equale  qua- 
drato refte  AB,  quod oflendimuscflc quar- 
tam partemquadrati  lateris  tranfuerfi  MAB. 

COROLL:  NOSTRVM  II. 

Si  innumera  rtSa  linea  parallele  tranfuerfo  lateri 
hyperboles , fecent  produllam  vnam  e 'tue  afjmptotum 
vitra  centrum  eim , (J  alteram  afjmptotum  non 
produllam  vitra  antrum , li  Irneam  cunam  ippm 
Hjperbolet,  Kt  [langula  inarem  reSarum  parallela- 
rum fui  totie  interceptio  inter  produllam  afjmptotum 
dr  lineam  cteruam  feHioma , & fub  earum  fcgmtntia 
inter  afjmptotum  non  produllam  vitra  centrum , & 
lineam  curtum  feSiome ; erunt  aqualia  inter  fo. 

NAm  per  coroll.  prece  dens  funt  aequalia 
difla  omnia  reflangula  feorfim  fumpta 
quarte  parti  quadrati  lateris  tranfutrG  afliim- 
pti : ergoper  1,  axioni.  Irb,  i.elcm. erunt  e- 
qualia  inter  Ic, 

PROPOSITIO  XII. 


Si  ab  aliquo  ptin&o  eorum  quae 
funt  in  fc&ione  Hyperboles , ad 

reflangulum  fub' kg,‘gh,  adquadratum^  afymptotos  duat  reduc  line*  in 
rcfle  CB,  ita  reflangulum  fub  EG,  GF,  ,fn;,  . , , ^ 1R 

ad  quaidratum  rcfle  AB.  Conflat  verdper  AJUIDUlllDet  angulis  ducantur  J Si 
propof.io.precedent.  quod  teSangulum  fub  ab  altero  pun&o  in  eadem  fedio- 
KG,  GH,  Gt  equale  quadrato  reae  CB;  ne  fumpco  ducantur  ^ du;eli. 

nex 


ergo  pcrtoroll.  nofl.z.  ad  prop.i  4..  lip.  5.  e!f- 
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he*  kis  ipfis  arquidirtantei  i Re- 
dlangulum  cx  xquidifbmibus  co- 
flans , a:quale  eft  ei,  quod  fic  ex 
ijs  quibus  ili*  fquidiftances  diuft* 
fuerant. 

SVppofuio.  Hyperboles  Gntdu*  alympto* 
ti  BA,  BC  ; & ab  aliquo  pundajp  fito 
in  linea  curua  Hyperboles  dudij:  Gnt  in  qui- 
buflibct  angulis  rc^iilincis  dua?  rcd«  lineae 
DF  t DE  , ad  iUavafymptotos,  vna  ad  vnam; 
altera  ad  aliam  : tum  ab  quouis  alio  pundo  G 
filo  etiam  in  linea  curua  Hyperboles  du&ae 
Gnt  alia;  duar  rc&a  line*  GH  , GK,  adeaf- 
dem  alytnpeotos,  vna  ad  vnam  , altct^ad 
aliam,  parallelxpridictis*  hoc  efl  GH  ipfi 
DE,&  GKipfi  L)F.  Dico  quod  rcdangulum 
fub  GH,GK  , fecundis  redis , iit  arquale  rfc- 
dangulofub  prinus  DF,  DE. 

Apparatus.  Pun&a  affumpta  D & G,in  linea 
curua  Hyperboles,  nedantur  rt&a  linea  GD» 
qua  tota  eat  i ntra  fedronem,  per  prop;  i o.lib. 
i . & produda  vtrimque  occufrct  per  prop.8. 
afymptotis  in  A $c  C. 

Dcmonft ratio.  Per  coroll.  noft.i . ad  prop. 
Io.  rtdarteuluflb  fub  AG,  GC, erit  «quale  re- 
ftangulofub  CD.D  A:  quare  per  prop.  14.  lib; 
6.  eletnen.  habebunt  latera  r.  fe  proca , hoc  eft 
erit  vt  G A ad  A D,  Gc  DC  au  GC.  Sc  quia  in 
triangulo  EAD  , eftparalkla ex  datis reda 
GH,  bafi  DE , erit  per  lemma  f o.lib. 1.  vt  AG 
ad  GH  , Gc  AD  ad  DE;  & vt  AG  ad  A D,fit 
GH.ad  DE  Similiterquiaexdatis  DFtft  pa- 
rallela ipfi  GK  in  triangulo  GC K,  erit  pef cita 
km  50»  lib.i  vt  CD  ad  DF , lac  CG  ad  GK; 
& vt  C D ad  CG,  Gc  DF  ad  GK:  ergo  per pro^ 
pofn  lib. 5* elem.  ent  vt  GH  adD£,ficDF 
ad  GK:  quare  per  propof.16.  lib  6,eleai.  erit 
ftdangulum  fub  extremis  GH,  GK  , «quale 
rtdanguiofub  medijs  DE  » DF.  Quod  erat 
propolitum  ac  dcmonftfandum. 

PROPOSITIO  XllL 

Si  in  loco  afymptotis  & Hya 

tierbola terminato,  quaedam redta 
inca  ducatur  alteri  afymptotoae. 
quidiflans:  in  vno  tantnm  pun- 
£to  cum  Hypetbola  ccmueniet. 

SVppofitio.  Hyperboles  Gnt  du«afympto- 
ti  AC,  AB,  ex  centro  A Hypetbolcsde- 
fluentes  iuxtadtfin.  3.  datumque  pundum  C 
in  locoafymptotispr*didis  & Hyperbolatcr- 
minato,  ei  quo  pundo  E Gt  reda  linea  EF 
parallela  vni  afyroptotorum  datarum,  puta 
AB*  Dico  primo  quod  bcc  reda  EF  cooutniat 


cum  linea  curua  Hyperboles  : Secundo  quod 
hic  occurfus  vel  concurfus  Gt  in  vtlo  foium 
pundo,  verbi  gratii  M. 

Apparatus  pro  prima  parte  dcrrionflrioda* 
Efto  G Geri  polTit  reda  EF  non  conuentac 
cum  linea  curua  Hyperboles;  etiarhfi  produ- 
cantur amb*  ininhmtum  , linea  quidem  EF; 
perpet  x.iibjt.  elem.  linea  verd curua Hyper- 
bolesiuxta  prop.8.  lib.i.  1 mpnmisquia  cx  da- 
tis du«  reds  EF,  AB. fune  parallela?,  ipfarura- 
que  alteram  AB  , lecat  afymptotus  A C m 
centro  A,fccabit  etiam  ipfa  AC  i aliam  EF 
in  O,  per  propof.u.  Procli;  lata  ver6  in  linea 
curua  Hyperboles  fumatur  aliquod  pundum 
G , per  quod  iuita  prop.ju lib.!.  elem.  agan- 
tur dux  redar  lineae  GC,  GH,  ad  afymptotoS 
datas  AB, AC;GC quidem  parallela  ipfi  AB, 
& GH  parallela  ipfi  ACjfccabuntur  in  C & 
H , per  propof.  1 1.  Procli  ab  ipfis  afymptotis 
AC,  AB;  tk  refultabit  parallelogrammunl 
G A*  Tum  per  lem.  1 1.  lib.  1.  dato  redangulo 
fub  GC,  GH,  & reda  AO  reperiatur  alia  fe- 
da  OF,  fub  qua  & data  AO,  ied-<ngulum , Gt 
squale  redangulo  prato ido  (ub  CG,GH:  harc 
ftda  OFcx  poGtionc  aduerfiri)  nOn  termina- 
bitur in  linea  curua  Hyperboles,  etiam  fi  pro- 
ducatur in  infinitum;  nam  ipfa  EF  iflpars il- 
lius. Ducatur  reda  A F,  cuar  diuidet  anguluili 
BAC  continentem  datam  Hyperbolen , ideo- 
queper  coroll  m ft.f  jui  prop. a.  produda  vi- 
tra F verfus  Hyperbolen  ipfius  curuam  lineam 
fecabit  m pundo  K:  ex  quo  per  prop*5i . lib*T. 
elem.  tranfiimiantur  rcd.v  lmt*  K L,  K D; 
KD  quiuem  parallela  ipfi  GHj&  KL  paralle- 
la ipfi  GC:  & qui,  rtftr  GC,  GH.Iunt  paral- 
lela' polita  afymptotis  AC  , AB,  refptdiui; 
ctunt  etiam  per  propoC.  ju  lib. i. dement,  du- 
ft*  rcSi poSrtmoloco  KL,  KD,  pimliclz 
tuutni  .(ymptotu ; boc  eft  KL  erit  paralie- 
1, afymptoto  AB, St  KD  »()uldlftan! ,fym- 
ptoto  AC. 

Demonftratio.  Pcf  prop.t :.  prrccdentem, 
rcftangiiliitti  fub  CG,  GH.  eft  aequale  reftan- 
gulofub  KD,KL;  politum  verfteft  reSanga- 
lumfub  AOiOF,  in  apparatu, «quale  rt  ftan* 
gulofub  CG,  GH : ergo  per  t.axiom.  lib.it 
elem. re&angulum fub  KD  ,KL,  erit  xquaie 
teftangulofub  AO,  OFjpirs  toti,  vel  totum 
parti,  contra  S.amom.lrb  i.  elem.  (Nam  cum 
redxOEF,  LK,ftnt  per  apparatum  parallela, 
in  triangulis  AOF,  ALK,  poterimus  per  lem* 
(na  50.  lib.i.  fic  comparare  latera,  vt  AF  ad 
FO,  fic  AK.ad  KL;  primum  eft  minus  tertio, 
ergo  per  prop.  14.  lib.J  elem.  fecundum  FO' 
(binus  erit  quarto  KL  : tum  etiam  erit  vt  AF 
ad  AO,ficAlCad  AL; primum  AFminuself 
tertio  AK,  ergo  fecundum  AO  minus  erit 
quarto  AL,  per  eandem  cit.  prop.  i+.  igitur 
per  lemma  49.  Ub.  r.  reSaagulum  fub  KI.,‘ 
AL,  velfub  KL.KD, funtenim  per  prop.34. 
lib.i.  elemcn.  in  paraliclogrammo  DL, latera 
oppofha  AL,  KD,  aequalia; tnaittitricquim 

rettan- 
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reftangulum  fub  AO,  OF. ) Hxc  pugnantia 
cum  proueniantex  politione  quod  rcfta  EF 
produfta  non  occurrat  Hyperbolxdatx , ipfa 
falfa  erit : igitur  conuenict  in  M vti  aflcrui- 
musin  prima  parte. 

Apparatus  pro  fecunda  parte  dcmondran- 
da.  Edo  fi  fieri  polIJt  refta  EF  fccet  lineant 
curuam  Hyperboles  duobus  in  punftis  ditiin- 
ftis  M & Nr&  per  prop. 31. lib. I. cie. agantur 
dux  refti  linex  MX,NB,  parallela  afym- 
ptoto  AC,  erunt  etiam  parallela  inter  fe  per 
propof.30.  bb.i.  elem.  & fccabuntur  ab  alia  a- 
fymptoto  AB,  in  XSc  B,  per  prop.  it.  Procli, 
quia  fccat  afymptotum  AC  aliam  parallelam: 
refultabunt  ex  hoc  apparatu,  & alio  ad  pri- . 
mam  partem , parallclogramma  BO , XO, 
BM  : vnde  per  propofit.54.  lib,  > ■ elem.  erunt 
xqualia  latera  NB,  MX,  oppofita  in  paralle- 
logrammo  BM. 

Demondratio  fecunda  partis.  Per  prop.  1 a. 
prxcedentem,  redargutum  fub  OM,  MX,  x- 
quale  ed  reftangulo  lub  ON , NB  s fed  licet 
fint  aquales  oftenfx  NB , MX , tamen  rcfta 
O N maior  ed  quam  reda  O M ; ergo  per 
lemma 49. lib.t.  reftangulum fub  ON,  NB, 
maius  erit  quim  reftangulum  fub  OM,  MX. 
idem  ergo  reftangulum  fub  OM,  MX,  aequa- 
le erit  & maius  reftangulo  fub  ON,  NB.quod 
ed  abfurdum.  ergo  & id  vnde  fequitur,  videli- 
cet, reftam  EF  parallelam  alteri  AB  afym- 
ptotorum  dcduftam  ex  punfto  E lito  in  lo- 
co inter  afymptotos  & Hyperbolam,  fecare 
eius  lineam  curuam  in  pluribus  quim  vno 
punftis.  occurret  igitur  illi  in  vno  tantum 
punfto,  ficut  fuit  adertum. 

COROLL.  NOSTRVM  I. 

Eo3e  ottmet  lineo  ob  punfti*  ofpnptotiirum  Hyper- 
boles, dufto  virfutipfitm  Hjpetbolom  porollel*  vni 
ofymptotorum , conuenient  fingul*  cum  lineo  eunt* 
Hyperboles , idquein  vno  tonsum  punfto  proprio  di- 
uerfts  ob  olio  oliorum. 

CVmenimtranleantper  locum  inter ipfaj 
afymptotos  & Hyperbolam,  conuenient 
cum  illa,  in  vno  tantum  punfto  fingulx,  per 
propof.  prxfentem  : diuerfum  tamen  ab  alio 
lingularum:  nam  fi  dux  ccmuenirent  in  eodem 
punfto,  cdmfint  parallelx  polita  omnes vni 
alymptotorum , erunt  per  propoGtio.  30.  lib. 
1.  parallelx  inter  fe ; Sc  fic  parallelx  reftx 
conucnircnt , contra  naturam  illarum  : diucr- 
fa  igitur  erunt  punfti  occurfus  illarum  cum  li- 
nea curua  Hyperboles. 

COROLL.  NOSTRVM  II, 

Quolibet  redo  lituo  intro  plonum  Hyperboles  de- 
fla poro  llil*  vni  citu  afjmptotorum , occurret  in  vni- 
co  tomum  punfto  lineo  curuo  Hyperboles , ver  fu» 
ulcerem  ofymptotum  cuirmcjl  porolltlo. 


QVoniam  afymptoti  Hyperboles  fc  mu,' 
tuo  fecant  m centro  eius,  & datur  rcfta 
linea  intra  Hyperbolam  parallela  vni  hirum 
afymptotorum,  fiprodueafur  verfus  alteram 
afymptotum  cui  non  ed  parallela , iecalxtur  ab 
illa  per  prop.  11.  Procli,  quare  occurfet  inter- 
medii linex  curux  Hyperboles  vcrfusillim 
afymptotum:  igitur  non  occurret  alteri  pun- 
fto per  cofoll.  nodrum  prxcedens, 

COROLL  A RlVM  NQST.  III. 

Confnlti  in  corollerio  noflre  2 , oi  prop.  it.  lib.t, 
non  fecimu*  mentionem  hyperboles ; quondo  ofhrui- 
mus  reftom  lineem  [ecentem  didmetnrm  for  obolo, 
Ellipfeei , Ci  circuli , intro  locum  illonlm , proiu- 
fton^txvtroqsuporte,  occurrere  feftioni  ex  viteque 
forte,  hoc  eji  dutlmin  punfto. 

NAm  prluidebamus  pode  reftam  lineam 
intra  locum  Hyperboles  fecare  aliquam 
erus  diametrum , & ede  parallelam  vni  eius  a- 
fy  mptotorum  j & fic  per  corollarium  nodrum 
prxcedens  non  polle  occurrere  nili  vni  punfto 
Hyperbolicx  linex  , licet  ex  alia  parte  produ- 
catur in  infinitum, 

COROLL.  NOSTRTM  IV. 

Quolibet  refto  lineo  fecem  diometrum  Hyperbole! 
imn  locum  eius , »«Hi  sin  ofymptotorum  peroUelo j 
produfto  utrimque  in  infinitum,  occunet  ex  utro- 
que porre  line*  curuo  Hyperbolet hoc  efi  eom  fece- 
bit  duobus  in  punfti*. 

HYperbcrles  afymptoti  dux  fint  AB,  AC,' 
Sc  vna  eius  diameter  AD,  quam  fecet  re- 
fta  EF  in  D , intra  locum  ipfius  Hyperboles, 
nulli  cius  alymptotorum  xquididans.  Dico 
hanc  reftam  EF  nulli  afymptotorum  datarum 
parallelam,  produftam  vtrimque  occurrere 
duobusin  punftis  linex  curux  Hyperboles. 

Demondratio.  Quandoquidem  refta  EF, 
datur  minime  parallela  afymptotis  AB,  AC, 
in  eodem  plano  exidenti  bus  cum  refta  EF : fi 
ambx  producantnr  in  infinitum , hoced  EF, 
& vna  afymptotorum  puta  AC , fibi  mutuo 
occurrent  in  punfto  G , quod  ncceflarid  erit 
extra  locum  Hyperboles  j nam  afymptotus 
AC  tota  ed  ex  natura  fua  extra  Hyperbolam: 
fecabit  igitur  EFintermediam  lineam  Hyper- 
boles in  punfto  H.Prxterea  cOra  non  fit  paral- 
lela EFipfialteriafymptoto  AB,  poterimus 
per  prop. 3 r-Iib.t . elem.  ex  punfto  G educere 
reftam  lineam  G1  verfus  locum  Hyperboles 
parallelam afymptoto  AB,  quxdiuerfaerit  ab 
refta  EDFHG.Sc  quam  fecabit  ipfa  EDFHG3 
igitur  per  prop.11.  Procli  .fecabtt etiam  aliam 
parallelam  nimirum  afymptotum  AB,  in  pun- 
fto K quod  ed  extra  locum  ipGus  Hyperboles, 
quia  ex  natura  fua  afymptotos  AB  ed  totam 
extra  Hyperbolam : fecabit  igitur  EF  produ- 
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&a  verfus  hanc  afymptotum  vitra  £ « inter- 
mediam linearo  curuam  Hyperboles  in  pun- 
So  L.  atque  ita  probaucrimus  propoGtum. 

coroll  ::'no$trvm  v. 

« 1,0 

Er&i  linea  dultain  toco  afymptotu  & Hyperbolo 
terminato , nulli  affmptotortun  kypirbtki  paralie* 
It : ipfa,  afymptotos  [coiit. 

Sit  refla  linei  MM  dufla  in  loco  dato,  Sc 
minime  parallela  vili  afymptotorum  AB, 
AC , Hyperboles. dico  quod  produfla  vtrim- 


qucafymptotis  ipfis  occurrat , & quidem  ipfi 
AB  in  R,  St  ipfi  AC  in  O. 

Demonflratio.  Quandoquidem  refl*  MM, 
AC , non  funt parallela' , produflx occurrent 
pura  in  O:  cx  quo  punflo  educatur  per  propt 
3 1 . lib.  1.  elcm.  refla  linea  OP  parallela  afym- 
ptoto  alteri  AB, hac  occurretin  P punflo  v- 
nico  Hyperboles  per  hanc  ptopof.  1 3.  coroll. 
nolt.i.  diuetfaque  critabdata  MN:  hanc  vc- 
rd  rcSam  OP  fecat  data  refla  MNO  in  Oj 
ergo  per  propof.i  i.  Procli  fecabit  eadem  refla 
MNO  alteram  afymptotum  AB  in  R.  atque 
ita  probaucrimus  intentum. 

COROLL,  NOSTRVM  vr. 

Qtsalibet're3a  linea  nonparaltela  vbi  afymptoto- 
rum llyperbolet  data , fme  dulti  fit  'Mtt  latum  Hy- 
perboles, fiue  intra  locum  terminatum  ifjmlinea  cur- 


ADE  perpendicularis  ipli  axi  C H B D , in 
punflocius  D (ito  intra  locum  ipGus  Hyper- 
boles. Dico  hanc  reflaro  vtrimque  produflam 
occurrere  linea  curua  Hyperboles  ,in  AJt 
E duobuspunflis } Sc  iplis  alymptotis  in  O 

Apparatus. In  punflo  D dito  in  ate  CD, 
per propof.ij.  lib.r.elera.  fiatangulus  IDG 
aqualis  angulo  BHP;  & alius  angulus  IDF 
aqualis  angulo  BHO  : erunt  per  propof.i  8. 
lib.  ■.  elcm.  parallela  refla  HP.DGj  tum 
parallela  refla  HO,  DF. 

Demonflratio.  Refla  A D £ fecit  reflas 
DC,  DF,  quia  angulos  efficit  cum  illisacutos 
aquales  acutis  BHP,  BHO,  inquos  diuiditur 
totus  angulus  OHP  continens  hyperbolam) 


. . O ”,  .-jp.iuvi.iuj 

mitur  per  ptop.  1 1.  Procli  produfla  fecabit  a- 
fymptotos,  HP  quidem  in  P,  Jc  HO  in  O, 
ideoque  intermediam  curuam  lineam  Hyper- 


COROLLt  ftOSTRVM  Vili. 

QutUbct  reOa  linea  parallela  im  afymptbtomm 
dkSt  intra  locum  anguli  continentis  Hyptriilam,  nots 
tanget  ipfam  lineam  hyperboles ; fed  fecabit  in  umet 
tantum  punito , procedet  que  partim  intra  locum  by- 
perhlet. 

C I enim  tingeret  lineam  cuiuam  hyperbo- 
les, conueniret  cum  xrtraque  afy  mptoto  ila 
Iius  per  j.propof.  igitur  non  efiet  parallela  vni 
aly  mptoto  contra  darum.  Jam  verdpunflum 
i quo  incipit  hac  parallela,  velerit  in  loco  a- 

IVmDrnfit  Af  hvtvtpft/tls  aa»n> 


UA  & djjmptotit  eim , (modbptodufla  non  terminetur  aly  mptoto  contfa  darum;  lam  verd  pun&urn 
inerntro  Hyperbole) , & non  dilidatur  bifariam  ai  i quo  incipit  hsrc  parallela,  velerit  in  loco  a- 
litica  cuma  Hyperboles;)  pr eduli  e vtrimque  fecebit  lymptotis  Sc  hyperbola  terminato : vel  in  ipfa 
lineam  turuarn ipfim  Hyperboles  ex vtraque  parte,  hoc  linea  curua  hyperboles!  vel  intra  jocum  Hy- 
tft  duobus  in  pun3u.  perboles.  Si  i. occurfet  per  haneprop.  13.  ipG 

, ieflioni  in  vnico  folum  punflo , non  ipfam 

C I enim  dufla  fit  intfa  locum  Hyperboles;  tangendo. vti  probauimus,crgo  fecando.  Si  a. 
^ ab  centroeius  ad  aliquod  punflum  datz  ipfa  perprop.  ti.  Procli  occurret  alteri  afym- 
reflx  reflam  tranfmittcmus , qux  per  corol-  ptoto,  igitur  per  coroll. noft,t.  conuenict  cum 
lar.pr0p.5i.  lib.i.  erit  diameter,  feflaqueab  ieflione  in  vnico  tantum  punflo,  eam  non 
data  refla,  intra  locum  ipfius  Hyperbolcsjer-  tangendo  vti  ptobauimus,  ergo  fecando.  Si  3, 
gdpef  coroll  noft.  4.  produfla  vtrimqueex  occurret  per  z.  moft.  coroll.  ipfi  hyperbolx. 
vtraque  parte  occurret  finex  curux  Hyperbo-  eam  non  tangendo  vti  demonftrauimus ; ergo 
tes.  Si  veri  duflafit  in  loco  alymptotis  Sc  Hy-  fecando.  QuodG  fecetpartim  procedet intrx 
perbola  ipfa  terminato,  fecabit  aly  mptotos  pet  locum  ipfius  Hyperboles, 
coroll.;.  prxcedens : Sc  ideo  intermediam  li- 
neam curuam  feflionis  obuiam  duobus  ia  PROPOSITIO  XlV 

Coroll.  NOSTRVM  vit  Afymptoti  & feftio  in  infini- 

Ke3a  omnis  linea  perpendiculari,  axi  Hyperbole,,  tUm  Pr°duft*  i ,ad  fc  »P&»propi4s 
intra  eius  lotum:  producta  vtrinujtu , Kturrettf-  accedunt  \ &C  ad  intCrualltifll  per- 
trispse  Unee  cuma  HyptMf,  ■ &l xvmepan,  v-  ucnjunt  minut  quolibet  datO  m- 

tuafymptotrrumiSius,  & ex  alsa  porto  atimafym-  ..  1 

ptototum.  RtUallO, 

HVperboles  A B E fit  alis  C H B D I,  C VppoGtio.  Hyperboles  NHO  fint  alym» 
centrum  H;  Afymptoti  dux  HP.HO».  Aptoti  dux  AB,  AC,  datumque  quodlibet 
pfocedcntes  ex  centro  H;  Sc  refla  linei  iuteruallum,  videlicet  refla  K.  Dicodiflaa 

* S afy  m- 


; /r"-  avvumuy- 

perboles.  Si  a.oecuriet  per  haneprop.  13.  ipfi 
ieflioni  in  vnico  folum  punflo,  non  ipfam 
tangendo. vti  probauimus,  ergo  fecando.  Si  a. 
ipfa  perprop.  u.  Procli  occutrct  alteri alym- 
ptoto,  igitur  per  corollnofta.  conuenict  cum 
feflione  in  vnico  tantum  punflo,  eam  non 
tangendo  vti  ptobauimus,  ergo  fecando.  Si  j, 
occurret  per  1.  moft.  coroll.  ipG  hyperbolx, 
eam  non  tangendo  vti  demonftrauimus ; ergo 
fecando.  Quod  fi  fecetpartim  procedet  intrx 
locum  ipfius  Hyperboles, 

Propositio  xiv.  . 

Alyrtiptoti  & feftio  in  infini- 
tum produdfce ; ad  fc  ipfas  propius 
accedunt ; Sc  ad  interuallum  per- 
ueniunt  minus  quolibet  dato  in- 
Ktuallo, 
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afymptotos  in  infinitum  produdas,  & ipfius 
Hyperbolen  lineam  ebruam  , proprifts  flepro^ 
prius  femper  accedere  ad  murcem ; hoc  eft  €x 
vna  parte  afymptotum  AB,  & ex  eadem  parte’ 
lineam  curuam  Hyperbbles  propius  Sc  pro- 
pius accedere  ad  inuicem ; & fimiliter  ex  alii 
parte  afymptotum  AC  Sc  lineam  curuam  Hy- 
crboles  ex  eadem  parte : Se  quidem  ex  ain- 
abus  partibus  ad  intcrualfum  minus  dato  K. 

Apparatus.  Concipiatur  vna  reda  liiWa 
IPR.  contingens  in  vnico  pundo  P Hyper- 
bolen, quaeque  per  propof.$.  occurret  fingulis- 
alymptotis,  fle  ad  tadum  bifanim  diuidetur. 
Se  per  propof.$i.  lib. r.  elem.  ex  diuerfis  pun- 
gis E,  C , afymptoti  vnius , puta  AC  , infra 
didamtangentem,  ducantur  redae  lineae  EF, 
CD , parallelae  tangenti  prxdid.e  , ift*  etiam 
erunt  per  prop.  30.  Iib.i  .efem.  parallele  inter 
fc;  Se  per  prop.i  i.  Procli  fccabuntur  ab  afym- 
ptotisAC.AD,  in  E,  P,  Si  inC,D,  quia  fc- 
cant  alteram  parajlelam prf  didam  tangentem» 
vtiprobaurfmfs  perprop.;.  iftxduae  reda*  EF, 
CD,  fecabunt  obuiam  lineam  cutuam,  Gngula 
in  duobus  ptfndis , led  loKlm  indigemus  vno 
pro  fingulis  ad  eafdcm  partes  V fecet  igitur  re- 
da EC  , Hyperbolae  lineam  curuam  in pun- 
do  H,  fle  reda  CD  in  pundo  G,  adealdem 
partes,  fcuverfus eandem  afymptotum  AC.' 
Tumexreda  EF  viciniore  tangenti , fuma* 
turper  prop. 3.  Iib.i.  elem.  ex  pundo  E ver-. 
fus  H,  reda  EL  minor  quJm  EH,  & minos 
qu^mdata  K:  fle  percit,  prop. j t. lib.  i.elem. 
ex  pundo  L,  verius  redam  CD,  agatur  reda 
linea  LN  parallela  afymptoto  AC:  hac  reda 
LN  quiaduda  eft  ex  pundo  L fico  intra  lo- 
cum afymptotis  Sc  hyperbola  terminatum, 
parallela  alymproto  AC  , produda  occurret 
Hyperbola  vnico  ii»  pundo  N,  per  prop.i  3. 
Reda  vero  linea  per  pundum  N agatur  paral- 
lela cuilibet  e fupradidis  EF,CD,vel  tangenti 
aflfumptajper  prop.ji.  Iib.i  .elc.  fitdue  MNB, 
qua  per  prop.i  1.  Procli  occurret  alymptotis^ 
AC  quidemin  M,&  AB  in  D. Porro cxcen- 
tro  A Hyperboles,  videlicet  pundo  concur- 
fus  a fy  m ptotoru  m iuxtadef.  3.  per  pundum 
H linea  curu*  Hyperboles  tranlmittatuc  re- 
da AH,  qua  produda  vitra  H , procedet  in- 
tra locum  Hyperboles , per coroll.  noft.  1.  ad 
prop. jt. lib.  1. eritque diameter  Hyperboles 
per  coroll.  prop.  51.  Sc  in  vnico  tantum  puu- 
do H occurret  fe&iooi  per  prop.jC  Iib.i.  co- 
foll.  noft.  t4  quare  cum  debeat  perpropoGn. 
Procli  hac  reda  AH  fecare  redam  CGD  pa- 
rallelam ipfi  feda  EHF,  fecabit  illam  in  pun- 
do X fito  intra  locum  Hyperboles.  Porrbex 
hoc  apparatu  fefultabic  parallelogrammun» 
ELNM:  Sc  in  triangulo  XAD,  erit  red* 
HF  parallela  bafi  XD;  vnde  per  lemma  50. 
Iib.i.  erit  vt  AF  ad  FH , Gc.  AD  ad  DXj 
cflycrd  AF  prima  reda  mi wy  quSm  tertia 
AD,  ergo  per  prop.  14.  lib$ . elemcnt.fccoa- 
cla  FH  mirior  erit  quim  quarta  DX,  fle  mulco 


minor  quim  DG,  per  x ax. Iib.i. elcmtm.fHj 
poGtis  Icquitur 

Dcmonftratio.  Quandoquidem  per  coroll. 
noftrum  z.  ad  prop.i  o.r/rdangulum  fub  CG, 
GD,efl  xquale  rcdangulo  fub  EH^HF;  erit 
per  prop.  ia.  Iib.6.  elcmen.  vt  DuadFH,  Gc 
HE  ad  CU  { fcd  DG  cftpftcnfa  maior qu^rn 
FH  ; ergo  per  coroll.  noft.2.ad  ptopofii^Iib. 

5 . elem.  EH  maior  erit  CG:  ergo  per  lemma 
35.  pundum  H Hypcrbolicx  linea*  eurus  ma- 
gis diftabit  ab  afymptoto  AC»qu^m  pundum 
G inferius ; Si  fic  de  reliquis  pundis  infcwori- 
bus.  Igitur  produda  AE  afymptotos  vitra 
E, magis  accedet  ad  curuam  lineam  Hyperbo- 
les: & Gc  in  infinitum  probabitur  magis  ac 
magis  accccfere  producendo  afymptotum  Sc 
lineam  curuam  Hyperboles  verius  partes  con- 
trarias centro*  Idem  dc  alia  afymptoto  AB 
concludetur,  praeparando  monita , & dilcur- 
rendo  ex  citatis  principijs.  Sed  age  concluda- 
mus reliquum.  Eft  per  apparatum  parallelo- 
grammum  ELNM.,  cuius  latera  EL,MN# 
oppofita  funtarquaiia  per  prop.34.1ib.i.elcm. 
EL  autem  in  apparatu  eft  minor  reda  quim 
data  K ; Si  reda  linea  perpendicularis  ab  pun- 
do N lineae  eurus- Hyperboles  ad  afymptO" 
tura  AM,  multo  minor  eft  quam  NM,  ideo- 
que  etiam  minor  qu&m  reda  data  K,  per  co- 
roll. prop.t9.  Iib.i.  elem.  ( fumitur  autem  di- 
ftantia  pundi  ad  redam  lineam,  penes  perpen- 
dicularem r^dam  ab  illo  pundo  ad  rc^am  il-« 
lam  lineam.}  Igitur  oftenderimus  afympto- 
tura  accedere  ad  lineam  curuam  fiuc  Hyperbo- 
les ad  interuallum  minus  dato,  fle  Gc  \n  infini- 
tum dc  omnibus  ali  js  quibufcucQque  minimis 
interuallis. 

COROLLAR1VM.  w 

Ex  htc manifeflum  efl , lineas  AB^  AC,adfe- 
fiionem  accedere  propitii , quam  omnes  alia  afjmpto - 
ti.  Er  tngtiluni  B/iC  minorem  tjft  quolibet  angulo, 
quidltjs  buiufmodi  lineu  continetur,  [dummodo  an- 
gui* BdC  non  contineatur  ab  aUji  afjmpt otis  im- 
proprio diftk , paraflelts  r effeti  i ue  ad  AB  , AC,  j ai 
eafdcm  partei&  nonfecentipjae  AB , Ac , f altato 
vna  illarum  barumvnam.] 

HOc  Apollonij  corollarium  duo  conti- 
net. Brimum  afymptotos  redas  lineas 
AB , AC  , propius  accedere  ad  HypcrboJeS 
propriae  lineam  curuam  , quim  omnes  alisa- 
fymptoti  angulum  efficientes;  vrrbi  gratii 
AD,  AE,edudx'  ab  angulo  CAB  continen- 
tem Hyperbolam,  feu  ab  ccmro  A ipfius  Hy- 
perboles % vt  videre  eft  in  prima  figura  ; licet 
iftx  AD,  AE,  nonfint  proprie  afymptoti 
definitx  def.j.fcd  improprie  fle  late:cym  enim 
AD  angulum  efficiat  DAB  cum  propria  a- 
lymptoto  AB,  produda  femper  magis  diua- 
ricabitur  ab  afymptoto  propria  AB,  Sc  fic 
magis rcccdcuab  Hyperbola,  alia  verd  AB 
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propius  accedet  ex  propofitioneifta  »4.  Idem  tento  alymptotis  proprijs.  Si  maior,  verum 
dicendum  erit  de  alia  A E afymptoto  impro-  erit  quod  Apollonius  proponit : Si  minor;fin- 
pria.  QuodGdentur  ali*  duas  afymptoti  iro-  gulis  addamus,- equales  angulos  per  propof.tj. 
propria-  vt  FD,FE,  eduflae  ex  punflo  F,  in-  lib.i.clcm.  A1D.FIC,  fient  duo  anguli  fi- 
tra  locum  anguli  BAC  concinentis  hyperbo-  mul  A,  A AID  , maiores  duobus  angulis  G- 
lam, fecantts  inH  A I,  proprie  diflasafym-  mul fumptis  F, A FIC,  per 4.  ax.  lib.i.elem. 
ptotos  AB,  AC,  vt  videre  eftin  a.figutai  Sedperprop.iy,  duoanguli  fimulfumpti  A, 
etiam  magis  recedent  ab  hyperbola  quo  lon-  Sc  AID,  funt  per  prop,  1 7.  lib.i.elem.  mino- 
gius  producentur,  quim  proprix  aiymptoti  res  duobus  reflis,  ergo  multi  magis  cruntduo 
AB,  AC;  aberrant  enim  magis  ab  proprijs  alij  anguli  fimulfumpti  F,  & FIC, minore» 
propter  angulos  in  H A I ; atqueita  magis  duobus  reflis ; igitur  per  tj.ax.  lib.i.  clemen. 
etiam  aberrabunt  ab  Hyperbola  qulro  proprix  concurrent  dux  rcflxlinex.AC,F£,  verfus  C 
afymptoti ; licet  poflit  fieri  vt  magis  accedant  & E,  in  aliquo  punflo ; atque  ita  per  axio.  1 r. 
ad  Hypcrbolam  verfus  verticem,  quim  pro-  lib.i.elem.  refla  F£  dccuffabit  reflam  AC 
prix  afymptoti,  quod  exhibet  quinta  figura:  qtsx  eft  afymptotus  proprii  difla , Aprogre- 

veriim  produflxvlteriusfcmpcr  magis  ac  ma-  dietur  intra  locum  afymptoto  proprie  difla 
gis  recedent  ab  Hyperbola,  Se  ali*  proprix  a-  AC, A hyperbola  terminatum : atqueitacutn 
Jymptoti  magis  ac  magis  accedent.  Si  vero  debeat  magisac  magis  diuaricari  refla  FE  fie 
profluant  improprix  afymptoti  ab  punflo  F,  produfla.ab  afymptoto  proprie  difla  AC.tan- 
vniusafymptotorum  propriarum;  ideas  etiam  dem  occurret  Hyperbolx:  A ficintroduflare- 
concludetur.confulcndo  figuram  tertiam.Vel  fla  FE  afymptotus  licet  improprie  fumpta. 
liprocedant  ab  punflo  F extra  locum  pto-  noncritvlla  ratione  afymptotus : igitur  non 
prijs  afymprotis  A hyperbola  terminatum,  poteft  angulus  F minor  poni  anguIdiA.  Si 
prout  rcprxfentat  quarta  figura  : nihil  verii  vltimum,  hoceftfiangulus  FGtxqualisangu- 
refert  quod  verfus  verticem  inaliquopunfto  Io  A,  in  eadem  quarta  figura:  illis  addendo  x- 
putaG  magis  accedat  vna  impropriarum  FD  quales  angulos  AID,  FIC,perprop.  sj.hb.t. 
afymptotorum,  ad  ipfam  Hypcrbolam,  quim  elem,  fient  per  i.ax.  lib.i.  clcm.duofimulan- 

3 uxuis  propria  afymptotus : nam  intendit  guli  F A FIC,  xquales duobus fimulangulis 
ipollonius  in  hac  propofitione  follitn  often-  A A AIDjifti  duopoflremi  funt  minores  duo» 
dere  quod  afymptoti  proprie  diflx  qui  magis  bus  reflis  per  prop.i  7.  lib.i.  elcm.  ago  etiam 
producuntur  cd  magis  & magis  accedere  ad  alijduoprimi  F A FIC,  Gmul  fumpti  erunt 
Hypcrbolam ; quod  non  conueniet  improprii  minores  duobus  reflis  per  1,  axioma  lib.i,  ele- 
diftis  alymptotis,  vt  in  hoc  cafu  huius  figu-  ment.  Eadem  vero  fequentur qua- in  politione 
rx,  thm etiam  figur*  3.  A f.  propter recef-  anguli  F minoris  angulo  A;  videlicet  quod 
fum  maiorem  & maiorem  imptoprix  afym-  data  refla  FE  aiymptotus  impropria,  nulli» 
ptoti  ab  propria, ab  punflo  F{  in  quo  le  mu-  modo  fit  afymptotus.  Relinquitur  igitur  pri- 
mi interfecant.  Atque  ita  explicauttimus  pri-  mura  , A fic  verum  erit  propofitum  fecua- 
nsum  huiuscorollarii  propofitum.  dum. 

Alterum  eft,  quod  angulus  BAC  fafiusab  Addidi  confultA  perparenthefim  adfinem 

proprii  diftis  alymptotis  definitis  dcf.  5.  fit  propofiti  fecundi , hxc  verba  ( modd  angulu» 
minor  quocumque  alio  angulo  faflo  ab  alijs  BAC  non  contineatur  ab  alt;s  afymptonsimJ- 
improprii  diflis alymptotis  refpcflu ciufiiem  proprie  diflis, FD,  FE,  parallelis relpcfliui ad, 
Hyperboles.  Qgodhac  ratione  declarabimus.  AB,  AC, ad  cafdem  partesjnam  confulendo  fi- 
Sint  afymptoti  improprii  diflx , exdem  qux  guram  6.  cum  FD  Gt  parallela  ipfi  AB, A FE 
in  primo  propofito  fupetiore : manifeftum  eft  parallela  ipfi  AC;aogululque  BAC  continea- 
in  prima  figura  angulum  DAE  maiorem  tur  in  angulo  DFE,fiproducatur  CA  vitra 
e fle  angulo  BAC,  nam  ille  hunc  continet.  In  A,  fecabit  in  G, reflam  FD.per  ir.prop,  Pro- 
fecunda  veri  figura  fi  ducatur  refla  Hl,  erunt  di;  Apcrprop.ay.  lib.i.  elem.  anguli  in  G St 
duo  triangula  HAI,  AFI.fuper  eodem  latete  A,  A F,  erunt  iquaIcs,icicoque angulus  BAC 
Hl  ; funt  veroduolatera  HF,  IF,conftituta  xqualisangulo  DFE  per  1.  axio.lib.t  .elem. A 
intra  triangulum  HAI;  ergoperpropof.11.  nunquam  occurrent  libi  inuicem  tcflx  FD, 
Iib.'f,ileni.  angulus  HFl  faflus  ab  afympto-  AR,  neque  reflx  f E,  AC,  quia  parallela;;  qua- 
tis i irfpfoprie  diflis  fD,  PE,  maior  erit  angu-  re  fi  proprix  afymptoti  AB,  AC,  nunquam- 
Io  BAC  faflo  ab  proprie  diflis  alymptotis  occurrunt  ex  natura  fua  Hypetholx,  oeque 
AB:,  AC.  In  tertiaautem  figura,  angulus  etiam  improprie  Fp,FE,  oycurrent.  Quod 
E»PC  maioreritangulo  BAC  , per  prop. 16.  Gnonaddidi0emus  illas  particulas,  cafushic 
lfb.  ii  elem. quare  angulus  DFE  maior  an-  afferri  pollet  in  quo  angulus  BAC  , noneflet 
gulo  DFC,  multd  maior  erit  angulo  BAC.  minor  angulo  DFE  faflo  ab  Improprii  datis 
Sed  tnfjiciamus  attentius  figuraro  quartam:  afymptotis  FD,  FE.  A ne  quis  ppoferat  alias 
Angulus  F coniprebenfus  ab  afymptotis  DF,  diias  reflas  FD,FE,  parallelas  ipfis  AB,  AC, 
BF  , improprie  lumpcis , maior  eft , vel  mi-  ad  eafdem  partes,  angulum  F continentes  x-. 
nor,  yclxqualis , refpcflu  anguli  BAC  con-  qualem  angulo  A continenti  anguium  D: 

'■h<:  S x nam 
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nam  id*  dux  reflx  FD , FE , reprxftntatx 
infiguray.  nonerunt  afymptoti  vlla  rationa; 
concurrent  emmfingulx  cum  hypcrbola  per 
propof.13.led  ocque  ad  rem  erunt  atisdux  re- 
flx FD,  FE,  continentes  angulum  F squa- 
lem angulo  A,  licet  Gt  FD  parallela  ipfi  AB 
ad  eafdcm  partes ; St  fimiliter  FE  parallela 
ipfi  AC;  & vna  illarum  FD  fccet  alteram 
AC,  vc in  figura  8.  fpeflare  licet:  nam  FD 
cum  fit  parallela  ipfi  AB,  Sc  interfecando  aliam 
AC  ex  datis , procedet  per  locum  contentum 
afymptoto  AC  proprie  difla,  St  ipfa  Hyper- 
bola , vnde  per prop.  13.  occurret  Hyperbols; 
8c  fic  nulla  ratione  admittenda  inter  Hyper- 
bolas  etiam  improprii  didas. 

Aduerte  omnes  afymptotos  fiue  proprie  fi- 
ne improprie  diftas , rclpcflu  alicuius  Hyper- 
boles debere  ede  in  eodem  plano  ipGits  Hyper- 
boles. 

COROLL.  NOSTRVM  I. 

goaftrt  ifjmptitmum  pnp rle  iitUrum  fecun- 
dum dcfitt.j . refptSu  alicuius  Hyperides , fetnper  tc- 
cedet  nugis  drungis  id  linum  curium  Hyperhles 
qui  nugis  tc  nugis  producetur  id  pittes  cmtririil 
centri  Hyperide ; nunquam  timen  cum  ei  comseniec. 

PRimum  demonftrauimus  in  hac  propofi- 
tione  ; St  vltimum  mamfdlum  ell  ex  na- 
tura afymptotorum  definitione  3.  explicata- 
rum. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

Nulli  rell i Bnti  duci  pctejl  tingens  in  vnice  pttn  - 
Si  Hyperidem  & non  fruns  ctm , ptulltli  tuiliiet 
litu  ifymptotis  proprie  didis.  ( 

On  Culendo  figuram  huius  propofit.  Elio 
refla  linea  LN  parallela afymptoto  AC' 
tangens  in  vnico  punflo  N , Hypcrbolarh/Sc  ‘ 
minimi  eam  fecans , hoc  ell  minimi  penetratis 
intra  locum  ipfius Hyperboles;  ipfa  necelSrii 
refla  linea  LN  ptodufla  vitra  N,  recedet  mi- 
gfsab  linea  cuma  Hyperboles  [ ideoqueetiani 
alyniptotus  AC  ei  parallela, contra  propofit- 
illam  1 j.  Vel  contra  corollari  um  noflr u m pr* - 
cedens  1.  Aliter,  ab.punflo  N adafymptotum 
AC  refla  linea  demittatur  perpendicularis  per 
prop.it.  lib.i.hxc  perpendicularis  erit  diflaa- 
tia  huius  pundii  N ab  afymptotb  AQprodu- 
fla  autem  reda  AC  ^terius,  St  refla  tangente 
vlrra  N , demittaltur  alia  refla  linea  perpendi- 
cularis ab  aliquo'  punflo  liliis  eurus  Hyper- 
boles infra  N,ad  afymptotuHi  AC,  hxc  refla 
perpendicularis  fecabit  intermediam  tangen- 
tem in  N punflo , idcoque  maior  eritquam 
qus  demifla ell  ab  punflo  N,  excelTu  inter  li- 
neam curuam  St  tangentem,  furit  enim  omnes 
reflxlinex  perpendiculares  ab  vna  refla  ad 
aliam  reflam  parallelam,  inter  fe  squales,  per 


corollarium  nollrum  4.  adprop.  1,  lib.f.elc- 
ment.  igitur  contra  t.  partem  huius  prop.  re- 
fla AC  afymptotus  proprie  difla,  producta 
non  accedet  ad  Hyperbolatn  ad  interuallum 
minus  quocumque  dato.  Hsc  abfurda  indi- 
cant politionem  contradicentem  aflertioni 
huius  corollarij clfe falfam,  St  adllruunt ipfam 
aflertionem. 

• 

PROPOSITIO  XV. 

OppoGcarum  fe&ionum  afym- 
ptoti  communes  fune. 

SV  ppofitio.Oppofitarum  feclionum  K AL, 
HBI  , fit  communis tranfuerfa  diameter 
feu  tranfuerfum latus  AB,  iuxta  prop.  14, lib. 

1 . ideoque  etiam  centtum , punftum  videlicet 
medium  C,  tranfuetfi  lateris  iuxta  deiln.J.lib. 
1.  inter  fecundas.  Porro  vnius  ex  his  oppofi- 
tis  fcflionibus  fint  afymptoti  rcfts  CF  , CG, 
ex  centro  C prodeuntes . ex  natura  propria 
afymptotorum  definitarum  def.  3.  Dicopro- 
duflasiflas  reflas  FC,  GC , vitra  centrum  C, 
ad  E Sc  D,hoc  eft  reflas  FCE,GCD,  qus  funt 
afymptoti  dat*  refpcflu  feflionis  HBI  ; cQe 
etiam  afymptotos  alterius  feflionis  oppofitx 
KAL  : & fic  oppofitarum  fcflionum  alycn- 
ptotos  efie  communes. 

Apparatus.  Concipiantur  ad  vertices  A Sc 
B,  feclionum  datarum  oppofitarum,  reflx  Ii- 
nes  FBG,  DAE,  parallelx  reflis  lineis ordi- 
natim  applicatis  diametro  tranfuetfs  commu- 
ni AB  produfls  vtrimque  intra  loca  fcflio- 
num oppofitarum  datarum,  qus  funt  per.de- 
finition.  ii.  libri  1,  inter  primas  parallele 
imiicem:  erunt  per  propof.  }o.  libri  1.  clem. 
ipfx  reflx  FBG,  DAE,  etiam  parallelx  in- 
uicera : &pcr  propofitjon.17.  libri  r.  folum  in 
vnico  punflo  contingcncfuas  proprias  feflio- 
nes ; hoc  efl  refla  FBG  contingerip  vnico 
tantum  punflo  B verticis  feflionem  HBf; 
Sc  alia  refla  DAE  continget  in  vnico  fo- 
lum punflo  verticis  A , feflionem  KAL. 
Sed  Se  per  propofition.  3.  refla,  FBG,  pro- 
duflafi  opus  fit  vtrimque  occurret  jn,  ,F  S£ 
G,  afymptotis datis  CF,  CG,  hyperbo- 
les HBI;  A bifaria»  fetabitur  in  punfld 
E,  per  cit.propofitio. , 3,  , Cumque  linio» 
ftenls  parallelx  reflx  FjjG  , DAC,,, earum, 
duevnam  FBG,  ftcentreflx  FCE.GCP, 
(ccabunt  etiam  alteram  D AE  In  D Si  E, 
per  propofition.  it.  Procli.  Cumque  duo 
triaogufa  “fBC,  E A C , habeant  bfle» 
FB,  CA,  parallelas,  A eorum  lttcreal» 
terna  fe  mutui  deculfent  comprehendentia 
perpropofitio.  ij.  libri  j.  clement.  angulos 
BCF  , ACE,  xquales : erit  per  lemrtia  50. 
libri  1.  C B ad  BF , ficut  AC  ad  AE| 
prima  refla  C B xqualisellcertix  C A per 
def.  3 . lib.  1 . inter  fecundas : ergo  per  prop. 14. 

lib. 


Comituntarm  in  'Prop.  Lih ■ i.  Coiuc.  Apoll.  Ptrggt.  Prop.  i J.&  i 6.  i0t> 


Iib.5.  elcm.  erit  etiam  fecunda  BF,  «quilis 
quarta  AE.  cxeifdem  principijs  probabitur 
reda  AD  aqualisrc&a  BG.  Quare  fi  squali- 
bus AE,  FB,  addantur  xquales  A D,  BG , pri- 
ma: primis  ■ fecunda  fecundis  , fient  totse 
FBG,  DAE,  «quales  per  1 . axiom.  lib.nelcm. 
Diuifa  ergoerit  bilanilm  recta  DAE,  in  pun- 
do A,  per  7.  axiom-  lib.i.elemen.  Verum  et- 
iam conflat  ex  prop. j.  quadrata  redarum  BF, 
BG,  aqualium  oflcnfarum  , lingula  feorfim 
fumpta  cue  «qualia  qutrtx  parti  figura , toc 
eft  redanguli  fub  tranfuerfo  latere  AB,  Are. 
do«iji  hypcrbola  HB1  r ergo  etiam  quadrata 
reflarum  AD,  AE , «qualium  oftcnfarum  A 
alijs  BF,  BG  , erunt  «qualia  illis  quadratis  re- 
darum BF,  BG,pcr  prop.iS.  Procli;  & eidem 
quarta  parti  figura  pradidx , vel  redanguli 
fub  uanfuerfo  latere  AB  A redo,  refpcdu  liy. 
pcrbolcs  HB1.  Sed  per  propof.i  4.  lib.i  .reda 
latera relpedu  eiufdemtranfuerfi  AB  infe- 
dionibus  oppofitis,  funt  aqualia  , ergo  per 
lemma 47.  lib.i,  redangula  fub  tranfuerfo 
latere  AB  , A fub  illis  redis  lateribus  aquali- 
bus feorfim  fumptis  erum  aqualia ; idcoque 
etiam  eorum  quarta  partes  erunt  aquales,  per 
axiom -7-  lib.i,  elcm. 

Dcmonftratio.Quandoquidcm  quadrata  re- 
darum AD,  AE,  feorfim  fumpta  funt  in  ap 
paratu  oftcnla  aqualia  quarte  parti  figura  feu 
redangulifub  tranfuerfo  latere  AB , A redo, 
in  Hypcrbola  HBIi  A quarta  pars  figura  feu 
redanguli  fub  tranfuerfo  latere  AB  & redo, in 
Hypcrbola  KAL;  erunt  per  i.aiiomalib.s. 
clem. quadrata  redarum  AD,  AE,  feorfim 
fumpta,  aqualia  quadx  parti  figura  feu  re- 
danguh  fub  tranfuerfo  latere  AB,  A redo  in 
Hypcrbola  AKL.  Cum  igitur  reda  DAE 
contingat  in  A vertice  Hyperbolara  KAL,  Bc 
reda  A D , AE,  polline  fingule  quartam  par- 
tem figura  feu  redanguli  fub  aB  tranfuerfo 
latere  A redo  ; A ex  centro  C , Hyperboles 
K A L ciufdcm  decidant  reda  vel  egred  lantur 
FCE,  GCD  , per  extrema  D A E,  redarum 
A D,  AE.  vnam  efficientium  contingentem  iq 
A vertice  Hyperbolam  KAL  s erunt  per  pro- 
poft.pradidareda  linea  FCE,  GCD, da* 
ta  afymptoti  Hyperboles  HBI , etiam  afym- 

Stoti  alierius  oppolit*  Hyperbole;  KAL. 

: fiedemonfiratum  erit  propoGtum. 

1 COROLL.  NOSTRVM  I. 

• ’ In  fdlionilm  oppofitie , non  funt  pium  quamiua 
dfjmpioli  communes  , proprii  dida  , ftu  definita 
defin.).  pojfura  tamen  ejftplures , improprie  dicit. 

PEt  coroll.  nofl.i.  ad  prop.  2.  vni  Hyper- 
bola  non  conueniunt  plures  afymptoti 
propriedida,  quamdua,  vna  ad  vnam  par- 
tem , altera  ad  aliam ; A per  hanc  ptopof  1 f. 
oppofitarum  fedionum  communes  funtafym- 
ptoti  huiufinodi ; ergo  fcdionibus  oppofitis 


non  funt  plures  afymptoti  proyie  dida, 
quimdua,  vna  ad  vnam  partem  , altera  ad 
aliam.  Sunt  veri  percoroll.nofl.q.  ad  eandem 
propof.  a.  in  Hypcrbola  vnainmimeraafvm* 
ptoti  improprie  dida,  non  difiidentes  angu- 
lum ipfius  Hyperboles , decuflando  ipfas  pro- 
prias afymprotos  fi  producantur  vitra  cen- 
trum ipfius  Hyperboles,  c quo  procedunt  per 
definii. 3.  igitur  cum  proprie  dida  afymptoti 
fint  communes  fcdionibus  oppofitis,  etiam 
illa  improprie  dida  aberrando  extra  angulos 
ad  verticem  proprie  didarum ; erunt  etiam 
communes  fcdionibus  oppofitis. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

SI  in  fedionam  oppofittmm  vna  ducatur  reda  Ii- 
reta  ipfamfecani  iuobm  in  pundu  ; & inaltera  fe- 
diottt  oppofua  , alia  recla  praiida  atjuidijlani-, 
rttimque  oicurect  huic  ftdionl. 

NAm  alia  per  prop. 8.  produda  vtrimque 
fecabit  afymptotos  communes  Isis  op- 
pofitis fcdionibus  : ergo  per  prop.i  1 . Procli; 
hac  reda  etiam  fecabit  eafdem  afymptotos 
produda.  quare  obuiam  fedionis  fu j' propria 
lineam  curuam  interfecabil  vtrimque.  Quod 
erat  concludendum. 

PROPOSITIO  XVI. 

. Si  in  oppofitis  fcdionibus, 
quaedam  reda  linea  ducatur,  fe- 
cans  vtramque  linearum  conti- 
nentium angulum  qui  deinceps  eft 
dngulofcidliones continenti ; cum 
vtraque  oppofitarum  in  vno  tan- 
ttim  pundo  conueniet:  Sc.  line* 
quae  ab  ipfa  abfcilfie  inter  afym- 
ptotos  6c  fediones  interijeiuntur, 
aequales  erunt. 

SVppoGtio.  Oppofitarum  fedionum  (int 
per  prop.  pracedentif.  communes  afym- 
ptoti FCE,  DCG , procedentesex centro  C 
i piarum  fedionum , iuxta  defin.;  quas  alym- 
ptotos  fecct  reda  linea  KH , continentes  an- 
gulum FCD,  qiii  deincepe  eft  angulo  FCG, 
vel  DCE  , continenti  didas  fediones.  Dico 
primo  quod  produda  vtrimque  reda  KH, 
conueniatin  vno  ramum  pundo  M cum  fc- 
dione  vna , A inalio  tantam  pundo  L , cum 
fedione  altera  oppofita.  Secundo  dico  quod 
reda  KH  produda  vtrimque,  portiones 
KM  , HL,  fita  inter  afymptotos  datas 
A ipfas  fediones,  fint  xquales  inter  fe;  tum 
etiam  reda  HM,  KL. 

Sj 


Appi-* 


lio  Q»/uncuUtti&  in  Tfof-  Lib.i.  Qmic.  Afall.  'Ptr^eti.  Prop.i& 


Apparatus.  Pereeottum  C , oppoficartwn 
fedionum,  agatur  per  pr  opofttio. j l.lib.  i -fir- 
mem. reda  linea  B C A parallela  date  KH, 
que  per  lemma  }.  dividec  angulos  fCG, 
IX. T. , continentes  datas  fcdioncsoppolitai, 
jdcoque  per  coroll.  nollrum  5.  adprop.  a.  oc- 
curret fcdionibus,  rni  in  B,  alten  ia  A, 
critque  diameter  traofuerfa  illarum  per  coroll. 
prop  fi.  lib.i. 

DemonOcatio.  Quia  reda  KH.fecatafvm. 
p totos  FC  E,  DCG,  fedionum  datarum , effi- 
cientes angulum  FC  D deinceps  ad  angulos 
FCG.  DCE,  cominrn  tes  ipfas  feftiones  datas, 
conuenict  per  propofit.  1 1.  produda  vtrimque 
eum  fedionibus , in  vno  tamitlB pundo,  vni 
tectioni  in  M.  alteri  oppofitx  in  L , ficuti  fuit 
primo  loco  alienum.  Et  quia  per  eandem  pro* 
pof.i  1.  rcdaogulum  fub  KL,  HE,  Se  redan- 
gulumlub  HMi  MK,  feortim  fumptafuntx- 
qualia  quart  e parti  quadrati  fuper  diametro 
AB  xquididanti  pofitx  ipfi  rede  KH  ; erunt 
dida  rcdangulaatqualia inter fc,  peri. axio, 
lib.i.  element.  Igitur  per  lemma  31.  erunt  re- 
dx lines  KM  , HL  .xquales,  tiitn  etiam  re- 
dx  HM,  K t,  xquales,  ikuti  fuit  fecundo  lo- 
co adtrtum. 

COROLL.  NOStRVM  I. 

In  fedimilm  eppeftta  fi  dacatrr  rtilt  lindtptrtl- 
UU  ntnfaerft  ditmttn  Ultrum,  ti  vnt  panda  vnim 
tfjmpteterum , eemmmiam  dmerfo  ti  untn ; fe- 
ttlit  tmbtu  tfymptotei  , & fin^nlM  ftdieeei  in  v- 
lice  lentum  pundo:  (7  rrdaqjula  [ni  pertienibm 
Imitu  redt  fiiii  inter  fecit»  tfymptetei , & ipfru  fe- 
llinei , enent  ttjutlit  inter  fe. 

C VppoGtio.  Sectionum  oppofitarum  fit 
“ cotnmunisdiamctertranfuerfa  AB,  in  fi- 
gurahuius  propo  (irionis  communes  afym- 

ptoti  FCE.DCG,  fc  mutuo  interfecantes  in 
centro  C;  St  reda  linea  KH  parallela  ipfi  dia- 
metro AB.dcdudaad  K pundo diuerfo ab 
centro  C.  Dico  quod  fecabit  bxc  reda  KH 
afymptotos  datas , & quidem  ajymptotura 
FCE  in  K pundo,  & aliam  alymptotum 
DCG  in  H ; tum  etiam  lingulas  fcdionesin 
voico  tantum  pundo,  vnam  in  M , alteram  ia 
L.  Si  quod  redangula  fub  KL,  LH.  StHM, 
MK  , fada  ex  portionibus  totius  redx  ME, 
filis  inter  afymptotos  dt  fediones,  fint  aequa- 
lia inter  fe. 

Demon  Oratio.  Dantur  redx  AR,KH,pa- 
railelx  ;AB  vcrofecatur  in  C abafymptoto 
FCE,  ergo  per  prope  1 1 . Procli , fecabitur  et- 
dn  in  K , altera  KH  parallela , ab  eadem  a- 
fymptoto  FCE.  Simili  modo,  dantur  paral- 
Iclx  AB,  K H , AB  (ccatur  ab  alymptoto 
DCG,  in  C,  ergoperprop.it.  Procli,  alter* 
KH  fecabitur  in  H , ab  eadem  alymptoto 
DCG.  dt  fic  patet  primum.  Quia  verdrcd* 
KH  (ecat  afymptotos  data»  in  angulo  FCD, 


Cfui  cft  deinceps  angulis  FCG,  DCE,iedta- 
oes  oppolitas  continentibus,-  per  prop.i  t.  pro- 
dud»  KH  , vitra  K & H,  occurret  illis  in 
vnico  tantum  pundo,  vni  in  M,  alteri  in  L, 
ficuti  fuit  fecundo  loco  propofitntn.  Denique 
quoniam  perhanepropofitionem,  redx  KM, 
H L,funt xquales;®: redx  alix  HM,KL,func 
etiam  xquales : erunt  per  lemma  49.  lib.t.re- 
dangula  xqnalia,  vnumfub  KL,LH;  alterum 
fub  HM,  MK,  ficuti  fuit  vltimo  loco  prq- 
peffitum. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

m feditmha  eppvfth,  fi  td  in/ltr  rettt  Imrt 
KH  dudtptttStltditmetretrtnfnerfeetram  At, 
incerolUri»  prt cedente  mfirt , ductntnr  quotcum- 
que tlit  teSt  ptrtUelt  eidem  ditmttt»  trtnfnerfd 
dB  : fcctbunt  finenlt  tfymptetei  communii  fedimi- 
bai  datu  eppefuu , & ipfti  fcdicnei  m vulto  tentum 
pande ; <7  ntltngaU  fub  pertienibm  iStmm  inter 
tfymptetei  didtt  & Icdiems , erant  tqutlit  ru- 
rer fe. 

COnfulendo  figuram  huius  propofitionis, 
fit  fuppofitio.  Infiaromnium  redarum 
fic  reda  O P parallela  tranfiierfx  diametro 
A B,  ficuti  eft  alia  reda  KH;  hxc  OP  probabi- 
turincerfecarealymptotos  FCE,  DCG,  in 
pundis  O,  P,  St  vnam  fedionum  m N,  de  al- 
teram in  R , ficuti  fuit  probata  altera  reda 
KH.fecaredidas  afymptotos  in  K Sc  H,  Sc 
fedionum  alteram  in  M , aliam  vcr6  in  L, 
idque  in  vnico  tantum  pundo.  8c  fic  probaue- 
rimus  duas  primas  aflertiones.  Dico  aurem 
tcdangula  omnia  fub  illarum  omnium  reda- 
rum, exempli  grati!  ML  , NR,  portionibus 
inter  alymptoros  St  fediones  oppofitas,  elfc 
xqualia:  verbi  gratia  redangula  fub  KL.HL, 
fub  HM,  MK, fub  OR,  PK  , fubPN.NO, 
ede  xqualia  inter  fr, 

Demonftratio.  In  corollario  nollro  prxee- 
denteodendimustcdangulum fub  KE,  HL, 
ede xquale rcdangulofub  HM.MK:  St  pe» 
kiem  corollarium  rcdangulum  fub  OR,RP, 
ifitxquale  redangulo  fub  PN,NO:  Spe» 
coroll. nodrum  2.  ad  propofit.it.  rcdangulum 
fub  KL.  LH, cft  xquale  rcdangulofub  OR, 
RP;  ergoper  i.axiom.  lib.i. elem.  rcdangu- 
lum aliud,  (ub  HM,  MK,  xquale  ipfi  fub  KL, 
LH,  erit  xquale  eidem  redangulo  fab  OR, 
RP ; cui  etiam  cft  xquale  odenfum  redangu- 
lumfub  PN,NO:  & fic  per  primum  ax.  lib.i. 
elem.  dida  omnia  redangula  erunt  xqualia  na- 
ter fe.  Quod  erat  vltimo  propofirum  ac  d» 
monllrandum. 


COROt- 
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COROLL.  NOSTRVM  IU. 

1»  fetliemlm  epptfiti , fi  rtSa  (ima  fiat  afjm- 
ftetes  tantiruneer  vnum  angulum  dmnepi  aithert- 
trumtnffttumeenunmtem  vnam  fetiunum  : reda 
linea  IX  cadrc  urum  [tcliennm  ducta  para hia  ili  fit- 
cdiui  reS  i,  dididit  dtdum  angulum  cedtinadm  Hj- 
ferioLm  vrum,  ftulitqud  tim  Inuum  curtum  id 
t mia  punite  tantummede , 


ab  data  linea  redta  : cuidenscft  redta m paral- 
lelam data:  edoctam  vel  ex  centro , vel  ab  vno 
puncto  lineae  cumae  vnius  oppofitarum  feftio- 
num,  femper  feruare  diflantum  finitam  can- 
dere abdata : quare  vtrimque  occurret  Hftio- 
nibtis  oppofttis ; St  lingulis  in  vno  tantum 
punfto:  & quidem  G ex  centro  erit  diameter 
tranfuerfa,  ideot^ue per  coroll. nollrum t.  ad 
prop.aS.  iib.i.  lingulis  fedtionibusin  vnotan- 
rtm  puntto  occurret.  Si  verd  ex  alio  pundlo 
vnius  ex  illis,  verum  erit  prop.  per  coroll.no- 
(trum  t.  ad  hanc  prop.  namipiamdiatdctrum 
tranfuerfam  ducendo  per  centrum : huiceric 
parallela  alia  per  prop.  30.  lib.  t . clem. 


Sit  reda  OP , Iccans  afymptotos  FCE, 

DCG  , in  O St  P,  continentes  ango  Ium 
FCD  , deinceps  ad  angulum  DCE  conti- 
nentem Hyperbolam  A : & redia linea  CA 
parallela  ipU  OP  fecanti  dedutta  ab  centro 
C,  oppofitarum  feflionum.  Duo  rectam  CA 
diuidete  dictum  angulum  OCR  , & letare 
hyperbolam  A in  vnicopunflo. 

Quod  refla  CA  diuidat  angulum  DCE 
patet  per  Iero.  noli.  3.  nameli  deinceps  ad  ana. 
gulum  FCD.  Quia  vero  redta  CA  diuidit 
angulum  DCE  continentem  Hyperbolam  TJ  Xempli  grati!  in  eadem  figura;  huius  pro* 
A,  interfecabit  ipfius  lineam  curuam  in  vni»  Ei  politionis,  redta  MKHL  accommodata 
co  tantum  punflo  per  coroll  nollrum  j.  ad  inter  fedtiones  oppofitas,  non  lecabiturbifa- 
prop.a.  .i'-;  I riitn  in  K abalymptoto  FCE ; neque  etiam 

■*SH  abalymptoto  altera  DCG : obuias  enim  a. 


COROLL.  NOSTRVM  VI. 

r»  [Mattibm  appa/iti , dfjmptettrkm  prapriirum 
mtd  dididit  bifariam , nilum  linidm  nen  tr infert»- 
um  per  centrum  iffdtum  (tHimum  oppofitarum , ac. 
cemmedaum  intt  r ipfdt  [titient  1 oppofitdt. 


COROLL.  NOSHVM  IV. 

Punitum  rmdlnmreSa  lintd  occinenti  feitioni- 
bm  eppefitit  (r  dfjmptetir  urum , 4r  fditmJmlt 
angulum  ddmepl  tentmenum  altaturam  fiWentm: 
tji  intra  lacum  diti  i anguli  dtintrp  1. 

SI  enim  clTct  in  alterutra  arymptotorum, 
vel  in  portione  carum  inter  vnam  afym» 
pcotum , St  fectionem : cum  iftae  portiones 
fint  squales  per  hanc  prop.  vni  illarum  adden- 


fytnptotos [irrdifta  fecabit  redta  MKHLda- 
ta  accommodata  inter  ipfas  fedtiones. 

Cilm  enim  refla  ML  fecetur  ab  diflisa- 
fyiisptoris  in  K St  H,  fi  fecaretur  bifariam 
in  K ab  afympttrto  FCE,  edenr  xquaies 
portiones  MK,  KL : fcd  per  hanc  propof.14. 
portio  LH  clt  aqualis  prxdiflx  MK;  ergo 
par  1.  axtom.  hb.i.clcm.  erunt  aquales  por- 
tiones KL,  LH , totum  St  pars , contra  8 j*. 
Iib.i.  elem.  ieiturfalfuln  erit  quod  refla  ML 
. . . . fecetur  bifarilm  in  R ab  «fymptoto  FCE. 

do  portionem  Gtam  inter  afymptotos , & non  , eodem  prdbabiturquod  non  fecetur  bifatiitn 
altet  i , fierent  duo  io»quaiia,  quae  mhilomi-  »|H  atf  afymptoto  alia  DCG.  Scficarit  pro- 
nus dantur  aequalia  ab  aduerfario.  hoc  abfur-  batum  propofitum. 


dum  indicat  punflum  medium  propofitum 
non  eflein  alterutra  afymptotorum,  neque  in 
portionibus  propofit*  redi*  litis  inter  diftas 
afymptotos  St  lectiones,  igitur  erit  intra  Io* 
tumdi&i  anguli  deinceps. 

COROLL.  NOSTRVM  V. 

Ai  fectumbru  eppefitit  ,fi  vni  nSa  linet  accurret 1- 
tiambabm  inter  ipfat  Jit  d&  nen  trtuftuntipet  cera- 
trunt  i retia  Imea  per  tentrtm  illarum , vel  ex  pud- 
ite miut  illarum  , reilt  Unet  parallela  agatur  : ac- 
curret etiam  amiti  te  vtnmque , <Jr  fingnln  invnt 
tantum  punite, 

QVandoquidem  centrum  ftAtomitn  op- 
pofitarum, vel  punflum  datum  in  linea 
curua  vnius  illatum,  non  diftat  iofinitA  1 St  per 
prop.  8.  lib  i , poliunt  augeri  St  extendi  in  in- 
finitum crura  curua  hyperbolarum, ita  vtfera- 
. per  in  infinitum  femper  abeant  ab  inuicctn,vel 


PROPOSITIO  XVII.  * 

Oppofitarum  fcclionum , qu* 
coniugactt  appellantur  j afympco- 
ti  communes  fune. 

O Vppofitio.  Oppofitarum  fefliortum  cdn- 
Oiugatarum.defin.?.  explicatarum , diame- 
tri coniogat»  fint  refl*  Alt,  CD,  femurud 
intcrfccantes  in  coitnrtttni  centro  E , ditatum 
oppofitarum  fefllonum  Conitrgitararrr.  Dico 
harum  omnium  feflioirotA  corntrruftes  efle  a- 
(ymptotos. 

Apparatus.  Per  prop.  ji.  lib  r.  elertrent.per 
vfltices  A Sc  B,  duamm  fefltonum  Oppo- 
fitarum,  ducantur  do* refl*  line*  panllclx 
dtametrO  CD  coniUgaf*  alteri  AB,  firittjue 
PAG,  KBH,  qnae  tangent  per  prop.17.  libi. 

S 4 ipfas 
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ipfas  feftiones  oppofitas  przdidas,  illa  in  A 
'luam  Tectionem,  nxc  in  B propriam,  in  vni- 
ro  unium  pundo;  quia  per  difin.17.  iib  inter 
primas,  diameter  C D ell  ordinatim applicata 
diametro  A B : cruntquc  inter  fc  parallela; 
prtraidx  redx  linex  FAG,  KBG,  per  propof. 
to. lib.i. elem. Similiter  per  vertices  C,D,aIia- 
tum  duarum  fedionum  oppolitarum  , agantur 
rectr  linex  KCF,  HDG,  parallelx  diametro 
AB  coniugatz  diametro  CD;quzcx  eifdem 
. principiis  citatis , erunt  parallela:  inuicem  , Si 
contingent  in  C Si  D , fuas  proprias  legio- 
nes oppofitas,  illa  in  vnico  punito  C , bxc  in 
vnico  pundo  D.  Produdxex  vtraque  parte 
iit*  du*  linex  parallele  KCF,  HDG,  eriaoi- 
que  alia:  du*  parallelx  FAG,  KBFt ; cum 
femper  debeant  extra  fedionesquas  tangunt, 
excurrere  per  cit.  propof  1 7.  libat . occurrent 
illx  iltis  in  punitis  K,H,G,F,  per  propof  u. 
Procli ; idque  extra  datas  lectiones  oppofitas 
cbniugatas:  fi  enim  du*  illarum  verbi  gratia 
KBH  , KCF,  in  punito  K concurrerent 
lito  intra  vnam  fedionum  datarum  propria- 
rum, alterutra  contra  cit.  propof.17.  ingfcdcrt- 
tur  intra  fedionem  propriam.  Rclultabii  igi- 
tur ex  quatuor  1 e ens  lineis  KBF1,FAG,KCF, 
FIDO,  libi  mutuo  occurrentibus  modo  expli- 
cato in  pundtis  K,H,G,F  , extra  ft itiones  da- 
ta, paratlelogrammum  F GHK  , inquo  li  du- 
cantur ex  punito  E centro  nimirum  (cilio- 
num datarum  in  quo  (c  mutuo  bifariam  inter- 
ierant dux  diametri  coniugatz  AB,  CD,iux- 
ta  dcf.17.  lib.i,  interprimas,  St  3. inter  fecun- 
das; reft*  linea:  EK,  £G,  ad  oppofitos angu- 
los H Si  G , diiti  parallclogrammi , erunt 
indireiium,  vnarave  efficient  reitam  lineam 
KEG  , per  lemma  5.  fnmliquc  modo  , du* 
alix  reitxlinez  EH,  EF  , cmilfz  «x  eodem 
punito  E ad oppofitos angulos  H Si  F,dir 
it  i parallclogrammi , vnicam  efficient  lineam 
reitam  FEH.  lam  dico  quod  duzrciiziinez 
KEG,  FEH,  fintdatarum  fedionum  oppo- 
fitarum  conjugatarum  , afymptoti  commu- 
nes. 

Demonftratio,  Quia  diametri  AB  , CD, 
funt  Gbi  inuicem  coniugata , reda  CD  erit 
diametcrfecunda diametri  AB;  Si  redta  AB, 
cfit  diameter  fecunda  diametri  C D ; funt 
cnimexdiiiisin  defin.4.  lib.i.  inter  fecundas 
coniugatz  Gbi  inuicem  fecundz  : igitur  per 
cic.def. 4.  eritvt  AB  ad  CD,  ita  CD  ad 
rectum  latus  rcfpeitu  tranfuerG  AB  infedio. 
nibusoppoGtis  A Si  B:  vnde  per  prop.  17, 
lib.fi.  elem.  reitaogulum  fub  tranfuerfo  latere 
AB  & rcito,  erit  zqualc  quadrato  rcftz  CD: 
cumque  per  cit.  lemma  fmt  parallelogram- 
tna  CH,  CG,CB,  EH,  CA,  AD , erunt  per 
prop. 34-  lib.i.  clcm.zquaiia  latera  KH,  CD, 
FG  ; tum  etiam  zquaba  latera  KB,  CE,  FA; 
& zqualialatcra  BH  , ED  , AG  : ell  autem 
CD  , bifarilm  diuifum  in  E per  def  3 .lib.i, 
inter  fecundas,  ergo  xquales  erunt  redtz  C E, 


ED;  his  igitur  zqualibus  quia  oftendimus  efle 
zquales  rectas  KB,  BH,  F A,  AG,  erunt  om- 
nes xquales  inter  fc,  per  i.ax.  Iib.  1.  elem.  vi- 
delicet KB,  BH,  CE,  ED,  FA,  AG;  i deoque 
reitx  KH,  FG , diuifz  bifariim  in  B & A. 
quadrata  igicut  przdiitarum  fex  redarum  z- 
qualium  KB, BH,  CE,  ED,  FA,  AG  , erunt 
per  prop.i6.Piocli*qualiainter{e.  Quia  ve- 
ro reita  EC , vel  ED , ell  fub  dupla  totius 
CED , quadrata  redarum  EC,  BD,  feorGm 
fumpta,  erunt  per  coroll.  noltrum  ad  prop.  10. 
lib.fi.  elem.  quarta  pars  quadrati  redx  CD: 
igitur  per  propof.7.1ib,  5.  elem.  $iadrata  qua- 
rumlibet redarum  BK,  BH,  F A,  AG,  zqua- 
lia  inter  fe  oftcnfa , & quadratis  feorGm  fu  ru- 
ptis redam  CE , ED  , erunt  Gngula  quarta 
pars  quadrati  redx  C.D  ; & per  eandem  pro- 
pof.7.1ib.5.clem.  Gngula  etiam  erunt  quarta 
pars  redanguii  fub  tranfuerfo  latere  AB  fit 
redo  proprio  probati  zqualis  dido  quadrato 
.redx  CD.  Ergo  per  1.  propof.  redx  line* 
KEG,  MEF,  erunt  afymptoti oppofitarum 
ledionum  A Sc  B.  ex  eifdem  principi)! , fit 
eodem  artificio  probabuntur  redx  linex  eso- 
dem  KEG.HEF,  effc  afymptoti  aliarum  dua- 
rum oppofitarum  fedionum  C , D.  Igitut 
manifeitum  erit  quod  fedionum  oppofitarum 
conjugatarum  fitit  afymptoti  communes. 

COROLL.  NOSTRVM  I. 

In  /citimi*  •fftjit»  temtgAtu  QuAdretnm  fe  - 
mifu  fecunde  dijmetri  diunm  «pfwjitarni»  c/l  equu- 
le quATti  parti  fg ara  ia  iUU , tUfiniu  'm  defin.  1 . 

OStcndimus  enim  quadratum  redx  CE 
femiHis  fecundx  CD  diametri  duarum 
oppofitarum  A,B.  fedionum,  ede  xquale 
uartz  parti  figurx  fub  tranfuerfo  latere  AB 
idarum  fedionum  , fit  redo  proprio , quod 
redangutum  figura  cfl  iuxta  def.i. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

In  fiaiml-M  eppefitii  «nigrari» : Kafla  tinni 
tengim  vium  ex  i lln  in  punite  vtrtitii , & ntim- 
geni  elterulrem  ex  nfjmptetii  eqne- 

tis  fenei  fi  itidmetri  uningete  rejpeiln  ejfxmpu  fupre- 
diile. 

EXempIi  gratia  in  figura  huius  propoGtio- 
nis.  Reda  linea  FAG  tangens  fedionem 
in  A,  fic  attingens fuo  extremo  vno  F,  afym- 
ptotorum  communium  alteram  FEH,  luam 
femiffem  AF,  xqualem  Icmifla  CE,  vtio- 
flendimus  in  apparatu  obtinet  ad  demonftra- 
tioaem  huius  prop,  ) diametri  fecundz  CED, 
refpedu alterius  AEB  incuius  vertice  A un- 
git prxdidt  FAG  fedionem. 


PROPO- 
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que  fcfiionibus  A,  B,  oppofitis,  qu*  deinceps 
nnAD/lClTm  VVtlfi  funtcontad*  C,  tc  quidem  feSioni  A inpun- 

PR0P05IHU  AVHl.  fh>  G,  alteri  veri  fedioniB  in  pundo  H;  Sc 

quod  bifarilm  ipla  rea»  HGC , in  puncto  C 
contadusdiuidatur. 

Demonftratio.  Prima  aflcrcio  euidens  eft 
per  propt  priced.  iS.  Altera  verd  fic  probatur, 
conceptis  afymptous  KL»  MN, communibus 
ipGsdacis  fcdiombusoppoGtis  coniugatis  iux- 
u prop.17.  lam  vero  per  prop.J.  Reda  HCG, 
contingens  in  C Hyperbolen  ipfam  C -n  vni- 
cdtantum  punao,fccabit  in  E & E.  eiusafyra- 
ptotos  prxd  idas,8c  bifari Jtn  in  C puncto  con- 
taaus  diuidetur,  per  cit.  propof.3.  Sed  Sc  per 
prop,i6.produfta  vtrimque etiam  curafedio- 
nibus  A St  Boppofitis  occurret,  illi  in  G vni- 
co  punao,  huic  in  H etiam  vnico  pundo, 
cruntquc  arquales  portiones  reda'  FH , EG; 

2u*  G addantur  xqualibus  portionibus  ofien- 
s CF,  CE.pnm*  primis.feCund*  fecundis; 
fient  per  z.axiom.  libat,  elem.  squales  femif- 
fes  CH,  CG,  totius  rcdsHCG  ; atque  ita 
bifarii  m diuidetur  in  punao  C contaausa 
Qu*  omnia  erunt  dtmonftranda.  • 


Si  vni  oppofitarum  fedionum 
qu*  coniugat*  dicuntur , occurrat 
reda  linea  i & produdaad  vtral- 
que  partes , extra  fedionem  cadati 
cumvtraque  fedionum,  qua:  de- 
inceps lunc,  in  vno  tantum  pun- 
do conucniet 

SVpoGtio.  Sintconiugats  feftiones  oppo- 
fit*,  A.B.C.D,  vnique  illarum  puta  C, 
reda  linea  ECF  occurrat  in  vno  tantum  pun. 
&a  C,  & produda  ad  vtrafque partes, proce- 
dat extra  (Vdionem.  Dico  redam  ECF  cum 
tttaqucfeaionum  A,  Si  B,  quxdcinceps  Gint 
fedioni  C contad*  , in  vno  tantum  punao 
conuenire  j hoc eftin  H, feaiom  B, St  m G, 
ledioni  altet*  A,  occurrere. 

Apparatus.  Concipiantur  afymptoti  KL, 
MN  quar  funt  communt?  datis  feaionibus 
coniugatisoppoGtis  A,B,C,D,  iuxta  prop.17. 

Pr  Demonftratio. Quandoquidem teda  ECF, 
liaionem hyperbolicatn C contmgit .nvn.co 
folum  punao  C,  St  non  fecat . produOaque 
vtrimque  femper  proced.textta  .pram.occu- 

rct  per  prop.5,  etus  afymptous  KL,  MN , 11 
in  E.huic  in  F : producta  verd  vitra  h*c  pun- 
daE.F,  occurret  per  propof.  16.  feft>ombus 
oppqfitis  A.B.qta*  funt  deinceps  ad  ipfam  C, 
«equidem  ftdioni  fi.in  vnico  tantum  pundo 
G,  alteri  verd  fcdioni  Bm  vnico  tantum 

pundo  H ; quia  ip.f?;ed»  EtFoM*eftfe- 

carcduas  afyroptotosasgulum  cSiucntcsdc- 
inceps  adangulos  continentes  lplas  kdioncs 
oppoGtas  A,B.  Sc  fic  dcmonflraucnmuspto* 
politum.,,  , , 

PROPOSITIO  XIX. 

> Si  irtoppofitisfedionibus,qu* 
coniugatse  Appellantur ducatur 
recta  iinea  quamuisipianim  con- 
tingens : curti  feaionibus  qn*  de-, 
idccpsi  funt  conueniet  5 & ad  ta- 
bifariam  fccabitur. 

Snfule  figuram  prxcedentis  propofitio- 
VJVis,  Suppofitio.  Sint  cpniu^tprUaio- 
nes  oppofitx,  A.  B.  C,  D 1 vnamque  illarum, 

■ nrr.  . .numcntin. 


puta  C,  contingat  rcqta  HCG  , iBynjCotan- 
Pira  pundo  C,  qaytprodufla  vtrimque  lem- 
per  procedat  extra  ipfam  C fcdioncm.  Dico 
quod  fic  produda  recta  HCG,  occurrat  vtrif* 


PROPOSITIO  XX. 

Si  vnam  oppofitarum  (edio- 
num  quae  coniugatse  appellantur, 
reda  linea  continet  &.  per  ta» 
dum  & centrum  ducantur  duae  re- 
dae linea:,  vna  quidem  per  cadum, 
altera  vero  contingenti  sequidi- 
ftans , quoufque  occurrat  vni  fe- 
dionum quae  deinceps  funt.  Reda 
linea  quae  in  occurfn  fedionem 
t^ntingit , sequidiftans  erit  linex 
per  cadum  & centrum  dudx:  quf 
vero  per  tadus  & centrum  ducen- 
tur» oppofitarum  ledionumcon*- 
iitgatae  diametri  erunt. 

SVppofitio.  Senionum  oppofitarum  coniu- 
gatrrurn  A,  B,  C,  D,vnampuu  Aircda 
finea  EF  contingat  in  E pundo  vnico,  & pro- 
duda  vtrimque  femper  exua  fcdionem  A ex- 
currat : Sc  barupi  omnium  .fedionum  6« 
axes  coniugati  AB*  C ,ccntriiroSlM5  t 
<;ommUne,  Du#a  verd  fit  icfU.KB  per  cen- 
t'rum  X Sc  punduffl  cont alia  re/ 
fta  ex  centro  X,  par^jela  iffi  re^a? 
cpntfngentii  occqrrcns  io  CJ,  yn»  (eftjonumC 
oppofitarum  qua?  funt  deinceps  ad  contaftam 
Ar^rodu^arup^verb ift*du* rcftE  XO,  GX* 
vitra  ctfntrum  X • pritn*tXE  occurret  feftiorti 
B oppofna?  ipfi  feftioni  A contack**  in  pundo 
rr  * quidem 
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quidem  V,  per  prop.  29. lib.i.  & fimiliter  al- 
tera GX  occurret  in  O,  feflioni  D oppofita 
ipfi  C contadx  in  G,  per  eandem  propof  29. 
lib.r.  Prxrcreacx  punflo  G edufta  fit  ex  da- 
tis , reda  linea  GH  contingens  vero  contaflu 
feftionero  C in  punflo  G , occurfus  illius 
feflionis  cum  refla  XG  pradiSa.feflioncm  C 
fccante  in  G,  per  corotl.  noftrum  primum  ad 
prop.iS.  libri  t.  Dico  autem  reflant  GH  du- 
flam  ex  punflo  G occurfus  mutui  reflx  XG, 
St  feflionis  C , 8t  contingentem  tpfam  fcflio- 
nctin  C in  punflo prxdido  G occurfus  pradi- 
fti.eflc  parallelam  rcftx  XEpertaflum  Efu- 
pradiflum  St  centrum  X tranfmiffx : & reflas 
OXO,  EX V,  per  taflus  G , & E,  prardiflos  Jc 
centrum  X,  ede  diametros  coniugatas  data- 
rum feflionum  oppofitarum  contugatarum. 

Apparatus,  Imprimis  refla  GH  tangens  fe- 
flionem  C.  produfla  fecabitur  ab  axeeiusCD 
in  punflo  H,  inter  centrum  X & verticem  C, 
pet  coroll.  prop.  31.  lib.i.  St  alia  refla  EF  con- 
tingens feflionem  A in  E , produfla  fecabit 
axem  AB,  feflionis  difls  in  punflo  F inter 
centrum  X St  verticem  A , per  coroll,  cit.  St 
eadem  refla  EF  produfla  vitra  F,  fecabit ur  in 
T ab  refla  CD,  per  prop.  1 v Procli,  quia  cius 
parallela  XG  fccatur  ab  eadem  refla  CD  in 
centro  X.  [am  vero  ex  punflo  E lines  cur- 
ua  hyperboles  A,  concipiatur  refla  linea  EK 
ordinatim  applicata  axi  BXAK  ) 8c  ex  pun- 
flo G linea  curux  hyperboles  C , alia  refla 
GL  ordinatim  applicata  axi  DXCL;  St  alia 
refla  CRP  ex  punflo  C verticis  hyperboles 
C , ordinatim  etiam  applicata  axi  DXC  ad 
partes  refla  EK ; erit  EK  parallela  axi  CD 
coniugato  alteri  AB  axi,  per  def.t  7,lib.i, inter 
primas;  St  ob  eandem,  refla  GL,  CRP, erunt 
parallela  axi  AB,  Se  per  prop.30.  lib.  1.  elem. 
parallela  inuicem:  ergo  cum  reflx  XG,HG, 
fecent  reflam  GL,fecabunt  etiam  ipfara  CRP, 
Se  quidem  HG  in  R,  St  XG  in  P . Linee  vero 
refla  iuxtaquas  poffunt  applicata  ordinatim 
difla  refla  ad  axes  datos,  fine  AM,  CNifiat- 
que  per  prop.12.  lib.S.  clero,  vt  PG  ad  GR,  fic 
HG  ad  quartam  proportionalem  S rcflamierit 
■per  prop, Jt.  lib.r.  St  coroll.  propof.  4.  lib.]. 
elem.  refla  S,  dimidia  eius  iuxta  quam  pof- 
funt qua  ad  diametrum  OG  applicantur  in  fe- 
flionibus  C,D,  oppofitis.  Quod  vero  Gt  refla 
OG  diameter  feflionum  di&arum  , patet  e* 
coroll.  prop.cit.  51.  lib.i.  cum  tranfeat  per  ca- 
rum centtum  X. 

Demonftratio  primi  propofiti.  Imprimis 
probandum  eftita  efle  NC  ad  CD,vt  BAad 
A M : cdm  enim  ex  demonftratione  prima 
prop.  conflet  ita  ede  quadratum  reflx  XA  ad 
quadratum  portionis  AQ  refla  AM  ab  refla 
QX  concipienda afymptoto  deduflacx  centro 
X,  verius  reflam  AM,  vt  BA  ad  AM:  tum  et- 
iam ex  eadem  demondratione,  St  coroll.ptop.' 
4.lib.  5.  elem.  fit  vt  NC  ad  CD , itaquadta- 
tum  portionis  refla  CP  abfciff*  ab  afympto- 


to dcdufla  ex  centro  X , ad  quadratum  reflx 
CX;  cumque  per  propof  54.  lib.i  .elem.conci- 
piendo  parallclogrammum  faflumab  CX, 
CP , concurrentibus  in  punflo  Y reflis  CP, 
MA  produflisfi  opus  fit,  illa  vitra  P,  ida  vi- 
tra A,  in  quo  punflo  Y concurrit  etiam  alym- 
ptotus ex  centro  X egrediens,  vtiodcndimus 
in  prop.  1 7.  nam  refla  MA,CP,  contingent  in 
A St  C,  fuas  proprias fefliones,  cum  Gnt  paral- 
lela rcfpefliue  fuis  proprijs  ordinatim  applica- 
tis ad  axes  AB,  CD:  fientdue  aequales  refla 
AQ,  AY,  per  propof. ;.  & refultabit  aliud  pa- 
rallelogrammum  A Y,CX,  cuius  latera  oppo- 
fita  XA,  CY , erunt  aqualia.  St  aliaoppofita 
A Y,  CX.  etiam  aqualia  per  propof.34-  lib.i. 
elem.  vnde erit  per  coroll.nodrum  ad prop.7. 
lib.;.  elem.  vt  XAad  AY,  ficCY  ad  CX;  qua- 
re pet  prop.12.  lib.S.  elem.  erit  vt  quadratum 
refla  XA  ad  quadratum  reflx  AY,ficqua> 
dratum  reflx  CY  ad  quadratum  refla  CX; 
igitur  cdm  antea  odenderimus  efle  quadra  tum 
refla  XA  ad  quadratum  portionis  refla  AQ 
vel  A Y reflarum  aqualium,  ficut  eft  refla  BA 
ad  AM;  St  efle  quadratum  refla  CY,  hoc  efl 
quadratum  portiojispradifla refla  CP,  ad 
quadratum  refla  CX,  ficut  refla  NC  ad  re- 
flam CD;  St  nuneprobauerimus  efle  quadra- 
tum XA  ad  quadratum  AY , ficut  quadratum 
CY  ad  quadratum  CX;erit  per  prop.  it.  lib.;. 
elem.  refla  NC  ad  reflam  CD,vt  refla  BA  ad 
reflam  AM.  Verilm  per  prop.  37.  lib.Leftve 
BAad  AM.itareflangulumfub  XK,KF,ad 
quadratum  reflx  KE;  St  per  eandem  cit. prop. 
St  coroll.prop-4-lib. 5. elem. vt  NC  ad  CD.in 
quadratu  refl;  GL  ad  reflangulufub  XL,LH; 
ergo  cum  fit  vt  BA  ad  AM.fich/CadCD; 
eritpet  prop.n.lib.5.  elem.  rcflangulum fub 
XK  , KF  ad  quadratum  KE,ficquadratum 
GL  ad  reflangulum  fub  XL.LH.  Sed  per  pro- 
pof.15 . lib.S.  elem.  reflangulum  fub  XK.KF, 
ad  quadratum  reflx  KE,  habet  rationem  com- 
pofitam  ex  ratione  XK  ad  KE,  St  ex  ratione 
FK  ad  KE;  Sc quadratum  refla  GL  ad  re- 
flangulum fub  XL,  LH , proportionem  habet 
com  pofitam  ex  ratione  GLad  LX,St  ex  ratio- 
ne GL  ad  LH:  ergo  per  lemma  7.  lib.i.  pro- 
portio compoGta  ex  ratione  XK  ad  KE;  St  ex 
ratione  FK  ad  KE,  eadem  eft  qtta  compoGta 
ex  ratione  GL  ad  LX,St  ex  rationeGL  ad  LH, 
Quarum  quidem  proponi».  FK  ad  K E eadem 
eft  qua  GL  ad  LX;  cum  enim  triangula  FKE, 
GLX,  habeant  latera  EK,  LH  parallela. Sc  alia 
Utera  EF.GH, parallela,  Sc  alia  Uteri  KF.GL, 
parallela  ex  datis,  velet  apparatu ; erit  per 
icramajo.  lib.i.  vt  FKad  KE.fic  GL'  ad  LX. 
reliqua  igitur  proportio  ex  eifdem  compoG- 
tis,  nimirum  ratioXK  ad  KE  reliqua,  erit  ea- 
dem reliqua  rationi  GL  ad  LH,  per  3 .aXiom. 
lib.  1.  elem.  applicatum  rationibus.  Porri  tri- 
angula EKX,  GHL,  habent  angulos  in  K Sc  L 
aquales oftenfos,  nimirum  feflos,  Sc  latera 
circa  illos  proportionalia  probata,  videlicet 
£-  XK 
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XK  ad  KE.ficut  GLad  LHs  ipfa triangula 
EKX,  GHL,  per  prop.6.  lib.  i.  elcm.  squian- 
gula erunt,  xqualefquc angulos  obtinebunt) 
lub  quibus  latera  bomologa  lubtenduntur; 
quare  angulus  EXK  squalis  erit  angulo 
' LGH  , quibus  rubccnduDtur  homologa  latera 
EK  . LH.Quia  vero  in  parallelas  redas  often- 
fas  KX  i LG  , incidit  reda  XG , erunt  per 
propoC  29.  lib.  1.  ekro. anguli  alterni  KXG. 
LGX , squales ; ergo  totus  angulus  KXG, 
toti  angulo  LGX,  squaliscrit ; ex  quibus  ii 
detrahamus  angulos  squales  probatos  EXK, 
LQH,  primum  i primo  totali, fecundum  ve. 
r6i  fecuodo  totali,  relinquentur  anguli  alter* 
ni  squales  EXG,  HGX,  per  j.ax.  lib.t.  elem. 
Igitur  per  prop.  18.  eiuldcm  lib.  1.  eleroi  recta 
linea  EX,  parallela  erit  recte  lines  GH,  Gcuti 
fuit  primo  ptopoGtum. 

Demonftratio  fecundi  propoGti,  Quando- 
quidem reSa  CD  eltdia meter  coniugata  feu 
fecunda rcfpcdu  diametri  AB.  in  oppoGtisfc- 
itionibus  A , B , cum  qua  reda>CDcon- 
uenire  oftenfa  eftin  T,  reda  linea  EFTtre- 
dangulumfub  TX,  KE  , squale  erit  per  pro- 
pofjS.  libu.  quadrato  recte  CX ;.  G enim  cx 
punito  E,  ipli  KX  parallelam  redam  du- 
xerimus, rcdangulum  quod  fit  ex  TX,  flcJi- 
nea  reda  qus  inter  X fle  parallelam  redam 
interijeitur  ■ quadrato  rede  CX  erit  squale 
pcrcit.-pr0p.3l.  Ilb.t.  ctlm  ergo  rcdangulum 
fub  TX,  KE,  squale  fitquadratorcds  CX; 
erunt pet  prop, 17.  lib.didcm.  tres  ctda;  Hnes 
proportionales  TX, CX, KE;  flt  percoroll. 
prop.20,  Iib.6. elem.  erit  vt  IX  ad  KE , Gc 
quadratum  redx  TX  ad  quadratu»  redae 
CX.  fle  quia  triangula  EfK,  TFft,  fiuntab 
duabus  redis  KX,  ET,  fe mutuo interfe- 
cantibusin  F,  fle  Utera  obtinoM  parallela 
KE,  XT,  oltdifa;  erit  per  lemma  jo.lib.i. 
Vt  TX  ad  TF,  Gc  KE  ad  EF;  * vt  TX 
ad  KE*Gc  TFad  EFt  cumque fit per pro- 
pof.i.lib.6.  elem.  vt  TF  ad  FE,  'Gotrian- 
gulum  TXFad  triangulum  EXF;  erit  per 
prop.tL. Iib.j.clem.vt  TX  ad.KE,  itatri- 
. angulum  TXF  ad  triangulum  EXF.  Oftcn- 
dimus  autem  pauld  ante  efie  tres  Oontisui  pro- 
portionales TX , XC,  KE ; St  funt  triangula 
TXF, XCP , xqu>9  naula,  £ oh  WaUflas  re- 
das ‘flX,  FT . ottcofiS,  MeoqWih&dfl  CXP, 
XTF,  per  prop.  29.  lib.t.  elem.  squales;  funt- 
quealqanguli  XCP,  I XI  , «uni squales 
percit,  prop.  29.  lib. 1. elem.  6»  parallelas re- 
dajortenfas  FX,  PC  1 quate  petcoroll.  no(F. 
3.  ad  prop.  31.  lib.  r.  dem.  reliqui  eurum  3». 
gilll)ettijTlX,XlC,  erunt  xqualds;  ujcqquc 
vti  ditlBrtlJdida  triangula  xqiflaHgtfla; ) igf- 
tur  per  icm,  ;o.lib.4 . erunt  f muli  a.  Quare  eri  m 
fuit  probata:  tres  icite  f iroj  u. nonales  TX, 
CX,'KE,crit  per  coroll.  prop.  :o.  tit.S,  elem. 
vt  TX  ad  KE,  lic  triangulum  TXF  ad 
triapgujutn  XC  p j;  eftendimus  autem  antea 
cfte.quadratum  red®  TX  ad  quadratum  re- 


ds  XC , vtreda  TX  ad  redam  KE;er$e» 
per  prop,n.  lib.),  elcm.  erit  vt  quadratum  re- 
di 'IX  ad  quadratum  redx  XC,  ita  tri- 
angulum TXF  ad  triangulum  XCP  ; hOe 
td  iuxta  propof.  7 . lib. 5.  elcm.  ad  trianguluiti 
GHX  squale ipG triangulo  XCP,  vtioBcnc 
dimus  in  coroll.  noflro  5.  ad propof.4;.  lib.t, 
Igitur  per  prop,  i 1 . lib.  j . elemen.  conterendo 
(uptadida,  erit  vt  triangulum  TXF  ad  trian- 
gulum EXF,  Gc  triangulum  TXF  ad  tri- 
angulum GHX:  quare  per  propof.  9.  lib.), 
dem, triangula  GHX, XEF,  erunt squalia. 
Cumque  ob  parallelas  redas  EX,  GH,  often- 
fas;  tum  alias  .EF,  GX , parallelas  probatas; 
squales  Gnt  per  propof.29.  lib.t.  elem.  anguli 
HGX,  GXE,  At  GXE,  XEF:  erunt  per  t.  ax. 
lib.  1,  elem.  anguli  HGX,  XEF,  squalest 
igitur  ditia  triangula  GHX , XEF,  per  propt 
1 (.  lib.s.  elem.  habebunt  laterarcciproca,hoc 
cft  erit  GH  ad  EX,  Vt  EFad  GX  r quare 
perpropof.  id.  lib.  «.  elem.  rcdangulum  fub 
H G , GX,  erit  squale  redangulo  fub  XE, 
E.F. ‘Et  quoniam  per  apparatum  eftvt  linea  S 
ad  HGiita  RG  ad  GP;  jc  triangula  RGP, 
XEF , funt  squiangula,  ( ob  angulos  in  G 8c 
E iam  oflenfos  squales ; Sc  angulos  GRP, 
EXF  etiam  squales,  ob  squalitatem  cum 
tertio  HXG.,  perprop.29.  lio.t.  elem.  quia 
Gmt  parallcls  teds  XF.K.P. ) erit  per propi 
A.  Jib.6.elem.  vt  RG  ad  GP  , Gc  XE  ad 
EF ; quare  per  prbp.i  t . lib.) . elcm.  erit  vt  re- 
da S ad  HG,d>c  XE  ad  EF.  Suqiptave*. 
r6 communi  altitudine  XG,  flefumptis bafi- 
bus,  S,  HG,  eritpcri.prop.lib.S.cicmen» 
vt  S ad  HG,  Gt  icdangrilurri  fub  g,  XG, 
ad  rcdangulum  fub  H G , X G ; flt  furnpta 
fommuni  altitudine  XE,  fltbafifeus  X^,EF; 
eiit  vt  XE  ad  EF.  fic  quadratum  red®  XE 
atl  rcdangulum  fub  XE  , EF : igitur  pchbroj. 
pofn.  lio.;.  elcm. erit  vt  rcdanuulurp fub  S, 
XG,ad  rcdangulum  fub  HG,  XG,  itaquadra- 
tum  reda:  XE  adredangulumfub  XE  , Eia 
flt  per  prop.ro.  lib.j.elem.  erit  vicifltm,  vtre- 
dangulumlub  S , XG  , adqiradratum  rtd* 
XE , ita  rcdangulum  fub  HG,  XG , ad  re- 
ftangulum  fub  XE  , EF;  fcd  btiendimus  rc- 
dangulum fub  HG,  XG,  squale  e(Te  redan- 
gulo fub  XE,  EFt  ergopef  coroll.  noft.2, 
jad  propii^.  lib.)  .elemen.  redinguluni  fub  S, 
XG,  sljualeerii quadraro  reds  XE.  Cum- 
que roda  GO , inoppoGtitGtdionibusC,’D, 
per  centrum  X illarum  ada- occurrat  io  G, 
fcdioni  C ex  datis,  occurret  qtiam  fedioniD 
in  O,  per  prop.  19.  lib.  1 . & bifariam  ia  X cen- 
aro dinidetur  per  propof  jo.lib.  eiuldcm  r . Si- 
militer reda  E X proueniens  ex  E purido 
fcdionis  A,  per  centrum  X ofla  , produdr 
decurret  in  V fcdioni  B oppofittt  per  propof. 
•19,  lib.i.  Sc  diuidetur  bdanirein  X percit. 
prop.30.  Porro  redangulum  fiib  S , GX,  erit 
quarta  1 pars  Ggutx  qux  ad  GO  diametruifi 
conllituitur;  nam  GX,c(l  lenaiflis  reds  GO, 
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St  S ell  fcraifljs  rcftxiuxta  quam  poliunt  re- 
cta: ordinarim  applicatae  aa  didam  diame- 
trum: fi  enim  fieret  rcdangulum  fubtota*GO 
& reflo  latere , eflet  quadruplum  rcdanguli 
fub  G X femifle  totius  GO  , St  S femifle 
redi  lateris , diuideretur  enimjllud  reftangu- 
lum  totale  in  quatuor  fqualia.redangula, quo- 
rum vnuro  etit  fitb  GX,  St  S,  quod  ideo  erit 
quarta  pars  totalis  fub  GO , St  reflo  latere: 
quadratum  veri  redx  EX  cil  per  coroi).  no 
Urum  adpropof.  20.  lib.  6,  elem.  quarta  pars 
quadrati  redae  EV : igitur  quadratum  redae 
EV  erit  aequale  figurx  ad  GO  conflitutae  St 
fub  reflo  latere.  Simili  difcurfu , ex  eifdem 
piincipijs  ptodudis  quadratum  redx  G O 
probabitur  efle  xqualefigurx  ad  EV  diame- 
trum St  fub  redo  eius  latere.  Ex  quibus  fequi- 
tur  redas  EV,GO,e(iecomugatas  diametros 
fedionum  oppofitarumconiugatarum  A , B, 
C,  D , iuxtadef.4.  Iib.i.  inter  fecundas:  nam 
quadratum  redx  EV  culm  fit  xquale  redan- 
gulofub  GO  traofuerfa  diametro  fedionunj 
oppofitarum  CD,  Se  latere  redo,  erit  per 
prop.17.lib.6- elem.  reda  EV  erit  media  pro- 
portionalis inter  G O St  redum  eius  latus: 
cumque  etiam  quadratum  redx  GO  fit  x- 
quale  redangulo  fub  EV  latere  tranfuerfo 
oppofitarum  fedionum  AB,  erit  reda  GO 
media  proportionalis  inter  latus  tranfuerfum 
EV  St  redum  eiusproprium:  quare  per  def-4. 
cit.  erunt  didx  redx  GO,EV,  diametri  con- 
iugatx  prxdidarum  fedionum  coniugatarutn 
oppofitarum.  quod  erat  fecundi  propofitum. 

PROPOSITIO  XXI. 

lifdem  po(ltis,oflcndendum  eft 
pundum  in  quo  contingentes  li- 
nez  connen iunt , ad  vnam  afym- 
ptoton  effe. 

SVppofitio.  Sint  oppofitx  fediones  cooia- 
gatx  A,  B,  C.  D,  carumque diametri 
coniundx  AB,  CD,  centrumque  Xtdatx 
verd  redx  line*  AE,  CE,  contingentes  in 
A & C,  verticibus  fedionum  A,  C.  Dico 
pundum  E coocurfus  didarum  AE,  CE, 
conti ngen t i u ra non  paralie la ruo,  eflt in pun- 
do  vnius  afymptotorum  didarum  fedionum: 
feuquod  idem  cft , per  pundum  E incedere 
vnam  ex  afyroptotts  deducendis  ex  defin.j. 
ab  centro  X. 

Apparatus  St  demonftratio.Perpropof.17. 
datarum  fedionum  erunt  communes  afym- 
ptoti : Reda  verd  A E datur  contingere 
(cdionem  A in  pundo  verticis  propri)  A; 
ergo  per  prop.  3.  conueniet  ad  partes  C pro- 
ducta , eum  afymptoto  deduda  ex  centro  X. 
Simili  modo,  quia  reda  CE  contingit fc- 
diontmin  C,  ptodudaad partes  A,conuc- 


niet  cum  afymptoto  deduda  ex  centro  X.Sed 
eflo  fi  fieri  poflsr , non  conueniant  redx  AE, 

CE,  in  eodem  pundo  E afyiltptoti  XE,  inci- 
datquereda  AE  in  pundo  quidem  E afyns- 
ptoti  XE,  Se  alia  reda  CE  incidat  in  alio 
pundo  puta  e,  eiufdem  afymptoti  XE.  Pof- 
fumus  autem  concipere  intra  locum  fedionii 
C,  concipere  redam  lineam  HlG  accommo- 
datam Se  parallelam  ipfi  AB  diametro coniu- 
gatx  ipfi  DCt . hxc  reda  linea  HlG,  erit 
ordinatim  applicata  diametro  DC  produdx 
vitta  C,  intra  locum  ipfiusfediooisC,  St  bi- 
fariit»  dinidetuf  in  I,  ab  dida  diametro 
DC1,  perdefin.17.lib.  1.  inter  primas:  da- 
tur autem  reda  Ce  contingensfedioncm  C 
in  C termino  diametri  DC , ergo  per  prop. 
j.erit  parallela  ipfi  redsGH  bifarilrofcdx  in 
1 ab  diametro  DCI:  ergo  etiam  per  prop.30, 

Iib.i  .inter  primas  erit  parallela  diametro  AB, 
feufemidiametro  XA  :eft  autem  per  corolla- 
rium noftrum  a.ad  prop.  17.  reda  C e aequalis 
ipfi  XA;  ergo  cilmGnt  xqualesSt  parallelx 
rcdxlincxCe,  XA;redx  CX,  e A,  ipfasv- 
nientes , erunt  per  prop.  3 3 . Iib.i.  elem.  xqua* 

Ics  St  parallelx.  Quod  fi  concipiamus  intra  lo- 
cumfedioms  A,  redam  KML parallelam  dia- 
metro CD,  hanc  bifatiiro  fecabit  diameter 
ABM  in  pundo  JsJ,  per  cit.  prop.  17.  Iib.i  .in- 
ter primas,  errtque ordinatim  applicata  dia- 
metro ABM;  St  bine  redx  KML, erit  paratle- 
lareda  e A intermino  A diametri  AB,  per 
ptop.  30.  lib,  r.  elem.  quia  ambx  funt  patalle- 
Ix  terti»  CX  vel  CD  : Igitur  hxc  reda  e A 
continget  in  vnicoA  pundo  fcdionem  Aper 
prop.  17.  Iib.i. Data  autem  eft  reda  AE  diuer* 
faabifta  e5A . tangere  ipfam  fedionem  A ia 
pundo  A: ergoeontraprop.^a.lrb.i.  fecun- 
dam partem  inter  tangentem  e A,  St  fcdio- 
nem A contadam  in  A,  altera  reda  linea  EA 
incidet.  Abfurdum  hoc  dedu&umexpofitiohe 
quod  reda  Hnea  CE  non  incidat  cum  afym- 
ptoto  XE,  m eodem  pundo  E cui  occurrerat 
aliacontingensreda  AE,  indicat  politionem 
efle  falfam , St  afiertionem  huius  propofiiionis 
illi  contradicentem  poGtioni,  vetam  eflc.quod 
erat  probandum. 

' PROPOSITIO  XXII. 

Si  in  oppofitis  fedhonibus,  quz 
coniugacz  appellantur  , ex  cen- 
tro ad  quamuis  fedionem  ducatur 
rc&a  linea  & huic  zquidiftans 
altera  ducatur,  quz  cum  vna  ex 
fe&ionibus  quz lunt deinceps,  Sc 
cum  afymptotis  conueniat ; Re» 
flangulum  conftans  ex  portioni- 
bus * 
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bus  lincsc  du£be  inter  fedionem 
& afymptotos  interiedlis , quadra- 
to lineat,  quae  ex  centro  ducitur,  ae- 
quale erit.  

SVppofitio.  Sitit  oppofit*  fefliones  conia- 
gatz  A,B,C.D, centrumque  X.earum^ue 
aiyfaptoti  communes  EXF,GXH;&:  excefitro 
X ad  feflionero  Cdnfla  refla  XC;  & huic  x- 
quidiftans  EMNH,  conueniens  in  E & H cum 
•iymptotis  prxdiflis , St  cum  lectione  A in 
puhflis  M St  N,  qUxfcflio  A eftvna dua- 
bus A Si  B deinceps  ad  fcflionem  C.  Dico  re- 
Sangulum  fub  EM,  MH, contentum  fub  por- 
tionibus EM.MH,  inter  feflionem  & afym- 
ptotos, linea?  dufl*  EMNH, ede xquale  qua- 
drato refla1  Xc  prxdiflz. 

Apparatus.  Pef  propof.to.  lib.t.  elem.  refla 
linea  MN,  fecetur  bifatiim  in  0, Sc  centrum 
X vniatur  cutnpunflo  O,  refla  linea  XO, 
quz  producta  vitra  centrum  X,  occurret  in 
B.feflioni  B oppofit* ipfi  A pcrprop.ap.  lib. 
x.erit^ue  AXBdiameierfcflionuro  A,B,op- 
pofitarum.percoroll.prop.fi.  lib.  i.Poftu- 
mus  autem  concipere  redam  lineam  tangen- 
tem in  A terminum  AXB,  fcflionem  A,qux 
tangens  erit  parallela  ipfi  refla:  M N , leu 
EMNH,  per  prop.j.tficverb  erit  refla  MON 
ordinarim  applicata  diametro  BXAO,  per  co- 
roll.noft. 7 adpropof.48.  lib.  1. eri tt}ue  refla 
CX  pfodufla  vitra  centrum  X attingens  in  D 
alteram  D fcflionem oppofitam ipfi  C,  per 
propftp.lib  i . 6 1 diameter  ipfarum  feflionum 
C,D,  oppofitarum,  per  coroll.  prop.51.  Quare 
dux  reflx  AXB, CXD, erunt  per  prop.ao.dia- 
metri  coniugatz  datarum  feflionum  coniu- 
gatarum  oppofitarum. 

Demonftratio.  Per  coroll.  noft.i.  adprop. 
17.  quadratum  reflx  CX,  ( videlicet  femiius 
diametri  CXD  coniugatx  ipfi  AB , nam  per 
30.prop.I1b.t-  CXDbifariim  diuiditurinX. 
& refla  AB  diuiditur  bifarii  ni  in  X centro. ) 
eft  squale  quartx  parti  figur*  conflitutx  ad 
diametrum  AB;8t  perprop.io.  eidem  quartx 
parti  eft  xquale  rcflangulum  fub  EM,  MH: 
ergo  per  r.  ax.  lib.  i.clem.  quadratum  reflx 
CX  eritxqualc  rcflangulo  fub  EM,  MH. 
Quod  erat  concludendum. 

PROPOSITIO  XXIII. 

Si  in  oppoficis  fe&ionibusqux 
coniugatx  appellantur,  ex  centro 
ducatur  quasdam  reda  linea  ad 

3uamuisfe&ionem)  & huic  «qui- 
iftans  ducatur,  quae  cum  tribus 
quz  deinceps  funt  ic&ionibus  con. 


ueniac : Redangulum  conflans  ex 
portionibus  lineae du<5tae  intereres 
fe&ioncs  interiedlis , duplum  erit 
quadrati  eius  lineae , qux  ex  cen- 
tro ducituf. 

SVppofitio.  Ex  Centro  X , oppofitarum  fe- 
flionum coniugatarum  A, B,  C,  D. dufla 
fit  refla  XC  ad  vnaroputa  C fcflionem;  Sc 
huic  reflx  XC,  dufla  Gt  zquidiftans  alia  refla 
linea  KE.Tccans tres fefliones,  C inK,A  ia 
M Sc  N,&  Din  Lj  vnam  A qux  efi  deinceps 
adC.&aliam  D oppofitam  ipfi  C,(ficenim 
intelligendus  eft  Author. ) Dico  rcflangulum 
KM,ML,  efle  duplum  quadratis  rtflx  XC: 
hoc  rcflangulum  fub  KM,  ML,  portionibus 
reflx  KL,  litis  inter  tres  fefliones  C,A,D, 
ede  duplum  reflx  XC. 

Apparatus.  Cum  afymptoti  FXE,  GXH,  e» 
centro  X exeuntes, fccent in  X diametrum 
CXD  produflam  vitra  X,  Sc  attingentem  fe- 
flionem  D oppofitam  feflioniC,cui occurrit 
ex  datis  in  punflo  C,idque  iuxtapr0p.a9.lib. 
1.  fecabunt  etiam  per  prqpof.11.  Procli  rcflam 
Kl. datam  parallelam  ipfi  CXD,  in  punflis  E 
Sc  H)  Sc  quidem  in  loco  inter  fefliones  (ito, 
cum  ex  natura  fua  numquam  attingant  hyper- 
bolas  quarum  funt  afymptoti , funtque  per 
prop.  1 7.  comunes  omnibus  datis  feflionibus. 

Demonftratio.  Per  prop.aa.  prxcedemem, 
rcflangulum  fub  EM.MH,  xquale  eft  quadra- 
to reflx  CX;  Sc  per  prop.i  L rcflangulum  fub 
(i  K.KE,  xquale  eft  quadrato  reflx  CX:  Re- 
flangula  vero  ifta  duo  fimuliiimpte  funt  {qua- 
lia per  lcm.fi.  rcflangulo  fub  KM,ML ; igitur 
cumGngulareflangula,vnumfub  HK.  KE, 
aliud  fub  EM,MH,fintxqualia  quadrato  re- 
flx CX;  fimul  fumpta  erunt  duplaqutdrato 
reflx  CXsquare  per  prop  .7. lib.  f. elem. rcflan- 
gulum fub  KM,  ML,  xquale  illis  duobus  fi- 
mul fumptis  reflangulis.  duplum  etiam  erit 
quadrati  reflx  CX;cum  Gntperprop.S.xqua- 
les  partes  EM.HN;  8c  per  prop.K.xqu ales  par- 
tes KE,HL.  dcmanftrauimus  ergo  propobtu. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

R eSt  linet  fietntit  tm  fidionet  rmngarxnns 
tppofittntm,&  dfjnptttti  tdrum  ctmmmti,pdrtHt- 
U dlietei  e tenuo  tlUtum  dniit  redt  dd  vtum  i dnt- 
tm  opptfttit  fidit  di  diUt  redt  li» td:  ulhmptU  fui 
ptrtinihm  illi  m uOd  inter  fittionm  qtum  arrigit 
reddet  centro,  & tfimptttti , (j  fui  ponioniim 
eiufitem  refid  inter  tjjmptttts  <j  fedionem  ftSutm 
deincept  td  ttm  tjutm  art/gil  reddet  tenue,  fient 
tqndlie  'ater  ft. 

C Vppofitio.  Sint  fefliones  oppofitx  coniu- 
gatx,  A.B,  C,D,  centrum  earum  X,  St  1- 
lymptoti  communes  GXH,  F X E ; refla 
XC  excentro  X ad  C punflum  feflionis  C: 
tum  refla  KEMNHL,para)lcla  prxdifle  XC, 
T lecaat 
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fecaosin  K fcdionem  C,  St  ei  oppofitam  Dia 
I-,St  afyruptotQsprxdidasm  E it  H,Scfcdio-  . 
nCm  deinceps  A in  M,8t  N.Dicercdanguhini 
fub  KEiHKj  effe  xqnaic  re&angulo  fu-b  EM, 
MH. 

Demonftratio.  psrprop.  n.  redangulum 
fubHK,  KE,  xqualceft quadrato  reftx  XCj 
A'  per  prop. 2 a.  redangulum  fub  EM,  MiH, ae- 
quale iit  quadrato  redae  XC:  ergo  per  i.  axio, 
lib.  i.elem.  redangulailla  duo  erum  «qualia 
inter  fe.  Quod  erat  demonftrandom. 

PROPOSITIO  XXIV. 

Si  Parabolae  dux  reda:  linex 
occurrant, vtraque  in  dtiobus  pun- 
dis; & nullius  ipfarum  occurfus, , 
alterius  occurfibus  contineatur  t- 
conuenient  inter  Ce,  extra  fedio- 
nem. 

C Vppofitio,  Parabolat  ABCD  , do*  redae 
^ linea:  AB,  CD,  occurrant  fiagulx  duobus 
in  pundis;  hoc  eH  reda  AB  in  pondis  A Sc  Bj 
& reda  CD,  duobus  in  alijs  pundis  C,  D ; Sc 
nullum  ex  his  pundis  contineatur  vel  termine- 
tur in  arcu  aliorum  duorum  pundorum,  fic 
enimnullius  ipfarum  redarum  occurfus con* 
tinebitur  alterius  occurfibus , vel  habeam  oc- 
cutfum  communem  in  vn6  pundo  linex  cur- 
uz  Paraboles.  Dico  redas  ipias  AB.CD,  con* 
oenirc  ift  pundo  I,  extra  fcdionem. 

Apparatus.  Concipiatur  aliqua  diameter 
parabolae  datae  ABCD;  & per  propof.  j f .lib.  i. 
eiem.  ex  pundis  B,  Sc  C vicinioribus  vertici 
Patabolx,  agantur  dux  redae  line*  E B F, 
GCH , parallclx  diametro  conceptae : ipfx  re- 
dae EBC, GCH,  erunt  inter  feparaileiz  per 
prop. jo.  lib.i.  eiem.  St  per  coroll.  prop.ii.lib. 
■•erunt  fingulae  diametri  ipfius Parabola: : St 
per  prop.  z6.  lib.  i.  fingulae  fccabunt  in  vnico 
tantum  pundo  Parabolam,  vnain  B,  altera  in 
C.  Portb  ducatur  reda  BC,vniens  punda  B, 
C,  prxdida, quique  erit  per  propof.  io.  lib.  t . 
intra  fcdionem. 

Demonftratio.  Quandoquidem  reda  linea 
BC,  incidit  in  parallelas  redas  EBF,  GCH, 
erunt  anguli  EBC,  GC B,  aequales  duobus  re- 
dis per  prop.  ap.  lib.i.  clem.  Porrd  AB  pro- 
dufta  vitra  B , procedet  vitra  fedionem  per 
prop.  i o.lib.  r.  St  quia  fecat  in  B redam  EBF, 
procedet  per  i !.ax.  lib.  i . eiem.  ad  partes  con- 
trarias A;  diuidet^ue  ideo  angulum  EBC.  Si- 
militer ex  eifdcm  principi js  probabitur  reda 
DC  ptoduda  vitra  C,  procedere  extra  fedio- 
nem, Stdiuidere  angulum  GCB:  igitur  cum 
duo  anguli  I BC,ICB,  fint  partes  duorum  an- 
gulorum EBC, GCB,  aequalium duobns  re- 
dis; per  ax.aj.  lib.i.  eiem.  coibunt  in  1 extra 


fcdionem  duas  reda  A B,DC , produdal , « 
pundo  I,  $jcuti  fuit  proppfitutri, 

C OKOILARI  VM  NOSTl  VMi 

Si  PtrtMtn  dat  re£lt  linet  contingant ; cencitt- 
ttnt  extrt  ipftm  invmm  . .. 

P Rimo  enim  condat  per  prop.  2 4.  lib.  i.fe-  ‘ 
dam  vnam  tangentem  parabolam  concur- 
rere extra  fedionem  cum  diametro  qui  non 
tranfeat  perpundura  contadus i Quodfi  di- 
catur hxc  diameter  tranfire  per  aliud  pundumr 
contadus  alterius  tangentis  i duabusdatis.fiet 
nihilominus  triangulum  mixtilineum  cxcur- 
uz  linex  Paraboles  portione  fita  inter  punda 
contadus  , Sc  tangente,  ,ic  feda  diametro, 
quam  diametrum  etiam  fecat  fecunda  tan- 
gens data  St  quidem  in  pundo  contadus : Sc 
quia  tota  procedit  extra  parabolam  produda 
hxc  tangens . ingredietur  intra  didu m trian- 
gulum, St  per  ax.iS.  lib.i.  clem.  occurretal- 
teri  primx  tangenti  extra  ParaboIam.Quod fi 
dicatur  diameter  feda  ab  prima  tangente,  non 
incedere  pcrvllumpundum  contadum  dato- 
rum, huic  occurrent  per  prop. 24  cit.  lib.  i.da- 
tx  dux  tangentes  St  quidam  vel  in  vnico  pun- 
do «odem  , St  habebimus  intentum  t vel  in 
duobus  diuerfisj  tunc  vero  alterutra  tangens 
produda  interiecabit  hanc  diametrum  , St  in 
partes  contrarias  abibit,  iuxta  ax.u.  Ii  b.i, cla- 
ment. & ingredietur  intra  triangulum  mixti- 
lineum > produdaque  occurret  alteri  tangenti 
pet  Cit.  ax. 28- lib.i. clem.  , 

PROPOSITIO  XXV. 

Si  Hyperbolx  occurrant  du* 
redx  linea:  , vtraquc  in  duobus 
pundis  ) nullius  autem  ipfarutfl 
occurfus , alterius  occurfibus  con- 
tineatur : conuenient  quidem  in- 
ter fele , extra  fedionem  ; fed  ta. 
men  intra  angulum  qui  Hyperbo- 
len contineat. 

C Vppofitio.  Hyperbolx  EFGH , fint  dux  a- 
'■^fymptoti  AB,  AC ,eiCcnttocius  A pro- 
cedentes, 3e  efficientes  angulum  BAC  conti- 
nentem Hyperbolam iuxta defin.y.  In  hacau- 
tem  Hypcrbola , dux  redx  linex  EF,  GH, 
occurrant  fingul*  duobus  in  pundis , ita  »t 
nullius  illarum  occurfus  occurfibus  alteriul 
contineatur,  modo  explicato  in  fuppoGtione 
przcedentis  propofitronis.Dico  has  redas  EP, 
GH,  occurrere  Gbi  in  pundo  I extra  ipfam 
fcdionem , fed  tamen  intra  angulum  BAC 
continentem  Hyperbolara. 
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Apparatus.  E*  aentro  A ad  punfla  F St  H, 
viciniora  vertici  Hypcrbolx , tranfmittantur 
reflxlincx  AF.AH,  qux  eruntdiametri  per 
coroll  propofit.51.I1b.  x.  ipfius  Hyperboles. 
Denique punfla  prxdi&a  F, H,  vniantur  refla 
linea  FH , qu*  erit  intra  feflionem  peyjrop. 
'10.  libat.  ....  ,., 

Demonflratio.  tropriroisperprop.10.  Iib.i. 
reflx  EF,  GH,  produflx  vitra  F,  St  H .proce- 
dent extra  feflionem  : non  taffleo inpunflo  A 
feu  centro;  nam  vel  EF  produfla  conflueret  in 
reflam  FA,  St  refla  GH  produfla  conflueret 
in  reflam  AH;  vel  druerfx  etfent  reflx  : G pri- 
mum. reflx  EFA.  GHA.  effent  diametri  per 
coroll.  prap.51.  Iib.i. datx  Hyperboles , St  Ge 
fecarent  duobus  in  punflis  Hyperbolen , con- 
tra propa*-  lib.t.  fi  fecundum , duae  reflx  li- 
nea  Ipatium  continerent,  contra  14-ax.  Iib.i., 
elem.  igiturproduflx  reflx  EF, GH,  vltraF, 
& H,  nou  procedent  ad  A centrum.  Produ- 
flionesigiturdiflaruro  reflarum  erunt  diuer- 
far.  St  Erintcrfecabit  in  F reflam  AF  ,S<  GH 
interfecabit  in  H reflam  GH , St  procedent 
per  II. axio.  lib.  1. element.  ad  partes  diuerTasj 
diuifles  igitur  refla  EF,  produfla  angulum 
AFH, St  reflaGH produfla  diuidet  angulum 
AHF : duo  autem  anguli  AFH,  AHF,  in 
triangulo  FAH.funtpcrprop.  X7.  Iib.i,  elem. 
minores  fimul  furtipti  duobus  reflis;  ergo  an- 
guli  fafli  ab  refla  FH.St  produfliombus  refla- 
rum  EF.GH,  vitra  F,  St  H,  erunt  multd  mi- 
nores duobus rtflis:  igiturpcraxiom.lt.  dux 
reflr  EF.GH  , concurrent  ad  partes  horum 
angulorum,  inpunflo  l,&  quidem  extra  Hy- 

perbolaro.namperprop.  iq,lib.i.  produflio-, 

nes  illarum  funttotx  extra  illam  j excludimus 
autem  punflum  concurfus  illarum , centrum 
A:  Reflat  probare  quod  I punflum  «oncur-. 
fus  non  poffit  efle  in  vlla  reflarum  afymptoto- 
rum  , neque  etiam  extra  angulum  BAC  con- 
tinentem Hyperbolaro.Efto  fi  fieri  podii  con- 
currat in  K extra  angulum  BAC  continen- 
tem Hypcrbolam  ■ certe  cum  fc  mutui  inter- 
fetet  in  H , reflx  AH,  Se  refla  GH  produfla 
vitra  H,  perueniendo  ad  punflum  K,interlc-i 
carent  iterum  in  aliopunflo  L,  reflam  AH, Sc 
G« dux  reflx  fpatium  clauderent,  contra  14. 
ax.  lib.  1 . clcment.  Idem  abfurdum  fequetur  ex 
ei  (dem  principi)*  C dicantur  concurrere  in 
punflo  aliquo  alicuius  alymptotorum  AB. 
AC.  Cim  igitur  ollendcrimus  duas  reflas 
EF , GH , produfla*  concurrere  extra  feflio- 
nem , St  non  pofle  efle  punflum  buius  concur- 
fus, ceoftum  A,  neque  punflum  rnumafym- 
ptoti  cuiufuis  aliud  ab  centro,  neque  punflum 
extra  angulum  BAC  continentem  Fiypcrbo- 
lam : ftccreft  vt  punflum  1 concurfus  Gt  in- 
tra angplum  B AC  continentem  Hypcrbolam, 
. ficuti  Apollonius  propofuit. 


COROLL.  NOSTB.VM  I. 

Siiut  rtBd  Untd  cnt'mp»t  Hjfniclt»,  fndtt* 
Bdaacttntatixtfd  iffdm,  & intra  Mgaiinxtfn 
tinenitm  Hjftrhtln,  & tminctntn  tim,  ntqxc 
ia  dljmptitM, 

IMprimis  per  coroll.  ptop.Jr.  Iib.i.  quali- 
bet tangentium  datarum  hyperbolen  in  di» 
uerfis  punflis  fccabit  produfla  verfus  verti- 
cem , diametrum  Hyperboles  inter  centrum 
cius  Sc  verticem,  quod  punflum  feflionis  tft 
extra  ipfam  Hyperbolen;  nam  linea  contin- 
gens in  Vnico  punflo  feflionem  tota  extra  il- 
lam procedit.  Porro  ducendo  reflam  vnien- 
tem  duo  puncta  taflionum . Sc  reflas  i centro 
ad  ilia  punfla  taflionum , qux  erant  diametri 
Hyperboles,  Sc  fingulx  diuident  angulum 
continentem  Hypccbolcm,  per  coroll.  noft.?. 
td  prop.  x. efficient  triangulum  fimul  cum  re- 
fla coniungcntc  punfla  taflionum;  Sc  interle- 
cabunt  produflx  vitta  ifla  punfla  taflionum, 
ipfas  tangentes  reflas;  non  enim  vnam  reflam 
cum  illas  efficere  poflunt , alioqui  tangentes 
produflx  conuenircnt  cum  diametro  in  cen- 
tro, contra  coroll.  prop.jiJib.1.  igitur  lema- 
tud  ihterfeCant*  diuident  tangentes  produflx 
duos  angulos  ad  baGm  trianguli  fafli,  minores 
fimul fumptos duobus  reflis;  atque  ideo ap- 
guli  effefli  ab  illis  tangentibus  produflis  Sc  bt- 
U fimul  fumptl  erunt  minores  duobus  reflua 
quare  per  axio.i  {.lib.t. elem.  concurrent  pro- 
auflx  tangentes  ad  partes  illorum  angulorum 
fimul  minocum  duobus  reflis,  in  aliquo  pun- 
flo;  quod  non  erit  centrum;  neque  aliud  pun- 
fluro  abillocentroinqualibet  alymptotorum 
datx  Hyperboles;  neque extr»  angulum  con- 
tinentem hyperbolen,  vti  demonltrabitur  ex 
cifdero  principi|s  allatis  in dcmonftratione  hu- 
ius propofitionis  X5.  fupercft  igitur  vt  pun- 
flum huiufmodi  concurfus  duarum  reflarum 
ungentium  Hypcrbolam , in  diuerfis  punflis 
vms,vniusin  vno,  alterius  inaltero  diuerlo, 
fit  intra  angulum  contincotem  Hypcrbolam, 

COROLL.  NOSTRVM*«IL!W, 

Si  vad  tiBd  WjftrUeti  umitfd^n  vtici  fslxm 
furit,  & dlurd rtBd  [tcttmdulna  fmBvdntt- 
fiidtiid,  & ptmBam  mVdBm  rtBd  ranfoir»  tuH 
■ fit  ia  drtxftuntit  1 cntmnt  frtirid  i/!d  iud  //- 
ntd  txtrd  ftSitatm,  & tjuuUm  ittrd  dapium  cami- 
mxttmip/im. 

■ p (at  apparatus  proportione  fetuata  qui-prf- 
f ceptuseftaddemonftrationem  huiuspro- 
pofitionis:  exeifdem  principi)* allatis  inde- 
monftrationc  propoGtum  concludetur  va- 
rum- 


T» 


PROPO* 
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PROPOSITIO  XXVI. 

Si  in  Ellipfi  , vel  circuli  cir- 
cumferentia , du*  redis:  line* 
non  tranfeuntes  per  centrum , fe 
inuicem  fec®it : bifariam  fefenon; 
fecabunc. 

HAnc  jtfopofitibnem  quoad  circuli  'cir- 
cunim-ehtiam*  txhibuit  Eyclidcs  Jibjja . 
tertio  elemtftttorutt»,  prop.4..  Nunc  in  vniucr- 
Ium  earh  dtfmottftfibirtnJS. 

5uppofiti6  Du®  re&®chbrd®  CD,EF,  fc 
rmitud  interftccnc  in  punito  G } ita  vt  nui)* 
illaTUttl  tfanfcat  per  ptin&um  H quod  fit  cen*  • 
trum  ellipfcoWcl  Citculi.  Dico  quod  bifarii  m 
fc  mutud  nohlccertt  in  G. ' f 

Apparatus.  Efto  fi  fieri  poftit , le  mutuo  bi-^ 
fariim  fecent  in  pun&o  G,  per  quod  & ceti?, 
trum  Htrartfrtittatur  reda  chorda  AGHB  in 
ditiifedionibiis  :eHt^ud  per  coroll.ftrop.ft. 
Ijb.i. haec  chorda  AGHD, diameter  iedionis. 

Dtmonftratio.  Pcrptop.  5. quia  diameter; 
AGHB,  reftaS  vtrafquc chordas  CD,  Ef,kiri‘ 
Gbifariim  diuidit  intra  feltfonesi  fingulae, 
erunt  aequidiftantes  tangenti  reda?  Tedioncai 
propriam  in  terminis  A Vel  B di<2®  diame- 
trf ; idcodjue  per  propofitio.^o.  lib.  f .elemen.. 
dtda;  thOrd®  GD,  EF,  erunt  parallelae  ih- 
uicem  , cohtra  datum  & admifTum  inpropo^ 
fitione,  namfc  mutub  irtttrfecarein  G pun-. 
do  dat®  funt.  Abfurdiim  hot  proceden* 
pbfitione  contradicente  aflertioni  huius  prp-^ 
politionis,  manifefiam reddit  falfitatero  pro- 
politionis , & veritatem  aflertionis. 

PROPOSITIO  XXVII.  ; 

Si  Ellipfim  , vel  circuli  circum*1 
ferentiam , duae  redae  lineae  contin- 
gant •„&  fi  quidem  ea  qua:  cadus 
coniifngic,  per  centrum  tranfeat 
fcdionis : intingentes  lineae  fibi 
ipfis  aequidiftabunt ; fin  minus, 
conuenient  ititer  fefe  ad  eafdem 
centri  partes.  • 1 

C Vppofitio.In  «llipfi  vel  Circulo, du*  redx 
^ line* CD,K1., Gnt  tangentes;  reftaque  1k 
nca  nedens  punda  A,H,  contaduum,  incedat" 
per  N centrum  fcdionis:  Dico  ipfaS  tangentes 
CD,  KL,  effc parallelas.  Qitxi  fi  fintdux  re- 
d*  tangentes  CD,EF,  tangentes, reftaque  B A * 
vnietu  pun&a  A,B, contaftuum,  minime  traf- 
«at  per  N centrum fedioais : dico  tangentes 


C D,  EF , non  e (Te  paralleli! , fed  concurrere 
ad  eafdem  centri'  N partes. 

Apparatus  pro  prima  parte  demonftrandai' 
In  fcdione  ex  aliquo  eius  puncto  G diuerfo 
ab  A NH,  agatur  chorda redaGMf, fed  noft 
per  ceterum  N , parallela  tangenti  CAD.per 
prop.  2 t.lib.i.elem.  huc  refla  C AD  erit  ot- 
dinattm  applicata  diametro  ANH,  per  Coroll. 
noft. 7.  ad  prop.48.lib.I_  idcoquefeflbitur  bi- 
fanlmin  M ab  diametro  ANH,  per  def.to.  Ii-' 
bri  1.  intet  primas.  Porro  refla  ANH  erit  dia- 
meter Tribonis  per  cdrolf.’prop.  51.  lib.i. 

Demonftratio  prini*  partis.  Diameter 
A N H in  feflionc  bifarilm  diuidit  redam 
GMI.in  M.non  per  centrum  N fedionisex- 
tenftm;  it  ad  ternimiim  H dift*  diametri  da- 
tur reda  linea  KHL  contingensipfamfcdio- 
ncnr.ergoper  prppof.6.  reda  linea  KHL  erit 
parallela  red*  GM1  bifariam  diuif*  in  M ab 
didadiimetro  ANH.  Scdin  apparattlpofui- 
mus  redam  chordam  GMI  paralltlatri  ipfi al- 
teri tangenti  CAD  rcdsledionem  in  Ae*- 
tremo  dlametripridid*  ANH^rgoperpro- 
pof.  jo.  lib.  1.  clem.  du*rcd*line*  fc/^D, 
KHL  , contingentes  ellipfim  vel  circulum  in' 
A S:  H,pundis  erunt  parallele  vti  propofitum 
fuit  in  prima  parte. 

' 1 Appaiatiis  pro  fccunda  parte.  Ex  pundo  A ' 
cBntadus  reds  linex  CD,  Ar fediemis , per 
cehtrum  N,reda  chorda  ANH  traofmittatur, 
qttx  ih  ellipfi  & citculoerit  diameter  perco- 
rolltprtap.  5 1.  lib.i. Tfim  perprop.  jt.  lib.i. 
eiem.  ex  pundo  B contadus  alterius  rtrdxli- 
ne*  EgP,  agatut  reda  chorda  BPO  parallela 
tangenti  tefl*  CAD,  in  kxtremo  A diametri 
ANH.  '■**’*• 

Demonilratiofeeundir  partis.  Reda  EBP' 
tangens  ellipfim  vel  crrculumin  vnico  pundo 
B,  totacftcxtra  fcdionem  , excepto  pundo  Bt 
alia  veri  rtfla  AB,  vniensduopunda  A te  B, 
line*  curuat  datarum  fcdionum  tota  ell  intra 
fedionemper  prop.  10,  lib.  1 . igitur  non  erunt 
fibi  mdiredum,du*  redae  EBF,  AB : produ- 
d*  igitur  vitra  B pundum  commune  jllis.fe 
mutuo  interfccabunt  in  illo  pundo  B,  pcm. 
ax.iib.i.elem.Similitcf  oflendenturda*  redf 
line*  EBP,  BPO, fc mntuS  interfecare  In  B 
pundo  communi,  iam  veth  cum  reda  EBP 
fecetredaitt  BPOparallelampofitSipfi  CAD, 
fecabit etiam  ipfam  CAD, per  prbp.it. Procli, 
atque  ka  concurrent  m pundo  fcdioniit&tjui- 
dem  extra  fedioftem  ad  eafdem  centri  N par- 
tes; quia  tor*  procedunt  extra  fcdionegn. 

Aliter  demoniirabimusin  circulo  has  duas 
propofitionispartes,cx  (oli  s elemen.  principi  js. 

Primam  partem  fic.  T adus  A & H leda- 
rum CAD, KHL,  Sc circuli , quia vnft reda 
AH  motUmspcr  N ccntrurfl  circuli;  erit  per 
prop.  18. lib.3.  elem.  reda  ANH,  ad  angulos 
redos  lineis  redis  CAD,  KHL,  tangentibus: 
ergo  per  prop. 18.  lib.i.  cie.  duaered*  CAD, 
KHL,  tangentes  przdids,  eruat  parallel*. 

Secun- 
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Secundam  hoc  modo.  Ex  centro  N circuli 
ad  punfla  A & B conta&uum  rcflarum  linea- 
rum CAD,  EBF,  ducanturrcflx  line®  NA, 
NB.que  angulos  rcflos  in  A & B efficient  per 
propof.t8.lib.  j.  elem.  hos  vero  rcflos  angulos 
diuidit  refla  AB  vnienspunfla  contafluum; 
nam  per  a.prop.  lib.J.  elem. refla  AB  tdtacfl 
intra  circulum  ; & reflx  CA,EB,  tangentes 
procedunt  totae  extra  circuli  aream,  per  prop. 
16.  lib.  eiufdcm  5 . ergo  anguli  C AB,  EB  A,  G- 
mulfumpti  erunt  minores  duobus  reftrs : igi- 
tur dux  reflx  EBF,  CAD,  contingentes  cir- 
culum produflx  concurrent  per  ax.  tj.  lib.  ■- 
elem.  ad  has  partes  prxdiflorum  angulorum 
minorum  duobus  reflis,  ad  eafdem  centri  N 
partes;  Se  quidem  extra  circulum,  quando- 
quidem tota  funt  extra  ipfum , exceptis  pun* 
flis  A Sc  B contafluum. 

COROLL.  NOSTRVM  I. 

I*  etlipfi , «i  (it tuli  circumfer  tnlit ; fi  dat  reda 
contingentes  eoum  in  vrmm  pandum  exteri* : udi 
Ima  vnitni  puntla  antaduum  tum  incedet  per  «n. 


NOn  enim  potefl  efle  Parabola  vel  Hyper- 
bola pcrxoroll.}.  praced.  ergo  relinqui- 
tur vt  (it  Ellipus  vel  circulus;  in  quarum  alter- 
utra (i  ad  quemuis  axem  in  eius  verticibus  po- 
nantur reflx  linea  perpendiculares , ipfx  per 
prop.28.  lib.t.  elcment.  erunt  parallela  alteri 
axi  coniugato , ideoque  per  prop. jo.  eiufdcm 
lib.t.  elem.  inuicem  parallela.  Et  quia  omnis 
axis  coni  ugatus  ordinati  mert  applicatus  alteri 
axi  prxdifio  fuo,  ideo  per  prop.i7.lib.i.Apoll, 
dua  illa  refla  parallela  & perpendiculares 
axi  dato  in  circulo  vcldlipG,  contingent  ea- 
rum lineam  curuam. 

PROPOSITIO  XXVIII. 

Si  in  coni  fedionc,  vel  circuli 
cir^imferentia  , duas  rettas  li- 
neas xquidiftantes  reda  linea  bi- 
fariam fecct : diameter  erit  fedio- 
nis. 


tram. 

E Sto  incedat  per  centrum,  ergo  per  hanc 
propof.  data  refla  linea  contingentes,  & 
concurrentes aquidiftabunt,  quod e(l  abfur- 
dum:  igitur  refla  linea  vniens  punfla  conta- 
fluum  datorum  non  incidet  per  centrum. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

Dturum  parallelarum  redarum  littarum  centin- 
gentium  ellipjhn , vel  chculi  circumferentiam , ledi 
Una  vnieni  panda  tmtaduum , tranftiit  percen- 

trilk. 

V 

E Sto  non  tranfeat , per  centrum:  tunc  per 
illam  propofitionem , data  refla  linea 
parallela, conueniem, contra  datum.  Igitur  re- 
fla linea  vnienspunfla  datorum  contafluum 
tranlibit  per  centrum.  • 

COROLLA  RIVM  NOST.  III. 

I»  f aut  eia  (J  Hyperbola  dua  reda  linea  [edit- 
nem  contingentes  tum  poffunt  efe parallela. 

NAmin  parabola  per  coroll.  noli,  ad  prop. 

14.  concurrunt  in  vnum  punflum : et- 
iam^ue  in  Hyperbola  per  coroll.nofti.ad  pro- 
pof.a  5.  igitur  non  erunt  patjllcla. 

COROLL.  NOSTRVM  IV. 

In  fedionibm  conicit , fi  dua  reda  linea  aliquam 
itlarwn  contingant , fuerintejue  parallela • ipfa  erit 
tiiffit  vel  tircnl* ; in  ejmbw  dari  pojftmt  dua  reda 
Irnea  parallela , ipfac  tangentes. 


C Vppofitlo.  In  coni  feflione,  vel  circuli  cir- 

cumferentia,  Gnt  dua  refla  chorda  CD, 
AB,  parallela,  bifarilmquediuifx,  illa  in  E, 
iflainF:  8r  refla  linea  EF  tranfmiflaperdi- 
Aa  media  pun&a  E,  E,  Seproduflavtrimque. 
Dico  hanc  reflam  EF  efle  diametrum  feflionis 
coni,  vel  circuli  circumferentia. 

Apparatus.  Si  non  ita  Gt , edo  G Geri  pofllt 
alia  refla  HF  portio  diametri  feflionis , vel 
circuli  circumferenti* , fecansreflam  CD  in 
aliopunflo  H diuerfoab  E medio;  produ- 
flaque  verfus  verticem  feflionis  donec  attin- 
gat ipfamlcftionem , vel  circuli  circumferen- 
tiam inpunflo  G. 

Demondratio.  In  Parabola  vel  Hyperbola, 
G concipiatur  refla  linea  tangens  in  punflo  G 
termino  diametri  GHF  introduflx,hzc  tan- 
gens erit  per  prop.5 . xquidiftans  reflrc  AB  bi- 
farilmfeAzin  F ab  ipfa  diametro  GHF  in- 
trodufla:  e(l  autem  ex  datis  refla  CDparalle- 
laipG  AB;  ergo  per  prop.30.  lib. r.clemen.  erit 
etiam  parallela difle  reflx  tangenti  in  G.  In 
ellipG  vero  Sc  circulo  concipienda  Gmiliter 
refla  linea  tangensin  punflo  G;  tunc  vero  per 
propof. <5.  refla  illa  tangens  erit  parallela  refla: 
AFB  bifarilm  diuifx  in  F,ab  introdufla  dia- 
metro GHF;  ideoqueetiam refla  CD  paral- 
lela data  ipG  A.B,  erit  per  citatam  prop.30.  lib. 
r.clcm.ipG  reflx  tangenti  in  G extremo  dia- 
metri introduflx,  lam  veri inomnfbus prz- 
diflis  feflionibus  S:  circuli  circumferentia, 
quiaduz  reflx  AB,  CD , funt parallelx tan- 
genti reflx  in  G,  erunt  per  coroll.  notlrum  7. 
ad  prop. 48.  lib.t.  ordinatimapplicatx  diame- 
tro introduflx  GHF,  ideoque  bifariam  diuifx 
ab  illa,  inpunflisH  ScF.perro.  def.  lib.i.  in- 
ter primas.  Igitur  diuifa  erit  bifariam  refla 
T » CD, 
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C.D,  bis,  in  pundisE,  3c  H,  contra  coroll.no- 
firum  ad  propof. i . lib.  3 . elcm  Aoe  abfurdlim 
cum  deriuctur  cx  pofitione  contradicente af- 
flrtioni  huius  propofitionis,  ipfa  politio  falfa 
erit.A  vera  a (Tertio  quod  reda  EF  fit  diameter 
vel  pars  diametri  fedionis  coni  vel  circuli  cir- 
cumferentia.’. 

Hanc  proprietatem  demonftrabimus  in  cir- 
culo ex  folis  elementis  primis , hac  ratione. 

Apparatus.  Ducantur  chorda:  AC,BD,CB| 
Aredx  FCt  FD  , cx  pundo  F medio  re- 
da: AB. 

Demonftratio.  Quia  chorda  CB  incidit  in 
chordas  A B,  C D , parallelas , erunt  per  prop. 
29.  Iib.j.clem.  anguli  DCB,  ABC,  xquales; 
idcoqueper  coroll.  noft.  ad  propof.  z 6- lib. 3. 
elcm.  xquales  erunt  arcus  AC,  BD;  tumpdr 
coroll.  noft.  ad  prop.  29.  lib.  3.  elcm.  xquales 
chorda»  AC*  BD.  Illis  autem  arcubus  xqgali- 
buslfi  addatur  communis  arcus  CKD  , nent 
per  i.  axio,  lib.i.  elcm,  arcu 3 totales  ACD* 
BDC,  xquales : quare  per  coroll.  noft.ad  pro- 
pof.  17.  lib.  3 «elcm.  anguli  CAB  , DBA,  1* 
quales  erunt.  Quiaverbin  triangulis  CAF, 
DBF , duo  latera  C A,  AF , funt  refpediuc  x- 
qualia  duobus  lateribus  DB , BF,  angulofque 
continent  xquales  oftenfos  CAF  vel  CAB» 
DBF  vel  DB  A,  erunt  per  prop. 4.  lib.i.  elem. 
bafes eorum  (F,  DF.  xquales ; exquofequi- 
curcnfe  triangulum  CFD  ifofcclesihuius  verb 
bafis  C D,  datur  diuifa  bifariam  in  E;  nam  re- 
da FE  datur  incedere  per  medium  eiuspun- 
dum  E»  & per  medium  F pundum  alterius 
redx  AB : ergo  per  coroll.  noft.i.  ad  propof. 
3 2.  lib.i.  elcm.  erit  reda  FE  ad  angulos  redos 
chordx  CD;  ergo  per  coroll.  notlrum  x.  ad 
prop.29  lib.i.  elemenr.  eritetiara  ad  angulos 
redos  chordx  AB.  Igitur  per  coroll.  prop.i. 
lib.j.  elem.  reda  EF  produda incedet  per  cen- 
trum circuli)  ideoque  erit  cius  diameter  per 
def.17.  lib.i.  elem* 

PROPOSITIO  XXIX. 


Si  coni  fe&ionem,  vel  circuli 
circumferentiam , dux  reftx  iinex 
contingentes  in  idem  pun&um 
conueniant  } & ab  eoad  punctum 
quod  lineam  tadlus  coniungentem 
bifariam  fecat , alia  lineaducatur: 
fe&ionfs  diameter  erit . 


C Vppofitio.  Datx  fint  dux  redx  linex  B A, 
C A,  contingentes  in  B & C»  pundi$,coni 
fcdionem  vel  circuli  circumferentiam*  BA 
quidem  in  vnicopun&o  B,  CA  vcroinvnico 
pundo  C ; concurrantquc  ambx  in  pundo  A: 
duda^ue  fit  reda  BC  vniens  dida  pundra  con- 


taduum ; & redx  huius  BC  fit  pundum  me- 
dium D.  Aficro  redam  AD  iranfinittendam 
ex  pundo  A concurfus  datarum  tangentium 
duarum  BA,CA,ad  medium  pundum  Dre- 
dx  BC  vnientisdida  punda  B,&  C*conta- 
duum,  ede  diametrum  fedionis  coni , vel  cir-. 
culi  circumfercntix. 

Apparatus.  Si  reda  AD  non  fit  diameter 
fedionis  vel  circuli  circumferentix..  Sit  fi  fie- 
ri pofiit  alia  reda  DE  eduda  ab  pundo  D me- 
dio redx  BC,  fecans  alterutram  tangentium, 
puta  BAin  E pundo diuerfo ab  AjTixcrcda 
DE  cum  attingat  in  E redam  tangentem  BA, 
pundo  fito  extra fcdionem  vel  circuli  circum- 
Terentiam  » fecabit  obuiam  lineam  curuam  ia 
pundo  aliquo  L:  & ex  pundo  E tranfmittatur 
reda  linea  EC  ad  pundum  C conudus  alte- 
rius red;e  CA  tangenti* datxihxc  reda  EC 
per  coroll.  noft.i.  ad  prop.3  2.  lib.i*  fecabit  li- 
neam curuam  fedionis  in  duobus  pundis  F,  8c 
C.  Prxtcrea  concipiatur  reda  linea  contingens 
fedionem  vel  circuli  circumferentiam  in  pun- 
do L,fcu  termino  diametri  introdudx;  qux 
erit  per  propof.;*  in  parabola  & hyperbolax- 
quidiftans  redx  BDC  bifariam  fed*  in 
D;  & in  ellipG  & circulo  per  propof.  6. 

( modo  reda  BD  non  traofcat  per  centrum  tl- 
lipleos  vel  circuli.  ) 1 nfuper  cx  pundo  F aga- 
tur per  propof. 31. lib.i.  elcm.  reda  linea  FK. 
parallela  ip(i  BQqux  etiam  eri t parallela  didf 
redx  tangenti  in  L,  per  prop  30.  lib.i.  elem. 
A per  coroll.  noft.3.  ad  prop.i  8»  lib.  1.  fecabit 
fcdionem  in  alio  pundo  K diuerfo  ab  F;vn* 
de  etiam  fecabit  obuiam  DLL  introdudam 
diametrum  in  pundo  aliquo  H.  Producendo 
autem  redam  FK  , vitra  K, fecabit obuiaal 
redam  B A tangentem  , in  pundo  aliquod, 
per  axio,  x 8.  lib.i.  elemenr.  K triangulo  igitur 
BEC , cum  fit  reda  FG  parallela  bafi 
da^ue  EHD  fecet  bifariam  in  D.  bafim  BC, 
fccetque  alteram  GF  in  H,  parallelam  ipli  BC; 
ipfam  redam  GF  fecabit  biiariim  in  H per  co- 
roll. noft.  ad  prpp.4.Iib.6.elcm.  ideoqoc  GH, 
FH  , xquales. 

Demonftratio.  Ex  apparatu  reda  linea  con- 
tingens fcdionem  vel  circuli  circumferentiam 
in  pundp  L,  eft  parallela  redx  BC  duufas 
bifarii m in  D : Reda  autem  FK  cft  pofiu 
parallela  redx  BC ; ergo  per  prop.  30.  lib.i* 
elem.  reda  FK  erit  parallela  ptxdidx  confin- 
genti redx  in  pundo  L fcdionem  vel  cirCcU 
circumferentiam  : funt  ver6  dux  redx  BC, 
FK,  per  coroll.  noft.  7.  ad  prop.  4$. ‘Ii b,u or- 
dinarim applicatxldiametro  introdudx  ELDj 
igitur  bifarii m lingulx  diuidentur  ab  dida 
diametro  ELD  introduda,  iuxta  def.  to.Bc  11« 
lib.i. inter  primas.  Quarcreda  FK  bifarii ra 
diuifa  erit  iu  H.  Oftendimus  reda*  GH,  FH, 
efte  xquales  in  apparatu  : igitur  cilm  fini  redf 
GH,  KH,  fingulx  xquales  proba tx  terrix  re- 
dx FH)  eruneper  i.ax. lib.i. elcm.  xqiialej 
inter  fe  GH,  KH,  totum  fc  pars,  contra  8. ax. 


\ 


Cetomentuius  in  fnf.Ub.%  .C<mk.4p«il&ftg*i.  Prop.i^  30.&  3 1.  iij 


Lb.t.elcm.  Abfurdum  hoc  profluitis  eipofi- 
tiooc  ulterius  diametri  ED  diucrfx  ab  AD, 
manifcftam  reddit  politioni  s fal  litarem . & ad- 
flruit  nfitam  A D effe  diametrum  propoft- 
tam. 

Alia  ratione  ititrm  demfcnftrabimusin  cir* 
culo,  ex  folis  dementis  primis. 

Quia  per  corollarium  i.  ad  propoCjtf.lib. j. 
elcm.  duse  tangentes  redae  BA,CA,  lunt  inter 
fearquales,  erit  triangulum  BAC  ifofceles: er- 
go quia  ex  eius  angulo  A oppofico  bafi  BCj 
refta  AD  procedit  ad  D medium  chordae 
BDC,crgadangu!ostcftos  ipiichordxBDC, 
per  coroil.  nofl.  r . ad  prop.ja.  lib.neletn.  igi- 
tur produda  reda  AD,  vitra  D,  procedet  per 
ccntrumrius , iuxta  coroil.  ad  propof.t.  lib.  j. 
clem.  qoare  per  defin.  17.  lib.i.  elcm.  erit  dia- 
meter circuli, 

PROPOSITIO  XXX. 

Si  coni  fictionem  , vel  circuli 
circumferentiam , dux  re&ar  con- 
tingentes, in  vnum  pun&um  con- 
ueniant:  diameter  quae  ab  eo  pun- 
ito ducitur.,  lineam  tadlus  con- 
jungentem , bifariam  fecabit. 

(• 

SVppofitio.DuB rtS*  linexBAjC  A, con- 
tingentes fe&ionemvet  circuli  circumfe- 
rentiam. Hia  in  B vnicopunao.ifia  inC  alio 
punCto  vnico,  conueniarit  in  A punftnm  Gtufti 
cura  ipfaro  fcSionem , qnandoqu  i rictn  jaVoce- 
duntertraipfam  Vel  citcuhim  jRtrilaquc  BC 
vniat  difia  duo  B.C,  punfta  conratttmmrilt- 
duedata diameter  ADproccdcnscj  illopun- 
Qo  A concurfus,fecans  rectam  BC  in  aliquo 
punfto,  D.  Affero  bifariim  diuidi  rc&am  BC, 
ih  hoc  punfto  D. 

Apparatus.  Si  punflum  D non  fit  medium 
totius  BC  j fitfifieri  poilkaliud  E | hoceft 
bifarii m in  E diuidatui  rcfta  BC.petpropof, 
10. lib.i. elem.  Se  ducaturrcfla  At. 

Demonftratio.  Quandoquidem  rtfla  BC 
diuifa efl per  aducrfarium  bifariim  in  E; reda 
A E per  prop.29.  praecedent. erit  diameter  fe- 
ftioms , vel  circuli,  datur  vero  alia  diameter 
AD.  cihiftcdeduflisab  pofitloheaduerfarij 
contradicente  affectioni  huius  ptopolnionis 
ftquuntur  illa  abfurda.  Slfeflio  data  Iit  Para- 
bola, diametri  cius  AE  ifitrodu£h,  Se  AD, 
data,  fe  mutud  fecabunt  in  A citra  ipfam  Pa- 
rabolam, contra  coroil.  nofl  2.  ad  prop  1 7-lib. 
1.  vcUftmfe  mutui  fecent  in  A,  non  erunt 
paralkl*,  Contra coroll.noft,j. ad  cit.pr0p.i7. 
lib.i.  Quddfife£kio  data  fitellipfisvclclrtu- 
lus,  & diametri  vniutcuiulque fe  mutui  fetenf 
in  centro  intra ipfas  (ito  ,Se  fe  mutud  iftat  dux 
diametri  fccentfe  in  A citra  ipfas;  du<  fcSd 


linex  fe  mutuo  fecabunt  dur.bus  in  punctis  di- 
uerfis  ac  diditis,  contra  rt . ai.  lib.  1.  elemenr. 
Denique  fi  feftio  data  fit  Hypcrbola;  quando- 
quidem diametri  eius  ei  centro  procedant  iit 
quo  fe  mutud  fecant,  A erit  centrum;  ideoque 
duxrtft*  BA,CA,  tangentes  Hyperbolen, 
concurrentia  A centrum, contra  coroil.  no- 
ftrum  t.  ad  propof.ij.  Igirurpofitio  falfacrit, 
Scaffertiovera, 

COR.OLtAR.IVM  NOSTRVM. 

< ' - 

Si  he  HjptrMi , tBpfi , & tirado , dat  U- 
(I*  Unet  r.r.mrc;  m vnttttt  «nuumtnt punltUm  ; rt- 
8 a lines  tx  hoc  prniBo  per  centrum  ducis  fy pr eduli 4 
fi  1 pus  fit , b iftriim  dmiitt  tcBm  Iit imi»  timentem 
puntls  eonuBmtt. 

HAc  enim  refla  dufla  in  ellipfi  Se  circulo 
erit  diameter  per  coroil.  prop.  51.  lib.r* 
qtrareper  hanc  prop.  bifariilra  diuidet  redam 
ynientem  punSacontaftuum. 

In  Hypcrbola  veto , quoniam  per  corollar. 
noft.t.  ad  prop.  lt  punCtum  iftud  concurfuf 
tangentium  fit  in  locoanguli  continentis  hyb 
perbolam,  & non  in  centro  hyperboles , neque 
in  eius  afymptotis,  refla  linea  per  hoc  concur- 
fuijjBifftu*,  & centrum  ,•  diuidet  angulum 
continentem  -Hyperbolum;  ideo^ue per  coroil. 
nofl.  5 ■ ad  prop. ; . protiufla  occurre  t hypetbo- 
te , eamdee  interfecabit ; quare  per  corftUar» 
prop.51.  lib.  i.erlteiusdianictcr  ; St  per  hanc' 
prop.  diuidet  bifariam  redtatn  vr.icntem  pun- 
£la  contaCtuum.  Atque  ita  probauerimusin- 

*eDt— , ■ ; 

PROPOSITIO  XXXI. 

.i-. i,-  •••  .J.”  • ' : p- 

" vtrkrtltfdd'  opbofitilum  fe- 
ftionurtt  du X re£lx  linex  contin* 
gint ; di  ’fi  quidem  fa  qux  radius 
corsiuUgit , per  certtrUm  Cranfeact 
Contingentes  iihex  XqUidiftantes 
eruttt  i finmihusconilertient  inter 
fe  fe  ad  partes  centri. 

SVppofitio.  Oppofitasftiliones  A,B, cofl, 
tingant retflx luicx,  CADquiticmin  A, 
fe8it>nem  As  EBi  vero  in  li,  feftionem  B;ve- 
riscontaflibus  iri  vnicopunflo  : Illine^  Aij 

hcSenspunSa  A, B,,  coritaSuum , tranfierii 
(aert'  centrum'  ftf tiouum  datarum  oppofitaa 
rutri;  dico  datas  refla  C AD.EBf,  ostio, 
gentes,  elte  parallelas  1 fi  verd  rtcla  AB  no-a 
lricelftrit  per  centrum  X , aflcijqdatas  reSas 
tangentes  CAB,  EBF,, nofl  «fle  paralfylati 
Wq  prima  aflcrtiooc  infctuitpijma  figura ; Sc; 
bro  fecunda  afltrtidne,  »•  figura. 

T 4 De- 
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Demonftratio  primx  aflertionis.  Qiiando-* 
quidem  refla  AB  incedere  datur  per  i cen- 
trum oppofitarum  fc&ionum  A,  B } & vnam 
earum  A contingere  datur  in  A,  refla  linea 
CD;  quae  per  B tranfmittetur  feflionem  B 
contingens  in  punflo  B»  per  coroli.  noft.z.  ad 
propof.44.  lib.i.  erit  parallela  i pfi  CD  ) datur 
autem  reda  EF  contingens  in  B,  feflionem  B: 
ergo  ifta  reda  EF,erit  parallela  alteri  CD  con- 
tingenti. Quod  erat  demonflrandum. 

Demonilratio  fecundae  aflertionis. Quoniam 
reda  AB,  vniens^punda contaduum  A , B, 
non  incedit  per  I centrum  oppoflurumfedio- 
num;  poterimus  ducere  ex  pundo  A per  1 cen- 
trum redam  A(,qu£  produda  vitra  1,  occur- 
ret per prop.  19. lib.i.  alteri  oppofitx  fe&ioni 
in  G pundo,  quxqucetit  per  coroli.  prop  jr. 
lib.i . diameter  harum  fcdionum ; quod  (i  per 
prop.  31.  lib.  1 . elera.  ex  pundo  G agamus  re- 
dam lineam  HGK  parallelam  tangenti  CAD 
fedionem  A in  pundo  A»  nxc  refla  HGK  le- 
gionem B continget  in  pundo  G,per  coroli. 
nofl.t.  ad prop.44.  lib.i.  lamverd  quiaean- 
dem  Hyperbolen  B,  dux  redx  Iinex  HGK, 
EBf , contingunt,  illa  in  pundo  G , hxcin 
pundo  B;  produdx concurrent  extra ipfara 
in  aliquo  L pundoper  propofiij.  fecabit^e 
LBs  alteram  HK^funt  autera  parallelx  redx 
HK,  CD  i ergo  perpropof.  z r . Procli  reda 
EB  produda  etiam  fccaoit  redam  CD  puta 
in  C : fle  fle  non  erunt  parallelx  redx  £F, 
CD,  quarum  contadus  A,  B,  reda  linea  AB 
coniungens  non  incedit  per  centrum  1 . Quod 
erat  demonflrandum. 

PROPOSITIO  XXXII. 

Si  vtrique  oppofitarum  feftio- 
numre&x  lineas  occurrant,  ipfas 
vel  in  vno  pundo  contingentes, 
vel  in  duobus  fecantes.;  & produ- 
dx inter  fe  conueniant : pundum 
in  quo  conucniunt , erit  in  angulo, 
qui  deinceps  eft  angulo  continenti 
(edionem. 

SVppofitio. Redx finex  AB,CB,oppofmi 
fcdionibus  occurrant , vnavni,  altera  al- 
teri, eas  contingendo  in  vno  pundo,  vt  ili 
prima  figura  apparet,  in  qua  reda  CO  contin- 
git in  vnicopundo  C fedionem  I,8c  alia  reda 
AB  contingit  in  pundo  A.  ftdioncm  M : vel 
fecandoin  duobus  pundis,  vt  in  fecunda  fi- 
gura videte  eft,  in  qua  reda  CD,  fedionem 
I fecat  in  duobus  pundis  C,  D j & alia  reda 
AB , ftdioncm  M fecat  in  duobuspundis  A, 
B;  conciirrattjue  in  vnam  pundum  N.  Sint- 
<Jue  harum  oppofitarum  fcdionum  afymptoti 


communes  FLG,  KLH , fe  mutud  interfecan- 
tes  in  centro  L datarum  fcdionum ; vnde  fit 
vt  anguli  KLG,  FLH,  fint  anguli  deinceps 
angulis  FLK.HLG,  continentibus  fuas  pro- 
prias fcdiones.Dico  autem  redarum  AB.CD, 
coire  in  concurfus  pundum  N ficum  ede  intra 
angulorum  FLH,  KLG,  alterum,  qui  funt 
deinceps  angulis  FLK,  HLG,  continentibus 
fuas  propriasfcdiooes. 

Demonftratio,  Si  dux  redx  AB,  CD, con- 
tingant (cdiones , produdx  vtrimque  occur- 
rent afymptotis  per  3.  prop.  reda  quidem  A B 
in  H & B,  & reda  CD  in  F & D,  vj  exhibet 
rima  figura.  Si  verb  fecent  fedionfl  in  duo- 
us  pundis  , produdx  vtrimque fecabunt  per 
prop.8.  afymptotos;  reda  quidem  AB  in  H Sc 
G;  alia  vero  CD,  in  F,  St  K.  St  quia  dantur 
dux  illae  redx  AB,CD,  concurrere  in  pun- 
dum N;  St oftendimusfingutasfecare fcdio- 
num afymptotos  arabas ; necedario  pundum 
N concurfus  erit  intra  vnum  angulorum  dein- 
ceps prxdidorum , FLH.  vel  KLG;  nam 
vitra  afymptotos  produdx  aberrant  ab  illis. 
Quod  fi  edet  aliud  pundum  ficum  extra  lo- 
cum a dignatum;  vna  ex  datisredis  AB,  CD, 
eandem  alymptotum  bis  fccarct  duobus  in 
pundis  diuerfiscontran.  axiom.Iib.  i.elem. 
pundum  igitur  N concurfus  erit  intra  alterum 
angulorum  qui  deinceps  angulo  continenti  fe- 
dionem , vel  angulis  continentibus  fediones. 

COR.OLL  NOSTRVM  I. 

Si  dua  reda  line/  contingcntavei  fecemet  fcdio- 
nei  oppofitai  , fingula  fuam  ; conueniant  in  vnum 
punitum  : boc  mira  centrum  (cilionum ; neque 
erit  intra  anguino  continenta  tpfao ; neque  in  ipfu  4- 
fjmptotu. 

E St  enim  pundum  concurfus  huiufmodi 
intra  angulum  fcu  anguli  locum  qui  dein- 
ceps e(l  angulo  continenti  fedionem,  per  hanc 
propofitionem  : ergo  non  eri  t in  centro  fcdio- 
num,neque  intraangulum  continentem  fedio- 
nem  , neque  in  ipfas  afy  mptatis ; quae  omnia 
fune  quid  diucrfo  ab  allignaro  in  propofitiobe 
pexfenti. 

COROLL  NOSTRVM  II. 

Si  itu  rade  linee  fediones  oppofitai  contingam, 
vna  vnam , altera  alteram , conuententa  in  vnum 
pundum  : reda  linee  vniem  punda  contaduum  non 
nenfihit  per  centrum , fed  per  locum  anguli  deinceps 
ed  angulum  c ommentem  fedionem. 

SI  enim  tranfirct  per  centrum , edent  per 
prop.  j(.  parallelx  datx  redx  contegen- 
tes , Sc  concurrentes  in  vnum , qux  duo  pu- 
gnant inter  fe  1 igitur  non  tranfibit  per  cen- 
trum. Cum  autem  vniat  duo  punda  conta- 
duum, quorum  vnumclt  in  vna  fcdione, aliud 
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ina|ia,oppofitisin!ocispundoco|£urfustan-  ScH,  per  prop.8.  Quod  fi  reda  EAH  prodii* 

“ :n — ; — L r:-  dx  occurreret  akeri  ledioni  B,  necclfirio 

intermcdiAn  vnam  ex alymptotis  in aliopun- 
So  interfecarct,  contra  i i.ax.  lib.  u elem.  igi« 
tur  non  occurret  produfia  alteri  B fcdioni  re- 
fla EAH,  contingens  vel  fecans  feflionetn  A. 
•Ipfa verdreda  EAH  fiueeontingens  fiue le- 
tans feflionem  A,  fub  angulo  EiH  fetSionem 
A continente!  «e  produda  vtrimouc  vitra  E, 
H,  punda  alymptotorum , in  quibus  ipfas  fe- 
tare oftcnfa  cft , procedet  ad  partta contrarias 
angulo  E I H i liocefi  per  locos  angulorum 
GiE,  FIH  , deinceps  angulo  pridido  EIHj 
St  fic  vti  pofiremo  alfcrtum  e(l , tranfibit  per 
tres  locos  alfignatos.  . ,* 


gentium  rc Clarum  exiftenti  per  hanc  propofin 
loco  anguli  deinceps  ad  angulum  continentem 
feflionem  j ncceflariir  obuias  afy  mptotos  feta- 
bit tranfeundo  per  locum  anguli  alwriusdein- 
ceps  addidum  angulum  continet}**, , 

. ,1  --  - , . stl.qoi } '■  ■■•  l-iuvau.'  11. 

COROLLA  RIVM  KOST.  Iit/ 
, , 'iitu  tu  <x::0  , 

Si  dMt  nltt  Irnea  amungnt  jiaitnti  cmftutt 
Vn.i  vrum,  alter julijntJmmt ptuRcUmtuiliiiu 
imitnipmtli  tmuUukm  , tnujitit ftr  ctiurum. 

T?  S.to  non  tranfyt  py  centrnnyj  .tuijc  per 
JZi  firopof.Ji.  redi  nnei  toriWhgehtesdari 
paralleli,  concurrent,  quxduo  pugnantinui- 
ccm : agitur  non  potedtdtfi  refto.itnea  vniens 
pundi  contaduum;  quod  non  iranfeat  per 
ccAtrum/ergo  tifcrllmt,  quod  VohAfius. 

xxxiii.:' 

Si  vni  oppofitarum  feimonUm 
re^linea  ocfqtfea»  , & produ- 
&a  ec^craquepartie;  extra  fedtio- 
nem  cadat  : 'cura  altera  fe&ionc 
acui  ctmuenietq  led  tranfibic  per’ 
crcs/ibcos,  qiibriim  vnus.qujdem 
erit  lub  angulo  ledtioncmconn- 
nertte,duo  vero  futi  ijsingulis  qui 
deinceps  funt.j  , 

Q Vppofitio.  Datarumfcflionumoppofita- 
Jrum  A,  B,  fit  centrum  r,  Si  afymptoti 
G1H,  GIF , votqut  A earum  fedionum  rtfla 
lioea  EAH  occurrfcns  vclinvnofalumpun- 
flo  A , vel  in  duobus  C.Dj  & produfia  cX' 

■ v traque  parte  procetur  citra  feflionem  A : his 
poftremis  verbis  excluditur  diameter  tranf- 
uerfa  oppofitarum  ftdionum  , qirx produfia 
ex  parte  oppofita  verticibus  propii.i  femper 
procedit  intra  locum  hyperboles  proprii  Sc 
nunquam  extra  iliam  progreditur  iplam  fecan- 
doj  nam  per  prop.zf.  itb.i.  coroll.  noftrum  t. 
in  vno  tantum  punfto  verticis  eam  ierat.  Af- 
fero autem  quAd  cum  altera  B feflione  non 
conueniet)  fed  tranfibit  pertres locos, quorum 
vnus  erit  fub  angulo  ElH  feflionem  A con* 
taflam  vel ledam continente | ali)  verAduo 
loci  fubaneulis  GIE,  FIH,  qui  funi  dein- 
ceps pridido  angule  ElH  feftionem  A con- 
tinente. 

Destondratio.  Si  recta  EAH  contingat  in 
▼nico  tantim punfto  A, feftionem  A>  cum 
vttifque  alymptotis  in  E St  H conueniet  pro- 
dufia vttimqueper  prop  j.fi  vero  refla  EAH, 
feflionem  A fccet  in  duobus  punflis,  C,D, 
produfia  vtrimqucoccurrec  alymptotis  in  Es 


PROPOSITIO  XXXIV. 

„ Si  vnam  oppofitarum  fedio- 
num  redla  linea  contingat  •.  & huic 
acquidiftans  ducatu?  jq  (altera  fe- 
dtipne : qua:  d tadhi  ad  medium 
line*  *quidiftantis  ducitur;  oppo- 
fitarum  iedlionum  diaanetereric. 

^ ® • «k 

S Vppofitio.  (Oppofitarum  fcflionu*m  A,B, 
alteram  rA  'cijntingat  refla  CDin  punfto 
A vnjc»!  ipfigdjrcftr  CD  i atiireda  EF  fic 
accommodata  intra  feflionem  B oppofitam, 
parallela  : fitquepunftum  G Aicdiumred* 
EF,  rtdaqucex  A Duncto  contafius  praedifli, 
per  G punctu  iri  medium  rcflxEF  tranfmiliiu 
□icoreflam  AG'elfediameprum  traofucrfatn 
datarum  oppofitarum  fcfliomirhi 
' Apparatus.  Ji  refia  AG  non  fit  diameter  fe- 
fiionum  oppofitarum!  fit  alia  C fieri  tefla  AK 
duda  ab  pqnfto  A per  centrum  oppofitarum 
fefhonum,  qui  per  propofii9.1ib.  i.  fccabit  in 
H.lineam diruam  feflionis  B,  St  redam  EF 
obuiam  in  pundfo  Kdiuerfo  ab  G.  8c  conci- 
pietur reda  linea  contingens  Ipdionem  B in 
punfto  H.  erit^uc  reda  AHK  diameter  per 
coroll.  prop-./t , lib.i. 

Demonltiatio.  Quli  dui  redt  linei  CD, 
St  altera  per  H concepta,  contingunt  fingule 
fuas  fediones  datas  oppofitas  ; ipfi  erunt  per 
propofit. ) 1 . paralleli  i nnicem  , ch  qu  Ad  reda 
, vniens  punda  contaduum  incedat  per 
centrum  earum:  fed  reda  EF  datur  parallela 
redi  CDj ergo  per  prop.  )0<  lib.  1.  elem.  erit 
parallela  redi  in  H comingeittifcdionem  B. 
Igitur  perpropor.47.  lib.  1.  reda  EFbifarilm 
diuidetur  in  K,ab  diametro  AHK  introduda 
abaduerftrio.  Habemus  etgo  redam  lineam 
EF,  bis  fedam  diucrfis  in  puddis  G,  St  K,ii» 
farilm,  contra  doroll.noft.  ad  prOpof.  i.  hb.j. 
dem.  Abfurdumhocpromanans  ex  introdu- 
dadiametro  AHK, diuerla'ab  AG. datarum 
fedionum  oppofitarum,  indicat  nullam  aliam 

clfe 


b 

ii6  Commaiurim mTraf.  Lib.i.  Conk.  ApoU:  fergdi.  Prop.jj.fic  36. 


efle  poflc diametrum  ex  datis,  pr.rtcr  illam 
AG,  dedu&am  ex  pundo  A contadus , ad 
medium  G pundum  redz  EF  tecommo- 
datz  in  fedione  B xquidiilantis  ipfi  CD  con- 
tingenti in  A,  fedionem  A.  Quod  erat  de- 
mcmflrandum. 

COROLLA1UVM  NOSTRVM. 

Si  VMM  ipftftunm  fiBitmm  rnS.  tintt  un- 
tingat  j & nati  Ucum  iltaim  dacmm  ntttlbit» 
iHitmgtnti  furuBtU  : *««nw  huic  JtOimi  imi» 
in  pmttu. 

C I enim  concipiantur  afymptoti  commu- 
^ nes  hisoppofitis  fcdionibus  iuxta  prop.i  j. 
his  occurret  tangens  prxdida  reda  per  pfop.j. 
ergoeifdem  occurret  reda  parallela  tangenti, 
per  prop.t  i . Procli : igitur  obuiam  lineam  fc- 
dienis  lecabit  duobus  in  pundis , antequam 
perueniat  ad  afymptotos. 

PROPOSITIO  XXXV. 

...  ‘ a . f • f'  ,*  ; . ”,  ’ 

Si  diameter,  in  vna  oppofita- 
rum  fedtionum  redam  lineam  bi- 
fariam, fecet  : quae  in  termino  dia- 
metri contingit  alteram  fedlio- 
nem ; lineat  bifariam  JetSbc  erit  ac* 
quidiftans. 

SVppofitio.  Diameter  AB,  fedionum  op« 
politarum  A,B,  fecet  redam  lineam  CD 
accommodatam  in  vna  Bledionum  oppofita- 
rum  , & quidem  bifarilmjn  E t Gtque  altera 
reda  H AI  intermino  A diametri  data;  AB, 
contingens  in  vnico  A pundo  alteram  fedio- 
nem A.  Dico  hanc  redam  HA1  efiezqui- 
diftantem  bifarilm  fcdz  redz  CD  in  E , ab 
data  diametro  A8E. 

Apparatus.  Sinon  Gntzquidiftantes  reda 
CD,  HAI : poterimus  per  prop.  jt.  libn.  elc- 
menr.  ex  vno  D extremo  redz  CD,  agere  re- 
dam DF  parallelam  ipG  tangenti  HAI, quam 
probo  facare  in  alio  pundo  F , fedionem  B: 
nam  reda  per  B pundum  ada  parallela  tan- 
genti redz  HAI, fedionem  B inpundoB, 
continget  per  coroll.  noli. i . ad  prop.44.  lib.I.  * 
Cum  ergo  eidem  redz  HAI  fit  polita  pa- 
. rallela  reda  DF ) erunt  per  prop. jo.  Iib.i. pa- 
rallele, reda  CD  duda,0c  concepta  paralle- 
la ipfi  HAI , St  probata  tangere  fedionem  B 
in  pundo  B : igitur  per  coroll.  noll.j.ad  pro- 
pof.  18.  lib.  1.  reda  DF  dudafecabit  in  alio 
pundo  F fedionem  B.  Porro  hxc  reda  DF 
fecabiturin  G ab  diametro  ABG,  perpto- 
poC  1 1 . Procli,  quia  reda  HAI  ab  eadem  dia- . 
metrofccatur  in  A.  Iam  vero  per  propof.48. 
lib.i.  reda  DF  bifanim  diuideturin  G,  ab 


diametro  ^ABGE.  Denique  reda  linea  CF 
ducatur  vmenspunda  C,  F , linee  curuz  fe- 
dionis  B|  hec  reda  per  prop.i  1 .lib.i,  concur- 
ret cum  diametro przdida  ABGE. 

Demonftratio.In  triangulo  CDG,quia  duo 
latera  CD,FD,  biftrijm  fedafunt,  illud  in  E, 
hoc  in  Gperunt  per  i.prop.lib.6.  elem,  paral- 
lele redz  tP,EGr,  hoceft  CF,  St  diameter 
ABGE ; que  in  apparatu  oftcnfx  funt  con- 
currere. Conrradidio  itl»  indicit  politionem 
aduerlari  (^fallam  ede,  St  aflertiouem  huius 
ptopofitibnis  ede  veram. 

PROPOSITIO  XXXVI. 

Si  in  vtraque  oppofi  tarum  fe- 
dionum , tedae  lineat  inter  (e  *- 
quidiftantes  ducantur : qu«c  ipfa- 
rum  medium  coniungit ; oppoil- 
tarum  erit  diameter. 

C Vppofitio,  Invha  A ,oppdfitarum  fcdio- 
num  A & B,  fit  reda  chorda  CD*c  in  alia 
B fedione  oppofita,  alia  chorda  EF,  parallela 
przdidx  CD; punduffitjue  G medium  redz 
CD;5t  pundum  H medium  alterius  redz  EFs* 
redaque  GH  tranfmifla.  Dico  hanc  redam 

GH  efle  diametrum  datarum  fedionum  A, B, 

oppofitanau  ■ i ei.it'  r.  ,•  ' 

Apparatus.  Imprimi»  reda  GH,  fecabit  fc- 
dionem  A in  aliquo  pundo  A,  St  aliam  fe- 
dionem B in  alio  pundo  B , quia  fupt  Inter- 
mediz.Quod  G non  fit  diameter  reda  GABHj 
fit  fi  fieri  poffit  alia  GILK,  eduda  ex  pundo 
G medio,  per  centrum  ipfarum  fedionum  op- 
pofitarum,  quz  neceuarii  intermediam  Ic- 
dionem  A fecabit  in  aiiqub  pundo  I diuer- 
foab  A,  St  occurret  fedioni  B in  pundo  L 
per prop.i s.  lib.i.  St  inyedietur  intra  fedio- 
nem B , per  coroll.  noll.i.  ad  prop.  jt.  lib.i. 
ideex^ue  fecabit  redam  EF  in  K,  per  11.  prop. 

Procli,  in  alio  pundo  K diuerfo  ab  H,  erttque 
diameter  redaGILK  percoroll,  prop.fi.  lib.  • 
I.  idcot^uefolummodo  in  pundo  vnico  I , fe- 
cabit fedionerf  B,  per  coroll.  noft.  1 . ad  prop. 
lfi.  lib.i.  Concipiatur  autem  in  pundo  I re- 
da linea  contingens  in  vnico  pundo  I,  fedio- 
nem A',  erit  per  5.prop.parallele  ipfi  CD.ideo- 
que  etiam  parallela  redz  EF,  per  prop.jo.  lib. 

1.  elem.  quere  per  prop.48.  fib.i.  reda  EF  bi- 
fanlm  diuidetur  in  pundo  K ab  reda  A1LK 
diametro  tcanfuerfaintroduda  tb  aduerfario, 

Demonftratio.  Datur  reda  EF  bifariim 
diuifain  E;  Stexpoficiont  iduerfarij often- 
dimus  in  apparatu  diuidi  bi fanant  in  K : igi- 
tur reda  linea  EF,  bis  bifarilm  diuidetur  duo- 
bus in  pundis  diuerfis,  contra  coroll. noftrum 
prop.i . lib.j . elem.  hoc  abfurdum  dedudum  .. 

ab  politione  alterius  diametri  diuerfxab  GH 

vnien* 


Homtentmus  in  'Prop. Lib.  1 . Conk.AjnU.Togai.  \ Prop.  i “J.  it f 


Vnicntisgunda medii  G.H;  parallelarum  CD, 
£F,  datarum , dedudsque  at  yno  G ex  illis 
putidis,  falfaerit ; remanebit^ueprobata  dia- 
meter GH.fedionutb  oppodtarum  ex  datis. 

PROPOSITIO  XJtXVlI. 

Si  oppofitas  fedHones  , re&a 
linea  fecet , non  tranfiens  per  cen- 
trum; quae  i medio  ipflus  aci  cen- 
trurtt  ducitur  oppofitatum  fe&io- 
num  \ diamCcer  erit  qUat  redU ap- 
pellatur s tranltierfa  verb  diame- 
ter ipfi  conjugata  eft  ea , qu*  a cen- 
tro ducitur  xquidiftans  line*  bi* 
fariatfi  (etfl* 

SVppofitio.  OppoGtas  feflione»  A,  B,  reda 
linea  Cf>  leecl ; A quidem  in  C,  B verd 
in  D,  minitnctjue  ipfa  reda  CD  incedat  per  X 
centrum  datarum  oppofitarum  fcdionum:  fit- 
qucr«dU,CDpunduni  Emedium;  4 ex  illo 
perentrum  X,  reda  linea  EX  traduda:  tum 
per  centrum  X alia  reda  linea  AXB  confla  s- 
quidiilans fiitaril tn  fcds  in  £,  rtde  CD,  Di- 
coprimo  redam  EX  cfle  diametrum  qua:  vo- 
catur reda  .fedionuradatarum  oppofitarum. 
Secundo  dico  redam  AXBefle  earundem  dia- 
metrum tranfuerfam  i coniugatam  prxdidae 
EX. 

A pparatus.  Ex  pundo  D fcdionis  B tranf- 
mittatur  per  X centrum  reda  DX,  produda 
vitra  centrum  X,  occurret  per  prop.  19.  lib.i. 
alteri  A fcdioniopppfits,  io  pundo  F,  erunt 
squales  portiones  DX,  FX,  per  prop.  Joa  lib.i. 
loluper  puoda  C A F.fedioms  A,  vniantut 
reda  linea  CF.  Prsterca  quia  in  triangulo 
CDF  rcfultame,  duo  latera  CD*FD,  funt 
bifariam  leda , illud  in  E ex  datis , hoc  in  X 
centro  cX  probatis;  erit  per  propti.  lib.d.  ele- 
ment.  reda  EX  parallela  ipfi  C F:  eft  autem  per 
lemma  4).  lib.i . reda  EX  minor  qulm  C Fjer- 
Eo  reda  BXA  data  parallela  ipfi  CD,  cum  de- 
beatperprop.il.  Procli fecareredairi  CF  pa* 
rallelam  ipfi  EX  iam  feds  ab  dida  BX  A.feca- 
bitin  G pundocx  interfficdijs  ipflus  CF;  re- 
fultatenim  parallelogrammum  EXGC,cuiur 
duo  latera  EX  , CG  , debent  cflexquaha  per 
prop.; 4.  lib.i .element.  igitur  CG  squalis  ipfi 
EX  minori  quim  tf,  erit  etiam  minor  qui  m 
CF:  reda  ergo  BXA  fecans  in  G pundo,  re- 
dam CF  litam  intra  locum  fcdionis  A per 
prop.i  o.  lib.i,  fecabit  intet  mediam  (edionem 
A,  in  (liquo pundo  puta  A)  ideoque  per  pro- 
pof.  ap.lib.  t. occurret  etiam  oppofitcfcdioa 
□i  B,  in  aliquo  pundo  puta  B:  & quiatranfit 
per  centrum  X , erit  diameter  traafuetfa  data- 
turafedionum  oppofitarum , pet  coroli-prop. 


51.  lib.i.  PorrSrcfultabunt  alia  duo  triangula 
DEX , XGF. 

Demonftratib.  Quia  fuftt  p«  apparatum, 
reda:  parallelae  EX  ; CG , erunt  per  prop.i9. 
lib.i.  elem.  anguli  squales  EDX,GXF  ;tum 
etiam  anguli  EXD,  GFX  , xquairSjigiturpei 
coroll.noft.j.ad  prop.  ji.lfc.t.  elcm.  reliqui 
anguli  DEX,  XGF,  in  trianguli»  D6X«  XGF* 
erunt  squalesrideoq;  ipfa  triangula,  pquiagula 
Quare  per  4.prop.lib.6tele.erit  et  DE  ad  EX, 
ficXG  ad  GE;  prima  autem  Dfi  aC  tertia  XO, 
fuarxqualcspcr  i.ax.lib.r.clcm.  (quia funt  s-  . 
quales  tertif  EC, prima  quide  DE  squalis  ipfi 
EC  e*  datis,  tertii  vero  XG  squalis  ipfi  CE, 
per  prop. ) 4,  lib.i.  clem.  in  parallelogrammo 
EXGC. ) igitur  per  prop.i  4.  lib.  j .elemen.  fe- 
cunda EX  erit  squalis quarts  GF.  oftendimus 
autfcroinapparatu,rcdS  CG  cfle  squalem  ipfi 
EX;  ergo  per  1 ,ax.  lib.i.  elem.  portiones  CG, 
GF  , totius  reds  CF,  crtint  squales  inteife, 
& idcirco  bifariim  diuifa  erit  reda  CF  , id 
pundo  G ab  diametro  BXAG,  Qpod  fi  con- 
cipiamus redam  lineam  contingentem  fedio- 
nem  A,  in  pundo  A quod  eft  terminus  diame- 
tri BXA  diuideqtis  bifariim  in  G , redam 
CF,  hsc  contingens  reda  erit  parallela  reds 
CF  bifariim  ledis , per  propofi;.  ideoque  ipfa 
C F , erit  ordinatim  applicata  diameiro 
BXAG,  percoroll.noft.7,ad  prop.48.  lib.i. 
eft  autem  oftenfa  reda  EX  parallela  iftired* 
CGF  ordinatim  applicqtsdiametfo  tranfucr- 
fc  BXAG  datarum  oppofitarum  fcdionum; 
ergo  etiam  per  definit.  1 a,  lib. i,, inter  primas, 
ipfa  reda  EX  erit  etiam  ordinatim  applicat* 
dids  diametro  tranfueiGe  BXAG; fc  quidem 
in  centro  X quod  diametrum  didam  ttanfuer- 
(am  diuidit  bifariim  per  definit.;,  lib.i.  inter 
fecundas.*  crgfl  pet propof.td.lib.1. reda  EX 
erit  diameter  conjugata  dids  tranluerf» 
BXAG:  igitur perdehn.t7ilib.i.  interprimar 
diuidet  bifariim  redas  omnes  lineas  paralie- 
Is  diametro  BXA,  conftitutas inter datasfca 
diones  oppofitas : vnde  per  def.t j . lib.  1 .inter 
primas,  reda  diameter  cfit  datarum  oppofita- 
rum fcdionum.  abunde  ergo  dcmonftrauimus 
duas  afiertionct  huius  propofitionis, 

C OROLLA  ii.  I V M NOSTRVMi 

Ptclt  mm  lintd  fdrdlllU  fecdui  rtUt  [tdimti 
•IfdfitM , acramr  'iffis  fiaimiilm  dfptfuit. 

AVt  enim  ducetur  ex  loco  intra  vnam 
fcdionem  oppofitarum ; aut  ex  linea 
curua  vniur  illarum;  aut  ex  loco  inter  illas  op- 
pofitas.Si  primum,  accurret  ad  partes  verticis 
fcdionis.  Ii  ne*  eius  eurus  obuis ; (equis  al- 
tera extendi  poteft  in  infinitum;  druaricatis  in 
infinitum  extremis  eius  iuxta  prop.i, lib.i. eiu» 
lines  cutus  occurret  dida  reda : & propter 
hancrationem.iaduobns  «lijscafibnsdida  re- 
da linea  parallela  fecanti  oppofitas  fedioncty 
vttiqua  occurret , fieutl  fuit  propofitum. 

PRO- 
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PROPOSITIO  XXXVIII. 

Si  oppofitas  fediones  dux  te- 
£tx  contingant, in  vnum  punctum 
conucnientes : Quae  ab  co  punito 
ad  medium  linex  cadus  coniun- 
gentis  ducitur;  oppofitarum  Ce- 
ditionum  diameter  erit,  qux  reda 
vocatur : tranfuerfa  vero  ipli  con- 
iugata,  qux  per  centrum  ducitur, 
linex  cadus  coniungenti  xquidi- 
ftans. 

SVppoGtio.  Sint  oppoGtx  fediones  A , Bj 
quarum  vnam  A,  contingat  in  pundo  v- 
nico  C reda  linea  CX;  alteram  B contingat  in 
pundo  reda  linea  DX ; conueniant  veri  hx 
dux  tangentes  in  pundum  X,  quod  noncrit 
centrum  oppofitarum  fedionum  , percoroll. 
noft.ad  propof.jz.Sitqutreftx  linex  CD  v- 
ntentis prxaida  C,  D,  punda  contaduum, 
pundum  medium  E.  Affero  primo , redam 
EX  effe  diametrum  datarum  lectionum  oppo- 
Ctarum  , qux  reda  vocator.  Affero  fecundi 
tranfuerfam  diametrum  prxdidx  EX  coniu- 
gatam  efle  redam  lineam  AOB  tranfeuntem 
per  centrum  O datarum  fedionuna  paralle- 
lam ipli  CD  coniungenti  punda  C,  D , con- 
taduutn. 

Apparatus.  Si  reda  linea  EX  non  fit  diame- 
ter reda  datarum  fedionum  oppofitarum , fit 
ii  fieri  poflit  alia  EF  eduda  ex  pundo  E non 
attingens  pundum  X concurfus  datarum  re- 
darum CX, DX,  tangentium,  hxcverd re- 
da EF,  cflm  introducatur  diameter  reda  fe- 
dionum oppofitarum.  neceffarid  tranfibit  per 
centrum  fedionum  oppofitarum, iuxta  coroll, 
prop.51.lib.!.  Igitur  per  prop.  jt.  Iib.  1.  elem. 
ex  pundo  Cfedionis  B,  poterimus  redam  li- 
neam concipere  accommodatam  in  fcdione  B, 
parallelam  ipli  diametro  redx  EF,  qux  erit 
ordinatim  applicata  diametro  coniugatxipG 
redx  EF,  ex  didis  in  definitionibus  10.12. 
if.itf.  lib.i.  interprimas  1 hanc  vero  redam 
ordinatim  applicatam  lecat  reda  CX  tangens 
in  pundo  C;  ereo  perprop.it.  Procli , ea- 
dem reda  CX  (ccabit  redam  E F , puta  in 
pundo  F;  ex  quo  ad  pundum  D reda  linea 
tranfmiltatur  FD, que  fecabitfedionem  A 
in  aliquo  alio  pundo  G diucrfo  ab  D 1 (fi 
enim  non  fecarct  in  pundis  D & G fcdio- 
nem  A,  i pfam  tangeret  i nttr  tangentem  da- 
tam DX,  &fedioncm  A,  contra propof.ji. 
iib.  1. ) Concipiatur  autem  diameter  tranluet- 
faduda  per  centrum  fedionum  datarum  pa- 
rallela CD,  ftcans  fcdioocm  B in  B,  & 


fcdioncm  A in  A , parallela^ueipfi  CD  con- 
iungenti punda  prardidi  contaduum  reda- 
rum CX , DX , coeuntium  in  X;  hxeduda 
Ceu  concepta  diameter  tranfuerfa , non  potell 
efle  reda  CD , tranfirct  enim  per  coroll.  cit. 
prop.ji.  lib.i.  per  centrum  fedionum  data- 
rum ; 8 c ideoper  propof.  jr.  dux  redx  linex 
CX,  DX,  effent  parallelx,  contra  data : igitur 
reda  CD  noncrit  di amater tranfuerfa,  fed 
alia.  Denique  ex  pundo  G lito  in  linea  cur- 
uafedionis,  agatur  reda  linea  GH  parallela 
ipli  redx  CD)  hancfccabuntinMredaDX, 
&in  I,  reda  EF;  & in  K , reda  EX;  & in 
L,  redaCXF , per  prop.t  1.  Procli;  quia  fecant 
didx  redx  linex  redam  CD  parallelam.  Hxc 
autem  reda  GH  vel  tranfibit  per  centrum  da- 
tarum fedionum,  vel  non : quomodocumque 
fumatur,  concludemus  propofitums  oamfi 
«ranfeat  per  centrum,  illud  erit  1 pundum.fe- 
dio  nimirum  communis  redx  diametri  EF 
redx  introdudx,  Sc  tranfuerfx  GH;  quod  fi 
reda  GH  nen  (it  diameter  tranfuerfa/eu  non 
tranfeat  per  centrum  fedionum , fit  alia  AB, 
parallela  ipli  CD,vnde  etiam  eri  t parallela  re- 
dx GH  perprop.jo,  lib.i.elem.&fimili- 
ter  per  prop.!  1 . Procli,  fecabitur  in  P,  O,  N, 
R.*-,  ab  cifdcm  redis  CF,  EX,  EF,  DX;Sc 
in  hoc  cafn  erit  centrum  N , fedionum  data- 
rem, in  (cdionc  communi  diametrorum  EF, 
introdudx  redx , St  tranfuerfx  pofitx  AB. 
Verflm  aduertendum  eft  excorolL  prop.  jl . 
lib.i.  quod  pundum  M vel  R,  fcdionis  com- 
munis datx  tangentis  DX,  & tranfuerfx  dia- 
metri erit  inter  centrum  1 vel  N , Si  fedio- 
nem  A;  tum  etiam  pundum  L vel  P,  fc- 
dioni»  communis  datx  tangentis  CX,  tc 
tranfuerfx  diametri , erit  inter  centrum  I vel 
N,  & fcdioncm  B.  His  paratis  fit 
Demonftratio.  In  triangulo  CFD,  quin 
reda  LG  eft  parallela  lateri  DC.StredaFE 
eduda  eft  ab  angulo  CFD,  oppofito  lateri 
CD  , ad  medium  esus  pundum  E.vbi  diuifa 
GifarUm ; per  coroll.  noflrum  ad  prop.4, 
lib.d.  dem.  reda  LG  etiam  bifarii  m in  I leda 
exit  ab  reda  FE : ereo  G cooft  ituatur  reda  GH 
diameter  tranfuerfa  feu  incedens  per  X cen- 
trum, probatum  ex  poGtione  aducrlari j | tota 
reda  GH  bifariim  diuifa  erit  in  1 , per  prop. 
jo.lihxidco^ucredx  IG, IH, xquales;  quia 
veri  1 L,  IG , fun t oflenfit  xquales  ; erunt  x- 
qualcs per t.axiom. Iib.  1. dent.  1L,  IH, to- 
tum Sipara,  contra  8.  axioma  lib.i-  dement. 
Quod  G velis  redam  AB  eflediasnctrum  tranf- 
uerfam  t Gmili  dilcurfu  reducemus  ad  aliud 
abfurdum,  aduarfarios.  Quiadiameter  intro- 
duda  rcdaEF  incedit  per  centrnm,Si  Gmiliter 
tranfuerfa  AB,  in  fediooe  communi  illarum, 
pundo  nimirum  N erit  ipfun)  centrum;  quara 
perpropofji.lib.  1.  tota  AB  diuifa  erit  oifa- 
rilmN, Sc redx  NA, NB,  xquales:  Etquia 
in  triangulo  CFD,  baGs  CD  diuifa  eft  bifa- 
riam in  E mt datis , reda  P S eftparalleiaipfi 
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baG  CD , rcfhque  ex  F angulo  fcu  vertice 
• oppoficu  dide  baG  tranlinifla  eflad  medium 
E.  difi*  bafeos  CO;  erit  per  cotoll.noflrum 
ad  prop  .4.  lib.  *.  elem.  reda  PS  dioifa  bifa- 
rilm  in  pundo  N:  fed  reda  NS  maior  ell 
qulm  NA,  produdanimitum  reda  NA  in- 
tra locum  fedronis  A,  vt  attingar  in  S>  redam 
DG  Gram  intra  locum  fcdioais  A,  perprop. 
lo.lib.r.  ergo  per  r.ax.  Iib.n  elem.  reda  NP 
squalis  ipGNS  maiori  qulm  NA  , maior  et- 
iam erit  qulm  NB  squalis ollenf?  ipG  NA: 
lioc  e fi  pars  NP,  erit  maior  qulm  totum  NB, 
contra  8.»x.  lib.ii  elem.  Quod  NP  fit  minor 
quam  NB;  patet,  nam  data  reda  CX.tan- 
gensfedionem  B,  tota  procedit  extra  fedio. 
nem  ptoduda;  igitur  cdm  fecare  oflenfa  fit 
redam  AB,  fecabit  extra  fcdionem ; inter 
Centrum  St  ftdionem.fi  fit  diameter  trlnfucr- 
fa,  per  coroll.  prop. ; : . lib.  i.  Hrc  autem  ab* 
furda  dedi  da  ex  politione  aducr(ari|  contra- 
dicente aflirtiom  prima:  huius  propofitionis, 
falfaerit : iaeoq  . c verum  erit  qudd  reda  EX 
Gt  diameter  quae  vocatur  reda  datarum  ledio- 
num  oppofitarum.  Tranlibit  igitur  reda  EX 
per  centrum  datarum  fcdionum,  per  prop-  }t. 
libat*  coroll,  alia  verd  reda  per  hoc  centrum 
duda  parallela  dat?  red?  CD  vnientipun- 
da  C,  D,  contaduum  , quam  oftendimus 
non  incedere  per  ipfum  centrum ; idcoque 
fediones  ipfas  oppofitas  fecit  non  incedens 
per  centrum ; erit  per  propof.  prsredent.  37« 
tranfuerfa  St  ipli  red?  probat?  £X  coniuga- 
ta.  Quod  erat  fecundo  propoGtum. 

COROLLARIVNl  NOSTRVM. 

Refla  iitmtxn  mingit*  tunfiurft  b ftHimbm 
tppifttu  prtudir  ptrlttn  inguinum  ianctpi  id  M. 
guln  tintincntts  dita  fiSimi  ipfejna. 

VNit  enim  per  hanc  propofitionem  pun- 
dum  concurfus  duarum  redarum  con- 
tingentium, quod  per  prop  31.  fitum  efi  intra 
locum  anguli  deinceps  continenti  fedionetn; 
tum  pundum  medium  redx  line?  coniun- 
gentis  punda  contaduum  didarum  contin- 
gentium redarum  linearum , idcoquciecantts 
obuias  afymptotos  & incedentis  per  alterum 
angulum  deinceps  inxtacoroll.a.  adcic.  prop. 
ii.  exillit  intra  locum  didi  anguli  deinceps, 
per  coroll.  noftruro  4.  ad  prop.  1 i.  Igitur  cum 
duo  illa  punda  per  qu?  cranfit  reda  diameter 
fint  intra  locnm  angulofvc  deinceps  prpdidos, 
vnum  in  vno,  alterum  in  alio,  procedet  per 
angulos  deinceps  ad  eos  qui  continent  fedio- 
nes datas  oppofitas. 


PROPOSITIO  XXXIX. 

Si  oppofitas  fediones  contin-» 
ganc  duae  redae  lineae  in  vnum 
pundum  conuenientes : qua:  per 
pundum  illud,  & per  ccntrumdy- 
citur;lineam  tadus  contingentem, 
bifariam  fecabit. 

C VppoGtio.SedionCS  A,  B,  oppoGtas, dure 
^ red?  Ime?  DE, C£, contingant,  prima  fe- 
dionem  B invnicopundo  D.iccunda  fedio* 
nem  A in  vnico  pundo  C ; conueniantque 
amb?  in  pundo  E , quod  erit  aliud  ab  centro, 
pcrcoroll.  noflrum  ad  prop.  jt.  quodque  erit 
vitra  illud  ccntium,  in  angulo  deinceps  ad  an- 
gulos continentes  datas  hyperbolas  oppofitas, 
percit,  prop.  fit^ue  reda  linea  CD,  vniens di* 
da  punda  C,D,contaduum,  qtix  non  tranfi- 
bit  per  centrum,  alioqui  ipfic  red*  DE,  CE, 
langcutcs,  dat?  concurrere  efient  parailel?, 
per  propof  3i.lgitur  centrum  datarum  fedio- 
num  fit  H pundum  : & per  illud  ex  E pun- 
do concurfus  datarum  redarum  tangentium 
fit  emifla  reda  fecans  redam  lineam  A H B 
traofmiflam  parallelam  red*  CD,  St  diame- 
trum tranfuerfam  datarum  fedionum  , qux 
ideo  per  coroll.  noli,  ad  propof.  37.  occurre* 
fcdionibus  dati' in  B,  & A;  produdaque 
fi  opus  fit  hac  reda  EH  , fecabit  peni,  pro- 
poli Procli , redam  CD  in  aliquo  pundo  F, 
Dico  autem  hanc  EBF  diuiderein  F,  aliam 
redam  C D vnientem  punda  contaduum 
C,  D. 

Apparatus.  Si  reda  CD,  non  diuidatuf  bi- 
fariam in  F, ab  reda  EHF;  poterimus  illato 
diuidcrc bitariliu  in  G.  perprop  10. lib. t, 
elem. Seducere  redam  EG,  qux critdiuerfa 
ab  reda  EHF. 

Demonftratio.  Per  pr?ecdentem  propoli» 
tionem  3 8.  reda  EG  erit  diameter  qu?  dici- 
tur reda  datarum  fedionum  oppofitarum , Sc 
tranfucrfadid*  £G  coniugata , ipfa  AHBt 
igitur  amb?  ili?  diametri  EG,  AB.  tranfi» 
buat  per  centrum  datarum  fcdionum  oppofi- 
tarum, per  coroll.  prop.jt.  lib»  1.  quod  erit  io 
fedionc  communi  illarum  diamrtrorutn  put* 
I , diuerfurti  ab  H ■ per  quod  incedit  redt 
EHF  ex  conccllis.  Reda  igitur  AB,  per  prop. 
30. lib.i.  bifarilmdiuideturin  I pundo, Se 
inaiioH,  pundo:  contra  coroll.  no(l.ad  prop, 
1.  lib. 3 . elem.  Abfurdum  hoc  indicat  politio- 
nem contradicentem  afiertioni  huius  propo- 
Gtionis,  cfie  falfam,  & afiertionem  veram , vi- 
delicet redam  EH  produdam  fi  opus  fit,emil» 
Cimex  E pundo  concurfus  datarum  tangen- 
tium CE.DE,  per  centrum  H,  diuidcrc 
bifarilm  m F,  redam  CD  vnientem  prxdidc 
punda  contaduum. 

V COK.OU 
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COROLL.  NOSTRVM  T. 

. Eifdim  ftfttu  : trfU  lis&i  ,StH  ftr  jctnlxum  U, 
& pw(lum  E ittda . tanunpu  Jmz m tangatium 
redarum  CE,  7) E ; erit  diameter  reda  [edimtm 
uppafiurum  ciniugau  tuufiierfa  JiiM.  J 

N Am  per  hanc  propofitionem  fecabitbi- 
:farlAmm"F-rtflam  DC  conjungentem 
punfla  contafiuum : ergo  per  prop,}8.  prajee- 
dentem,  refla  EH  erit  diameter  refla  & con- 
jugata tranfuerfe  B H A parallel*  ipG  DC 
Vniaiti  punfla  contactuum. 

. COR.OLI.  NOSTRVM  II. 

Ei [demfoftitu;  iut  nile  Suta  EH,  Eli,,  ia  drte- 

Kitmentut. 

Slenimitaripnfic.iprodufla  refla  EH  vi- 
tta H,  in  partes  alias  rcfpflflu  refla:  EH, 
abibit  per  ax.  u.  lib.  l.elcfn.  (eCAbitqoetn  K 
verbi  gratiS  reflam  CP  , punflo  diuorfo  »b 
JF,  medio dcmonflratorcfl»  GB : fediflpar 
hancprop.ip.etiatuin  X .punflo  diutdettsur 
bifariam  : ergo cpntra coroll.noft.ad  propo. 
•lib. 3-  clem. refla  btw  CD,  .bisin  f * K, 
bifaridm  diuiderotut^uod  «bfuedumeft,ideo- 
que  pofttio  falfa  contradicens  aflortiooibuuB 
corollarij , qu» -idcirco  verterit. 

COR. OL L.  N 0*S  TR  VM  III. 

■ i ■ 

tifdem  pofttii : reda  Sue a f H prsduda  vitra 
(entrum  H , eicmret  punito  JS. 

* , 

Ct  enim  non  occurrat, fed  in  L vni  tangen- 
M ti;  dufla  EH  erit  in  direftum  refla:  FH, 
pcrcoroll.  nofirum  a.  quare  duae  refiar  line» 
r HE,  FHL,  fegmentum  l*H  commune  ob- 
tinebunt, contra  io.  axio.  iib.  t.elem.  politio 
<crgo  contradicens  huic  coroUario,  falfa  erit, fle 
coroll.  verum. 

..  PROPOSITIO  XL. 

Si  oppolitas  fediones  duae  re- 
litae contingentes  in  vnum  conue- 
niant  3 & per  pun<5tum  in  quo  con- 
ueniunt , linea  ducatur  , taitus 
coniungenti  xquidiftaiw , & fe- 
ftionibus  occurrens : quae  ab  oc- 
curfibus , ad  medium  line*  ta&us 
coniungentis  ducuntur;  fe&ioncs 
ipfas  contingunt. 


e VppdUtio.  OppoGtas  fefliones  .A,  B,  «m- 

tingant  dux  refla:  line®,  CE  quidc, 
.feflionem  A in  punflo  C,  alia  vtrbrefla  liE, 
.feflionem  B mpunflovmco  P ; Ittquc tofta 
(C  D vniens  difla  punfla  contafluixn  . que 
non  tranfibit  per  centrum  datarum  feflto- 
auro  ■ alinqui  date  refla:  CE , PE  concur- 
rentes in  E.cUtnt  paiailelepir  prop.ji.fcdne- 

(jue cenirumer , c in  E punflo  concutifus , per 
coroll.  no/1,  ad  propof.  j».  Priteroacipunflo 
E per.prop.31.  iib.  1.  elcm.  dufla  Ot  refla  li- 
nea FEG  equidiftans  ipC  CD,  Se  occurrens 
in  F.feflioni  AiStin  G.  fcflioni  B.Dcnique 
ab liispunflis  F,G,  oecurfuum,  ad  medium 
H punflum  reflx  CD, reponi endum  per  prop. 
ut.  Iib-r- elem.tranfmtflx  fint  rtflse  EH  QM; 
Dico  has  reflas  FH,  GH,  lectiones  datacaon- 
tingere  in  vnioopunfls;  HF  quidanfeflio- 
n«ni  A in  vniqo  punflo  F;  reflatn  verdGM, 
alteram  feflioixitn  B in  vnicopunflo  iG, 

Apparatus., Fer  ii  punflum  medium  refle 
CD  vnienus  punfla  CSS  prediftorum 
.contafluum  tranlnmtatur  adii  punflum  oon- 
.cttrfus  datarum  rectarum  Ungentium, refla  li- 
nea HE. 

DemonOmio.  Refla  linea  HE.,  erit  per 
prqp.$8.  diameter  quir  refla  appellatur  data- 
grum  foflionum  oppofiurum;  quxqucperco- 
roll.prop,5i.,lib.i . inoedet  percemcum  rlla- 
rum.quod  Gtcxempligratij  X,iu  tpfa  HEaux- 
tacoroll.peQp.fi,  itb-t. aliud  abpunflo  E,8c 
«liud  «b  punflo  H j it  meta propof. r i . ,pun_ 
flum  EfiuuanguWdeiDoepsad  mguloaia  K 
faflos  Sc  continentes  datas  hyperboias  oppofi- 
tas.  Siptr  boc  X punflum  feu  c entrum,, Gonoi- 
piatut  refla  linea  fcu  tranfuerfa  diameter  AXB 
.parallela  dflp  CD  unienti  punflacontafluum 

pexd florum ; iHaenjtcciniugata  pracdiflxre- 
fl£ diametro  HXE  perick.rpropof.j8.  Cittn 
igirur  refla  CHD  Gt  parallela  diametro  tranf- 
ucrfe  AXBconiugataeipG  iHXE  fecunda,  8c 
ambx  bifariam  d nudantur  ab  diametro  HXE 
ae&efeulecgndri«rk  per  definit  J7.  & t(.u 

Ji.ltb.i.imer  primas , refla  <_H  ordinatim 
applicata  diametro  fecundxHXEjfed  & refla 
CE  feflionem  Acootingerc datur,  3c  occur- 
rit in  E , fccund*diametro  HXE  : ergo  per 
iprop.|8.1rb.a.reflangulumifub  EX,  XM , x- 
qualperk  .quadratofemiflSs  fecundediamecri 
HXE,  iocclt  quartae  parti  figura:  que  aci 
AXB  diametrum  rranlucriam  ceniugatam 
conftkatitur.  Prseteeea, quia  «fla  FEG  paral- 
lela aftipfi  CD, erit  per  defira.  id.ir.lib.1.  inter 
primas,  oedinacim  applicata  ad  fecundam  dia- 
metrum XEE.&  huic  diametro  occurrit  refla 
FH  in  punflo  H : ergo  per  cet.  prop.  58.  lib.r. 
refla  FH  feflionem  A continget  in  punflo 
F.  Eadem  methodoprobabitur  refla  GH,  fe- 
flionem B contingere.  Qparcpropofitum  fue- 
rit dcmooflratum. 
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dant  ex  politione  contradicente  affirmationi 
PROPOSITIO  XLI.  propofits,  manifcftam  faciunt  f»l(itarem  poli- 
tionis. St  adftruunt  veritatem  propoGtionis. 


Si  in  oppofitis  feitionibus,dux 
redae  lineae  fcinuicem  fecent,  non 
tranfeuntes  per  centrum  : fefe  bifa- 
riam non  fecabunt. 

SVppofitio.  Inoppofitis  A . B.ledioni» 
bus , quarum  centrum  fit  H ; dus  refls 
linea-  DA,  BC,  non  tiitifeuntes  per  ccn- 
trum  H,  fcmutud  lecentin  E punito.  Di» 
co  eas  non  fe  mutuo  bilarilm  interfecarc  in 
pundo  E. 

Apparatus.  Eflo  fi  fieri  polfit,  fe  mutud  bi-  ' 
fariim  fecentin  E punito;  Ducanturquc re- 
ds BD,  AC;  illa  intra  locum  Tectionis  B 
erit , illa  intra  locum  fedionis  Aper  prop.io. 
lib.t.  tum  linguis  BD,  C A,  bitariimdiui- 
dantur  per  prop.io.  lib.  i.  clero,  illa  in  F,hsc 
in  G.  Imprimis  per  lem.  7.  didsdusrcds 
BD,  AC,  erunt  squales  & parallels ; St  reds 
EF , EG , vnicatn  conflituent  redam  GEF, 
per  idem  lemma  7.  quae  ideo  perprop.jS.  erit 
diameter  datarum  fcdionum  oppofitarum;  id- 
coque  incedet  per  H centrum  tplarum  , mxta 
coroll.  prop.  5 1.  lib.i.  diuerfumtjueab  E pun- 
ftoex  datis.  Igitur  ex  D pundofedionis  B, 
reda  li  nea  ducta  per  centrum  H,  St  vlterius 
produda  occurret  per  propof.  19.  lib,  1.  in  K 
punito  alterius  feitionis  A , eritijuc  diucrfa  ab 
reita  DEA.  Similiter  rcitaex  B pundoli- 
aionis  B per  H centrum  tranfimlfa  St  produ- 
da vitra  H,conuenict  in  pundo  l.fcdjonii  A, 
eritque  diucrfa  ab  reda  BEC;  nec  dici  po- 
teritquodhsc  terminetur  in  punito  C;  alia 
vero  DHK, terminetur  in  punito  K;  Gc  enim 
dus  rea*  lines  figuram  comprehenderent, 
contra  14.  ax.  lib.i.  clem.  Denique  pu  nda  K, 
I , diucrla,  in  linea  curua  feaionis  A,  vniantur 
reda  linea  IK,  quserit  tota  intra  locumfe- 
aionis  A,perprop.io.lib.i. 

Demonftratio.  Per  prop.  30.  lib.  1.  dus  re- 
as lines  DHK,  BHi,  fe  mutuo  bifariim  di* 
ludent  in  punao  H centri;  dus^u*  reds  DB, 
IK , erunt  per  lemma  7.  squales  St  patallelst 
oltcndimus  autem  in  apparatu,  rectam  DB  cfife 
sequalem  St  parallelam  reits  A.C,  St  nunc  re- 
dam IK  cfle  squalem  St  parallelam  ipfi  AC; 
igitur  perprop.30.  lib.  1. clem. dus  redi  lines 
AC,  IK,  erunt  squales  St  parallels.  Produ- 
da autem  reda  CA,  fecabit  in  triangulo  IHK 
latera  HI,  HK,  in  M St  L,  per  ax  28.  lib.t  .de- 
ment, qui»  parallela  eftbau  IK,  velperprop. 
1 1 . Procli:  eft autem  per  lemma  43.  lib.i.  tota 
reda  MCAE  minor  qui  m reda  IK;  ergo  per 
I.  ax.  lib.!.  clem,  reda  CA  minor qulm  reda 
MCAI. , erit  multo  minorqulm  reda  IK: 
insquales  igitur  erunt  reds  CA,  I K , prius 
concefls  squales : pugnantia  ergo  cum  proce- 


PROPOSITIO  XLII. 

Si  in  oppofitis  feitionibus  qux 
coniugatx  appellantur,  dux  redlx 
linex  fc  inuicem  fecent , non  tranf- 
euntes per  centrum:  bifariam  fefe 
non  fecabunt* 

C Vppofitio.  Sint  fediones  oppofits  coniu- 

gats,  A.B,C, D,  centrumque  ipfarum  X; 
St  ineisdusrcds  lines  EF,  GH,  fe  mutui 
decuflcnt  in  pundo  K,  extra  centrum  X.  Dico 
fe  bifarUm  non  intcrfecare  in  pundo  K. 

Apparatus.  Elio  fi  fieri  poflit . fe  mutui  bi- 
farilm  interlecent  in  pundo  K , quod  non  eft 
centrum  fcd  X:  Sc  per  prop.  3 i.Iib.i.  clement. 
per  centrum  X agatur  diameter  tranfuerli 
AXB  duarum  oppofitarum  (edionum  A , B, 
parallela  ipfi  EKF,  occurrenti  didis  fedio* 
nibus  A,  B,  oppofitis : tilm  alia  reda  CXD, 
per  idem  centrum  X,  diameter  tranfuerfa  alia- 
rum duarum  oppofitarum  fcdionum  C , D, 
parallela  ipfi  GKH  occurrenti  in  G St  H, di- 
dis fedionibus  oppofitis  C,D. 

Demonftratio.  Erum  per  prop. 3 7.  reds  Ii» 
nes  KX  ducenda,  St  AXB, duda, diametri 
coniugats  fcdionum  oppofitarum  AJ3.  Quod 
fi  fingamus  animoredam  lineam  contingen- 
tem ledionem  A in  pundo  A,  ipft  eri  t per 
prop.;.  parallela  diametro  KX,  bifarilm  feds 
in  centro  X perpropof.a9.l1b.  1.  Similiter  G 
concipiamus  animo  aliam  redam  lineamcon- 
tingemem  in  C,fcdionem  C,eritpcrcic.pro- 
pof.  parallela  ipfi  KX  bifarilm  feds  in  centro 
X,  fiproducatur  vtrimque.  igitur  per  prop. 30. 
lib,  i.elem.  dus  reds  lines  contingentes  in 
C St  A,  fediones  A St  C,  erum  para  Ileis 
interfit,  contra prop.tt.  conueniuncenimin 
eodem  pundo  vnius  alympeori  datarum  fe- 
dionumconiugatarum.  Abfurdum  hocpto- 
ueniens  ex  pofitionecomradiccntc  huic  propo- 
fitioni,  indicat  politionem  efle  fallam,  St  pro- 
pofitionemadftruit.  Et  ficdcmonftratacrit. 

PROPOSITIO  XLIII.  " 

Si  vnam  oppofitarum  fedtio- 
num  , qux  coniugatx  appellan- 
tur, reita  linea  in  duobus  pun- 
itis fecet ; & a centro  dux  reitx 
linex  ducantur , vna  quidem  ad 
medium  linex  fecantis , altera  ve- 
V 1 roipfi 


2Ji  Cmnmmtarm  'm^rop.  Lib.i. Coiiic, /Ipott.Tergiti.  Prop.45.44  A:  4*. 


roipfi  «cjuidiftans:  erunt  hae  op- 
pofirarum  fedtionum  coniugatx 
diametri. 

SVppofitio»  Oppofitarum  fedionum  con- 
jugatarum A , B,  C,Di  vnara  A , fe- 
cctrcda  linea  E F duobus  in  pundis  E,  Fi 
& ib  centro  X illarum  , reda  linea  XO  de- 
duda  fit  ad  medium  pundum  G,  red*  EF* 
tum  alia  reda  XC  deduda  cx  eodem  centro 
X parallela  ipfi  E F t manifeftum  eft  per  co* 
roll.  prop.  5 1 .lib.  1 *ipfas  eflc  diametros  fedio- 
num oppofitarum  ; itaque  reda  GX  produ- 
da  vitra  X perueniet  in  B pundo  fcdionis 
A,  ficlx  in  pundo  A;  & redam  CX  pro- 
dudam  vitra  X , occurrere  fcdionibus  oppo- 
fitis  C,  D,  vniin  C,  alteri  in  D,  per  pro- 
pof.29.  lib.i.  Dico  autem  redas  AXB,CXD 
effe  coniugatas  diametros  datarum  ftdionum 
oppofitarum  coniugatarum. 

Demonftratio.  Quia  reda  linea  AXB  cft 
diameter  fedionum  oppofitarum  A.  B,  li- 
neamt^ue  redam  E F intra  locum  lectionis 
A accommodatam  * bifariam  in  G fccat: 
reda  linea  concepta  contingere  fedionetn  A 
in  pundo  A,  erit  per  propof.j.  paralleli  ipfi 
reda?  EF;  ergo  per  prop.jo.  lib.i.elcm.  re- 
da illa  contingens  erit  parallela  reda?  CXD. 
tam  vero  quia  funt  dat®  fediones  oppohtX 
coniugat®,  vnamque  illarum  A redaqu®dam 
linea  contingit  in  A}  .&  ab  centro  X duas 
habemus  redas  lineas,  vnam  XA  ad  pundum 
A contadusprxdidi,  alteram  verd  XC  pa- 
rallelam ipfi  contingenti  prxdid® : erunt  per 
prop.io.du® red* line®  BXA,  CXD,  dia- 
metri coniugat®  datarum  fcdionum  oppofita* 
rum  coniugaurum , quomodo  fuit  propoG- 
tum. 

PROPOSITIO  XLIV. 

Data  coni  fe&ione,  diametrum 
Inuenirc. 

APparatus.  Ducatur  in  data  coni  fcdione, 
quxeumque  reda  linea  eius  curuam  li- 
neam fecans  duobusin  pundis:  tum  per  prop. 
3 1 . lib.i  «clem.  cx  quocumque  alio  pundo  fito 
intra  locum  fedionis,  agatur  reda  linea  paral- 
lela pr®didx  fccanti  j h®c  pet  coroli.  noft.  ad 
propof.i  8.  lib.i.  occurret  produda  vtrimque, 
duobus  in  punctis  line®  curux  ipfius  fedionis, 
cx  vna  parte  vni  puodo,  cx  altera  alteri*  T um 
fingul®  iftf  dux  linex  bifankra  diuidantur 
per  prop.  io.  lib.i.  elem.  & punda  media  con- 
jungantur reda  linea.  Dico  hanc  redam  elTe 
diametrum  fedionis  cooi* 

Demoaftracio.  Perprop.aS-  hxc  reda  linea 
vnicnsprxdida  media  punda  duarum  reda- 


rum accommodatarum  in  fedionc , erit  dia* 
meter  illius.  Atque  ita  fecerimus  imperatura 
Hzc  praxis  conucnic  etiam  circulo  j nam 
prop.28. citata, comprehendit  etiam  cirtulunu 
Quod  fi  demonftratlonem  aliam  defideresin 
circulo  dependentem  (oluin  ab  primis  Geo- 
metri® elementis ) confule  illam  quam  attu- 
limus particularem,  in  propofitionc  a8. 

PROPOSITIO  XLV. 

Data  Ellipfi , vel  Hyperboli, 
centrum  inucnire. 

APparatus  pro  ellipfi.  Per  propofitioneifc 
44.  prxccdentem  , reperiatur  diameter 
ellipfeos;3r  per  prop.io  lib.i.ele  haec  diameter 
bifariam diuidatur.  Dicoquod  pundum  me- 
dium huius  diametri  terminat®  vtrimque  io 
circumferentia  cllipfeos , fit  centrum  illius. 

Demonftratio  in  ellipfi.  Quandoquidem 
per  dcf.  i . Ii  b.  1 . inter  fecundas,  pundum  quod 
cllipfeos  diametrum  bifariim  diuidit,  cft  cius 
centrum  ; & diametrum  dat®  cllipfeos  bifa- 
rii m diuiferimusin  vno  pundo : hoc  erit  per 
citatam  defiuitionem  , centrum  inuentum  da- 
txellipfcos. 

Apparatus  in  Hyperbola.  Per  prop.44.prae- 
cedentcm.  reperiantur  dux  diftind®  diametri 
Hyperboles  dat®;  qux  diametri  du®  ciim  non 
fint  parallele,  per  coroli. noft«6.  ad  propof.i 7. 
lib.i.  fi  producantur , concutient  c*  vna  parte 
ad  vnum  pundum  * extra  locum  dat®  Hyper- 
boles iuxta  coroli.  noft.  4.  ad  cit.  propof.27. 
Hoc  verd  pundum  j alTcrocfTc  centrum  Hy- 
perboles dat®. 

Demonftratio.  Per  coroll.prop.f  1. lib.i. re- 
d*  omnes  line®  per  centrum  Hyperboles 
tranfeuntes  fune  diametri  eius : ergo  dux  dia- 
metri diuerf®  fe  mutuo  intcrfecantes  inuentx 
in  Hyperboli  incedent  per  centrum  eius.  Iam 
verd  vel  centrum  Hyperboles  datx , erit  pun- 
dum inuentum  , videlicet  interfedio  duarum 
eiusdiaraetrorum  ; vel  aliud  pundum  diucr- 
fum.  Si  fecundum , diametri  inuent®  per  illud 
incedent,  fingul®  5 verum  in  alio  puncto  fe  in* 
cerfecant:  igitur  lftx  du®  diametri  cdmfint 
dux  red®  line®  diuerfx  mutuo  fe  interfecan- 
tes , vel  Tegmentum  habebunt  commune  incef 
duo  dida  diuerfa  pundum  , vel fpatiun)  con- 
cludent: primum  cft  contra  10.  ax.  fecundum 
contra  14.  lib.r*elenh  igitur  nullum  aliud  cen- 
trum conftitui  poterit  in  Hyperbola,  prxtcr 
pundum  interfedionis  duarum  eius  diame- 
trorum. Igitur  in  Hyperbola  & ellipfi  cen- 
trum rcpcnmus,  & rede  inuentum  eflc  offen- 
dimus. 


COR.OL- 


CtmrnentarimnfropLib.i.ConkJpoIl.fer^k  Prop.4  j.&  46.  ijj 


COROLL.  NOSTRVM  I. 

Inis  tue^pefitu  feaimiha  centrum  imunirc , & 
ditmetrtm  trsnfntrfsm. 

Apparatus.  Per  hanc  prop.  41.  vnius  Hy* 
perbolarum  e duabus  datis  oppofitis» 
centrum  rc  p'  natur : St  per  prop. 44, diameter 
eiufdem  reperiatut.  Dico  hoc  centrum  repet- 
tum , St  diametrum  repertam,  efle  centrum  ac 
diametrum  datarum  oppofitarum  feflionum. 

Demonflratto.  Oftendimus  enim  in  defini* 
lione  j.  Id).  1.  inter  fecundas,  centrum  efle 
commune,  & per  propofit  1 4.  lib.  1.  diameter 
tranfuetfa  el(  communis  feflionibus  oppofitis; 
qu*  funt  (ingul*  Hyperboli:  ergo  reperto 
cenrto  Sc  diametro  vnius  illarum,  illacrunt 
ambarum  propria  propofit  a. 

COROLL.  NOSTRVM'  II. 

E Bipfeet  q?  tmkum  centrum  m eim  eres. 


COROLL.  NOSTRVM  V. 

in  Hjperltls  vtUtnm  tji  centrum. 

HOc  probauimus  in  demonflratione  ad 
hanc  Authoris  propofitionem  quadra* 
gefimam  quintam. 

COROLL.  NOSTRVM  VI. 

Jpebnitu  m»  pnponit  centrum  in  Circuit  rrp». 
r lenium* 

HOc  manifeflumeft:  8c  quidem  pruden- 
ter fupponit  hoc  ex  prima  propofition* 
lib. 3.  clem. 

PROPOSITIO  XLVI. 

Data  Coni  le&ione,  qtue  Pa* 
tabola  vocatur : axem  inuenire. 


Sint, fi  fieri  pollit,  duo  centra  in  ctlipO , in  A Pparatus.  Per  prop.  44.  Parabol*  dat* 

cimarca.  poterimus  refla  linea  vnireduo  X\.  diameter  eius  aliqua  AB  reperiatur:  ad 
illipunfiafeucentra,qu*peraxio.i8.lib.i.  quanaperplop.  tr.Iib. i.ciem.  ponatur  refla 
clemcnt.  produfla  vtrimque  terminabitur  in  Jmca  FBE  perpendicularis,  ex  punfloeius 
duobus  punflis  circumferenti*  illius  t Igitut  aliquo  B intra  locum  ipfius  (ito  i h*c  refla  Ii* 
per  prop.  jo.  lib.t.reflaiineaifta,bifariimdi-  nea  FBE,  quandoquidem  angulum  reflum 
innetur  m duobus  illis  centris  feu  punflis  di-  conflituit  cum  refla  AB,  fecabit  ipfam  produ* 
tierlis  ac  diditis,  contra  corolLnoft.adprop.! . fla;  ideo^ue  per  prop.a  ?.  lib.r . occurret  duo* 
lib.  3.  clem.  hoc abfurdum  indicat poGtionem  busin  punflis  F,  E,  linescurux  Paraboles, 
efli. tallam, & propofitum verum.  Porro hxc chorda  FE,  bifarUmdiuidaturia 

punflo  D,  per  prop.  10.  lib.  i.ciem.  Sc  per 
COROLL.  NOSTRVM  III.  cit.  prop.it.  ciufdem  libri  ex  punflo  Deriga* 

tur  verfus  verticem  Paraboles,  refla  linea  DC 
Ia  r st  sicis  nullum  ejt  centrum  «4*  ft  mutti  ad  angulos  reflos  ipfi  F E refla*  j produfla 
fetent  iumeiri  eim.  autem  refla  DC  verfus  vertiecm^xcurret  in 

C punflo  line*  curu*  Paraboles  per  axio.  18. 

NAmpercnrolLnoRj.adpMp.ay.lib.t.  lib.i.  elcm.  Dico  autem  reflam  hanc  DC,cfls 
conflat  diametros  omnes  Parabole  efle  axem quzfitum  Paraboles  propofit*.  QuodG 
parallelas  reflas  lineas ; qu« , quia  ex  natura  . punflum  medium  chord*  FE, fuerit  punflura 

B:  tunc  dico  reflam  AB  efle  axem  qusfi* 

tum. 

Demonflratio,  Polito  quod  refla  DC  fit 
diuerlaab  BA.  ER  per  apparatum  refla  AB 
diameter  Parabole  ; funtque  dux  refl*  BA, 
DC,  adanguIosrefloseidcmrcAzEFjergo 
per  prop.  ag.  lib.  t.  clem.  erunt  pataliclz  inul- 
cera tcflz  BA  , DC : igitur  ptrpropof.  16. 
lib.r.  refla  linea  DC  parallela  diametro  BA 
in  parabola, fecabit  in  vnico  tantum  punflo  C , 
ljneam  curuam  Paraboles, etiam  fiin  infinitum 
producatur  vtrimque:  ergo  per  coroli.  nofl.5. 
ad  prop.  qtl.  lib.i.  refla  linea  DC  etitdiame* 
ter  altera  dat*  Paraboles.  Porrdper  prop.jr. 
lib.r.  clemcnt.  ex  infinitis  punflis  diametri 
DC , educantur  refl*  line*  intra  locum  Para* 
bolesparallelzipG chord*  FDE,  bas  fecabit 
omnes  diameter  D C fecans  in  D reflam 
FE,  perprop.ti.  Prodi,  quz omnes ducen- 
V } da 


fua  fe  mutud  interfecare  non  poliunt , diame- 
tri Parabol*  (e  mutud  non  (ecabunc  in  aliquo 
punflo : quare  nulium  centrum  obtinebit  Pa- 
rabola in  quo  fe  mutud  fecent  , diametri 
cius. 

COROLL.  NOSTRVM  IV.  ; 

1 efle  Apollmm  neu  frefutt  centnlm  huttnienium 
tuTsrsteld.fuuiinllSffi,  & HjferhU  j in  que 
ft  mutui  /'  uni  iismetnam. 

Q Via  in  przcedentenodro  corollario  de* 
inonftrauimus  nuilum  efle  huiufmodi 
centrum  in  Parabola. 


. . y.u 


t..  t 
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dac  lines  occurrent  duobus  in  pun&is  lines 
eurus  paraboles  per  prop.  17.  lib  i.  Sed  & has 
omnes  d udas  parallelas  diameter  DC  fccabit 
ad  angulos  rc&os  per  coroll.  noft.z.  ad  prop. 
29.  lib.  1 . elcmen.  InfUr  omnium  duximus  re- 
dam GH  parallelam  ipfi  FE  , qus  vti  di- 
ximus fecabitur ini  puudoad  angulos redos 
ab  diametro  DC  . eritque  terminata  in  G& 

H duobua  pundis  lines  eurus  Paraboles. 
Nunc  vero  probare  nosoportet  diuifam  ede 
bifarilm  redam  GH  ini  abdiametro  DC; 
ficenim  probabuntur  ex cifdcra  principi  js  alias 
•mnes  prsdids  reds  lines  parallels  ipfi  FE, 
tinnias  e(Te  bifariam  ab  diametro  eadem  DC, 
Efto  fi  fieri  pofTit  reda  GH  non  Gt  diuifa  bifa- 
ria m in  pundo  I,  ab  diametro  DC;  tunc  per 
prop.to.  lib.i.elem.  diuidere  poterimus  ipfara 
chordam  GH,  bifariim  in  pundo  K,&  duce- 
re redam  DK,  perpunda  media  D,  K,  reda- 
rum chordarum  parallelarum  FE,  GH.  lam 
verd  per  prop.18  reda  linea  DK  eiit  diame- 
ter Parabolae  dat*,  & etiam  oflenfa  eft  diame- 
ter eiufdem  Parabols  reda  DC;ergo  diametri 
£)C,DK,conuenient  in  pundo  D,&  non  erunt 
parallels, centra eorolL tioftrum  5. ad  prop. 27. 
lib.  1.  hocabfurdum  confcquens  ad  politio- 
nem quod  reda  DC  nonfecet  bifariam  in  l, 
redam  GH,  falfa  erit ; & fic  probauerrmusfe-‘ 
careipfam  bifarii  m , & reliquas  omne*  huiuf- 
modi  chordas  parallelas  chords  F E.  Igitur 
perdef.18.  lib.  1. interprimas, reda  DC  erit 
axis  Parabols  dats.  Quod  fi  reda  BA  fit  ea- 
dem qus  DC , eodem  modo  ex  eifdcm  prin- 
cipijs  probabitur  efic  axis  dats  Parabols. 

COROLL.  NOSTRVM  h 

In  ParaLola , fi  vna  em  diameter  fecet  bifariam 
& ad  angulos  refles , redam  chordam  in  eaduSam-9 
fecabit  bifaridm  , & ad  angulos  refles , reflat  om- 
nes ei  ut  cbordat  parallelas  pradieta  ; eritque  em % 
axi t. 

HOc  enim  demonQrauimus  in  diametro 
DC , fecante  bifariim  , & ad  angulos 
redos  , chordam  FE,  & eius  omnes  chordas 
parallelas  ipfi  FE,  qualis eftinftar omnium 
chorda  GH. 

: ...  - • t ■ * 

COROLL:  NOSTRVM  II. 

I»  P tuMt  , fi  vnt  rim  ditmtttt  efl  fapmiicu- 
Itrudttdm  tim  ihtnb  ptrtlklu,  ttfqat  diuidithi- 
ftriim  i nliqttt  eiitm  timui  ptrtlltlti  timchtrdtl' 
iflk,  ftutit  Hftriim , & ti  redw  ; irit-- 
quttx»  ipfim  Ptrthtn. 

• • t - ' 

HOc  manifefium  eft  ex  corollario pr*- 
cedenteprimo. 


PROPOSITIO  XLVII. 

Data  Hypcrbola  , vel  Ellipfii 
axem  inuenire. 

APparatus,  pro  reperiendoaxe  in  Hyper- 
bola.  Per  prop.  45.  r.pcriatur  pundum 
K quod  (it  centrum  Hyperboles  datae,  (uma- 
tur  in  linea  curua  Hyperboles  aliquod  pun- 
dum L , per  quod  ex  centro  K ad  F aliquod 
pundum  intra  locum  Hyperboles  agatur  re- 
cta linea  KEF,  qux  erit  diameter  i piius  Hy- 
perboles per  coroii.  prop.  ,1.  lib.  1.  & fecabit 
in  E obuiam  curuam  lineam  Hyperboles:  tutu 
in  centro  K dat  aliquis  angulus  GKHabdua- 
bus  KG,  KH,  redis  lineis  qux  fint  afymptoti 
proprie  didat,  vel  improprie , dat*  Hyperbo- 
les; fiantque  per  prop.  j.  lib.t.  clcment.red* 
KG,  KH,  xqualcsipfi  KF;  punda  G &H, 
erunt  extra  hyperbolen,  (icuti  funt  tot*  ipfx 
KG,  KH  j Bc  centro  K,  interuallo  red*  KG, 
deferibatur  circulus,  cuius  circumferentia 
tranfibitiuxta  a;,  axio,  lib.t.  elero. perpunda 
alia  F , & H , idcoquefecabit  obuiam  lineam 
curuam  Hyperboles  in  pundo  A.  antequam 
veniat  ad  pundum  F,  iterumque  eandem  in 
alio  pundo  C , priufquam  attingat  pundum 
H externum:  nam  iine.curua  ipfam infini- 
tum extendi  potell  verfus  partes  inferiores, 
iuxtaprop.J.  cit.  lib.  1.  Prrtereapunda  A Sc 
C,  vniantur  reda  linea  AC,qu*  per  prop.  10. 
lib.  1.  totaerit  intra  aream  dat*  Hyperboles, 
eritquechorda  eius.  Tum  per  prop.  1 o-  lib.  1. 
elem.  hxc  chorda  A C,  bifariim  in  D diuida- 
tur;  ex  quo  pundo  D,  reda  linea  ad  K cen- 
trum tranfmittatun  tum  ali*  redae  agantur 
KA,  KC.  Notandum  veri  ell  redam  KD» 
prouertientem  ex  pundo  K feu  centro  quod 
extra  Hyperbolam  e(l , & terminatam  in  puo- 
do  D quod  (itum  eft  intta  iocum  Hyperboles, 
cim  fit  pundum  medium  red*  AC  probat* 
exiftereintra  Hyperbolam  ■,  fccarc  obuiam  li- 
neam curuam  Hyperboles  m pundo  B.  Quod 
fi  ex  omnibus  pu  ndis  red*  BD.cducantur  re* 
d*  line*  parallele  ipfi  AC,  fecabuntur  om- 
nes ab  reda  KBD,  per  pcop.  1 1.  Procli,  & fe- 
cabunt  in  duobus  pundts  Uncam  curuam  Hy- 
perboles, iuxta  zS,  lib.  1.  elem.  Dico  autem 
redam  KBD,  cITe  axem  Hyperboles  tranfuer- 
.Ium:  redumvero (eu coniugatxm diametrum 
ipfi  diametro  KBD  , eflc  redam  lineam  MKH 
perpendicularem  ipfi  BKD  in  centro  K-. 

Demonftratio  in  Hypcrbola.  Imprimis  rti- 
da  KBD,  eduda  e centro  K , fccanfque  fn  B 
lineam  curuam  Hyperboles ) erit  per  coroii. 
propof.ji. lib.t,  dianwteripfius  Hyperboles. 
Iara  vero  confideremus  triangula  tria  reful- 
tantia  ex  apparatu,  AKC,  KDA , KDC. 
Quia  red*  KA,KC,  funt  squales  per  def.ty . 
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lib.i.  elem.  triangulum  AKC.  erit  ifofceles; 
idcoque eius anguli  KAC.KCA,  ad  bafim 
AC,  erunt  per  prop.}.  iib  clcm.  aquales  in* 
ter  fe.  Quia  verd  ab  vertice  K didi  trianguli 
ifofceli-,  /deducti  tft  rcila  KD,  ad  medium 
D punitum, -fealeo  s ACiiliui ; erit  reda  KD 
•d  angulos  reitos  ipfi  AC  bafi,  percorolfi  no- 
ftrura  i • ad  propof.  5 a.  lib.t.etcm.  Porro  quia 
r t ct a omnes  aliae  linea;  acommodatz  intra 
hanc  Hyperbotam  commemorat*  funtparal- 
1*1*  ipfi  AC  feit*  ad  angulos  reitos  in  D) 
quasfccat  eadem  diameter  KBD,  eodem  mo- 
do fecabuntur  ad  angulos  reitos  ab  < adem  dia- 
metro KBD,  id^ueper  coroll. noft.a.  ad  pro» 
pof  19.  iib.J.  element.  probabimus  autem  eaf- 
dem  fecari  bifariam  ab  eadem  diametro  BDDt 
fienim  non  ferentur  bifaritm  in  punitis  fe- 
itionum  communium  illatum  St  didf  diame- 
tri, potcrimu»  diuidere  illas  bifariim  per  peo- 
pof.  io  lib.t.  element.  St  accipiendo  punctum 
tnedtum  vnius,  & coniongendo  illud  cum  1> 
punito  medio  chordae  AC,  haec  refla  linea 
erit  pec  i 8,  propof.  diameter  Hyperboles ; elt 
autem  probata  ieda  KBD,  etiam  diameter  il- 
lius; ergo  du* diametri  eiufdem  Hyperboles  fe 
mutuo  fecabum  intra  ipfam,  contra  coroll, 
noftrum  ad  prop.  a 7*  bb.  1 . ergo  omnes  ili* 
chordae  erunt  per  defin.  10.  Bt  11.  lib.i.  inter 
primas  ordinatint  applicata;  ad  diametrum 
KBD,  dat  r Hyperboles . Porri  fi  ex  alijs  om- 
nibus punitis  diametri  KBD  producti  infra 
D,  fatis  infra  rcitam  ADC  ordinatim  applica- 
tam ipfi  diametro  KBD,  agantur  ali*  reft» 
line*  parallele  ipfi  AC  , occurrent  ex  vtraque 
parte  linczeuru*  Hyperboles  per  propof.  19, 
lib,  1.  & fimili  modo  offendentur  bifarii irr 
ficte  & ad  angulos  abdrametro  KBDprodu- 
ita , ficuti  probauimus  de  ali  jsrtflis  parallelis 
fcuchordis  fupra  redam  AC  tranfmrflls.  Igi- 
tur diameter  KBD,  fecans  ad  angulos  reitos. 
chordas  omnes  «das  parallelas  ipfi  AC, St  bi- 
farii m : lpfa  diameter  KBD,  erit  axis  «ranf- 
uerfus  Hyperboles  per  dcf.t  8 . lib.i . inter  pri- 
mas. Quod  fi  oporteat  in  fictionibus  oppofi- 
tisBSt  I,  axesconiugatos  reperire.  Vnius  pu- 
ta B repenaturaxistranfocrius  1KB  per  hanc 
pcop.  A per  prop.  1 1. lib.i, etem.  ex  centro  K 
excitetur  perpendicularis  reda  MKN-,  ipli 
tranfuerfo  IKBihzcreila  MKN  erit  per  co- 
roll. noftrum  ad  defin,t8.  lib.t,  inter  primas, 
coniugatusaxis tranluerfo  1KB.  • 

Apparatus  in  ellipfi.  Quandoquidem  per 
eoroil. noft, ad  propofir.30.  Ii b-«.  confiat  dari 
duas  diametros  inaequales,  qua;  per  coroll, 
propof  j 1.  r.lib.  incedere  debent  per  centrum 
cius.  Repcriendo per prop.^t. centrum  K.da- 
ts  ellipfeos ; de  maioribus  lemidtafnetrlsfu- 
mefepotcrimuspert.prop.  hb  1.  element. ex 
centro  K , redas  lineas  zquales  Icmidiame- 
tro minori,  qui  minores  trunt  quamferni» 
diametti maioris  ; namperpfop  ;s.):b  s.cir- 
mene,  rt  diameter  maior  ad  minorem  diame- 


trum, ita  lemifiis  maioris  ad  femiflem  mino- 
ris j prima  autem  uilenfaeilin  eoroil.  citato 
nolfroad  prop  jo.  lib.t.  maior, qutra fecun- 
da; ergo  ptr coroll,  noti.  1,  ad  propof.  14. lib,  j/ 
elcm-lctnidiameter  maioris  erit  femidiametro 
minoris  maior:  ( fumuntur  autem  femidiame- 
triabeentroad  circumferentiam  ellipfeos,  in 
quo  centro  bifariam  diuiduntur  per  ipfam 
prop.  jo.  reitzoinnes  chordi  ellipfeos  ince- 
dentes per  centrum,  veluti  diametri  luxtaco» 
toll.  propof,  jl.  Iib.  1 . ) Ergo  extrema  punita 
portionum  iumptarum  ah  centro  in  femidia- 
mecris  maioribus,  zquales  minori  femidiame- 
tro, erunt  in  area  ellipfeos  in  ipfis  femidiamc- 
tris  maioribus  inter  verticem  eius  & centrum. 
In  fu  per  per  propof.  10.  lib.  t . elem.  portiones 
fingulz  du*  maioris  diametri  inter  eius  ver-' 
tices , Oc  prardiita  extrema  notata  in  femidia- 
roctris  eius,  bifarii  m diuidantur.  St  per  prop. 
J.  lib.  1 . clcm.  de  diametro  minore  vtnmque 
produfto  vltrafuos  terminos  fitos in circu in- 
ferentia ellipfeos,  fumantur  ex  centro  K du* 
refl*  line*,  vnaexvna  parte,  alia  ex  altera, 
aequales  portioni  vni  femtdiaractri  maioris  li- 
tas inter  centrum  K , Se  poftremum  punitum 
notatum ; extrema  harum  nilarum  ab  centra 
erunt  extra  aream  & circumferentiam  elli- 
pfeos. igitur  circumferentia  circuli  centro  K 
defiripti  interuallo  portionis  vnius  femidia» 
meiti  maioris  inter  centrum  K & punitum  v!» 
timo  loco  lignatum  firumque  intra  aream  clli- 
pleos, tranfibit  per  alit  extrema  duo  fignata  ia 
diametro  minore  producta , qu*  lunt  extra 
aream  & lineam  curuam  cllipleos.  St  per  aliud 
punitum  notatum  vltimum  in  alia  feinidia- 
metro  maiore,  per  axium.  15.  lib,  t.clcm.  cd 
quod  rcit*  terminat*  centro  K , & przdiftii' 
punitis,  fintzqualcst  veriim opuserit nccelTa* 
n6  vt  incipiendo  circumferenti*  circuli  ab 
punito  i meriore,  vtincedendo  per  alterum 
punftoruro  exteriorum.infringat  in  vno  pun»" 
&a  circumferentiam  ellipfeos  jSc  vlterius  pro- 
grediendo , vt  perueniat  ad  aliud  punitum  in- 
terius , iterum  fetet  circumferentiam  ellipfeos 
in  alio  punito fecundo,  ingrediendo  liccrum- 
^ue  vt  attingat  altud  punitum  exterius , egre- 
diendo fecet  circumferentiam  ellipfeos  in  ter- 
tio punito ; denique  vt  tandem  redeat  ad  pri- 
mum punitum  interius  vodecccpit , denubin. 
grediatur  & occurrat  alteri  punito  quarto  cir- 
cumferenti* ellipfeos.  Sed  nos  non  egemus 
illis  omnibus  punitis  quatuor  0,L,C,A,  fed 
foldm duobus, exempli gratii  A,C,  quire» 
ita  linea  AC  vniemus,eamqueperprop,ia. 
lib.t.  dem.  bifarii  m diuidemus  in  l3  punito, 
ex  quo  ad  centrum  K ititans  lineam  extende» 
mus  St  producemus  vtrimque, quique  perax, 
18. lib.s. elem, attinget  in  E3t  F,  circum- 
ferentiam ellipfeos ; crit^ue  tota  illa  linea  dia- 
meter eiusper  coroll. propof  ) i.ltb.s.  quia  per 
centrum  K progredintr;  deducendo  autem 
«x  centro  K , duas  rtitas  KA  , KC  , habe- 
V 4 bimus 
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bimus  triangulum  ifofceles  AKC,  ob  latera 
K A,  KC  xqualia,  ex  natura  circuli  declarata 
in  def.i  5.  lib.  1.  clere,  quare  per  prop.  5.  lib.i, 
clem.  anguli  KAC,  KCA,  erunt  xquales,  in 
bafi  AC.  Confiderando  autem  duo  alia  trian- 
gula  rcfultantia  KDA.KDC;  quiaduo  la- 
tera obtinent  KA,  AD.  refpediue  xqualia 
duobus  lateribus  KC,  C D funique  eorum, 
anguli  contenti  ab  przdidis  lateribus  refpc&i- 
uc  aqualibus  oftenfi  aequales , habebunt  angu- 
los deinceps  ad  D aquales  per  4.propof.tib.i . 
elcm.  ideoqueredi  ambo  anguli  deinceps,  per 
to,dcfin.  Iib.t.elcm.  ideoque  per  eandem  def. 
diameter  EKDF  ellipfeos  erit  ad  angulos  re- 
dos ipfi  reflat  AC,  leu  AC  chorda  ellipleos 
data.  Quod  (i  ex  innumeris  pundis  diametri 
EKF  przdidx,  inter  qua  fit  centrum  K,du- 
d e redx  linea  intelligantur  parallela  chorda 
ellipleos  AC,  perpropof.51.hb.  1.  fccabunt 
ipfam  diametrum  per  prop.  1 1.  Procli , Sc  per 
coroll.  noft.I.  ad  propofit.i8.  lib.  1.  vtrimque 
occurrent  circumferentia  ellipfeos,  eruntque 
chorda  illius  i fed  inter  hasmanifcftam  duco 
recti m MKN  per  centrum  K .quxeritdia- 
meterdata  ellipfeos,  iuxta  coroll.  prop.  ;i.  lib. 
1.  Sc  aliam  redam  chordam  huiufmodi  BG, 
de  quale  alia  AC  quidquid  dixerimus,  ap- 
plicari debent  alijs  animo  dudis.  Probo  au- 
tem diametrum  EKF  diuidentem  bifariim 
& ad  angulos  rectos  chordam  AC , diuidere 
etiam  bifariam  & ad  angulos  rectos  alteram 
BC  ipfi  parallelam.  Imprimis  per  coroll.  no- 
firum  a. ad  prop. 19.  lib.i.  element. diameter 
EKDF,  eft  ad  angulos  redos ipfi  BG  in pun- 
60  I,  ficuticflad  angulos redosin  D, paral- 
leli AC  alteri.  Quod  fi  ipfa  diameter  EKF, 
aonfecet  bifariJm  m 1 redam  BG,  ficuti  fe- 
cat  bifariim  redam  AC  in  D ; poterimus 
per  prop.  10.  lib.i.  clem.  diuidere  bifariam  in 
H pundo  diuerfo  ac  didito  ab  I allero  pun- 
do  , redam  BG  ; & per  hxc  punda  D & H, 
media  redarum  AC , BG,  chordarum  elli- 
pfeos, parallelarum,  redam  lineam  HD  tranf- 
mittere  5 quae  erit  per  prop.  18.  diameter  elii- 
pfeos ; itaque  produda  tranfibit  per  centrum 
K,  juxta  coroll.  prop.51.  Iib.t.  led  non  potcll 
tranfirc  per  illud  K pundum , exeundo  ex 
pundo  FI . nili  congruat  cius  pars  inter  pun- 
da D fle  K , cum  parte  diametri  alterius 
EKDF,  inter  ipfa  D & K ; vel  non  con- 
ruat  i C primum , dux  redz  lincz  obtine- 
unt  feginentum  commune  DK;  fi  fecundum 
dux  redx  ltncx  fpatium  continebunt : pri- 
mum repugnat  anomali  10.  fecundum  dcci- 
moquarto  lib.  1 . clcmen.  hcc  abfurda  indicant 
non  polle  dici  redam  BG  fedam  ad  angulos 
redos  in  1 ab  diametro  EK1F , parallelam 
chordx  alteri  AC,  quod  non  diuidatur  in  I, 
bifarihm  ab  eadem  diametro  EKF  : Sc  Cede 
alijs  omnibus  redis  chordis  in  ellipG  dudit 
parallelis  chordx  AC , bifariam  & ad  angu- 
los redos  diuilx  ab  diametro  EKF  io  puncta 


D : diuidentur  igitur  omnes  huiufmodi  redz 
chordx  bifariim  St  ad  angulos  redos  ab  dia- 
metro EF,  parallelxipfi  AC  chordx  diui- 
fx  bifariim  St  ad  angulos  redos  in  D ab  ea- 
dem diametro  EF.  Quoad  redam  chordam 
MKN  , attinet  quxclt  etiam  diameter  pro- 
bata incllipfi;  quia  tranfitpcr  centrum  eius 
K , bifariim  diuidetur  per  prop,5o.  lib.  1 , in 
illo  pundo  centri , ab  eadem  alia  diametro 
EKF:  quod  veri  fit  ipfi  MKG  perpendicula- 
ris alia  diameter  EKF  , repeto  demonftratio- 
nem  impliciti  allatam;  cum  fit  parallela  polita 
chordx  AC , cui  elt  ad  angulos  redos  diame- 
ter EKF,  in  D , demonflrata;  erit  etiam  ad 
angulos  redos  in  K centro,  diametro  MKN, 
eadem  diameter  alia  EKF,  per  a.coroll.oo- 
ftrum  ad  prop. a 9. lib.i.  elem.  Dico  autem  re- 
dam EKF  efie  axem  datz  ellipfeos,  8c  alium 
axem  ei  coniugatum  efle  redam  MKN. 

Demonflratio.  Imprimis  reda  EKFeftdia- 
meter  oftenfa  ellipfeos;  Sc  probata  fccarc  bi- 
farilm  Sc  ad  angulos  redos,  chordas  omnes  io 
illafcdione  accommodatas  patallclas  chordx 
AC;  ergo  erit  per  defin.  18.  lib.i.  inter  primas, 
axis  ellipleos  datx.  Et  quiareda  MKN  eftet- 
iamper  apparatum  diameter  inellipfi;  eftque 
parallela  prxdidis  omnibus  chordis  fedis  bi- 
fariim Ct  ad  angulos  redos  ab  axe  EKF;  erit 
per  defin.  19.  lib.  eiufdem  r.  inter  primas  axis 
coniugatus prxdido  EKF.  Repcrimusergo 
axes  coniugatos  in  ellipfi. 

Quod  fi  taminHyperbolisoppofitis,  quim 
ellipfi;  cxeoqubdrcda  KD  fit  demonflrata 
axis,  non  fequi  diametrum  MKN  parallelam 
chordis  omnibus  bifariam  Sc  ad  angulos  re- 
dos diuilis  abaxe  KD;  ipfam  diametrum 
MKN  efie  axem  coniugatum  axi  KD,  licet 
ipfa  fit  ad  angulos  redos  diuifaabaxc  KD: 
nam  def.  1 9.  citata,  videtur  inuolucre , vt  et- 
iimdcmonftrctur  redas  omnes  chordas  inel- 
lipfi Sc  hypcrbolii  oppofitis  parallelas  axi  KD, 
diuidi  ab  diametro  MKN  bifariim  & ad  an- 
gulos redos. 

Sed  contra.  Edo  fi  fieri  poflit , aliadiamc- 
terdiuerfaab  MKN,  axis  coniugatus.  bxc 
diameter  diucrfaintroduda,  nihilominus  fo- 
cari ad  angulos  redos  debet  ab  axe  K D : igi- 
tur fequeturvt  duo  anguli  redi  redi  linei  qui 
debent  efie  xquales  inter  fe,  per  11.  axiodib.r. 
Gnt  inxquales,  vnuscnimcontinebitalterum. 
hoc  abfurdum  condemnat  cauiilationem  in- 
trodudam  ab  aduerfario , Sc  confirmat  in  ve- 
ritate dilcurfumac  demonfirationem  illatam 
in  hac  propofitione.  Ex  quibus  fequiturpro 
intelkdu  definitionis  19.  lib.  1.  interprimas, 
latis  efie  vt  duc  diametri  in  fedionibus  oppo- 
filis  & ellipfi,  St  circulo,  fint  axcsconiugati;fi 
vna  catum  probetur  fecare  bifariim  St  ad  an- 
gulos redos  redas  omnes  chordas  parallelas 
alteri  datx  diametro,  qux  erit  alter  axis  con- 
jugatus prxdido:  licet  oftendi  poflit  quod  bfC 
alia  diameter , ftctt  etiam  bifariim  Sc  ad  ao- 
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feulot  re&os  chordas  omnes  altpri  parallelas. 
Hoc  veri  reponemus  fcorfim  tanquam  coroL 
Urium , io  numero  feptirao  corollariorum 
jsoftrortim  Icquentiuns  s Sc  fic  repctiuimus 
idem  quod  docueramus  in  fine  declarationis 
decimmonat  definitionis  citarge  iib,  >,  inter 
primas. 

COROLL.  NOSTRVM  I. 

i»  BpperboU,  faftftintibut  oppofitiet  & ElBpfi:  fi 
diamrter  viu  fit  ptrpendiatUru  dtulms  reBit  lirrrit 
parallela  intra  ipfai  ftOtonct  attommodatii ; eafquc 
fttti  bifariam.  Urit  etiam  perpendunUm  rrlrtjuit 
lania  ( liorda  paralleiu  praditht  ; eafqt re  fatabit 
bifariam  j etitqnt  ruar  dattftlUomt. 

HOc  enim  dctnonftrauimus  in  diametro 
KD  fecame  bifariam  & ad  angulos  re - 
dios  AC,  S; aliam ipfi parallelam  chordam; 
& reliquas  omne  s ipfi  parallelas  etiam  diuide» 
re  bifarilro  St  ad  angulos  redtos;  Si  ede  axem. 


dio  1,  lito  intra  locum  ipfius  Hyperboles, con-  , 
tracoroil.  noli.}. ad  prop,a7.lib.i.quod  cum 
abfurdum,  pofioo  vnde  procedit  Falfa  etit , & 
aflcrtio  corollarij  vera. 

COROLL.  NOSTRVM  III. 

In  omni  fcBione  emi ; fi  v na  chorda  fella  fini 
rtiln  angulos  ab  an  proprio  : uBa  omnlr  chorda  ii 
udem  fcBima  paraSeU  praditht , diuidentm  bifd- 
ridm  & <ed  nngnlii  reflat  ab  ctdtm  axt ; erum  que 
ordinatim  applicata  adipfnm 

IMprimii  redite  omnes  ehotd*  fccabuhtur 
abobuio  axe  dato,  & ad  angulos  redos 
pet  1.  coroll.  noft.  adprop.tp.  Jib.it  elemenr. 
uandoquidem  eit  perpendicularis  datirchor- 
® < 0 i funt  parallelae  reliqux : Igitur  per  co- 
foil.  noflrum  ».  prxcedens , lingula  fucabun- 
tur abaxe  dato,bifarilm;  ideoqueperdef.il. 
lib.t.  interprimas,  erunt  ordinarim  applica- 
ta dato  axi  ptxdido. 


COROLLs  NOSTRVM  II.  COROLL.  NOSTRVM  IV. 


iiiP arabolt,  llpperbola,  Ellipfi,  ir  eppofitit  fe- 
ClkmLtu  j firma  reda  in  eit  accommodata  fit  pet- 
pttuluuluiH  axi  pteprin  bifariam  fetabitur  ab  axe* 
ib. 

I N Parabola  I CI: , fit  eius  axis  CD  qui 
t II  etiam  d tamtter  eiofdem  Parabolx,iux  ta 
def  18.  lib.i.  inter  primas  i fitque  ad  angulos 
rtflosin  D, chorda;  FDC:  fi  nonfit  fida  bi- 
fanlmin  D abaxe  CD;  poterimus  illam  di- 
uidere  bifariam  in  punulo  A,  per  prop.is.  Iib. 
1.  elemenr.  St  concipere  redlam  lineam  aliam 
GH,  feu  chordam , ordmatim  applicatam  di- 
dloaxi  CD.  que  fccabicurab  ilio  udarum 
in  I,  & ad  angulos  rcdlos,  per  cilidefinit.iS. 
quareper  prop.a8.  Iib  t.element.  erunt  paral- 
lele rcdxcbordat  PE,  GH.  Duda  autem  re- 
da AI,  erit  per  prop.  i8.  diameter  Parabo- 
li : fcd  fecat  aliam  diametrum  CD  in  pun- 
do  i:  contra  coroll,  noft.  j.  ad  prop.  a y.  in 
quo  dcmonilrauimus  elle  parallelas. abfurdum 
boc  tccufat  falfitatis  politionem  rtflz  PDE 
non  diuife  bifariam  in  D ab  axe  CDperpena 
diculari  ipfi  PDE  in  D : fecta  igitur  etit  bifa- 
rilmin  D,  ficutialTcrit  corollarium. 

In  reliquis  ludionibus  poterimus  ducere 
per  centrum  proprium  earum,  axem  conjuga- 
tum dato,  per  hanc  propofitionem  47. qui  etit 
angulos  redos  ipfi  dato  : quatedata  redierit 
parallela  ipfi  axi  coniugata  per  prop.18.  lib.i. 
elem.E1gopcrdef.18.  St  10.  & 1 a.  bbu . intet 
primas,  lecabit  bifariam  datam  ihordamcui 
efl  perpcndiculacisaxis  datus.  Sed  in  Hypcra 
bola  oporteb it  applicare  difeurfumtadum  in 
aliata demonilraiLone  huius corollari) ; dele, 
quetur  ex  pofitioneadueriani  redam  AI  dia- 
metrum Hyperboles  fetate  aliam  C D,  in  pun- 


I»  fKrat  ft Bione  coni , fi  ima  reda  chorda  intra  fe- 
flimtm  propriam,  feretur  ad  angaloireBotab  axe  pro. 
prio : erit  brdiaatim  dpplicata  adipfnm  axem  /t- 
Btonk. 

PEr  coroll,  noftrum  t.  etiam  data  chorda 
bifarilm  focabitur  ab  ipfo  axe.  Quod  11 
concipiamus  animo  infinitas  alias  chordas  in 
eadem  fidicine  parallelas  prxdid*, erunt  om- 
nes illae  3c  data  otdirtatim  applicat*  eident 
axlper  cotoll.noft.  praecedens  J,  igitur  data 
erit  ordmatim  applicata  axi  proprio. 

COROLL.  NOSfRVM  V. 

ii  reda  linea  fcOtaUtm  imi  ctmtinfiot  m vitiet 
punSo , quod  fit  eietrtnmm  diametri  eiai  vel  tranf- 
utrfi  laterie : reBa  linea  exqntKUmqne  plendo  hirti 
diametri  producenda  fiopmfit,  intta  larum  fdllonu, 
parallela  pr/dreti  r argenti ; erit  ordinarim  appittat* 
ipfi  diametro. 

HJEc  reda  linea  parallela  pofita  tangenti* 
lecabit  ur  ab  diametro  data  ficuti  fecatur 
tangens  data,  per  1 ji  prop.  Procli)  & per  proc 
pofiiS  libat,  terminabitur  vtrimque  in  fcdio  - 
msdat*  linea  curua.  Quod  fi  h*c  corda  noti 
fit  ordinatim  applicata  dat*  diametro ; pote- 
rimus concipere  per  idem  pundum  diametri 
radam  lineam  ipfi  diametro  ordinatim  appli- 
catam*, nam  diameter  huiufmodi  ex  natura 
diametri  fedionum  conicarum , refpicit  rcftai 
lineas  ordinatim  libi  applicatas,  iuxta  defio. 
& ia.  Iib.  1.  interprimas.  Incantem  reda  li- 
nea ordinatim  appiteate  erit  diuerfa  ab  prat- 
dida  parallela  , alioqui  confiqueremur inten- 
tum, tam  verd  per  prop.jn  lib.i.  elem.  ab  eoe 
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dem  extremo datx diametri,  in  quo  contin- 
t gere  fedionem  data  eft  reda,  potcrimui  emit- 
tere redam  lineam  xquidiftantem  ordinarim 
applicata:  conceptae,  qux  per  propof.i7-  iib.i. 
continget  in  hoc  vnico  pundo  fedionem. H;c 
vero  duda  rcfta  contingens  erit  eadem  atque 
data,  vel  diuerfa : G eadem,  concepta  reda  or- 
dinatim  applicata , fecans  datam  parallelam 
datae  tangenti, erit  per  prop. 30.  Iib.i.  elcmen, 
parallela  datae  & fedxabilla,  quod  repugnat: 
Gdiucrfa,  inter  tangentem  redam  vnam,  4c 
fedionem  contadam  ab  illa , altera  reda  linea 
cadet,  contra  prop.;i.  Iib.i.  haec  abfurda  indi- 
cant datam  redam  parallelam  redae  tangenti 
non  polle  dici  quod  non  Gt  ordinatim  applica- 
ta dat®  diametro:  igitur  erit  ordinatim  ap- 
plicata. quod  erat  dcmonlitandum. 

COROLL.  NOSTRVM  VI. 

lntmm  ftHiotte  coti , fi  rm  rtBa  ordinatim  af- 
fluit* diametre  [cdimufropne , ulter*  reB*  line* 
f trullei*  Accommodetur  inetdem  f illime : erit  etiam 
erdiitAtim  Affluet*  *d  undem  diametrum , 

C I enim  per  prop.31. Iib.i.  clem.  petextre- 

mum  diametri  ledionis  Gtum  in  linea  cur- 
ua  ipGus  ledionis , agatur  reda  linea  parallela 
data:  ordinatim  applicata:  diametro  prfdidx; 
haec  reda  linea  poGta continget  in  iilo  extre- 
mo fedionem  per  prop.  1 7.  lib.  1.  eritque  per 
prop.;o.  Iib.i.  clem.  parallela  reda:  linex  ac- 
commodate parallele  ipfi  ordinatim  applica- 
te date  : igitur  per  pr recedens  coroll.  noli.  j. 
erit  accommodata  reda , ordinatim  applicau 
eidem  diametro  datae. 

COROLL  NOSTRVM  VII. 

Tn  offofitit  feli  imita,  & Elii f fi:  Si  detur  vn* 
ditmttcr , qua  fit  exii,  it*  vt  fetet mitet  cberdat 
feraOeUs  chorde  trel  diametro  tlteri  trenfeutui  fer 
centrum  frtfrie  feBtonit , lifaridm  <y  *d  tngulot 
jeBos.  *li*  diameter  ctd  fime  pereOcl*  diB*  chorda, 
erit  etiem  exii  fettionu  , con iugatuc  altori  dato 
jradiBo . 

HOc  demonfltauimus  in  fine  demonftra- 
tionii  allatae  ad  hanc  prop.  47.  & illud, 
vti  polliciti  eramus,  reponimus  in  hoc  corol- 
lario noGro  feptimo,  vt  magis  elucefcat,  & 
yti  illo  polEmus  ad  alia  inhifce  conicis  de- 
monftranda. 

COROLL.  NOSTRVM  VIII. 

I»  offafiti*  ftBiombu,  axem  referire  trenfuer- 
fum,  O ti  coniugatum. 

Q Via  per  prop.  14.  Iib.i.  fcdiones  oppoG- 
tx  commune  latus  tranGierfum  habent 
commune  3 it  axis  tranfuerfu»  cft  diameter 


per  def.  1 i.  lib.  1.  interprimas  : Greperiatuf 
vnius  Hypcrbolxi  datis oppoGtis, diameter 
tranfuerfa  qux  Gt  eius  axis  tranfuerGis , per 
hanc  propoiit.  erit  etiam  axis  alterius  oppoG- 
tx  fcdionis.  Alter  verb  ei  coniugatua  erit , (i 
ex  centro  excitetur  reda  linea  huic  axi  com- 
muni ad  angulos  redos ; iuxta  coroll.  noli. ad 
def.i  8.  lib.  1 . inter  primas. 

COROLL.  NOSTRVM  IX. 

In  circulo  referire  duot  axes  cmiugatot. 

AD  quamcumque  diametrum  circuli,  ex 
centro  eius  excitetur  alia  diameter  ad 
angulos  redos  prxdidx , per  propoGt.  1 1 , li- 
bri 1.  element.  Dicohas  duasdiametros  efle 
conjugatos  axes. 

Demonltratur.  Hx  innumeris  pundis  dia- 
metri vnius  ex  didis , excitentur  chordx  cir- 
culi perpendiculares  huic  prirax  diametro;  bi- 
farUm  omnes  fetabuntur  ab  illa,  per  3. prop. 
Iib.j.elem.  eruntque  parallelx  inter fe  & al- 
teri diametro  fecundx  prxdidx,  per  prop. a 9. 
Iib.i.  element.  Similiter  ex  infinitis  alterius  le- 
cundx diametri  pundis,  excitentur  chordx 
perpendiculares  huic  fecundx  diametro;  bi- 
• fanim  etiam  diuidentur  ab  illa , eruntque  pa- 
rallelx inter  fc  , & prxdidx  diametro  primx, 
ex  cifdcmcitatia  principijs.  Quare  cum  iftx 
duxdiametri  redas  omnes  lineas  alteri  xqui- 
diflantcs  bifarilm  fecent.St  ad  angulos  redos: 
ipfx  erunt  per  def.19.  Iib.i.  interprimas  , axes 
coniugati  in  circulo. 

COROLL.  NOSTRVM  X. 

Quacumque  frofe/uiimu  in  ctnoSarijs  nofiritfr*- 
cedentitm , excepte  oBauo , & jcquentiim  trita: 
communi*  fimtdrculo. 

D E mon  Arationes  enim  allatx,  communes 
funt  circuli  circumfcrentix. 

COROLL.  NOSTRVM  XI. 

Jrt  omni  feBione  coni , & circulo.  Si  *d  extremum 
txeot  eim  [itum  in  lim*  curu * ipfrn  ftliiomt , f ene- 
tur retia  linea  perpendiculari!  ipfi  axi  : contniytm 
bec  vnico  ftmlle  ipfem  [Mortem. 

SI  enimadpundum  vnumexintcrmediji 
axeos  datx  fcdionis  erigatur  reda  linea 
perpendicularis  ipG  axi,  per  prop.  1 t.Iib.t  .ele- 
ment. hxc  erit  per  coroll.  noft.  4.  ordinatim 
applicata  ad  ipfum  axem:  datur  autem  alia  re- 
da linea  perpendicularis  eidem  axi  in  eius  ex- 
tremo Gto  in  linea  curua  ipGus  fedionia ; ergo 
per  prop. a8.  Iib.i.  element.  erit  hxc  reda  li- 
nea parallela  ordinatim  applicatx  redx  ad 
axem  : igitur  per  propoGt.  17.  vel  ;a.  libet, 
continget  fedionem  in  illo  vnico  puodo  ex- 
tremo 
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tremo  axeos  illius.  Quod  erat  demonftran- 
dum.  Quoad  ciraukun  parete*  coroil.ad  pro- 

pofiiti.  lib.  1.  elemcnt. 

r 1 «.?/)»  •»•••• 

COR.OUL.  NOSTRVM  X1L 

1v  . . ..c  : . 

Si  reda  linea  cetltmgtni  quamlsiet  (ifiimtm  emi 
in  extreme  fui  axeos,  ejl  perpendicularis  iffi  axi. 

P Er  aliquod  punitum  axeos  feflionis  (itum 
imra  locum  feflionis  ducatur  reda  linea 
paraHela 'comingepti,  ipfa  occdfrct  feflioni 
duobus  in  putidis,'  St  bifarilm  fecabitur,  ab 
axe,  errtdue  ordinarim  applicata  ipliaxi  per 
coroll.ndt.i.  adprdp. 3.  igitur pdr  def.  iS.  Sc 
ij.  fecabitur  ab  axe  ad  angulos  rd&os.  Cum 
Igitur  tangens  data  , & hic  duflafinr  parallc- 
1*  , erit  per  prop.i  9.  lib.  1.  elcm.  angulus  re- 
das factus  ab  tangente  & axe,  idcoque  per  de- 
fin.to.  lib.  1.  elem.  tangens  erit  perpendicula- 
ris axi  quod  erat  dcmonftrandum. 

COROil.  NOSTRVM  XM. 

S>  reUa  linea  emungat  fedienem  emi  'm  extrema 
ascit  fni  tranfuerft : inter  illam  (7  aenum  lineam  fe~ 
Bie nu  nulla  re Ba  linea  mcedet  fer  illud  punclum  cen- 
tallus  , quin  feeet  fecYsenem:  & angulm  mixcili- 
netu  (owwgrmia  fallus  ai  illa  reda  linea  tangente, 
& curua  fedianie  , miner  ejl  quehltt  acute  angule 
reBilmeo : reliquut  vtre  mineilinewfaiUt  ai  eadem 
tunu  linea  (eltieme  , & axe , maior 'jl  quelihtt  dn- 
gub  acuto  reBilinee, 

C Eftionis  conicae  qui  circulus  eft  mentio- 
‘■vnem  non  facimus ; quia  qua  proponimus 
demondraufunt  in  circulo  ,propoGtione  tfi. 
lib./.  elcm. 

lam  vero  ea  probemus  in  Parabola,  H/per- 
bola,  & cllipfi. 

Per  corofl.noftrum  1 a.  prxcedens, patet  re- 
Sam  lineam  contingentem  coni  feflionem  ia 
extremo  axeos  propri  j , efle  perpendicularem 
jpfi  axi  inpunflo  contaflus ; quare  efficiet  an- 
gulum reflum  cum  axe.  Quod  G ex  hocpun- 
fio  educeretur  refla  linea  inter  haoc  tangen- 
tem & curuam  lineam  feflionis  nonfccaosfc- 
flionemconi,  haberet  folum  commune pun- 
Ctum  contaflus  cum  liacacurua  feflionis,  & 
fic  contra  viciniam  partem  prop.  31.  Ub,i.  in- 
ter tangentem  feflionem,  Se  lineam  curuam 
feflionis  alia  refla  linea  caderet,  boc  abfur- 
dtim  indicat  talem  reflam  lineam  duci  non 
polle  | fecabit  igitur  feflionem  in  d uobus  pun- 
flis  quotum  vnum  cft  punftum  contaflus. 
aliud  10  ipfa  feflione : igitur  per  propoGt,  1 o . 
lib.  t.poctio  huius  fecantis  reflx»  erit  intra 
feflionem , & efficiet  cum  axe  acutum  angu- 
lum reflilineum  continentem  angulum  mixti- 
lineum  faflum  ab  tangente  & linea  curuafe- 
fiiunis;  quare  quilibet  angulus  acutus  erit 
maior  ifto  angulo  contingende  mixtilineoi  Se 


angulus  hic  feu  quilibet  acutus  continebitur  in 
angulo  mixtilmcofaflo  ab  linei  curua  [cocio- 
nis Se  axe,  igitur  maior  hic  angulus  erit  quoli- 
bet acuto  angulo  reflilinco,  per  axio.ip.lib.ia 
elementa  ...  • 

COROLL:  NOSTRVM  XIV. 

Si  centro  r.Hipfees  jiat  circulus  fentidiametto  mine, 
re  altera  eiufdem  E llipfeos  diametre  mede  nen  fu  furn- 
ax* minar ; ciienniftreniia  buirn  circuli  fecaiit  in 
qualiter  pimflii  circumferentiam  Ellipft» s. 

HOcdeclarauimus  in  dcmonftratione  alla- 
ta  circa  dlipfim. 

PROPOSITIO  XLVIII. 

His  autem  demonlh-atis:  reli- 
quum eft,  vt  oftendamus  non  efle 
alios  axes  ipfarum  (cilionum.  * 

INtellige  Paraboli,  Hyperboli,  & Elii- 
pfcos , tiim  etiam  ex  conlequenti  neccffica» 
tc1,  oppofi tarum  fc&ionura : nam  in  prop.46. 
propofuit  axem  Paraboli  inueftigandum  , & 

f incedente  47.  Hyperboli,  Sc  Ellipfco$,ouI- 
o autem  modo  prifiniuitaxcs  circuli  repe- 
riendos ; in  quo  innumeri  efle  pofliint,  vti  co- 
roll.  noftro  ad  finem  demonflrabimus.  At  vc« 
rdinalijsconilcdiombus,  Parabola,  Hyper- 
bo!a,&  EUipfi,  aflerit  hacpropofitionenullog 
alios  efle  in  ipfis,  qu^m  quos  determinauit,hoc 
eft  vnicum  in  Parabola  , & Hyperbola  ;duof* 
«^ue  coniugatos , tim  infc&ionibui  oppofitis, 
quirain  Ellipfi.  Quod  tft  priftcmus,  diuide- 
tous  hanc  propofitionem  in  fe&iones  fequea- 
tes. 

InPctrMa,  Unicus  ejl  ctxis , nulluf- 
ejHeei  coniugutus. 

Quandoquidem  omnes  axes  curuarum  li- 
nearum inter  quas  eft  Parabola,  funt  diametri, 
per  dcfin-il.lib.1.  inter  primas;&  omnes  dia- 
metri in  Parabola  funt  refle  lines  paral lelat 
per  noftrum  coroll.J.  ad  prop.17.  lib.  1 .Se  de- 
monftrauerimusin  propof.46.axem  paraboli! 
efle  reflam  CD:  fi  alius  axiseiTepoflit  in  Pa- 
rabola, erit  alia  eius  diameter  parallela  prxdi- 
flo  axi,  puta  AB  ; atque  ita  diuidet  bifarilm 
& ad  angulos  reflos  reflas  omnes  lineas  feu 
chordas  ad  ipfam  inueflim diametrum  ordi- 
natio) applicatas,  per  defin.  1 8.  lib.i.  inter  pri- 
mas : quarum  ordinatim  applicatarum  aiiquz, 
vclcrunteatdemcumchordis  FE , GH  , vel 
diuerfat;  Gezdcm,  ipCediuidcntur  bis  bifa- 
rilm in  diucrfts  punflis,  contra  corolhnoft.  ad 
propoGt.t. lib. j.  elem.  Gdiuerfz  ; poterimus 
vnam  ex  illis  duflam  concipere  per  vnum  I 

pun- 
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pundum  fcdionis  communis  Rabiliti  axis 
CD,  & chordae  abeofedx  GH  bifariam  & 
ad  angulos redos  in  1;  Gtqueredta  L1MN, 
quam  fccet  ad  angulos  redos  in  M , axis  in- 
trodudus  AB.  Verum  cOm  Gnt  redx  line* 
CD,  AB,  parallele, eafque  per I l.prop. Pro- 
cli fccet  reda  LIMNj  erunt pcrpcop.19.lib. 
1.  element.  anguli  AMI,CIM,  aquales  duo- 
bus redi  is  j eft  vero  angulus  AMl  reSus,  er- 
go alter  CIM  redus  erit:  l'ed  aliunde  cum  re- 
da CD  lir  axis,  St  fccet  ad  angulos  redtos 
redam  GIH  in  I erit  angulus  CIH  redus 
continens  angulum  C1M  redum  probatum 
ex  politione  aduerfarij : atque  ita  cum  pcf  1 i. 
axiom.  lib.i.  elem.  redi  omnes  anguli  rcdili- 
nei  Gnt  aquales,  erit  redus  angulus  C 1 H con- 
tinens angulum  C1M  rcSum  , zqualis  ipfi 
angulo  C IM,  contra  8.  axiom.  lib.i . ele- 
ment. Abfurdum  boc  & prxcedcns  cuidcn- 
tem  reddunt  fallicatcm  introduci  alterius 
axis  AB  . ab  inuento  CD  per  propoGt.  4 6. 
quare  in  Parabola  vnicus  c It  axis,  quod  erat  o- 
(lendendura. 

Aliter  demondrabitur.  ex  poGtione  aduer- 
farij & apparatu  przdidlo  , in  refultantc  trian- 
gulo I M K , anguli  ad  baGm  M K , erunt 
Gnguli redii ; contra  17. prop. lib.i. elem.lgi- 
tur  duo  axes  CD,  AB,  in  Parabola  ede  non 
poliunt ; necplurcs.  ergo  vnus tantum. 

Ex  didis  fcquitur  minifeftumeffe  in  Para- 
bola nullum  efle  axem  conjugatum  alteri:  nam 
axis  coniugatus  alteri  nondeGnit  efle  diame- 
ter ; Bc  omnes  diametri  Paraboli  funt  paral- 
lela inter fe;  Se  offendimus,  nullam  buiuf- 
modi  diametrum  parallelam  vni  axi , efle  pof. 
fe  axem  ; concluditur  euidenter  in  Parabola 
nullum  efle  axem  coniugatum  alteri  axi. 

Sed  age  alteram  demonflrationcm  huius 
poflremi  propoGti  afferamus. Edo  G Geri  poflit 
axisGlH  coniugatus  axi  alteri  CD  in  Para- 
bola : Hi  veri  duo  axes  Gm  per  coroll.  'nod. 
ad  dcGn.  1 8.  lib.  1.  inter  primas  Gbi  inuicem 
ad  angulos  redos  in  pundto  I.  tum  pereo- 
roll.  nod.a.  ad  prop.  prxcedcnt.47.  redia  GH 
ab  axe  CD,  fecabitur  bifarilm  in  I.  Se  per 
coroll.noft.  j . ad  eandem  propof.  redx  omnes 
chordx  huic  G 1 H parallelae  in  parabola 
erunt  fedtx  bifarilm  Se  ad  angulos  redtos  ab 
axe  CD.  Sed  viciflimiuxtadenn.i9.1ib.i.in'- 
ter  primas  , alia  refla  GIH  qu*  afferituraxis 
coniugatus  alteri  CD,  debebit  viciflim  di- 
videre bifarilm  Se  ad  angulos  redtos , redas 
omnes  alias  tineas  parallelas  axi  C D , verbi 
gratil  redam  AB.  hoc  veri  cd  impofllbile, 
nam  linea  AB  in  inGnitum  produdta  vitra 
B,  nunquam  terminabitur  in  alio  pundo  li- 
ne* curux  Paraboles,  per  propoGtio.  16.  li- 
bri 1.  vnde  bifarilm  diuidi  nequit  ab  axe 
GIH.  Igitur  nullus  axis  coniugatus  ajferi  in 
Parabola  adftiui  poteft. 


In  Hyperbola  Tmicus  ejl  tranfuerfut 
axis  nullujfie  ei  comugatus. 

Nam  hyperbola  vt  Gc  concipi  poted  Gne 
oppoGca  propria.  Quare  cum  axis  coniugatus 
alteri  axi,  Gt  etiam  diameter,  tranGbit  per  co- 
roll. prop.  5 1.  lib.  1.  per  centrum  Hyperboles, 
G detur  talis  axis  coniigatus ; Se  per  deGn.  1 9. 
lib.r.intcr  prjmas,  debebit fecarc bifarilm  Se 
ad  angulos  redas  omnes  lineas  parallelas  alteri 
coniugatoaxiji  cumque,  Hyperbola  vnicanc- 
ceflario  non  Jndudar  Gbi  oppofitam  termi- 
nantem ex  vna  parte  re&as  illas  lineas  paralle- 
las alteri  axi  tranfuerfo . non  poterit  determi- 
nari pundum  medium  illarum  redarum  pa- 
rallelarum terminatarum  quidem  ex  vna  par- 
te linea  curua  Hyperboles  dat*.  Igitur  nullus 
axisconiugatus  tranfuerfo  axi  in  Hyperbola 
vnica  efle  poted.  • 

In  oppojitis  JeSlionibus , Jmicns  efi 
axis  tranfuerfut , iar  Unient  ei  comu- 
gatus relini. 

Edo  axis  ACBG  i tranfuerfus  inuCntus 
in  oppoGtu  fedionibus  iuxta  prop.  47.  prxee- 
dent.  Se  axis  MCN  ei  coniugatus.  Dico  nul- 
los alios  efle  ab  his. 

Edo  G Geri  poflit  Ilius  axis  tranGierfus 
LCFFf,  qui cGmGt diameter tranfuerfa,  per 
def.18.  lib.  1.  inter  primas,  neccflarid  per  Cen- 
trum C,  datarum  oppofitarum  fedionmn 
incedet.  Nihilominus  axis  ABG  diuidetbi- 
farilmin  G,  St  ad  angulos  redtos  chordam 
DGE  parallelam  axi conlugatO  MCN,  per 
deGn.19.  lib.i.  inter  primas:  Se  alter  axis  di- 
uidetobuiam  DGE  redam  in  pundo  H,p«r 
axiom. 28.  lib.i.  elem.  Concipiamus  autem  v- 
nam chordam  ordinatimapplicataaxi  LCFH 
introdudo  ad  pundum  cius  H , fecabitur  in 
H abipfoad  angu!osredosperdcGn.i8.  lib. 
1.  inter  primas , hoc  ed  erit  angulus  redus 
CHE  eft  autem  in  triangulo  HCG,  angu- 
lus redus  in  G , quia  axis  alter  ACBG  di- 
uidit  ad  angulos  redtos  chordam  DGF;  igi- 
tur per  coroll.  1.  ad  propof.  17.  lib.i.  angulus 
CHI  erit  acutus;  ergo  multd  magis  erit  acu- 
tus angulus  CHI.  pars  eius,  qui  fuit  oftfnfus 
redtusex  poGtione  aduerfarij}  qu*  ideo  falli 
erit, videlicet  cflcalium  tranfucrlum  axem  op- 
poGtis  fedionibus,  diucrfumab  axeiuuento 
ACBG.  Sed  neque  erit  alius  axis  redus  ei 
coniugatus . videlicet  O C P , diucrfus  ab 
inuento  MCN : cura  enim  per  coroll. nod. 
ad  deGnit.tq.  lib.  I.  inter  primas ; debeat  efle 
ad  angulos  redtos  ipG  axi  ACB,  eflet  angu- 
lus ACP  redus,  qui  continetur  in  alio  re- 
do ACN , ideo^uc  inxquales , contra  1 a. 
axio.  lib.  1 . elem.  cuideas  cd  igitur  propoGtio 
in  oppoGtii  fedionibus. 
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In  EUipft  "tmicusejl  axis  tranfucrfus , 
iy  "Unicus  ei  coniti? atus. 

o 

Apparatus  1.  Emento  axe  tranfuerfo  AEB, 

& ciconiugato  CED,  per  prop.^,.  in  ellipfi.  Sit 
fi  fieri  poftit  alius  tranfucrlus axis  F EK  ince- 
dens per  centrum  E,  vt  alius  AEB  jiunt  enim 
ambo  diametri  per  dcf.  i8.  inter  primas  lib.i . 
vnde  per  coroll.  prop.  5 1.  Ii b. huius  , incedere 
debetpcr  E centrum  iplius ellipfcos.  Conci- 
piatur autem  reda  linea  LFM  contingens  el- 
Jipfim  in  F pundo  extremo  axeos  tranfuerfi 
FEK  introdudi  ; ha;c  reda  LFM  tota  extra 
ellipfim  procedet  ex  natura  tangentium  reda- 
rum lincascuruas  conicas  in  aliquo  carum  pun- 
do : Etquia  pundum  F contadu* , eft  inter 
duos  axis  comugau-s  inuentos  AEB,  CED, 
cum  vtrifquc  conueniet  extra  cliiplim.pcr  pro- 
poT. 2 5 .Ii b.  1 . Exempli  gratia  io  pundo  M cum 
axe  BEA  produdo  vitra  A , & in  i.  cum  axe 
DEC  produdo  vitra  C.  Iam  vero  probare  nos 
oportet  redam  hanc  lineato  LFM  tangentem 
ellipfim  in  pundo  F pr.udido,  nulla  ratione  cf- 
fe  orthogoniam  axi  FEK  introdudo,  fcu  quod 
idem  cft , non  efficere  angulos  deinceps  EFM, 

EFL,  redos ; fcd  cfie  obliquam  ipfi  axi  FEK 
introdudo;  ideoque  didos  angulos  deinceps 
ellc  iniqualcs.Quod  fi  per  prop.  i2.1ib.i*elem, 
cx  pundo  F pra?didicontadus,ad  axem  AEB 
inuentum,  demittatur  reda  linea  FI  orthogo- 
niajerit  iuxta  coroll.  noft.  ad  18.  dcf.  inter  pri- 
mas lib.  1.  femiordinatim  applicata  ipfi  axi 
A EB.  Sed  cfto,  fi  fieri  pofiit , reda  linea  LFM 
cotingcns  in  F pundo  extremo  axeos  FEK  in- 
trodudi,ipfam  ellipfim , efficiat  angulos  redos 
xquales  EFM , EFL  , deinceps  ad  axero-FEK 
introdudum;  refultabunt  triangula  redangula 

EFM,  EFL.  InfpiciamusEFM:  quoniam  reda 
FI  deduda  eft  ab  angulo  redo  EFM  perpendi- 
cularis ad  cius  latus  ME  oppofitum,  erit  media 
proportionalis  inter  redas  Ml.IE  , per  coroll. 
prop.8.Iib.6.  clero,  ideoque  per  17.propof.lib. 
'ciufdem  6. quadratum  fuper  reda  FI  erit  iqua- 
‘ lc  redangulo  (ub  EI,  IM;  Et  quoniam  hxc  oa- 
* dem  reda  Fi  eft  cduda  ab  pundo  F contadus 

redx  lincx  LFM,  Sc  ipfius  ellipfcos , cftqjpro- 
bata  ipfa  FI  femiordinatim  applicata  axi  AEB 
inuento  ipfius elIipfeos;erit  per  prop.37.lib.!. 
quadratum  fuper  reda  FI,  ad  rcdangulura  fub 
EltIM,  ficut  redum  latus  axeos  inuenti  A EB, 
ad  ipfum  axem  AEB  : cft  autem  redum  latus 
axeos  AEB,inxqualc  ipfi  axi,per  coroll. noft.  r . 
ad  prop.1,.  lib.i.  ergo  quadratum  fuper  reda 
1 1, erit  inxquale  redangulo  fub  EI,  IM.  Cum 
igitur probaucrimus  quadratum  fuperreda  Fi 
cfleimquale  rcdangulofub  EI,IM;tum  etiam 
squale  redangulo  eidem  : hxc  duo  pugnantia 
confequentia  ad  pofitionem  quod  reda  linea 
LFM  contingenscllipfim  in  pundo  F extremo 
diametri  FEK  ipfius  ellipfcos,  diucrfx  ab  axi- 


bus cius  AEB, CED, fit  ad  ipsa  FEK  diametru 
perpendicularis;  erit  ipfa  pofitio impollibilis: 
ideoque  ipfa  reda  LFM  contingens  ellipfim  in 
extremo  F diametri  FEK  prxdidx,  obliqua 
erit  ipfimet  diametro ; fcu  quod  idem  eft,  effi- 
ciet cum  illa  inxquales  angulos  EFM,  EFL. Ec 
fic  erit  difeurrendum  in  omnibus  alijs  diame- 
tris ellipfcos  diucrfis  ab  cius  axibus  AEB, 
CED,  inuentis  per  prop  47.  Lt  fic  probaueri- 
musafifumptum. 

Apparatus  2.  Ex  pundis  innumeris  axeos 
introdudi  FEK  , exempli  gratia  cx  pundo  O, 

& centro  E,  educantur  per  $ 1.  propof.  lib.i. 
elem.  redx  linex  POR , GEH , paralleli tan- 
genti redar  LFM  ; iftx  omnes  redx  erunt  pa- 
ralleli inter  fc,  per  30.  propof.  lib.  1.  dement» 
tum  etiam  erunt  per  coroll.  noft. 7.  ad  propof» 
48.  lib.  1 . ordinatim  applicati  ad  diametrum 
FEK,  & bifariam  fedx.  Dico  autem  diame- 
trum GEH  cfle  coniugatam  ipfi  diametro  in- 
trodudxFEK.Sicnim  ita  non  fit  : Efto^lia 
diameter  v.g.  S£T,qux  per  i7.def.  inter  pri- 
mas lib.  1.  erit  parallela  ordinatim  applicatae 
reda?  POR  ad  diametrum  F£K;fcd  eidem  re- 
da? POR , cft  parallela  diameter  GEH , ergt) 
per  30.  prop.  lib.i . elcm.  erunt  paralleli  inui- 
ccm  redi  GEH , SET , per  idem  centrum  E 
incedentes , contra  naturam  redarum  paralle- 
larum : hoc  abfurdum  indicat  nullam  alia 
diametrum  in  ellipfi  cfle  coniugatam  diametro 
cius  FEK  , priter  diametrum  GEH.  Verum 
ifta  GEH  fecat  vti  probauimus  in  primo  appa- 
ratu diametrum  fibi  coniugatam  FEK  ad  an- 
gulos iniquaies;ergo  etiam  fecabic  ad  cofdcm 
angulos  imquales,  diameter  GEH  redas  om- 
nes parallelas  diametro  FEK,  iuxta  coroll. 
noft.3.-ad  prop.29.Iib.!.  elcm. 

Dcmonftratio.Duarura  diametrorum  FEK, 
GEH,  coniugatarum  in  ellipfi  , expolitione 
aduerfarij ; fi  vna  FEK  introducitur  axis  cllip- 
ftos , altera  GEH  erit  axis  coniugatus  ipfi 
FEK.  Vcrijm  neutra  ex  apparatibus  fecat  pa- 
rallelas alteri,  bifariam  & ad  angulos  redos  fi- 
mul.crgo  ntutra  erit  axis, per  dcf.  18. inter  pri- 
mas lib.i. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

In  Circuit : infiniti  fiunt  axes  coniugati-  & omnes 
diametri  fiunt  axes, 

ADuerte  corollarium  hoc  nulla  ratione 
pugnare  cum  propofitione  hac  quadra- 
gffimaodaua  Apolloni  j noftri : nam  inteliigic 
more  fuo  fcdiones  conicas,  Parabolam  , Hy- 
pcrbo!am,fcdioncs  oppofitas , & ellipfim  tan- 
tummodo, nifi  circulum  nominer. 

Igitur  cum  in  circulo  fint  infiniti  diame- 
tri, hoc  cft  redi  linei  tranfeunrcs  per  cen- 
trum eius , & vtrimque  terminati  in  eius  cir- 
cumferentia tam  iuxta  dcf.  i7.Iib.T,  elemenr. 

X quam 
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quam  fecundum  mentem  Authoris  in  corol- 
lario fuoad  propof.  5 1 .lib.i.  & ex  centro  cius 
poflint  his  omnibus  diametris  per  propof.  1 1 . 
lib.  i.elcmenr.  excitari  re&x  chordi  perpen- 
diculares ipfis  diametris  fingillatim  fumptis; 
manifeftum  cft  per  corollarium  noftrum  ad 
defin.  19.  lib.i.  inter  primas,  & per  ipfam  de- 
fin. 1 9.  has  omnes  diametros  fibi  inuiccm  per- 
pendiculares , efleaxes  coniugatos  in  circulo. 
Quare  demonllraucrimus  in  circulo  propofi- 
tum. 

PROPOSITIO  XLIX. 

Data  coni  fe&ione , & pun&o 
non  intra  fedtionem  dato:  abeo 
rettam  lineam  ducere , quae  fe- 
ftionem  contingat.  [ Oportet  au- 
tem in  Hyperbola  punftum  quod 
datur  non  exiftere  in  centro,  ne- 
que in  produ&is  alymptocis  fupra 
centrum  , neque  in  angulo  con- 
trapofitoci  qui  Hyperbolen  con- 
tinet] 

Hf.c  propofitio  vrtiucrfalis  cft  ad  omnes 
fcdioncs  coni  cumarum  linearum  , Pa- 
rabolam, Hyperbolam.oppoGtas  fcdioncs , & 
ellipGm.  Suntque  in  omnibus  tres  diuetfi  ca- 
fus : aut  enim  pundum  datum, cft  in  linea  cur- 
uafedionis;  ve)  in  axe  tranfuerfo  cius  produ- 
do  ; vel  extra  ipfam  fedionem  & eius  locum, 
& extra  eius  axem  tranfuerfum.  Excluditur 
autem  punitum  datum  intra  locum  lectionis, 
ex  quo  nulla  reda  linea  contingens  ipfam  fe- 
dionem  duci  poteft  , ita  vt  tota  extra  fcltio- 
nem  cadat. 

Apollonius  non  commemorat  circulum; 
quia  ex  elementis  Geometricis  ‘conflat  me- 
thodus ducendi  redam  lineam  contingentem 
ipfum.  Sed  non  ineptum  erit  refricare  memo- 
riam , propofitum  exequendi  in  circulo , ci- 
tando propoGtioncs  dementares  cx  quibus  de- 
pendet. Itaque  vti  diilindius  procedamus,  ar- 
tem dabimus  in  omnibus  fcdionibus  conicis 
citatis, comprehendendo  etiam  circulum  a quo 
incipiemus. 

' In  Circulo. 

Si  pun&ura  datum  fit  circumferentia  circu- 
li . propofitum  ad  praxim  reducemus  per  co- 
roll.  noli.  1. ad  prop.  16.  lib. 3.  element.  fi  vcr6 
pun&um  afKgnctur  extra  circuli  circumferen- 
tiam, & cius  ateam  i imperatum  faciemus  per 


propnfit.  1 7-lib. 3 .cir.  Notandum  tamen  eftin 
cuculo  duos  camum  cafuseflc;  primum  quan- 
do pun&um  defignatur  in  circuli  circumferen- 
tia i Alterum  quando  datur  extra  di&ara  cir- 
cumferentiam & eius  arcam  : nam  ex  hoc  pun- 
$0  dato  per  centrum  circuli  traduci  poterit 
reda  qui  erit  diameter  cius , & axis  eius  per 
roroll.  noft.  ad  propofit.  prxced.48.  ita  enim 
pundum  datum  reperietur  in  aliquo  axe  cir- 
culi produdo,&  nunquam  extra  didum  axem; 
quod  non  contingit  in  alijs  conicis  fedionibus 
qui  vnicum  axem  tranfuerfum  libi  vcndicant 
per  propof.pncedcnt.  & fic  duo  tantum  cafus 
erunt  in  circulo, tres  vero  in  alijs  coni  fedioni^ 
bus. 

Quod  fi  feruetur  methodus  tradenda  in  el- 
lipfi  , in  circulo  alia  methodo  ducentur  huiufi» 
modi  redx  linei  ipfius  circumferentiam  ia 
vnico  pur.do  contingentes, ita  vt  nulli  carum 
partes  cxilbnt  in  eius  arca. 

In  Parabola. 


Suppo(iiio,&  apparatus  in  cafu  primo , quo 
datur  pundum  in  linea  eius  curua  : qui  duplex 
erit ; aut  enim  punitum  datum  Belt  in  extre- 
mo axis  fcu  vertice  paraboles ; vc!  in  alio  pun- 
ito quod  non  cft  extremum  axeos.  Si  pun- 
itum B Gt txtremum axeos,  Gc cric operan- 
dum. Per  prop.  46. reperiarur  axis  BD  , dat* 
Paraboles,  ncccflario  terminabitur  in pundo 
B dato,  quia  vnicus  eftfolum  axis  in  Parabo- 
la,per  prop.48.  praecedent,  tum  per  propof  ir. 
lib.  1 .element. cx  punito  quocumque  alto, puta 

H,  axeos  BD,Gto  intra  locum  Paraboles  .edu- 
catur chorda  IHK,  inipfa  Parabola, ad  angu- 
los redos ; hxc  chorda  per  coroll.  noft.4.  ad 
propoGt.47.critordmattm  applicata  axi  BD: 
& per  prop.31. lib.i  .elem.  ex  punito  B agatur 
reda  linia  FBG  parallela  redx  line*  IHK 
pr*did*:Dico  redam  FBG  contingere  fcdio- 
nem  Parabol*  in  punito  B. 

Si  verd  pundum  detur  A quod  non  Gt  ex- 
tremum axeos : reperiatur  per  propof.46.  axi* 
BD  ipGus  Paraboles;  & per  propof.  ra.lib. 

I.  element. ex  punito  A demittatur  redta li- 
nea A D C ad  axem  B D perpendicularis; 
hxc  erit  ordinarim  applicata  ad  ilium  per 
corollarnoft.  4.  ad  propof.47.  T tini  per  pro- 
pof. 3-lib.  1 . element. cx  produdo  axe DB  vi- 
tta B verticem , fumatur  rtdaBE  xqualisipfi 
BD  : denique  reda  linea  EA  vniat  pundum 
datum  A , cum  punito  E inuento.  Dico  re- 
dam EA  eontingere  Parabolam  in  pundo  A 
dato. 

Dcmonftratio  primi  membri.  Quia  reda 
FBG, cft  xquidiftanspcr  apparatum,  redx  li- 
ncxlFIK  ordinatim  appltcatx  ad  axem  BD; 
ipfa  per  prop.  1 7.  vel  ji.  lib.  1.  Parabolen  con- 
tinget in  pundo  B.  Sci undum  vero  membrum 
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Gc  demonfirabitur  : Quoniam  ex  apparatu 
reda  linea  ADC  cftotUinatim  applicata  dia- 
metro (eu  axi  EBD,  in  Parabola  data  ; Sc 
fumpta  eft  reda  BE  , squalis  ipfi  BD  : per 
prop jj.lib-i  .reda  lmca  AE  ftdionem  con- 
tinget in  puncto  A dato.  Igitur  fecerimus 
imperatum. 

Apparatus  ttlcafu  quo  datum  fit  pundum 
E» in  axe  EBD,  produdo  vitra  verticem  B. 
Per  prop.j.  lib.t.  elcm.de  axeBD  producen- 
do in  infinitum  virfus  partes  contrarias  ver- 
tici B i detrahatur  reda  linea  BD  squalis  rc* 
ds  BE:&  per  prop.  1/.  lib.  1.  clem*  excitetur 
in  pundo  D,  rtda  chorda  ADC, perpendicu- 
laris axi  EBD,  h.rc  rtda  chorda  erit  ordina- 
tim  applicata  axi  EBD,  percoroll.  nofi. 4. 
ad  prop.47.  DeniqUc  pundum  E vniatur  cum 
extremo  altero  A vel  C,  chords  ADC.  Dico 
redam  EA  contingere  Parabolen  in  pundo 
A vnico,  exdato  E pundo. 

Dcmonftratio*  Ex  apparatu  confiat  redam 
ADC  c(Tc  ordinatim  applicatam  diametro 
leuaxi  EBD ; & portio  huius  axeos  BE,  x- 
«qualis  eft portioni  BD , ciufdcm  axeos.fada 
in  apparatu:  ergo  reda  linea  ex  pundo  dato  £ 
in  produdo  dido  axe  vitra  verticem  B , ad  A 
extremum  vtium  reds  ADC,  erit  per  prop. 
);.lib.r.  contingens  in  A,  ipfam  Parabolam 
datam.  Et  fic  ad  praxim  reduxerimus  pfopoii- 
turn  & redefadamcficdemonftrauerimuS* 

Apparatus  in  cafu  quo  pundum  C datum 
fit  extra  axem  BD  produdum  vitra  B,  verti- 
cem. Keperiatur  per  prop.46*  ipfc  axis  BD,fi 
non  fit  datus:  & per  prop. 31.  lib.l.  elemen.  ex 
pundo  C dato,  ducatur  verfus  Parabolam  da- 
tam reda  linea  CG£  parallela  axi  BD : hsc 
reda  occurret  vni  foh  pundo  G lines  eurus 
Paraboles  per  prop.  1 6,  lib.  1.  Sed  age  exima- 
mus ftrupulum  quo  aliquis  angi  poflet , dubi- 
tando an  hsc  reda  CGF  occurlura  fit  ipfi  Pa- 
rabols.  Per  pfop.8»  lib.  l.  certum  eft  Parabo- 
lam in  infinitum  augeri  fcu  extendi  poffc  ver- 
fus paries  oppofitas  vertici  cius  j & per  coroll. 
nofi.  1.  ad  prop.  22.  lib.  1.  confiat  redas  lineas 
ordinatim  applicatas  ad  quamcumquc  diame- 
trum eius , tucoque  etiam  ad  cius  axem  pro- 
ducendum infinitum  verfus  partes  contrarias 
vertici, femper  cflie  maiores  & maiores : quare 
fi  ex  pundo  dato  C reda  linea  CL  ducatur  per 
xz  prop.  lib.  1. dem.  perpendicularis  ad  axem 
DBE,  produdum  vitra  verticem  B,  hsc  re- 
da CL  erit  determinata  : fumpta  ver6  re- 
da BD  squali  infi  BL,  in  axe  LBD,  per  3. 
prop.  lib.i.  clem. V ex  pundo  D,  erigatur  re- 
dalinea  DG  perpendicularis  axi  l.BD,pef 
11.  prop.  lib.  1.  clem.  qtiia  fecat  ipfum  axem  >n 
D , occurret  Parabols  linea  cufua  in  pundo 
G,  ad  partes  C,  percoroll,  nofi.  2.  ad  propofi 
18.  lib.t.  eritljue  perprop.'28.  Iib.i.  elem.  pa- 
rallela ipfi  LC  , ob angulos  redos  inL  &Dj 
fed  & funt  reds  LBD,  CGF  , parallelxpofi- 
ts : igitur  per  prop.n.  Procli  reda  CGF  feca- 


bit  redam  DC  in  aliquo  pundo  quod  dico 
efle  G , pundum  lines  eurus  Paraboles  prs- 
didum,nam  refultabit  parallclogramroum 
LCGD  , cuius  oppofira  latera  erunt  squalia 
LC,  DG  • G autem  efi  in  linea  curua  Para** 
boles;  ergo  reda  CGF  occurrit  lines  eurus 
Paraboles,  ideoque  percoroll.  nofi.i.  ad  pro- 
pof.16.  lib.  1.  produda  ingredietur  intra  lo- 
cum Paraboles.  Sumpta  autem  reda  BI  x- 
qualiipfi  BD  , quia  reda  DG  efi  ordinatim 
applicata  ipfi  axi  LBD  per  coroll.  noft.4*  ad 
prop. 4. 7:  reda  linea  f G continget  in  pun- 
do G vnico  Parabolam  * per  prop.j  3.  Iib.i* 
& obuiam  redam  CG  intcrfecabit  in  G, 
totaque  procedet  extra  Parabolam:  igitur  iux- 
ta  11. ax. lib.t. clem.  reda  CG  produdavl- 
tra  G procedet  intra  locum  Parabols  t cum 
non  poflh  inter  redam  IG  tangentem,  Se  cur- 
uath  lineam  Parabola  incedere  per  prop.3  2. lib» 
1»  & nonpoffit  congruere  lines  eurus  Para- 
boles cb  quod  fpecie  differant.  Denique  quia 
reda  CGF,  cft parallela  axi  LBD,ingreditur- 
<jue  intra  locum  Paraboles , erit  per  coroll* 
nofi.  1.  ad  prop.46.lib.  1.  diameter  ipfius  Para- 
boles: igitur  fi  ex  pundo  G,  fumamus  intra 
locum  Parabols , de  diametro  CGF,  redam 
GF,  squalem  ipfi  GC , per  propofit.  j.  lib. 
i.cleraent.  & ex  pundo  F,  per  propofit.31* 
Iib.i.  clement.  tranfmifcrimus  redam  lineam 
AFK  paralleUm  contingenti  I G prxdids, 
fccabitur  in  F,  per  11. propofit.  Procli,  Se 
diametro  CGF;  & percoroll* noftrum 2. ad 
propofit.  lS.lib.t.  occurret  vtrimque  in  A ab 
K,  lines  eurus  Paraboles*,  eritque ordina- 
tim  applicata  ipfi  diametro  CGF,  percoroll* 
noftrum  t,  ad  propofit.  48.  libri  1.  Infupcr 
ducatur  teda  ex  pundo  dato  C,  ad  pundum 
A,  vel  pundum  K.  Dico  redam  C A * vel 
redam  CK , Parabolam  contingere  in  vnico 
pundo,  illam  in  C,  hanc  in  pundo  K. 

Demonfiratio.  Quia  per  apparatum  reds 
GC,GFf  funt  squales ; &inpundoF,eft 
reda  linea  AFK , ordinatim  applicata  dia- 
metro CGF ; per  prop.  3 3.1ib.i. erit  reda  CA* 
vel  CK  , contingens  Parabolam  in  vnico  tan- 
tum pundo.  Atque  ita  tranfiniferimus  ex  pun- 
do C dato  extra  lineam  curuam  Paraboles, 
& extra  axem  cius  produdum  redam  lineam 
contingentem  ipfam  in  vnico  pundo* 

COK.OLLAR1VM  NOSTFLVM* 

In  PdufoUyreQd  omrtu  lined  iu8d  db  quocumque 
pundo  pUni  in  quo  efi  PoroboU  ddto  txiro  tim  locum 
& lineum  curtum , pdTdlleU  dxi  ipfitu  PeroboU; 
occurret  lineo  curuo  PduboU  & progredietur  intro 
e itu  locum , lineomque  eim  cunum  interfecobit  m ilio 
fotu  m pundo  oc  cur  fui, 

HjEc  omni»  dcmoartrjuimus  in  hoc  viti- 
tuo  catas 
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In  Hyperbola. 

Apparatus*  in  cafu  quo  detur  pundum  B, 
in  vertice  B axeos  eius  C B.  Produdo  axe 
CB  intra  Hypcrbolam  , furitatur  pundum  D 
inipfo  intra ipfam;  & per  prop.i  i.  lib.i • de- 
ment. excitetur  vtrimque  reda  linea  ADE 
perpendicularis  ipfi  axi  CBD,  quem  lecabit  in 
D ; id coque  vtrimque  line»  curu*  Hyperbo- 
les occurret  in  pundis  A &.E,  per  coroll. 
noft.7.  ad prop.i  3.eriique ordinatim  applica- 
ta i pii  axi  CBD,  per  prop.47.  coroll.  noft.4. 
■Denique  perprop.  31.  lib.  1 *clem.  ex  pundo 
B dato  ponatur  reda  linea  FBI  parallela  re- 
dae ADE.  Dico  redam  FBI  contingere  in 
vnicopundo  B dato,  Hyperbolam. 

Dcmonftratio.  Quia  ptr  apparatum  conftat 
fedam  ADE  clle  ordinatim  applicatam  axi 
CHBD  , huic  in  B vertice  Hyperboles, 
pundo  dato  , eft  polita  reda  linea  FBI,  paral- 
lela; perprop.17.  vel  32.  lib.i. erit  reda  linea 
FBI  contingens  in  vnico  B pundo  dato  ver- 
ticis axeos  dati  CB. 

Apparatus  in  cafu  quo  detur  pundum  A in 
linea  curua  Hyperboles , quod  non  fit  extre- 
mum axeos  eius.  Per  prop.47.  reperiatur  axis 
CHB ; centrumque  eius  H per  prop.  45.  fi 
non  fint  data.  Tum  per  prop.ta.  lib.i.  dem. 
ex  pundo  dato  A,  demittatur  reda  linea  per- 
pendicularis ADE  ad  axem  CBD,  qux  erit  ad 
ipfum  ordinatim  applicata  per  coroll.  noft.4. 
ad  prop.47.  Infuperper  prop.io-  Iib.$.  elcm, 
politis  duabus  redis  CD,  DB,  indiredum, 
diuidatur  tranfuerfum  CB  latus  in  G,  ficuti 
eft  tota  CDB  concepta,  in  D;ita  vr  fit  vt  CD 
ad  DB,  fic  CG  ad  GB.  Denique  tranfmittatur 
reda  G A.  Dico  redam  AG  contingere  in  v- 
nico  A dato  pundo,  Hypcrbolam. 

Derr.onftratio.  Quia  per  apparatum  eft  CG 
td  GB, ficut  CDad  DB, redaque  ADE  eft 
ordinatim  applicata  diametro  CHBD  fcu  axi 
Hyperbole*  erit  per  prop.3 4.  lib.i.  reda  AG 
contingens  in  vnico  A dato  pundo  lineam 
curuam  Hyperboles , quod  non  fit  extremum 
eius  axeos. 

Apparatus  in  cafu  quo  pundum  G detur 
in  axe  CHBD,  extra  Hyperbolen  ipfam.  Ve- 
rum non  debet  cfle  centrum  eius  H,  neque 
fupra  centrum ; ita  vt  GB  portio  tranfueru 
lateris  inter  pundum  datum  & verticem  eius 
fitum  inipfa  Hyperbola  fit  non  minor  dimi- 
dio HB  vel  HC,tranfucrfi  didi  laceris  : tunc 
enim  per  coroll.noftra  1. & 2.  ad  prop.j  r.  lib. 
1.  reda  linea  quxeumque  ex  illo  pundo  dedu- 
da  ad  quodeumque  pu  ndum  line*  curu*  Hy- 
perboles, produda  vltcrius  procedet  intra 
ipfius  locum;&  fic  non  erit  tangeos  ita  vt  pro- 
duda,tota  extra  Hyperbolam  procedat:quod 
tamen  requiritur  in  reda  linea  contingente  fe- 
dionem.  Sit  igitur  pundum  G,  in  axe  extra 
fedionem  ciiifqut  lineam  curuam , ita  vt  GB 


fit  minor  quam  HB.  Produdo  axe  CB  vitra 
B intra  locum  HypcrboIcs,incedct  per  corolb 
noftrum  l.ad  cit*  prop.3 1. Ub.  i*&  datis  tribus 
redis  hoc  ordine  CG,  fecunda  G£,&  tertia 
CB , per  lemma  1 x.  reperiatur  reda  linea  BD 
addenda  indiredum  ipfi  CB  ex  pundo  eius 
B ; ita  vt  tota  CBD  compofita  cx  tertia  data 
& quarta  fcu  addita  BD,  ad  ipfam  quaitam  li- 
neam feu  additam , fitvt  prima  CG  ad  fecun- 
dam GB:  tum  per  prop.  »1. lib.  t.  elera.  exci-* 
tetur  in  pundo  D,  reda  linea  ADE  vtrimque 
perpendicularis  ad  axem  CBDjh*c  rcfta  oc- 
curret in  A & E, line*  curu* Hyperboles. per 
coroll.  noftrum  7.  ad  prop.i  3. critque  ordina- 
tim applicata  ipfi  axi,  per  coroll.  noft.4.  ad 
prop.47.  Denique  cx  pundo  G dato  reda  li- 
nea GA  ad  pundum  A»  tranfmittatur ; vel  re- 
da G£  ab  pundo  G dato  ad  pundum  E:  Dico 
quod  Hyperbolen  contingat  in  Vnico  pundo» 
illa  GA,in  A;h*cGE,  inE. 

Dcmonftratio.  Quandoquidem  reda.AD£ 
eft  ordinatim  applicata , per  apparatum  , ad 
diametrum  feu  axem  CBDjeftque  per  eundem 
apparatum  vt  CG  adGB.fic  CD  ad  DB:crit 
pcrprop.34.  lib.i.  reda  linea  GA, contingens 
Hyperbolam  in  vnicopundo  A ; & alia  reda 
GE,  contingens  eandem  Hyperbolam  io  vni- 
copundo E. 

Cafus  vltimus  in  Hyperbola,  quando  datur 
extra  eam  pundum,  & extra  eius  lineam  cur- 
uam, & extra  ejus  axem,  fubdiuidituf  in  plu- 
ra membra:  aut  enim  pundum  K dabitur  intra 
angulum  continentem  Hyperbolam , fadum 
ab  cius  alymptotis definitis  dcfin.j.  vel  in  vna 
aut  altera  alymptotorum,  non  produdarura 
vitri  centrum  H 4 vcluti  F pundum  in  afym- 
ptoto  HF  : vel  intra  angulum  deinceps  ad 
angulum  prxdidum  continentem  Hyperbo- 
lam, veluti  pundum  K : vel  intra  angulum 
contrapofitum  angulo  cootincnti  Hypcrbo- 
lam , quale  eft  pundum  O:  vel  denique  in  al- 
tera alymptotorum  produdarum  fupra  cen- 
trum H.  In  tribus  primis  membris  polllbilc  eft 
propofitum;&  in  duobus  poftremis  ad  praxim 
reduci  nequit. 

A pparatuspro  primo  membro, quando  da- 
tur pundum  K intra  angulum  EHF  conti- 
nentem Hyperbolam  ctfedom  ab  duobus  eius 
afymptotis  HE,  HF,  profluentibus  ex  centro 
H,  ipfius  Hyperboles.  Ex  centro  H,  per  pun- 
dum K datum , tranfmittatur  reda  linea  HK, 
& producatur  vitra  K 3 erit  b*c  reda, diame- 
ter Hyperboles  per  coroll.  0op.  s t • fccabitque 
in  vno  tantum  pundo  L obuiam  lineam  cur* 
uam  Hyperboles,  per  coroll.  noftrum  l.ad 
prop.  26.  lib.i . Et  quia  pundum  K datur  ex- 
tra axem  Hyperboles , diameter  duda  HKL 
non  erit  axis:  fed  neque  erit  afymptotos,  per 
coroll. noft.3. ad  propof.i.  quia  diuidit  angu- 
lum EHF  continentem  Hyperbolam.  Prx- 
terea  produda  hac  diametro  JLKH  vitra  cen* 
erum  H,  fumatur  per  prop.3  • lib.i.  eiem.reda 
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HN  afqualis  ipfi  HL:  erit  tota  NL  tranfuerfa 
diameter  datat  Hyperboles  per  def.i.hb.i. in- 
ter fecundas.  Infupcr  ex  lemmate  iz.  datis 
tribus  redis,  MK  prima,  KL  fecunda*  NL 
tertia , huic  tertie  addatur  in  rc&um  reda 
LM » ita  vt  fit  tota  NLM  ad  LM  adicdam, 
ficuteftprimaNK  ad  fecundam  KL.  Ad  haec 
per  fecundum  membrum  primi  cafus,  ducatur 
per  L pundum  in  linea  curua  Hyperboles, 
quod cft  extra  terminum  axeos  illius,  exde- 
inonftratis,  reda  linea  PLR.  contingens  in  v* 
nico  L pundo , ipfam  Hyperbolam  : & per 
pundum  M inuentum  in  diametro  eius  tranfi* 
ucrfa  MHKLM,  reda  linea  AMO  parallela 
ipfi  contingenti  PLR  j haec  reda  AMO,  v- 
trimque  occurret  in  A & O,  lineae  curuae 
Hyperbolcsjerit^ue  per  coroll»  no(l.  j.ad  pro- 
pof.  47.  erit  ordinatim  applicata  diametro* 
NHM.  Denique  ex  pundo  K dato,  ad  punda 
A Sc  O,  red*  lineae  traducantur  KA  , KO. 
Aflcro  quod  Hyperbolam  datam  contingant 
lingulae  in  vno  pundo , illa  in  A,  haec  in  O. 

Dcmonftratio.  Quia  ex  pundo  A line* 
curux  Hyperboles  data?, vel  ex  pundo  eius  O, 
reda  linea  AMO  ordinatim  applicata eft  dia* 
metro  tranfuerfie  NKM,  vti  oftendimusin 
apparatu  $ & per  eundem  eft  vt  NK  ad  KL,  fic 
NM  ad  ML:  rtda  linea  KA,  vel  KO,  contin- 
get Hyperbolam  datam  per  prop.  3 4.  lib.  1 . il- 
la in  A , hxcinO,  pundis  vnicis. 

Apparatus  pro  membro,  quando  datum  eft 
pundum  P,  tn  alterutra  afymptotorum,  pu- 
ta HF,  non  produda  fupra  centrum  H.  Per 
prop.io.  lib.  1 . clero,  bifariam  diuidatur in D, 
portio  HF  afymptoti  inter  centrum  H Hy- 
perboles £ quo  defluit  cum  alia  HE  afympto- 
to,  & pundum  F datum:  tum  per  prop.31.lib. 
i.elem.  ex  pundo  D agatur  reda  linea  DA 
parallela afymptoto  alteri  HE,  vetfus  ipfam 
Hyperbolam, haec  reda  DA  percorolLnoft.i. 
ad  propof.  13«  occurret  in  vno  tantum  pundo 
Hyp  erboles,  puta  A , ipfam  fecabit  in  ipfo  A 
pundo  per  coroll.  nofl.8.adcit.  prop.  13.  Dc- 
•niqucexpun&odato  F,  per  A punftumin- 
uentum  in  linea curua  Hyperboles , reda  linea 
FA  ducatur.  Dico  quod  hac  reda  linea  FA, 
in  vno  tantum  A pundo  contingar  Hypcr- 
bolam. 

Demonftratio.  Producendo  redam  lineam 
FA  vitra  A.  quia  fccat  redam  DA  in  A,fcca- 
bit  etiam  redam  HE  ipfi  DA  parallelam,  in  E 
perpropof.it.  Procli.  Igitur  quia  in  triangulo 
HFE.rcda  DA  cft  parallela  baG  HE,  pera, 
prop.  lib/6.  elem.fccabuntur  latera  HF,EF, 
proportionalitcr;cft  autem  per  apparatum  la- 
tus HF  fcdum  bifariam  in  D,  ergo  aliud 
latus  EF,  bifariim  fcdum  erit  io  A.  Habe- 
mus ergo  redam  lineam  FE  occurrentem  a- 
fyroptotis  HF,  HE.in  E St  F.fedam  bifariim 
in  Aab  Hyperbola:  igitur  perprop. 9.  folum 
continget  in  vno  pundo  A Hyperbolam 
ipfam. 


Apparatus  pro  mcmbro,quando  datur  pun- 
dum K,  in  altero  angulorum  PHN,  FHM, 
deinceps  ad  angulum  M H N continentem 
Hyperbolam.  Kcda  linea  KH  immittatur  ex 
pundo  dato  K.per  H centrum  Hyperboles, 
& producatur  vitra  H.  St  in  linea  curua  Hy- 
perboles eligatur  aliquod  pundum  C,  ex  quo 
per  prop.  3 r.  lib.  t.elcm.ducatur  reda  linea  CD 
parallela  ipfi  reda  HK;  hac  reda  CD  fecabi- 
turin  I abafymptoto  HNperprop.  11.  Pro- 
cli , ideoque  obuiam  lineam  curuam  interfe- 
cabit  in  pundo  D,  quia  afymptotus  pcrdcf.j. 
tota  cft  extra  Hyperbolam.  Praterea  per  pro- 
pof. 10.  lib.i.elem.  reda  linea  CD  bifariim  in 
E diuidatur,  exquo  pundo  E reda  linea  ad 
H centrum  traducatur  qua'  fecabit  in  pundo 
B , lineam  curuam  Hyperboles  j eritque  pet 
coroll.  prop.yt . lib.t.  diameter  tranfuerfa  fe* 
dionis.  Infupcr  per  prop.3 . lib.  1 . element . de 
produda  diametro  E BH  vitra  H centrum, 
fumatur  reda  HG  sequalis  ipfi  HB)erittranf- 
uerfum  latus  GHB,  per  dcf.i. liba,  inter  pri- 
mas. Quod  G per  prop.  jj.  lib  l datisduabus 
redis  lineis GHB  pro  latere  tranfuerfo,  St 
rcdOinucnieodopercoroll.noft.i.  ad  propof. 

5 1 . libi-  reperiatur  fediooppo lita  data  , erunt 
perprop.43.  coniugatx diametri, GHB,  KH. 
Tilm  ex  his  qua  diximus  in  dcf.  2.  reperiatur 
rcdangulum  applicatum  diametro  tranfuerfie 
GHB  , aquale  quarta  parti  figura  applicata 
eidem  diametro  tranfuerfa  GHB;  & per  lem- 
ma 11,  ad  lib.  1.  data  reda  KH,  St  redangulo 
ifloinucnto,  reperiatur  alit  reda  HL,  iravr 
rcdangulum  fub  KH,  HL,  fit  aquale  dido 
redangulo  inuentofeu  quarta  parii  figura:  3c 
de  produda  reda  KH  vitra  centrum  H,  fuma- 
tur reda  HL  aqualis  inuenta  HL,  per  j.prop. 
lib.r.  clem.  Ad  hac  per  prop. 31.  eiuCdcm  lib.r. 
elem.  cx  pundo  L agatur  reda  linea  LA  pa- 
rallela diametro  tranfuerfa  GHB, qua  in  vni- 
co  A pundo  interfecabit  lineam  curuam  Hy- 
perboles, per  prop.  tf.  lib.  1.  Denique  ex  pun- 
do dato  K,  per  noc  pundum  A inuentum  in 
linea  curua  HyperbSles,  reda  linea  KAiranf- 
mittatur.  A (Iero  quod  reda  KA  in  vnico  tan- 
tum pundo  A , datam  Hyperbolam  contin- 
g*'- 

Demonftratio,  Quiapcr  apparatum,  redan- 
gulumfub  KH  ,HL,  eft aquale quartx parti 
figura  ad  GHB  diametrum  traniuerfam  ap- 
plicata : reda  linea  KA  continget  in  vnico 
pundo  A fedionem  feu  Hypqjbolam  datam, 
per  corolL  1 . prop,  38.  lib.  1 . 

Quod  fi  detur  pundum  O,  intra  angulum 
FHP  contrapofitum  angulo  MHN  continenti 
Hyperbolam  datam,  oftendemus  nullam  duci 
polle  redam  lineam  cx  illo  pundo  Oicontin- 
gentem  Hyperbolam  datam.  Nam  vel  paral- 
lela erit  vni  afymptotorum  ; vel  vnam  fecabit, 
alteram  aquidiftantcm habens;  velambaslc- 
cabit;  vel  centrum  H transfiget.  Si  primum, 
aut  fecundum-,  nunquam  occurret  Hypcrbo- 
X j la, 
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Ii , quandoquidem  ex  natura  fua  afymptotos 
quaelibet  nunquam  eidem  Hyperbolae  occur- 
rit. Si  tertium,  per  prop.i  i.  verfus  hyperbolen 
inrcrfecabit  irneam  curuam  Hyperboles;  & fic 
eam  non  poterit  contingere  in  vnico  puncto. 

Si  quartum  & vltimum  , diuidet  angulum 
MHN  continentem  Hyperbolam  datam , & 
lic  eam  interfccabit per  coroll.noftrum  5.  ad 
prop.  2.  ( 

Denique  fi  datum  P pundum  Gt  jn  vna 
MHP,  exempli  gratia,  afymp  tot  orum  produ- 
ctarum vitra  centrum  H , ad  partes  oppofitas 
data’  Hyperboles:  allero  nullam  redam  lineam 
duci  polii*  contingentem  in  vnico  pundo  Hy- 
perbolam datam.  Nam  vel  parallela  erit  alteri 
FN  alymptoto,  vel  eam  fecabit  produdam 
vitra  H centrum  ; vel  eam  fecabit  non  produ- 
dara;  vclcongructcum  afymptoto  MHP.  Si 
primum, quandoquidem  redi  lineae  nunquam 
conueniunt , & alymptotus  FHN  nunquam 
occurrit  ei  natura  (ua  Hyperbolae,  multo  mi- 
nus reda  cx  P ducta  ei  parallela,  eidem  Hyper- 
boli occurret,  quia  prius  afymptoto  FHN 
occurrere  deberet.  Si  fecundum,  tunc  magis 
ac  magis  diuaricabitur  ab  afymptotis  vas  in- 
ter fecando,  & in  partes  contrarias  abeundo 
fic  nunquam  vc  ille  occurret  Hyperbolae*  Si 
tertium , tunc  quia  fecat  ambas  afymptotos 
continentes  angulum  deinceps  angulo  conti- 
nenti Hyperbolam  datam, conueniet  per  prop. 
n.cumipfa  Hyperbola eius  lineam  curuam 
interfecando  in  vnico  pundo , & fic  non  con- 
tinget ipfam.  Si  vltimum,  manifelU  apparet 
eam  non  occurrere  fedioni  , ficutncc  ipfaa- 
fymptotos.  Probaucrimus  ergo  intentum  A- 
pollonij  in  Hyperbola,  & rcftridioncs  a nobh 
additas  in  ipfa  Hyperbola. 

In  oppofttis  feclbnibts. 

Apollonius  nihil  de  oppoGtis  ledionibus 
propofuit , protranfmittenda  reda  linea,  vel 
ducendis  redis  lineis  dualis,  ab  pundo  dato 
adipfas  oppofitas  fediones.  Quod  fupplebi- 
mus  hifce  fequentibus  concluGonibus , qui 
diftinguent  poflibile  ab  impoffibili. 

CONCLVSIO  NOSTRA  I. 

Ab  vno  pundo  dato  intra  locum  anguli  continenta 
hyperbolam  vnam  & extra  ipfam , reda  linea  duci 
poterit  contingemillam  in  vmco  pundo,  fed  non  con- 
tinget aliam  oppofitam  , neque  illi  occurret ; imo  ex 
eodem  functo  ifio  nulla  tranfmitti  poterit  reda  contin- 
gens hanc  oppofitam  in  vnico  pundo. 

Sint  fedionum  oppofitarum  afymptoti 
DCE,  FCG , tranleuntes  per  earum  cen- 
trum C ; & pundum  H datum  intra  Jocum 
anguli  FCE  continentis  Hyperbolam  inferio- 
rem B,  & extra  ipfam  Hyperbolam.  Dico 
polle  duci  expundo  H redatn  hncam  HI  con- 


tingentem in  vnico  pundo  I,  Hyperbolam  B,  , 
qu*  nulla  ratione  continget  neque. occurret 
ftdioni  A oppofiti : & nullam  redam  dud 
polfeex  hoc  pundo  H , qui  contingat  in  vni- 
co pundo  fedionem  A didam  oppofitam. 

Imprimis  cx  didis  in  Hyperbola , quando- 
quidem datur  pundum  H , intra  angulum 
continentem  Hyperbolam  B,  poterimus  duce- 
re redam  lineam  HI  contingentem  in  vnico. 
pundo  I , Hyperbolam  B j qui  reda  H I, 
nullo  modo  conueniet  cum  fcdione  A oppo- 
fita  ipfi  B , per  propof.  33.  quare  multb  minus 
eam  continget  in  vnico  pundo.  Et  quia  angu- 
lus FCE  continens  Hyperbolam  B,eftcontra- 
poiitos  angulo  DCG  continenti  Hypcrbo- 
lam  A ; ex  illo  pundo  H , nulla  linea  de- 
duci poterit  reda  contingens  invnicopundo 
Hyperbolam  A , ficuti  dcmonftraui mus  circa 
finem  eorum  qui  diximus  in  Hyperbola.  At- 
que ita  probata  erit  conclufio. 

CONCLVSIO  NOSTRA  ir. 

Ex  pundo  vno  dato  in  linea  curua  vmm  fedionum 
oppofitarum, reda  linea  duci  poterit  contingens  ipfam , 
fed  non  occurret  alteri  oppoftta , neque  eam  continge  - 
re  poterit  invnicopundo  ; imo  neque  alia  reda  tranf- 
mitti poterit  contingens  oppofitam  in  vnico  pundo. 

Sint  vti  in  condufione  prima,  lediones  op- 
pofiti , A afymptoti  • & centrum ; pun- 
dum^ue  datum  fit  I in  linea  curua  hyperbo- 
les If  Dico  ab  hoc  pundo  { pufle  emitti  re- 
dam lineam  IH  contingentem  Hyperbolam 
ipfam  B in  vnico  I dato  pundo,  fed  non 
occurrentem  neque  contingentem  fedionem 
A oppofitam  in  pundo  vllo : Tum  ex  hoc 
eodem  pundo  1 nullam  redam  agi  polle  li- 
neam qui  contingat  oppofitam  A Hyperbo- 
4am  in  vnico  pundo. 

Primum  manifeftum  eft  ex  didis  in  Hyper- 
bola; alterum  vero  condat  cx  prop.  3 3.  nam 
reda  IH  nulla  ratione  occurrere  poteft  Hy- 
perboli A oppofiti,  ergo  neque  eam  contin* 
gere  poteft  in  vnico  pundo.  Tertium  fic  de- 
monftrabitur : vel  reda  huitffmodi  linea  pa- 
rallela erit  vni  a(ymptot«rum , alteram  fecan- 
do  per  prop.i  1.  Procli ; vel  ambas  afymptotos 
fecabit.  Si  primum  nunquam  conueniet  hic 
reda  cum.  alymptoto  parallela , ex  natura  pa- 
rallelarum redarum;&  quia  exterior  eft  relpe- 
du  huius  afymptoti  , multo  minus  conueniet 
cum  fcdione  oppofita,  & fic  eam  contingere 
non  poterit  in  vnico  pundo*  Si  fecundum,  fe- 
dionem oppofitam  fecabit  in  vnico  pundo, 
per  coroll.  noft.j.  ad  prop.  1 6.  St  fic  eam  con- 
tingere nequibit  in  vnico  pundo.  quare  tota 
conclufio  hic  noftra*.  dcmonftrata  remane- 
bit. 
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C6NCLVSIO  NOSTRA  III. 

Si  fundum  ditia  in  vna  tfjmp totarum  eppefux- 
tnm  fectromm  extra  cmtrm  : duci  patrii  tx  ille  ad 
tw»  oppofitarum  qua  vicinior  cfi  ilii  pundo , rtilu 
linea  contingens  ipfaru  in  arnco  pundo , fed  ntn  oc- 
■ curret  alteri  oppoftta  (caionr,  & nuda  alia  reda  duci 
poterii  ex  eodem  illo  datoptmflo , continuem  alleram 
fidiorem. 

PVndum  datum  (it  K , inafymptoto  C E, 
quod  tamAi  non  (it  centrum  C.  Dico 
quod  reda  ime»  K 1. Suci  poterit  contingens 
invnico  pundo  1 , ftdioncm  B viciniorem 
dato  punctu  K , qua;  reda  linea  K I nulla 
ratione  contingere  poterit  oppolkam  fcdio- 
nem  B ; & quod  nulla  alia  reda  linea  emitti 
poterit  contingens  in  vnico  puncto  lectionem 
A,  cxilloeodcm  dato  puncto  K. 

Primum  cxccutioni  mandatum  eft  in  Hy- 
pcrbola  : itaque  vti  diximus  reda  linea  KI 
fedionera  B viciniorem  continget  in  vnito 
puncto  1 ; fed  per  propof.;J.  non  occurret  fe- 
dioni  A oppetita  i ergo  multo  minus  eatq 
contingere  poterit  invnico  pundo.  Iit  quia 
pundum  K refpedu  fcdionis  A,  cflinvna 
afymptotorum  cius  produda  vitra  centrum 
C;  patet  ex  didis  in  fine  difcurfuum  noftro- 
rum  deHyperbola  , nullo  modo  redam  «gi 
pofle  lineam  ex  illo  pundo  K, qua fcdionem 
A contingere  potiat  in  vnicopundo. 

CONCLVSIO  NOSTRA  IV. 

Si  pundum  detur  inaltero  angulorum  dein  cepi  ad 
angulum  continentem  alteram  [uam  propriam  Hpper- 
holam  ex  duabus  eppofilu ; reda  linea  ex  illo  emitti 
poterit  contingens  in  vnico  pundo  quamlibet  ex  Hj- 
perbelu  oppojuu ; & alia  reda  contingent  aliam  II;- 
pcrbolam  oppefitam  in  vnict  pundo  j fed  ha  dux  re- 
da linea  non  erunt  in  directum’  lioc  ejl  vnam  re- 
dam non  efficient. 

H&c  effecimus  in  hypcrbola  ■ quate  illud 
idem  efficiemus  in  fcdionibus  oppofitis 
AB,  ex  pundodato  L,  in  angulo  ECG  qui 
eft  deinceps  ad  angulum  DCG  continentem 
Hjyperbolam  A , vel  ad  angulum  ECF  con- 
tinentem Hyperbolam  BWucendo  redam  EI 
contingentem  in  vnico  pundo  I,  Hyperbolen 
B . & aliam  redam  I.M  contingentem  io  vni- 
to puncto  M,  Hyperbolen  A.  Verum  duae  ift* 
rcds.lioca:  Ll.l.M.  nonetunt iqdiredum, 
neque  vitamcfficicnt  lineam  ; alioqui contra 
propof.jj.  reda  vna  linea  contingens  in  vnico 
pundo  vnam  ex  fcdionibus  oppofitis,  cum 
aliafediancoppofici  conueniret.  mamfcftaeft 
, igitur  condufto  ooftra  4. 


In  Ellipft. 

1 t • 

Apparatus  in  cafu  quo  detur  pundum  B 
in  extremo  axeos  BHC.  Pcrprop.ti.  lib.t. 
elem.  fumpto  quolibet  pundo  D ex  interme- 
dijs  axeos  BHC,  excitetur  vtrimque  reda  li- 
nea ADF  perpendicularis  ipfi  axi  .iiimpei  pro- 
pof.jl.  lib.i.  dem.  ex  pundodato  B extremo 
axeos , agatur  reda  linea  EIU  parallela'  ipfi 
reda;  ADF  chorda:  in  ellipfi  dud*.  Dito 
hanc  redam  EBI  contingere  invnico  pundo 
B datoextremoclhpfeos,ipfamellip(im. 

Dcmonftratio.  Quia  chorda  ADI-  eftpcr- 
pendicularis  pofitaaxi  BHC  , erit  ordinarim 
applicata  ad  ipfum,  per  coroll.  noft.4,  adpro- 
P0II47.  Sc  per  apparatum  rcdalinca  EBI  in 
vertice  B fcdionis  eft  polita  parallela  ipfi  re- 
da; ADF  ; erit  ipfa  reda  EBI,  contingens  in 
vnicopundo  Boato  extremo  axeos  in  cllipG, 
ipfammet  eilipfim,  per  prop. ;a.  lib.  1. 

Apparatus  in  cafu  quo  deturpundum  A in 
circumferentia  cllipfcos,  quod  non  Ot  extre- 
mum eius  axeoscuiufcumque.  Per  propoi.a J. 
reperiatur  centrum  H,  data  cllipfcos:  tum  per 
proprp.  inucniatur  axis  eius  quilibet  BHC  ,u 
duobus  ptoprijsdlius:  Prxterea  per  propofit.  , 
lib.i. elem.ex  pundo  A dato  demittatur  reda 
linea  ADF  perpendiculatisad  axem  BHCtln* 
fuper  per  lemma  ia.  Datis  ^ribus  redis  hoc 
ordine  CD,DB,CB,  reperiatur  aha  EG.qux 
adicdaindireftumad  CB,  fit  tota  CBG  ad 
BG  additam  , ficut  CDad  DB.Deniquecx 
pundo  G ad  pundum  A datum  agatur  reda 
linea  GAidico  hanc  redam  AG  effequxfium, 
qu*  contingat  in  vnico  A pundo  dato  in  cir- 
cumferentia cllipfcos,  exiraquodhbetextrc- 
mumcuiuflibet  e duobus  luis  axtbus,  ipfam 
eilipfim  datam. 

Dcmonftratio.  Quia  in  circumferentia  clli- 
pfcos habemus  punctum  A datum,  ex  quo  ad 
eius  diametrum  BHC  vel  axem,  eft  ordmatim 
applicata  reda  linea  ADF,  perpendicularis 
ipfi  BC  axi,  per  coroll.  noft.  4 . ad  prop.  47.  Sc 
per  apparatum  eft  CG  ad  BG,  ficut  CDad 
D B 1 reda  linea  A G , continget  in  vnico 
pundo  A dato  ipfam  eilipfim,  per  prupol.  $ 4, 
lib.i.  tum  etiam  reda  GF. 

Apparatus  in  cafu  quo  G pundum  dejpr  in 
axe  CHB  produdp.cxtraipfammetelbpfim, 
& eius  circumferentiam,*  Producatur  axis 
CHBG  vitra  G,  & ponat.ur  per  j.prop.  lib.i. 
clemen.reda  Gb  aiqualisipfi  GB:  titnpcr 
prop.  10.  lib.6.  elem.  diuidatur  CB  reda  in 
Djficuiujft  C b in  G i erit  vtCG,  ad  Gb, 
vel  GB,  fac  CD  aJ  Dii:  Sc  cx  pundo  D exci- 
tetur per  prop.  u.  lib.i.  ctcmcnt. reda  chorda 
ADF  ad  angulos  redos  ipfi  CB.  Denique  du- 
catur reda  GF,  vel  GA.  Dicoredjm  GA 
contingere  in  pundodato  A vnico , eilipfim 
datam. 

Dcmonftratio.  Quia  perapparatum  eft  CD 
X 4 ad 
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ad  DB,  vt  CGad  GB,  St  refla  ADF  ell  or- 
dinatim applicata  diametro  (eu  axi  BHC,  per 
coroll-  noflrum4.  ad  propof.  47.  quia  per- 
pendicularis axi  CHB:  erit  per  prop.34.  lib.t. 
refla  linea  G A contingens  in  vnico  punflo 
A dato,  ellipfim.  Sed  Se  etiam  GB  ob  ean- 
dem rationem  continget  eandem  ellipfim  in 
punflo  F. 

Apparatos  i n cafu  quo  punflum  G detur  ex- 
tra cllipfimciulquc  circumferentiam  , Se  citra 
atcmciusproduflum.  Per  prop.  45.  inquira- 
tur centrum  H,datx  ellipfcos:  St  expunfloG 
dato  per  centrum  H refla  linea  GBHC  tranf- 
mittatur,  Se  prodicatur  vitra  H,  donec  attin- 
gat in  C punflo  circumferentiam  ellipfcos, 
iuxta axiom.18.  lib.  t .clero. hic  refla  GBHC, 
fccabit  etiam  obuiam  circumferentiam  clli- 
pfeos  in  punflo  B, antequam  perueniat  ad  cen- 
trum h : fedSe  haec  eadem  refla  erit  per  co- 
roll . propof.  f 1 . Ii  b.r.  diameter  ellipfcos  date. 
Infuper  produfta  refla  CHBG,yltraG , po- 
natur perprop.3.  lib.  1.  elem. refla  Gb  xqua- 
lis  ipfi  GB:  Se  per  prop.  10.  lib. 6.  elem.  diui- 
datuj refla  CB,inDficuti  diuifaeflin  G,re- 
fla  Cbjerit  vt  CG  ad  GB,fic  CD  ad  DB.Prx- 
terea , quia  refla  GBC  non  efl  axis  clIi(/fcos_, 
alioqui  contra  datum, punftum  G datum  cflet 
inaxeproduflo;  ducatur  ex  fecundo  apparatu 
feu  in  cafu  quo  punflum  datur  in  circumferen- 
tia ellipfcos,  veluti  hoc  punflum  B,  quod  non 
eftextreniium  axeos , refla  linea  EBI  contin- 
gens in  vnico  punflo  B,  ipfam  ellipfim : Se  pet 
prop.  ji.lib.  1.  elem.  ex  punflo  D,  agatur  re- 
fla chorda  ADFin  ellipfi,  parallela  contingen- 
ti reflx  EOI.  Denique  ex  punflo  G dato  ad 
quodlibet  punflorum  A,F,  refla  linea  ducatur 
GA,  vel  GF.  Dicoquod  contingat  illa  in  A, 
hxc  in  F,  ellipfim,  in  vnico  punflo. 

Dcmonrtratio.  Quia  refla  chorda  ADF  cft 
. parallfla  reflat  lines  EBl  contingenti  fefiio- 
nem  in  extremo  B,  diametri  eius ; erit  ordina- 
rim applicata  ipfi  diametro  CHBG , per  co- 
roll. nofl.  5.  ad  propof.47.  St  quoniam  eft  CD 
ad  DB,ficut  CG  ad  GBrerit  refla  linea  GA 
contingent  ellipfim  in  A vnico  pbnflo,  St  alia 
refla  GF  contingens  eandem  in  vnico  punflo 
F,  per  prop.  J4.fib.i. 

CtPROLL.  NOSTRVM  I. 

In  Parabela,  Hyperbata,  Efipft.  & Circula:  fi  pun- 
itum detur  ia  linea  curru  ; cx  illa  tutor  tantum  li- 
na rtSa  cmingem  ipfam  liveam  curium  ducitur. 

CI  enim  alia  refla  contingens  fcAionemin 
^ eodem  dato  punflo  duceretur ; alia  refla 
immitteretur  in  locum  qui  inter  coni  feflio- 
nem,  & reflam  lineam  contingentem  interij- 
citur,  contra  fecundam  partem  prop.  3 x.  lib.i: 
hoc  abfurdum  acculat  falfitatis  politionem 
contradicentem  affirmationi  huius  corqUarij, 
qui  ideo  vera  erit. 


COROLL.  NOSTRVM  II. 

In  Parabola : ab  punlla  eadem  data  in  ei m axe 
praiulla,  (£  extra  liveam  curvam  Parabdii,  dua 
tantum  retia  linia  ducentur,  ipfam  ccrumgentei, 
fmgt/la  in  t me  putillo , furum  vna  erit  ad  nam 
partem  ipfiut  exeat , altera  ad  aliam ; erunt que  a- 
qualei  inter  fe. 

Q-Vppofitio,  St  apparatus.  Paraboli  ABC 
^ fit  axis  EBD ; St  punflum  E datum  in  illo 
produflo  extra  ipfam  Parabolam  linea  refla 
EA  dufla ex  illopunflo  £, contingens  ipfam 
invnicopunflo  A periftam  prop. 49.  tum  ex 
punflo  A demittatur  refla  linea  AD  perpen- 
dicularis adaxera  EBD,  per propof.ii. lib.t. 
elem.  produfla  vitra  D,  occurret  alteri  punflo 
C,linexcurux  Paraboles,  per  coroll.  noft.a. 
ad  prop.  1 8.  lib.i.  critque  ordinatim  applicata 
diflo  axi,  per  coroll.  no  fi.  4.  ad  prop.47.  deni- 
que cx  punflo  dato  E ad  punflum  C,  refla  li- 
nea tranfmitMtur  j qui  erit  ad  partes  alias  re- 
flx  EA  concingenti,  refpcflu  axeos  EBD.  Di- 
co autem  reflam  EC  etiam  contingere  Para- 
bolam in  vnico  punflo  C;  St  nullas  alias  re- 
flas duci  polle  ab  dato  punflo  E contingen- 
tes datam  Parabolam  ; St  illas  duas  ede  xqua- 
les  inter  fe. 

Demonftratio.  Elio  fi  fieri  poffit , alia  refla 
cx  E dufla  contingat  Parabolam,  qux  erit  EF, 
in  punflo  F remoriore  quim  punflum  A,re- 
fpcflu  verticis  B;  vel  erit  EH  , in  punflo  vi- 
ciniore vertici  B,  quatnpunflum  A:  fi  EF, 
produci  poterit  refla  F.A  vitra  punflum  A 
contaflus,  qux  femper  procedet  extra  Parabo- 
lam; quare  per  ax.  x 8.  lib.  1 . elem.  fccabit  in  G, 
reflam  EF;  St  Gc contra  t4.ax. lib.t. eiement. 
dux  reftx  linex  fpatium  concludent : G verd 
EH ; produfta  vitra  H punflum  contaflus, 
procedet  extra  Parabolam  ; St  Gc  interfecabit 
aliam  reflam  EA,  in  punflo  I;  St  ita  contra 
cit.  axio,  dux  reftx  figuram  comprehendent; 
igitur  nulla  alia  refla  linea  cx  punflo  E dato 
Sd  partes  reftx  EA,  refpcflu  axeos  Eflt),duci 
poterit  Parabolam  contingens  in  vnico  puu- 
flo,  prxter  ipfam  reflam  EA.  Et  quia  refla 
EA  contingit  in  A,  Parabolam  datam,  con- 
ueniens  cum  diatnetto  feu  axe  eius  EBD,  ex- 
tra ipfam  Parabolam ; St  ab  taftu  A ad  axem 
EBD,  clt  ordinatim  applicata  refla  ADC,vti 
ofiendimusin  apparatu  ; erit  per  prop. 35. lib. 
t. refla  BD,  xqualisipfi  BE:  critque etiam 
ex  punflo  C ordinatim  applicata  refla  CD  A 
ad  axem  feu  diametrum  EBD,  abfeindens  re- 
flam BD,xqualemipfiBE:quare  per  propof. 
j).  lib.t.  refla  linea  EC  continget  in  vnico 
punflo  C,  datam  Parabolam.  Porro  exeif- 
dem  principi)s  probabimus  nullam  aliam  re- 
flam duci  polle  ex'punflo  E exparte  contra- 
ria reftx  EA  refprftu  axeos  EBD, contingen- 
tem ipfam  Parabolam , ficuti  initio  probaui- 
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hius  ad  partes  ipfius  EA,  refpcftu  diametri 
tBD.  fupereft  igitur,  vtoftcndamus,  reGas 
duas  contingentes  EA.EC , efle  xquales  inter 
fc.  Quandoquidem reGa  ADC,  perappara- 
tum  eft  perpendicularis  axi  EBD,  erunt  duo 
triangula  EDA.EDC  ,r(ftangula ; ideoque 
per  prop.  47.  lib.  1 . elem.  duo  hmul  quadrata 
reGarum  ED,  DA,  erunt  zqualia  quadrato 
reGx  EA;  tum  etiam  duo  fimul  quadrata  re- 
darum ED,DC  , erunt  xqualiaqtiadrato  re- 
Gx ECr  funt  autem  dux  reGx  DA,DC,  xa 
quales  inter  fe  per  deflnit.it.  & 10.  lib.  1. inter 
primis,  ergo perprop.  16.  Procli,  carum  qua* 
drata  erunt xqualia,  quibusfi  addatur  com- 
teunequadratum  reGx  ED , erunt  duo  fimul 
quadrata  reGarum  ED,  D A , xqnalia  duobus 
fimul  quadratis  reGarum  ED,  DC,  per  i.n. 
lib.i.elcm.  Quare  per  I.axiom.  Itb.  ciufdem 
quadrata  reGarum  EA,EC,  erunt  xqualia  in- 
terfet  igitur perpropof.iS.  Procli, ipfx reGx 
EA,  EC,  erunt  xquales  inter  fc.  Atque  ita 
probaucrimus  propoiitum. 

COROLL.  NOSTR.VM  III. 

In  faratmU  : at  puntlo  dare  extra  tini  lockm,  & 
littam  cimum , & axem  produltvm , dua  felini 
retia  linat  ctmtingrntei  ipfam  ducipafmt ; vna  ver- 
fm  vium  partem  diametri  Paratalx  tranfeuniu  per 
datum  ipfum  punitum , alter*  verfue  aliam ; qua 
erunt  manual  i. 

C Vppofitio.  Sit  datum  punGutu  C extra  Io- 
^ cum  Parabolx,  de  cius  lineam  curuam , Se 
eius  axem  BD  querendum  per  prop.  46.  fi  da- 
tus non  fit,  duGx  fint  dux  reGx  lincz  C'A, 
CK  , contingentes  ipfam  Parabolam,  fingulx 
in vnopnnflo,  illam  A,  hxcin  K.iuxtapra- 
Ximtraditamincafupoftrenioaffignatoin  Pa» 
tabola,  in  hac  eadem  propof.49.  vnaque  CA 
ad  partem  finiflram  diametri  CF  tranfeuntis 
per  punGum  datum  C,  altera  C<C  ad  partem 
dexteram  diGx  diametri  CF , qux  erit  paral- 
' lelaaxi  BD,  percoroll. noli. a. ad propof.45. 
iib.  1 . Dico  nullas  alias  reGas  lineas  contingen- 
tes Parabolam  duci  polle  ab  eodem  C punGo 
dato;  Se  efle  ipfas  CA,CK,  prxdifias.inxqua- 
les inter fe; 

Demonftratio.  Quiaper  praiim  traditam 
in  Parabola , iuxta  illum  cafum , reGa  linea 
AFK,  ordinaiiffl  eft  applicata  diametro  CGF, 
qux  parallela  eft  axi  BD;  totaque  «Ga  AFK 
eft  imra  locum  Parabolx , per  prop.t  o.  lib.  I. 
intra  quem  locum  procedit  axis  BDparallclus 
diametro  CGF  oftenfus;  reGa  linea  AFK,  fe- 
tabit axem  BD,  in  punGo  H,  pcrpropofit.lt. 
Procli,  lamverdquia  reGa  AFK  ordinatim 
applicata  eft  diametro  CGF,  in  punGo  F,  bi- 
fanim  fetabitur  in  F,  per  1 1.  & 10.  def.lib.  1, 
inter  primas;  & quidem  ad  angulos  inxqualcs 
feu  obliquos:  fi  enim  bifafiim  lecaretur  in  F 
ad  angulos  xquales  deinceps , eflent  rcGi  am- 


bo; ideoque  perprop.a9.1ib.i.  element.  etiam 
anguli  BH  A ,BH  K,  eflent  rcGi ; atque  i ta  reGa 
AHFK , clfct  perpendicularis  ad  axem  BHD, 
& per  coroll.  noft.4.  ad  propof.47.  eflet  etiam 
drdinatim  applicata  ipfi  axi  BHD;&  perdef. 
18.  & 10.  lib.  t.  interprimas;  bifarilm  diuifa 
in  H ab  axe  BHD.  Quare  reGa  eadem  linea 
AK  , blfarilm  bis  edet  diuifa  in  duobuS  pun- 
Gis  F;  St  H,contra  coroll. noft.  ad  prop.t.  Iib. 
3.  elem.  igitur  non  erit  ad  angulos  xquales  re- 
Ga linea  AK,  diuifa  bifariam  in  F,  ab  diame- 
tro CGF,  (ed  ad  inxqualcs.  Quocirca  cum  in 
triangulis  AFC.KEC, fint  duo  latera  AF,FC, 
xqualia  rcfpcGiuS  lateribus  KF,  FC,  angulos 
continentia  inxquales;  erunt  in  illis  per  prop. 
14.  Iib. 1.  elem. bafes inxquales  AC,KC;hoc 
eft  diGx  dux  linex  contingentes  Parabolam. 
Sed  At  nullx  alix  ex  eodem  punGo  C dato; 
duci  poterunt  contingentes  ipfam  Parabolam, 
♦ti  facile  probabitur  ex  principijs  allatis  in 
corollario  noftro  1.  prxecdente.  Quare  pro- 
pofitum  erit  manifeftum. 

COROLL.  NOSTR.VM  IV. 

In  Hyperbata : ex  fata  puntlo axe  tranfuerfa 
eitu,  infraque  centrum  eiiu  , extraque  ipfim  lacum 
& lineam  curtum ; dux  fetiim  rclla  linea  tranfmit- 
tentut  ipfam  contingente  t,  fingultin  vnico  puntlo; 
rnaqueeritex  ma  parte  axem  tranfnerfi,  altera  ex 
alia  parte:  eir  erunt  equulei  inter  fe. 

C Vppofitio.  Datum  fit  punGum  0 , infla 
'■'centrum  H,  inaxe  CHB tranfuerfo Hy- 
perboles, Se  extra  eius  locum  Se  lincain  cur-’ 
uam  1 tranfmiflx fint  cxdiGis  inH^perbola, 
dux  reGxlinCx  G A,GE,  ipfam  conttngehtcs. 
fingulx  in  proprio  punGo  vnico,illa  in  A,bfc 
in  E.  Dico  nullam  aliam  duci  polfe  cx  dicto 
punGo  G i rcGam  lineam  qux  Hyperbolam 
ipfam  contingat;  tftm  ipfas  contingentes  G A, 
GE,  efle  xquales  inter  fe. 

Demonftratio.  Primum  derDonftrabitur  ex 
principijs  illatis  in  demonftratione  cocollarij 
noftri  fecundr.  Alterum  vero  fic.  Ex  praxj 
allata  duceDdi  duas  reGas  G A,  G E ; reGa  li- 
nea A D E eft  ordinatim  applicata  ipfi  axi 
CHGBD  in  punGo  D , Se  ad  angulos  rc4 
Gos;  ergo  per  definit.  18.  Se  id.  lib.  t.  inter 
primas,  rcGalinca  AE  erit  bifarilm  diuif» 
inD,abaxe  CBD.  Quare  cim  in  triangu- 
lis G D A i G D E , duo  latera  G D , D/\; 
fint  xqualia  rcfpcGiui  duobus  lateribus  GD, 
DE , angulofque  reGos  contineant  xquales 
peria.axioro.lib.i.elcment.bafes  eorum  GA* 
GE , erunt  per  prop,  4.  Iib.  eiufdem  1.  elem; 
xquales  inter  fe.  Atque  ita  coroll.  hoc  erit  ma- 
mfcftum. 
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COROLL.  NOSTRVM  V. 

In  Ujpertnla : Ex  dito  pundo  extra  tim  dum 
tranfuerfum  , tjr  intra  angulum  continentem  ipfam, 
& Ixtrd  tim  lintdm  curtum  , & locum  ,-  diu  filum 
reda  linet  deduci  poterunt  ipfdm  centingpntcs , fm- 
gultinvnicopimdoparticulari,  vnttd  vnnm  por- 
tem diametri  tranfemtie per  ipfum  datum  pmtdum, 
altera  ad  aliam  partem  ; qua  erunt  inaqualetin- 
ter  fe. 

C Vppofitio.  Datum  (itpundum  K extra  hv- 
J pcrbols  ALO  locum,  & extra  cius  axem 
tranfuerfum  AB,  lineamque  curuam,  fcd  intra 
angulum  EHF  continentem  iplam  facium  ab 
eius  afymptotis  H E,  HF,  proprii  didis,  pro- 
uenientibus  ab  centro  H , Hyperbole].  Dico 
duas  loliatn lineas redas  KA,KO,  ducipoltc 
contingentes  Hyperbolam,  quarum  vna  ut  ad 
vnam  partem  diametri  HKLM  tranfeuntisper 
punflum  datum  K,  altera  ad  aliam:  tum  ipfas 
cllc  inaequales  inter  (e. 

Detnonflratio,  Imprimisper  ea qur dixi- 
mus in  Hyperbola , duae  prsdids  redii  linei 
in  cafu  dato,  videlicet  K A,  KO , funt  lingu- 
is contingentes  Hypesbolam  datam  m vmco 
pundo,  illa  in  A,bsc  in  OjJt reda  AMO  eft 
ordinatim  applicata  diametro  HKLM  traof- 
eunti  per  K punctum  datum : quare  per  defin. 
12.  5t  to.  lib.i.  interprimas,  illa  reda  linea 
AMO,  bifariim erit  diuifa  in  pundo  M.Prs- 
tereaex  didisac  demonflratis  in  coroll.noflro 
2.  G alis  red.e  lines  duci  pollent  ab  eodem 
pundo  K , eontingentes  Hyperbolam  vero 
contadu  , liquerentur  abfurda  ibi  commemo- 
rata : igitur  verum  erit,  quod  nulla  alia  ab 
duabus  KA,  KO,  ab  dato  pundoduci  pote- 
rit contingens  in  vnico pundo  Hyperbolam. 
Reflat  vt  probemus  prsdidas  duas  redas 
K A , KO  , tfle  insquales  s Lfto  C fscri  poflic 
fiot  squales;  tunc  quia  in  triangulis  KMA, 
KMA,duo latera  KM,MA,  funt  relatiue s- 
oualia  duobus  lateribus  KM.MO,  & bafcs 
KA  , KO  introdudz  squales , erunt  anguli 
deinceps  ad  M squales  per  8.prop.  lib.i.  elem. 
idcoque  redi  per  defin. to.eiufdem  bb.l.clem. 
Porro  reda  AMO  occurrens  duobus  inpun- 
dis  A,  & O,  lines  eurus  Hyperboles,non  erit 
parallela  vili  afymptotorum  eius  HE,  vel  HF; 
nam  per  coroll.  nofl.  i.  ad  prop.  t j.  ipfatan- 
tilm  vni  pundo  Hypcrbols  occurreret, contra 
conce 8a;  igitur  ipfareda  AMO,  produda 
vtrimque occurret  ipfis  afymptotis.  Et  fi  con- 
cipiamus infinitas  lineas  ex  pundis  diametri 
HM  adas parallelas prsdids  AMO,vrrim- 
que  produdas,  fecabuntur  perprop.tt . Procli 
ab  afymptotis  HE,  HF  , & ab  obuia linea 
curua  Hyperboles:  ergo  per  coroU.  noftrum 
a.  ad  propof.C,  ipfs  omnes  prsdids  lines  pa- 
rallcls  ipfi  AMO,  erunt  ordinatim applica- 
ts  diametro  HLM ; idcoque  bjfanim  fecis 


ab  illa  per  dcfi.r2.St  to.  lib.i.  inter  primas;  St 
per  coroll. nofl. i. ad  prap.ap.  lib.i.  elem.  ad 
angulos  redost  quare  per  dcfin.t  8.  lib.  i.  inter 
primas,  diameter  HLM  data  diuerfa  ab  axe 
HB  , Hyperboles dats,  erit  axis;  contrapro- 
pofqS.abfurdum  hoc  arguit  falfitatis  portio- 
nem vnde  procedit ; videlicet  in  cafu  dato  (re- 
das K A,KO,  c (fe  squales  inter  Tetigi tur  erunt 
insquales , ficuti  a ile  ruimus. 

COROLL.  NOSTRVM  VI. 

In  Ujperbtld  : ex  dato  punde  in  vna  afimptoto- 
rumeim.  mica  filum  reda  linea  ipfam  Hyperbolen 
contingent  in  vnico  pundo , tranfmitti  poteft  ai  por- 
tet allerim  afimptoti. 

SVppofitio.  Sint  afymptoti  HE , HF  , ex 
centro  H ipfius  Hyperboles  dats;  & puti- 
dum F datum  in  afympcoto  FH.  Dico  vni- 
cam  folum  redam  lineam  FAE,  contingen- 
tem in  vnico  pundo  A ipfam  Hyperbolen  du- 
ci polle,  vetius  alteram  HE  afymptotum. 

Dcmoitflratio.  Duximus  illam  in  hac  pro- 
pofitione ; & oflendimus  occurrere  alteri  a- 
fymptoto  EH  in  pundo  E : quare  ipfa  reda 
FAE  duda  erit  ex  pundo  dato  F in  aiympto» 
to  H F , . verfus  alteram  afymptotum  H E. 
Quod  vero  alia  buhifmodi  reda  contingens 
in  vnico  pundo  Hyperbolam,  ex  eodem  pun- 
do F duci  nequeat.  Probatur : fi  enim  efiet 
poltibile , vel  contingeret  lineam  curuam  Hy- 
petboles,  infra  redam  AE , vel  infra  redam 
AF;  nonenimatiaex  eodem  pundo  F duci 
poteft  contingens  in  A pundo,  diuerfa  ab  du- 
da, quandoquidem  per  axiom.  i i.  lib.  i . con- 
gruunt, & eadem  eft : fcd  St  in  primo  cafu  et 
duabus  afflgnatis , talis  reda  linea  introducta, 
vel  tranfibit  fupra  totam  redam  FAE  con- 
tingentem, vel  infra  illam,  contingendo  in  G 
pundo  vnico  Hyperbolam;  vel  intra  illam ; fi 
primum , ifta  introduda  contingens  fecaretur 
ab  reda  FAE  produda  vel  non  produda  in 
alio  pundo  H , St  fic  dux  redi  bncsdiuet- 
fs  clauderent  fpatium  contra  14.  axiom.lib.l. 
elem.  fi  fecundum,  quia  per  prop.8.  lib-x.  Hy. 
perbols  linea  curua  poteft  in  infinitum  pro- 
tendi, Se  hxc  reda  introduda  tangens  includi- 
tur intet  duo  punda  F,  St  G , obuiam  fecabie 
lineam  curuam  Hyperboles  in  pundo  1,  ante- 
quam contingat  in  G pundo;  quod  repugnat 
verocontadui.  Infecundo  vero  cafu:  eft» fi 
fieri  poflttrcda  linea  FK  contingens  in  K 
pundo  lines  eurus  Hyperboles  vnico,  pro- 
duci illa  poterit  vitra  K in  infinitum  ; & fic 
femperdiuaricabitur  magisacmagis  ab  linea 
curua  cootada  in  K , ad  quam  magis  ac  ma- 
gis femper  accedit  afymptotus  HF  diftantia 
quacumquedata  minore , per  prop.  14.  comte- 
nient  ergo  feu  fibi  mutuo  occurrent  in  alio 
pundo  L,dusdiuerfsrcds,HFLafympto- 
tus,Jt  introduda  tangens  FKL;  & fic  contra 
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14.  axiom.lib.  i.  eieroent.  dus  redae  lines 
claudent fpatium.  Alitet demonftrabimus  re- 
dam FK.  non  e(Te contingentem  , licet  intro- 
ducatur: nam  per  prop.  $.  occurret  altet»  afym- 
ptotoHE,  occurret  igitur  prius  obuis  lines 
eurus  Hyperboles  producends  in  infinitum 
iuxta  propof.8\  lib.i. quare  hsc wtroduda  tan- 
gens fccabic  lineam  curuam  Hyperboles, quod 
repugnat  verocontadui.  Hscabfurda  indi- 
cant fieri  non  pofle  vt  alia  contingens  reda 
Hypcrbolam  efle  poflit  in  hoc  cafu , prstcr  re- 
dam F A E.  Quod  erat  propofitum  in  hoc  co- 
rollario. \ 

COROLL.  NOSTRVM  VII. 

In  Hjperbola  ex  putido  djto  intra  angulum  qui 
ejl  deinceps  ad  angulum  ipfain  continentem  j nonpo - 
tcfi  duci  mfi  vna  retia  linea  ipfam  contingens  in  mi- 
co puncto . 

SVppofitio.  Sint  Hyperboles  dat* , afy  m- 
ptoti  FHN  , PHM,  ex  centro  H , hyper* 
boles  procedentes , & in  eo  fe  mutuo  interfe- 
cantesj  angulufque  MHN  continens  Hyper- 
bolen ; Se  angui»  FHN,  FHM,  deinceps  ad  il- 
lum:  pundumque  datum  K intra  locum  angu- 
li PHN  deinceps.  Dicovnicam  folii m redam 
lineam  K A duci  pofle  contingentem  Hyper- 
bolam  datam  in  vnico  A pundo, ex  pundo  illo 
Kddto. 

Demonftratio.  Illam  redam  KA  contin- 
gentem duximus  in  cafu  vltimopro  Hyper- 
bola  in  hac  propofitionc.  Supereft  vt  oftenda- 
mus,  nullam  aliam  duci  pofle  ex  illo  pundo  K, 
contingentem  Hyperbolam  in  vnico  pundo, 
vero  contadu,  diuerfam  ab  K A.  Efto  fi  fieri 
poflit  alia  reda  huiufmodi  : Hsc  imprimis 
vel  tranfibit  fupra  redam  KA  produdam 
vtrimque  in  infinitum  , Sc  conucnicntcm  cum 
vtraque  afymptoto  in  R , &S,  perpropof.  3. 
vel  infra  illam,  contingendo  in  C pundo  vni- 
co ipfam  Hyperbolam  infra  pundum  A;G  pri- 
mum fecabit  iterum  in  M,  redam  KAS.&lic 
dus  reds  lines  diuerfs  fpatium  claudent, 
contra  14.  axiom.lib.  1. dement,  fi  fecundum, 
quandoquidem  linea  curua  Hyperboles  exten- 
di iuxta  propof.  8.  lib.i.  poceft  in  infinitum, 
obuiam  ipfam  fccabit  in  O , reda  KC , ante- 
quam contingat  ipfam  in  C , & fic  eam  vero 
contadu  non  continget, fcd  fecabit : Vel  con- 
tinget in  aliquo  alio  pundo  ad  partes  dexte- 
ras ipfius  pundi  A ; hsc  porr&  reda  introdu- 
da,  vel  erit  parallela  afymptoto  PHM , vt  cft 
reda  KD , vel  alteri  FHN  Gcuti  eft  reda  KL; 
fi  reda  KD  , hsc  fecabit  in  D pundo  vnico 
lineam  curuam  Hyperboles,  & non  continget 
vero  contadu,  per  noft.coroll.x.ad  pcop.14  G 
vero  adftruatur  reda  K L parallela  afymptoto 
FHN,  qus  nulla  ratione  occurrere  poteli  Hy- 
pcrbols  ex  eius  natura,  multo  minus  illa  KL. 
procedens  ejttra  locum  terminatum  hypcrbola 


& ilia  afymptoto  FHN,  ipG  Hypcrbols  oc- 
curret , St  Gc  eam  contingere  non  poterit. 
Quod  G reda  introduda  nulli  afymptotorum 
Gt  parallela , vt  reda  KE  contingens  in  E 
pundo  Hyperbolam  ad  partes  dexteras  pundi 
A , G tranlcat  infra  redam  K AM  , obuiam  a- 
fymptotum  F^IN  fccabit  in  pundo  I ; produ- 
da  vec6  vitra  K , fccabit  aliam  afymptotum 
PHM,  cui  non  efl  parallela  in  alio  pundo  P,ad 
partes  fu  peri  ores  H centri  j G primum,  reda 
PKl  E, fccabit  Hyperbolam  m E,  ingrediendo 
intra  eius  locum ; nam  reda  linea  HX  duda  ei 
parallela  per  prop.  j 1 . lib.i . elem.  ex  centro  H, 
lecabit  angulum  MHN,  continentem  Hypcr- 
bolam datam,  per  lemma  $.  ergo  bsc  reda 
HX  ciicn  Gt  diameter  tranfuerfa  ipGus  Hyper- 
boles per  coroll.propof.5 1 .lib.i . fecabit  in  X, 
ipGus  Hyperboles  lineam  curuam , ideoque  et- 
iam reda  PKI E , ipG  parallela,  fecabit  eandem 
Hyperbolam  per  corroll.  noft.  1.  ad  propof.26. 
libi  1.  G vero  dicatur  reda  Kj  E produda  vitra 
K non  occurrere  in  P,  afymptoto  MHP,fuprl 
centrum  H,fed  infra  illud  in  pundo  T, iterum 
occurret  in  V , alteri  afymptoto  FHN , & Gc 
dus  rcds  ltnes  fpatium  comprehendent,  con-* 
tra  1 4. axiom.lib.  1 .elem.  G denique  vt  ferue* 
niat  ad  E pundum  contadus  introdudi , ince- 
dat fupra  r$dam  KAM,  neceflario  obuiam  ip- 
fam K A M, producendam  in  inGnitum  interfe- 
cabit  in  alio  pundo , Gc  ver6  dus  reds  lineae 
Gguram  claudent, contra  14.axiom.lib.  1 .elem* 
Cim  ergo  ex  introdudione  alterius  red* 
contingentis  hyperbolam  datam  in  vnico 
pundo,  diuerfs  ab  reda  K AM , duds  ab  eo- 
dem pundo  K dato , fequatur  duas  redas  fpa- 
tium comprehendere,  vel  mtrodudam  redam 
huiufmodi  fecarc  & non  contingere  hypcrbo- 
lam vero  contadu.  reliquitur  propoGtio  huiu* 
coroilari  j noftri  manifefta. 

COROLL.  NOSTRVM  VIU. 

In  edipfi  : ex  pundo  dato  in  eius  axe  produdo , 
tranfmittt  folum  poterunt  dux  reda  linea  ipfam  con- 
tingentes , in  vnico  putido  jingula  j vna  ad  r nam 
partem  ipfius  axeos , altera  ad  aliam  j quaque  erunt 
aquales  inter  fe • . : '1 

I Lias  duximus  in  ellipGcx  pundo  G pro- 
ducti axeos  CB  extra  ipfam  eUipGm,  vide- 
licet GA  ad  partem  Gniftram  axeos  prsdidi, 
& G F ad  partem  dexteram } c um  ageremus  in 
hac  propoGtione  de  ducenda  reda  contingente 
ellipGm , ex  pundo  dato  in  produdo  eius  axe. 
fupcrcft  vt  dcraonftremus  alias. redas  ipfam  f I- 
lipGm  contingentes  ex  eodem  p u ndo  Q » de- 
duci non  pofle  *,  & ipfas  commemoratas  duas 
eflesquaJcs  inter  fc. 

Demonitratio.  Eflofi  Geri  poflit  alia  reda 
contingens ellipGm  diucrfa  ab  GA  ,GF,  de- 
duda  ab  eodem  pundo  G dato  in  produdo 
eius  axe  CB,  extra  elhpGm  ipfam.  Hsc  intro- 
duda 
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duda  reda  contingens , vel  continget  in  pun-  gentes  vero  contadu  cllipfim  datam,  dedud* 
do  E vnico  ellipfim  inter  A & B,  vt  reda  abdatopundo  G , diucrfxab  duabusGA, 
GE;  vel  vitra  pundum  A vt  reda Gl,con-  GI:  , introducantur,  fecum  trahent  ablur- 
tingensin  vnico  pundo  1.  Si  primum  produ-  dumoftenfum  in  corollario  noftro  praecedente 
davJtra  E reda  G E contingens  introduda,  8.  videlicet  duas  redasfpatium  claudere,  con- 
femper  procedet  extra  ipfam  i!lipfim,cx  natura  tra  14.  axiom.lib.  1 .element.  vt  facile  confidc- 
fua  • igitur  per  axiom. 28.  lib.i.elem.  fecabit  ranti  apparebit  ex  probatis  in  citato  coroli.  8. 
redam  G A in  pundo  H , & fic  dux  red®  Ii-  igitur  nullr  erunr  huiufmodi  ali®  red®  lineas 
near  fpatium  claudent,  contra  14.  axiom.  lib*  tangentes ellipfim  dedudx  ab  dato  pundo  G, 
i*  element.  Si  fecundum,  produda  GA  in  diuerf®  ab  duabus  G A,  GF.  Iam  vero  quia  ex 
infinitum  vitra  A, procedet  ex  natura  fuafcm-  didis  in  praxi  ducendarum  duarum  tangen- 
per  extra ellipfim  , & per  noilrum  axiom. 28.  tium  GA,GF,  conftatredam  ADF  cITeor- 
Jib.i.elcm.  fecabit  in  K introdudam  tangen-  dinatim  applicatam  diametro  GBNC,  quas 
tem  Gf,  & fic  contra  14.  axiom.  citat,  dux  non  eft  axis  elliplcosjipfa  reda  ADF,  bifariam 
redx  linex  figuram  conftituent.  hzc  abfurda  diuidetur  in  D ab  diametro  GBNC,  perde- 
condemnant  introdudas  alias  tangentes  redas  fin.  1 2. ac  1 o.  lib.  1 . inter  primas.  Edo  vero  fi 
ipfam  ellipfim  , diucrfas  ab  duabusGA,  GF,  fieri  poflic,  dux  red*  GA,  GF,  Gnt  squales: 
dedudas  ab  eodem  G pundo  dato.  Quod  ve-  quandoquidem  in  triangulis  GD  A,GDF  ,duo 
ro  dux  redae  tangentes  G A, GF,  fint  arqualcs,’  latera  GD,  DA,  funtrelpediue  aequalia  duo- 
probatur  : CD.m  ageremus  de  ducenda  reda  bus  lateribus  GD,  DF,  & introducuntur  ba- 
GA,  tangente  cllipfim  , in  ida  propoficione,  (es  G A, GF,  aequales;  erunt  per  prop.  8.  lib.  1. 
ex  pundo  G dato  in  produdo  eius  axe  CB  elcmcnr.anguli  deinceps  ad  D,®qualc$,  ideo* 
fltra  B verticem  , & extta  ipfam  ellipfim,  que  redi  ambo. per  defin.io.lib.i. elem. Quod 
probauimus  redam  ADF  efle  ordinatim  ad  (i  concipiamus  per  infinita  puncta  diametri 
* angulos  redos  applicatam  ipfiaxr:  quareper  BNC.dcdudas  parallelas  redas  ipfi  ADF , pec 
defimt.i8.&  ro.Iib.i.  inter  primas,  erit  bifa-  propof  3 i.lib.i  .element.  has  fecabit  dida  dia- 
rium diuifa  in  pundo  D,ab  ipfo  axe  BC. Igitur  meter  BNC,  per  1 1.  propof.  Procli , ideoque 
-cfim  in  triangulis  GD  A , GDF,  fiat  duo  la-  per  coroll.nod.2.  ad  prop. 18.  lib.i  • vtrimque 
tera  GD,  DA,  zqualia  rcfpediuc  duobus  la*  occurrent  circum  ferent  i x cllipfeos;  & pereo- 
tcribus  GD,  DF  ,contineaotque  angulos  in  D roll.nod.i.ad  prop.  19.  lib.i  .elcm.fecabuniur 
redos zquaies  per  axiom.  12. lib.i.elem.  erunt  ad  angulos  redos  ab  dida  diametro  BNC  1 
per  prop. 4.iib.eiufdem  bafes  eorum  GA,GF,  quare  per  corolJ.noft.2. ad  prop.<S.ipf®  & reda 
aquales;  atque  ita  roanifeftum  erit  hoc  corol-  ADF  , erunt  ordinatim  applicat®  ad  dia- 
lariura.  metrum  GBNC  : Cum  igitur  hzc  diameter 

GBNC,  diuidat  ad  angulos  redos , omnes il- 
COROLL  NOSTRVM  IX.  las  zquidiftantes  chordas  parallelas  chord® 

ADF,ip(a  per  defin.  18. lib.i. inter  primas,  erit 
In  eUipfi  ex  pundo  quouu  dato  extra  eam,  &etus * axis  ellipfcos,coDtradatum.Quare  non  erit  ve- 
tircumferentiam,  & eius  axem  : diu  (< olam  rcdali-  ra  pofitio  duarum  redarum  tangentium  GA, 
ne  a ipfam  contingentes  duci  pojfunt , fwguU  m vnico  GF,  zqualiura.  Igitur  iazqualcs  erunt,  ficuti 
tantam  pundo  ; vna  ad  vnam  partem  diametri  tran-  propoluimus. 

[eunti»  per  didum  ptmdum  datum , altera  ad  aliam $ 

qua  erunt  inaijuales.  ' COROLL.  NOSTRVM  X. 

SVppofitio.  Ellipfeosdatz  fit  centrum  N Ex  pundo  extra  circulum  & eius  circumferentiam 
datum,  vel  repertum,  per  prop.  4;.  Axis  dato ; dux  tantum  reda  linea  tpfum  tangentes  educi 
datus  LN  B vel  repertus  per  propof.  47.  Pun-  pojfunt,  finguja  m rmto  pundo, vna  que  ad  vnam  parm 
dum  verb  datum  G,  extra  ipfam  cllipfim,  & tem  diametri  procedent»  e*  eodem  dido  pundo  datOj 
eius  circumferentiam,  & axem  LNM:  du-  altera  ad  altam  eiufdem  diametri  partem. 
dxque  duzredz  line®  GA , GF,  contin- 

• gentes  ellipfim  ex  pundo  G dato,  fingul®  in  TJ  T fi  hoc  in  elementis  Geometricis  ido- 
vnico  pundo,  per  ea  quz  docuimus  in  ifto  ca-  Ea  ftenderimus  in  corollari]s  3 .&  2.  ad  prop* 

fu;  vna  ad  vnam  partem  red®  GNC  dedu-  36.  lib.  3.  element.  nihilominus  exdidisin 

d®  ex  pundo  G dato,  per  centrum  N cili-  hifce  libris  conicorum  illud  idem  oftendo- 
pfeos,  qux  erit  diameter  cius  per  corolJ.prop.  mus. 

- ft;  lib.i.  diuerfa  ab  axe  LNM,  altera  vcr6  Suppofitio.  Sic  pundum  G datum  extra 
ad  aliam  partem  did®  diametri  GNC.  Dico  circulum  eiulque  circumferentiam,  centrum 
nullas  alias  redas  lineas  contingentes  ellipfim  E repertum  per  i^ropof.lib.  3.  elem.  per  quod 
vero  contadu  , educi  pofle  ab  dato  pundo  G;.  ex  pundo  G traduda  fit  reda  linea  GBE, 
& ipfas  GA,GF,  duas  contingentes , dic  in®-  occurrens  in  B & C , circumferentiae  rir- 
qualcs.  Culipundis,  primo  quidem  in  B , nam  ob- 

Dcmonftrauo.  Quzcumque  ali®  red®  un-»  uiam  circumictcntiam  infringere  debet  ante- 
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ijuam  perueniat  ad  E centrum  intra  circuli  dosverfus  verticemeius  quod  eft  extremum 
ireara  litum  , & produda  vitra  E in  infini-  axeos  in  ea  dati,  redam  lineam  perpendicula- 

tum.  rurfus  occurret  in  C per  axiom. *8.  lib.  tem  huic  chord*  , qus  occurret  lines  eurus 

i.elem.  Dicopofle  duci  ex  pundo  G dato,  Paraboles  in  vnopund^;  & erit  parallela  cius 
duas  redas  lineas  GA*  GF , qua  circulum  axi  qui  etiam  eft  diameter Parabola,  per prop. 
contingant,  Unguis  in  vnico  pundo , vnaque  lS.lib.i. clem.  quarectiam  erit  reda  hac  li- 
illarum  (it  ad  vnam  parretn  diametri  GBEC,  nea  eduda  perpendicularis,  diameter  ipfius 
altera  ad  aliam  j 8c  quod  fint  squales  inter  fe;  Paraboles  per  cordi,  noft.i.  ad  prop.4<5.1ib.r« 
& quod  nulla  alis  ex  dido  pundo  G trarif-  Cum  igitur  hsc  reda  linea  duda  pcrpcndicu- 
initti  pofHnt  tangentes  daturo  circulum, diucf-  laris  diucrfa  ab  cius  axe,  ad  eius  chordam, eam 
faabduabus  GA  , GF.  bifanlm  fcccr,  erit  per  coroll.  noft.i . ad  prop. 

Apparatus.  Produda  CG  vitra  G,  fumi-  46. libri  huius , axisdats  Paraboles:  Atque 
tur  per  3. prop.  lib.  i.elem.  reda  Gb  squalis  ita  duos aXes  in  Parabola  habebimus,  contra 
ipG  BG  : 8c  per  prop  10.  Iib.6.  clem.  diuida-  propof.  48.  hoc  abfurduro  indicar  politionem 
tur  reda  CB,  in  0,ucuti  eftdiuifa  Cbinpun-  aduerfarij  cflefalfam,nim irum  chordam  Para- 
do  G i tunc  erit  C D ad  DB,  licuteft  CG  ad  boles  fedam  ad  angulos  rtdos  ab  eiusaxe,nod 
Gb  vel  GB.  Tum  per  prop.  ii.lib.i.eleraen*  fecari  bifariam  ab  illo  , fccabitur  igitur  bifa- 
cx  pundo  D excitetur  reda  linea  ADFpcr-  riim,  vti  volumus. 

pcndicutaris ipfiCB, occurret produda  venm-  Dcmonftratio  in  circulo.  Quandoquidcxtl 

que  in  A & F pundis  circumferentis  ciri  datur  chorda  feda  ad  re  dos  angulos  ab  cius 
culi , per  axiom.  a 8.  lib. i.elem.  & erit  bifa-  axe,  qui  elidi  *mttcreiusex  natura  axeosj  cri£ 
rUmdluifa  in  pundo  Dfperprop.j.lib.j.ele-  per  prop.  J.  lib.3.  clem.  feda  bifatiim.  Quod 
ment.  & quia  per  coroll.noft.  ad  prop.48.d1a-  erat  concludendum. 

meter  BC  eft  axisttiam  in  circulo:  igitur  pet  Demonftratioin  Hyperbola , ellipfi,  cir- 
coroll.  noli*  4.  ad  propolin  47.  erit  reda  ipfa  culo,  & Parabola,  vniuerfalis,&  diucrfa  ab  ea 
A DF  ordinatira  applicata  diametro  lluaxi  quam  attulimus  in  coroll.  noftroad  prop. 47* 
GBDEC.  Dico  autem  redas  ducendas  GA,  Per  prop.  hanc  49.  ad  extremum  axeos  fedio- 
GF,  contingere  circulum,  & efle  squales,  & nisdats,  vel  circuli,  quod  exiftit  in  linea  cur- 
nullas  alias  tranfmitti  poflecx  pondo  G,cif-  ua  fcdionis,  ponatur  reda  linea  perpendicula- 
culum  ipfum  contingentes  verocontadu.  risipfi  axi  per  prop.  ii.  lib.  l.cle/nent.  ipfa  erit 

Demdnftratio.  Quia  ex  pundo  A,velpuh-  Contingcnsin  illo  vnico pondo  fidionem,  vel 
dko  F,  Circumferentis  circuli  , ordinatim  eft  circuli  circumferentiam,  per  coroll.  noft,  11.  ad 
applicata  reda  linea  ADF,vel  FDA,  dlame-  prop.47.  fcd&  datur  chorda  perpendicularis 
trocius  GBC  ; eft^tre  per  apparatum  vt  CD  eidem  axi : ergo  erunt  per  prop.iS.  lib.  1.  cle- 
ad  DB,ficCGad  GB:  per  prop.  34.  lib.  i.re-  mcnt.parallel*  inter  fe:  Igitur  per  koroll.noft, 
da  GA,  & reda  GF , circulum  contingent.  7 adprop.  qS.lib.i.'  ferit  ordinatim  applicata 
Quoniam  vero  in  triangulis  GD  A,  GDFjfuot  ipfiaSi  hsc  chorda:  ideo^ucpcr  uefin.i  8.10. 
d uo latera  GD,  DA  , refpediuesquahaduo-  ac  n.lib.i. interprimas,  ent  bifariam diuda 
bus  lateribus  GD,DF,contioent<jjutabgulov  abdato  proprio  a^e  fcdionis  vclcircGli.Quod 
tedos, squales  per  1 2 axiom.  lib.t . elemcnt.  cratdemonftrandum. 

•orum  bales  GA,  GF,  erunt  per  prop.  4.  lib.  r , 

1.  ciett.  squales.  Quod  fl  alis  rcd£  lines  di-  tOROLL.  NClSTRVM  X1T. 
uerfs  ab  duabus  G A,  GF,contingc  ntes  ipfum 

circulum  duCi  ab  codCtt»  didb  pundO  G.  pof-  h Parabola  ordinarim  applicare  ad quamcumquo  * 

lent,  abfurda  commemorata  in  coroll.  noftro  etiis  diametrum  dat  adi  t uttasUneai, 


8.  cum  de  eodem  propofito  ageremus  inelli- 

pli,  redirent  jVtconfidtfantiftatim apparebit.  C Vppofitio.  Sf/tcda  AB  diimeter  qus- 
Jgitur  nulls  alis  ab  didis  duabus  tangenti-  ^cumque  Parab6lcs  datz;  & oporteat  ad 
bus  efle  polfunt.  Atque  ita  corollarium  mani-  hanc  diametrum  redas  lineas  ordinatim  ap- 
fcAoffierit.  1 plicare* 

. ..  Apparatus.  Per  prop.  pVsfcnlemcx  vcr|ice. 

COROLL.  NO^TRVM  XI.  A educatur  rcfmi  nea  AC  contingens  iri  v- 
* . nteopundo  A , ipTaro  Parabolam.  Tum  per  . 

In  omni  (t&ume  coni , & circulo  : Refla  linea  prop.^i.  lib.  i.elem. cx  indumeris  ppndisdia- 
qUscumque  duci  a.  in  ea , eamque  fecans  ex  viraque  1 metri  huius  AB , fitis  intra  locutu  Paraboles, 
farte , perpendi  culant  axi  eius ; lifariatH  fccabitur  educantur  reds  Iincife,  parallela?  huic  tangenti 
ab  ipfo  axot  - ■ ' AC;  ifts  omnes  reds  paraUels  prod.de 

.*<  -1  • vtrimque  occurrent  ex  Vtraque  parte  lines 

T\  Emonftratio  iri  Pafabola.  Si  non  itaftr,  eurus  Paraboles  per  prop.  18.  lib  i.  Dico  au* 
poterimus  1 1 Ia m chdtvl a m bifarii m feca-  tem  efle  omnes  huiufmodi  redas  parallc)as,or- 
reper  prop.io.  Iib.i*  elcm.&  i «r  Parabola  per  dinatim  applicatas  diametro  dats  A B , in 
prop.  11.  lib.  i.elcna.  excitare  ad  angulos  ro-  Parabola.  Nos  exempli  gratia  contenti  eri- 

T mus 
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mus  tribus  huiufmodi  redis  parallelis  GDF, 
HEI.NOP. 

Demondratio.  Si  diameter  dati  AB,  non 
(it  axis  Paraboles;  quandoquidem  axis  Para- 
boles cft  etiam  diameter  perdef.  r 8.lib.  t. inter 
primas ; & omnes  diametri  Parabolae  funi  pa- 
ralleli inter  fe, per coroll.  nod.a.  ad  prop.tfd. 
lib.i.  ipfa  rcflalinca  AC  contingens  in  vntcO 
puncto  A , Parabolam , idcoque  produfta 
Utrimque  extra  ipfam  incedat;  eonucnict  in 
K per  prop.24.  lib.i.  cum  axe  eius  LM  pro- 
duflocxtra  Parabolaroj  vel  per  prop.it.  Pro- 
cli. Itaque  cum  habeamusintra  Parabolam  re- 
flas lineas  GDF,  HEI, & fiede  alijs  huiufmo- 
di, chordas  eius,  parallelas  contingenti  reflx 
AC.Si  occurrenti  cum  diametro  feu  axeipGuS 
Paraboles:  rcflalinca  AB,  diametro  feu  axi 
prxdifloxquididans  odenla,Sc  data  diameter 
ipfius  Paraboles , incedens  per  taflus  prxdifli 
A punflum, diuidet  bifarilm  reflam  GDF  in 
D , & reflat*  HEI,  in  I,  & fic  reliquas 
omnes  parallelas  tangenti  AC,  perprop^d. 
lib.i.  Igitur  per  denis,  ia.  lib.  i.  interprimas, 
erunt  ord  i nati  m applicatae  ad  diametrum  AB. 
Quod  G diameter  LM  Gt  axis  Paraboles ; o- 
portebit  excitare  ad  angulos  reflos  dato  axi 
reflas  chordas,  per  prop.  1 1 . Iib.r.  elem.  & per 
coroll. noft.4.  ad  propof.  47.  erunt ordinatim 
applicat*  ali  dato  LM. 

COROLL.  NOSTRVM  Xni. 

in  HjpericU,  ilHffi,  & circulo  , ad  ei  ut  dia- 
metrum datam , ordinatim  affiicers  rtSas  iimus. 

PEr  iftam  ptopoGtionem  49. ducatur  refla 
linea  contingens  feflionem  vel  circuli  cir- 
cumferentiam in  vertice  leflionis  vel  circuli, 
quodeft  extremum  punflum  diametri  datx 
elidens  in  tinca  curua  feflionis  vel  circuli : & 
per  prop.j  1 < lib.i. elem.  ex  punflis  diametri 
datx , agantur  reflx  linex  parallelx  illi  tan- 
genti reflx,  prottuflx  ex  vtraque  parte  occur- 
rent duobus  in  punflis  feflioni  vel  circulo  in 
omnibus  fefliombus  coni.coprehendendo  et- 
iam Parabolam;  nam  hxc  diameter  fecams  tan- 
gentem prxdiflam,  fecabic  etiam  iGas  paralle- 
las per  prop.  i t.  Procli; quare  per  cproll.  noft. 
2.  ad  piopofit.18,  lib.i.  occurrent  vti  diximus 
vtrimque feflioni  coni, Parabolx,  ellipG,  tc 
circulo ; 3c  quia  in  Hyperbole  hxc  tangens  re- 
fla, per  prop  3.  occurrit  afymptotisetus,  et- 
iam prxdiflx  parallelx  reflx  ipGs  occurrent, 
per  lr.  prop.  Procli , ex  quo  Gt  vt  oburamlt- 
neam  curuam  Hyperboles  fecem  duobus  in 
punflis.  Igitur  per  coroll.  nod.  2.  ad  prop.j. 
erunt  bifarilm  feflx  ab  illa  diametro^c  in  di- 
flislcflionibus  Sc  circulo  ordinatim  applica- 
ti ab  illa  diametro , & indiflisfeflionibus  St 
circulo  ordinarim  applicatx  ad iHam  diame- 
trum. Atque  ita  fatisfccerimuspropoGto. 
Hxc  praxis , & demonflrcuo , conucnit 


etiam  feflioni  coni  qnx  vocatur  Parabola. 

COROLL.  NOSTRVM  XIV. 

tnimni  feSienecnS,  &ttrcisU:  fi  inm  reSat 
intus  aqstUifiantes  in  eis  accommodatas  , diu  meter 
pttpri 4 inferum  fecet ; feotUt  etiam  bifariim  rectos 
omnet  lineat  farattelae  i(hs  predteiu  inferum  feciss  irt 
eadem  fellinee  vel  eirtisle  eicemrtsocLstai. 

E Sto  G Geri  poffit  non  fecet  bifariim  vnam 
non  tranftnniem  per  centrum  feflionis  G 
illud  babeat , et  datis  parallelis  ipGs  bifarilm 
feflis,  poterimus  illam  fecare  bifarilm  per 
prop.  10.  lib.  t. elem.  Se  per  hoc  punflum  me- 
dium, & punflum  etiam  medium  vnius  e bi- 
farilm feflis  ab  data  diametro,  reflam  tineam 
immittere,  qnx  per  prop.18.  erit  diameter  fe- 
flionis conicxvel  circuli.  lam  Verd  Gfeflio 
Gt  Parabola,  dux  diametri  eius;  data , Se  duflx 
fe  mucu6  interfecabunt  intra  i pfam,  contra  co- 
roll. nod.i.  ad  prop.  17.  lib.  1.  G vero  Gt  Hy- 
perbola , contra  coroll.  nod.  5.  ad  eandem 
prop,  G veto  Gt  ellipGs  aut  circulus . cum  de- 
beant diametri  ad  centrum  concurrere,  dux 
reflx  linex  fpatium  concludent,  contra  14, 
axiom.lib.  1.  elem.  hxc  abfurda  condemnant 
falGtatis  poGtionem  contradicentem  adertionr 
huius  eorollari),  qux  ideo  vera  eri  r. 

COROLL;  NOSTRVM  XV. 

In  omni  feHiim  emi  & circulo.  Qualibet  rtBa- 
rum  linearum  ferellelanm  precedentis  corollarij  fient 
erdenesim  effluet  e diametre  freditle. 

Am  illas  bifarilm  diuidit,  St  funt  paral- 
lelx vni  ex  datis ; ergo  per  dcGn.  10.  Sc 
ia.lib.i  .inter  primas,  funt  ordinatim  appli- 
cat* diflx  diametro. 

COfLOLL  NOSTRVM  XVI. 

Ia  eliffi  data  vna  diametre , ctmsugattm  ei  re- 
ferire. 

Apparatus.  Per  Ptop.51 . lib.  t . elem.  per 
quxlibct  punfla  arex  ellipleos  minimi 
Gta  in  data  diametro,  ducantur  refla  linex  x- 
quididantes  datx  diametro, qux  vtrimqueoc- 
currentlinex  curux  ellipfeosper  axiom.  18. 
Iib.r.  elem.  duxque  illarum  bifarilm  fecentur 
perpVop.ro.  Iib.r.  element.rcfla  linea  perhxe 
duo  punfla  media  tranfmifla. vtrimque  occur- 
ret linex  curux  ellipleos  per  cit.  axiom.  a8. 
erirqne  diameter  eius  per  propof.a8.  Dico  au- 
tem cfle  diametrum  coniugatam  datx. 

Demondratio.  Diameter  dufla  bifarilm 
diuidens  duas  reflas  parallelas  diametro  datx, 
dinidet  etiam  per  prop.  1 r.  Procli  reflas  om- 
nes alias  parallelas  illis.  St  diametro  datx  iux- 
ta  proptjo.  Itb.i.elctn.  ergo  per  corollarium 
nodtun 


) 
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noftrum  14.  fccabit  etiam  bifarilm  reliquae 

omnes  alias  parallelas  data?  diametro:  ergo  C O K O L L NOST  RVM  XVIII* 
duda  diameter  erit  per  defin.iy.lib.i.inter  pri- 
mas, coniugata  diameter  datat  in  cllipG:  Feci-  /* rppsftt*  (rtlioruim ; dau  vfi  rim  iinmttti 

mus  ergo  imperatum»  • frao/aar/i , rrtias  tininiuriinniim  applicate. 


CORCJLL.  NOST  RVM  XVII. 

I»  cbrcilt , dau  wii  diillulro , romujatam  inuc. 
tute. 


Apparatus.  Pet  prop.ji.ltb.I.ele.  agantur 
chordae  xquidiftantes  datx  diametro: 
& harum  duae  quxlibet  bifari&m  diuidantur 
per  prop.t  o.  Iib.t.  dement,  per  quarum  medii 
punfta  reda  linga  immittatur  j aux  erit  per 
propofit.18.  diameter  altera  circuli.  Dico  au- 
tem hanc  ede  diametrum  coniugatam  datx. 

Dcmonflratio.  Hxcduda  diameter  diui- 
dens  bifariam  duas  chordas  xquidiflantes  dia- 
metro datx  , ideoque  parallela  inter  fe,  ficuti 
etiam  omnes  alix  huiufmodi  dudx  parallela 
funt  illis  parallela  per  prop.  jo.  lib.i . dement, 
diuidtt  etiam  bifariam  redas  omnes  alias  pa- 
rallelas prxdidas  ,*per  coroll.  noli.  14.  igitur 
per  defin.17.llba.  inter  primas,  duda  feu  in- 
uenta  diameter  erit  coniugata  datx  in  circulo. 

Aliter.  Dudis  huiufmodi  chordis  in  circu- 
lo xquidiflantibus  datx  diametro  eius , per 
prop.  3 1 . lib.i . dem.  excitetur  per  propofit.  1 1. 
eiufdem  liba  in  centro  circuli  reda  linea  feu 
diameter  perpendicularis  ipfi  datx  diametro; 
hac  diameter  duda  erit  etiam  perpendicularis 
xquidiflantibus  chordis  datx  diametro»  per 
coroll. noft.i. ad  prop.19.lib.  i.dem.  Dico 
autem  haric  ductam  diametrum  die  coniuga-. 
lamdatx.  ... 

Demonftratio.  Quandoquidem  dudadia- 
meter  fecat  per  11. propof. Procli  redas  omnes 
xquidiftantes  diametro  data ; St  ad  angulos 
redos  per  apparatum:  fccabit  illas  bifariam 
per  3 prop.  lib.  j.elem.  quare  per  defin.  17.  lib. 
1.  inter  primas , bxc  dufta  diameter  erit  con- 
iugatadatx,  in  circulo.  , 

Aliter.  Ex  centro  circuli  exciteturperpro- 
poGt.  1 1 . Iib.t  • dement,  reda  alia  linea  feu  dia- 
meter perpendicularis  data  diametro  circuli 
quxcx  narurafua  incedit  per  illud  centrum. 
Dico  hancduflam  diametrum  efle  coniuga- 
tam  datx.  , 

Pcmonflratio.  Si  enim  ex  infinitis  pundix 
huius  diametri  dudx , agantur  rcctxchordx 
in  circulo  parallelx  datx  diametro  j erunt  fe- 
.flaab  dufta  diametro  per  prop.  It.  Procli , Sc 
ad  angulos  rcflos  per  prop.  2 9. lib.i.  demene, 
igitur  etiam  bifariata  per  prop.  3.  Iib.3,  dem. 
ergo  pet  def.i  7.  lib.  1 . inter  primas,  erit  dufta 
diameter  coniugata  datx  ia  circulo. 


P Er  coroll.  nbll.  13.  Ad  diametrum  tranf- 
uerfam  communem  oppofins  fcftionjbus 
expropof.14.  Iib.t.  in  vna  datarum  oppofira- 
rum  feftionum  ordinatim  applicentur  quotli- 
bet  reftx  lineat  quxiuxta  praxim  traditam  ii» 
citato  coroll.  noflro  13.  pofitx  funt  parallelx 
ungenti  hyperbolam  in  estremo  lateris  g-anft 
ucrfi  dati.  Quod  fi  per  centrum  dictat  Hyper- 
boles reperiendum  per  prop.  45.  fi  datum  non 
fit, reda  linea  ex  punflo  contadus  prxdifti  re- 
fla linea  ducatur , St  producatur  vitra  cen- 
trum , occurret (cdioni  oppofitx,  per  prop, 
a 9.  lib.  r.  produdaque  vherius  procedet  in- 
tra ipfius  Hyperboles  locum,  per  coroll.noll, 

1 .adprop.31  lib.i.  Infuper  per  prc^i. lib.i. 
dem.  ex  pundis  huius  diametri  tra^erfe  in- 
grcdienris  intra  locum  oppofitx  fcdioniT a- 
gantut  redx  linex  xquidiftantes  reda  linex 
contingenti  alteram  fcdionem  oppofitam,iplj 
vtrimque  occurrent  fedioni  in  qua  ducuntur: 
nam  per  prop.  i;,  afymptoti  communes  funt ' 
hisoppohtis  fedionibus,  quas  prxdida  linea 
tangens  fecat  perprop.  3.  ergo  uudxiftx  pa- 
rallelx omnes  tangenti  ipfas  fecabunt  afym- 
ptotos  per  11.  Procli  prop.  S:  Gc  vtrimque  oc- 
cufrent  obuix  linex  Hyperboles.  Has  vero 
omnes  redas  lineas  dudas  in  hac  fcdioneop- 
pofita  parallelas  tangenti  alteram  fedionem, 
bifarilm  diuidet  data  diameter  traofurrfa , per 
prop. 48.  lib.i.  diuidensctiam  bifariam  alias 
parallelas  eidem  tangenti  alteram  fcdioncin 
Sc  ordinarim  applicatas  datx  diametro  iuxta 
praxim  corollarij  noftri  13.  per  defin.11.  ac  10. 
lib.  1 . interprimas.  Ergo  cam  diameter  tranf- 
uerfa  data  bifariam  fecet  redas  parallelis  du^ 
ttas  intra  locum  fcdionum  oppofitarum  3 8c 
accommodatas  in  fisi  erunt  per  def.ix.  lib.i, 
interprimas,  ordinatim  appheatx  ad  datam 
diametrum  xrinfuerCam  , ficuti  propofitum 
fuit; 

• 

tOROLL.  NOSTRVM  XlX; 

Io  eppcfitit  feSinaim  diametrum  ttanfuerfam  re-' 
perire-,  aliter  quam  per  imbrium  napum  1.  ni 

rt- 15- 

PEr  hanc  p‘rop.49. Ducatur  reda  linea  con- 
tingens in  vnico pundo  vname  datisop- 
pofitis ledionibus,  hxc reda ficabi t afympto- 
ios  communes  datis  oppoGtis  fedionibus  iu*- 
faprop.  t;.  idque  per  propof.  3.  Prxtereaper 
prop.jx.  lib.i.  elero.  inaltera  fedionei daris 
oppofitis,ex  quolibet  pundo  intra  eius  locum, 
agatur  reda  linea  parallela  prxdidx  tangenti 
rcdx,qux  par  prop.  11.  Procli, occurrat  etiam 
1 x prx- 
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prardi&isafymptotis , idcocfjue  etiam  vtritn» 
que  occurret  duobus  inpun&is  huius  feftio- 
nss,  critque  eius  chorda : aux  fi  bifariim  di- 
uidatur per  pspp.lo.  lib.i . ciemcn-  & per  pun- 
&um  eius  medium  ex  dido  pundlo  conta&us, 
reda  linea  tranfmittatur : hxc  reda  erit  per 
prop.  $4.  diameter  traufuerfa  datarum  oppo- 
litarum  fedionum.  Atque  ita  fecerimus  impe* 
ratum.  • 

Alia  methodo,  Dico  quilibet  pundalinc» 
curux  vnius  e fcdionibus  datiA)ppofitis;rcda 
linea  vniantur,  hxc  erit  tota  intra  iflamfe- 
ttieme m,  per  propof.ro.  lib.i . eritque  chorda 
cius : lJr*terea  per  prop. 3 1.  lib.i.  elem.  intra 
aliam  oppofitam  fedionem  agatur  rcdaJinca 
parallela  prxdidtx  chordx;hf  c per  coroll. noft. 
2.  ad  prop.  ij.  vtrimque  Occurret  linea?  eurux 
huius  fcdionis , critque  chorda  illius.  Deni- 
que hxdux chordae  paralleli , bifariim  diui- 
dantur,  per  prop.  10.  lib.i . elcment.  & punda 
earum  rqpjia  vniantur  reda  linea*  Dico  hanc 
redam  eljtiiamctrum  tranfuerfam  quxlicam. 
Hofccnim  manifeftum  efteiprop.$6.. 

•COHOLL.  NOSTRVM  XX. 

In  oppofius  feciionibus , dumetrum  retinni  refe- 
rire. • 

4 

PEr  coroll,  noftrum  19.  prxcedens  repe- 
riatur  diameter  tranfuerfa  datarum  op- 
pofitartim  fcdlionum,  & fumpta eius  pars  ter- 
minatamter lineas curuasfedlionum  , diuida. 
tur  bifariim  per  prop.  10.  lib.i.  elem. hoc  pun- 
dium  erit  centrum  datarum  fcdlionum  oppo- 
Gtarum per  j.deGn,  lib.i.  inter  fecundas. Prae- 
terea per  coroll.  noft.fi.  ad  propof.2.  ducantur 
afymptoti  dux  vnius  ex  datis  oppoGtis  (edio- 
nibus;  hxafymptoti  erunt  per  prop.15.  etiam 
communes  alteri  oppoGtx  fedioni.  lamverd 
expunctis  vnius afymptotorum  illarum pro^ 
dudlx  vitra  centrum,  ducantur  per  propof^r, 
bb.i.clcmcn.  quocumque  numero  hinc  & inde 
refpedu  diametri  tranfuerfx  inucntz.rcdx  li- 
nes? ipG  didtx  tranfuerfo  diametro  xquidi- 
dantes, ipfx  productx  vtrimque  interfccabunt 
aly  mptotos , & fcdlioncs  oppofitas  ftngulas  in 
vno  tantum  pundlo,  per  coroll.  noftrum  a.  ad 
prop.rfi.  Harum  vero  parallelarum  vna  termi- 
nata vtrimque  in  fedlionibus  oppofttis  bifa- 
riam diuidatur per  prop. io.tib.i. elem.  De- 
nique ex  centro  inuento  vel  dato  ipfarumfe- 
dtionum  oppoGtarum  ad  hoc  pundum  me- 
dium redx  fiuex  xquidiftintis  ipG  tranfuerfx 
diametro  tranfmittatur:  hxc  redla  linea  erit 
diameter  qux refla  appellatur,  8c  coniugata 
tranfuerfx  prxdidx,  pcrpropoGt.37.  ideoque 
per  definit.  17.  Gb.  1.  interprimas , bifariam 
diuidet  redas orflftes  alias  parallelas  dudlas. 

Alia  methodo.  Ducatur  quacumque  refla 
linea  occurrens  lines  curua?  vnius  ex  fedioni- 
bus  oppoGtis  ex  vna  parte,  Sc  ex  alia  parte,  al- 


teri linex  curux  alterius  ex  fcdionibus  cippo  - 
fitis  datis , fcd  non  tranfeat  per  centrum  quod 
eft  commune  datis  fcdionibus  oppoGtis  iuxti 
defin-j.  lib.i.  inter  fecundas.  Sc  per  hanc  prop; 
49.  ducantur  ex  hispundfis  occurfuum  rcdlx 
linex  contingentes  fuam  propriam  fedionem: 
hxdux  redx  linex  contingentes  concurrent 
in  vnura  pundum  per  prop,  ji.  Infupcrduda 
prxdida  teda  , qux  vnit  punda  tomadluum 
prxdidorum, bifariim  diuidatur  pet  prop.lo. 
libri.  Denique  reda  linea  duda  per  hoc  pun- 
dum medium,  Sc  pundum  prxdidi  concurfqs 
duarum  redarum  contingentium,erit  perpto- 
pof.33.  diameter  reda  quxGra. 

COROLL.  nostrvm  xxr. 

In  oppofuii  fiftimilwt ; Jinmmhm  toniugmtm 
itttt  iitmttn , rtferin. 

VEI  data  diameter  oppoGtarum  (edio- 
num  erit  tranfuerfa , vel  reda.  Si  tranf. 
ucrfa  Gc  agemus.  Per  corollarium  noft.  fi.  ad 
prop.:.  ducantur  afymptoti  vniusex  oppoGtis 
fcdionibus , qux  erunt  per  prop.  i{.  commu- 
nes alteri  oppoTitx  ; reperto  prius  centro  per 
prop.45.  per  quod  incedere  debent,  Sc  ineo 
fe  mutuo  decurtare.  Prxterca  et  pundlo  aliquo 
diuerfo  ab  centro  prxdido.  alterutrius  exa- 
fymptotis  ducatur  reda  linea  parallela  datx 
diametro  tranfuerfx,  per  prop.  31.  lib.i.  elem. 
hxc  parallela  duda  fetabit  alteram  afytnpto- 
tum , & produda  vtrimque  occurtet  vtrifque 
fedionibus  per  coroll.  noft.  1 . ad  propoGt.  ifi. 
Tum perprop.to.  lib.i.  elettent.  nec  reda 
quatenus  terminatur  vtrimque  in  vtrilquele- 
dionibus,  bifariim  diuidatur:  Reda  linea  ei 
hoc  pundo  medio  per  centrum  oppoGtarum 
fcdlionum  datarum  traiedb  erit  reda  diame- 
ter quxGia  coniugata  datx  tranfucrfx.per  praf- 
pofj7.  Quod  G ex  pundis  extremis  huius  re* 
de  linee  dudx  diametro  tranfuerfx  date , Sc 
occurrentis  vtrique  fcdioni,  emittantur  per 
banc.propoGt.49.  rcdlx  linex  tangentes  fuatn 
propriam  fedionem  ,hx  concurrent  per  prop. 
31.111  vnum  pundum ; per  quod,  81  pundlum 
medium  did$  redx  conjungentis  punda  con- 
taduum,  & non  tranfeirnns  per  centrum  op- 
poGtarum datarum  fedionum  tranflnittatur; 
hxc  redla  linea  erit  per  prop.  38.  diameter  re- 
da Sc  coniugata  datx  tranfuerfx  diametro, 
reperta  Gne  inuentione  centri  per  quod  tranf- 
uerfa data  diameter  incedit. 

Si  vero  fuerit  data  diameter  reda,  Gc  inue- 
niemus  tranfuerfam  ei  conjugitam.  Per  prop. 
45.  reperiatur  centrum  vnius  ex  oppoGtis  da- 
tis  fedlionibus,  quod  erit  commune  alteri,  et 
didis  in  debn.3.  lib.  1.  inter  fecundas:  hoc  ve- 
ro centrum  erit  in  data  diametro  reda , nam 
per  illud  iuxta  coroll.  prop.  31.  lib.i.  incedere 
debet  quxlibct  diameterfedionum  oppoGta- 
rum. Porro  ex  huius  redx  diametri  pundo 

aliquo 
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«liquo  quod  non  (it  centrum  inuentum,  quod- 
que erit  inaltero  angulorum  deinceps  ad  an- 
gulum continentem  alterutram  fctftionem  £ 
datis, per  coroli.no iitutn  ad  prop.}  8. per  hanc 
prop. 49.  potcrimusducere  duas  redas lineat, 
quarum  vna  contingat  vnam  e datis  (edioni- 
bus,  altera  alteram  , 8c  pundi  contaduum  v- 
nire  reda  linea, qua. non  iranlibit  per  centrum 
iuxta  coroll. noll.xiadprop.jx.  Tum  perpro- 
pof.jt.  lib.  1.  element.  per  centrum  inuentum 
ducere  poterimus  teriam  lineam  parallelam 
Dedenti  punda  contaduum  pradida,  quas 
pedemtua;. diuidet  angulos continentes  da- 
tas oppolitasftdioncs,c6  quod  prxdida  reda 
jvnicns  pu neta  contaduum  fccet  afjmsptotos, 
cflfcientes  angulum  deinceps  ad  quemlibet  an  - 
gulorum  continentium  fcdionesdatis : igitur 
hic  reda  linea  duda  parallela  nedentipun- 
da contactuum  occurret  vtrirqueftdionibus 
per  coroll.  noft.  j.  ad  prop.a  .Dico  autem  hanc 
redam  lineam  cfle  diametrum  tranfuccfam 
conjugatam  datae  redas  diametro, 

Demonltracio,  Per  coroll.  propof.jt.  lib.  i . 
harc  reda  linea  per  centrum  duda  parallela 
Dedenti  pttnda  contaduum,  & occurrenti  da- 
tis oppolitis  fcdionibuserit  diameter  tranl- 
ucrfa:  fed  & per  prop,  59.  data  diameter  reda 
quiaoltcnTa  eft  tranllre  per  pundum  concur- 
lus  duarum  redarum  contingentium  fediones 
oppofitas,  & centrum,  bifarilm  fecabit redam 
lineam  vnientem  punfta  contaduum.  igitur 
prxdida  diameter  tranfuerfa  parallela  bifa- 
rilm fedz  line*, ab  reda  diametro  data , ctjt 
per  prop  37.  coniugata  data:  diametro  redae. 
Et  fie  ad  praxim  reduxerimus  propoGcum. 

COROLL.  NOSTRVM  XXU. 

In  oppofttu  [edimibut , diametro  etttim  reda  ap- 
plicare tedai  (raras  ordinatim. 

PEf  corollarium  prxccdefls 21.  reperiatur 
diameter  tranfuerfa  coniugata  datx  redx 
diametro; & per  propoli;  1.  hb.  r.  element. ex 
pundis alterutrius fcdionum  datarum,  agan- 
tur infinitxred*  linea:,  vel  quocumque  nu- 
mero zquidiftances  didae  tranfuerlte  diame- 
tro; ipfae  produdr  occurrent  alteri  ftdioni 
oppoGtas , per  coroll.  noftrum  a.  ad  prop.  rS. 
tum  per  n.  propofit.  Prodi  fccabuntur  ab  da- 
ta reda  diametro  fccantc  tranfuerfam  politam: 
funt  autem  parallele  diametro  coniugatx 
tranfuerfx  pofitx;  ergo  per  propofit.  30.hb.1a 
element.  erunt  parallclx  inuicem;  Stpcrde- 
finit.  17. lib. r.  inter  primas,  bifarilm feca- 
buntur  ab  diametro  data  reda.  Quare  perde- 
fin.iS.bb.i.  interprimas,  erunt ordinatim 

Saplicatz  diametro  datas  redx , (i cuti  propo- 
lum  fuit. 


COROLL.  NOSTRVM  XXfth 

Si  diu  ndt  linit  contingam  fecimemconi  , (f 
finali  circumferentiam , th  externo  eodem  pando 
procedentes  : reda  linet  (oniungent  panda  cotua- 
llmm  , erit  ordinttim  applicata  ad  diametrum  fe- 
Oinm,  vel  circuli,  procedentem  ai  dicio  pundo  ex- 
temo , & per  medium  pundum  redt  prtdidt  linet 
vnitntu pitncla  contaduum. 

SVppofltio.  Dux  redx  line*  AB,  AC, 
contingant  fedioncmconi  vel  circuli  cir- 
cumferentiam in  pundis  B & C , proce- 
dentes ab  pundo  A externo : fitque  reda  II- 
neaBC , vnienspunda contaduum, bifarilm 
diuila  m D,  ab  diametro  AD  fcdionisvel 
circuli,  procedente  ab  dido  pundo  A.  Di- 
co redam  hanc  BDC  ede  ordinatim  applica- 
tam ad  diametrum  AD. 

Apparatus.  Ab  pundo  B , fi  non  ita  fit  vti 
proponitur,  poterimus  concipere  redam  li- 
neam BEF  ordinatim  applicatam  diametro 
AD,  qux  per  def.io.ac  11.  lib.  I.  interpri- 
mas bifarilm  fecabitur  in  E ab  diametro  AD; 
eiufque extremum  aliud  pundum  F ncfnerit 
in  diametro  coniugata  datx  ipfi  A D , cui  de- 
bet eflc  parallela  iuxta  definit.i  7.  lib.  1 ; inter 
primas.  Sed  neque  reda  BDC  vniens  punda 
contaduum  poterit  tranGre  per  centrum  cir- 
culi velellipfeos  , per  coroll, , tofi.  1.  ad  prop. 
X7.  Igitur  in  circulo  «cellipfi  reda  linea  CF 
ducenda  & exifienstota  intra  ipfas  figuras,  per 
propofit. io-  lib.t.  fecabit  ipfas  intcrduascon- 
iugatas  diametros;  produda  ergo conucnict 
eum  diametro  AD,  per  propofit. lib.  r. 
& eius  corollarium  nofirum;  In  Parabola  ve- 
r6  & Hyperbola  conueniet  cum  eadem  diame- 
tro Al),  perprop.a2.Iib.i. 

Demonuratio.  Datur  reda  BDC  bifa- 
rilmlcdain  D,  abdiametro  AD;SC6(len- 
dimus  ex  politione  aduerfarij  redam  aliadi 
BEF,  etiam  fecari  bifarilm  in  E ab  eadem 
diametro  A E D : Clx  igitur  in  triangulo 
FBC , duo  latera  CB , F8 , fint  proportio- 
naliter  fedain  D,  St  E.  hoc  eft  bifariimj 
erit  reda  C F parallela  redx  D E , hoc  cft 
diametro  datx  DA:  Probauimus  autem  ex 
politione  aduerfarij  redam  C F concurrere 
cum  diametro  DA  data.  Igitur  duo' pugnan- 
tia habemus,  proucnicntia  ex  pofitione  ad- 
uerfarij negante  redam  datam  lincatn  BDC, 
effis  ordinarim  applicatam  didx  diametro 
AD.  Igitur  erit  vti  propofuimus, 

COROLL.  NOSTRVM  XXlV. 

In  Hppertola  vn* , prefeindendd  ai  oppofta  in 
todem  plano  fica  cum  altera : nulla  eft  diameter  reda 
proprie  nullaque  diametri  coniugata  ; mliiqtu  axes 
coniugati.  licet  fit  diameter  tranfuerfa , & centrum 
in  illa  tutica  lljperboCt. 

Y ; In 
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IN  Hyperboli vnica , przfcindendo ab op- 
pofita  fua,efie  diametrum  tranfuerfam  con- 
flat ex  prop.12.  lib.  x.  Centrum  ver6  ex def.t. 
lib.r.  ulter  fecundai. 

Ciim  autem  reda  diameter  includat  exfut 
natura explicatadefin.ij. lib.  1.  interprimat, 
duas  Hyperbolas  feu  lineas  curuas  , inter  quas 
media  fit;  & redas  omnes  lineas  ab  vna  ad 
aliam  tranfmiflascuidam  alteri  redi  paralle- 
las, bifariJm  diuidat ; manifcftumeft.  fivnP- 
ca  tantum  detur  linea  Hyperbolica  eurus, pre- 
fcindcndoab  alia  oppofita , nullam  pofiedia- 
metrum  redam  in  illa  vnica  Hyperbola  fingi 
aut  concipi  ab  intellectu , deficiente  funda, 
mento  aflignato. 

Priterea  quoniam  conjugatarum  diame- 
trorum  vna  eft  tranfuerfa,  altera  reda  inop- 
pofitis  fcdionibus;nullaqueeit  reda  huiufmo- 
di  diameter  in  vnica  Hyperbola , vti  modd 
probauimus:  euidens  efl  in  vnica  (alum  Hy- 
perboli nullas  efle  diametros  conjugatas. 

Vltimb  quia  coniugati  axes , fiunt  perdefi. 
19. lib.  1.  inter  primas,  diametri  coniugatz.Sc 
cx  didis  nullae  fiunt  in  Hyperbola  vnica  con- 
jugatae diametri;  nulli  quoque  erunt  in  vnica 
Hyperbola  coniugati  axes.  Atque  itapropo- 
fitum  probatum  erit. 

COROLL.  NOSTRVM  XXV. 

I»  Hyperbola , & oppofitis  feUitmibus : centrum 
i quo  procedant  diametri  eitu,  vei  illarum , tjl  ex- 
tractu rei  earum  Iseum  , dr  lineam  curtum  aut  le- 
mas turuat. 

ANgulusenim  continens  Hyperbolen, ex- 
tra ipfiam  cft.vt  coti  nens  extra  contentu; 
Angulus  autem  continens  Hyperbolen,  eft  per 
defiy.  angulus ipfius  Hyperbole?;  St  angulus 
Hyperboles , eft  per  det.q.  fadus  ab  afympto- 
tis  duabus  prouenientihus  i centro  iptius  Hy- 
perboles , nulla  ratione  occurrentibus  linez 
curuz  Hyperboles : igitur  centrum  1 quo  pro- 
ueniunt  ifiae  afiymptoti  iuxta  def.  3.  extra  i pia 
Hyperbolam  eri  t,&  extra  eius  lineam  curuam. 
£t  quia  per  prop.  1 j.  afiymptoti  fiunt  commu- 
nes oppofitis  fcdionibusqux  fiunt  fingulz  Hy- 
perboli , centrum  etiam  alterius  Hyperboles 
oppofita? , quod  idem  eft  cum  centro  alterius 
iuxta  eaqux  diximus  in  defin.  j.  lib.  1.  inter 
fecundas,  erit  extra  ipfiam,  & eius  lineam 
curuam  s idcoque  extra  oppofitarum  fedio- 
num  curuas  lineas , & locum  ficu  aream  Ungu- 
larum. 

COROLL.  NOSTRVM  XXVI. 

IneEpfi,  Circuit,  e>  oppofitis  feSimilm ; mu- 
niri duas  coniugatas  diametris, 

IN  ellipfi,  per  prop.  45.  reperiatur  centrum: 
InoppofitisfcdiombusYer  coroii.  noft.  t. 


ad  cit.  prop.  4.5.  In  circulo  per  prop.l.  lib.  3. 
elcm.  'i  umincifidcm  reda  linea  ex  centro  ad 
aliquod  pundum  linez  curuz  afltgnatarum 
deducatur  ; qux  produda  in  ellipfi  Sc  circulo 
vitra  centrum,  alteri  pundo  linez  curuz  jpfa- 
rum  figurarum  occurret;  in  oppofitis  fc&io- 
nibus  produda  vitra  centtum  , alteri  linez 
curuz  oppofits  occurret , per  prop.l 9.  Ijb.r. 
Hz  omnes  rectx  linez  erunt  per  coroii.  prop. 
51. Iib.r.  diametri  proprii  didarum  linearum 
curuarum.  lamverd  in  ellipfi  , datz  illi  dia- 
metro przdidz  reperiatur  coniugata  per  co- 
roii.noft.  16.  In  citculo  per  coroii.  non.17.ln 
oppofitis  fiedionibus  per  coroii.  noft.  20.  vel 
ai.fadxm  erit  quod  proponitur.  ^ 

COROLL.  NOSTRVM  XXVIL 

In  oppofitis  feSionibm  qua  cmiugata  affriamur-, 
viticum  efl  commune  centrum , quod  efl  extra  ipfat 
(S  fmgularum  propria  loca. 

CVm  enim  pet  def.9.  fint  quatuor  Hyper- 
boli, quarum  duz  fint  oppofitz,  Sc  alia 
duz  oppofitz ; & habeant  afymptotos  com- 
munes per  ptop.17.quz  nullam  ex  illis  attinge- 
re poliunt , proueniantque  ex  centto  duarum 
oppofitarum , quod  ex  corollar.  noftro  »j. 
extra  carum  locum , Sc  lineas  curuas  eft  1 cui- 
dens  eft  vnicum  centrum  cfie  commune  didis 
conjugatis  fiedionibus  oppofitis,  Gtumque ex- 
tra ipUs  & ipfiarum  loca  propria. 

COROLL.  NOSTRVM  XXVIU. 

Ia  Parabola.  Si  diameter  ei  ut  rtSam  lineam  in  eu 
accommodatam  fetet  bifdriAm  : fetabit  etiam  om- 
ttet  alias  rtSat  ht  ea  accommodatas  aquidiflantej  bi. 
fandm  fodi  a ; erunt  que  omnes  illa  , (r  data  prima 
bifariam  feSa , ordinarim  applicata  ad  eandem  &- 
clam  diametrum. 

C Vppoficio.  IUlo  Parabola  DCE,  eiufqwe 
‘^diameter  CGF,  bifarilm  diuidens  in  G 
pundo,  redam  A B in  ca  accommodatam. 
Dico  hanc  diametrum  diuiderc  bifariam  in  F, 
redam  DE  parallelamipfi  AB,  accommo- 
datam in  ipfa  Parabola  ; & fic  alias  omnes  hu- 
iufimodi  redas  lineas  zquidiftantcs  ipfi  A B,ac- 
commodatasin  eadem  ipfia  Parabola : tum  il- 
las omnes  parallelas  fimul  cum  data  AB,  effe 
ordinatim  applicatas  ad  diamettum  datam 
CGF. 

Apparatus.  Imprimis  diameter  CGF,  pro- 
ducendainfra  G,  quia feroper procedit  intra 
locum  Paraboles , non  occurrendo  alteri  pun- 
do  linez  curuz  illius  diuerfio  ab  C vertice, 
per  coroii.  noft.  1.  ad  prop.  afi.  lib.  1.  ficui  fie- 
catin  G,  redam  AB,  fic  etiam  per  u.pro- 

f>ofi Procli, fccabit  in  F,  redam  DE  paral- 
elam , Sc  reliquas  omnes  alias  parallelas  ipfi 
AB,  intra  locum ipfius  Paraboli : quxred* 

omnes 
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omnes  erunt  per  prop.  ;o.  lib.  i.elcm.  paral- 
lelae inter  fe,  Sed  efto,  (i  fieri  pofTit»  reda  DE 
non  fecetur  bifariam  in  F,  ab  diametro  CGF; 
poterimus  illam  diuidere  bifariam  in  H,  per 
prop.io.  lib.i.  elem.  fle  redam  HG  tranfmit- 
tere  ac  producere  vitra  G» 

Dcmonfiratio.  Reda  linea  HG  produda 
vitra  G , occurret  per  axiom.  28.  lib.i.elem. 
alicui pundo  lineae  curux  Paraboles, quod  erit 
vertex  C,  vel  aliud  K:  fi  eligatur  pundum 
C,  vcldux  redae  lineae  FGC , H G C fpa- 
tium  claudent , contra  14.  axiom.  Jib.i. de- 
ment. vel  Tegmentum  habebunt  commune 
GC,  contra  1 o.axiom.  lib.  eiufdcm.  Sialfu- 
matur  pundum  K;  cum  reda  linea  HGK, 
' diuidat  bifariam  duas  redas  AB,  DE,  paral- 
lelas accommodatas  in  data  Parabola  , illam  in 
G , hanc  in  F ; erit  per  prop.z8.  diameter 
Parabolx  : Datur  autem  diameter  CGF, 
eiufdcm  Parabolx , fle  introduda  cfi  alia  dia? 
meter  ab  pofitione  aduerfari), videlicet  HGK, 
fc  mutuo  fecantesin  G*  Igitur  contra  coroll. 
1.  ad  prop.  27.  Iib.  1.  dux  diametri  Paraboles 
fe  mutuo  interfccabunt  intra  locum  illius,  ab- 
furdaifiadedudaex  pofitione  quod  diameter 
CGF  in  Parabola fecans redam  AB  in  G bi- 
fariam , non  fecet  etiam  bifanim  redam  D£ 
in  F,  parallelam  ipfi  AB  bifariim  fedx  in 
G,  fle  reliqgas  omnes  huiufmodi  redas  pa- 
rallelas eidem  AB,  accommodatas  in  Para- 
bola ; indicant  ipfam  politionem  falfara  cfle, 
5c  alTertioncm  noftram  ei  contradicentem, ve- 
ram eiTe:  igitur  per defin.io.flc  12.  Iib. i . in- 
terprimas, erunt  ordinatim  applicat*  didx 
diametro. 

COROLL.  NOSTRVM  XXIX. 

In  Ujperbola  ; /i  diameter  eitu  retiam  vnam  li- 
neam in  ipfa  accommodatam , bifariam  fecet ; fe- 
tabit etiam  bifarihn  retias  omnes  alias  lineas  paral- 
lelas bifariam  fetla  , accommodatas  in  eadem  ipfa 
Byperbola  ; erunt  qut  omnes  illa  retia  lanea  ordina- 
tim  applicata  ad  illam  diametrum. 

C Vppofitio.  In  Hypcrbola  ACB,  fit  dia- 
^ meter  LCGE»  procedens  ex  centro  eius 
L exteriore,  iuxta  coroll.  prop. j 1 . lib.i  .fle  co- 
roll. nofirum  4.  ad  prop. 27.  eiufdcm  lib.f.  fe- 
cet vero  hxc  diameter  redam  AB  bifariam 
in  G , accommodatam  in  ipfa  Hyperbola, 
Sint^ue  quotlibet  alix  redx  etiam  accommo 
datx  in eadein Hypcrbola,  quatis  eft  inftar 
omnium  reda  DE.  Dico  illam  diametrum 
LCG£,  producendam  infra  G , diuidere  bi- 
fariim  in  F , redam  DE , fle  reliquas  omnes 
alias  huiufmodi  redas  parallelas  prxdidas: 
tumefie  omnes  ordinatim  applicatas  ipfi  dia- 
metro datx. 

Apparatus,  per  prop.50.  lib.i . elemen.  reda 
DE,  & reliqux  omnes  paralielx  ipfi  AB, 
vrunc  inter  fe  paralielx  ; calque  per  prop.  ti. 


Procli  fecabit  diameter  data  LCGE*  ficut fe- 
cat parallelam  AB;  ldque  intra  ipfam  Hypcr- 
bolam  , nam  per  coroll.  noft.i.  ad  propof.2  6. 
lib.i.  diameter  prxdida  fecat  in  vnico  pundo 
lineam  curuam  Hyperboles  procedendo  fera- 
per  intra  ipfius  locum  ab  illo  pundo  fedionis, 
puta  C vertice.  Secet  igitur  redam  DE  in 
F pundo : quod  (i  non  fuerit  medium  eius 
pundum  ; poterimus  illam  bifariam  diuidere 
pcrprop.io.  lib.i.elem.  in  alio  pundo  H di* 
uerlo  ac  diffito  ab  F;  & redam  lineam  im- 
mittere per  punda  H , & G , qux  produda 
vitra  G,  terminari  debebit  in  centro  L;  nam 
quiadiuidit  bifariam  in  H redam  DE,  fle 
aliam  redam  AB  in  G,  parallelas;  ipfa  erit 
perpropof.28.  diameter  Hyperboles ; ideex^ue 
per  coroll.  propofit.  j 1.  in  centro  L termina- 
ri debebit. 

Dcmonfiratio.  Reda  H G L , ex  pundo 
G ad  pundum  L , vel  congruet  cum  reda 
C L ; vei  non,  intcrfecando  lineam  obuiam 
Hyperboles  curuam  in  pundo  K:  fi  primum, 
dux  redx  FGCL,  H G C L , Tegmentum 
GCL  obtinebunt  commune,  contra  10. axio, 
lib.  1.  element.  fi  fecundum , dux  redx  lines 
GCL  , GKL , claudent  figuram  , contra  14. 
axiom.  eiufdem  lib*  Prxtcrea  dux  diametri 
Hvpcrboles,  data  FGCL,  fle  introduda  ab 
aduerfario  HG,  fe  mutud  interfccabunt  in- 
tra locum  Hyperboles , contra  coroll.  noft.5. 
ad propof.27. lib.i.  Hxcabfurda  profluentia 
ex  pofitione  contradicente aflertioni  huius  co- 
rollarij,  condemnant  ipfam  politionem  , fle 
adfiruunt  aflertionem.  Denique  cum  omne* 
redx  linex  paralielx  ipfi  AB , accommodat* 
intra  Hyperbolam  , bifariam  diuidantur  ab 
data  diametro;  ipfx  per  defin.  10.  fle  i*, lib. 
x . inter  primas,  erunt  ordinatim  applicatx  ipfi 
datx  diametro. 

COROLL.  NOSTRVM  XXX. 

In  oppofiti t feti  lenibus . Si  diameter  iUarum  bifa- 
riam diuidat  vnam  retiam  lineam  accommodatam 
intra  alterutram  illarum  : diuidet  etiam  bifariam 
retias  omnes  alias  lineas  accommodatas  intra  illas9 
paraHelafaue  ipfi  bifariam  fetla  ; eruntque  omnes 
illa  retia  linea  ordinatim  applicata  ad  iBam  diame- 
trum. 

S Vppofitio.  Inoppofitisfcdionibus  IHlC, 
A C B , fit  diameter  tranfuerfa  H L C 
communis  iuxta  propof.  14.  lib.i.  8c  centrum 
L commune  ex  didis  in  def.j.  lib.i.  inter  fe- 
cundas; qux  produda  vtriroque  fecabit  in  v- 
nico  tantum  pundo  fingulas  fediones , per 
coroll.  noft.  1.  ad  propoC2$.lib.  1.  Hxcverd 
diameter  diuidat  bifariam  redam  lineam  AB 


in  pundo  G , accommodatam  intra  Hyper- 
bolam ACB.  fint  vero  redx  linex  parallele 
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hyperbolam  ACB;  &redx  1K,  MO,  in  alia 
oppofita  Hyperbola  1HK;  8t  fic  aliae  huiuf- 
niodi  quocumque  numero  intra  d.itasoppofi- 
ta$  fecfionesipfas  accommodat  e. Dico  diame- 
trum HLC,  ipfas omnes  redas  lineas  paralle- 
las prcedidas  bifariim  diuidere  in  F,R,  N. 
&c. 

Imprimis  per  corollarium  noftrum  2 9.  prae- 
cedens, Hypcrbola  ACB,  diameter  HLC 
producta  intra  C , diuidens  bifariam  in  G, 
redam  AB  , ditridet  etiam  bifariim  in  F, re- 
dam DE  ; & fic  alias  in  cadertJ  Hypcrbola 
ACB;  Accommodatas  xquidiftantcs  ipfi  AB, 
reflas  Irneas. 

' lam  veri»  probare  nos  oportet,  eandem  dia- 
metrum HLC  produdam  vitra  H,dtuidc- 
rc etiam  bifariam  redas  IK,  MO, illam  in  II , 
hanc  io  O , & Gc  alias,  accommodatas  in  Hy- 
pef-bola  JHK,  parallelas  date  AB  bifariam 
ledi  iri  G ab  diametro  Hl.C. 

Apparatus.  Diuidatur  pcrpropof.i o.  lib.i. 
elementi  illarum  vna  quarliber , videlicet  reda 
IK,  bifariam  inpundo  R ,&  punda  R,  G, 
ooniugcntur  reda  linea  RO. 

Dcmonrtratio.Quia  danturdux  redxlincx 
AB,IK,  xquidiflantes,  ftrnaeft  invnafe- 
dionC,  altera  in  ftdione  bppofita , redaque 
RG  linea  rnit  punda  carum  R,G,  media} 
erit  per  prop.36.  diameter  ipfarum  fedionuro 
©ppofitarum  , reda  RG : tranfibit  igitur  per 
coroll.  prop.  5!.  per  centrum  L ipfarum,  Sc 
peraxiom.  21.  lib.  1.  elem.  congruent  dux  fe- 
dx-linex  LCG , LTG , eadem  extrema  L, 

G,  obtinentes.  Prodnftr  Vcrd  redae  con- 
gruent i ater  fe  * ne  dux  red*  lineae  commune 
jcgrtientum  habeant , contra  10.  axiom.  lib.i. 
clem.  Quarediameter  C L H produda  vitra 

H , diuidet  in  R bifariam  redam  lineam 
IK;  reliquas  vero  in  eadem  fc&ione  I H K 
accommodatas  parallelas  ipfi  IK,  etiam  bi- 
fariam diuidet  per  coroll.  prxcedens  noftrum 
29.  vti  redam  MO  in  N.  Et  quia  omnes  hu« 
iufmodi  redxlincx  bifariam  diuiduntur  ab 
diametro  tranfuerfa  HLC,  paralleli  ipG  AB; 
erunt  etiam  per  prop.  $ o.  lib.  1 . elcm.  paralle- 
lae inuicem  ; & perdefinit.  12.  libri  1.  inter 
primas , ordinarim  applicatae  diametro  ipfi 
HLC. 

COROLL.  NOSTRVM  XXXI, 

In  eflipfi.  Si  diameter  citu , vnam  redam  lineari 
in  ea  accommodatam  , & non  transeuntem  per  cen- 
trum eius , fecuerit  bifariam  : fetabit  produda  fi 
Opus  fit , redas  omnes  alias  lineas  in  ea  accommoda  - 
Mf,  & parallelas  pradida  bifariam  feda  ,*  erunt- 
que  omnes  huiafmodi  reda  Irnea  parallela , ordina - 
tim  applicat t ad  didam  diametrum. 

C Vppofitio.  Ellipfeos  ACBL  fit  diameter 
‘"'CFL,  incedens  per  eius  centrum  cxco- 
ioll.propofi) t . lib.t.quad  vnicum  cftpcr  co- 


roll. noft.i.  ad  prop.45.  fecanfqucbifariim  ifl 
G,  redam  lineam  A B intra  ipfam cllJpfiitt 
accommodaram  , & non  tranfeuntem  pereiul 
centrum  F.  Sintque  quolibet  numero  intti 
rpfam  ellipfim  accommodat?  red.e  line*  ae- 
quidilhntcsipli  AB  ; quales funt  rcdxDFE, 
HKl. Infiar omnium  alfumemus redam  HKI; 
quidquid  enim  dixerimus  de  illa  , erit  appli- 
candum alijs.  Hanc  fccabit  in  K diameref 
data  CFL  per  prop,  11.  Procli.  Allero  autem 
bifariam  diuidi  In  pundo  K , & efle  ordina» 
tim  applicatam  diametro  dat*  CFLi 

Apparatus.  E (to , fi  fieri  poflTit  reda  HKI, 
flon  (it  bifariam  di  uifa  in  pundo  K:  poteri- 
mus illam  diuiderein  alio  pundo  M didito 
abpundoK,  per propuo.  lib. 1.  clem.  tum 
punda  G & M vnirc  reda  linea  GM.  lam 
vero  quia  dux  redae  Iinex  AB,  HI,  funt 
parallelae,  earumcjuc  rnedia  punda  G,  M, 
Coniungit  redi  linea  GM,  ipfa  critperpro- 
pofitio.  98.  diameter  datxcllipfcos*  quxne- 
ccflarib  per  centrum  F incedet,  percorolh 
prop.  ji.  lib.i. 

Dcmondratio.  Quia  duarum  redarum 
GFK,  GFM,  portiones  inter  G & f,  ea- 
dem extrema  G » F , obtinent  , congruent 
inter  fe  per  axiom.  ai.lib.i.clcmeji.  dux  ergo 
redae  linex  GFK  , GFM  , Tegmentum  com- 
mune obtinebunt,  contra  xo.axiom.  lib.i.  clc- 
ment.  hoc  abfurdumderiuatum  abpofitionc 
contradicente  aflcrtionl  huius  corollarij,  eui- 
dentem  reddit  falfitatertipnfitionis,  & veritae 
tem  allertionis  primi.  Denique  quia  omnes 
huiufmodi  fedx  chordae  in  clliph  parallelas 
jpfichordx  cius  AB,  funt  inter  fe  parallelas 
per  propof.30.  lib.i.  elem.  erunt  per  defin.11. 
lib.i.  inter  primas  ordinatim  applicat?  ipfi 
diametro  CFL,  quiaprobatx  funt  bifarii» 
diuif*  ab  dida  diametro. 

COROLL.  NoStRVM  XXXtI, 

I»  circulo.  Si  diameter  eius  chordam  vnam  mini- 
me tranfeuntem  per  centrum  eius , bifariam  dimfnitt 
diuidet  produda  fi  opui  fit , udas  omnes  alias  em 
cbtrdas  aquididantes  data  bifari/sm  diuifc,  erunt - 
que  ordinatim  applicata  ad  pr  adi  clam  diametrum . 

IMprimis per  propofit . f lib.  *.  eicmenra  di- 
uidens diameter  circuli  datam  chordam 
hon  tranfeuntem  per  eius  centrum  , diuidet  ad 
redosangulos;  dantur  autem  chorda?  in  hoc 
circulo  paraltel?  huic , ergo  per  propofit.  29. 
lib.Lelcmcnt.  & n*  Protli  propofit.  illas  {e- 
cabit  diameter  data  etiam  ad  angulos  redos: 
igiturperpropofit.cit^.tib  j.cldn.  diuidet 
illas  omnes  bifarii  m : & per  definit.  1*.  lib.i. 
inter  primas,  erunt  ordinatim  applicatae  ad 
prjcdidam  diametrum. 
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punflum  O i alioqui  cum  per  axiom.  2 i.liki. 
COROLL.  NOSTRVM  XXXIII»  <1™.  portiones  duaru m diametrorum diuer- 

farutn  ECD,  MCOLN,  obtinentes  eadem 


Uiiinub,  reda  omnes  Bnta  ordinatim  applica- 
tt  viti  eiul  diametre  j funt  ad  anptlos  reflat  ipfi  di*- 
metro. 

CVmeriiniper  dcf.to.  lib.t.  inter  primas, 
refti  omnes  illa:  1 1 nece  ordinatim  appli- 
cata' diametro,  fint  bifarilm  diutias  in  iplb 
* circulo  erunt  per  prop.j.  hb.  5.  elem.  ad  an- 
gulos reflos  i pii  diametro. 

COROLL.  NOSTKVM.  XXXIV. 

jn  circlo  refla  enxei  linea  ordinatim  afflictu 
ei  quam  cumque  rim  diametrum;  fmt  applicata  or- 
dinatim tanquamai  limvnumaxcm. 

PEt  coroil.  noflrum  J j .prlcedens,  funt  ad 
angulos  reflos  ipG  diametro.  Sc bifariam 
diuifi  ab  illa  per  defin.ro,  lib.il  inter  primas: 
ergo  cdm  ab  ipfa  diametro  diuidantur  bifa- 
riam & ad  angulos  rcfloS;  ipfa  diametercrit 
perdefin.  1 8.  Iib.  1.  interprimas  axis vnusin 
circulo.  Dantur  autem  ordinatim  applicati, 
ergo  tanquam  v/fi  eius  axi. 

COROLL.  NOSTRVM  XXXV. 

m • ■ t 

In  eBipft , liat  aliqua  eia 1 diameter  diuotfa  ai 
axe , fiat  iifariim  redam  aliquam  eitu  chordam  per 
centrum  tranfeumm ; non  fecahtt  neceffario  hifariam 
redas  omnes  chordas  m ea  deflat  aquidijtantei  ipfi 
bifariam  dtaifa  data.  ( ♦ 

C Vppofitio , & apparatui.  In  ellipfi  fit  data 
^ quxuisehorda  AD  nontranlkns  perccn- 
trum  eius  C:  tim  per  prop,  3 1.  lib.t.  elem; 
* percentrum  C emifla  alia  chorda  FCG  pa- 
rallela ipfi  AD;  ipfa  FCG  bifarilm  in  cen- 
tro C diuidetor per  prop.j 0. lib.l.  Diuiden- 
do autem  per  prop.to. lib.l. element.  rcftam 
AD  bifarilm  In  L , refla  LC  ttihftoitta- 
tur . producenda  vtrimque  donec  per  18.  at. 
ltbat,  element.  occurrat  in  N & M,  punfiis 
circumferenti!  elfipfeos : erit  per  prop.  aS. 
refla  NLCM  diameter  ellipfeos.lam  vero  eli- 
gatur aliquod  punfluO  inter  C Jc  L.ptrhoc 
refla  chorda  HOI  agatnr  parallela  ipfi  AD, vel 
FG,  per  prop.  ji  . Iib.  t . elem.  erunt  ift.e  chor- 
di AD,  Hf,  FG,  parallela:  inuicem  per  pro- 
pof.jo.  lib.l.  element.  Vlttmaverd  dufla  HI 
bifarilmfccabitur  in  O,  ab  diametro  NLCM, 
per  n.propof.  Procli, Se  coroil.  uoftrum  14. 
lnfuper  ex  tentro  C ad  purflum  D exrrea 
mum  chordi  AD,  trsnfnmtatur refla linea 
CD,  producenda  vitra  C,  donec  per  axio. 
aS.ltb.t.elemen.occurrat  in  E punSo alteri 
tiro*mfcrentii  elfipfeos:  hic  refla  ECD  erit 
diameter ellipftos  per  coroil.  propof.ji.lib.i. 
Porrd  diameter  ifta  ECD,' non  tranfibitper 


extrema  C & O,  congruant;  duiiflidta- 
metri  quxfunc  reflilinti obtinerent  Tegmen- 
tum commune  CO:  igitur  diameter  ECD 
fecans  per  propofitio.  11.  Prodi  , chordam 
HI , ipfam  fecabit  in  alio  punfto  K didito 
ac  diuerfo  ab  O. 

Demonfiratio.  Oflendimus  reflam  Hi  bi- 
farilm eife  feflara  in  O , parallelam  chor- 
di FCG  bifarilm  fefix  in  C centro.  Hat 
veri  chbrdas  HI,  FCG,  fecat  diameter 
ECKD,  illam  in  K,  hanc  vero  in  C;  (ed 
illam  FCG  per  centrum  C incedentem  bi- 
farilm diuidit  in  C vti  oflendimus;  illam 
vero  in  puncto  K non  poteil  diuidere  bifa- 
riim , alloqui  contra  coroil.  noft.  ad  prop.i. 
Iib. j. elem.  eadem  refla  linea  HI  bifarilm 
bisdiuidereturin  O , Sc  K : Igitur  diame- 
ter ECD  inellipfi  fecans  bifariam  chordam 
eius  FCG  tranfeuntem  per  centrum  eius  C, 
non  fecabit  neceflatid  reflam  HI,  paralle- 
lam chordam  ipfi  FCG  bifarilm  feflae  : St 
fic  de  reliquis,  probauerimus  ergo  propoli- 
tum. 

COROLL.  NOSTRVM  XXXVI. 

In  cffofttu  feSiomlrn  si  reda  diameter  reBam 
s/nam  lineam  nmtranfmtem  per  centrum  rarum, 

& accemmedatam  inter  illas , h, fartam  diuidatedi- 
uidrt  etiam  bifariam  redasonutes  alias  lineas  aqui- 
deflantes  bif artiat  diaifa , accommodatas  inter  ipfa- 
tum  lirleas  curtus ; erunrque  omnes  bmufmodi  refla 
linea  faraBelx,  ordinitim  appUcata  ad  dedam  di*, 
'meirutn  reBam, 

• 

S Vppofitio.  Sint  feflionesoppofiti  ABC, 
DLF ; earuraijue  diameter  refla  GH  bi- 
fartlm  fecet  in  H,  rtflam  BH  non  tcanfs. 
iuntem  per  centrum  carum  G , accommoda- 
tftn  inter  illas.  Dico  produflam  diametrtiSBi 
iflam  reflam  GH  fi  opusfit,  diuidere  biia- 
rilmrfflas  omnes  alias  parallelas  ipfi  B£,  Sc 
accommodatas  inter  illas  aptas  feftiones  oppo-  • 
fitas  verbi  gratia  inflar  omnium,  diuidere  bi- 
farilm in  I,  reflam  AID,  parallelam  ipfi 
BHE  : tum  dico  ipfas  reflas  BHE,  AID 
rcliquashuiufmodi , eiTc  ordinatim  applicata* 
ad  reflam  diametrum  GH  datam.  Quod  vead 
dicemus  debacrefla  AD,  applicandum  erit 
reliquis  omnibus  huiufmodi  reflis  parallejia 
ipfi  B E , accommodatifque  inter  duas  fc- 
Siones  oppofitas. 

Apparatus.  Quandoquidem  iuxta  coroil. 
prop.jt.  lib.t.  datur  diameter  GH  reflad*-; 
tarum  oppofitarum  lectionum,  procedit  ex  ea- 
rum centro  G , quod  vmfum  c8ex  dflisin 
defin.j. lib.t.  inter  fecundas;  Sc  refla  BHE 
datur  non  incedere  per  centrum  Qi  poterimus 
per  prop.j  1.  iib.  t.  elem.  agere  reflam  lineam 

KGL 
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K6L  parallelam  ipfi  BE,  ex  centro  G,qux 
per  coroll.  noft.y.  ad  prop.i  6.  Singulis  fedio- 
nibut occurret  in  vno  tantum  pundo,  critquc 
diameter  ipfarum  fedionum  per  prop.fi.cor.ti 
cruntque  per  prop.  30.  lib.i . elemen.  paralielx 
redx  AD,  BE , KGL.  & quia  vnam  illarum 
BE.diamcfcf  data  refla  datur  fecarein  H,  Se- 
cabit etiata  alias  omnes  ipfi  parallelas  per  pro- 
pof,  ii.  Prodii ; Si  in  exemplo,  redara  AD,  in 
I,  Si  redam  KL  in  G.  Quoniam  autem  datur 
reiti  BE  bifatlim  fida  in  Hab  reda  GH  pro- 
ccdenteabcentro  G,Sc  data  diametro  reda 
fediorlum  Oppofitarum,  & diameter  KGL  in- 
cedens per  centrum  G,  parallela  eft  ipfi  BE  bi- 
farilmlcdx:  eritperpropof.37.reaa  KGL 
diameter  tranfuerfa  Si  coniugata  datx  rea* 
diametro  GH. 

Dcmonftratio.  Per  apparatum  eft  redi» 
KGL  diameter  tranfuerfa  conjugata  diame- 
tro rea*  GH  dat*;  Si  funt  rea*  BHE,  AID, 
Se  reliquz  omnes  poGtx  accommodat*  inter 
feaiones  oppofiras  paralie!*  diametro  tranfi- 
uCrf*  KGL:  ergo pef  definit.  17. lib.  1.  inter 
primas,  erunt  bifariam  diuifxab  recta  diame- 
tro GHI : igitur  per  de  fin  16.  lib.  1. inter  pri- 
mas ipfzexdem  rea*  paralielx  erunt  ordina- 
ti® applicatz  ad  diametrum  redam  datam 
GHI.  Qux  erant  demon ftranda. 

GOROLLr  &OSTRVM  XXXVII. 

Ia  fetliombm  sfpefait : Btet  eurum  dUmeterulir 
qtu  reB d,  iiturf*  db  *xe  ttntmnlU,  fitft  tti- 
«uni  Titium  tuieem  per  centrum  atrum  tun  [euntem, 
bifarium , uccommodutum  inter  i Sit:  tum  diuidet 
ttetejfurib  reButtmnet  ulius  Unius  imeripfuifitlia. 
net  xaemmodutut , purulUUt  prui&u  bifarium  fi. 
«a.  . 

C VppoGtio.  Scdionum  oppofitarum  H P, 
i-*  KQ_,  fit  axis  HIK,  per  centrum  earum 
1 incedens,  iuxta  coroll.  propol.  51.  lib.i . Sit- 
tjueearundem  fedionum  diameter  aliqua  se- 
da GIF  diuerfaab  axe  earum  redo , quxet- 
jam  per  idem  coroll.  cit.  centrum  I transfi- 
gere debet , fecans  axem  tranfuarfum  HIK 
*bifarilm  inpunao  1 fcu  centro,  in  quo  per 
def.j,  lib.i,  inter  fecundas  bifarilro  diurditur. 
Dico  redam  datam  diametrum  GIF,  diuer- 
fam  ab  axe  redo  ■ non  dididere  neccffario  re- 
das omnes  alias  lineas  accommodatas  inter 
ipfas fediones,  parallelafque  ipfi  bifariam  fc- 
dx  HIK:  exempli  gratia  redam  PFQ,in- 
ftar  omnium,  in  pundo  F,  in  quo  eam  fe- 
eatipfgdata  diameter  reda  GIF,  pef  prop.i  i, 
Procli.  . 

Dcmonftratio. Ex  pondo  (eu  centro  I,  ex- 
citando per  11 . prop. lib.:.  elemen.  redam  Ti- 
ncam IL  ad  angulos  redos  ipG  diametro  fe» 
axi  rrantoerfo  H[K,eritaxrs  coniugatusfeu 
diameter  reda  coniugata  ipfi  tranfuerfo  axi 
HIK,  pereoroll. soll.ad  def.ip.liUt.  inter 


primas  : diuerfa  vero  erit  ab  data  reda  dia- 
metro GIF,  exdatis:  fccabic  autem  hic  axis 
IL  redus  redam  PQ  in  aliquo'pundo  Ldi- 
qcrfo  ab  F , parallelam  ipfi  axi  HIK  tranfuer- 
fo feu  coniugato  ipfi  redo  IL,  pcrpropofir.i  1. 
Procli  ; fccabit  autem  axis  IL,  redam  PQ  ia 
L bifariam  perdefin.  19. lib.  t.  interprimas. 
Iam  verdefto  fi  fieri  poflic,  reda  GIF  d— 
meter  data,  fecct  etiam  bifariito  in  r -udem 
redam  PQ:  tunc  contra corpP  -ot(.  adpro- 
pofii.  lib.j.  clem.  eadem  '..ea  PQ,  bisfeca-* 
retur  bifarilm.in  L , & F , punctis  diuerfisac 
diditis.  Hocabfurdum  profluens  ex  politione 
contradicente  allertioni  huius  corollarii,  secti- 
fat  faftitatis  ipfam  politionem , & adftruit  ve- 
ritatem affertionis. 

Sed  age  offendamus  eandem  datari  redam 
diametrum  GlF,  poffe  diuidere  bifariam  re- 
das omnes  alias  lincaa  accommodatas  inter 
fediones  oppofitas , & parallelas  alicui  redz 
biferum  diuiljr  ab  illa , tranfeunti  per  cen- 
trum . . 

Apparatus,  per coroli.noft, ai.Inhis feffcio- 
nlbus  oppolitis,  datx  diametro  eius  reda 
GlF,  repetiatur  tranfuerfa  Bt  coniugata  AIB, 
qux  per  cotoll.  propofit.31.  lib.i.  incedet  per 
centrum  1 ; & conceptis  efymptotis  com- 
munibus iuxta  prop. 17.  veldudisper  coroll. 
noft.fi.  ad  prop.i.  u ex  pundis vnius  afympto 
torum  diuerfisab  centro  I,  ducantur  infinitae 
redx  line*  paralielx  ipfi  diametro  tranfuerlae 
AIB,  {cconiugatxipfidatx  redx  GIF,  ipfx 
omnes  oceurrent  vtrimque  datis  fedionibus 
oppolitis  pcrcorollar.  noft.a.ad  propofit.16. 
Jdeoquc  erunt  accommodat*  inter  ipfas  fe- 
diones. Has  omnes  redas  parallelas , Se  ipfam. 
AIB  percentrum  tranfeuntem , dico  redam 
diametrum  datam  GIF,  fecare bifarilm. 

Imprimis  ipfa  AIB  bifarilm  in  centro  I 
dluideiurpcr  propof.30.  lib.i.  ab  reda  diame-* 
tro  G I F,  Alias  omnes  redas  lineas  accom- 
modatas inter  fediones,  & parallelas  bifarilm 
fed*  in  centro  I,  redx  AIB,  fccabit  eadem 
diameter  data  reda  G I F,  per  1 1 . prop.  Procli. 
Vnam  indar  omnium  affudimus  redam  CFD| 
quidquid  enim  dc  illa  dicemus , applicandum 
erit  reliquis.  Quia  ipfa  eft  parallela  coniiigatx 
diametro  AIB  tranluerlx,  bifarii m in  F diui- 
detur  ab  reda  diametro  GIF  coniugata  ipfi 
AIB,pcrdefin.t9.iib.i.  inter  primas.  Poterit 
igitur  reda  diameter  diuidere  bifariam  redae 
omnes  lineas  accommodatas  inter  fediones 
datas  oppofitas , parallelas  vni  earum  tranf- 
eunti per  centrum  bifariam  fedx  ab  illa : licet 
non  neceflari A fit  verum  in  omnibus,  vtio- 
ftcn4imus  in  priore  parte  ptxcedentc. 


CORQL^ 
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CbROtL.NOStH.vM.  XXXVlit. 

In  oppofitie  fiBionibm , trilit  certtm  tfitelibet  dia- 
meter  iiuidem  bifariam  fer  centrum  ipfarum  trattf- 
eiouem  re Ba m lineem  & accommodatam  inter  illat) 
diuidet  etiam  bifariim  etiam  rrtlas  trrnnrs  dius  li- 
tteas  ititer  feci  i e net  accommodatas  paraSelajaue  bifa- 
riam feJt  m centro  ; fi  iftd  bifarium  fida  fuerit 
diameter  trunfutrfa  coniugata  data  rtBa  diametro: 
fi  nm  fuerit  coniugata , non  ii  'udet  bifariam  pradi- 
Odt  rictis. 

PRima  pars  huius  corollari  j dcmonftrata  cft 
in  fecunda  parte  dcmonlt  rationis  ad  corol- 
larium ooftrum  pri-cedens  J7.  Secunda  vero 
pars  probata  in  prima  parce  corollarij  eius- 
dem 

COROLL.  NOStRVM.  XXXIX. 

1«  I lipfi  fi  riaeit is  diameter  (ecant  bifariam  «- 
Batti  lineatu  fer  ei  IU  centrum  ttanfeunlem  & accom- 
modatam itl  ibd  j diuidet  etiam  bifariam  reBas  om- 
nes chordas  parallelas  i Di  bifariam  [eBa  i fi  bifa- 
tUmdiuifa,  fuerit  coniugata  diameter  date  fecanti: 
ejuod  fi  nen  fuerit  corsiugata  diadteter , nem  dididet 
bifariam  chordas  iSi  parilletai. 

PRima  pars  euidens  elici  definitione  17. 

lib.  1 inter  primas.  Altera  parsdemonftra- 
bitur , facta  fuppofitione  St  apparatu  fequenti. 

Suppofitio.Inellipfi  fit  data  diameter  ACB 
incedens  per  C centrum  eiuS  iuitacorollar, 
prop.51.  lib  1.  diuident  bifariim  in  centroC 
per  prop.  30.  lib.i.  chordam  cius  DCE  tranf- 
euntetri  per  centrum  ipfum  C , A qua;  non  fit 
cbniugatadiatttetef  dat*  ACB.  fintque  chor- 
dxdlipfeos  infiniti  paralleli  ipfi  DCE  quas 
perpropofit.il.  Procli fccabit  datadiamerer 
ACB.  i nllar  omnium  a Sumimus  redam  chor- 
dam FG  parallelam  ipfi  DCE , feflam  in  H 
ab  data  diametro  ACB.  Dico  nonfecari  bi- 
fariam m H.  & fic  de  reliquis. 

Apparatos.  Per  coroll.  nofifum  16.  repe- 
rlatur  diameter  KCl  coniugata  datat  DCE 
diametro, quae  etiam  per  prop.  ti.  Procli  feta- 
bit in  L punfto  redam  F G parallelam  ipfi 
DCE  feclam  in  centro  C abipfa  KCI : 5c 
qmtfcm  in  alio  ptinfto  diucrfo  ab  H ; nam 
dinerfe  furit  redx  linei  KCl , ACB,  illa 
quidem  coniugataipG  ACB,  alia  vcr6  nort 
coniugata.  , . . , 

Demonlltatio.  Perdefin.  17. lib. interpri- 
mas, retia  KCl  diuidet  bifariim  in  L re- 
darii FG  parallelam  diamttro  DCE  con- 
iugals  Ipfi  ■ KCI:  Quod  fi  data  diameter 
ACB  fecans  bifariam  m C,  redam  DCE, fe- 
carc-t  etiam  bifariim  in  1 1,  rectam  FG  paral- 
lelamipfi  DCE;  reda  linea  FG  bifariim  bis 
diuideretur  induobbspundis  L St  H,  diffin- 
dis, contra  coroll, noli  ad  prop.  t.iib.t.cle- 
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tnent.  Non  igitur  reda  AC®  data  diameter 
fccans  bifariim  in  C chordam  DCE  qux 
non  cft  diameter  coniugata  ipfi  ACD  i diui- 
det bifariim  in  H • redam  F G chordam 
parallelam  ipfi  DCE.  & Gc  de  reliquis  hui 
tufmodi  chordis  parallelis  ipfi  DCE.  Quod 
erat  propoGtum. 

COROLL.  NOSTRVM  XL. 

Iis  oppofitie  feSiatubm  accommodare  inis  reflat 
lineas  aquales , vnaminvna,  alteram  in  alia, quii 
fini  erdinatim  applicata  ad  datam  diametrum  ttanf- 
teerfam. 

C Vppofitio.  In  oppofitis  fcdionibus  AEB, 

CFD , quarum  Itt  data  diameter  tranfuera 
fa  EGF , ciufque  medium  pundum  G , cena 
trum  iuxta  def.j.  lib.i.  inter  fecundas.  Opor- 
teat vero  produdr  ifti  diametro  vtrimque,ap- 
plicare  otdinatim  duas  sedas  lineas  AHB| 
C1D , xquales,  vnamin  vnafcdione,  alteram 
in  alia  oppofita. 

Apparatus.  Sumatur  pet  prop,  3.  lib,  1.  cle- 
ment.  in  produda  diametro  reda  EF1.  «qua- 
lis  cuicumque  redx  fumptz  Fi  in  altera  par- 
te produdionis  ab  pundo  feu  vertice  F.T um 
per  coroll.  nolb  18.  ad  hxc  punda  H & Is 
applicentur ordinatim  rede  linef  AHB,C1D, 
dat®  diametro  EGF  tranfuerfx  ,quz  vtnm- 
que  occurrent  fedionibus  proprijs  pet  prop. 19. 
lib.i.  &Gc  ctunt  accommodati  in  proprijs 
fedionibus.  Dico  has  duas  redas  AHB.CID, 
efle  xquales  inter  fc. 

Dcmonflratio.  Ptr prop.  at. lib.  t. Quadra- 
turo rcS*  AH,ad  redangulum  fubEH  ,HF, 
erit  ficutredum  latus  ad  tranfuerfum  EGF, 
in  fcdione  AEB;  & in  altera  fcdiooe  oppofi- 
ta CFD,  erit  per  eandem  prop.  quadratum 
redx  CI  ad  redangulum  fub  FI,  lk,  ficut 
redum  latus  ad  tranfuerfum  EGF ; eft  autem 
per  prop.  14,  lib.  1,  redum  latus  vnius  fcdio- 
riis  zquale  redo  lateri  alterius  oppoGtX]  qua- 
re per  7.  prop.  lib.  j,  elcm.  illa  reda  latera  ae- 
qualia obtinebunt  eandem  rationem  adtranla 
uerfum  EGF  commune  iuxta  eandem  cit.pro- 
pof.14. lib.i.  Quarcper  il.pfop.  lib.^.clem. 
quadratum  (edat  AH  ad  redangulum  fub 
EH , HF , trit  vt  quadratum  redx  CI  ad  - 
redangulum  fub  FI,  1E : redangulum  autem 
fub  EH,  HF,  Iqualeeftredangulfffub  FI, 
l£,  per  1 .prop.  lib.  6.  clem.  (nam  xquales  ba» 
fes  EH,ll,  obtinent  ex  apparatu,  qux  fi  ad- 
danturcommuni  EF  redx,  fient  per  a. axio, 
lib.i.  elcm.  altitudines  aequales  HF.IE,  di- 
dorum  redangulorum.  ) igitur  per  coroll, 
noft.i.  ad  prop.  14.  Iib.{.  element.  quadratum 
redi  AH , erit  xqualequadtato  redx  CI; 
ideoque  per  li.prop.  Procli,  aequales  erunt  te- 
di  AH  , CI.  Sunt  autem  cx  apparatu  duae 
redx  linei  AHB,CID,  ordinatim  applicati 
diametro  datx  uanfiserfx  EGF  produdaej 
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ergo  per  io.  & rL  dcf.  lib.  1.  inter  primas,  bi- 
fariam diuidentur  io  H & 1,  ab  dida  diame- 
tro tranfuerfa:  oftendimus  vcrA  ipfarura  di- 
midia, videlicet  AH,Cl*  ede  a?qualia;  to- 
tx  igitur  AHB,  ClD,  per  7<ax.  lib.  i.  eletn* 
erunt  aequales  inter  fc.  Atque  ita  fecerimus  ac 
dcmonflrauerimus  propofitum. 

COROLL;  NOSTR.VM-  XLt. 

r w ellipft  vel  circulo , dc  commodare  duas  retias 
Uncas  aquales , ordinatimque  applicatas  ad  eandem 
eirn  diametrum, 

C Vppofitib.  IneIIip(T,vcI  circulo.cuiusdia- 
^ meter  AB  data  fit , oporteat  duas  rc&as 
lineas  aequales  accommodare,  ofdinatim  ap- 
plicatas datx  diametro  AB. 

Apparatus.  Per  prop.j.  lib.  i,  clem.  fuman- 
turex  verticibus  duae  redir  lineae  AG  , BH, 
vna  ex  vno  vertice,  altera  et  alio,  veffus  cen- 
trum , aquales , ita  tamen  vt  earum  extrema 
alia  G,  H,  nonconueniant  in  centro,  fed 
fintintfa  arcam  eHipfcos:  erunt  dida?  diametri 
relique  portiones  ab  didis  extremis  ad  verti- 
ces oppofitos  proprios,  aequales  per  j.ax-lib.r. 
dem. videlicet  GB,  HA.  lamverb pereo-1 
roll.  noft.  ij.  ex  (mnflis  G,  H,  ordinatim 
applicentur  ad  AB  diametrum  datam  , reflx 
lineat  CGD . EHf,  quxbifariSmin  G St 
H diuidentur  per  def.  t2.  acio.ltb.  i.  inter 
primas.  Dico  has  duas  reflas  lineas  CGD> 
EHF , ordinatim  applicatis  datx  diametro' 
AB . efle  xquales  inter  fe. 

Dcmonftratio.  Per  prop.  r I . lib. r.  quadra- 
tum reflx  CG  cft  ad  reflangulum  fub  A G, 
GB , ficut  reflurti  latus  ad  tranfuerfum  datum 
AB;  tum  quadratum  reflx  EHad  reflangu-1 
ium  fub  BH , HA . ficut  idem  ridhirn latus : 
ad  tranflfcrlum  idem  AB:  igitui  perplop. 
>i.  lib.  f.elem.erit  quadratum  reflx  CG  ad 
reflangulum  fub  AG,  GB , ficut  quadratum ' 
reflx  EH  ad  reflangulum  fub  BH,HAj  illa 
veroduo  reflanguf»  lunt  xqualia  perptopof.f. 
lib.S.  elcm.  propter  bafes  AG,  BH , aquales, 
& altitudines  aquales  GB,  H A.  ex  apparatu: 
ergo  per  toroll.  ooft:i.  ad  prop.i^-  lib.  J.  elcu 
ment.quadrata reflarum  CG, EH,  erunt  x- 
qa.lia  : ideoque  pef  1 6.  propof:  Procli , rpfx 
refla  CG  , EH , aquales ; qux  cfim  fint  fc- 
miffis  oflenfxin  apparatu,  totarum  CGD, 
EHF ; ipfxCD,EF,  eruat  per  7.  axio.  lib.:. 
clem.  aquales.  Fecimu tergo  St  demonfttaui- 
mus  imperatum.  •' 

caRoiu  nost-rvm  JcLir. 
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Inter  eppofitat  feXonet  orSnatim  accommodare ' 
ddat  rtdat  lineat  aquales  inter  ft , ai  tarum  diame- 
trum rtSam. 

SVppofitio.  Sint  datx  fefliones  oppofitx 
FAH.GBl,  & diameter  ECD  refla  illa- 


rum, qux  tranfibitper  centrum  C illarudi, 
iuxta  coroll.  ptop.  ji  fib.i.  ad  quam  fintap- 
plicandxdux  reflxlinexvctbi  gratia  FEO, 
HDI , ordinatim,  St  xquales  inter  (e. 

Apparatus.  Per  coiotl.  noli.:  1 . data  diame- 
tro refla  ECD,  ofpofitaruiti  fefiionum  , re- 
pedatur tranfuerfa  A C B St  coniugata  ipfi 
ECD.  Tum  per  coroll. nofl.40lad  hanc  tranf- 
uerfam  ACB  produflam  applicentur  ordioa- 
tim  dux  reflx  linex  FKH.Gl.f,  xquales, vna 
in  vna  feflione , alccfa  in  aha , accommodatx 
in  ipfis  feflionibus  proprijs;qux  erunt  paralle- 
1*  inter  fe,  per  definit,  ij.  15.  iS. 17.  lib.  1. 
interprimas.  Denique  ducantur  reflx  FG, 
HI , qux  erunt  accommodatx  interdatas  op- 
pofitas  fefliones.  Has  dicoefle ordinatim  ap- 
plicatas diamettodatx  reflx  ECD,  & xqua- 
lcs  dfc. 

DemOnftratio.  Imprimis  ejuid  per  appara- 
tum, dux  reflx  linex  FKH,  GLI.funtor- 
dinatimapplicatxdiamctro  ACB  tranfucrlx 
produflx.fecabuntur  ab  illain  K 8t  L,  bi- 
fariam per  defio.  1 ;.  St  1 6. 1 1 b.  1 .!  inter  primas, 
quia  vero  funt  ex  appiratu  diflx  ilis  lioes 
FH,  GI , xquales  St  parallelx  , ctunt  perpro- 
pof.jj.  bb.i.  clem.  reflx  linex  IGll  l,earum 
extrema  neflenccs  ad  vnam  partem,  xquales 
St  parallelx.  Sed  St  funt  earumdem  FH  , GI, 
xqualiura,  Sc  parallelarum  femiOes  f K , GI  , 
xquales  St  parallelx  , ergo  per  cit.propof.j  j. 
lib.  t.  elcm.  reflx  linex  FG,  KCE  xquales  Sc 
parallelx  : igitutquia  probauimus  duas  reflas 
KCL,HI,  efle  eidem  tcflx  FG  parallelas, 
erunt  inter  fc  parallelx  per  prop.30.  lib.S.  de- 
ment. Data  autem  diameter  refla  ECD,  fecac 
vnam  ex  his  tribus  parallelis  inuiccm  ollcnfis 
FG,  HCL,  HI , videlicet  tranfuer&m diame- 
trum KACBL.in  centro  C;  ergo  per  rr.pro- 
pof.  Procli  fecabit  etiam  in  E Si  D,  punfti» 
proptijs  alias  duas  FG,  HI,  parallelas.  Deni- 
que quia  refla  ECD  per  apparatum  eft  dia- 
meter coniugata  ipfi  tranfucrlx  K A C B L, 
cui  funt  parallelx  oflcnfxrefl^  FG,  111,  feflx 
in  E St  D.abipfa diametro prxdiflatranf- 
Uerfa;  bifariam  fetabuntur  ab  ipfa  diametro  , 
tranfuerfa  in  E St  D,  per  definit.  I7.1ib.(. 
interprimas : igitur  pet  defit),  i^.  5t  16.  ipf* 
reflx  FG,  Ha,  accommodatx  interdata»; 
fefliones  oppofitas , 8toflenfx  xquales,  etiuc  , 
ordinatim  applicata  ad  diametrum  redam  ea: 
rum  datam  ECD.  Sicut  fui  tpropaGtum.  , , 

COR.OLI,  NOSTB.VM  XtU{. 

I:  in  diattietrit  tranfuerfa  tpf aptarum  [elluniiM 
fr edulia  vtrimque , fumantur  iu * aqualcrpartiqnei 
rtrimqut , vna  tx  vna  farte  intra  vnam  feSumum, 
altera  ex  atjq  parte  intra-altram  tfptpexrum  feiiia-  . 
num  , tx  Virricitm  earum  : retia  lutea  ordinatim 
applicata  abitu  extrema  ad  hanc  diametrum  tranf- 
tterfam,  erunt  aquales  inter  fe  j & tota  accommodata 
imrafuat proprias  ftSmtt,  etuni  aqualtt  mter  fe. 

Hoc 
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HOc  ipfum  propofiium  fuit  in  apparatu  Sc 
demonfirationc  ad  corollarium  noft.40, 
declaratum. 

. 1 ■ \ 

COROLL.  NOSTRVM  JCLIV. 

In  feBlenibtu  eppofitu , ft  dux  reBxlinexpxrxIte- 
lx  furrint  ordikatim  accommodata , vnam  viufe. 
Bione , altera  in  alia , fuerintque  aqualet : ahfcin- 
dent  ex  diametre  tranftierfa  produBa  utrimque , ad 
quam  ordinatim  applicata  fiunt,  portiones  aquales 
pefitas  inter  vertices  feBionum  datarum  oppofitarurH 
(7  ipfas ; comparando  portiones  fitas  inter  ibat  & 
vertices  proprios  feBionum  intra  quas  exlflunr,  tum 
portiones  inter  idat  (7  vertices  feBlot sum  intra  quas 
mncxiilunt. 

SVppofitio.  Ia  fcflionibus  oppofitis  EAF, 
GBH,  fint  dux  redi*  lincx  parallclx, ECF 
in  vnafeflione,  GDH  in  alia,  & squales  in* 
terle;  St  ordinatim  applicate  ad  diametrum 
C ABD  tranfuerfatr.  diflarumfeflionum  pro- 
duflam.  Dico  quod  ablcindantab  ipfatranf- 
uerfa  diametro  portiones  CA,  DB,  squales, 
fitas  inter  ipfas  & vertices  proprios  leflioaum 
intra  quasfunt  ipfix  ECF,  GDH;  tum  por- 
tiones CB,  DA,  fitas  inter  ipfas  St  vertices  fe» 
flionum  intra  quas  non  exifiunt. 

Demonftratio.  Quandoquidem  per  propof, 
1 4.  lib.  1 . feflionum  oppolitarum  latus  tranf- 
uerfum AB  eft  idem  , St  latera refla  funt  x- 
qualiai  St  dantur  «quales  reflx  ECF,  GDH, 
ordinatim  applicate  diflx  diametro  tranfucr- 
fx,  St  accommodate  in  ipfis  fcflionibus,  bifa- 
riam diuidentur  per  defin.i ; . St  ti.lib.  1.  in- 
ter primas,  in  C St  D;  erunt  per  7.axio.lib. 
1.  elem.  lemifles illarum  , EC,GD,  xqualcsg 
ideo^ue  per  16.  prop.  Procli  earum  quadrata 
«qualia.  HispoGtis,  perpropof.2 1.  lib.t.  erit 
quadratum  reflx  E C ad  rcflangulum  fub 
CA,CB,  ficut  tranfuerfum  latus  AB  adre- 
ftumlnfefiiane  EAF : fimili  modo  erit  qua- 
draturo redi*  GD  ad  rcflangulum  fub  DB, 
DA  , ficut  idem  tranfuerfum  latus  ad  reflum 
«quale  alteri  reflo , in  feflione  GBA : quare 
perprop.11.  lib.;. elem,  erit  quadratum  reflx 
EC  ad  rcflangulum  fub  CA,  CB  .Ccutqua- 
dratum  reflae  GD  ad  rcflangulum fub  DB, 
DA;  oftendtmus  autem  quadrata  reftarum 
EC  , GD,  ede  aequalia : ergo  per  1 4. propof. 
lib.;. element.  reflangulumfub  CA.CB.erit 
aequale  refiangulo  fub  DB , DA.  Igitur  per 
lemma 52.  reflx  CA,  DB,  erunt  xqUales; 
tim  reflx  CB,  DA,  squales.  Quod  erat  de- 
monfirandnm. 

COROLL.  NOSTRVM  XLV. 

M oppofitie  feBwmhut  , fi  diameter  tranfiserfa 
prodaBo  vtrimque , freet  trifariam  reBas  omnetli- 
rteas  accommodatas  in  ei t , aquidifiantes  alteri  ea- 
rum dsantetroretla : hac  rtBa  diameter  imdetet- 

I ■ ,n  . 1 . V- ‘ 


iam  bifariam  reBas  emnet  parallelas  lineas  pfadiBa 
diametro  tranfuerfx  , accommodatas  inter  ipfas  fe * 
Biones ; erunt  que  ha  dux  diametri  coniugxtx  data- 
rum cppofitarum  feBionum. 

SVppofitio*  In  fcAidnibul  oppofitis , tranf- 
uerfa diameter  ARB,produfla vtrimque 
fecct  bifarii ui  in  K , C , D , N , reflas  lineas 
IKL.  ECF , GDH  ,MNO,  St  ficdealijsac- 
commodatas  intra  fefliones  datas , St  paralle- 
las diametro  tarum  PRS  reflx. Dicohanc  re- 
diam  PRS  diametrum  diuidere  etiam  bifa- 
rii™ reflas  omnes  lineas  accommodatas  inter 
ipfas  datas  fefliones  oppofitas  1 xquidiflantes 
tranfuerfx  ABdiamctro:  St eflediflas diame- 
tros ARB,  PRS  , coniugatas  datatum  feflio- 
num  oppolitarum. 

Apparatus.  Imprimis  et  coroll.  propofi;r< 
lib.t. diametri datx  ARB, PRS,  tranfeuntes 
per  centrum  R feflionum  datatum  incole 
interfecabunt.  Tum  ex  verticibus  A , B,  fu- 
mantur per  3. prop. lib.  i.elcm.  xquales par- 
tes AC,BD,deprodufladiametro  tranfuerla 
AB  : St  per prop.ji.lib.i. elem,  perpunfla  C 
St  D,  agamur  refla:  linex  parallclx  ipG  PRS 
diametro  datx  refle,  has  fecabit  per  1 1 .prop. 

Procli  diameter  tranfuerfa  data,  ficut  fccatre- 
Sam diametrum  PRS,  Sc  quidem  inpunflis 
C St  D , bifariam,  cruntque  accommodatx 
intra  ipfas  fefliones,  St  bifariam diuilx  in  C 
St  D,  St  ordinatim  applicatx  diametro  tranf- 
uerfx datx , per  noftrum  coroll.  30.  nam  per 
prop,  30.  lib.  1.  elem.  erunt  parallela  ali|s  pa- 
rallelis datis  IKL,  MNO,  ipfi  PRS.  Porrd 
ducantur  reflx  EG , FH , neflentes  extrema 
punftafitarcfpcflu  diametri  AB  tranfuerfx, 
ad  eafdem  partes. 

Demonftratio. Quandoquidem  ex  apparatu 
funt  reflx  ECF,  GDH,  parallclx,  St  reflx 
AC,  DB,  xquales ; erum  per  coroll.  noft.43, 
iplx reflx  ECF, GDH  , xquales:  eumigitur 
fint  reflx  ECF,  GDH,  xquales  Se  parallclx, 
reflx  linex  EG,  FH,  erunt  xquales  St  paralle- 
Uperprop.jj. lib.t. elem.  fed etiam  confiat 
et  apparatu, reflas  EC,  GD,  eflexquales  Sc 
parallelas,  nam  funt  xqualium  feraifles ; quare 
reflx  EG,CD,  FH,  erunt  xquales  Sc  paralle- 
Ix  percit,  prop.33. lib.t. elem. 8:  per so.pro- 
pof.  lib. eiufdem  , erunt  parallclx ; St  xquales 
interii, per  t.ax,  lib.t, eiem.  Porri  per  pro» 
pof.jo.  libat . refla  R A eft  xqualis  reflx  RB, 
ergo  fi  illisaddantur  proprix  xquales  pofitx 
in  apparatu,  AC,  BD,  fient  xquales  per  2 jx* 
lib.  1 . elem,  RC,  RD,  vnde  bifariam  erit  di- 
nifain  R,totareflaCRD : fed  funt  etiam  ex 
apparatu  EC,  PK  , GD,  parallclx,  tum  et- 
iam CF,  RS,  DH,  parallclx ; ergo  parallelo» 
grammaerunt  GC,  DF , tum  etiam  PC,  PD, 
tum  etiam  RF,  KH:  quare  per  prop. 34.  Iib-T» 
elem. latera  PE,  RC.SF,  erunt xqualia;  tita 
xqualia  latera  GP,  DR,  HS . ergo  cum  xqua-, 
libus  oftenfis  RC,  RD , fint  oftcnfx  xquales 
1 PE, 


2 CoritmerttariiU  in  Trop.  Lib.i . Conk.Apoll.  Pergat.  Prop*49* 


PBjSf  , GP,HS ; erunt  per  t.  ax.  lib.i.  elem. 
squales  PE  , PG , tum  SF  ,SH ; igitur  di- 
uifxcrunt  bifariam  in  P & S , totales  rcdlje 
linea:  E P G , FSH  , accommodata?  interfe- 
ctione* datas  oppofitas,  & parallelx  ollenfx 
datxdiametro  ARB  tranfuerfr  5 & quidem 
diuifx  bifarii m in  P & S,  ab  data  diametro 
rcftj  PRS.  Cum  igitur  redta  PRS  dume- 
ter  datarum  oppofitarum  feftionura  diuidit 
bifariam  redlas  EG,  FH  , accommodatas  in- 
ter illas  & non  tranfeuntes  per  centrum  carum 
11,  cum  fint  oftenfx  parallelx  diametro  AB 
incedenti  per  diftum  R centrum;  diuident 
per  nolL  coroll.  $ 6.  etiam  bifariam  redas  om- 
nes alias  lineas  accommodatas  inter  didas  fc- 
dtiones,  parallelas  illis , vel  co'nfequci\ter  iuxta 
prop  to.  lib.i.  elem.  diametro  tranfuerfx  da- 
t.L-  AB,  cui  funt  oftcnfx  parallelx.  Deniqilf 
quia  probauimus  diametrum  re&.im  P R S, 
dioidere  bifariam  reddas  omnes  parallelas  dia- 
metro tranfuerfe  AB,  accommodatas  intef 
fedtiones  datas j & diametrum  tranfuerfam 
AB,  diuidere  bifarii  m redi  as  omnes  lineas 
accommodatas  intra  fedliones , parallelafque 
fpfi  diametro  PRS  re&x  t erunt  perdefinit. 
17.  lib,  1.  inter  primas , di&x  diametri  ABj' 
PRS,  cotriugat£  datarum  fe&iomiro  oppo- 
fltarum.  , " } 

COROLL.  NOSTRVM  XLVl; 

1«  tllipfi , circulo,  fiirivnd  didmetro  fumantur 
Ab  verticibus  portiones  aquales , verfui  centrum , vna 
ex  vna  parte , altera  ex  alia , modo  ipfarum  termi- 
ni non  fint  centrum  : reda  linea  ordinatim  applicata 
ad  hanc  diametrum  ab  his  extremis , & accommo- 
data in  fcdione ; erunt  inter  fe  aquales, 

C Vppofitio.  Ab  verticibus  A , B,  ex  dfa- 
^ metro  AB,,  firmptx  fint  portiones  A G, 
BH , xquales,  verfus centrum » raodb  earum 
termini  non  conueniant  cum  centro  : Sintque 
jnpundis  G Sc  H , ordinatim  applicata:  ad 
diametrum  AB1,  & accommodatx  in  factio- 
ne, rcdLc  lintx  CGD,  EHF.  Dico  has  duas 
iteSas , clTe  xquales  inter  fe. 

DemonBratio  petenda  erit  ab  demonftra- 
tionc  41.  corollarij  noftri  ad  haneprop.  49.  . 

CCfROLL.  NOSTRVM.  XLVfl. 

In  tllipfi  vel  circulo , fi  diu  reltd,  ordirutim  tp- 
pbuti  od  dliqttom  citu  ditnstMm (£  acconynp- 
iuU  in  {edictu , fuerim  dqudla  ; dtfeindeni  ex 
ild  dimetro  portionis  eqttdlts  dt>  verticiiui  interii- 
Us  & vtriKd  vicinioret  ipfis , & portiones  dqUdUt 
inter  iUdi  & vertices  remotiora / 

S Vppofitio.  Confulendo  figuram  coroITa- 
ri|  noftri  prxccdcntis  4 6 . In  eliipG  vel  cir- 
culo , fint  ad  diametrum  AB  ordinatim  ap- 
plic.txdux  redx lineae  CGD,  LHF,  equx- 


les,  Sc  accommodatx  in  fcdicnc.Dico  portid- 
hes  diametri,  AG , BH,  inter  ipfas  redas, 

& vertices  viciniores  ipfis,  cfle  squales  inter 
fe  j tutn  portiones  diametri , inter  ipfas  St 
remotiores  vertices,  hoceft  G B,  HA,  ede 
xquales  inter  fe. 

Dcmonftratio.  Dantur  ordinatim  applicat, 
rcCti  line*  CGD.  EHF,  diametris  AB  ;crgo 
pcrdcfin.lo.  Sc  121  lib.i.  interprimas,  bifa- 
riam in  G&  H.  diuidcntlir  ab  diametro  AB, 
cui  applicatx  funt  ordinatim  : dantur  squa- 
les inter  fc, ergo  earum  femiffes  CG.LH.crunt 
pcr7.axiom.lib.i.clcm;  xquales  inter  fe;  & 
carum  quadrata  per  1 6.  prop.  Procli  erunt  x. 
qualia  inter  fe.  Eli  autem  per  prop.  a 1 . lib.  1. 
quadratum  redx  E H ad  quadratum  redx 
CG  , Gcot  redangulumfub  BH,  HA,  ad  re- 
dangulum  fub  AG  , CIS  ; quadratum  verd 
redi-  EH  tftollcnfum  squale  quadrato  re- 
di CG  ; ergoptr  coroll.  noft.1.  ad  prop.14, 
lib  1.  elem.  redaiiguluro  fub  BiH,  HA,  xqua. 
leerit  rciSangulolub  C G , GB  : igitur  per 
lemma ; t . dumetri  portiones  GA,  HB, erunt 
Xquales,  Si  eiufdem portiones  GB , HA , x- 
qualcs.  Qpod  erat  concludendum , ficut  fuit 
propofitum. 

COROLL.  NdSTRVM  XLVIU. 

In  Elipfi  vel  tirtulo , fi  imd  dumetertim  Ufd- 
riem  dtuiftrtt  relidi  omnet  UnCdun  ed  dctommodd- 
tdi,  & iquidifidtttts  niteri  eitu  didtnetro  s but  dite- 
rd  didtneter  diuidet  etium  lifdridm  reddi  omnet  li- 
neos duommddtds  in  ipfidfigurd,  pirdUeldfqoeprio- 
ri  didtnetro ; etuntque  bd  dut  fldmetti  conittgdtd. 

S Vppofitio.  In  cllipfi  vel  circulo , Dume* 
ter  A B diuidat  bifanim  redas  omnet 
chordas  parallelafque  alreti  eius  diametre 
KL.  Dicpquod  Kxc  diameter  KL  diuidat  et- 
iam bifariam  redas  omnes  c hordas  parallela* 
diametro  prxdtdx  AB : & quod  hx  dux  dia. 
fnctri  fint  coniugatx. 

Apparatus. In  diametro  AB  pet  j.propofita 
lib.i.  elem.  fumantur  e verticibus  A,B  , re- 
di xquales  AD,  Iit , quarum  extrema  D 
St  E,  non  conueniant  in.ccutro  C : & per 
prop.j  i.lftj.r.  ex  pun&isD  d E,  agamur  re- 
di linei  yhordx  FDG,  HLI , parallrix dia- 
metro altera,  KCL  ; ipfx  erunt  per  30.  preps 
lib.  t.  dem.  parallcispnuicetn , & ex  datis  bi- 
fariam diuifx  in  D Sa  E ab  diametro  ACB; Se 
per  Corollarium  nofltum  4*.  squale;  inter 
(c.  l udantur  autem  harum  extrema  j , H,  *d 
eafdem  partes  diametri  AB  fita,  reda  linei 
FH;  tum  aba extrema  G»  I,  alia  reda  GIs 
hx  dux  redx  FH,  GI,  erunt  per  Io. prop.  lib. 
I.  tptx  intra  fictionem  ; quare  obuiam  diame- 
trum KL  fecabuntin  M,  St  Njcrunrquc  pe» 
prop. 33 . Itb.l.  elem.  xquales  & parallele.  Ei 
quiajuntetiam redarum  xqualtum  FG  , HI, 
femifies  FD.HE,  tum  DG,  EI,  squalet  per 
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7*axiom.  lib.i.cleffl»  erunt  percit,  prop. 
lib.i.  elcment.  reda.  linei  FH,  DE,  tumGl, 
DE  , squales  & paralleli : igitur  habebimus 
duas  redas  FH.  Gl»  accommodatas  in  fedio- 
ne  parallelas  diametro  AB  , feclas  ab  altera 
diametro  KL  in  M & N.  Dico  autem  dia- 
metrum K L fecare  bitant  m chordas  FH,G  f » 
in  M.St  N,  & reliquas  omnes  alias  parallelas 
chordas  diametro  ABj  & clTe  has  duas  diame- 
tros AB*  KL,coniugatas- 

Demonllratio.  Per  dcfin.15.  lib.i.  elcment. 
in  circulo  dui  femidiametn  CA,  CB  , funt 
aequales  fit  ptr  prop.t  o.  hb  1.  dux  reda:  C A, 
.CB,  cx  centro  C,  enipfeoslum  iquales  • ex 
quibus  fi  demantur  redi  AD,  BE  polita?  i- 
quales  in  apparatu,  relinquentur  per  3.1X.  lib. 
/.elem.  red?  CD,CE,  aequales. Porro  cum  per 
apparatum  refultent  parallclogramma  F M, 
HM,  GN,  IN  ; eorum^uc  latera  FM  , HM, 
GN,  IN  , fmt  per  prop.  34.  lih.i.  elem,  aequa- 
lia przdidisxqualibus  CO,CE  oflenlisjerunt 
per  i.ax.hb.i.eltm. aequalia  F M,HM,GN,lN: 
ideoque  tota  reda  FH.  diuifa  biUriam  m M 
ab  diametro  KL;  fit  tota  reda  G 1 diuifa 
bifarilmin  N.  Cumque  dux  redi  FH , GI, 
fint  oflenlx  parallela-  diametro  AB ; ipfas  al- 
tera diameter  KL  djuidct  bifariam  in  M 3 c 
N : fed  fit  per  eoroll.  noli.  1 4.  eadem  diame- 
ter KL  bifanimfecet  redas  omnes  alias  chor- 
das  parallelas  illis  FH,GL,  ideoque  per  30. 
prop.  lib.i  element. parallelas  priori  diametro 
AB  aflumptx.  Igitur  quandoquidem  datur 
diameter  AB  bifari&ra  diuidere  omnes  chor- 
das parallelas  alteri  diametro  KL  ; fit  oflen- 
denmusdiamctrum  KL  diuidere  etiam  bifa- 
riam chordas  omnes  «quidiftantes  priori  dia- 
metro AB;  erunt  per def.ir.  Jib.i. interpri- 
mas, diametri  AB,  KL,  coniugati  inellipG 
vel  circulo*  ficui  fuit  propofitum. 

COROLL  NOSTRVM  XLIX. 

In  EUipfi,  vel  circulo , p fuerint  aliquae  chorda 
ordinat im  applicata  ad  r nam  diametrum  quamcum- 
que  datam,  inter  quas  pt  veta  diameter , vel  vna 
per  centrum  incedens : b+c  diameter,  vel  retia  ince- 
dens per  untrum  ordtnatim  applicata  diametro  data , 
frit  coniugata  diameter  data. 

DEmonftratio.  Quandoquidem  dantur 
chordi  ordinati  m applicatae  ad  vnam 
datam  diametrumellipfcos  vel  circuli , & in- 
ter eas  altera  diameter.;  hx  omnes  chordae 
erunt  per  dcfin.iO.  & ii.libii.  bifariim  diui- 
fi  ab  data  diametro,  fic  paralleli  inuicem. 
Quare  cum  hic  data  diameter  diuidat  bifa-- 
ciUm  redas  omnes  chordas  parallglas  alteri- 
diametro;  hic  altera  diameter  per  coroil.noft. 
48.  pncedens  diuidet etiam  bifariam  re6ta$ 
omnes  chordas  parallelas  peiori  datfe  diame- 
tro. Igityr  per  de£,.l7::hidui  diametri  crunc 
in  elhpfi  vel  circulo  coniugatz*  ficufii  fuit  pro- > 
pofitum.  , /. . ; : 


COROLL.  NOSTRVM  L. 

Im  oppofitit  fetiionibui  , p diameter  tranfuerfa  di- 
uiferit  bifarikm  chordas  intra  tpfas  accommodatas , 
aquidiftantes  alicui  diametro  retia  ipfarum  fetiio- 
nunt  oppoptarum  : hac  retia  diameter  erit  coniugata 
praditia  tranfuarfa . 

DEmonftratio.  Quoniam  daturtranfuerfa 
diameter  Tectionum  oppofitarum  diui- 
derc  bifarii  m chordas  in  illis  litas  zquidiftan- 
tesdiamerro  earum  redi:  hic  reda  diameter 
percoroll.  noft.  4;.  erit  coniugata  ipfi  pridi- 
di  tranfuerfi. 

COROLL.  NOSTRVM  Lr. 

In  fetiionibui  bppofitu , p diameter  vna  reda  di - 
uidat  bifariam  retias  lineas  accommodatas  inter  ipfat 
[ciliones  oppofitas , paraHelafque  tranfuerfa  earum 
alicui  diametro  : hac  tranfuerfa  produtia  vtrimque , 
diuidet  etiam  bifariam  retias  omnes  parallelas  illi  re- 
ti* diametro , accommodatas  intra  ipfas  fcdiostei 
oppofitas ; erant  que  illa  dua  diametri,  retia  & tranf- 
uerfa,  coniugata . 

C Vppofitio.  In  ftdionibusoppofitis  FDG, 
^ HEI,  quarum  centrum  C;  diameter  ACB 
redadiuidat  bifariim  redas  omneslincas ac- 
commodatas inter  ipfas  fediones , paraliclaf- 
que  diametro  tranfuerfa?  DCE.  Dico  quod 
bpc  tranfuerfa  diameter  DCE  produda  vtrim- 
que, diuidet  etiam  bifariim  redas  omnes  li- 
neas intra  ipfas  fcdiones  accommodatas, paral- 
lclafque  diametro  ipli  redi  ACB. 

Apparatus. Ex  pundo  aliquo  F,  fcdionis 
FDG.diuerfoabeius  D vertice  tranfmittatur 
per  C centrum  reda  linea  FC,qux  produ- 
da vitra  C , occurret  in  I pundo  alterius 
fcdionis  oppofitx,  per  prop.  29.  lib.  r . 8t  bifa- 
riam fccabitur  in  centro  C,  tota  reda  FCI, 
per  prop.50.  lib.i.  lam  verd per  prop^i.hb.i. 
elem.  cx  pundis  F,  St  I , agantur  redi  linei 
FH,  IG,  paralleli  diametro  cranfuerfi  DCE; 
ipli  per  eoroll.  noft.a.ad  prop.  16.  lib.i. occur- 
rent in  H , fic  G,  pundis  fedionum  op  poli  ta- 
rum ; eruntque  accommodati  inter  fcdiones 
oppofitas,  St  ex  datis  bifariam  diuifi  fingtita: 
in  pundis  A fit  B , ab  reda  diametro  ACB; 
eruntdjue per propof.jo. lib.  i.clem.  paralleli 
inuicem:  quare  per  prop. 29.  lib.i.  elem.  an- 
guli CFA,CIB,  erunt  *qoaIes;ttlm  etiam 
perprop.ij.  lib. i. elcment.  anguli  contrapofiti 
ACF,  BCI,  iquales  erunt ; ctim  igitur  in 
triangulis  ACF,  B CI,  fint refpediu£ duo 
anguli  prididi  iquales  duobus  prididis an- 
gulis, fintque latera  CF,  CI,  xqualia often- 
fa;  erunt  pcrprop.26.  lib.i,  elem,  latera  eorum 
C A,CB,  xqualia,  ideoque  tOta  ACB  diuifa 
bifariam  incentro  C,*  fit  reliqua  latera  iqua- 
lia  AF,BI; igitur  per  axioma  6.  lib.  1.  elem. 
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horum  poftrc-morum  «qualium  , duplicia  vi- 
delicet FH*Gl,  erunt  xqualia,  hoc  eQ  redx 
FH , GL  «quales:  probata*  autciii  paralleli 
inuiccm  , ergo  Ii  duxerimus  redas  lineas  FG, 
H I , erunt  aequales  St  paral  Iclx  per  pvopof.  j 3 . 
lib.r.  elem.  quse  per  prop.  10. lib.  totx  erunt 
intra Ic&ioncsflc  meis  accommodati*  Quo- 
niam autem  fune  oflcnlx  «quales  FA,  GB, re- 
di, & paralleli;  quxeasntdent  FG,  ACB, 
erunt  «quales  fli  parallela;  per  propof.jj.lib.i. 
elem.  ficuti  etiam  redx  ACB,  HI,ncdcntcs 
«quales  & parallelas oftcnfas  HA,  IB.  Paral* 
lelogramma  igitur  erunt  AK  , CG,  AL.  LB; 
tfc  per  prop.34.  Iib.i . elem.  re^x  f K , KG, 
HL,1L,  erunt xquales ipfis  AC.  BC»aK)ua* 
libus  oftenfis;  vnde  per  1.  axiom.  hb.i.  elem. 
prsdidx  redx  lineae  FK,KG,HL,1L,  xqua^ 
les  ideoque  (cmiflcs  xqualium  oftchfarum  FG, 
Hi,  & parallelarum  ,quaspcr  1 i.  prop.  Procli 
fecabit  diameter  tranfuccfa  D C ii  produda 
vtrimque  in  K St  L,  quia  ipfis  parallelam 
ACB  oftcnfam  fecat in  C centro. 

Demonftracio.  Diameter tranfuerfa  DC£ 
produda  vtrimque  diuidit  bifariam  redas  li- 
neas FKG,  HLI,  accommodatas  intra  fedio- 
nes , & parallelas  datx  diametro  redae  ACB, 
vti  oftendimusin  apparatu,  ergo  per  corolla 
noli.  30.  diuidet  etiam  bifarii m redas  omnes 
alias  chordas  parallelas  cuilibet  didarum 
FKG,HLI,  fitas  intra  datas  fcdiones  oppo- 
fitas j ideoque  etiam  xquidiftantes  datx  dia- 
metro ACB  redx,  per  prop  jo.lib.t.clcmena 
Datur  autem  diameter  reda  ACB,  diuidere 
bifariam  redas  omnes  lineas  accommodatas 
inter  datas  fcdiones  oppofitas,  fle  xquidiftan- 
tes  diametro  tranfueri*  DCEi  ergo  per  defln. 
17. lib.r.  interprimas  , dux  prxdidx  diame- 
tri ACB,  DCE,  reda  fle  tranfuerfa,  erunt  in- 
tiiccm  coniugatx, : fleti  reda  ACB  fccct  bi- 
fariam redas  omnes  parallelas  diametro  tranf* 
uerfx  DCE,  accommodatas  inter  fcdiones 
oppofitas;  etiam h«c  tranfuerfa  DCE  diui- 
det bifanam  redas  omnes  chordas  10  fedioni- 
bus  dudas  parallelas  ipfi  diametro  redf  ACB. 
Qux  erant  demonftrand». 

COROLL.  NOSTRVM  LIt 

In  Ellipfi  vel  c irati».  Si  retU  tingent  fit  piraBeU 
i diameter  dufti  per  puncinm  talius  & centrum 
ent  uxit  c <mtugat Ht. 

It  axis  AB,  Se  reda  DCE  tangens  paralle- 
la ipfi  axi  AB  : & reda  CFG  duda  per  C 
comadum  fle  F centrum.  Dico  cfle  redam 
CFG  axem  conjugatum  dato  AB. 

Concipiantur  infinitx  alie  chord*  paralle- 
Ix  tangenti  DC E,  qualis eft  DlK , ipfx  erunt 
per  jo.prop.  Iib.i.  elem,  paralleixaxi  AB-,  fle 
per  coroll.  noli. 2-  ad  prop.3.  ordinatim  appli- 
catx diametro  CFG.quare  percoroll.noft.49. 
reda  CFG  erit  diameter  conjugata  datx  AB, 


qux  cum  lit  axis,  alter  CFG  erit  ei  conju- 
gatus. 

COROLL.  NOSTRVM  LUI, 

In  omni  feftioru  coni  & circulo  j fi  dettrr  ft&i  li- 
nei ordinatim  applicita  diametro : retia  omnet  linet 
paralleli  illi  ordinatim  appliciti , & accommodata 
in  dati  frflione  eidem,  vel  circulo  ; erunt  ordimtim 
applicata  id  Undem  diametrum  pndiSim, 

DAta  enim  reda  linea  ordinatim  applica- 
ta diametro  , rcfpedum  habet  ad  aliam 
cui  parallela  eft,  iuxta  ddin.io.  fle  1 1.  lib.-i.iiu, 
ter  primas:  ergo  etiam  redx  omnes  alix  li- 
nex  xquidiftantes  datx  redx  ordinatim  ap- 
plicati, erunt  per  prop.  30.  Iib.i . elem.  paral- 
leli illi  alteri : quare  percit,  defin.  12*  erunt 
omnes  ordinatim  appheatx  ad  eandem  diame- 
trum. 

PROPOSITIO  L. 

Daca  fedtione  coni  : 1 Incani 
contingcncem  ducere,  quarcum. 
axe  ad  parces  lectionis  angulum 
faciat  dato  angulo  acuto  aequalem. 

In  Parabola. 

SVppo filio.  Sit  Parabol* axis  AB  datui 
vel  inuentus  per  prop.,!».  oporte.t^ue  li- 
neam reSam  CD  ducere  contingentem  in  C 
punfto  mico  Parabolam  ; ita  vt  angulum 
CDB  cumipfo  axe  produfto  vitra  verticem 
A . ad  parte»  ipfius  Parabola: , atqualem  dato 
angulo  acuto  £FG. 

Apparatus.  Expunflo  E,  teft.EF,  pcf 
prop.12.  Iib.i.  element.  demittatur  refla  linea 
EG  perpendicularisad alteram  FG  efficien- 
tem cum  refla  EF , datum  angulum  LFG; 
& per  prop.  t o.  Iib.i  .elem . refla  FG  bifarii  m 
in  H diuidamr ; & tranfmtttattrt  refla  EH. 
lnfuperad  A punflum  verticis  dati  parabo. 
Ics,  feu extremum  axeos eius  AB  datifttum 
iniinea  curu»  Hyperboles , fiat  per  prop.aj. 
lib.  i.elcrnenr, angulus  BAC  atqualis  angu- 
Io  GH  E ; certum  autem  eft  in  triangulo» 
EGH  . cudente  reflo  aogulo  in  G,  angulum 
GHE  efle acutum,  per  coroll.i.prop.t7.fib.i. 
igitur  faflus  angulus  BAC  equalii  acuto  an. 
gulo  GHE,  acutus  erit  i ergo  per  coroll. 
uoftij  »4prop..7  refla  linea  C A fecabit  li- 
neam curuam  Paraboles  in  duobus  punflis  A 
bc  C,  lam  vero  per  prop.  II. lib. t.  elemen.ex 
punflo  C demittatur  refla  linea  C B per- 
pendicularisad axem  AB,  fiec erit  per  coroll. 
noft.^.  ad  propof.  47.  ordinatim  applicata  axi 
AB.  Denique  producto  axe  BA  vitra  Parabo- 
lam 
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ltm  fumatur  per  j.propof.  lib.i.  tltm.  reda  Ii-  cularis  ipfiaxi  BXA,  quxper  coroll.  noft.it. 
nca  AD  *qualisrpfi  ABi  Stpunda  C Si  D ad  prop.47. continget  Hyperbolam  in  Ajideo- 
vniantur  reda  tinca  CD.  Dico  hanc  redam  Ii-  huc  per  prop.  j.conueniet  ia  F cumifymptoto 
neam  contingere  Parabolam  in  vnico  pundo  XF.  lam  vcr6  quia  in  triangulis  FXA.LHK, 
C,  Si  efficere  angulum  CDB  cum  axe  AB  pro-  duo  anguli  FXA , LH  K , fadi  funt  «quales, 
ducto  . ad  partes  ipfius  Paraboles,  aequa-  duodjue  alij  in  A Si  K funt  redi  xquaics  per 
lem  dato  angulo  acuto  EFG  redilineo.  Ia. ax.  lib.i.  elem.  reliqui  eorum  anguli  erunt 

Demonftratio.  Quia  reda  CE  ordt-  per  coroll.  noft.j.  adprop.  Ji.  lib.i.  clem.  *- 
natim  applicata  eft  per  apparatum  axi  qui  dia-  quales ; quare  dida  triangula  erunt  «quiangu- 
meter  AB,  Si  furoptaeft  inhoc  axe  pro-  la;8tpcr  prop.4..  lib.  i.  elemen.  eritvtXAad 
dudo  portio  AD  ab  vertice  A extra  Pa-  AF  ,fic  HK  ad-KL;  haber  autem  per  prop.8. 
rabolam,  squalis  portioni  AB  ab  eodem  lib.j.  elemen.  HK  ad  KL  maiorem  rationem, 
vertice  A ad  redam  CB  ordinatimap-  quim ad KGiergo  pd prop.i  j.Iib.j.elcm.XA 
plicatam  \ Stpunda  C St  D coniundafunt  ad  AF,  maiorem  habebit  rationem  quim  HK 
media  reda  C D i b*c  per  propoCtio.  33.  ad  KG.  Et  quia  perprop.  11.  lib.6.  eletn.  G- 
Bb.  1 continget  Parabolam  in  vnico  pundo  milia  polygona , habent  rationem  Tuorum  la- 
C.  Cumdue  in  triangulis  EGH,  CB  A,  terum  homologorum  ; G concipiamus  qua- 
Gnt  anguli  in  G Si  B redi , ideo^ue  «qua-  dratafada  fuper  redis  X A , AF  , HK , KG) 
les  per  12.  axiom.  lib.  i.element.  St  anguli  ciim  Gt  maior  ratio  probata  red*  X A ad  AF, 
G H E,  B A C fadi  «quales  ; erunt  per  j.  quim  HK  ad  KG  : quadratum  red*  XA  ad 
axiom.  nofl.  ad  propoGtio.  3 ».  lib.i.  element.  quadratum  red*  AF , maiorem  rationem  ha- 
teliqui  tertij  anguli  «quales  1 vnde  triangula  bebit , quim  quadratum  red*  HK  ad  qua- 
illa  erunt  «quiangula.  quare  per  ^.prOp.lib.S.  dratum  red*  KG.  oftendimus  autem  inde- 
elem.  eritvt  HG  ad  GE , Gc  AB  ad  BC;  monftrationepropoGtionis  primi.itacffcqua- 
eft  autem  per  propoGtio.  tj.  lib.  3,  element.  vt  dratum  red*  XA  ad  quadratum  red»  AF, 
FG  ad  DB,  Gc  GH  ad  AB,  dupla  n imi-  vt  tranfuerfum  BA  latus  ad  redum:  igitur 
rum  ad  duplam,  vt  fubdupla  ad  fubduplam,  per  propoGt.  13.  lib.  3 . element,  tranfuerfum 
ex  apparatu*  ergo  per  propoGtio.  16.  libri  e.  BA  latus,  id  eftaxis  Hyperboles,  maiorem 
element.  erit  viciflim  vt  FG  ad  GH,  Gc  rationem  habebit  ad  redum  eius  latus , quam 
DB  ad  AB;  oftendimus  autem  efle  GH  ad  quadratum  red*  HK  ad  quadratum  red* 
«E.  vt  AB  ad  BC-,  crgoperpropaGr.il.  KG.  Datis  autem  tribus  quadratis,  primo  re- 
lib.  5.  element.  ex  «quo  eritvt  FG  ad  GE,  &*  XA,  fecundo  red*  AF,  quarto  red» 
Gc  DB  ad  BC:  igitur  quoniam  intriangu-  KG,  reperiatur  per  17.  lemma,  quadratum 
lis  FGE,  DBC,  circa redos  G,  B,  angu-  tertium  proportionale  redx  OP)  (funtau- 
los  «quales  proportionalia  funt  latera)  erunt  tem  quadrata  omnia  Gmilia  ) ergo  perprop, 
per  6.  propoftt.  lib.6. element.  anguli  10  F St  aa.lib.  6.  element.  quatuorift*  red*  line* 
D aquales  inter  fe,  fuppoGti  homologis  Ia-  erupt  proportionales  X A,  AF,OP,KG:  erit* 
teribus GE , BC.  Atque  ad  praxim  reduxere-  t^uevt  OP  ad  KG  , Gc  XAad  AF:  habat 
mus  propoGtum , Se  difcurfu  fado  demon-  verd  ex  probatis,  XA  ad  AF  maiorem  ratio- 
ftrauerimus.  nem  quim  HKad  K G ; ergo  per  1 j .propof. 

lib.  j.  clem.  OP  ad  KG  maiorem  rationem 
InHypcrboL.  obtinebit,  quim  HK  ad  KG : querc  per  10, 

prop.  lib.j.  clcment-rcda  OP  maior  erit  quim 
SuppoGtio.  Sit  exis  BXA,  centrum^ue  eius  reda  HK.  Porri  per  lemma  ai.  lib.i.  dato 
X : oporteatque  redam  lineam  C D ducere  quadrato  red*  OP,  St  reda  KH  minorequia 
contingentem  ipfam  in  vnico  eius  pundo  C.  OP,  reperiatur  alia  reda  linea  qu*  cum  data 
effitienremcumaxeBXA,  angulum  CDE,ad  KH  efficiat  rcdangulum  «quale  quadrato  re- 
partes  ipGus  Hyperbol*, «qualem  dato  angulo  d*  OPiiuxta  illud  lemma  eritvt  KH  adOP, 
acuto  KHG  . maiorequim  Gt  femiffis anguli  ita  OP  adeliem  repertam  tertiam  proportio- 
continentisHyperbolam.  nalcm:namperpropof.i7.tib.«.el.m,  reda» 

Apparitus.  Per  coroll.noftrum  6.  ad  prop.  gulum  fub  prima  KH  St  tertia  reperta,  et  it  «- 
1. ducatur  XF  vna  ex  afymptotis dat*  Hyper-  qualequadrato  red* OP  medi*  proportione- 
boles:  St  per  prop.23.  lib.i  «clemud  pundum  lis:  tamen  quia  eft  prima  KH  minorquimfe- 
H,  red*  KH,  Gat  angulus  KHL  «qualisan-  eunda  OP)  erit  per  coroll.noft,  4.  adprop.  19. 
gulo  AXF , boc  eft  lemiffi  anguli  continen-  lib.6. clem.fecundaOP  minor  quim  tertia  re- 
tis Hyperbolen  datam,  qui  continebitur  in  perta.  St  prima  KH  minor  etiam  quimipf* 
angulo  maiore , KHG.  Praterea  ex  aliquo  tertia  reperta:  ergo  G per  3 .prop.  libjxlem.de 
pundo  G,  red*  HG,  demittatur  per  pro-  produdaredaKHvltraH.fumaturredaKM 
poGno.ii.  lib. i.element. reda  GK  perpen-  «qualis ipfi  terti*  teperi*  proportionali  lincf 
diculans  ad  redam  HK,  fetans  obuiam  HL  red*;  erit  par  1 . axiom-  lib.i,  element.  reda 
in  pundo  L.  Tum  expundo  A verticisHy-  KM  maior  quim  dda  KH)  quadratum^ue 
par  boles , excitetur  reda  luxa  AF  perpendi-  nd«  KM  erit  maius  quadrato  ted*  KH,  per 
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lemma  49.  lib.  1.  Sc  rcdangulum  fub  MK, 
KH , xqualc  quadrato  redae  OP,  ex  ipfa  con - 
.ftrudione.  Quare  per  prop^.hb.y. elem.  erit 
rcdangulum  fub  KM , KH  ad  quadratum 
.redae  KG,vt  quadratum  redx  OP  ad  quadra- 
tum redx  KG  ; fuit  autem quadratum  redi 
X A ad  quadratum  reda:  Ab,  ficut  quadratum 
redx  OP  ad  quadratum  redae  KG : ergo 
per  prop.i  1.  Irtxf.  clementieric  quadratum  re* 
dx  X A ad  quadratum  redx  A F , vt  re- 
dangulum fub  KM,  KH, ad  quadratum  redae 
KG.  PorrA  ducatur  reda  MG  : cumque  per 
l.prop.  lib.i. elem. quadratum  reda.*  MK,(lt 
xqualeredangulofub  N1K,  KH  , & fimul  re- 
Aangulofub  MK,  HM:erit  per  $.axiom.lib. 
1.  elem.  quadratum  redx  MK  maius  redan- 
eulofub  MK,  KH;  habebi eque  per  prop.S. 
lib.  5.  clcracru  maiorem  rationem  quadratum 
redx  MK  adquadratum  redx  KG  ,quim  re- 
dangulum fub  MK.KH.ad  idem  quadratum 
aredx  KG : hoc  eft  ex  antecedenti bus,&  prop. 
•tj.  lib. 5.  elem.  quim  quadratum  redx  XA  ad 
quadratum  redx  AF.  Quod  fi  per  propof.  12. 
lib.6  .elem.  datis  tribus  redis  hoc  ordine  M K/ 
,KG,  X A , reperiatur quarta  proportiona- 
lis AQ;  erit  per  prop.  22.  Iih*6.  elem.  quadra- 
tum redx  MK  ad  quadratum  redx  KG  , vt 
quadratum  redx  XA  ad  quadratura  quare* 
iinex  redx  proportionalis  inuentx:  oftendi- 
mus  autem  quadratum  redx  MK  adquadra- 
tum redx  KG , maiorem  habere  rationcr»/ 
quam  quadratum  redx  XA  ad  quadratum  re- 
dx AF;  ergo  per  prop.tj.  lib.y.  elem.  qua- 
dratum redx  X A ad  quadratum  prxdidx  re- 
dx quartx  proportionalis  maiorem  habebit 
rationem,  quim  quadratum  redx  XA  ad 
quadratum  redx  AF  : ergo  per  prop.  10.  lib. 
5. elem.  quadratum  illiusquartc  h nex  pro- 
portionalis minus  eft  Quadrato  redxAF.Qua«i 
re  per  prop.  3.  fi  b.  f . elem . potcri  m us  ex  maio- 
re reda  AF  detrahere  redam  AQ  xqualem 
drdx  quartx  linex  proportionali  minori , & 
ducere  redam  XQ.  Cumque  in  trianguli? 
XAQ,  MKG,  anguli  fint  A & Kfintredix- 
quales  oftcnfi,  fit  que  MK  ad  KG , fic  X A ad 
AQ ; erunt  per  prop.  64  lib.  6.  elem.  xqualcs 
anguli  AXQ,  KMG : fed  angulus  FX A maior 
'eft  angulo  QXA; ergo  per  i.axiom.  lib.i.  clc- 
l»ent.  angulus  FXA. maior  erit  angulo  KMG. 
Cum  igitur  reda  XC,  angulum  AX-Fdiui- 
dat,  produda  vitra  Q,  conucniet  in  C cum  li- 
nea curua  Hyperboles,  per  coroll.  noft.  j.  ad 
prop.a.  nam  diuifus  angulus  AXF  eft  pars  an- 
guli contincntifHyperboIcm , idcoquc  reda 
XC  diuidet  ipfum  angulum  continentem  Hy- 
perbolen. Porro  ex  hoc  pundo  C , per  prop. 
49.  reda  linea  ducatur  CD  contingens  Hy- 
perbolen, ipfa  per  coroil.  propof. 3 i.  lib.  1.  oc- 
cutret  axi  BXA  in  pundo  D fito  inter  cen- 
trum X & verticem  A.  Jjifupcr  iuxta  prop.  1 *. 
iibwx  • elem.  ex  eodem  pffndo  C demittatur 
rtd*  linea  €£  perpendicularis  ipfi  axi  BXA 


produdo  intra  Hyperbolam  , quxeritordi- 
natim  applicata  ipfi  axi , nam  per  coroll.  nofti 
7 ad  prop.  13.  vtrimqtie  occurret  linex  curu* 
Hyperboles  fi  producatur  vitra  a*cm,ideoque 
eht  accommodata  intra  Hyperbolen  , & per 
coroll.  noli. 4.  ad  prop.  47.  erit  ordinarim  ap- 
plicata ipfi  axi , vti  aficruimus.  Quod  fi  confi- 
deremus refulrans  triangulum  CXE  rcdangii- 
lum,  & comparemus  cum  triangulo  redangu- 
lo  GMK;  quia  habent  redos  angulos  xqua- 
les  in  E & K , & oftendimuS  xqualesefic  an- 
gulos QXA  GMK, erunt  eorum  anguli, CXE 
idem  cum  angulo  QXA  , & GMK.  xqualcs; 
igitur  per  noftrum  coroll.  f.  ad  prop  92.  lib.i. 
elem.  reliqui  terti  j anguli  xqualcs;  idcoquc  *- 
quiangula  dida  triangula ; & per  prop.4.  lib.6. 
elem.  erit  vt  XE  ad  EC,  fic  MK  ad  KG  ; Oc 
per  prop.11.  lib.  6.  elem.  vt  quadratum  rodx 
X£  ad  quadratum  redx  EC , fic  quadrat  urii 
redx  MK  adquadratum  rtdx  KG:  eft  au- 
tem per  propof. 37.  lib.i.  vt  tranlucrlum  Hy- 
perboles latqs  ad  redum , fic  redangulum  fub 
EX,  ED,  ad  quadratum  redx  ED  ; eftque 
antea  oftenfum  , vt  quadratum  redx  XA  ad 
quadratum  redx  AF,  fic  redangulum  fub 
KM,  KH,  ad  quadratum  redx  KG;  tura 
vt  quadratum  redx  XA  ad  quadratum  redx 
AF,  vt  trtfnfucrfum  Hyperboles  latus  ad  re- 
dum : ergo  per  prop.  1 f.  lib.y.  elem.  erit  rc- 
danguluitffub  KM,KH,  ad  quadratum  re- 
dx KG , vt  tranfuerfom  Hyperboles  lac  u *d 
redum  ; fed  etiam  paulb'  antea  oftendimus  ita. 
«fle  redangulum  fub  XE,  ED , ad  quadratum 
•redx  CE/  vt tranfuerfum  Hyperbole* latu? 
ad  redum:  ergo  per  prop.  iz  lib.  3.  elem.  cric 
redangulum  lub  XE,  ED,  ad  quadratum  re- 
dx EC,ficut  redangulum  fub  MK,  KH  , ad 
quadratum  redx  KG;inuertendo  igitur  iux- 
ta coroll.  prop.4.  lib. y.  elcm^  cf‘c  quadratum 
redx  CE,  ad  redangulum  fub  XE,  ED, 
ficut  quadratum  redx  KG,  ad  redangulum! 
fub  MK,  KH.  Quare cilm  probauerimus an- 
tea clTe  quid  ratum  redae  XE  adquadratum 
redx  EC,  ficut  quadratum  redx  MK  ad 
quadratum  redx  KG ; 6c  nunc  oftendcrimu9 
efle  quadratum  redx  CE  ad  redangulum  fub 
XE,ED,ficut  quadratum  redf  KG  ad  rcdan- 
gulum fub  MK,KH:erit  per  prop. 22.1ib.j.ele* 
cx  *quo,vt  quadratum  redx  XE  ad  redangu- 
Jum  lub  XE,ED,ficquadratum  redx  MK,ad 
rcdangulum  fub  MK,  KH.  Et  quia  quadratu, 
redx  XE,  & redangulum  fub  XE,ED,  ean- 
dem habent  altitudinem  X£ ; erit  per  prop.i* 
lib.  <S.  elem.  quadratum  redx  XE,  ad  redan- 
gulum fub  XE,  ED^  vtbafis  XE  ad  bafitn 
ED;  firaili  modo  quia  quadratum  redx  MK, 
& redangulum  fub  MK,  KH,  eandem  habent 
tltitudinemr  MK  ; erit  quadratum  redx  MK 
«d  redangulum  fub  MK  , KH,  vtbafis  MK 
adbafim  KH.  Quare  cum  probaueri mus  efle 
quadratum  redx  XE , ad  redangulum  fub 
XE/ED , ficut  quadratum  red*  MK  ad  re. 
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Sangulumfub  MK,  KH:  erit  per  propjr . 
!ib.  5 . ciem.  vt  XE  ad  ED  , fic  MK  ad  KHl 
bOendi mus  autem  infupcrioribuscfle  XE  ad 
£C,  ficutMKadKG;  vnde  per  coroll. pro- 
bof.4.  Iib,$.  elcm.  inucrttndo  erit  vt  EC  ad 
XE,  fic  KG  ad  MK;  & nunc  probauimuS  . 
«fle  XE  ad  ED;  vt  MK  ad  KH  : igitur  per 
prop.  22*  lib.i.elem.  cx  zquoefit  CE  ad  ED, 
EcutKGad  KH.  Dico  autem  redam  lineam 
C D probatam  iri  hoc  apparatu  contingere 
Hyperbolam  datam  in  vnico  pundo  C,  fit  fe- 
cantcm  diametrum  fcu  axem  BXA  in  pundo 
D , efficere  angulum  C DE  zqualcm  dato  an- 
gulo GHK  acuto  rediltneo. 

Dcmonftratio.  Cum  in  triangulis  GKH» 
CED,  Got  anguli  in  k fit  K redi  zquales; 
fic  probauerimus  e Ile  CE  ad  ED  , fleut  GK 
ad  KH  : erunt  per  prop.  6.  lib.  d.elera.  an- 
guli CDE,  GHK,  squales  inter  fc , fuppofitt 
lateribus  homologis  CE,  GK.  Atque  teceri- 
tnus  in  Hyperbola  imperatum. 

In  Ellipfu 

Suppofitio.  Datus  fit  acutus  angulus  re&i- 
lineus  I GH;  oporteat^ue  redam  lineam 
CD  ducere  contingentem  in  vnico  pundo  C 
datam  cllipfim,  efficientem  cum  axe  AB  iHitli 
produdo vitra  verticem  A,  angulum  CDB 
ad  partes  ipflus  ellipfcos,  zqualern  dato  an- 
gulo FGH. 

Apparatus.  Imprimisper  coroll. nofl.  5 ad 
prop.  1 3.  lib.  1 . cx dafo axe  AB,  cllipfcos,  re- 
periatur  eius  redum  latus.  Praeterea  ex  quoli^ 
bet  pundo,  putaF,  red*  FG,  demittatur  per 
prop.  r x.  lib.  1.  elem.  reda  linea  FH  perpen- 
dicularis ipfi  reda:  GH. Deinde  per  lemma  1 9i 
datisduabus  redis, prima  redo  latere  ellipfcost 
fecunda  tranfuerfo  AB, fit  quadrato  redz  FH, 
tepenatur  redangulum  , ad  quod  quadratum 
redz  F H habeat  rationem  eandem  , quam 
habet  redum  latus  ad  tranfuerfum  AB.  Tum 
pc-r  lemma  ii.  lib.  t,  dato  rcdangulo  lftoin- 
uento.  & reda  HG.  reperiatur  alia  reda ; ita 
vt  redangulum  fub  data  reda  HG  , fic  inuen- 
ta,  fit  aequale  dato  redangulo  : & deproduda 
fedaGH  vitra  H, fumatur  per  $. prop.lib.  u 
elcm.  reda  F1K  aequalis  modo  inuentz  redz: 
critquc  redangulum  fub  GH,HK,  zquale  re- 
dangulo prz dido,  per  i.prop.  ltb.6.  elemen. 
cum  habeant  eandem  baum , fic  zqualcm  alti- 
tudinem : fcdfic  per  7. prop  lib.4.  elem.  fic  ir. 
«rit  vt  redum  latus  ad  tranfuerfum  AB  , fic 

?uadratum  redae  F H ad  redangulum  fub 
jH,HK.  lunganturpunda  F,  K , reda  FK. 
Praeterea  perprop.xj.  lib.i.elem.  ad  centrum 
X,quodeft  punduro  medium  axeos  ABiuxta 
dcfin.i.  lib.i.  inter  primas,  fiat  angulus  AXC, 
aequalis  angulo  HKF,fccctquertda  XC  cir- 
cumferentiam ellipfeos  in  pundo  C:  & per 
prop.  praecedent. 4.9.  cx  pundo  C ducatur  ic- 
daluica  CD.,  contingens  in  vnico  pundo  C 


circumferentiam  ellipfcos;  hzc  pcrpropof.aji 
lib.t  .conucnict  cum  duobus  axibus coniugatii 
ellipfcos,  extra  fcdioncm  ; fic  quidem  cum  axe 
AB  produdovltra  A,  in  pundo  D:  fi  enim 
cx  centro  X excitetur  reda  linea  J.X£  vtrim- 
que  perpendicularis  fcu  ad  angulos  redos  ipfi 
axi  AB  tranfuerfo,  erit  eius  axis  coniugatus 
per  coroll  noft.  ad  defin.  18.  lib.  t.  interpri- 
mas: cumque  in  triangulo  FHK  fit  angulus 
redus,efit  per  coroll.  1.  prop,  17.  lib.i.elem. 
acutus  angulus  FK  H;  ideo^ue  etiam  ei  zqua- 
lisfadus  AXC,  acutus  erit : quare  erit  pari 
redi  anguli  AXL:  vndcXC  circumferentiam 
dlipfeos  fecabit  in  C pundo  inter  duos  axes 
coniugatos  AB  , Li ; quare  vti  diximus  per 
prop. ij.  lib.  1.  reda  CD  contingens  ellipfifri 
10  hoc  pundo  C,  occurret  in  D axi  B*A 
produdo  vitra  A.  Dico  autem  hanc  redam 
CD  contingentem  in  C cllipfim, efficere  curri 
cius  axe  AB  produdo  vitra  A.  anguium  CDE 
ad  partes  iplius ellipfcos,  zqualcm  dato  angu- 
li acuto  FGH.  • . 

Demonliratio.  Si  per  prop.i  z.  lib- 1 * elcm. 
ex  pundo  C demittatur  ad  AB  aXcm  reda 
linea  CE  pcrpendicularis,eritpercorolI.noft. 
dd  defio.  18  lib.  1.  interprimasordinatim  ap- 
plicata ipfi  axi,  & refuliabit  triangulum  CEX 
rcdaqgulum  cuius  duo  anguli  in  E fic  X,erunc 
refpcdiuezqualesanguiisin  Hfit  K, trianguli 
rcdanguli  FHK  ; quare  per  cOroll.  nofl.j.  ad 
propof^x.  lib.i.  eliment,  reliqui  tertij  eorum 
anguli  squales  erunt;  idcoquc ipfa triangula 
redangula  sqUiangula : & per  prop.  4.  lib,  <J. 
clement.cnt  vt  XE  ad  EC,  fic  KH  ad  HF;  fic 
per  prop.x a. lib.6.  elemen.  erit  vt  quadratum 
feda*  XE  ad  quadratum  redz  EC  , fic  qua- 
dratum redz  KH  ad  quadratum  redz  H Fi 
Verum  per  prop. j 7.  lib  i.  fic  inuertendo  iux- 
ta  coroll. propof.  4. lib  f.  elcm.  efl  quadratum 
redz  EC  ad  redangulum  fub  DE,  EX,  vt  re- 
dum latus  ad  tranfuerfum  ellipfcos  date;  fic 
per  apparatum  conflat  itacfte  quadratum  re- 
dz HFad  redangulum  fub  GH  , HK  , ficut 
redum  latus  ad  tranfuerfum  ciufdem  ellipfcos; 
ergo  per  propof;u  lib.j,  ciem,  erit  vt  quadra- 
tum redz  EC  ad  redangulum  fub  DE , EX, 
fic  quadratum  redz  H F ad  redangulum  fub 
GH,  HK  : igitur  aflumendo antecedentia,  & 
poflremaconfcquentia,  erit  per  prop. 22. lib.  j. 
elem.  ex  squalitate , vt  quadratum  redz  XE 
ad  redangulum  fub  DE,  tX  , ita  quadratum 
redz  KH  ad  redangulum  fub  GH  , HK.  Et 
Quia  quadtatum  redz  XE  , fic  redangulum 
fub  XE,ED,  eandem  habent  altitudinem  re- 
dz XE,  inter  fc  erunt  vtbafesXE,  ED,  per  1. 
prop.  lib.d.  elemen.  fimiliter  quia  quadratum 
redz  KH  fit  redangulum  fub  GH , HK , ean- 
dem habent  altitudinem  HK,  inter  fc  erunt  vc 
bafesKH.GH:  igitur  per  prop.i  1.  lib.i.elem. 
erit  vc  reda  XE  ad  redam  ED , fic  reda  KH 
ad  redam  HG  1 ergo  per  coroll.  prop.4.  lib.  5. 
elcm.  inucrcendoerit  vt  ED  ad  XE,  frcHGad 
l * K-H; 
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KH,  oftendimus  tutem  effc  X E ad  E C, 
ficut  HK  ad  HF:  ergo  per  propofitio.  2 a. 
lib.velem.exzquoerit  »t  ED  ad  EC,fid 
CH  ad  HF:  quz  latera  proportionalia,  cdm 
fint  circa  redos  angulos  squales  in  E Sc  H, 
in  triangulis  DEC,  GHF  j erit  per  propof.  6. 
lib.6.  element,  angulus  CDE  squalis  angulo 
FGH.  Atque  ita  fecerimus  imparatum. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Car»  Circuit : Lieram  ctntingentem  ipfum  iuct- 
rt , quu  cumuxt  eim  ftu  iitmtrt  pnduSu  vkr* 
ipfum , ad  purtts  tim  , ungulum  tfitiut  uquuitm 
dare  unguit  rtHilinto  ututo  uquuitm. 

Flat  idem  apparatus, vt  in  ellipGiSc  demon- 
ftratio  aliata  pro  ellipG  applicetur  circulo: 
fadum  erit  ac  demonflratum  propofitum. 
Nam  propof.  j7.  lib.i.  communis  «ftellipGSt 
circulo : cui  propofitioni  tota  vis  demonftra- 
tionis  prxeipua  innititur.  * 

PROPOSITIO  LL 

Daca  fedtione  Coni.  Lineam 
contingentem  ducere , quz  cum 
diametro  per  ra&um  dudta,  fa- 
ciat angulum  dato  angulo  acuto 
aequalem. 

ANtequam  propofitum  ad  praxrm  redu- 
camus: moneo  ledorem  id  in  cllipfifa- 
ftura  non  ede  ac  demon  (Iratum  ab  Apollonio 
fine  ope  fcquentis  propofitionis  sx.  qui  de- 
monflrata  illud  exequitur  St  rede  fadum  pro- 
bat. Nemini  igitur  mirum  fit  proponere  Geo- 
metras pofle aliquid, Sc  interponere aliam  pro- 
poGtionem  qoi  demonftretur ; quandoqui- 
dem in  hoc  exemplo  Geometrarum  przfttn- 
tiflimum  videmus  id  efiecifle.  Tamen  ia  Pa- 
rabola , & Hyperbola , propofitum  exequi- 
tur. 

1»  'Par  altili. 

Suppofitio.  Oporteat  redam  lineam  ducere 
contingentem  Parabolam  in  pundo;  quz  cum 
ipfa  diametro  quz  non  fit  axis,  efficiat  angu- 
lum squalem  dato  acuto  angulo  H redili- 
nco. 

Apparatus.  Per  propof.  46.  reperiatur  axia 
AB  datz  Paraboles,  qui  cum  fitvna  ex  cius 
diametris,  erit  parallelus  datzdiametro,  per 
coroll.noft.j.ad propof.a7. lib.i . vel  coroil. 
noft.i  ad  propofit.46.lib.  ciuldcm.  Tum  per 
propoGt.przcedentcm,  50.  ducatur  reda  linea 
GCD  contingens  inpundo  C,  ipfam  Para- 
bolam , & efficiens  cum  axe  illius  AB,  an- 


gulum C D A , zqualem  dato  angulo  acuto 
H.  Tum  perprop.ji.lib.  1.  element.  per  pun- 
dum  C contadus  agatur  reda  linea  ECF  pa- 
rallela axi  AB,  hcc  reda  intra  Parabolam 
incedet  per  coroil.  noft.i.  ad  propofit.i£.lib.i, 
critquc  eius  diameter  per  coroil. noft.r.ad  pro- 
pofit.  46.erufdemlib.i.  Sc  in  vnico  tantum 
pundo  C,  eius  lineam  curuamfccabit  per  co- 
roil. noft.i.  ad  ipfam prop.t5.  lib.i.  Cnm  au- 
tem reda  GCD  contingens  dudafccetin  £> 
axem  AB,  fecabitctiamperptopof.il.  Procli 
diametrum  ECF  ia  pundo  C quod  cftpun- 
dum  contadus  dudz  redii'  GCD : eruntque 
per  propof. 2 9.  lib.i.  clem,  duo  anguli  CDB, 
GCF,  iqualcs. Dico  autem  redam  GCDcon- 
tingere  Parabolam  in  pundo  C,  St  efficere  an- 
gulum GCF  zqualem  dato  angulo  acuto  re* 
dilineo  A,  cum  diamette  CF  Paraboles, 

Demonftratio.  Per  apparatum  cft  angulut 
CDA  vel  CDB  squalis  angulo  dato  acuto 
H;  Sc  angulus  GCF  zauafis angulo  CDB; 
ergo  per  i.axiom.lib.  i.clcm.  angulus  GCF 
zquaiis  erit  angulo  datoacuto  H.  Eft  autem 
per  apparatum  reda  CGD  contingens  Parabo- 
lam inC  pundo  vnico ; St  reda  CF  diameter 
Paraboles.  Igitur  in  Parabola  duxerimus  re- 
dam lineam  CC  contingentem  ipfam  in  C, 
St  efficientem  cum  diametro  cius  CF , angu- 
lum GCF  zqualem  dato  angulo  H acuto 
redilinco. 

COROLL.  NOSTRVM.  I. 

I»  furuhU , tm Uu  rt3u  imtu  imi  pttefl  tungem 
UUm  vt  rt  cmtuita  in  txtrtmt  ftu  vmict  pmuxm, 
itu  vt  tfjicut  ungulum  (umuxt,  utut iutt tmliht 
uSilintt  unguit  uquuitm. 

E Sto  enim  Paraboles  axis  AB,  Se  reda  li- 
nea EAF  contingens  Parabolam  in  A 
vertice  Sc  extremo  axeos:  hzc  reda  erit  pet 
coroil.  noft.i  a.  ad  propof.47.  lib.  huius  .per- 
pendicularis axi  AB , vnde  refultabit  angu- 
lus redus  EAB. 

laro  veri  fi  fieri  poflit  alia  reda  linea  C* 
contingent  Parabolam  ipfam  , efficitnfqu* 
cum  axe  AB  perpundum  A contadus,  an- 
gulum acuto  dato  zqualem : tunc  contra  pro- 
pofitio.  ;z.  libri  r.  fequetur  redam  lineam 
illam  introdudam  cadere  inttr  tangentem 
EA,  & curuam redam hncam  Paraboles;  vel 
angulum  IAB  mixtilincum non efle quo- 
libet acuto  redilineo  maiorem,  contra noft. 
corollar.19.ad  propof.  47.  Hzc  abiurd* con- 
firmant hoc  coroil. 

In  Hyperboli. 

Suppofitio. Sit  datut  angulus  I acutus  redi- 
lineus:  Sc  oporteat  redam  lineam  ducerecon- 
tin»cntcm  lineata  curuam  Hyperboles  in  vno 
foium  pundo , quz  cum  diametro  eius  aliqua 
diucria  abaxeeius , efficiat  angulum  zqualem 
dato  angulo  I,  in  ipfo  pundo  contadus. 

Ap- 
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Apparatus.  Per  prop:  43.  quzratur  E cen- 
trum Hyperboles  )&  pcrprop.47.  inquiratur 
eius  axis  tnofuerfus  AEB;  8 1 per  corall.  no- 
ftruro  6.  ad  prop.  Is  vna  cius  afymptotos  ET : 
* perprop.ii.  Iib.i  .«Iero.  eligatur  perpendi- 
cularis CG  aliqua  rixis  ad  ipfum  axem  AB 
produdum  intra  byperbolam  , qua:  fecabir 
eius  euruam  lineam  in  aliquo  pundo  ex  vna 
parte,  nam  per  aaiom.i  5.  lib.  1.  elemen.  debet 
occurrere  did*  afyraptoto  extra  locum  Hy- 
perboles ; eiufque  portio  inter  axem  ti  cur- 
uam  lineam  erit  per  coroll.fioft.  ad  def.  i8.1ib. 

I . inter  primas  < ordinatim  applicata  axi  prx- 
diflo.  Igitur  per  coroll.nofl.iiad  prop.5 1.  lib. 
1 irepcriatur  latusreftum  Hyperboles  dat*, ex 
przdida  linea  ordinatim  applicata  & axe  cius 
AEB.  Praeterea  affirmatur  quxuis  reda  linea 
QS,qu*  per  prop.  io.lib.6.  elem.diuidatur 
in  V,  fecundum  rationem  tranfuerfi  AEB 
lateris  ad  redum  cius,  ira  vt  fit  QS  ad  SV,  fic- 
os tranfuerfusn  latus  AEB  ad  redum.  Infupet 
per  prop.to.  Iib.i.clcm.  iccctur  bifarilm  in  R. 
redaQV,  Ad  hrc  per  prop. 3 3. lib.}. elem.  fu- 
per  aliqua  reda  FH  delctibarur  circuli  fcgml- 
tuoi  maius,  quodeapiat  angulum  HKF  squa- 
lem dato  angulo  acuto  Ii  tum  perpropof.t. 
lib.j.elem.  fumatur  N centrum  didi  circu- 
li ; ex quoperprop.u. libs  s.elem,  demitta- 
tur reda  linea  NO  perpendicularis u! redam 
HF.quam fecabir bifatijm in  O perprop.3. 
lib  3.  elem.  & pcrprop.ro.  libsS.  elem.  diui- 
daturredaNO  m P,  ita  ve  fie  NP  ad  PO, 
ficut  R.V  ad  VS  :S<  ex  pundo  P ducatur  per 
prop  3 1.  hb.  1 . elem.  reda  PK  *qui'd  1 lians  ipli 
FH,  occurrcnfque  in  K circumferenti*  circuli 
defcriptitducanturqucred*  KH.KF;  erit 
angulus  HKF  xqtialis  fado  HK F,  ptr  prop. 

II.  lib.s.  elem.  idcoquepr  r.ax. lib.  t.clc-m. 
angulus ifte  poftrcrftus  HKF,ctit  zqualis  dato 
angulo  1 acuto.  Produda  vero  reda  Iine$  FH 
vitta  H,  demittatur  ex  punfto  K,  reda  Ir. 
nea  KE  perpendicularis  ipfi  FH , iuxra  pro- 
pof.ta.  Iib.i  elem  Porro  ducatur  ex  N cen- 
tro circuli  reda  NXfemidiamOcr  eius,  paral- 
lela ipG  FH  per  prop.  3 r,  lib. t . elem.  ad  partes 
K;h*credi  NX,ii  PK,  erunt  per  propofijo. 
Iib.i,  dem.  parallela- . quia  polit* eidem red* 
FHL  zquidillantcs ; «fficienrque  angulos  re- 
dos  in  N 8t  P,  perprop.19.  lib.  t.elcms  ob 
angulum  in  O reduro  politum.  Et  quia  reda 
NX  eflfemidiametcrcirculi,& redaPK  ipfi 
paralleli, ipfa  PK  nonenteduda  i centro  N, 
ideoque  non  erit  femidiamete-r  dtdi  circuli: 
Quod  fi  concipiantur  illae  du*  red*  NX.PK, 
produ&i  vfquead  aliud  circumferenti*  cir- 
culi pandum, ipf*  fingulx  bifarilm  dividen- 
tur bifiu  iam  ab  perpendiculari  NPO , per  3 . 
prop.  t ,b.j  elem. quare perptop.ij.lib.  eiufa 
dem  3.  maior  erit  illa  quap-.r  centrum  N in- 
cedit t idcoqueper  prop.  l^.lib.  j.elcm.fcmif- 
fis  NX  cdm  fit  dimidium  maioris,  erit  maior 
quim  PK  femidk  miuotis  oftcnfat.  iamvero 


quia  duas  red*  K L,  NO , funt  ad  angulos  re 
dos  ipfi  red*  I.HOF , erufit  per  prop  18.  lib. 
i.elcm.  parallela:  reda  autem  LK  fucat  re- 
ctam PK,  in  K ; ergo  fi  producatur  LK  vitra 
K.fccabitperpropofn.  Procli,  alteram  NX; 
nod  quidem  inpundo  X,  Sr  neque  etiam  in 
pundo  vlteriorc  extra  circuli  circumferen- 
dam : alioqui  cum  fintoftcnfe  reda  NX,PK, 
paralkl*,tClm  etiam  parallela  NPO,  LKjca- 
rallclogrammu*  refultans  KN,  cim debeat 
habere  oppofita  latera  KP,XN’,  per  prop.  j 4. 
lib.i. elem. xqualia  j ellet  reda  K.P  minor  o- 
ftenfa  qulin  XN,  zqualis  ipG  XN,  vel  maior 
quam  XN;quod  plaae  abfonumcfl:  igitur  re. 
da  LK  produda  vitra  K,ndn  poterit  fecare  re- 
dam  NX  in  X,  vel  vitra  X,  citra  circuli  cir- 
cumferentiam: fecabitergo  in  pundo  Y intra 
circulum  ipfum , fecabirque  ipfum  circulum 
pfoduda  vitra pundum  Y,pcr  axiom.t8.  lib. 
i.clemiquodqdc  etiam  porci! probari  per  lem- 
ma 19.  Produda  igitur  reda  line»  LK  vitra  K 
in  infinitum,  fecabit  circulum  induobus  pun- 
dis  K ,Sc  M.  Quoniam  vero  funt  reda:  PK, 
NX,  parsllelf,  fi  angulus  in  K eft  redus ; et- 
iam angulus  in  Y erit  redus, per  ptop.ay,  lib. 
l.elcm.qutreper  prop.3.  lib. 3,  elemen.  reda 
KM iecabitur bifarilm  in  Yabreda  NX. Et 
quia  funt  parallelogramma  redangula  KN, 
LP,  ex  ipfa  confttudione  ; erurtt  per  prop  34, 
lib.t.elem.xqualcsreflie  KY  , PN ; tum  et- 
iam zquales  red*  PO,  KL:  8t  per  noft.coroll. 
ad prop.7.lib.j.  efem.crit  vtNP  ad  PO.fic 
YK  ad  KL.  Etquiainitidpofuimus  NP  ad 
PO,  vt  K V ad  VS;critperprop;ti.  lib.5.clc. 
ment.  RV  ad  VS, ficut  YK  ad  KL;8c  mxta 
ptop.i  J.  lib. 5- dement,  antecedentium  dupla, 
erunt  ad  i{tfa  confequentia,  in  eadem  prxdi- 
da ratione;  hoc  ederit  QVXd  VS.vt  MKad 
KL:  coinponendoigituriuxtapfop  18.!  I?. p. 
elem.  eritvt  QV,  VS,  ad  VSj  fic  MKL  ad 
kL.  Affimcndo  autem  altitudinem  commu- 
nem LK.critper  r.prop.bb.C.  clem.vt  MKL 
ad  LK,  ficredangnlum  fub  MKL,  LK  ad 

Suadratum  fedx  LK:  ergo  per  prop.l,  .lib.y. 

lem.  em  vtQV,  VS,ad  VS,  fic  ccdangulum 
fub  ML,  LK  ad  qnadracum  red*  LK.Quod  (i 
eoncipiamus  ex  pundo  L citra  circulum  fico, 
redam  aliqoarm  lineam  dudam  per  prop.  17. 
lrb, 3.  dement,  contingentem  circulum  ipfum; 
tam  rcdsngulum  fub  LF,  LH.qulm  redanu 
gulurofubLM,  LK.critper  prop  Ji. lib.  eiuf- 
dem  5.  elcmenr.  aequale  quadrato  did*  line* 
tangentis;  ideoque  per  1.  ax:om.  Iib.i. elem, 
didaduo  redangula  erunt  zqualia : ergo  per 
pttsp.y.  lib.  5.  elem;  ifta  duo  redangula  habe- 
bunt eandem  Titionem  ad  quadratum  red* 
LX.fed  oftendimusefle  rcdangulum fub  l.M, 
l.K , ad  quadratum  red*  LX,  vt  QS  ad  VS; 
ergopcrprop.it.  Iib.;.clem.  erit-rcdsngulum 
fubLF,  I H.adquadratumrtd*  LK,vt  QS 
ad  VS:  fecimus  autem  initio  vt  QS  sd  VS, 
na tranfuerfumlatu»  AEB,  datas  Hyperbo- 
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lcs,  ad  eius  redumlatus ; ergo  prop.  1 1 . iib.  5 . 
elem.  erit  vt  red^ngulum  lub  LF,  LH,  ad 
quadratum  redx  LK,  fic  tranfuerfum  AEB 
.latusadeius  redum.  Infupcr  pcrprop.n.  iib. 
i.clcm.  ducatur  ex  pundo  A,  vertice  Hyper- 
boles , reda  linea  A T perpendicularis  axi 
tranfuerfo  AEBihxcpercoroli.noft.il.  ad 
prop.47.  continget  Hyperbolen  in  pundofeu 
vertice  A ; & per  3.  propofit.  occurret  in  T 
afy^ptoto  ET.  Igitur  ex  demonftratis  in  pri- 
ma prop.  eft  vt  quadratum  redx  E A ad  qua- 
dratum redx  AT,  fic  AEB  tranfuerfum  latus 
ad  redum ; & oftendimus  efte  rcdangulum 
fub  LF  & LH , ad  quadratum  redx  LK,(ic 
tranfuerfum  AEB  latus  ad  redum  ; erit  per 
prop.ti.  Iib.  5,  eleroent.  vt  quadratum  redx 
EA  ad  quadratum  redx  AT, fic  rcdangulum 
fub  LF,  LH,  ad  quadratum  redx  LK.  Quia 
vero  quadratum  redx  LF  maius  eft  redangu* 
lo  fub  LF,  LH,  per  20.  lemma  i ideo  per  pro- 
pofit. 8.  lib.f.clem.  quadratum  redx  LF, ma- 
iorem habebit  rationem  ad  quadratum  redx 
LK  , qukm  rcdangulum  fub  LF,LH.  Cum 
igitur  quadratum  redx  EA,  fit  ad  quadratum 
redx  AT,  vtredangulum fub  LF,  LH,  ad 
quadratum  redx  LK;&  rcdangulum  fub  LF, 
LH,  ad  quadratum  redx  LK,  habeat  mino- 
rem rationem,  qu^m  quadratum  redx  LF  ad 
quadratum  redx  LK ; habebit  per  corollar. 
noft.i.ad  prop.  i).  Iib. 5.  clem.  quadratum  te- 
dx  EA,  ad  quadratum  redx  AT,  minorem 
rationem,  quam  quadratum  redx  LF  ad  qua- 
dratum redx  LK:  id  eft,  quod  in  idem  reci- 
dit, quadratum  redx  LF  ad  quadratum  redx 
LK , habebit  maiorem  rationem  , quam  qua- 
dratum redx  EA, ad  quadratum  redx  AT: 
hoc  eft,  quadratum  redx  LF  iong£  magis  fu* 
perabit  quadratum  redx  LK,  qulm  fuperet 
quadratum  redx  EA, Quadratum  redx  AT: 
igitur  per  lemma  11.  habebit  reda  LF  maio- 
rem rationem  ad  redam  LK,  quim  reda  EA 
ad  redam  AT.  Quia  verd  in  triangulis  FLK, 
EAT » funt  anguli  in  A & L redi  xquales  per 
12.axiom.lib.» . elemen.  & reda  FL  maiorem 
habet  rationem  ad  redam  LK,  quim  reda 
EA, ad  redam  AT  ; erit  per  2».  lemma  an- 
gulus LFK  minor  qu^m  angulus  AET . Igitur 
per  prop. 23.  lib.i.  eleroent.  faciendo  ad  pun- 
dum  E , axeos  AEB , angulum  AEC  xqua- 
lem  angulo  LFK,  minor  erit  angulus  AEC 
fadus , qui m angulus  AET, per  f .axiom.lib.  1. 
dement,  ideoque  continebitur  in  angulo  ma- 
iore AET.  Porro  per  1.  propofit.  quia  reda 
£C , diuidit  angulum  continentem  Hyper- 
bolam,fadumab  afymptotis,  quarum  vnaeft 
ET ; reda  EC  occurret  Hypcrbolxinpun- 
do  C.  Tira  exhoepundo  C,  pcrprop.49. 
educatur  reda  linea  C D contingens  ipfam 
Hyperbolen  in  vnico  C pundo,fecabit  axem 
AEB, in  pundo  D,  inter  centrum  E,  & ver- 
ticem A ipGus  Hyperboles.  Deinde  cx  pundo 
C decnucaturperprop.iz.  lib.i.clcmeoc.red» 


CG  perpendicularis  ipfiaxi  AEB  produdo 
intra  locum  Hyperboles ; jpfa  CG  erit  paral- 
lela per  propofi8.  lib.i. elem.  didxredx  li- 
nex  TA  tangenti,  St  perpendiculari  i pfiraet 
axi  AEB,  in  vertice  A ;4deoc^ue  ordinatim  ap- 
plicata ad  ipfutn  axem  , per  coroll.  noft.a.  ad 
prop.3.  Porro  reda  EC  erit  diameter  Hyjxr- 
boles,  iuxta  coroll.  prop.51.  lib.i.  eft  vero  re- 
da CD  contingens  Hyperbolen  ipfam.  Dico 
autem  iftam  redam  CD  contingentem  Hy- 
pcrbolam  datam , efficere  cum  diametro  eius 
EC  duda  per  C pundum  prxdidi  contadus, 
angulum  ECD  xqualem  dato  angulo  acu- 
to I. 

Demonftratio.  Quia  reda  C D contingit 
Hyperbolen  in  C,  & reda  CG  eft  ordinatim 
applicata  ad  axem  BEAG:erit  per  propof.  j 7. 
lib.i.  vt  tranfuerfum  Hyperboles  latus  BEA 
ad  fuurn  redum  latus,  fic  rcdangulum  fub 
EG,GD,  ad  quadratum  redx  CG.  Etquia 
oftendimus  in  apparatu  efle  rcdangulum  fub 
LF,  LH,ad  quadratum  redx  LK,  ucut  tranf- 
uerfum AEB  latus adfuum  proprium  redum 
latus;  eritperprop.il. Iib. elem.  vtredan» 
gulum  fub  LF,LH,  ad  quadratum  redx  LK, 
iicredangulum  fub  EG,  GD,  ad  quadratum 
redx  CG.  Ci^m  autem  in  triangulis  KFL, 
CEG,  anguli  in  L & G fint  redi  & xquales, 
& anguli  CEG  , KFL , fadi  in  apparatu  x- 
quales;  erunt  percoroll.  noftrum  3.  ad  pro- 
pofit. 32.  iib.  1.  elcment.  eorum  reliqui  terti) 
anguli  xquales  ; ideoque  xquiangula;  vnde 
per  propofitio.  4.  Iib.  6. elcment.  obtinebunt 
latera  proj>ortionaliacircum  xquales  angulos: 
quare  per  definita,  lib.tf.  elcment.  erunt  firai- 
lia.  Quia  verd  in  his  triangulis  ab  verticibus 
K & C,  duximus  ad  bales  LF,  EG,  re- 
das LH,  CD;  & oftendimus  cfle  rcdangu- 
lum fub  LF,  LH,  ad  quadratum  redx  LK, 
iicut rcdangulum  fub  EG,GD,  ad  quadra- 
tum redx  CG;  erunt  per  lemma  23.  trian- 
gula KHL , CDG  , fimilia  ; & per  noftrum 
coroll.  1.  ad  illud  lemma,  erunt  reliqua  tri- 
angula fimilia  KFH,  CED:  igitur  in  his 
duobus  poftremisfimilibusetitpcrcit.  defin. 
i.  Iib. 6.  elcment.  anguli  FKH,  ECD,  x- 
quales , oppofiti  homologis  lateribus  HF,ED: 
fadus  autem  eft  angulus  FKH  xqualisdato 
I angulo  acuto;  ergo  per  i-axiom.  lib.i.  ele- 
ment. angulus  ECD  erit  xqualis  angulo daro 
I acuto  redilinco.  Atque  ita  adimpleucri- 
musprxeeptum  ,&re&c  cfle  adimpletum  de- 
monftraucrimus  in  Hyperbola. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

In  circuli  impofibile  eji  ducere  retium  lineum  con* 
tingentem  ipfum  , que  cum  diametro  em  dutiaper 
punctum  contatiut , efficiat  angulum  aqualem  dat» 
acuto  rttiilmto.  , ■ 


Nam 
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NAjji  prop.  1 8.  lib.;.  demi  diamcicr  cir- 
culi per  contaduin  rcd*  line»  tangentis 
Circulum  dcda,  cum  efficiat  angulum  redum 
tum  ea : manifcilum  eft  non  polle  duci  redam 
lineam  contingentem  ipfum,  que  cum  diame- 
tro eiusduda  perpundum  contadus  prardi- 
di , efficiat  anguium  acutum  arejualcm  datd 
acuto  redilineo , per  propofitio.  16,  tib.  cit. 
element. 

COHOLL.  NOSTRVM  III. 

phpotri  poteft  elitjuii  m vmuerfum  i»  mu  pmpoi 
/trione  ; it  illud  extqui  rei  iemonftrere , pertim  in 
Ma  pnpofitione , partit»  i»  alia  fecjuemi,  interpmen- 
ittlum  proptfitionem  mtefiriem  ai  eundem  ftnerJ, 
mitende  Apollonium. 

HOc  faditare  fdlent  Geometrae , interpo- 
nendo lemma  vel  diuerfa  lemmata  qui- 
bus probetur  propolitum  ; St  hoc  in  prarlentia 
vfurpauit  Apollonius, qui  propofitum  vniuer- 
faleod  Parabolam,  Hyperbolam  , Stellipfifn 
demonftrauitpartim  in  hac  propofitione,  circa 
Parabolam  8c  Hyperbolam  s partimdue  inter- 
polita  fequehti  propofitione  51.  illud  idem 
probabit  in  cllipfi  prop.  5 quae  propofitio  in- 
terpoltta  loco  lemmatis  apponi  poterat;  nihil- 
ominus eam  voluit  appellare  propofitionem. 

COROLL.  NOSTRVM  IV. 

Hat  propofitio  fr.  tnutur felit  ejfet ; / inter 

tme»  fc  elimet  lineet  curitet  baienrei , rmeWgertf 
tomprehenfum  circulum.  Quod  fi  excludetur , toti. 
nerfelu  eft. 

'*  .•  i - • | *. 

H&JC  propofitio , Se  corollarium  noftrurh 
I.  confirmant  quod  in  confideratione 
noftra  il  ad  fecundas  definitiones  lib.  i.ad- 
notauisnus,  Apollonium  minime  intelligere 
nomine fedionisconi  lineam  cumam  obtinen- 
tis , ciscuium  a fi  enim  illo  nomine  fectionis 
inteliigeree  et  iam  circulum , h*c  propofitio  in 
vniucrfum  falfa  eflet  > vt  patet  ex  nottro  1.  co- 
roll.  quare  excluditur  iuxta  mentem  ApOlto- 
nij  circulus  ab  nomine  fedionis  conica*.  Et 
propterea  in  antecedentibus  St  confcquenti- 
bus  fi  aliquid  in  Vniuerfutn  detnonlirandum 
proponit  commune  circulo  St  Parabolae  tc 
Hypcrbolar  & cllipfi,  ve{  aliquibus  illarum  fe- 
dionum ; femper  addic  circulum  vel  circuli 
Circumferentiam.  Et  fic  euidens  eft  corolla- 
rium hoc  noftrum  St  id  quod  diximus  in  cita- 
re confideratione  noftta. 

COROLL.  NOSTRViW  V; 

' -*•  1 * ...  1 /i  - ’ *»T  t)  1 

I»  Hpperiole  & SVpfi , rMpeeeft  Juti  relle  tuiti 
7A£,  tieAfreus  iffei  jiaienei  'nt  extremo  A exetl 
AB , .&  efjuieMiumipfteexeeninlMiipul0ntlini 
etuto  ertpulo  I,  retHlineo.  ' ’ ' 


DEmonflratio  eadem  eft  qua-  allata  fuit 
incoroil.  nofiroad  Parabolam  , inliac 
pro  politione. 

Propositio  lii. 

Si  cllipfim  rc6ia  lihea  coritirt- 
gat : angulus  quem  facit  cum  dia- 
metro pertadlum  dudla,  non  eft 
minor  angulo  deinceps  ci,  quili- 
heis  ad  mediam  fedtionem  incli- 
naris concinetur. 

C Vppofitid.  Sicellipfis  ACBD,  cuius  ceri- 
J trum  E fit  inuencum  por  propof.4;.  8c  axes 
coniugati  AB, CD,  inucntiperpropof.e7.se 
linea  reda  G F L ipfam  contingat  in  vnico 
pundo  F,  inter  didos  axcsconiugatos ; Se  fe- 
midiameter  EF  dudaex  dido  pundo  F con- 
tadus ad  centrum  E.  Pollrenib  reCtx  linee 
AC,BC,  fint  inclinate  ad  mediam  fedtonem, 
iuxtadcfinit.11.se  angulus  ACB  ad  mediam 
fedionem  , iuxta  defin.  11.  Prpdufeedue  redte 
linee  GFL,  BC  , illa  vitra  F , hac  vitra  C, 
concurrentin  L ;ndmper  propoflt.  15.  lib.l. 
cum  refb  GFL  contingat  fc&ionem  in  F pun- 
do inter  axes  coniugatos  GB,  CD,  concur- 
ret cum ipfis extra ft-diOnem,  ifi  G Sc  liqua- 
re produda  reda  BC  vitra  C,  quandoquidem 
fecataxcm  CD  in  C.fupraiilam  incedet  per 
axiom.  1 1 lib.x.  elem.  idco^uc  per  axiom.aS. 
lib. eiufdem occurret jn  L,  reda;  GFL.  Isrit 
verd  angulus  LC  A,  vej  LCH,fecantc  femidia- 
toetroEFobuiam  chordam  AC  in  H,  dein- 
ceps ad  angulum  ACB  ad  mediam  fcdtonpra 
faftum  ab  redis  lineis  AC,  BC  ad  mediam  fe- 
ftionem inclinatis.  Eritquc  angulus  LFEfa- 
(Sus  ab  contingente  reda  linea  GFL  , cilipGm 
datam  in  punfeo  F,  Se  ab  eius  Tcmidiamctro 
EF  tranfeunte  per  tadum  predidtum  F.  Dico 
autem  hunc  angulum  LFE, non  efle  minorem 
angulo  LCA  vel  LCH.  qui  deinceps  eflad 
angulum  pridiflum  ACB.tadltim  ab  lineis  re- 
dis AC , CB  , ad  mediam  fe&ioncm  inclina- 
tis- 

Imprimis,'  vel  reda  feufemidiameter  FH£ 
ab  pondo  cootadus  F,  ad  centrum  E dude, 
cfl  parallela  redx  BC  L ad  mediam  fedionem 
inchoata;  vel  non  elici  parallela. 

Dcmonfiratjp  in  cafu  quo  femidiaqietef 
EHE  (it  parallela  refl*  BCL.Per  ptopof.jo. 
lib.i.  reda  AE  eli  atquaiis  ipli  RE;  Se  reda 
HE  parallclajpfi  BC,  in  triangulo  C AB,  igir 
tur  pcf^.  prop.  lib.  iS.elcm.diuidctnrbilariain 
in  H,  reda  AC  ; nam  per  cit.  prop.  diuidun- 
iur  propottionalitcr  latera  AB,  AC , abrfda 
HE;  oltendUnvsausem  lat,u's  AB  diuifuroelSt 
bifarilm  ia  E.crgoctiamiaJfis  ■ AC  dnvdetui 
bifatiim  in  H;  Cum  igitur  lemidiamcter  FE, 

redam 
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reftam  AC  non  tranfeuntem  per  centrum  E 
ellipfeos,  bifariam  diuidot  in  H,  Se  recta  LFG 
in  extremo  F diametri  EF,  detur  contingere 
cllip(im;ipfa  LFG  contingens  erit  perprop. 
S.eritxquidiftansreftx  AC  bifariam  fcilx  in 
H.  Igitur  parallelogrammfi  refultabit  LFHCj 
& per  prop.)  4.  lib.i . elcm.  angulus  LFH  vel 
LFE,  zqualis  erit  angulo  LCF1  vel  LCA: 
non  igitur  in  hoc  cafu  angulus  LFE  minor  erit 
LCA  vel  LCH.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

Apparatus  in  cafu  quo  diameter  vel  femi- 
diameter  FE  non  fit  zquidiftans  reftz  LCIt. 
Imprimis  quia  fupponuntur  dux  reftz  F E, 
LB,  non  parallela;,  non  poterunt  anguli  FEA, 
LUE,  clie  zquales;  alloqui  Ii  edent zquales, 
edent  prxd  iit  e reftz  linex  zquidiflantesper 
prop.  z 8.  lib.i.  elem.  Ducatur  autem  recta  FK 
perpendicularis  ad  axem  AB,  per  prop,  1 1,  lib. 
i . elcm.  haec  erit  ordinatim  applicata  ad  illum 
axem,  per  coroll.  noli,  ad  dcfin.i8.1ib.i.  inter 
primas;  8c  habebimus  triangulum  reftangu- 
lum  FKE,  quod  non  «rit  fimile triangulo re- 
itangulo  CEB;  ob  angulos  oftenfos  inxqua- 
ies  LBE  vel  CBE,  Sc  FEA  vclFEKtlimilia 
enim  triangula  debent  efle  zquiangula  ,iulta 
defin.i.  lib. fi.  elcm.  Sed  neque  crirvt  BE  ad 
EC,GcEKad  KF;  ahoqui  cum  anguli  in  E & 
K fint  redi  zquales,  ettent  ipfa  triangula  per 
prop.6.  lib.fi.  elem.  firnifia,  contra  ea  quz  de- 
monilrata  funi.  Cutn^Ue  non  fit  BE  ad  EC, 
ficut  EK  ad  KF ; non  erit  quadratum  BEad 
uadratnm  EC,  Gcut  quadratum  EK  ad  qua- 
ratum  KF;  alioqui Cita elfet ,quatuor ipfz 
diftz  reftz  edient  proportionales , per  propof. 
xx. lib.d.elem.contraeaquxoftenfafunt.  Eli 
autem  per  prop.  at.  lib.i . quadratum  redtx  BE 
ad  quadratum  reftz  EC ; hoc  eft  rcflangulum 
fub  BE , E A , propter  zquaiitatem  r citarum 
ipfarum  BE,  EA,  iuxta  prop. jo. lib.i.  ad  qua- 
dratum redtz  EC,  per  prop.7.  lib. 5 .elem.  fic- 
ut t ranfuetfu  m latus  ellipfeos  ad  eius  icftum 
latus; St  pet  prop.; 7.  lib.i.  eft  vttranfuerfum 
latusadidem  rcftum.lic  re&angulumfubGK, 
KE,  ad  quadratum  redi*  FK:  igiturperpro- 
pof.it.  lib.  j.elem.  non  erit  rcftangulum  fub 
GK,  KE,  ad  quadratum  reftz  FK,  ficut  qua- 
dratum rcitx  EK  ad  quadratum  reftz  KF. 
Ponamus  autem  primam  ex  his  poftremis 
quantitatibus  habere  maiorem  rationem , vel 
minorem,  qulm  tertia  ad  quartam:  per  prop. 
17.  lib.  j. elcm.  vel  coroH.  noft.  ad  illanv.vicif- 
fim  prima  ad  tertiam  habebit  maiorem  vel 
minorem  rationem,  quim  fecunda  ad  quar- 
tam; hoc  eft  in  hoccafu,  noneric  redtangu- 
lurafub  GK, KE,  ad  quadratum re&x  EK, 
ficut  quadratum  rcfixFK  ad  quadratum  reS; 
FK  : quadratum  autem  reftz  FK  habet  ratior 
nem  zquaHcatis  ad  quadratum  reftx  FK,  hoc 
eft  idem  ad  fcipfum  habet  rationem  zqualit  1- 
tis ; ergo  reftangulnm  fub  GK,  KE , non  erit 
squale  quadrato  reftz  EK.  Cum  autem  qua- 
dratu reftz  EK,St  tcftangulum  fiib  GK,KE, 


obtineant  eandem  altitudinem  KE ; perprop, 
i.  lib.i,  elem.  bales  eorum  GK,KE.  erunt  in- 
zqualesjficuti  ipfa.rcftangulum  fub  GK,KE, 
Sc  quadratum  reftz  KE,  oftenfa  lunt  inzqua- 

lia.  lam  veri  fi  concipiatur  circulus  fadtus 
centro  E ellipfeos,  intcruallo  EC  minore 
qutm  EA, (nam  EC  eft  femillis  minoris  axeos, 
& E A femiffis  maioris  axeos , ) fecabit  io 
punitis  Q,  tlm  maiorem reilam  EA,  quin» 
ei  zqualem  EB,  quz  puncta  Q erunt  inter  E 
St  A , & inter  E St  B ; reftufque  erit  angulus 
QCQ  infemicirculo  QCQ,  iuxta  prop. 31. 

lib.  3.  elcm.  fi  ducerentur  recta  QC , QC; 
totus  ergo  angulus  BCA  , continens  r citura 
QCQ,  obtufus  erit , quem  efficiunt  reftz 
AC , BC , ad  mediam  lectionem  inclinatz. 
Iara  vero  fuper  redta  aliqua  linea  MN , per 
prop.  3 ; . lib.; . clement.  deferibatur  circuli  fe- 
gmentum  MYN  capiens  angulum  zqualem 
obtufo  ACB.  quod  circuli  fafti  fegmentum 
eri  t per  prop.}  1 . lib.  ciufdem  j.element.  minus 
femicirculo.  Porro  per  prop,  1 o.  lib.  (.  elcm. 
diuidatur  recta  MN  in  X,  ita vt Iit  NX  ad 
XM,  ficut  GK  ad  KE;  punitum  X non 
erit  medium  reftx  MN,  ficuti  reitx  GE  non 
eft  medium  punitum  K ex  antediftis.  Et  per 
prop.  ii.  lib.i,  clement.  ad  punitum  X reitx 

MN,  excitetur  refta  linea  vtrimque  perpendi- 
cularis YXI.adipfam  MN,  fecans circulum 
fa&um  in  Y 8c  I , rcftzque  linez  ducantur 
MY,  NY . Prxterea  rcila  MN,  bifaritra  in  T 
diuidatur  per  prop.  10. lib. t. elem.  Sc  ex  pun- 
ito T excitetur  ad  illam  refta  linea  OTP 
perpendicularis  vtrimque  percit.  prop.it.  lib. 
1.  element.  fecetquehxc  perpendicularis  cir- 
culum in  O Sc  P ; hzc  redta  linea  OTP, 
iuxta  coroll.  prop.  1.  lib.).  elem.  tranfibit  per 
centrum  circuli , quod  f»  punitum  K iiluen- 
tum  per  prop.  1 xit.  Infuper  ex  centro  R emit- 
tatur per prop.u.  lib.i.  elem.  refta  linea  RS 
perpendicularis  ipfi  YX1 , aganturqne  reftz 

MO, NO.  Imprimis  rcfukabit  tcftangulurn 
parallelogrammum  XTRS,  ob  parallela  late- 
ra oppofita  per  propof.  29.  lib.i.  elem.  propser 
angulos  in  X,T,S,  reftoi  ;ideo<^ie  per  propof. 
1 4.  lib.  1.  elem.  Utera  TR^CS,  oppofita  erunt 
zqualia.  Infuper  cum  perprop.j;.  lib.), elem. 
faftum  fit  fegmentum  MYN, capiens  anguhim 
zqualem  angulo  ACB,  Sc  in  boefcgmcnto  fit 
angulus  MON  ,eritperpfop.ti.  lib,;.  elem, 
xqualis  angulo  MYN , St  per  1.  axioni,  lib.i. 
elcm.  zqualisangulo  ACB.  Quoniamautem 
ia  triangulis  CEA,  CEB,  latera  CE,  EA, 
funtxqualia  lateribus  CE,  EB, angulos  com- 
prehendunt zquales reftos;  ctuntpcrprop.  4. 
lib.i.  elem.balcscorum  zquales  CA,  CB;  Sc 
anguli  ACE, BCE, zquales : fnnilimodoo- 
ftendentur  anguli  MOT,  NOT,  in  triangulis 
MTO,  N TO)  Sc  bafes  eorum  MO,NO,  z- 
quales:  quare  anguli  obtuli  ACB,  MON,  o- 
Itenfi  zquales,  etunt  bifariimdiuifi>ilteab  re- 
fta CE,  hic  abtcftaOT  > vnde  per  axi  0.7. 

lib. 
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lib.t.ele.  lemilics  diflorum  totoru  squalium  bjuimus  in  antecedentibus , vt  rranfuerfum 
obtufotum  angulorum,  erunt  rquales.videli-  AHBIatusad  reflum:  eft  autem  per  prop.ar, 
cetanguli  EC  li , TON.  Igitur  in  triangulis  Iib.i,  A coroll.  prop.  4. 1 i b.  f.  elem.  vt  iranf- 
TON,  ECB  ciimftnt  alij  duo  anguli  in  T St  uerfum  latusadrcflum  , Gcreflanguium  fub 

E refli  squales  i erunt  pe  r coroll.  noli,  j . ad  GK,  KE  , ad  quadratum  refls  K F ; ergopet 

prop.  ;j. Iib.i. elem.  reliqui  eorum  anguli  s-  prop.  ir.  lib.f.  elem.  erit  vt  PT  adTO.Gc 

quales:  quare  ipfa  triangula  erunt  squiangtda;  reflangulum  fub  GK,  KEr  ad  quadratum  re- 
8c  per  prop.4.lib.<S.  elem  critvt  NT  adTO,  ft*  KF.  Igitur  cftm  fit  reflangulum  fub  GK, 
Gc  BEadEC;  & iuxu prnp.22,  Iib  S.elero.  KE,vt  PT  ad  TO;  & oftenderimus  PTad 
erit  vt  quadratum  recte  NT  ad  quadratum  TO,  minorem  habere  rationem  qulm  1Y  ad 
refls  TO,  Gc quadratum  refls  BE  ad  qua-  XY;  pernoft. coroll. i.adprop.13.  Iib.;. elem. 
dratum  refle  EC.  Cumquercfla  RoGtma-  reflangulum  fub  GK,KE,  ad  quadratum re> 
ior  qu4m  eu»s  pars  TR,&  I R Gt  oftcnfa  s-  fls  KF  . minorem  habebit  rationem , qulm 
qualisipli  XS;  erit  per  i.ajc,  hbit . elem.  refla  1Y  ad  XY : ell  autem  per  lemma  prxpoGtum 
RO  maior  qua  m refla  XS:  led  tlc  per  prop.  1 ;.  prop.  j».  !ib.  10.  elem.  reflangulum  fub  IX, 
Jib.j.elem  reflaOPetl  maiorqulm  refli  Yl;  XY,  ad  quadratum  XY,  Gcut  lY  ad  XY  j Sc 
& linguis  per  prop. ;ilib.j. elem  funtbdarilro  modb  probauimus  1 Y ad  XY,  maiorem  ha- 
Gflt  ib  perpendiculari  RS,  in  punttts  R.,  S;  here  rationem  , qulm  reflangulum  fub  GK; 
fcmiflls  OR  maiorcritqulmlemiffib  YSicr-  KE,  ad  quadratum  rcftsKF;  ergo  per  cit-pro- 
gu per prop.8.  Iib. 5. elem.  refla  OR  habebit  pof.ij,  Iib.5.  elem. reflangulum  fub  IX,  XY, 
m uorem  rjtioncmad  RT,  qulm  refla  SY  ad  ad  quadratum  rcflxXY, maiorem  habebit  ra- 
SX  squalem  ipfi  R.T  oftcnfam:  ergo  viciflSm  tionem,  qulm  reflangulum  fub  GK,  KE,  ad 
iuxta  prop  17.  Iib.j.  elemen.  refla  OR  ad  re»  quadratum  refls  KF.  eft  autem  per  prop.  3 f. 
S-m  sY.  matorem  rationem  habebit,  qulm  hb.j, elem.  reflangulum  fub  NX.XM, squale 
refla  R 1 ad  reflaro  SX:  igitur  per  propof.  J).  rtflaogulo  fub  IX, XY;  ergo  per  prop.7.  lib.j. 
Iib.  euildcm  5. elem.  erit  maior  proportio  rc-  elem.  habebunt  eandem  rationem  ad  quadri- 
fla  OT  adreflam  YX,  qulm  refl.e  OR  ad  tum  reflat  XY : oftendimus  verd  reflangulum 
reflam  YS;A  perprop.  27.  Iib.eiufdcm  j vi-  fub  IX, XY  ,adquadratum  refls  KF, maio- 
ciflimentOI  in  maiori  rationeadOR  qulm  rem  proportionem  obtinere , quira  reflangu- 
YXud  YSiergo  perprop.16.  hbrieiufdcm.m-  lurofub  GK,  KE,  ad  quadratum  refls  K F.cr- 
tiertcndo  erit  RO  ad  OT  in  minori  ratione,  go  per  prop.  i;.lib.  j.eletti  reflangulum  fub 
qulm  YS  ad  YX.  Quod  G mxta  prop.  1 1.  Iib.  NX,XM,  ad  quadratum  refls  XY,  maiorem 
6,  cleui.fcaenmus  vt  RO  ad  O f,  G<  YS  ad  lationem  habeuit.qulm  reflangulum  fub  GK, 
aliam  reflam  puia  Z;  erit  hsc  refla  per  Ivm.  K E,  ad  quadratum  refls  KF  ; vel  quod  idem 
24.  maor  quam  YX.  eft  vcri\  per  prop  ij  & eft,  reflangulum  fub  GK,  KE,  ad  quadratutti 
coroll.  prop.  -i<  lil- 5.  elem.vt  FOad  RO.Gc  refls  KF,  minorem  rationem  habebit,  quitn 
Ylad  SY:  igitur  redigendoad  huncordinem  reflangulum  fub  NX,XM , ad  quadrarum  re- 
prsdiflas  poftremas  comparationes , erit  in-  As  XY.  Quod  G per  iemdiaij.  Gat  vt  reflain» 
uecttndo  per  coroll. prop.  4 lib.j.  elem.  vt  OT  gulum  fub  GK,  KE,  ad  quadratum  refls  KP, 
ad  RO,  Gt  Z ad  Yft  a.  vi  ROad  PO.  GcSY  lic  reflangulum  fub  NX,XM,  ad  aliud  quadra* 
ad  YI:  ergo  per  prop.  22 . Iib.  ciufdem  ;.  erit  tum;  verbi  gratiS  refls  X Vjerit  iuxta  lemma 
ex  squalitate,  vt  OT  ad  PO,  Gc  ZadYIjSt  24.  refls  XV  quadratum  mlius  qulm  qua» 
per  coroll.  prop.4.lib,eiiifdcminuertendo,vt  dratum  refls  XY ; ideoque per  prop./f.  Pro» 
POad OT,Gc  Yl  ad  Z: fcdperprop.S.lib.j.  cli,  refla  XV  roaiorqulm  refla  XY. Igitur 
elem.  recta  Y I ad  Z habet  minorem  rationem  producendo  tefiam  X Y vitra  Y,poterimusper 
qulm  ad  YX,  ( vtpote  eadem  ad  maiorem  ha-  J.prop.lib.t  elem. Tumere  reflam  XV  squalem 
bensmtnorcm  rationem, qulm  ad  minorem;}  ipG  XV,  maiorquecrit  qulm  refla  XY. , 
•rgo  pcrcoroll.noft  1 . ad  prop.i ;.  Gu.J.elem.  Demonftratio.  Quandoquidf  in  triangulis 
POad  OT.minorem  habebit  raiionem,qulm  GFE,N  VM,eft  per  apparatum  GK  ad  KE,Gc 
YI  ad  YXiigiturdiuidendo.iuitacorollar.  NX  ad  XM;  funtfjuc  refls  KF,  XV,  ad  reflo* 
noft.adpfop.29.  Gb.j. elem, erit  PTadTO,  angulos ipGsproprijlrcflis  GKE,  NXMjcft- 
minorcrohabensrationcmqulm  1Y  ad  XY.  due reflangulum fubGK.KE.ad quadratu re- 
Se  quia  refla  TN  eft  perpendiculari*  ad  OP  fls  KF.Gcut  rcflanguififub  NX,XM,ad  qu^- 
diametrum  cirtuli , erit  per  lemma  47.  Iib.i.  dratum fefls  XV.perapparatuieruntpcr  Icm. 
inedia  proportionalis  inter  OT  TP;  quare  per  lfi.triangula  GFE.N  V M,  Gmilia;  idec^ue  an- 
coroll,  prop,ao.lib.S.  elem.  erit  PT  adTO,  gub  GFE,  N VM,  squales.  Eft  verd  perprop. 
ita  quadratum  refls  TN  ad  quadratum  refls  11  ,lib.i.elem.  angulus  NYM  roiiorqulman- 
TO;  oftendimusautem  antei,  ita  elfe  quadra-  guhis  NVM;  ergo  per  i.ax. Iib.i. olcm.arigu' 
ium  refls  TN  ad  quadratum  refls  TO,  vt  Ius  NYM  maior  erit  qulm  angulus  GFE.ied 
quadratum  refls  B6  ad  quadratum  refls  St  angulus  ACB  fuit  oftenGis  squalis  in  ap- 
EC, hdeeftvt  reflangulurnfub  AE,  EB,  ad  paratu.angulo  NYM;ergoetiampercit.ax. 
quadratum  refls  EC  ; hoc  oft  etiam  vti  pro»  angulus  ACB  maior  erit  angulo  AFE.  fueft 
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autem  per  prop.i  %.  lib.i . elcm.  anguli  cluo  de* 
incepsad  F zqualcsduobus  redis*,  tum  etiam 
ali)  duoanguli  deinceps  ad  C,  squales  duobus 
redis;  qui  duo  redi  fuflt  squales  duobus  re- 
dis, per  i.Sc  u.ax.  Jib.  i.  clero.  ergo  fi  ab  illis 
squalibus, demantur  inaequales  anguli,  maior 
A CB,  minor  AFf  ; relinquentur  aoguli  in** 
quales, maiorquidem  LFE, minor  LCA:  ille 
fadus  ab  tangente  LFG  in  pundo  F,  cllipfcos, 
& diametro  FE  ttanfcuntepcr  didum  pun- 
dum  contactus : hic  vero  LCA  deinceps  ad 
angulum  ACB  fadum  ab  duabus  retiis  AC, 
BC  , ad  mediam  fedionem  inclinatis.  Atque 
ita  in  cafii  quo  diameter  FE  non  fuerit  paralie* 
la  vni  rrdz  , puta  BC  ad  mediam  fidionem 
inclinatae,  verum  erit  quod  tangens  reda  lirtea 
ellipfitn  efficiat  cum  diametro  cius  tranlcunte 
perpundum  contadus  , angulum  non  mino- 
rem angulo  deinceps  ad euiti  qui  fit  abrodi* 
ad  mediam  fedionem  inclinatis.  Porro  tota 
propofitio  in  vtroque  cafu  abunde  dcmonftra- 
ta  erit. 

PROPOSITIO  LI1I. 
Data  cllipfl , contingentem  re- 
sarti lineam  ducere, quae  cum  dia- 
metro per  tadtum  dudh , faciat  an- 

S;ulum  dato  angulo  acuto  atejua- 
em.  Oportet  aurem  acutum  atu 
gulum datum,  non elTc minorem 
angulo  deinceps  ei,  qui  lineis  ad 
mediam  ledtionem  inclinatis  con- 
tinetur. 

REftabat  in  prop,  ft,  propofitum  demon-» 
ftrare  in  cllipfl : Difiulit  autem  Apollo* 
nius  illud  demonftrare.interponendo  propofi- 
tionem  f z.  qua  oftendit  angulum  fadum  in 
dlipfi  acutum  ab  tangente  reda  line»  ipfam 
ellipfim,  & diametroeius  dudaperpundum 
contadus , non  efle  minorem  altero  angulo  a- 
cutoqui  cft  deinceps  ad  angulum  obtutum  fa* 
dum  ab  redis  lineis  ad  mediam  fedionem  in- 
clinatis : propter  rcftridioncm  additam  in  hac 
ropofitione.  Atque  ita  iocllipfi  non  poterit 
uiufmodi  redia  linea  contingens  ipfam  duci, 
qu®  faciat  cum  diametro  eius  duda  per  ta* 
dum,  angulum  quemcuraquc  squalem  dato 
cuilibet  acuto  redilineo  j fed  oportet  vt  angu- 
lus datus  acutus  non  fic  minor  angulo  dein* 
ccps  ei qui  fit  ab  lineis  ad  mediam  fedionem 
inclinatis.  Solutio  igitur  prop.  51.  circa cHi* 
plim  , erit  in  hac  propofitionc  5^.  . i 

Suppofitio.Oata  fit  cllipfis  ACBD  , cuius 
axis  maior  fit  AB,  minor  CD,  fe  mutuo  bifa- 
riam fecantes  in  centro  E,  per  prop.p.lib.t  .ad 
angulos  redos  per  defi.  1 9.  lib.  1.  inter  primas. 
Sintque  inclinat*  reda:  line*  AC,BC,ad  me- 
diam fedionem, mxu  defio*  1 i.Produdr  verd 


fit  reda  BC  vitra  C ad  G,  angulufquedatu> 
acutus  V,  non  fit  minor  angulo  ACG  qui  cft 
deinceps  ad  angulum  ACBeffcdum  abprzdi- 
dtis  redis  AC,  BC,  ad  mediam  fedionem  in- 
clinatis, fcd  vel  squalis  illi,  vel  maior  illo.  O- 
porteatq;  redam  lineam, exempli  gratiS  HKG 
ducere  contingentem  datam  ellipfim  in  vnico 
pundo  K;  ira  vt  angulus  GKE  fadus  ab  didi 
tangente  HKG.  & diametro  KE  edudaab 
pundo  K,pr*didi  contadus  ad  E centrum, 
fit  squalis  dato  acuto  angulo  Y. 

Apparatus  in  cafu  quo  angulus  datus  acu- 
tus Y,lit  *qualis  angulo  ACGqui  deinfcepseft 
ad  angulum  ACB  fadum  ab  redis  lineis  AC, 
BC,  ad  mediam  fedionem  inclinatis.  Ex  cen- 
tro E per  prop. 31.  lib.i.ele.  tranfmittatur  le- 
midiameter  EK  parallela  ipfi  red®  BC:&  per 
prop.49.cxpudo  K ducatur  reda  linea  GKH 
contingens  in  pundo  K,  circumferentiam  elli- 
pfcosdatzjqu*  per  prop.i  f ..li b.l.fccabir  ex- 
tra fedionem, axes coniugatos  AB,CD,  illum 
in  pundo  H,  hunc  in  pundo  I;  & per  prop.i  1 , 
Procli  fecabit  parallelam  redam  BC,ipfi«EK, 
produdam  vitra  C,  in  pundo  G:&femidia- 
meter  EK  fccabit  obuiam  redam  AC  inpun- 
dp  F.  Dico  autem  redam  HKG  contingcn- 
tem  ellipfim  datam  in  pundo  K,  efficere  an- 
gulum EK  G cum  dida  diametro  vel  femidia- 
metro  KB,  zqualeangulo  ACG;  ideexjue  per 
l.ax.  lib.i.  eJe.  zquoiicm  angulo  dato  Y acuto, 
qui  ponitur  in  hoc  cafu  xqualis  angulo  ACG. 

Dtmpnftratio.Quandoquidem  in  triangulo 
CBA.duda  eft  reda  EF  parallela  ipfi  bafi  BC; 
diuifa  erunt  proportionaiiter  latera  illius  AB, 
AC, in  E & F,per  a prop  lib.d.cle.  idcoqjcrit 
vt  AE  ad  EB,(ic  AF  ad  FC;prima  autem  A E 
cft  xqualis  fecundat  EB,pcr  prop.30.lib.  v.ergo 
per  coroll.nofi.z.ad  prop.  14.  lib.f.eie.  teni* 
A F erit  *qualisquart*  FCrquare  reda  AC  di- 
uifa erit  bifariam  in  Fa8£quiah*c  reda  AC 
bifariam  in  F diuifa,non  incedit  per  centrum 
E,ellipfeoS;  per  prop. 6. reda  HKG  contingens 
ipfam  ellipfim  in  K pundo  extremo  femidia- 
metri  EFK  bifariam  fecantisrin  Fprxdidara 
redam  AC,erit  arquidiftans  ipfi  red*  AC.  T- 
giturin  parallelogrammo  GKFC  refultante, 
afigulus  GKF  vel  GKE, erit *qualis angulo 
f€G,vel  ACG, per  prop.^.lib.i.ele.quare  idi 
angulus  GKE  squaliserit  angulodato  Y acu- 
to redilineo, per  i.ax  Jib.i.elc.quandoqu  idem 
angulus  ACG  cuiefi  zqualisangulus  GKE, 
datus  eft  in  hoc  cafu  aequalis  angulo  Y acuto» 
Atq;  ita  in  hoc  cafu  fatis  fecerimus  propofito. 

Apparatus  in  cafu  quo  angulus  datus  Y fit 
maior  dato  angulo  ACG.Imprimisquia  datuf 
angulus  acutus  Y,  alteret  deinceps  X,erit  ob- 
tuuisper  coroll.noft.  $ .ad  prop.i  3 .lib.  1 . elem. 
& quiain  hoc  cafu  datur  angulus  Y maior  qu* 
angulus  ACG;  funt<^ duo  anguli  ACG,  ACB, 
deinceps  ad  C, duobus  redis  f quales, per  prop. 
23.  lib.i.  eltm.ficuti  funt  duo  anguli  Y , X* 
cumque  illi  duo  fimul  fumpti,fintiftii  duobus 
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fimul  fumptis  «quales  per  ax.12.  lib.ciufdcm; 
fi  ab  illis  «qualibus  demantur  mxquales  an- 
guli, V maior,  ACG  minor;  relinquentur 
anguli  inzquales»  X minor,  ACB  maior-  His 
politis  per  prop*<4-  lib.$i  elem  ab  aliquo  cir- 
culo auferatur  fegmentum  MNP , quod  ca- 
piat angulum  aequalem  angulo  X;  6c  reda  MP 
per  prop.t  o.  lib.i.elem.  bifariam  m O diuida- 
tur;  & per  prop.i  1.  lib.  emfdem,ex  pundo  O 
excitetur  reda  linea  NOR  vtrimque perpen- 
dicularis ipfi  reda*  MP>&  qucfccct  circumfe- 
rentiam circuli  m N & R.  In  hac  reda  NR, 
erit  per coroll.  prop.t.  lib.j.  elem.  centrum  V 
ipfius  circuli.  Porro  ducantur  reda:  NM,NP. 
Quia  vcr6  diameter  R.VN,  circuli, eft  perpen- 
dicularis chorda;  eius  MOP , fccabit  arcum 
MNP,  bifariam  in  N,  per  coroll.  1.  ad  prop.i. 
Jib.l.  Hypficlis.idcoquc  ptrprop.29.1ib.J.elc. 
coroll. noli,  rcd«  MN.S  P,  erunt  aequales:  ac 
propterea triangulum  MNP,  erit  ifoltelcSjcu- 
ius  angulus  MNP  fedus  erit  bifariam  in  duos 
angulos  MNOPNO,  «quales  ab  perpendicu- 
lari reda  NO  tranleunte  per  centrum  V,  iuxta 
corolLnoft.i.adprop.32.  lib.i.elem-  Et  quia 
fecimus  fegmentum  circuli  MNP,  capiens  an- 
guliim  «qualem  angulo X*  erit  angulus  MNP 
equalis  angulo  X,  per  coroll.  noft.ad  piop  27. 
lib.  3.  elem.  St  quoniam  ollcndimus  angulum 
X eife  minorem  angulo  ACBjeritpcr  i.ax.lib. 
i.clemcnt.  angulus  MNP  etiam  minor  angulo 
ACB.Iam  vcrbquia  in  triangulis  AEC,BEC, 
duo  latera  A E,  LC  , funt  refpcdiue  «qualia 
duobus  lateribus  BE,  EG,  angulofque  redos 
in  E comprehendunt  «quales; per  prop.4.  libi 
i.elem.  rcd«  AC.BC,  erunt  xquaies.d  angu- 
li ACE.BCE.  «quales ; vnde  totus  angulus 
ACB  dimfus  erit  bifariim:  Cumq;fint  oftcnfi 
anguli  ACB  MNP,in«quales,minorq;  MNP, 
& maior  ACB;crunt  per  prop.i}.  lib.i.elem. 
femiffcs  eorum  eodem  modo  in«quales,  vide* 
licet  MNO  minor,  ACE  maior:  oftcnfi  vcfd 
funt  anguli  in  E & O redi  «quales;  igitur  per 
Jem.i7  reda  linea  AE  maiorem  rationem  ha- 
bet ad  EC,quim  MOad  ON;  ideoq;  per  lem. 
it.  quadratum  red*  A E ad  quadratum  redae 
EC,  maiorem  rationem  habebit , quim  qua- 
dratum red*  MO  ad  quadratum  red«  ON: 
Quadratum  autc  redx  A E,  «quale per  i.prop. 
lib.6,clcm.  rcdungulofub  AE,EB,  ob  «qua- 
lem altitudinem  AE,& «quales bafes  AE,EB, 
0lK.nl.1s9  Si  per  prop*j  j.lib.5.  cie. quadratum 
redx  MO  «quale  cft  redangulofub  NO.ORj 
& per  prop.i. lib.6  clero,  etiam  redtngulo  fub 
MO.OP,  ob  «quales  altitudines, & bafes.  Igi- 
tur quia  per  prop.xi.Iib«i.&  coroll  prop.4. li- 
bri j.clcm.  cit  fcdangulum  fub  AE*  EB , ad 
quadratum  redx  EC,  ficut  tranfuerfum  latas 
AEB  incllipfi,  ad  redum;  St  probauimus  rc- 
dangulum  fub  AE , EB , ad  quadratum  reda 
EC  , maiorem  rationem  habere,  qu^m  qua- 
dratura rcd«  MO,  ad  quadratum  redx  ON; 
per  prop.i  y lib.}.  dement,  latus  tranfuerfum 


AEB  in  ellipfi  ad  redum  latus,  maiorem  ra- 
tionem habebit , quam  quadratum  redx  OM 
ad  quadratum  redx  ON;  vel  quim  redangu* 
lum  fub  ON,  OR,  ad  idem  quadratum  rcd± 
ON  5 ( cum  fint  «qualia  oftenfa  , quadratum 
redx  OM,&  redangulumfub  ON,  OR;vd 
quim  linea  RO,  ad  redam  ON , cum  (int  p et 
f.prop.  libid.  elem.  quadratum  redx  ON,& 
redangulumfub  RO,  ON,  eandem  habentia 
dtitudinem  NO,  inter  fc»vt  bafes  RO»ON.J 
iam  verdfumptaquauis  reda  linea  OS , diui- 
datur  per  ro.prop.  lib.6.  elem.  in  a,  in  ratione 
lateris tranfuerfi  AEB  ad  redum  : Sc  per  propi 
1 o.  lib.  1 .elem.  ipfa  tota  o s fecetur  bifarii  m in 
p*  Quia  ergo  cft  reda  o a ad  a s,  ficut  tranfuer- 
fum AEB  latus  ad  redfi  j St  oftendiihus  tranf- 
uerfum latus  ad  redum , maiorem  habere  ra- 
tionem quim  reda  RO  ad  ON  ; habebit  per 
prop.i 3.  lib. f. elem.  reda  oa  ad  a s, maiorem 
proportionem,  quim  reda  RO  ad  ON:  ergo 
iuxta  prop.z  8.  lib.  * . elem.  componendo,  reda 
o sad  s a, maiorem  habebit  rationem, quim  re- 
da RN  ad  NO.&  quia  per  prop.  15  lib.i.elem. 
cft  vtpsad  VN,fic  os  ad  RNjcrit  viciflim  pec 
prop.i  6. lib. 5. cie.  vt  psad  os,fic  VN  ad  RN: 
verum  vei  oftcndimuS, maior  cft  ratio  0$  ad  sa, 
quim  RN  ad  NO;crgo  per coroll.noft.i.  ad 
prop-3i.lib.5.ele.  psad  sa,  maiorem  rationem 
obtinebit,  qui  m VN  ad  NOjfc  per  prop.  2 9. 
lib.  ciufdcm  ).diuidcndo,crit  pa  ad  as,  maio- 
rem habens  rationem,  quim  VOad  ON.Quod 
fl  per  prop.i  l.lib. 6.  cie.  datis  tribus  redis  hoc 
ordine  p a, a s,  VOfrepcriatur  quarta  pfbpor- 
tionaiis  OI;  hxc  Ol  reperta  erit  minor  quim 
ON,  per  Icm.2  9.crgoperprop.j.  lib.  1 . elems 
poterimus  cx  maiore  ON  actraherc  OI  mina- 
re: & per  prop.}  wlib.eiufdc  1 . ele.  ex  pundo  I 
ducere  redam  lineam  IX  parallelam  ipfi  MP; 
& aliam  XST  parallelam  ipfi  NR,fecantem 
in  S obuiam  redam  MP;  tdm  aliam  VQ  pa- 
rallelam ipfi  MP.  refultabunt^ue  exhaccon- 
ftrudionc  parallelogramma  OX,  VX,  VS; 
qu«  ob  angulos  redos  in  O antea  poGtos, 
ipfa  erunt  per  lemma  i(.  lib.  1.  redangula. 
Cum  igitur  VQ  fit  ad  angulos  redos  ipfi  re- 
d*  TX,  ex  centro  V,  circuli,  duda;  bifa^ 
riim  in  Q fecabit  redam  T X , per  prop.j. 
I1b.3xlcm.Iam  verd quandoquidem  cft  p aad 
as,  ficut  VO  ad  OI,  vel  QS  ad  SX,  (cum  fint 
per  prop.34.  lib  i.  elem.  VO,  QS,  «quales;  Sc 
OI,  SX,  «quales : ) componendo , erit  iuxta 
prop.18.  lib. j.  elem,  vtpsadsa,  ficQ£  ad  SX; 
ficpcrlerama  z9.efit  vt  o s adsa,  fic  TX  ad 
XS;  &diuidendo,  iuxta  propofit.  17.  lib.y. 
clcm.vt  oa  ad  as,fic  TS  ad  SX:  oftendimus  au- 
tem antei  e(Tc  oa  ad  as,  vttranfuerfum  AEB 
latus  ad  redum;  ergo  per  prop.i  i.lib.5.  elem. 
crievtidcm  tranfuerlum  Inus  ad  redum , fic 
TS  ad  SX.  Denique  tranfmittantur  red* 
linee  MX,  XP.  Iam  verd  redeamus  ad 
cllipfim  ad  cuius  E centrum,  feu  pun- 
dum  E medium  axeos  eius  maioris  AEB, 
Aa  a fiat 
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APOLLONII  PERG^I, 

A NOBIS  ADDITAS. 

I;  fide,  at  eia  extrema ; faS a comparatione  red  an- 

guli adipfum  dxem , aqualu  qturta  parti  figura,  ex* 
Competere  bie  quarte  parti  figor*  aquale  reti  an  - t edento  figura  quadrati . 

gulum  excedent  figuraquadreta  ad  axem  Hyperboles, 

vel  oppofiitarutn  [titionum,  tijl  inuenire retiam  lineam  /A  Vi  ratione  fumantur  feu  inueniantuf 

ad’1  ciendam  in  dtredum  axi  Hyperboles , veloppefita-  Vc  ba:c  duo  punfla  comparationum  in  axe 
tum  fetliouum  , ita  vt  letat  quadrati  aqualu  qtur-  tranfuerfo  Hyperboles  vel  oppofitarum  iedto- 
te  parti  figura,  fit  media  proportionali!  inter  ctm-  nam)  indicabimus  lemmate  24.  ad  hunc  li- 
pofitam  redam  ex  axe  & inunita  relta  , (7  inter  brum. 

ipfam  imentam  : & ex  produSe  axe  rltra  fua  ex-  Aduerte  hic  duo  punfla  comparationum 
treme  que  ftmt  vertices  Hyperbole  , veloppefita-  vocari  ab  nonnullis  neotericis  Geometris,  po- 
no» feSitmum , utrimque  detrahere abdidit  vertici-  Ids  comparationum  > ad  fimilitudinem  pun- 
ivi, poni  enet  aqualu  ditle  inuente  linea  recte  feu  florum  comparationum  in  axe  maiore  elli- 
tenia  proportionali , mam  ex  ima  parte , alteram  pfeos,  quae  magis  proprie  dc  accommodati  ab 
ex  alia.  cifdem  neotericis  vocantur  poli , cum  aliquo 

fundamento  mechanicp  praxeos  circa  ellipfcos 
Vio  fit  figura  propria  Hy-  declinationem  in  plano;  ficuti  explicabimus 
pcrbulz , vel  oppofitis  fe-  definitione  quarta  fequente. 

Aionibus , acci  pe  ab  defi,  1 , 

lib.t.  qui  vniuerfalis  cum  III. 

fit  ad  omnes  figuras  feflio- 

num  conicarum  Sc  circuli;  Comparatebie  quarte  parti  figttr  e eqttala  rellan- 
conuenit  etiam  figura  Hy-  gulum  deficient  figura  quadrata , ad  dxem  maiorem 
perboles  & oppofitarum  fcAionum.  Quomo-  etSpfeo 1. 
do  vero  accipiendum  fit  quadratum  iquale 

parti  figuri,  confulc  ea  qui  diximus  ad  defi.  TJ  St  diuidere  axem  maiorem  ellipfeos  in 
2.lib.cit.a.  Denique  quomodo  exeeutioni  fit  Ce  duaspartes  inaequales;  ita  vt  minor  pars 
mandanda , docebimus  lemmate  21 . ad  hunc  fit  tertia  proportionalis , Sc  maior  portio  pri- 
librum.  ma,  delatus  quadrati  aequalis  quarti  parci  fi- 

gurae in  ellipfifit  media  proportionalis:  re- 
I I.  flangulum  autem  fub  diflis  inaequalibus  par- 

tibus axeos  maioris,  deficiat  figura  quadra- 
Putida  compotationum  in  Hyperboli,  oeleppofi-  ta,  applicatum  diflo  axi.  Et  ab  ipfoaxe,  ab 
tiefedionUm  fiant  extrema  pande  portionum  fum-  eius  extremis  detrahere  verfus  centrum  ellt- 
ptetttm  aqualium  in  axe  tranfuerfo  produilq  vlrim-  pfeos  vtrimque  aquales  partes  difle  terti* 

A a j pro» 
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Lemmata  ad Lib.y  Qonicor.AfoU.  Pcrgdt.  Lem.  3.4.  j.S.  &?. 


LEMMA  II  Ii 

Simhmi  fMWir.fi  idddtttr  iiffhtatid  qui  dif- 
fert 4 nuiirt  1 Summi  mimris  i ffiw , & dijftren- 
tid;  tqmlu  ejl  mtim  qutmititi.  Eftmflrm. 

C Vppofitio.  Minor  C quantitas  differat  a 
^ maiore  A , differentia  13.  Dico  quod  C 
& B fimul  , aequales cffcipfi  A maioti. 

Demondratio.  Cum  enim  differentia  in- 
ter duas  quantitates  fit  refidua  pars  maioris, 
quando  ablata  eft  ab  illa,  minor  aliqua;  & 
ifta  ablata  Cc  rcfidua  , line  partes  integrantes 
adaequate  maiorem  : certum  cd  iftas  duas  par- 
tes limul  fumptas , hoceft  fummam  minoris 
ablatx  & refidux , effe  peraxiom.  bb.  t. 
elem.  aequalem  toti, videlicet  maiori  ipfi  quan- 
titati. Igitur  0 B differentia  inter  C mino- 
rem & A maiorem,  addatur  ipfi  C minori*, 
erit  BC  fumma  «qualis  maiori  ipfi  A.  Quod 
erat  explicandum* 

LEMMA  IV. 

« 

Si  ab  aqualibus  quantitatibus , communis  devia- 
tur : refidua  vnius , erit  differentia  stiteritis  tonus , 
& tommunu  ablata.  ER  nojlrum. 

C Vppofitio.  A & B fint  «qualia , & C 
^ commune  ademptum  , refiduutnque  D. 
Affero  D refiduum  ipfius  A pod  detradufn 
C,  effc  etiam  differentiam  intef  ablatum  C, 
& alterum  totum  B. 

Demonftratio.Per  j.axiom.lib. i.  elemenr. 
Si  ab  «qualibus  A & B,  commune  C tollatur, 
relinquentur  «qualia  D & D;  C autem  & D 
fimul  fumpta  funi  per  prscedens  lemma  $.  ar- 
qualia  ipfi  B.Quod  fi  ex  fumma  totali  ipforum 
C & D , auferatur  C ; relinquetur  D,  diffc- 
rentia  ipfius  adempti  C , & duorum  fimul 
fumptorum  C 6c  D ; hoc  cft  totius  B,  & 
C adempti.  Sicutifuit  propofitum. 

LEMMA  Va 

In  triangulo  ABC , fit  bajisbi fari  atri  diuifa  in  di 
& ducta  reda  AG;& dutrtda  BF  CE  fe  mutuo 
fecem  in  D in  pw do  reda  AG  erit  reda  EF  pa- 
rallela ipfi  BC.  Ejl  Pappi  lemma  t.  adbundibt. 

APparatuj.Per  prop.  31.  lib.  1.  elem/per 
pundum  A ducatur  reda  linea  HAK 
xqu i diftans  ipfi  BC; hanc  redam  HAK,feca- 
bit  in  H produda  reda  C£  vitra  E in  K, 
producta  reda  BF  vitra  F,  1uxtapropof.11, 
Procli. 

Dcmondratio.  In  triangulis  BGD  , fc  AD, 
Crunc  anguli  contrapofiti  D aquales  per  pro^ 
pof.i/.Iibt.clemen.Sc  anguli  G & A,  per 
propofz^.lib.eiufdem  y quare  eorum  reliqui 
tertij  anguli  erunt  aequales  per  coroll.  nod,-  3. 


ad prop.ii.  lib.i.clem.  ideoque  /pfa  trianguli 
xquiangula.  Simili  modo  probabuntur  xqui- 
angula triangula  CGD,H  AD.fgitur  per  prop. 
4. Tibi 5. elescrit vt  BG ad  GD,tic  KA  ad  AD; 
A:  vtGDadGC,fic  DA  ad  AHjergopcrpro- 
pofic.zz,  lib.j.  elem.  exxqtioerft  vt  BG  ad 
GC , fic  K A ad  AH  ; prima  vero  BG  & fe- 
cunda GC  funt  «quales  ex  dati* , ergo  per  co- 
roll. nod.  z.  ad  prop.lq.  Iib.5.  dement. tertia 
K A & quarta  AH  , erunt  «quales.  Sed  & per 
lemma/o.lib.t. triangula  BEC,  AEH,func 
fimilia;  tum  etiam  ttiangula  BFC,AFK:crgo 
perdefin.i.  lib.i.clem.  etitvtCBad  BE,  fic 
H A ad  AE  ; Si  vicifllm  per  propolit.ttf.  lib.f. 
elem,  vt  CB  ad  HA,  fic  BE  ad  AE:  fimiiiter 
erit  vt  CB  ad  CF,  fic  A K ad  KF,  & viciffiin 
vt  CB  ad  AK  , fic  Cf  ad  AF;  Eft  autem  per 
7.  prop.  lib. eiufdcm  5.  CBad  HA,  vtCBad 
AK;  ergo  per  propofitio.  li.lib.ciufdem  5; 
erit  vt  BE  ad  EA,  fic  CF  ad  AF:  ergo 
per  2.  propofitio.  lib.6.  element.  reda  £F  efi 
xquidillans  ipfi  redx  BC.  Quod  erat  demon- 
ftrandum* 

L E M M A Vt 

Si  dut  quantitates  aquales  AB,  C D,  jaeririt^  & 
diuifa  in  partes  in  aquales  in  puntlu  E , F Dico  quo 
d-ffert  e-s  E ab  CF , eo  E B dijfcrreab  FD.ejlF.U- 
tott)  ad  ptopof.fb  lib.  2.  ApoU. 

Apparatus. Per prop.j.  lib.i.clem.  fuma- 
tur AG  xquafisipfi  CF,  fi  quantitates 
dat.v,  fuerint  reda*  linex. 

Dertiondratio  EG  cd  differentia  inter  AG 
Cc  AE,  vel  inter  CE  & AL;nam  pofitx  funt 
«quales  AG,  AF  : fed  funt  etiam  totales  AB* 
CD,  dat«  «quales.  Igitur  (a  ab  his  totalibus 
AB,  CD,  xquSlibus,  tollantur  «quales  AG, 
CF;  relinquentu/per  3.  axioni.  lib»i.e!emcn. 
«quales  GB,  fD.  Quod  fi  comparetur  EB 
cum  GB,  v*I  FOi  erit  EG  dfffc?cmii  inter  il^ 
las.  Ergo  E G ceit  differentia  inter  redarrt 
AE&  CF,  tum  inter  redam  EB&  FD.  ficuti 
fuit  propofitum. 

I.E&MA  Vir.  ‘ ; 

$i  ab  inaquatium  quantitatum  maiore  danatur 
dijferemia  maior u ab  minore:  relinquemur  aqualei 
quantitates.  Ejl  nojlrum. 

C Vppofitio.  Sit  A maior  qulm  B,d>ffcren- 
^ tia  t.  Oico  fi  auferatur  C ab  A , rciin- 
qui  D «qualem  ipfi  B, 

Demondratio.  Quandoquidem  C ed  diffe- 
rentia inter  A maiorem,  & B minorem;  fi 
dematur  hxc  differentia  C , ab  A maiore,  re- 
linquetur D cicmpli  gratiS  , qux erit  differen- 
tia inter  G & A : fed  C Si  Elimulfumpre 
funt  «quales  ipfi  A , per  lemma  3.  ergo  fi  ab 
C,B  , fimul  fumpt is;  hoccdab  A, dematur 
Aa  4 C/re- 
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LtMutfi  ad  Lib.i.  Conic.ApoB.iPtrgti.  Letrui  i.ii.i  J.&  14.  igj 


refla  DC  fefla  eft  bifariim  in  P,  eique  in  di- 
reflumadiefla  refla  CA:  erit  per  prop.6.lib.i. 
diem,  reflangulum  fub  DA,  AC,  fimulcum 
quadrato  reflx  CF,  «quale  quadrato  reflx 
AF  : ergo  per  i.  atiom.  lib.  I.elem.  feflangu- 
lurofub  AE,EB,  fimul  cum  quadrato  reflx 
£F,  erit  aequale  reflanguld  (ub  DA,  AC , A 
fimul  quadrato  reflat  CF:  quadratum  autem 
reflx  CF  aequale  eft  percit,  propofit  J libi», 
elem.  rcflangulofub  t E,ED,  fimul  cum  qua- 
drato reflx  EF,  ( nam  refla  CD  diut/a  eft 
bifariim  io  F,  St  non  bifariim  io  £. ) Ergd 
fi  ab  fupradiflis  xqualibus  oftenfis,  auferamus 
commune  quadratum  reflx  E F,  remanebit 
per  3.  asiom.  lib.i  .element.  reflangulum  fub 
AE,  EB  ■ xquale  reflangulis  fimul  fumptis, 
Vnofub  CE  , ED  , altero  fub  DA,  AC,Gc- 
uti  propofitum  fuit. 

LEMMA  XII. 

Siiu  linet  At,  DC,  inter  fe  titulet,  & fimpturA 
jntdm  pundum  E,  trui  A,  in  rtUt  BA  pndutlt 
vltrt  A.  Dite  reUtngulum  fub  CB,  Et,  fnptrtn 
*a*ngulum  fui  CA,  /rB.rtatnptlefub  VE  , EA. 
M Ummt  4.  Pappi  tl  bime  Ut.  3. 

APparatus.  Per  propofitio.  1 d.  lib.i.tle- 
ment.  Refla  BC  bifariim  in  f fccetur! 
fefla  etiam  erit  bifariim  in  eodem  punflo  F, 
refla  AD;  fi  enim  xqualibus  FB,FC,  addan- 
tur xquales  datx  BA,  CD,  fient  squales  IA, 
FD,  per  a .asio,  lib.i.  elem. 

Demonltratio.  Quandoquidem  refla  A0 
bifariim  in  F fefla  eft,  ei^ue  addita  in  reflum 
refla  AE;  erit  pete  prop.lib.2.elem.reflan- 
sulumfub  DE  , EA,  fimul  cum  quadrato re- 
flx  AF,  xquale  quadrato  reflx  FE:  reflangu- 
lum  autem  fub  CE,  EB , fimul  cum  qbadtato 
reflx  BF  j xquale  eft  quadrato  reflx  FE,per 
eandem  S prop.  lib.i. elemen.  ( nam  refla  CB  . 
fefla  eft  in  F bifariim, eique  in  direflum  addi- 
ta refla  BE: ) igiturper  1.  asiom.lib.i.  ele- 
ment. reflangulum  fub  DE,  EA,  fimulcum 
quadrato  reflx  AF,  squale  efit  reflangulo 
fub  CE,  EB,  fimul  cum  quadritoreflx  BF; 
Sedetiam quia  teflalinea  CB  bifariim  fefla 
eft  in  F,  eiqueaddita  refla  BA  in  direflum, 
erit  per  cit.  prop.  6.  lib.  1.  elem.  reflangulum 
fub  CA,  AB.  fimulcum  quadrato  reflx  BF, 
squale  quadrato  reflx  AFt  Igitur  fi  es  xqua- 
libus prxdiflis,  videlicet  es  vna  pane,  rcftanJ 
gulo  fub  CE,  EB  > fimulcum  dbadrato  reflx 
BF,  A exalia  parte  reflangulo  lub  DE , EA, 
fimul  cum  quadrato  reflx  BF^  & reflangulo- 
fub  CA.  AB;  demamus  commune  quadratum 
reflx  BF;  relinquemur  per  3.  aSiom.  lib. 
elem. xqualia , es  vua  parte,  reflangulumfub 
CE,  EB;  St  ex  alia  parte,  reflangulum  fub 
DE,  EA,  fimulcum  reflangulafub  CA.AB. 
Quare  reflangulum  fub  CE,EB,  fuperat  re< 
Singulum  fub  C A,  AB,  reflangulo  fub  DE, 


EA.  quod  erat  demonftrandum : ab  duorum 
enim  poftremorum  fimul  fumptorum  fumma 
fi  tollatur  reflangulum  fub  C A , AB , rema- 
nebit pro  differentia  reflangulum  fub  DE, 
E A,  feu  etceffus  quo  fumma  illa  prxdifla 
duorum  excedit  reflangulum  fub  CA,  AB: 
ergo  per  lemma  4..  reflangulum  fub  DE, E A, 
erit  etiam  differentia  vel  exceflus  quo  aliud  x- 
quale  totale  , videlicet  reflangulum  fub  CE, 

EB , fuperat  reflangulum  fub  CA,  AB. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

tifdrm  Atti , K etitngulum  fub  CI , ES , ttjutle 
i trit  rrttinguls  fub  CA,  AB,  fimul  c»m  rtStn- 
pdtfub  'VE , EA. 

HOcenlm  in  defflonftratlonii  difclirfu  o- 
ftendimus, 

LEMMA  XIII. 

Sit  refft  linet  AB,  in  qiu  fumtniln  itu  punftt  C, 
D;  firque  recltngulum  (ub  DA,  AC.ttjUtk  TtOtn- 
gulejub  CB,  BO.  AfenUnetm  AC  tffe  tifutlem  ipfi 
BD.  .fi  Cemmtndins td  prep.16 . Ub.  1,  tenie . Apti, 

DEmonftratio.  Quia  datur  reflangulum 
fub  DA  , AC , xquale  reflangulo  (ub 
CB,  BD;  eritper  i4. prrtpolit.  lib.S.clem.vt 
DA  ad  DB;fic  BC  ad  C 4;ergo  componendo 
iuxta  prop.  18.  lib.;.  elem.  erit  AU  ad  BD,fica 
ut  BAad  AC  ; prima  autem  AB  & tertia  B A, 
funt  xquales;  ergo  per  prop  14.  lib.  c.  elem; 
fecunda  BD  Se  quarta  AC,  erunt  xquale!, Hoc 
lemma  non  differt  mfi  modo  proponendi  ab 
lemmate  3».  ad  lib.i. 

LEMMA  XIV; 

SiAi  Unet  AB,  CD,  ttputits,  & punihlm  E iutet 
A&B:  RtBtnptkm  fub  CB.HB,  mima  erit  qudm 
Ttfitugulum  fub  CA,  AB  nQtnpulefub  DE,  EA. 
tfl  Ummt  f Ptppi  ti  hunc  lib. 3. 

Apparatus.  Diuidamt  in  F,  refla  BCbi- 
fafiim;  Ideo^ue  xqualibus  FB,  FC  , fi 
addantur  xquales  B A,  CD,  fient  xquales  FA. 
FD, peri. asiom. lib. i.elem.  vndetota  AD, 
bifariim  erit  fefla  in  F. 

DemOnftfatio,  Quia  refla  CB  cftin  Fbifa- 
fiim  fefla,  eique  in  direflum  addita  BA ; erit 
per  i.  prop.  lib.i.  elem.  reflangulumfub  CA, 
AB,  fimulcum  quadrato  reflx  BF  , xquale 
quadrato  reflx  AF.  Et  quia  tota  AB  fefla  eft 
bifariim  in  F. St  nonbifariitpin  £;  eritper 
jiprop.  lib.  eiufdem  i.elem.  reflangulum  fub 
DE, EA,  fimulcum  quadrato  rtflx  EF  , X- 
qnaic  quadrato  reflx  AF.  Quoniam  vero  re- 
fla CB  bifariim  eft  diuifa  in  F.ea^uc  in  refluo» 
addita  refla  EB;  eritper  «.prop.  lib  t -cit. re- 
flangulumfub  CE,  Eli,  fimul  cum  quadrato 

reflx 
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vtisX,  G.  O,  reds  LN,  agantur  per prop. 31* 
lib.i.element*  redae  lines  xquidiftantes  lateri 
ALf  qux  terminentur  in  latere  AB  , fecabunt 
intermediam  diametrum  AN,  inpundis  K,F* 
t) ; & ex  his  pundis  tranfmittantur  alis  redx 
lines  parallcls  ipfi  LN  , fcccntque  latera  op- 
Jjofita  L A,  BN.  Refultabunt  per  noft.  lem.i. 
ad  lib.i.  elem.  quadrata  AF,GH,  redarum 
LG,  GN  ; tum  alia  quadrata  KF,  FD,  reda- 
rum XG,  GO;  tum  aliadiuerfaredangula* 
Demonftratio.  Imprimis  quia  ex  datis  re- 
&£  LX,  NO,  funt  squales;  & reda  XO  bifa- 
riam in  G diuifa  eft;  erunt  per  2.  ax.  lib-t.  ele- 
znent.  redx  LG,  NG  , squales ; ideoqueper 
16.  prop.  Prodi  quadrata  carum  squalia  j vi- 
delicet quadrata  AF,  GH,  squalia. Et  quia  et- 
iam redx  GX,GO.  funt  squales,  erunt  qua- 
drata earum  KF,FD  squalia.  Scdcxcon- 
ftrudioneeuidcns  eft,  quadratum  AF  fupe- 
rare quadratum  KF,  gnomone  QRS;  tum 
etiam  quadratum  GH  , fuperare  quadratum 
FD,  gnomone  TVY.  ergo frprobaucrimus 
hos  gnomones  feorfim  fumptos  cfle  squales 
redangulofub  LX,  XN  , demonftratum  erit 
propohtum.  Per  prop.  j(J.  lib.i.elem.  redan- 
gula  KP,  PM,  funt  squalia  , quia  funt  mter 
eafdcm  parallelas.  & fuper  squales  bales , ipfis 
nimirum  GX,  GO,  squalibus, id^ue iuxta 
prop<34.1ib.i.  elem.  eft  ver6  per  pf0p.4j.lt b. 
eiuldem  i.elem.  redangulum  IE  squale  re- 
dangulo  KP  ; igitur  per  l.axio.  eiufdem  lib. 
i elem*  redangulum  I E squale  critiedan- 
gilo  PM:  his podremis squalibus  fi  addatur 
commune  redangulum  PI,  refultabunt  per 
2.  axio.  lib.  1.  elem.  squalia  , gnombn  QRS, 
& redangulum  AM.  Similiter  per  prop,  3 6. 
lib.i.  elem.  redangula  GD  , GC,  funt  s- 
quaha,  inter  eafdem  parallelas , & fuper  squa- 
les bales  GX,  GO;  eftque  per  44.  prop.  lib. 
eiufdem  , redangulum  GD , squate  redan- 
gulo  DH  ; ergo  per  l.axio,  cit.  redangulum 
CG,  erit  squale  redangu Io  DH  ; his  squa- 
libus poftremis  addatur  commune  redangu* 
lum  GZ,  fiet  per  1. axio.  lib.  eiufdem,  gno- 
mon TVY  squalis  redanguld  XZ.  clt  au- 
tem per  cit.  lem  i.adhb.2.  elem.  redangu- 
lum AM  squale  rcdangulo  XZ  vel  NQ 
quod  eft  fub  LX  , XN  , ob  quadrata  AK, 
DN,  LC,  MB , aqualia , squalium  redarum 
ex  didis  in  lemmate  cit. a*  Igitur  finguli  gno- 
mones TVY , QRS  , erunt  Aquales  redan- 
gulo  fub  LX XN.  ergo  fimul  quadrata  A F,' 
GH,  redarum  LG*  GN,  fuperabuut  qua- 
drats  KF  ,FD,  redarum  XG,GO,  fimuF 
fumpta,  gnomonibus  fimul  lumptis  TVY, 
QRS;  hoc  eft  duplo  rcdanguli  fub  LX,XNj 
quQd-erat  demo  nftrand  uro. 

••  •"  t:  ; t ' ■ 


O 


COROLLARIVM  NOSTRVM. 

lifdtm  datu.  Quadrata  fimul  fumpta  redarum 
LG  > 9$  > ftnt  aqualia  quadratu  fimul  fumptu  re- 

^ ^UiCm  dt,Ploreaan&ul‘  M 

IStud  noftrum  corollarludi  euidentiam  ha- 
bet ex  lemmate  3. 

lemma  XVIII. 

Sit  linea  AB  , aqualis  ipfi  cd,  & fumptumfc 
putui um  inter  C & B , diuerfum  ab  medie  F purt- 
80  reda  BC.  Dite  quadrata  redarum  AE , £Dt 
fmul  fumpta  , ejfc  aqualia  quadratu  redarum  BE , 
EC  , fimul  fumptu  , pna  cum  rcdangulo  fub  AC, 
CD,  bu  fumpto . Efi  Pappi  lemma  8.  ad  hunc  li- 
brum 3. 

Apparatus.  Si  squalibus  FB.fC,  addan- 
tur squales  AB,  CD , fient  per  axioni, 
i.  lib.i.  elcment.  squales  AF,  DF;  atque 
ita  tota  reda  AD  erit  bitariira  diuifa  in  pun^ 
do  F 

Demonftratio.  Quandoquidefn  reda  AD 
bifariJm  diuifa  eft  in  F,  & non  bifariam  in 
C;  erit  per  prop.f.  lib.  1,  elem  redangulum 
fub  AC,  CD,  fimul  cum  quadrato  reds 
CFi  zqualequadrato  refla  DF:  hisxquali- 
bus  fi  addantur  ipfafibi  iplis  , fiet  per  a .axio, 
lib.  1 elemeot.' redangulum  bis  Iu  nuptum  lub 

AC,  CD,  fimul  cum  quadrato  bij  fumpto 

red*  CF,  squale  quadrato  bis  fumpto  reflz 
DF  : ergo  fi  his  sequa!ibuspoftrert)is  addatur 
commune  quadratum  refla:  EF,  bis  fum- 
ptum  ■,  fictper  a.axiom.  cit,  reflangulum  bis 
fub  AC,CD,  fimul  cum  quadratisbisfum- 
ptisnflarum  CF,  EF  , zquale  quadratis  bis 
lumptis reflarum  DF,  EF  : fed  per  9 . prop, 
lib.a.  element.  quadratis  bis  fumptisreflarum 
CF,  EF , funt  zqualia  quadrata  reflarum  AE, 
£Dj  & quadraris  bis  lumptis  reflarum  CF, 
EF , funt  aqualia  quadrata  reflarum  BE.EC, 
per  eandem  cir.  prop.?.  ergo  per  l.arfio.  lib.i . 
elem.  quadrata  re&atucn  AE,ED,  zqualia 
funt  quadratis; reflarum  BE,  EC,  fimul  cum 
reflangulobisfub  AC,CD.  Quod  erat  con- 
cludendum. ! f 

eORaj-LARIVlvf  NOSfRTM. 

lifrlcmptfitU.  Quuirutu  retUrum  /fE,  ED,  fimul 
fumptu  , fuptrunt  quudrutu  fimul  fumptu  rtSurum 
BE,  EC,  rtftungulo  hu  fumptu  fui  AC,  CD, 

GVm  <nim  per  hoc  lemma,  quadrata  G- 
mul  fumpta  reflarum  AE,  ED,  aqua- 
lia lint  quadratis  fimul  fumptis  reflarum  BE, 
EC,  fimul  cum  reflangulobisfub  AC,  CD: 
fi  hoc  reflangulum  bis  fumptura  fub  AC,C  D, 

colla- 
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boles»  quod  per  defin.  1 1 i uter  fecundas  citatas, 
bifariim  diuidit  ipfum  axem  AB  erit  per  !* 
defin.  lib.x.  Apoll.  rcdangulum  ABNX  fub 
axe  AB  & fub  BN  redo  eius  latere,  figura 
in  Hyperbola.  Quod  fi  per  lo.prop.lib.z. elem. 
reda  B N bifariam  in  pundo  JF  d nudatur, 
iterumque  eius  femiffis  BF  contermina  pun- 
do B,  in  puncto  L fecctur,  erit  BL  quar- 
ta pars  redae  BN:  quare  rcdangulum  AB1.K 
fadumfub  AB,  BL , cum  obtineat  eandem 
altitudinem  AB  cum  redangulo  ABNX, 
fitaue  illius  rtdanguli  bafis  BL  quarta  pars 
bafeos  BN  alterius  huius  rcdanguli»  erit  per 
i.prop.  Iib*  6.  elem.  redangulumfub  AB  & 
BL.  quarta  pars  rcdanguli  iub  AB,  BN,  ftu 
pndidi  figuri  in  hyperbola.  lam  vero  opor- 
teat bis  comparare  ad  axem  AB  Hyperbolx 
HHBG  , vel  oppofitarum  fcdionuni , redan- 
e-dt.m  ABLK  «quale  quarta?  parti  pndidx 
ngurx  ABNX,  excedcnfquc  figura  qua- 
drata. 

Apparatus.  Producatur  axis  ABvtrimque, 
& per  prop.  Iib.  I.  elem.  de  produdionc  fa- 
da  intra  locum  Hyperboles,  ex  vertice  B fito 
in  ipfa  linea  Hyperbola?  curua  , fumatur  por- 
tio BT  squalis  redi’  BL  ;&  tota  reda  AT 
bifariam  in pundo  H diutdatur  per  10.  prop. 
Iib.  1 . elem* tum  centro  H,  interuallo  HT 
vel  HA,  circumferentia  AY T circuli  de- 
circinetur, qux  latus  BN  redum  fecabitin 
pt  ndo  R , producendum  fi  opus  fit  vitra  N; 
tunc  vero  nda  BK  ctit  diametro  A HT  cir- 
culi AYT  perpendicularis  m pundo  B cx 
intermed  js  did*  diametri  A HT  • namin 
fuppofitione  pofuimus  redam  BN  orthogo- 
niam redx  AB  in*pundoeius  B : igitur  per 
lemma  4.7.  ad  hb.  1 • Apoll.  rcdangulum  fub 
AB,  BT,  erit  «quale  quadrato  lupcrreda 
BK.  Pofuimus  autem  redam  BT  «qualem 
redi  BL ; ergo  per  lemma  49.  ad  iib.  1.  A- 
jpollon.  rcdangulum  fub  AB,BT,  tritxqua- 
Je  redangulo  fub  AB,  BL;  A;  oftendimus 
rcdangulum  fub  AB  , BL , cfle quartam  par- 
tem figurxfub  AB,  BN,  ergo  peri. axio, 
lib.i.  dem.  rcdangulum  fub  AB, BT , erit 
«quale quartae  parti  figurx  fub  AB,  BN  ; In- 
fuper  oftendimus  redaugulum  fub  AB,  BT 
efle  aequale  quadrato  fuper  reda  BR , ergo  per 
v jxiom.  lib.i.  elemen  quadratum  fuper  reda 
BR  erit  etiam  quarta  pars  figurae  fub  A B, 
BN,  vei  aequale  quarti  parti  figurae  ciufdem 
fcrxdidx  in  Hyperbola,  Prxtereaccntrp  O, 
interuallo  OA  vel  OB,  aequalibus  oftenlis 
in  fuppofitione,  fiat  c i rdl  inferenti  a AZB al- 
terius circuli , qui  minor  eritquAm  circulus 
AYT  per  defin. 38.  lib.i.  elem.  ob  minorem 
diametrum  AOB,  refpedu  alterius  AHT 
maioris:  & quia  duo  ifh  circuli  centra  obtinent 
0,H,  propria,  in  eadem  reda  linea  AOHBT, 
corumquc  diametri  AB, AT,  commune  pun- 
dum  A extremum  obtinent,  continctquc cir- 
culi maioris  AYT  femidiameter  HOA,femi- 


diametrum  OA  circuli  minoris  A ZB;circura“ 
terent j 1 iftorum  circulorum  habebunt  com- 
mune pundum  A quod  eft  extremum  com- 
mune femidiaractris  alEgnatis illorum  ; nul- 
Jumque  aliud  pundum  diucrfum  ab  ptxdido 
A Cbi  vendicarepoflfuntinhoccafu  : fit  enim 
fi  fieri  poflit  aliud  pundum  V commune  di- 
dis circumlcreotijs  circulorum  diuctfum  ab 
A ; imprimis  non  poteft  efle  B vel  T,  alia  ex* 
trema  diametrorum  datarum,  nam  feraidia- 
metri  OB,  HT,  vel  OT,  HT  , cfTent  «qua- 
les cx  natura  circuli  * contra  oftcnfa.  Si tigit ut 
V pundum  ex  quo  ad  centra  diuerla  O.H,  re* 
di  linei  VQ,  VH, tranfmittantur , Seduca- 
tur alia  reda  VA  ; refulcabunt  duo  triangula 
ifofceiia  VOA  , VHA,  ob  «qualitatem Ute- 
rum VO,  A O cx  natura  circuli  in  primo  tri- 
angulo VOA  allignatot  tum  etiam  ob  «qua- 
litatem laterum  VH,  AH  inaherotriangulo 
VHA  a (lignato:  igitur  per  prop.y*  lib.i.  elem* 
anguli  OVA,OAV,  adbafim  V A erunt  1- 
quales  in  triangulo  i fofcel  i VOA  ; tiiro  etiam 
ad  bafim  eandem  VA  erunt  «quales  anguli 
H V H A V in  altero  triangulo  lfofceli 
VHA:  funt  autem  duo  anguli  OVA,  HVA 
inxqualcs,  pnmufquc  minor  fecundo , quia 
ille  continetur  in  hoc;  & tamen  funt  oftcnfi 
«quales  alteri  angulo  tertio  OAV  velHAV: 
hic  autem  pugnantia  fcquunturex  politione 
quod  in  hoc  cafu  circumferenti*  duorum  cir* 
culorum  AYT,  AZB  , obtineant  aliud  pun- 
dura  commune  di ucrlum  ab  A : illa  ergopo- 
firiocrit  impoflibilis.  Cum  igitur  circumfe- 
renti* pridid*  circulorum  vnicum  folum 
pundum  habeant  commune , ineofe  mutuo 
nonfccabunt , pcfcoroiL  nolLj.  ad  prop.  10« 
Iib.  3.  elemen* fcd  neque  poteft  dici  quod  con- 
gruant didi  circumferentis  circulorum,  nam 
per  ax.  9. lib.i.  elem.  efient «quales illi  circuli* 
ideo<$uciuxta  defin.  1.  iib.  3.  elem.  diametros 
AB,  AT , obtinerent  *quales,contraconccf- 
fa  1 relinquitur  ergo  vtdid*  circumferentis 
circulorum  fe  mutub  contingant  in  dido  pun- 
do A communi.  Quoniam  autem  circumfe- 
rentia AZB  circuli  minoris  incedit  per  B ex- 
tremum fu* diametri  AOB,  quod  exiftit  in 
pundo  vnoex  intermedijs  alterius  diametri 
AHT  circuli  maioris  AYT, acproindecft  in- 
tra dtdi  circuli  maioris  aream ; tota  circumfe- 
rentia AZB  circuli  minoris  exiftet  intra  arcam 
circuli  maioris  AYT,  dempto  pundo  com- 
muni A contadus:  fi  enim  non  exifteret  mo- 
do pndidodida  circumferentia  circuli  mi- 
noris, intra  aream  circuli  maioris  aflignaci,fed 
parum  e liet  intra,  partim  extra ; neccUarid  ad- 
ucniendo  deforis  ad  pundum  B internum, 
infringeret  circumferentiam  circuli  maioris* 
Jk  fic  contra  demonftraca  paulo  ame,du«  cir- 
cumferenti* pr*did«  circulorum  * aliud  pan- 
dum commune  diucrfum  ab  A libi  vendita- 
rent. tota  ergo  circumferentia  pridida  circu- 
li minoris  AZB  exiftet  intra  circuli  maiori» 
B b AYT 
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fit  reda  AO,  funt  autera  per  axiom.7.  ljb.i. 
dem.  squalium  AB,  EF,  dimidia  AO.EO, 
squalia:  Punfturn  autem  Gdiuifionis  prsdi- 
ds reds  EF , non  coincidct  cum  puntfio  eius 
O medio;  nam  redangulum  fub  EO,  OF.  Te- 
gmentis rtdx  EF,  eilei  squale quadratofuper 
reda  OK  ; e<l  autem  redangulum  illud  fub  s- 
qualibus  iegmentis  quadratum  ex  didbs  in 
lemmate  1.  noOroadhb.  a,  elem.  igitur  qua- 
dratum fupEr  EO  vel  AO  squalibus,  erits- 
quale  quadrato  fuper  reda  OK;  ergo  iuxta  co- 
roll  noft.4.  ad  prop.46.  lib.  1 . ciero.  latus  EO 
vel  AO,  erit  squale  lateri  OK, contra  demon- 
Orata  A conccfla  : abfurdum  hoc  confequens 
ad  pofitionem  quod  in  hoc  cafu  pundum  di- 
uifionis  rtdx  EF  comcidat  cum  pundo  O 
medio  illius  ,ita  vt  ri  dangutum  fub  Tegmen- 
tis Ot  squale  quadrato  fuper  reda  OK,  mani* 
feliam  facit  illius  fallitatem : pundum  ergo 
diuibonis  prsdids  eric  G diuerfum  ab  medio 
pundo  O Verum  quia  redangulum  fub  EG, 
GF.insqualibusfcgmentis  fadis  totius  EF, 
vnum  latus  habebit  maius  alio ; fitque  latus 
GF  maius,  A minus  EG,  manifellumeftquod 
pundum  G erit  inter  O medium  pundum  to- 
tius EF,  & eius  extremum  E ; quare  reda  EG 
erit  minor  quim  femilOs  EO  totius EF;  A re* 
da  GF  eri  t maior  qulm  prxdida  fcmilEs  vel  ei 
squalis  OF:  fed  A idem  redangulum  fub 
EG,  GF,  etitapplicatum  ad  redam  EF , defi- 
ciens figula  quadratafuper  reda  EG.erit^ue 
ex  didis  squale  quadrato  fuper  reda  OK,  vei 
squale  quatts  parti  figuts  in  cllipfi  aflignatsi» 
Quin  etiam  erunt  per  ty.prop.  lib.6.  elcmen. 
tres  reds  lines  proportionales,primaGF,me- 
dia  OK , tertia  EG ; primaque  figmentum 
maius , tertia  Tegmentum  minus  .totius  reds 
£F  prsdids  diuifs , & media  latus  quadrati 
quod  eft  ollenfum  quarta  pats  figurs  prsdids 
in  cllipfi.  Infuper  per  3.  propolitio.lib.i.elcm. 
poterimus  de  axe  AB  squali  ipG  EF,  demere 
ab  verticibus  axeos  A,  B , vetfus  mediumeius 
pundum  O,  redas  AC,  BD , lingulas  squales 
iplis  EG  1 tunc  relinquentur  per  t.aiiom.  lib. 
i.clemcnt.  reds  squales  inter  le  CB,  DA, 
tum  etiam  squales  ipfi  reds  GF  : quare  per 
lemma  49,  adlib.l.  Apollon.  redangula  fub 
EG,GF,  fub  AC,CB,fub  BD.DA, erunt 
aequalia  inter  ft;  A quiaprobauimusredangu* 
lumfub  EG,GF,  ellc  squale  quadrato  fuper 
leda  OK,  (eu  quarts parti  figurs  in ellipG 
connotars , erunt  finguladuoaha redangula, 
vnum  fub  AC , CB , alterum  fub  BD.DA, 
squaha  dido  quadrato  fuper  reda  OK , feu 
quarts  parti  figuts  in  ellipfi  prsdids  i & lin- 
gula ilu  redangula  duo  poOtema  erunt  ad 
axem  A B applicata  , ac  deficientia  figuris 
quadratis ; prima^ue  fuper  reda  AC,  fecun- 
da fuper  reda  BD;  cruntque  iuxta propofit, 
17.  hb,  f.elemcnt.  tres  reds  linesproportio- 
nalesiprima  CB,  mcdisOK,  tertia  AC; 
tum  etiam  alis  tres  reds  proportionales, pri- 


ma  DA,  media  OK,  tertia  BD;  & ex  didis 
linguis  tertis  AC, BD, erunt  minora  tegmen- 
ta totius  reds  AB. 

Demondratio.  Diuilimus  redamtineam  EF 
aequalem  ipfi  AB  maiori  axi  ellipfeos,  in  duat 
partes  insquales,  EG  minorem,  GF  maiorem, 
ita  vt  minor  EG  Iit  tertia  reda  proportionallSi 
& maior  GF  Iit  prima,  A latus  OK  quadrati 
squalis  quarts  parti  figurs  fub  AB  axe  maio- 
re, A fub  AH  latere  eius  redo  in  ellipfi.fit  me- 
dia proportionalis:  tum  redangulum  lub  EG, 
GF,  didis  insqualibus  partibus  totius  reds 
EF  squalis  ipfi  AB  , fit  applicatum  ad  ipfam. 
EF,  defit  iati^ue  figura  quadrata  fuper  Tegmen- 
to prsdido  minore  EG. Denique  dc  axe  AB 
maiore  eUipfcos  ex  eius  verticibus  A , B , de- 
traximus verfus  medium  eiu»  pundum  O,  re- 
das lineas  AC,  BD,  squales  ungulas  dids  re- 
ds EG  proportionali  tertis  , minoriduc  Te- 
gmento prsdids  reds  EF  squalis  ipii  AB; 
vnaque  partium  detradarutn  verbi  gratia  AC 
ell  ad  vnam  partem  verfut  O medium  pun- 
dura , A altera  BD  ad  aliam  partem  verfus 
idem  O pundum  medium.  Igitur  per  defin, 
3.  ad  lib.  5.  Apollon,  In  ellipfi  comparauimus 
bis  ad  axem  eius  maiorem  AB,  redangulum 
squale  quatts  parti  figurs,  hoc  eft  quadrato 
(uper  reda  OK,  dcficienfque  figura  quadrati. 
Quomodo  fuit  ptopofitum  A exequendum. 

LEMMA  XXIII. 

lndrait , ttmfamti  eim  txm  ningulum 
tqiule  qiurU  fdnifamd , defititns JSjiim  qiudrd- 
U.  Ifl  mjlmm. 

SVppofitio.  Sitadaxem  AB,  dati  circuli; 

cuius  centrum  O,  comparandum  redan- 
gulum  squale  quarts  parti  figurs , deficient 
figura  quadrata. 

Apparatus,  A demondratio.  Sumatur  (emi. 
diameter  AO,  axeos  AB.hsCeritper  coroll. 
nod,  adprop.  ao.lib,  6.  clem.  latus  quadrati 
squalis  quarts  pani  figurs  in  circulo,  cuius 
figura  ed  quadratum  ipfius  axeos  AB.  Tdm 
ex  pundis  A A B,fupra  axem  ponatur  hoc  la- 
tusquadratisqualisquarts parti  figurs ; eius 
extrema  conuenient  in  O centro,  ei  qubd  fit 
squale femidiametris  AO,  BO.  Fuitautctn 
per  i.tcm.ad  lib.a.clemen.  redangulum  AD, 
fub  AB  A AC  squali  ipfi  lateri  prsdidoquod 
ed  squale  femidiametro  AO;  A ex  centro  O 
erigatur  reda  linea  OE  parallela  ipfi  AC,  per 
prop.3i.lib.i.clcm.(ecansin  Elatus  CDpa- 
rallclogratnmi  AD:  refulubunt duo parallc- 
logramma  AE,  BE , qus  obtinent  angulos  re- 
dosiu  A A D;  quare  per  lemma  ij.lib.t.ipfa 
erunt  redan*|la.  Et  quia  inredangulo  AE, 
latera  oppolWfunt  squalia  per  prop.  3 4.  lib.  r. 
elcm.funtque  ex  conltrudione  duo  latera  AC, 
AO,  squalia  interfe,  reliqua  etiam  CE , EO, 
etunt  squalia,  A per  1.  ax.  lib,  eiufdem  1 .ele. 

B b 1 illa 
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EA,  AC,  xqualeeRhis  fimul fumptis,  fub 
DA,  AC,  fub  BD,  AC,  vclfubEA,AC:crgo 
per  idem  ax.i.  lib.  1.  elem.  reflanguh  fub  DA, 
AC,  fub  EA,  AG,  J£  quadratum  reflx  EA, 
fimul  furtipta  , fiunt  «qualia  reflangulis  fub 
DA,  AC, fub  DA,  DC,  fimul  fumptis.  Quod 
fi  ab  hispoflremis  «qualibus  auferatur  com- 
mune reflangulum  fub  DA,  ACi  remanebunt 
«qualia  pcrj.ax  lib. i.clcm.  ex  vna parte  re- 
flangulumfub  EA,  AC,  fimul  cum  quadrato 
reflx  E A,&  ex  alia  parte  rcflangula  fub  DA, 
DC:  at  per  prop.  j.  lib.  2,  dem.  rc&angulum 
fub  EA,  AC,  fimul  cum  quadrato  refl*  EA, 
eft  «quale  reflangulum  fub  CE,  EA;  ergo  per 
i.ax.lib.i.  elem.  reflangulum  fub  CE, EA, 
«quale erit  reflangulo DA, AC:  igitur  per  j. 
lemma,  refla  CD  erit  «qualis  refl*  EA.  eft 
autem  pofita  refla  EA  in  apparatu,  «qualis 
ipfi  reflxBD:  ergo  per  r.ax.  iib.i.elcm.  refla 
CD  erit  «qualis  refla:  BD,  Gcuti  fuit  propo- 
ficum. 

LEMMA  XXX. 


reflangulum  fub  CG,  GD;  f nam  Tumendo  in 
primis  .duabus  quantitatibus  pro  altirndinc 
commupi  reflam  BF,  eri»  per  1 . propof  lib. 6. 
elem.  vt  refla'  BF  adrefiam  FA.ficquadra- 
tum  reflx  BF  ad  reflangulum  fub  BF,  FA;  Sc 
in  fecundis  quantitatibus  fumendo  pro  altitu- 
dine communi  reflam  CG.eritper eandem  1. 
prop.  lib. 6.  elem.  vt  refla  CG  ad  reflam  G D, 
fic  quadratum  reflx  CG  ad  reflangulum  fub 
CG,  GD:  quare  cdm  fit  per  lem.jo.  ad  lib  i. 
FB  ad  BE,  vt  GC  ad  CEj&  vt  BEad  EA, 
fic  CE  ad  ED  ; & vt  E A ad  AF,  fic  ED  ad 
DGieritperpropof.n.  lib.5. elem.  ex  «quo 
FBad  AF, ficut  GC  ad  DG  : igitur  per  prop, 
1 1.  lib.5 . elemtnc.  erft  vti  diximus  quadratum 
refls  BF  ad  reflangulum  fub  BF.FA,  ficut 
quadratum  refla:  CG  ad  reflangulum  fub 
CG,  GD. ) ergo  comparando  antecedentia 
cum  poflremis  hifce,  eritex  «qualitate  iuxta 
prop. 22.  lib.  5. clement.  reflangulum  fub  AE, 
EB,  ad  reflangulum  fub  AF,FB,  ficut  reflan- 
gulum fub  CE,ED,  ad  reflangulum  fub  CG, 
GD.  Quod  erat  demonfirandum. 


In  iuat  retiae  equiiijlantee  AB,  CD  , per  Idem 
fundum  E filum  in  loco  inter  iStr  , recte  t rei  tine* 
ducentur  A ED , BEC  , FEG.  Dico  vt  reilangulum 
fui  AB  , EB  , ai  reilangulum  fub  AF , FB ; ite  efi 
reti  angulum  fub  CE , ED,  ei  redangulum  fub  CG, 
GD.  Efl  lemme  1 4.  Puppi  ai  bune  librum. 

DEmonftratio,  Per  lemma  50.  ad  lib.  1 .efi 
vt  AE  ad  EB,  fic  DE  ad  EC;  & per  co- 
roll.  prop. 4.  lib.5.  eleroen.  inuertendo  vt  EB 
ad  AE,  fic  EC  ad  DE:  igitur  per  lemma  10. 
ad  lib.  1.  erit  quadratum  refl«  EB,ad  reflan- 
gulum fub  AE,  EB,  fic  quadratum  tefl«  EC, 
ad  reflangulum  fub  DE,EC;  Se  inuertendo 
per  corolf  prop.4.  lib.5. elem. vt  reflangulum 
fub  AE,  EB,  ad  quadraturo  refl«  EB,  fic  re- 
flangulum fub  DE,  EC  ,ad  quadratum  refla: 
EC:  Cumquefit percit. Icm.jo.  adlib.i.vt 
EB  ad  BF,  fic  EC  ad  CGjerit  per  propof.2j. 
lib.6.  elemen.  vt  quadratum  refl«  EB  ad  qua- 
dratum refts  BF,  fic  quadratum  reft«  EC  ad 
quadratum refl*  CG:ergo iuxta  propof.22. 
lib.5.  elem.  ex  squalitate  erit,  vt  reflangulum 
fub  AE,EB, ad  quadratum  refl*  BF,  fieres 
flangulum  fub  DE,  EC , ad  quadratum  refls 
CG : fed  vt  quadratum  refl«  BF  ad  reflangu- 
lumfub  BF,FA,  fic  quadratum  refls  CG  ad 


LEMMA  XXXL 

Si  in  triangulo  verbi  gretii  ABC,  ex  aliquo  pun- 
ftoex  intermeiqi  tutufiumque  letcrie  , pute  punite 
D,  leterie  AC,  iucatnr  rtita  linea  parallele  alteri  la- 
teri , exempli  gratia  PE  parallela  tpft  CB • fetabit 
aliud  latui  tertium  AB  in  aliquo  punito  E exinter- 
mtdqi.  EU  nollrum. 

C 1 enim  per  prop.  16.  !ib.(f.  elem.  latus  AB 
^ diuidatur  in  E,  ficutidiuifum  efi  latus  AC 
in  D;  refla  linea  DE  erit  parallela  ipfi  lateri 
BC:  ergo  refla  linea  ex  D punflo  lateris  AC 
ex  intermedijs  dufla  parallela  lateri  BC,  fcca- 
bit  latus  ABin  minflo  Ecx  intcrmedijs.Quod 
fi  velit  aduerlarius  reflam  buiufmodi  paral- 
lelam lateri  BC,  occurrere  vel  in  A punflo  la- 
teris AB , vel  extra  triangulum:  h«c  parallela 
introdufla,5t  probata  DE,  cum  fint  eidem  la- 
teri BC  parallcls,  erunt  interfe  paralleli,  per 
prop.  j o.  lib.i  .elem.  procedunt  verb  ex  eodem 
punflo  D;  ergo  dux  refls  parallclx  in  eodem 
plano  dufls  concurrent  contra  naturam  pa- 
rallelarum. Hoc  abfurdum  condemnat  poli- 
tionem contradicentem  aflcrtioni  huius  lem- 
matis, & ipfam  afimionem  adftruit. 
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tefultans  parallclogrammum  A D B F. 

Demonftratio  in  Parabola.  Per  propof.43* 
lib.t . Parallclogrammum  ADBF,  xqualeeft 
triangulo  C A F:  ergo  (i  ex  his  «qualibus 
commune  auferatur  quadrilaterum  AEBF, 
relinquentur  per  r.  axiom.  lib.  I.  elem.  trian- 
gula AED,  BEC  > aequalia;  Quod  erat  con- 
cludendum in  Parabola. 

COROLL,  NOSTRVM  I. 

I*  P erebele,  fi  fuerit  reS e linee  contingent  ipfem 
ihvnico  punito  , & per  hei  punitum  contuitui  iuite 
iiemeter  Perebolei ; tum  uti  eptibuflibet  eHft  pun- 
itis linee  curuu  Pereletes  inde  recte  linet  imru  lo- 
cum Perebolei , perellele  pretUBe  contingenti : feee- 
bit  eu  biforium  ipfe  ditia  diemeter  ; & rruquequt 
eurum  erit  oriinetimeppliieteei  ipfem  iitmetrum. 

IN  apparatu  illud  oftendimus  in  refla  AF 
dufla  parallela  tangenti  DEB , qux  (icatur 
bifariam  in  F,  ab  diametro  CBF  tranfeunte 
per  Bpunflum  contaflus,  Se  ordinatim  appli- 
cata eftipfi  CBF  diametro  ; Se  fic dereliquit 
huiufmodi  reflis  lineis xquidiftantibus  eidem 
tangenti  DEB.  Sed  etiam  illud  notum  eft,ex 
coroll.  noli.  7.  adprop.48.l1b.!.  quod  lint  or- 
dinatim applicata: diametro  CBF;  quare  per 
10.  Sct2.dcfin.  lib.  1.  inter  primas,  eruntbi- 
fariamleflzab  illa. 

In  Hyperbola , Ellipfi,  8t  circuli  circumfc- 
rentiaOtfuppolitio.S:  apparatus.  Contingant 
jn  pun Ais  A,  Se  B,  dux  reflx  linex  AC , BD, 
lineam  curuam  AB,  conuenientes  in  punflo  E 
extraeius  locum.  Sitque  G centrum  inuen- 
tumincicculoper  prop.i.  lib.j.elemdn  Hy- 
perbola vero  Se  ellipft  per  prop.  45.  lib,  a.  pet 
quod  diametri  incedunt  iuxta  coroll. propulit, 
ji,  lib.t.  Ducantur  vero  diametri  ex  punflo 
G feu  centro,  per  punfla  ptxdifla  A Se  B con- 
tafluum ; bx  dux  diametri  in  Hyperbola  pro- 
duflx  vitra  punfla  contafluum  A Se  B, proce- 
dent intra  locum  cius  per  coroll.  noli.  1.  ad 
prop.  31.  lib.  i.&  per  coroll.  noft.  l.ad  prop, 
ad.  lib,  1.  folummodd  fecabunt  lineam  cur- 
uam Hyperboles  in  illis  punflisvnicisconta- 
fluum,  vna in  A .altera in  B:  InellipGverd 
Se  circulo , produflx  illx  diametri  G A,  GB, 
vitra  A Se  B,  extra  eorum  areas  procedere  de- 
bent. Porrdiftx  reflx  AC,  BD,  contingentes 
fub centro  G inHyperboIaprocedentininfi* 
nitum  produflx,  pet  coroll,  prop.tt.  lib.  1, 
quare  ipfa  AC  contingens  occurret  in  C fub 
centro  G,  diametro  GB;  Se  altera  BD  contin- 
gens occurrec  diametro  GA  in  punflo  D, 
fub  centro  G,  per  cit.  coroll.  propof.j  1.  lib.t, 
Infuper  per  prop.  10.  lib.  1.  elem . fi  diuidatur 
refla  AB  neflens  punfla  contafluum  , bifa- 
riam in  H,  refla  linea  EH  tranfmittenda  erit 
altera  diameter,  per  prop,  apjib.  a.  quare  pro- 
dufla  vitra  H in  ellipli  Se  circulo,  pertinget 
ad  G centrum , per  quod  diametri  omnes  in- 


cedere debent  per  coroll.  prop.  jr.  lib.  r.  At 
vero  in  hyperbola  producta  vitra  punflum  E, 
perueniet  ad  centrum  G , iuxta  idem  coroll. 
cit.  tam  verd per prop.ji,  lib.t,  e!em.ex  pun- 
flo A ducatur  intra  locum  datarum  feflio- 
num  Se  circuli,  refla  linea  AF,  parallela  tan- 
genti BD,  hxcperprop.11.  Procli  occurret 
in  F diametroCBG,Seeritordinatimappli- 
cata  diametro  GBF,  per  coroll.  noft.  7.  ad 
propof.48. lib. i.critque bifariam diuila in  F, 
perprop.46.  Iib.t.  occurrensin  1,  alteri  pun- 
flo feflionum,  Se  circuli.  Quia  verb  diameter 
DAG,  fccat  reflam  AF  in  A.fecabitetiam  in 
D,  alteram  parallelam  BD,  per  1 1 . prop.  Pro- 
cli. Similiter  Ii  perprop.jr.  lib.  1 . element.  ex 
punflo  B contaflus  educeretur  refla  linea  pa- 
rallela contingenti  reflx  AC,  ipfa  ordinatim 
edet  applicata  diametro  DAG,  per  cit.  noft.7. 
lem . ad  propoGt.48.1  ib.i.  quare  cdm  diameter 
CBG  fecet  hanc  parallelam  in  B,  fccabit  et- 
iam per  propof.n,  Procli , alteram  parallelam 
videlicet  tangentem  AC  in  punflo  C.  Atque 
ita  In  vmuerliim  tam  in  Hyperbola , quim  in 
ellipli , quim  in  citculo  probaucrimus  reflam 
tangentem  AC  occurrere  in  C diamctroGB; 
St  tangentem  BD  occurrere  in  D diametro 
AGD;  licet  in  Hyperbola  illud  alia  ratione 
oftenderimus;  Porro  conGderanda  erunt  tri- 
angula refultantia  AED,  BEC,  circa  pun- 
flumxoncurfus  E duarum  tangentium  refla- 
runt AC,  BD,  quod  vocat  verticem  Au- 
thor.  StDicohxc  duo  triangula  efle  «qua- 
lia, 

Demonftratio.  Quia  refla  A F eft  ofdinatim 
applicata  diametro  GB,  Sc  refla  AE  contingit 
in  A,  Hyperbolen,  vel  ellipfim,vc!  circuli  cir- 
cumferentiam, conuenittjue  cum  diametro  GB 
in  C : eritperpropof.  37.1ib.t.  rcflangulum 
fub  FG,GC,  xquale  quadrato  reflx  BG. Qua- 
re per  prop.i  4.  lib.6. elem. erit  vt  FG  ad  GB, 
GcGB  ad  GC:  igitur  politis  his  tribus  reflis 
proportionalibus  FB,GB,GC;  erit  per  coroll, 
prop.io.lib.fi.  elem.  vt  FG  ad  GC,  fic  qua- 
dratum reflx  FGad  quadratum  reflx  GB;!cd 
per  lemma  1,  vtquadratum  reflx  FG  ad  qua- 
dratum reflx  GB,  fic  triangulum  AGFad  tri- 
angulum DGB;  St  per  prop.t . hb.fi.  elem.  eft 
vt  FG  ad  GC  , fic  triangulum  AGFad  tri- 
angulum AGC:  igiturper  propofitio.t  I.  li- 
bri 5.  dementor,  erit  vt  triangulum  A G F 
ad  triangulum  AGC,  Gc triangulum  AGF 
ad  triangulum  DGB.  Quare  per  propfitio, 
9.  hb.j.  elem.  triangula  AGC,  DGB,  erunt 
cqualia.  Quod  G in  Hyperbola  ab  illis  xquali- 
bus  triangulis,  dematur  commune  quadrilate- 
rum  DGCE,  relinquentur  per  3.  axiom.  lib.t. 
elem.  triangula  propofita  xqualia  AED, BEC. 
In  ellipG  vcrofidematurcommunequadrila- 
tcrum  AEBG,  relinquentur  per  cit.  ax,  3.  ea- 
dem ipfa  propofita  triangula  AED,  BEC, 
In  circulo  denique  fi  prxdiflis  triangulis 
AGC,  DGB  xqualibus,  addatur  commune 
Bb  4 qua- 
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quadrilatcrum  AEBG,  fient  per  a.axio.  lib.i. 
elem.  duo  prxdida  eadem  triangula  propofita 
xqualia  AED,  BEC.  Atque  itadcmonftraue- 
rimus  propofitionem. 

Alia  demonflratio  in  circulo  ex  (olis  ele- 
mentorum principijs.Quia  reda;  lineae  E AC, 
EBD  , ex  eodem  E externo  pundo  profluen- 
tes, vel  ad  illud  terminatx , circulum  contin» 
gunt ; erunt  per  coroll. ».  ad  propof. 36 . lib.j. 
elem.  dux  redx  EA.  EB,  aequales;  St  per  pro- 
pofit.18.  lib.ciufdcm  3.  elem.  anguli  in  A St 
B,  redi.effedi  ab  diametris  GA,GB,  St  tan- 
gentibus EAC,  EBD:  Igitur  trianguli 
DAE.CBE,  cum  habeant  angulum  in  E com- 
munem , duofquc  angulos  redos  xquales  pro- 
dictos , reliquos  tertios  angulos  habebunt  x- 
quales  per  coroll.  noli. j.  ad  prop.31.  lib.i.  ele. 
eruntqu*  propterea  xquiangula:  quare  per 
prop.4.  lib.S.  elem.  erit  vt  A II  ad  ED , fic  BE 
ad  EC  ; funt  autem  oflenfa  latera  AE  pri- 
mum. Se  tertium  BE,  xqualia;  ergo  per  prop. 
14.  lib.  $.  elem.  fecundum  ED,  Stquartum 
EC  , erunt  xqualia  : cum  ergo  prxdida  tri- 
angula habeant  duo  latera  BE,  EC,  xqualia 
relpediud duobus  lateribus  AE, ED,  com- 
prehendamque  angulum  communem  in  Ei 
ipfa  triangula  AED  , BEC , erunt  xqualia. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

In  PdTdboU , eifdtm  djtii  tc  itmmjbttk : erit 
triangulum  B AD,  reBilmettm , dquxle  tridngult 
reftihnet  ABC, 

CVm  enim  lint  oftenfa  triangula  AED, 
BEC , xqualia;  addendo  iplis  commune 
triangulum  AEB,  redilineum;  fient  per  ax.2. 
lib.i.  elem.  duo  propofita  triangula  rcdilinca 
xqualia  BAD,  ABC. 

COROLL.  NOSTRVM  HI. 

In  Pttrditld,  Zifdcm  datu  dt  demtnilnttu ' erit 
trungnium  BAD  mixtilineum , tqtult  trUngnlt 
mixtilinn  ABC. 

SI  enim  squalibus  triangulis  oflcnfis  AED, 
BEC,  addatur  triangulum  mixtilineum 
AEB  commune;  fient  per  i.axiom.  lib.i. ele- 
xnent.  duo  prxdida  triangula  BAD,  ABC, 
tnixtilinea  xqualia.  Vel  fi  ab  xqualibus  trian- 
gulis oflcnfis  redi  lineis  BAD,  ABC,  in  fecun- 
do corolL  tollatur  communis  figura  mixtiii- 
nea  BA,  exreda  BA,  Stcurua  BAj  re- 
linquentur per  3.  axiom.lib.  1.  elementorum 
triangula  propofita  mixtilinea  BAD,  ABC, 
aequalia. 


Eifdem  ptjHie  , dt  dtmonflrtttitin  Parnbria:  erit 
tridngulum  B At  reSIilinenm  dqudle  iridngnh  BCA, 
dqtule ; bdfefqne  illotum  BC,  BF , dqudles. 

PEr  prop.}  4.  lib.t.  elem.  in  parallelogram- 
mo  ADBP , diameter  A B efficiet  duo 
triangula  rcdilinca  BAD,  ABF  , xqualia;  Sc 
oflendimus  in  coroll.a.  triangulum  ABC  re- 
dilineum cfle  squale  triangulo  redilineo 
BAD : ergo  per  i.axiom.  lib.i.  element.duo 
triangula  rcdilinca  propofita  BAF,  BAC, 
erunt  xqualia ; cumque  obtineant  eandem  al- 
titudinem per  coroll.  noli,  i.ad  propofitio.i: 
lib.  6.  element.  bafes  habebunt  xquales  BC, 
BE,  per  ipfam  1. propof  cit,  cum  fint  xqualia 
ofienfadida  triangula. 

COROLL.  NOSTRVM  V. 

I*  Ujperitld , Ellipfi , dr  tinnit-  Eifdem  pofuie 
dc  dtmmfirdtu : etlttit  trungnU  AGC,  DCjB,  d- 
qtulid. 

HOc  enim  in  demonflratione  propofitio- 
nis  huius  primz  demonflratum  eflpri- 
moloco. 

COROLL.  NOSTRVM  VI. 

In  Ujperitld,  Ellipfi , (i  tinnit.  Eifdem  ptjitit 
dt  demtnjlrdtit : trunt  trutngtdn  mixtilinn  ADB 
BCA,  dqtldlid. 

C I enim  xqualibus  triangulis  AED,  BEC 
^ oflcnfis  t addatur  in  Hyperbola  , St  ellipfi, 
commune  triangulum  mixtilineum  AEB; 
fient  per  x.  axiom.lib,  i.clcm.  propofita  duo 
triangula  mixtilinea  ADB,  BCA,  xqualia. 
At  veri  in  circulo  fi  xqualibus  triangulis 
AED,  BEC,  addatur  commune  triangulum 
mixtilineum,  AGB;  fient  eadem  propofita 
triangula  ADB,  BCA,  mixtilinea  xqualia, 

COROLL.  NOSTRVM.  VII. 

In  Hjptrhld , Ellipfi,  drcirtult.  Eiflemptjiii, 
dt  iemtnfirdtit : eruit  triangula  reUilmet  A D &, 
BCA,  dqtulid. 

Qualibns  angulis  oflcnfis  AED , BEC, 
addatur  commune  triangulum  redili- 
neum AEB  in  Hyperbola  St  ellipfi,  at  vetd 
in  circulo  commune  triangulum  redilineum 
ACB;  fient  per  a.  axiom.  lib.  r.  elemento- 
rum propoGta  rcdilinca  triangula  xqualia 
ADB,  BCA. 


PRO- 
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PROPOSITIO  II. 

Iifdem  politis.  Si  in  coni  (cilio- 
ne , vel  circuli  circumferentia,  fu- 
matur aliquod  punitum , & per 
ipfum  xquididantes  contingenti- 
bus vique  ad  diametros  ducantur: 
Quadrilaterum  factum  ad  vnam 
contingentium  , & ad  vnam  dia- 
metrorum , aequale  erit  triangu- 
lo , quod  ad  eandem  contingen- 
* tem  , & ad  alteram  diametrum 
conftituicur. 

HjEc propofitio  multoscafus obtinet  Col- 
ligendos ex  cafibuspropofitlo.4i.&  4;. 
lib.l . vei  adnotauit  Eutocius , ex  diuerfo  fltu 
pundli  «(Tumendi : quorum  demonllrationes 
prxcipui  dependebunt  tx  alfetendal  Sit  igi-- 
tur 

Suppofitio.  Goni  feftionem  vel  circuli  cif- 
eumferentiam  AB,  contingltdux  rcdlxlinex 
AEG,  BED , illa  in  puncto  A,  hrc  in  pundio 
B;  conueniantdjuc  cxccriOs  inpunfto  E,  vti 
in  prima  propol.  dudlx^iiefint diametri  AD, 
BC,  per  illa  pundlacontidluum  ; & diameter 
AD, cum  tangente  BEDconueniatin  D;  Sc 
diameter  BC,  tangenfque  AEG,  concur- 
rant in  C,  vtiin  fuppofitionead  primam  pro- 
pofitionem  offendimus : hxc  enim  (opponun- 
tur vti  Authorintelligit,  hifce  verbis,  lildem 
pofitis,fiippIe  vt  in  pn  mi  propofitione.  Prx- 
terea  fit  alluraptum  pundium  G impiis  lineis 
Curuis,  ex  quo  redii  QKL,  vel  KGL  ducta  fit 
parallela  tangenti  A EC,  occurrens  in  L,  & in 
Kdiamctris  AD,  BC  perprop.ii.Procli.8c 
aliaredla  GMF,  vel  MG  , parallela  ipG  tan- 
genti BED,  occurrens  in  M alteri  diametro 
AD;  per  cit.prop.it . Procli , 8c  occurrens cta 
iam  J,  tangenti  AEC  produdlx,  & in  F, dia- 
metro CB  vel  tangenti  AC,  per  eandem  pro- 
poGt.  Procli.  Triangulum refultabit  AIM  fi- 
dium ab  portione  AI , tangentis  CE  A I, St  dia- 
metri AD  portione  AM,& dudlx  lGM.vtd 
MIG,  portione  IM,parallelx  tangenti  BED? 
tum  reGiltabit  quadrilaterum  CLGI , fadum 
ad  vnam  AEC  contingentem.  & diametrum 
BC,  Sc  duftis  parallelis  i pGs  tangentibus.  Di- 
co autem  triangulum prxdictum  AlM.eflex- 
quale  quadrilatero  prxdidlo  CLGI.  fiuepun- 
fium  G fumptum  Gt  inter  pundla  A & B con- 
taftuum  data  ,Gue extra  lineam  curuam  inter 
ipfa  inclufam  ad  partes  E punSi  concurGis 
tangentium  datarum  linearum  AEC,  BED. 

Dcmonflratioin  Parabola.  Quia  per  prope 
41. lib.l. Triangulum  KGM,dt xqualequa- 


drilatero  ACLK:  in  cafu  quo- pundium  G 
(it  aJTumptum  in  linea  curua  ad  partes  E,  inter 
duas  diametros  DA,  CB  , vel  inter  duo  pun- 
fla  Contadluum  A & B;  G commune  adimatur 
quadrilaterum  AIGK;  remanebit  per  3. axio, 
lib.  t:elemenr.  triangulum  AiM  propoGtuim 
xquale  quadrilatero  propofito  CLGI.  Atve- 
roincafuj  quo  pundium  G , Gt  extra  liueam 
Curuam  AB  ad  partes  E,  tamen  in  ipfa  curui 
linea : G additur  didlis  xqualibus  K G M, 
ACLK  , commune  quadrilaterum  AIGK, 
Gent  per  a.axiom.  lib.i.  eiem.xqualia  , trian- 
gulum propoGtum  AIM,  & quadriUtcrum 
CLGI  propoGtum.  Quod  eratdemonflran- 
dum. 

Demonllratio  in  Hyperbola , ellipG,  St  cir- 
culo. Per  prop. 43. lib.  1.  triangulum  GKM 
xqualeerir  quadrilatero  ACLK,  G auferantur 
ab  maioribus  quantitatibus,  quantitates qui- 
’ bus  differunt  minores  T maioribus,  de  quibus 
agitur  in  illa  propof.  Cit.  45 . Iam  vero  in  Hy- 
perbola & ellipfi  in  cafu  quo  pundium  G fum- 
ptum Gt  in  Imea  curua  ad  partes  E,  inter  puni 
dia  A & B;G  auferatur  commune  AIGK  qua- 
drilaterum, ab  didis  xqualibus,  triangulo 
GKM , St  quadrilatero  ACLK;  relinquentur 
per3.axiom.  lib.l.  elcm.  xqualia,  triangulum 
AiM,  Sc  quadrilaterum  CLGI.  lncaluvcrd 
quo  pundium  G Gt  extra  didlam  lineam  cur- 
uam prxdidhm  AB,  in  alio  pundio  lincxcur- 
ux  Hyperboles  vel  ellipfios ; G xqualibus  tri- 
angulo GKM,  St  quadrilatero  ACLK, adda- 
tur commune  quadrilaterum  AIGK;  fient  per 
a . aiiom.  lib.'  1.  element,  xqualia,  triangulum 
AIM,  St  quadrilaterum  CLGI.  At  vero iu 
circulb,  polito  punfto  G in  arcu  AG,  ad  par- 
tes E;  fi  xqualibus oftenfis,  triangulo  GKM,' 
ti  quadrilatero  ACLK,  addatut  commune 
quadrilaterum  AIGK;fientper  i.axiom.  lib. 
t.  clem.  xqualia,’  triangulum  A I M,  St  quadri- 
laterum CLGI  : quod  fi  pundium  G fit  in  al- 
tero arcu  Circuli  ad  partes  oppbfitas  ipfi  Ej  (i 
ab  xqualibus  prxdi&is;  triangulo  GKM , Sc 
uadrilatero  ACLK,  commune  dematur qua- 
rilaterum  AIGK;  relinquentur  per  j.ax.lib, 
1.  elementorum  xqualia,  triangulum  AlMj 
Sc  quadrilaterum  CLGI.  SicXati  fuit  propo- 
Gtum. 

COROi.LAR.IVM  NOSTR.VM. 

Xifdem  pojttie , Ai  iemtmjhttti  iri  primi  ca[u  tx 
ittl/nttu  : fi  in  PataMa,  bjpericU , ir  ellipfi  pte- 
dxulrtr  retia  LGK.denec  Attingat  in  N,  lineam  tur- 
ri Am  , ( nam  in  cirtnlt  feCAt  in  N’ ; ) erit  triangn- 
lim  KNX,  aquale  triangule  KGM , fi  du/la  fuerit  re- 
tia NX  pATAlleU  rpfi  BED  tangenti , enarrem  in 
X diametre  AD,  inxu  prepefit.  i ! . Pretii.  Et  Aliter 
pnpefuie  dementit abitter  in  dido  cafu. 

DEmonflratio'.  In  Parabola  per  prop.49. 
lib.i.Triangulum  KNX,  cll  xquale  qua- 
dtila- 
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drilatero  C A KL.  In  Hyperboli  veri,  Sceili- 

fifi,8c  circuli  circumferentia,  idemtriangu- 
um  K N X , aquale  quadrilatero  eidem 
C AKL, per  propof  50. lib.i.  Quoniam veri» 
refla  NKG,  parallela  eft  tangenti  ALC  , ipfa 
KNG,  etit  ordinatim  applicata  diametro 
DAX  , Sc  bifarilm  in  K , ab  ipfa  diametro 
DAX,  percoroll,  noft.7.  ad  propof.^S.  lib.i. 
& quia  etiam  eft  refla  NX  paratWa  tangen- 
ti BD,  ficuti  etiam  eft  eidem  tangenti  paraU 
lela  MGF,  erunt  per  prop.  30.  lib.t.  elemen. 
duxreflx  MG.NX,  paralleli  : igitur  duo 
triangula  KNX.  KGM,  erunt  per  lemma 
jo.lib.  1.  comparabilia  in  ratione  laterum) 
ita  vt  fit  GK  ad  KM,  ficut  NK  ad  KXS 
primum  autem  GK  oilenfum  ell  aquale  ter- 
tio NK  ) ergoper  prop.  14. lib.  y.elem.  fe- 
cundum AM,  erit  aequale  quarto  KM ; harc 
autem  lateri  refpeftiue  aequalia,  comprehen- 
dunt angulos  ad  verticem  K aquales  per  pro- 
pofitio.i;.  lib.i.clem.  ergo  per  4. propof.  lib. 
eiufdem  1 . dementor,  triangula  ipfa  KNX, 
KGM , erunt  zquaiia.  oflcndimus  autem  tri- 
angulum KNX  cfle  xquale  quadrilatero 
C AKL , ergo  per  1 . axiom.  lib.i.  elem.  trian- 
gulum KGM,  erit  xquale  eidem  quadrilate- 
ro CAKL.  Quod  fi  ab  his  poftremis  squali- 
bus , adimatur  commune  quadrilatetum 
A1GK;  relinquemur  per  j.  axiom.  lib.i.  de- 
ment, propofita  zquaiia,  triangulum  AIM, 
Stquadrilaterum  CLG1  j & alia  ratione  dc- 
mondrata  zquaiia. 

PROPOSITIO  III. 

Iifdem  politis.  Si  in  coni  (c- 
&ione,  vel  circuli  circumferentia 
duo  punda  fumantur  •,  & per  ipfa 
ducantur  acquidiftantes  contin. 
gentibus  vfque  ad  diametros:  Qua- 
drilatcraquje  ab  ipfis  fiunt,  in  dia- 
metris conftituta , inter  fc  fune  ae- 
qualia. 

Dluerfi  funt  cafus  huius  propofitionis,Gc- 
uti  antecedentis.  Punfia  vero  aflumenda 
in  linea  curua,  vti  Butocius  animaduertit,  fita 
cfle  debent  inter  duas  diametros  ad  partes  co- 
curfus  tangentium  redarum ; vel  extra  illum 
arcum,  ad  cafdem  partes  eiufdem  diametri : fi 
enim  vnum  pun&um  aflumeretur  in  dido  arcu 
' inter  duas  diametros , & alterum  extra  illum 
arcum ; vel  vnum  pundum , extra  illum  ar- 
cum quidem,  ad  vnam  partem  vnius  diametri, 
alcerum  ver6  ad  aliam  partem  alterius  diame- 
tri ; non  condi  tueremur  quadri  latera  propo- 
fita. Poni  figurationes  dabimus  in  cafu  quo 
duo  punfta  dentur  in  linea  curua  inter  duas 


diametros  ad  partes  concurfus  cingentium 
datarum:  nam  in  alio  cafu  figurationes  intel- 
ligi  poterunt;  Se  demonftratio  afferenda  in 
priore  cafu , inferuiet  etiam  in  podenore  cafu 
ad  colligendam  veritatem  ab  prudente  Geo- 
metra, 

Suppofitio  autem  afferenda  fupponct  vt 
Autbor  loquitur,  ea qux in  fuppoutione  pri- 
roz  propoGtionis  Sc  fccundz  probauirnus.  Sit 
igitur 

Suppofitio.  rnconifeflione.vcl  circuli cir* 
cumferentia,  fint  duz  red®  linez  AEC, 
BCD,  contingentes,  illa  quidem  in  A,hxc 
veroin  B,  Sc  conuenientes  in  punflo  E:  fint- 
que  duz  diametri , vna  AD  tranfiens  pcf  pun- 
dum A , altera  B C incedens  per  pundum 
B;  Sc  tangens  ABC  conueniat  in  C cum  * 
diametro  BC , Sc  alia  tangens  BBD  conue- 
niat in  D cum  diametro  AD ; vt  in  antece- 
dentibus propofitionibus.Sumpta^ue  fint  duo 
punda  F,  G,  in  linea  curua  Gta  inter  duas 
diametros  AD,  BC,  ad  partes  B concur- 
fus duarum  tangentium  reflatum  AEC.BED: 
dudaque Gt per  prop.  ;!<  lib.  i.clcm. expun- 
.do  F,  reda  linea  FKL  parallela  tangenti 
AEC,  quzfecabitin  K obuiam  tangentem 
BBD,  Sc  diametrum  BD  in  L,  per  prop. 
11.  Procli.  Simili  modo  refla  linea  GHPR 
duflacx  aliopundo  G,  parallela  alteri  tan- 

fenti  BBD , fecabit  in  H obuiam  redam 
KL,  tangentem  ABC  in  P,  Sc  diame- 
trum AD  in  R.  Przterca  ex  fupradiflo  pun- 
flo  F,  agatur  alia  refla  linea  NFM  paral- 
lela tangenti  BBD,  quz  fecabit  in  I,  tan- 
gentem AEC,  Sc  in  M diametrum  A D, 
per  cit.propof.  11.  Procli : tum  etiam  ex  alio 
pundo  G,  agatur  alia  refla  NGXO,  paral- 
lela ipfi  tangenti  AEC,  quz  per  propof  ir. 
Procli  fecabit  in  N reflam  NM,  Se  in  X 
rcclam  tangentem  BBD,  Sc  in  O diame- 
trum BC  ; fed  etiam  per  1 1 .propofit.  Procli, 
duz  redx  OGN,  MF  produdx  fe  mutud 
fecabunt  in  N.  quia  refla  OGN  fecat  tan- 
gentem BE  parallelam  ipfi  M F in  punflo 
G.  Porro  exhacarchitedura  redarum  linea- 
rum rcfultabunt  diuerfa  triangula , Sc  quadri- 
latera  in  diametris  conllituta.  Dico  autem 
quadrilatcrum  LHGO,  xquale  clfe  quadri- 
latero MFHR)  Sc  quadrilaterum  LFNO, 
aquale  effe  quadrilatero  RGNM. 

•Demonftratio. Quia  per  X.  prop.  Triangu- 
lum RPA  xquale  ell  quadrilatero  CPGO; 

Sc  triangulum  AIM,  xquale  quadrilatero 
C1FL.  Eft  autem  per  S.ax.Iib.ialem.  triangu- 
lum KPA  maius qulm triangulum  AIM, 
quadrilatero  RP1M;  ergoper  a. lemma, qua- 
drilaterum  CPGO  maius  erit  qulm  quadri- 
laterum CIFL,  eodem  quadrilatero  R.P1M. 
Cum  autem  pet  axiom.  19.  lib.  1.  elem.  omne 
totum  fit  xquale  fuis  omnibus  fimul  fumptit 
partibus;  Sc  differentia  qua  minus  differt  i 
maiori,  8 c ipfum  ■sinus,  fint  partes  fimul 


Commentam  in  Trop.Ltb.  2 .ConkMpoUfretg*L  Prop. } .&  4.  ipt? 


fumptr,  maioris  ; ergo  per  lemma  j.  in  mate- 
ria fubieda  Ii  ab  maiore quadrilatero  CPGO,. 
demamus  minus  quadrilaterum  CIFL,  in  re* 
fiduo  apparebit  differentia  RP1M:  igitur  qua- 
drilatcnim  CPGO,  erit  squale  fimul  fum- 
ptis  quadrilateris  CIFL,  RPlM  ;hoc  eft  firaul 
fumptisquadrilateris  CPHL,  RHFM  squa* 
libus  duobus prsdidis.  Quodficx  hisduo- 
bus  poftremis  quadrilateris  fimul  fiirnptis 
CPHL,  RHFM*  squalibus  oftenfis  quadri- 
latcro  CPGO;  auferatur  commune  quadri- 
laterum  CPHL;  relinquetur  per  3.  axiom. 
lib.i.  elcm.  quadri  laterum  LHGO,  squale 
quadrilatcro  MfHR:  & fi  his  poftremis  ae- 
qualibus addatur  in  parabola  & Hyperbola 
commune  quadrilaterum  FHGN ; fient  per 
X.axiom.  lib.i.  elem.  quadrilatcro  squalia 
LFNO,  RGNM  : in  ellipfi  verb  tollatur,  re- 
linquentur per  3 . axiom*  lib.  i . dementor,  ea^ 
dem  quadri  latera  aequalia. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

tifdm  <Utu>&  oflenfit. erunt  quadtiUtera  RGFJd, 
tFGp , mixtilinea  aqualia. 

^ I enim  quadrilateris  oftenfis  squalibus 
^ LHGO,  MFHR,  in  Parabola  & Hyper- 
bola addatur  commune  mixtilincum  triangu- 
lum FHG,  fient  per  2.  axiom.  lib.  iv  elcm. 
quadrilatera  aequalia  mixtilinea  propofita 
RGFM,  LFGO : At  verb  in  ellipfi  8c  circulo, 
fi  ab  didis  squalibus  oflenfis  quadrilateris 
LHGO,  MFHR,  tollatur  commune  roix- 
tilincum  triangulum  FHG , relinquentur  per 
3.zxio.lib.  1 .elcm. propofita  quadrilatera  raix- 
tilinea  squalia  RGFM , LFGO. 

fvropositio  iv.  ♦ 

Si  oppofitas  fediones  du*  fe- 
(51*  line*  contingentes  , inter  fe 
«Onueniant  •,  Sc  per  ta&us  ducan- 
tur diametri  contingentibus*  oc- 
currentes: Triangula  qu*  ad  con- 
tingentes conftituuntur,  fibi  ipfis 
aequalia  erunt. 

SVppofitio.  Oppofitarum  fedionumvrtam 
contingat  in  A reda  linea  AC,  & alteram 
alia  BC  reda  in  B,  conuenientes  in  pundo  C, 
quod  erit  per  prop.jz.  libri  2.  in  angulo  dcin- 
ceps  continenti  Hyperbolam  quamlibet  ex  da- 
tis , non  autem  in  centro  illarum  D repe- 
ficndoperprop.4$.iib.z.  neque  etiam  in  an- 
gulo continente  quamlibet  ex  datis  oppofitis 
ledionibus,  vti  explicauimusin  coroll. noftro 
adeit*  pr0p.3a.hb.i- Tum  per  prsdidapun- 


da  A,  B,  contaduumcmiflsfint  reds  lines 
ad  centrum  D,  diametrales  ADF,  BDG,  oc- 
currentes didis  tangentibus;  ADF  quidem 
in  F tangenti  BC;  & BDG  in  G tangenti  AC. 
Dico  triangula refultancia  ADG,  BDF,  efles- 
qualia;  tum  etiam  triangula  ACF,  BCG;  con^ 
ftituta  ad  ipfas  tangentes  AC,  BC. 

Apparatus.  Producatur  diameter  ADF,  vi- 
tra F , occurret  in  H lines  eurus  oppofits  fc- 
dionis,  per  prop.29.  liba.  & tota  ADH,  bifa- 
rii m diuifacric  in  centro  D,pcr  prop. 30.  lib* 

1.  Tum  ex  pundo  H,per  prop. 4 9. lib.  2.  pona- 
tur reda  HL  contingens  Hyperbolam  BH  in 
pundo  H,  hsc  per  cotoll.  propofitio.j 1 .lib.  u 
non  tranfibit per  centrum  D,  fed  inter  cen- 
trum D & ipfam  Hyperbolam  BH ; occurret 
igitur  diametro  BDG,  in  pundo  L,  inter  cen- 
trum D,  & puodum  B. Porrd per  coroll.noft; 

2.  ad  propofit.44»  lib.i.  dus  reds  lines  HL, 
AG,  tangentes  datas  fediones  oppofitas,  vna 
' vnam  , altera  aliam  , in  pundis  extremis  dia- 
metri ADH,  erunt  squales  & parallela. 

Dcmonftratio.  Quia  dus  reds  lines  LH, 
AG.funt  parallcls,  erunt  anguli  HLD,  AGD, 
squales,  pcrpropiiq.  liba. elem.  Sed  etiam 
per  prop.  t y.  lib.eiufdem,  anguli  ad  verticem 
D funt  squales : ergo  in  triangulis  HLD, 
AGD,  quia  latera  LH,  AG,  funt  oftenfa  in  ap- 
paratu squalia  , duoque  funt  anguli  squales 
refpcdiue  duobus  angulis ; erunt  per  prop.  a 61 
lib. a.  elem.  ipfa  triangula  HLD,  AGD, xqua- 

lia.  Sunt  autem  per  coroll.  noft.  5«  ad  prop.  1, 
triangula  dito  HLD , BFD  , squalia : igitur 
per  1.  axiom.  lib.i.  dem.  triangula  propofita 
ADG,  BDF,  squalia:  Quibus  *fi  addatur 
commune  quadrilaterum  DFCG,  fient  per  3. 
ax.  lib.i. elem.  alia  duo  triangula  propofita 
squalia  ACF,  BCG. 

Aduertecx  Eutocioad  hinc  propofit.  notii 
proprijs,  pofle  fumi  vtalterutram^cdionuni 
oppofitarum  dus  reds  lines  contingantcon- 
currentes  in  vnum  pundum  quod  erit  in|ja 
angulum  continentem  ipfam  hyperb^jm 
contadam  & non  in  centro  eius  , per  coroll, 1. 
noft. ad  prop.  25 . lib.  2.  Duda  vero  diameter 
ab  vno  pundo contadus  per  centrum  datarum 
oppofitarum  fedionum  , ipfa  occurret  alteri 
fc-dioni  oppofits  in  vno  pundo  per  prop. 29. 

lib. l.  & bifarilm  fccabitur  in  centro  per  prop. 
30.  lib.  ciufdcm  1.  quod  fi  ex  illo  dido  occur- 
fus  pundo  fi  per  prop.  49;  lib.  3.  agatur  reda 
linea  tangens  hanc  fedionem  oppohram , oc- 
curret inter  ipfam  & centrum  dids  diametro, 
per  coroll.  prop.31.  lib.i.  eri tque  per  coroll. 
noft<2.ad  prop.  44.  lib.  1.  squalis  & parallela 
dids  contingenti , ipfa<^ue  rriangffla  rcfultan- 
tia  erunt  squalia  per  corolL  noftrum  3.  ad  cit< 
prop. 4 4..  lib. ii 


PRO- 
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PROPOSITIO  V. 

Si  oppoficas  fedtiones  duae  re- 
db:  lineas  contingentes  fibi  ipfis 
occurrant ; & in  quauis  fedtionum 
aliquod  pundtum  fumatur,  a quo 
ducantur  du*  redtae  lineat  , vna 
quidem  contingenti  atquidiftans, 
altera  vero  atquidiftans  ei  quae  ra- 
dius coniungit:  Triangulum  quod 
ab  ipfis  conftituitur  ad  diametrum 

fier  occurfum  dudtam , a triangu- 
o quod  eft  ad  'occurfum  contin- 
gentium differt  triangulo  fadto  ad 
contingentem  & ad  diametrum' 
quae  per  tadtum  dudta  fuerit. 


cft  per  apparatum  re&a  GKHL  parallela  ipG 
EF}  & reda  MG  «quid ifians  i pfi  tangenti 
FD:  ergo  per  propof.45.  lib.  1.  Triangulum 
GHM,  differt  ab  triangulo  CLH  , triangulo 
CDF.  Quare  per  lemma  3.  fumma  triangulo- 
rum  CLH»  CDF»  erit  aequalis  triangulo 
GHM:  quod  fi  ex  his  aequalibus  auferatur 
commune  triangulum  KHD;  erit  per  4. lem- 
ma, triangulum  KLF , differentia  inter  trian- 
gula GHM,  KHD:  igitur  ficuti  propoOtum 
eff»  triangulum  GHM  diffort  ab  triangulo 
KHD,  triangulo  KLF* 

COROLLARlVM. 

Confldt  igitur  Tr Ungulum  KLF  ijfe  tqualc  qua- 
driUtcr 0 M(/KD, 

CVtn  enim  offenderimus  duo  fimul  trian- 
gula CLH,  CDF,effc  xquaiia  triangulo 
GHM:  fi  ab  his  squalibus  tollatur  commune 
triangulum  KHD}  relinquetur  triangulum 
KLF  , aequale  quadrilatero  MGKD  , per  }. 
axio,  lib.i.  elem. 


C Vppofitio,  & apparatus.  Sedrionum  oppo- 
^fitarum  A,B,  quxratur centrum  C per 
prop.45.  lib.i.  & linea  reda  ED  fc&ionem 
A contingat  in  E,  & fc&ionem  B oppofitam 
contingat  in  F rc&a  FD , conuenicns  in  D 
cum  altera  tangente  £D,  quodpundum  D 
non  erit  centrum  C,  fed  in  angulo  deinceps 
continenti  alterutram  feftionem,  per  prop.32. 
lib.i.  fed  & redta  linea  DC  erit  diameter  re- 
da & coniugata  tranfuerfa*  tranfeunti  per  C 
centrum  parallelae  ipfi  re£tx  vnienti  punda  F, 

E , prsdida  contaduum,  per.  coroll.  noft.  ad 
prop.39.lib.*.  Porro  prod uda  reda  CD  vitra 
D,  ex  pundo  G fumpto  in  linea  curua  ftdio- 
nis  B,  agatur  per  pTopof. 3 1. lib.i.  elem.  reda 
linea  GM  parallela  rede  tangenti  FD  , quae 
lccabitin#M  obuiam  CD  produdam  vitra 
D.  per  prop.t  1.  Procli:  tum  alia  teda  GKHL 
parilela  redz  F E vnienti  prxdida  punda 

F,  c , contaduum , quae  fccabit  obuias  redas 
FD  in  K,  CDM  inH,  FC  ducendamdia- 
metrura  ex  pundo  contadus  F per  centrum 
C, in  pundo  L.  per  cit.  prop.11.  Procli.  Dico 
triangulum  GHM  refulcansex  didis  parallelis 
GM  , GH,  ad  redam  diametrum  CDMdu- 
dam  per  occurfum  D tangentium  datarum 
redarum,diffcrrc  ab  triangulo  KHD  quod  cft 
ad  occurfum  praedi  dum  D,  triangulo  KLF 
fado  ad  contingeotcm  FKD,  & ad  diame- 
trum F C L ex  pundo  F contadus  dedu- 
dam. 

Demonfrario.  Quandoquidem  reda  CD 
eft  probata  diameter  reda  fedionum  datarum 
oppofitirum,  fedura  bifanim  redam  FE  pa- 
rallelam diametro  tranfuerfae  tranfeunti  per  C, 
centrum, iuxta  prop.3  9.  lib.i.  erit  per  coroll. 
nofl.36.  prop.49.  lib.i.  ipfa  reda  FE  ordina- 
rim applicata  didx  diametro  CDM  rcdsj  fed 


propositio  vi.* 

Iifdcm  pofitis.  Si  in  vnaoppo- 
fitarum  fedionum  aliquod  pun- 
<ftum  fumatur,  & ab  co  ducarftur 
retftx  lineae  contingentibus  sequi- 
diftantes , quae  & contingentibus 
Si  diametris  occurrant:  Quadri- 
laterum  ab  ipfis  fa&um  ad  vnam 
contingentium , Sc  ad  vnam  dia- 
metrorum , aequale  erit  triangulo, 
quod  ad  eandem  contingentem,  & 
ad  alteram  diametrum  conftitui- 
tur. 

• 

C Vppofitio , & apparatus.  Oppofit*  fefito- 
nes  AB,  CD,  habeant  diametros  AKC, 
BED.per  earum  centrum  H incedentestvnam- 
<jue  carum  AB,  contingant  du*  rectx lineae 
AF,BG,illain  A.hxcin  B,qu*  concurrunt 
in  H punfto , Intra  angulum  continentem 
ipfam,  5:  extra  centrum  E, per  coroll.  noli.  i. 
ad  prop.t  f. lib.i.  fumptumque  (it aliquod  pun- 
itum K in ciufdemfe&ionis lineacutua , vel 
in  altera  oppofita;  ex  quo  ducantur  perprop. 
Jl.  lib.i.  elcm.du*  refix  line* KLM.KNX, 
contingentibus  prxdiftis  xquidiftantes,  illa 
quidem  contingenti  BG,hxcvcrocontingen-  # 
ti  AF;  8<  perprop.11.  Procli,  KLM  occurrat 
in  I contingenti  AF  produ&x  G opus  fit , 8c 
K N X occurrat  in  L alteri  contingenti  BG 
prsdufl»  (i  opus  fit  ; tum  diametris  przdi&is 

in 
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in  M,  & N.  Dico  quadrilaterum  KIFM  fan- 
dum ab  ipGsdudis  lineis  ad  vnam  contingcn* 
tium  AFI,  & ad  vnam  BED  diametrorum» 
squale  efle  triangulo  AIN  conftituto  ad  ean- 
dem contingentem  AF  » & ad  alteram  diame- 
trum AEC.  Porrd  fi  fuerit  neceflarium  pro- 
ducantur tangentes  AF,  BG,  donec  occurrant 
diametris  in  F Sc  G,  iuxta  axiom. x8.  libri  i . 
dement* 

Demonftratio*  Oppofitarum  fedionum 
AB,  CD,  vnam  AB  , contingunt  dusrcds 
linea»  AF,  BG,  conuenientes  in  H;  Sc  in  ea- 
dem ft&ione  AB  fumptum  cftpundum  K,  ex 
quo  duda  eft  reda  KL  parallela  contingenti 
AF,  (ecans  in  M,  diametrum  BED  : igitur  per 
2*  prop.  triangulum  propqfitum  AIN  erit  s- 
qualequadnlatero  KIl  M , io  cafu  quo  ean- 
dem fcdioncm  contingant  dus  red*  A F,BG, 
vti  prima  figura  indicat.  In  cafu  vero  quo  vna 
BG  fcdioncm  AB  contingat  in  B & aliarcda 
CR  contingat  in  C alteram  fidionem  DC, 
ducendo  ex  pundo  C per  centrum  Ediame- 
trum  CEA,  Sc  per  prop.  49.  Iib.  x.  eJucendo 
expundo  A aliam  contingentem  redam  AFI 
ipfam  ftdionem  AB,  erit  per  4.  prop.  trian- 
gulum AIN  squale  triangulo  CRG  squale: 
eritverd  per  prop.j.coroll.  triangulum  CRG 
aequale quadnlatero  K1FM  j ergo  per  i.axio. 
iib.  element.  triangulum  AIN  erit  squale 
quadrilatero  KIl  M.  Quodfipundum  K fit 
datum  in  linea  curua  fedionis  AB,  Sc  tangen- 
tes dat*  feorfim  fumpts  tangant  fuas  proprias 
fedioncsj  conueniantque  in  vnum  pundum, 
eodem  modo  procedendum  erit  vti  vltimd 
diximus.  Atque  ita  notandum  di  hanc  propo- 
rtionem diucrfos  obtinere  cafus. 


pundis  defignatis*  Dicoquadrilatera  ab  illis 
didis  redis  lineis  conftitucaad  diametros  di- 
das , efle  squalia , videlicet  quadrilaterum 
TRKN  efle  squale  quadrilatero  LYlN;  tum 
quadrilaterum  K^YI  efle  squale  quadrila- 
tero RTL*. 

Demonilratio.  Per  x.Dropof. Triangulum 
AOI  cft  squale  quadrilam-o  RFOK; quibus 
aqualibus  fi  adijeiatur quadrilaterum  EIOF; 
fient  per  2 .axiom.  lib.i.  element.  cx  vna  parte 
triangulum  AEF,  Sc  ex  alia  quadrilaterum 
“KIER,  squalia;  eft  veroper coroll. noft.y» 
ad  prop. l.  triangulum  AEF  squale  triangu- 
lo B E G : ergo  per  1.  axiom.  lib.i.  element. 
triangulum  BEG  erit  squale  quadrilatero 
KIER,  &huic  quadrilatero  KIER,  efls^ 
quale  quadrilaterum  LTEY,  (quod  Gc  pro- 
babitur, ex  pundo  C G concipiamus  redam 
lineam  contingentem  Hypcrbolam  DC,  con- 
curret cum  diametro  DEB,  in  pundo  J in- 
ter centrum  E, & hyperbolam  DC,  pef  pro- 
poGt.  31.  Iib.  t.  hoc  vero  trianguludfc  E «P 
erit  squale  triangulo  AEF  per  coroll.).  ad 
prop.44.  lib.i.  fed&  hoc  triangulum  C E J* 
eodem  modo  probabitur  squale  quadrilatero 
LTEY , quo  probatum  eft  triangulum  AEF 
squale  quadrilatero  KIER  igitur  cAm Gnt 
squalibus  oftcnGs  triangulis  AEF,CE«f,  o- 
flenfa  squalia  quadrilatera  KIER  , LTEYj 
ipfa  quadrilatcra  erunt  squalia. ) Quod  Ghil 
squalibus  quadrilateris  KIER , LTEY,  ad- 
ijcijtur  commune  quadrilaterum  NTEI,  fient 
per  1.  axiom.  lib.i . elcm.  squalia  quadrildtt* 
ra  TRKN,  LYIN  , squalia. Simili  prorfus 
difcurfu  et  eifdem  principi js  oftendentur  s- 
quatia  quadrilatcra  K * YI , RTLx< 


PROPOSITIO  VII. 

Iifdem  pofitis.  Si  in  vtraque 
fe&ione  aliqua  punda  fumantur; 
& ab  ipfis  ducantur  lineae  contin- 
gentibus aequidiftantes , quae  & 
contingentibus  & diametris  occur- 
rant : quadrilatera  a lineis  dudis 
conftituta  ad  diametros,  interfe 
aequalia  erunt. 

C Vppofitis  ijfdemquain  fuperiori  S.  pro- 

poGtionc.  Et  prsterca  fumpta  Gnt  duo 
punda  K,  L,  vnum  K in  fcdionc  A B,  & aliud 
Ljnfcdione  DC  ; perquspunda  Gnttranf- 
mifis  reds  lines  M K P R % , N S T L «,  re- 
fpcdiu^parallelstangcntibusrcdis  AF,  BG; 
tilm  etiam  alis  dus  reds  lines  xi$Y  L'#', 
NIOKX,  parallcls  refpcdiui  eifdem  tangen- 
tibus AG,  BG;qus  &c didis  tangentibus,  Sc 
didis  diametris  AEC , BED , occurrant  in 


COROLL ARIVM  NOSTRVM. 

Iifdem  fofitit  dc  demonftratu  quadrilatcra  LTET, 
KIER , aqualia  erunt. 

VLtimum  hoc  dcmonftrauimus  antecon- 
cluGoncm  demonftrationis  prsfentis 
propofitionis. 

PROPOSITIO  Vili. 

Iirdenl  pofitis.  pro  pundis  K, 
L,  fumantur  C,  D,  in  quibus 
diametri  cum  fedionibus  conue- 
niunt;  & per  ipfa  contingentibus 
aequidiftantes  ducantur.  Dkoqua- 
•drilaterum  DEGX,  quadrilatero 
CEFT  aequale  efle : & quadrila- 
terum X G 1 D , quadrilatero 
TFOC. 

Sup- 


Ce 
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C Vppofitio  & apparatus. Itaque  fint  tangcn- 
tesduz  redr  AF,  BG  , infedionc  AB. 
conucnicntesin  H pundo  ; & duc  diametri 
AEG,  BED,  occurrentes  in  punitis  C, 
alteri  fcdioni  oppofirx . DC,  tranfeuntesper 
E Centrum,  quibus  occurrant  in  F &Gdi- 
dz  tangentes.  Tum  cx  punitis  C i D , cdud* 
alixrcdx  DI,  C#  parallele  przdidis  tan- 
gentibus, Di  quidem  parallela  tangenti  15G,- 
CQ  vero  parallela  tangenti  AF , occurrentes 
{ in  I & O przdidis  diametris,  iuxta  prop.il. 
Procli : reda  OC,  Si  reda  DI , erunt  etiaro 
tangentes  fedionem  DC,  per  coroli.  nort.i.  ad 
prop  44.  lib.i.  eritque  C O zqualis  ipli  AF 
tangenti,  Si  recta  Di  squalis  tangenti  BG,pcr 
coroli.  noft.  2.  adeit.  prop.  44.  lib.i . Infupcr 
exeifdcm  purtdis  C &.  D,  dudz  Gntaliz 
redz  CT , DX,  parallele  eifdcm  tangenti* 
bus  BG  , AF  j CT  quidem  ipfi  BG,  Si  DX 
ipli  AF,pcr  prop.  3 1. lib.i,  clem.  occurret  CT 
in  T produdz  tangenti  A t vitra  F,  perii; 
ptopo^Procli,  Si  DX  occurret  in  X produdz 
tangenti  BG  vitra  G,  per  eandem  prop.  Pro- 
di. Denique  ducatur  reda  AB  nedens  punda 
cont.iduum  A,  B;  & alia  reda  GF  j Ac  alia 
reda  EHK.cxcentro  Eper  Hpundumcbn- 
curfus  tangentium  BG.  AF.  quod  pundum  H 
clt  mtra  angulum  continentem  hyperbolam 
AB,  nonautem  incentro  E , per  coroli.  noft. 
i.  ad  prop.  15.  lib.i. ergo  reda  linea  EH  di- 
uidat  angulum  continentem  didam  Hyper- 
* bolam  , produdaque  vitra  fi  verfus  iplarn 
Hypcrboiam  AB,  intra  eius  locum  penetra- 
bit, percoroll.  nolt.  f . ad  prorol.  2 .1  i b.  2 . i d eo- 
que  erit  cius  diameter  tranfuerfa  per  coroli* 
prop.;  1*  lib/i /quare redam  AB  bifanimin 
K fecabit  per  propof. 30. lib.i.  Porro  icfuka- 
bunc  cx  iftai  conftrudionc  diuerfa  triangula,  Si 
ropofit  a quadri  latera  DEGX,  CEFT,  plro- 
anda  xqualia  : tum  etiam  zqualia  quadnla- 
tera  XGlD,  TFOC. 

Dcmonftratio.  Quia  in  triangulo  AEB, 
bilis  AB  clt  bifariam  in  Kdiuifa,  vti  oftendi- 
mus,  Sc  redz  AF,BG,  fe  mutuo  interfecant  in 
H puhdo  reda:  EK  ; reda  * GF  per  lemma  f4 
zquidiftabit  redz  AB:  igitur  perjo.  icm. 
lib.  erit  Vt  AE  ad  EB,  fic  GEadEF;&  vt 
AE  adGE,ficBE  ad  EF;&  vt  AE  ad  AG, 
ficBEad  BF:  eft  autem  per  propof.  ij/Iib.j. 
clem.  & coroli;  prop.  4.  Iib;ciufdcm , vt  CA 
ad  AE,(ic  DB  ad  B£,  antecedentes  enim  funt 
duplz  confequentiumper  30. prop.  lib.  i.  & 
oftendimus  efle  AE  ad  A'G,  hcut  BEadBF; 
ergo  per  propof. x a.  lib.5.  clem.  cx  aequalitate 
eritvtCAad  AG,  fic  DBad  BF.  Quare  per 
prop.22.  lib. 6.  elem.  erit  vt  quadratum  redz 
CA  ad  quadratum  redae  AG,  fic  erit  quadra- 
tum redz  BD  ad  quadratum  redae  BF.fc  quia 
in  triangulo  CTA  eft  per  apparatum  fcu  ex 
datis  redaGH  parallela  lateri  CT ; erit  per  r. 
lemma,  vt  quadrarum  reda»  CA  ad  quadra- 
tum redz  AG,  fic  triangulum  CT  A ad  tri  an- 


gulum GHA.  Eodem  modo  in  triangulo 
DXB,  quia  ex  datis  reda  FH  cft  parallela Tatc: 
fi  DX  ; erit  percit,  (.lemma,  vt  quadratum 
redz  DB  ad  quadratum  redz  BF,  (ic  triangu- 
lum DXB  ad  triangulum  E H B.  igitur  cura 
probauerimuseflc  vt  quadratum  redae  C A ad 
quadratum  redz  AG,  fic  quadratum  redarf 
DB  ad  quadratum  redz  BF ; erit  per  1 r .pro- 
polit,  lib  5.  elcment.  vt  triangulum  CTA  ad 
triangulum  GH  Ai  fic  triangulum  DXB  ad 
triangulum  FHB:  vicifllmquc  ergo  efitpef 
• prop  id;  hb.5  . elem.  triangulum  CTA#  ad 
triangulum  DXB  , yt  triangulum  GHA  , ad 
triangulum  FHB:  hzt  duo  pofttema  triangula 
funt  pet  propofit.i;  xqualia:  igitUr duo  primi 
C T A,  DXB,  erunt  zqUalil  pet  coroli. noft.2. 
ad  prop.^/lib.j.clem.  Quod  fi  ex  hispoftre- 
mis  zqualibus  triangulis  maioribus  CI  A, 
DXB,  tollantur  zqualia  triangula  A£F,BEG| 
zqualii  per  coroli.  noft. 5 . ad  prdpofit  ;r . relin- 
quentur pet  3 .axiom.  lib.  1 . elcmen.  propofita 
quadrilatera  xqualia  DEGX,  CEFT;  Quo- 
niam vero  in  apparatu  probauimus  duas  redas 
CO,  Dl  i dic  cangemcs  fedionem  DC,  vnde 
neceflario  concurrent  in  L intra  anguium  con- 
tinentem fedionem  DC,  & non  in  centro  eius 
E,  inita  coroli.  nodi,  ad  propof  ij.  lib.i.  Sc 
ex  ipfo  apparatu  occurrerunt  diametris  DEf 
CE,  in  i , Si.  O,  edudis  per  purida  D , & C* 
contaduum:  erunt  per  5.  coroli.  noli,  ad  1. 
prop.  duo  triangula  DIE, COE/  zqualia.  Igi- 
tur fi  ifta  triangula  xqualia  przdidis  zquali- 
bus quadriiatefis  addantur ; hoc  Si  quadrila- 
tcro  DEGX  addatur  triangulum  DlE,  Se 
ouadnlatcTo  CEFT  addatur  triangulum 
COE  ; fient  per  2. axiom.  lib.i.  elemen.  qua- 
dri latera  XGlD,  TFOC, zqualia  propofita. 
Atque  itadcmonftraucrimus  totam  propofi- 
tionem/ 

COR.OLL,  NOSTRVM  I. 

Ei  fient  pt/fitid , ac  demon  tf  ratis,  erit  tridngulunt 
CTA  tqudle  triangulo  DXB. 

HOc  enim  in  dcmohftratione  allata  ad 
hanc  propoGticmem  probatum  eft,  ante^ 
quam  concluderentur  zqualia  efte  quadri  late- 
ra propofita. 

COR.OLL.  NOSTRtM  IU 

Eifdem  pofitit  dc  deritenttrditi , - erit  qtudriUtermri 
DfHX  dqudle  quadri  lauro  CQHT. 

I enim quadrilateris DEGX, CEFT,pro- 
U batis  zqualibus,  addatur  commune  qua- 
dri laterum  GEFH;  fient  per  2.  ax.  itb.i.  de- 
ment. zqualia  propofita  quadrilaccra  DFHX» 
CGHT,  jequdia. 

COR.OE» 
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COR.OLL,  NOSTRVM  IIL 

r.ifdtm  pofuii  it  ilm.itfir.lii,  eri!  qtuiriUlnum 
DFGX  , aquale  quadrtlatero  C GFI*. 

NAm  fi  quadrilateris  oftenfis  squalibus 
DEGX,  CEFT,  addatur  commune  tri- 
angulum GEF,  fient  per  2. axiom. Iib.i.elcm. 
propofita  quadrilatera  squalia  D F G X, 
CG.FT,  Vel  fi  ab  squalibus  quadrilatcris 
DFHX,GGHT,  oficnfisin  corolla,  tollatur 
commune  triangulum  GHF,  relinquentur  per 
3.  axiom.  Iib.  1.  elem.  quadrilatera  propofita 
squalia  , DFGX,CGFT. 

COROLL.  NOSTRVk  IV; 

In fedionibtu oppofitis.  Sivnam  earum  AB,  du a 
reda  AHF,  BHG,  contingant , f rima  in  A,  fecunda  in 
B , concurrent  e ( tn  punitum  H , & occurrentes  dia- 
metris i p fatum  tranfuerfis  BED,  AEC  , per  centrum 
Urum  E tranfeuntibus  , in  pundis  F & G;  ftejcpun - 
du D&C  alienus  oppoftU  DC  fedionu  in  quibui 
ipfi  occurrunt , agantur  reda  line d CLO  , DU, 
parallela  pradidis  ungentibus  alteram  fed  tonem  AB, 
ita  vi  CI  O fu  parallela  tangenti  AhF , & DI/  fit 
parallela  tangenti  BHG  ; occurrant  que  flbiin  L ftin- 
tlo  & dxtlu  diametru  iri  O&  I : reda  CO  erit  pa- 
TdUela  & aqualis  tangenti  Af , & ipfa  CO  tanget  in 
C feti  innem  DC;  & reda  DI  erit  parallela  & a- 
qualu  tangenti  BG,  &ip(d  D/  tornet  in  D fe- 
itionem  DC  : & erit  tridUgtduiu  BeG  aquale  tri- 
angulo DEI;  & triangklum  AEF  aquale  triangulo 
CEO ; '&Utta  OE,  FJS , aquales;  tum  reda  EI, 
BG  a quale  i ; tum  retia  Dii  BG.  aquales \ tum  reda 
AF,  CO,  aquales.  Dudifque redis  01,  C/t,  erunt  tri- 
angula OE1,  GEF,  aqualia  \ turti  etiam  triangula 
OI/,  GHF,  aqualia,  sed  & eruht  aqlsatia  Quadri- 
Utera  OlJE';  GHFE.  In fuptr  erunt  triarigula  AUG, 
CLI , aqualia ; tum  etiam  triangula  BHF,  UfX),  a- 
qtulia.  Ad  hac  erurit  duo  fimul  triangula  A St, BEG, 
aqualia. duobus fitnul  triangulis  CEO,  DEI.  Tifn  duo 
firpul  triangula  AOH , BHF , aqualia  duobus  fimul 
triangulis  Cii  , DLO.  Ticm  etiam  duo  quinque  la- 
teta  AGFBH , ClODL  , aqualia.  Denique  alia  duo 
quadrilatera  AEBU,  DEL.L,  aqualia. 

Onftrudio  fere  tota  iam  aAigoatfi  cft, 
Itaque  ad  dcmonftrationem  veniamus. 
Quia  reda  CO  datur  parallela  tangenti  redx 
4E,prit  tangens  in  C legionem  CDrpctco-* 
rojk noft.r.  ad prop,  44. bb.  i.  codemmodo. 
eritrcdfc.Pl  parallela  t|pgenti  BG  , tangens 
imb  Icdiftnem  DC,  paruit.  coroll.  fcdR  pdr; 
coroll,  poli  j.  ad  eandem  prop.  eit. erit  reda 
tangens  CO  squalis  tingenti  AF;  & reda: 
DI  tangens  erit  squalis  tangenti  BG.  Verum 
etiam  per  coroll.  nolbj.  ad  cit.  prop.44 . lib.r. 
triangulum  BJbQ  erit  «quale  triangulo  DEI,* 
& triangulum  AEF  squale  triangulo  CEO; 
&reds  OE,FE,  squales;  tum red*  Di, BG, 


squales;  tum  redae  AF,  CO  squales.  Igitur 
quia  in  triangulis  OEI,  GEF , lutu  anguli  ad 
verticem  E squales  per  prop.  15.  lib.i.clem. 
& latera  eos  comprehendentia  funt  rcfpcdiu£ 
squalia  oftenfa,  erunt  per  4*  prop.  lib.i.  elcrn. 
OI^GF,  squales; & triangula  squalia  OEIj 
GEF;  & anguli  EIO,  EGF,  squales , & an- 
guli EOI,  EU;,  squales.  Et  quia  in  redas 
parallelas  DI,  BG,  reda  incidit  6l,  erunt  per 
prop.29.ltb.!.  elemenr.  anguli  alterni  squales 
DIE,  BGE;  ex  quibus  li  demantur  anguli 
oftcnfi  squales  EIO,  EGF , relinquentur  per 
3. axiom.  lib.i,  elemen.  anguli  sqliales  LIO, 
HGE.  Similiter  quia  in  redas  parallelas  CO, 
AFi,  incidit  reda  OF,  erunt  per  prop.29. lib.i, 
elem.  anguli  alterni  COE , AFE  , squales; 
cx  quibus  fi  tollantur  anguli  squales  oftcnfi 
EOI, EFG.relinqucntur  squales  anguli  LOI, 
HFG,  per  j.axiom.  lib.i.  elem.  Cum  igitur  in 
triangulis  OLI,  GHF,  fupra  latera  OI,  GF^ 
oflenfa  squalia  fint  anguli  duo  refpediue  x- 
qualcsalijs  duobus  probati ; ipfa  erunt  per  co- 
roll. prop,  z 6.  lib.i.clem.  squalia  ipfa  trian- 
gula OLI,  GHF.  Igitur  fi  hsc  duo  triangula 
squalia  OLI,  GHF,’  addantur  vti  oportet  tri- 
angulis duobus  oftenfis  squalibus  OEI,GEF| 
fient  per  z.  axiom.  lib.i. elem.  duoquadrila- 
tcra  OLIE,  GHFE,  propofita  aqualia.  Sunt 
autem  triangula  AEF,  CEO,oftenfa  squalia; 
igitur  fi  ab  illis  demantur  quadrilatera  oftenfa 
squalia  OLIE,  GHFE,  vti  oportet;  relin- 
quentur per  $.axiom.  Iib.  1.  elemen.  triangula 
AHGgCLl j squalia.  Simili  modo  fi  ab  squa- 
libus oftcnfis  triangulis  BEG,1  DEI;  quadrila- 
tera eadem  squalia  GHFE, OLIE jrelinqucn- 
tur  triangula  squalia  BHF,-  DLO  , squalia. 
Quoniam  autem  probauimus  triangula'  AEF, 
CEO  efle  squalia;  tum  alia  duo  triangula  x- 
qualia  BEG,  DEI;  fi  prima  primis , lecunda 
Iccandts  addamus;  fient  per  z. axio. Iib.  « elem. 
duo  fimul  triangula  AEF,  BEG,  «qualia 
duobus  triangulis^CEO  , DEI.  Quod  fi  ab 
hispofiremis  squalibus, detrahantur  vti  opor- 
tet , ofknfa  squajia  quadrilatera  EGHF, 
ElLO  relinquentur  per  £.ax.  lib.i . clcment. 
duo  fimul  triangula  AGH.BFH,  squalia  duo- 
bus fimul  triangulis  CLI,  DLO.  Et  fi  duobus 
primis  fitbul  triangulis  prf  didisaddatur  com- 
mune triangulum  GHE;&  duabus  pofiremis 
fimul  triangulis  pr«didis  addatur  commune 
triangulum  OLf^' cum  fint  addita  «qtialia 
trjangufloi  GHE,*QL,i  v oftenfa wquihus' 
adddntur  probata  «qualia : fieotpqr  z.ax  iib. 
r.  tiimento.^iri^uclatera  propofita  «qualia 
AGFBH,  ClODL.  R ff  hlsquirtlquelateriss- 
quahbus  adifciantur*vti  oportet  r triangula  , 
orfenla  squalia^GEF,OlEl ; fient  per  z.axio. 
lib.i  .elemen.  quadrilatera  propotidr  squali  a,’ 
AEBHjDECL. 
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PROPOSITIO  IX. 

Iifdern  pofitis.  Si  al  cetum  qui- 
dem punAum  fit  inter  diametjos 
vc  K ; alterum  verri  fiydem  quod 
Vnum  pun&orum  C,  D,  vc  C) 
& aequidiftantes  ducantur.  Dico 
triangulum  CEO  atqualc  effe 
quadrilatero  KMEP  j dc quadri' 
laterum  LCO  P,  atquale  ipfi 
LCMK. 

Ilfdcm  podiis  qq*  io  procedente  propofitio- 
0«  , St  qua?  fupponit  ipfa  propohtio  prlcea 
deas,  duflzfint  KM,  CO»  CL  illa  quidem 
parallela  tangenti  OH,  h»  tero  paralleli  AF, 
occurrentes  libi  muicem  in  R,  ac  L,  St  diame. 
smin  M St  O,  Si  P,  probandum  erit  pro- 
politum. 

Demonfiratio,  Pet  noftrstn  coroll.  q.  ad 
pruedent.  prop.  Triangulum  CEO  e(l  r- 
quale  triangulo  AEF ; Si  per  pfop.S.  tfian» 
gulum  AEF  arquale  eftquadtilatefo  KMEPt 
igitur  per  ait.  |ib.i.  elem.  triangulum  CEO 
*quale  cric  quadrilatero  KMEP,  deuti  fuit 
primd  propodtum.  Quod  d ab  bis  equitibus 
commune  tollatur  quadrilaterum  O R M E, 
remanebunt  per  j.axiom.  iib.t.  elem.  «qualia, 
triangulum  CRM  At  quadrilatttum  KROfV 
Sed  hispoflremis  aequalibus  commune  adda- 
tur quadrilaterum  LCRKt  fient  per  l.aaibfn, 
Iib.t*  dem.  xqualiapropofita  vltimoquadrl- 
Utera  LCOP,  LCMK. 
i-  ' . - i>.  M ; * 1 ...  .V  ...■•*  • 

COROtLARIVM  'NOSTRVM. 
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lifdtm  ptfuii.  etlt  tritagalum  CRM  afaele  qtu- 
iriUttrt  KROr. 

HOcenim  inter  dcraonftrandumprOpofi- 
tionem  probatum  eft. 

PROPOSITIO  X. 

Iifdern  pofitis.  Sumantur  K, 
L,  non  tamen  in  pu  udis,  in  qui- 
bus diimetri  fe&ionibus  occur-'' 
runt  5 demonftrandurn  cft  qua- 
drilaterum LTR*  ffle  aiquaiequa* 
dtilacero  “sKI.  •' 

. . ' * i * **  • a 
C Vppofitio  cft  eadem  quz  in  przcedcnta, 
'Jprxterca  quae  adduntur  in  hac  propofitio. 
cuius  figuratio  appofita  Exhibet  quadrilatera 


propolita  cflfefla  fecundum  fuppodcioncra  pre- 
ccdenCcm  Se  prefentem. 

Aducrte  pro  demonftratione  punctum  *. 
debere  effe  indireftum  rectarum  »L  , R K» 
fed  ob  loci  anguftias  in  figuta  fculpta,  nos  pru- 
denter reflcxilje  ab  margine,  verfus partes  in- 
teriores, reflas  «L  , RK,  produflas,  Se  con- 
currentes tn  x,- 

Dcmonfttatio.  Cum  dentur  reft*  line* 
AF,  BG,  cclntingcre feflionem  AB;  Se  per 
punfla  contafluum  A , B , diametri  AEC, 
BED  incedere;  filhtdoe  ex  datis  LT;  Kl, 
contingentibus  prsediflis  squidiftantes  relati- 
uA:  cric  per  prop.4j.  Iib.t.  Triangulum  TYE 
maius  quam  triangulum  Y«L,  triangulo 
liFA.  eodem  modo  probabitur  triangulum 
XEI  maius quim  triangulum  XRK,  trian- 
gulo BEG.  Eft  autem  per  coroll.  noft.j.  ad 

propod i. triangulo  BEG  xquale triangulum 
AEF)  igitur  eodem  excelfu  triangulum  TYB 
luperat  triangulum  Y aiL,  quo  triangulum 
XEI  luperat  triangulum  XRK  : ergo  pet 
lemma  ro.  adlib.  a.  triangula  TYE  , XRK 
fimul  fumpta,  funt  atqualia  triangul.sdmul 
fumptis  XE1 , YmL.  His  «qualibus  adijeia- 
tur  commune  multilaterom  KXEYl* 
fient  per  Itax.  Iib.t . efettien  quadrilatera  pro- 
pofita  «qualia  LTR*,  ossKl. 

; PROPOSITIO  xr. 

Iifdern  pofitis.  Si  in  quauis  le- 
gione punftum  ftimdtur  j 8c  ab 
ipfo, linea:  atquidiftantes  ducantur, 
vna  quidem  tontifigenti  atquidr- 
ftans,  altera  vero  arquidiftans  ei 
quae  tadhis  coniungit : Triangu- 
lum’quod  ab  ipfis  fit  ad  diame- 
trum per  oocurfum  contingen- 
tium dudtam  < i triingnlo  con- 
tento. linea  contingente  & diame- 
tro per  ta&um , differt  triangulo 
quod  ad  contingentium  occurfijm 
conftituitur.  V*,  . ,{ J 

: - , . 120  . •'  «Mj  ■».  > J J 

S .Vppofitio.  Seftiones ctppofitas  ABVCDy 
contingant  duas  refb»  line*  AE.DE;  AE 
quidem  feflionem  AB)  DE  verd  fidhonem 
CD;  fibi^uc  ipfis  tangentes  occurrant  in  E 
punflofira  iuxta  coroll,  noft.  ad  prop.  3a.  lih. 
a.  extra  centrum,  St  aljrmjstotos,  vetum  inao- 
gulo  deinceps  ad  angulOs  continentes  iplis 
lefliofteiperipfampttjpdfijx.  Ijb.i.  Sit  verd 
refla  At>  neflens  punfla  A,  D,  contafluum: 

& ex  petiflo  B per  centrum  H oppofitarum 
fefliooam  tranfoii(6  & produfla  refla  HI 

donec 
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donec  occurrat  in  G re&x  AD,  quim  diui- 
det  bifariam  in  G . per  prop.39.  libii.  eritque 
per  coroll*  noft.  ad  cit.  propofic.39.  diameter 
reda  & comugata  tranfufcrfx  parallcix  ipfi 
AD  . per  H centrum  concipiendx.  Sumptum 
autem  fit  pundum  B infedionc  AB,  ex  quo 
ada  fitrtdalinea  BKIL  parallela  ipfi  AD, 
per  propolitio.  31.  lib.i.tlemcnto.&  ex  eodem 
pundo  fi  alia  reda  duda  E M xquidiftans 
tangenti  AE;  hxcpcrpropof.11.  Procli  oc- 
curret in  M redx  GHE  produdx  vitra  E; 
illa  verd  BKFL  occurret  in  F eidem  redae 
GHEM  , & in  K red*  tangeoti  AE.  De- 
nique cx  pundo  A contadus  per  centrum  H 
tranfmittatur  reda  AH  diameter  occurrens 
in  L pundo  redx  BKFL  per  cit.  propofic. 
11.  Procli.  Dico  Triangulum  JJFM  quod  fit 
ad  diametrum  H E M cranfcuntem  per  E 
concurfum  tangentium  datarum » abprxdi- 
dis redis  BF,  BM, parallelis  refpcdiuealij* 
redis  A D vnienti  punda  cantaduum  , & 
tangenti  AE,  differre  ab  triangulo  AKL 
contento  fub  portione  AK,  tangentis  AE; 
& portione  KL  , redae  BL  parallelae  vnien- 
ti punda  A , D , contaduum  ; & ab  dia* 
metro  AHL  per  ipfum  pundum  A contadus; 
triangulo  KLF  quod  ad  E pundum  concur- 
fus  datarum  tangentium  conftituitur , ab  por- 
tione EK,  tangentis  A E ; &:  ab  portiond 
KF,  prxdidx  BL  parallele  vnienti  XD  pun- 
da contaduum;  & ab  FE  portione  diametri 
redx  HE. 

Dcmonftratio.  Quia  reda  AGD  bifariam 
fecarur  in  G extra  centrum  H,  ab  reda  diame- 
tro EHGftdionumoppofirarum ; ipfa  AGD, 
& BF  erunt  per  coroll.  noft. 36.  ad  propof  4.9« 
Jib.  2.  ordinatim  applicata:  ipfi  diametro  re* 
dx  EHG:&  quia  reda  AEfcdionera  contin- 
git m A:fumptumqueefipunduinB infedio- 
nc AB;  &rtdaBF  eft etiam ordinatimappli- 
cata  didx  diametro  EH;  & reda  BM  eft  pa- 
rallela contingenti  redx  AE:  per  prop.4;.Iib. 
1.  Triangulum  BFM  differet  ab  triangulo 
I.  H F , triangulo  HAE:  igitur  fi  ifU  duo 
triangula  LHF,  HAE.fimul fumamus,  ipfa 
erunt  xqualia  triangulo  BFM, per  lem.3  0^°^ 
fi  ex  ilfisduobusfimultrianguUs  LHF.HAE, 
detrahamus  triangulum  KFE,  remanebit  per 
lemma  2.  triangulum  AKL  pro  differentia 
qua  triangulum  BFM  xqualeoftcnfum  duo» 
bus  limul  fumptis  LHF,  HAE,  differt  ab  tri- 
angulo K/E:  vel  ipfum  triangulum  KFE  erit 
differentia  trianguli  BFM, ab  triangulo  AKL, 
ficutifuit  propofitum, 

COROLL.  NOSTRVM.  L 

llfdem  datis  & ftfitk,  Triangulum  BFM  iifff - 
rct  ab  triangulis  KFE , triangule  AKL, 

HOc  enim  demonftrauimus  antequam 
concluderemus  propoCcum. 


COROLL.  NOSTR.VM  If. 

Triengnliim  BFM  eft  eqmU  iuiliu  fimultruB* 
gelu  KF B,  AKL. 

NA  m per  prop.prxfcntem  triSguium  AKL 
eft  differenti,  trianguli  JBFM,  ab  triangu- 
lo KFE;  feu  per  coroll. noli,  prxcedens:  ergo  fi 
differentiam  AKL  adiungamus  triangulo  mi- 
nori KFE,  fiet  furniua  xqualis  triangulo  ma- 
iori BFM,  per  lemma  ).• 

COROLLARIVM  AVTHORIS. 

QiudriUtenm  BEEM,  equaU  tft  trUngk!, 
LK  A. 

CVtn  enim  fint  oftenfa  xqualia  , triangu- 
lum BFM  cx  vna  parte,  & cx  alia  duo  fi- 
mui  triangula  LHF , H AE : fi  ab  his  xquali- 
bus  commune  decetur  triangulum  KFE;  re- 
linquentur per  3.  axiom.  Jib.  i . elcm.  xqualia 
propofita,  quadrilaterum  BKEM,  & trian- 
gulum LKA. 

PROPOSITIO  XlL 

lifdem  poficis.  Siiti  VnafetSio- 
nc  fumantur  duo  pun&a  5 & ab 
vtrifcjuc  fimiliter  $quidiftantes  du- 
cantur : Quadrilatera  ab  ipfis  con- 
ftituta , inter  Ic  funt  arqualia. 

C Vppofitio.  Sint  eadem  qux  In  fuperiore 
^ propoGtione.  Verim  in  fedione  AB.fum- 
pta  fint  duo  pundaB  Sc  Ksexquibusperpro- 
pof.ii.lib.t.elem.  tranfmiffx  fint  dux  redx 
line*  BMYN,  KXQTP.parailelxredxAEi 
nedenti  punda  contaduum  A,  D ; primaque 
occurrat  in  M,  tangenti  AE,&  in  Y diametro 
EHG,  8c  in  N,  diametro  AfiN,  perpro- 
pofitio.it.  Procli;  fimiliter  fecunda  occurrat 
in  O redx  AE,inT  diametro  EH  redx,  Sc 
in  P diametro  AHNP,per  eandem  prop.Pro- 
eli.  Tum  ex  eifdem  pundis  B Sc  K,aftxfint 
aiix  dux  redx  BR , KS  . paralleli  tangenti 
AE,  primaqueoccurratinX  redx  KP,  Sc  in 
R diametro  redx  H E prodedx  vhri  E, 
fecundavero  occurrat  in  L redx  NBprodu- 
d*  infra  B,  &id  S diametro  redx  HE  pro- 
dudx  vitra  E > per  cit.  prop.  ■ 1 . Prodi. Dido 
quadrilaterum  B X P N fadum  ab  parallelis 
BN,  KP,  Sc  diametro  tranfuerfa  AHP,  & re- 
dx BR  portione  BX  parallelx  tangenti 
AE,  efle  xquale  qindrilatero  KSRX  fa- 
do  ab  portione  diametri  redx,  Sc  portio- 
nibus parallelarum  BR,  KS,  ipfi  tangenti 
Cc,  AE, 
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AEi  Sc  portione  reds  KP  parallets redas 
AD.;  .JJ  r ; 

Demondratio.  Perprop.  4;.  lib:  t . Trian- 
gulum K S X maius  «It  quim  triangulum 
PHT,  triangulo  HAE;  8<  per  axiom.19. 
Iib.i.  clem.  triangulum  APO  iimul  cum  tri- 
angulo TOE,  «quale  efl- triangulis  firqql 
futpptis  PHT, HAE , Si  perprop.  prscedent. 
f 1.  triangulum  KST  maius  eUqulm  triangu- 
lum AOP,  triangulo  i Oli:  igitur  fi  dema- 
mus commune  triangulum  T OE , remanebit 
triangulum  AOP,  «quale  quadrilatero 
KOES , per  lemma  7.  Simili  dilcurfu  proba- 
bimus triangulum  AMN  aquale  eflequadri- 
latero  BM  ER . Itaque  cum  triangulum  AOP 
excedat  triangulum  AMN,  quadrilatero 
MNiPOiArqitadrilaiccum  BMER  fit  squa- 
le triangulo  AMN;  per  lemma  8,  triangui 
lum  AOP  excedet  quadrilatcrum  BMER, 
quadrilatero  MNOP : c-ft  vei  o quadrilatcrum 
KOES  squale  ipfi  triangulo  AOPoftenfum: 
ergo  etiam  quadnlaterum  KOES  excedet 
quadrilatcrum  BMER, quadrilatero  MNOP, 
percit,  lemma 8.  Igitur  fimulfumpta  quadri- 
iatera  BMER, MNOP,  funt squalia quadri- 
latero KOES,  per  lem.ji  ei  quid  fini  parte* 
integrantes  jpfum ; nam  differentia  alicuius 
minorirfimul  comipfa  minore,  funt  squale» 
ipfi  maiori.  Igitur  fi  ex  squalibus!  KOES,  ex 
vna  parte,  Ii  ex  alia  duobus quadrilateris  fi- 
ntui  fumptis  BMER,  MNOP,  dematur 
commune  quidrilatcrum  XoER;  refidua 
erunt  per  3.  aSiom.  lib.  I.  elementorum  s- 
qualii.  Videlicet  quidriiaterapropofitaKXKS, 

Ul,/  ...  a' 
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lifiem  ptfitii.  Q^tdriUttrd  LSPK,  BKSL,  mu* 

djuilin. 

C I enim  squalibus  oficnfit  quadrilateris 
^ KXRS,  BXPN  . addatur  commune  qua- 
drilatcrum BXKL ; fient  per  a.  axiom.  Iib.s, 
elementorum  squalia  prooofit*  quadrilatera 

tNPK,  BRSt- 

CORQLI,.  NOSTRVM  II. 
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IlultiUterum  fOIKSN,  aqtttfi  tfl  feadrifaie, 
M KOES.  ■ v;  ... 

QVadrilatecaduo  fimulfumpta  BMER, 
MNOP,  funtpcrax.i9.lib. r.ciemcu. 
arqualia  multilatcto  POERBN ; tim  etiam 
funt  in  deroonftrationc  hui  us  prop.i  1.  oftenij 
squalia  quadrilatero  KOES ; ergo  per  r.ax. 
lib-r.  elem,  propoli ta  erunt squaba,  nimirum 
multilatcrum  POERBN  , & quadrilatcrum 

Koe».  VI.  • 


PROPOSITIO  XllI. 

■ *t' . 

Si  in  oppofitis  feftioriibus,  qu* 
coniugac*  appellantur,  reda:  li- 
nea: contingentes  feftiones  qu* 
deinceps  funt , in  vnum  pundhim 
conueniantj  & per  tadus  diame- 
tri ducantur:  Triangula  quorum 
communis  vertex , eft  fedtionum 
centrum,  inter fexqual ia  erunt. 

§ Vppofitio.  Inoppofitarum  fcdionum  coa- 

iugatarum  A.B.C^quarum  centrum  H, 
fintdusreasIU.es  AE.BE,  contingente»; 
At  quidem  fcaionem  A mpunao  A, BE  ve- 
ro, fcdioncro  B deinceps  ad  A fcdionem,  in 
pundo  B;  conueniantque  in  vnum  punaum 
E dus  ilis  reds contingentes  : Diametri  ve. 
rocx  centro  H tranfmifls  fint  H A,  HB.ad  di- 
dapunda  contaduum  A,  B;  produdsvcrd 
vitra  H centrum  , conueniant  cum  oppofitit 
lectionibus  in  C & D pundis,  iuxta  prsp.29. 
lib. . . fccetque  diameter  BHD  contingentem 
pedam  AEprodudam  vitra  E,  in  pundo  G; 
& diameter  AHC  lecet  in  f contingentem  rc- 
aam  BE.  Dico  triangula  rcfultantia  BHF, 
AHG,  quorum  vertices  H funtinaeutro  H, 
ede  squalia. 

Apparatus.  Pcrprop.31.  iib.i. element.cx 
pundo  A agatur  reda  AK  squidiltaus  tan- 
genti BE.qur  occurret  iuK  diametro  DHB 
pfoduds  vitra  B.per  propu  i.  Procli : tum  ex 
pundo  H feu  centro,  ponitur  alia  reda  LHM 
parallela cirkm tangenti  BE,  occurrens inM 
A E,  fcdionibus  oppofitis  A,  C.  Defcriptis  i* 
plano  feorfim  triangulis  A-GH,  BHF.datif- 
que  tribus  redis  lineis  hoc  ordine  GH,  HB, 
rH,  reperiatur  per  prop.i  a,  Jib.d.clcm.  quar- 
ta proportionalis,  cui  per  ptop.j.lib.i.  elem. 
detrahatur  ex  reda  H/f  producenda  vitra  H, 
reda  HX  squalis,  ducaiurquercda  GX. 

Demonflratio.  Quia  fedioucm  B , reda 
EPE  contingit  in  B , 8<  per  tadum  B mccdit 
diameter  BHD ; cltquc  reda  LHM  per  cen- 
trum H,  parallela  ipfi  BEF  contingenti:  erit 
per  prop.jo. Iib.i.  reda  LM  diameter  coniu- 
gata  diametro  BHD  iuoppofiti»  fcdionibus 
Coniugatis  datisi  idcoque  reda  AK  erit  ordia 
natim  applicata  diametro  BD  in  K, per  defio. 
16.  Si  17.  Iib.i.  inter  primas.  Datur  autem  re- 
da AEQxdtiogerefeditfnem  A in  pundo  At 
igiturper prop.38.l1b.!.  redagulum  fub  KH, 
HG,  squale  ent  quadrato  reds  BH ; idcoque 
perprop.  l4-lib.6.eleBi.  erit  vt  KH  ad  HB,lic 
HBad  HG:  Cum  autem  in  triangulo  KHAfit 
reda  BF  parallela  bafi  KA,  erit  per  lemma  jo. 
Iib.i.  vtKHad  HB,  ficAHad  HF:  oftendi- 
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musaiuem  tllc  vi  1£H  ad  HB,fic  HB  ad  HG; 
ergo  erit  per  1 1 .prop.  lib.y.elc.vt  HB  ad  HGj 
fic  AH  ad  lH;&  inuertendo per  coroil.  prop. 
4.  I i b. 5 . clcoi.  vt  GH  ad  HB,  iit  FH  ad  AH: 
& quia  eic  apparatu  cB  ve  GH  ad  HB,ficFH 
ad  H^C;  erit  per  prop.  11.  lib.  y.eiemen.  ve  FH 
ad  AH,  fic  FH  ad  HX:  ergo  per  prop.9,  lib.y* 
clem.rc<fia  H \ erit  4:qualisre&z  HX.  & quia 
triangula  AGH,  XGH,  aqualem  obtinent  al- 
titudinem per  coroil.  noft.i.  ad  prop  i.lib.6. 
dem.  erunt  per  ipfam  prop.  1.  inter  (c  vt  bales 
HA,  HX  , quo*  oiltnfir  funt  aequales;  igitur 
erunt  arquaiia  ipia  triangula  AGH,  X(jH. 
Cumque  (it  apparatu  vt  GH  ad  H B,  fic  FH  ad 
HX,  inuertendo  erit  per  coroil.  prop.  4.  Iib.y. 
elera.  vt  XH  ad  HF,  fic  BH  ad  HG  , recipro- 
ca videlicet  latera  triangulorum  BFH,  XGH, 
habentium  angulos  ad  verticem  H tquales 
per  prop. ij.  lib.l.elem.  quare  ipfa  triangula 
BFH,  XGH,  erunt  per  prop.  15.  lib.6.  elcmen, 
aequalia.  Sed  ofiendimus  triangulum  XGH 
efle  aequale  triangulo  AGH  ; ergo  per  t.axio; 
lib.l.elem. triangula  BFH,  AGH,  erunt  se» 
quafia,  ficutifuit  propofitura. 

PROPOSITIO  XIV, 

Iifdem  pofitis.  Si  in  quauis  fe- 
£iione  pur.&um  fumatur;  Se  ab 
iplo  ducantur  line*  *quidiftantes 
contingentibus  vfque  ad  diame- 
tros: Triangulum  quod  ad  cen- 
trum conftituitur , a trianjmlo  cir- 
ca eundem  angulum  , d/ffert  tri- 
angulo ballm  habence^inearrt 
contingentenf  r & verticem  fe&io- 
num  centrum.  ' 1 

C VppoGtis  ijfiicmqax  in  antecedent»  pro- 
polittone.  Sumptum  (it  pun&um  X in  fc- 
fiioni-  B ; H 1 Ctaque  iil  rr£la  XRS  iquklifianS 
tangcivi  AEG  in  A lectionem  Ajtumaliare- 
fia  OXT  parallela  tangenti  BE  alteri  in  B , 
fcttioncm  B.  Dico  triangulum  OHT,  faCtum 
abdifta  tangente  OXT. i duarum  diametro- 
rum AOHC,  TBHD , portionibus, d irfcrre 
ab  triangulo  X FS  babente  eundem  angulum 
T.cuttiprxcedcntc triangulo  GHTjj  triangu- 
lo BH  F,  bafrm habente  partem  B f , recte 
tangentis  BE.  & verticem  in  centro  H , (icuti 
Abiinet  verticem  in  eodem  centro  H,  cfiangu. 
Ium  maius  OHT.  i 

DemotiBtatio.  J^uandoquidem  ea  demon- 
ftrationc  prarcedcntispropofitionisi^.  fcdio- 
flis  A diameter  clt  LHM  coniugataipfi  JiHD, 
6c  ex  punfto  A,  (cdtionis,  A , elt  recta  eiuicta 
AEG,  ipfam  A fe&ionem  contingena , Jk  «ft 


pHcateeft  drdinatim  refta  AY  parallela  ipfi 
LHM,  ad  diametrum  DHBY  conjugatam  ipfi 
diametro  LHM:  habebitperprop.+o.  lib.t. 
recta  A Y ad  refiam  YG.  proportionem  com- 
potitam ex  ratione  HY  ad  YA,&  ex  ratione 
ttanfuerfi  lateris  figurx  qux  fit  ad  LM , ad  la- 
tus cius  re&um.  Verdm  quia  in  triangulis 
YGA,  YHA . TSX,  lunt  paraliel»  BR.FE, 
TXO.bafibus  Y A,  TXO;  erit  per  lemma  50. 
ad lib.i.vc  AY  ad  YG  , fi^t T ad  TS;  tum 
etiam  vt  HY  ad  Y A,  fic  F^ad  Tb,  & HB 
ad  BF  ; vtautem  figurx  latus  LM  copftitutx 
latus  tranfuerfcim  ad  tefium,  ita  figurx  ad  BD 
conftmitx.tefFum  latusad  tranfuerfum , pro- 
ut oftendimusad  prop, io.  lib.t.  ergo  per  lem- 
tna  t.  ad  liba,  recta  XT  ad  rtflam  TS,  pro- 
portionem habebit  compotitam  ex  ratione 
HB  ad  BF,  hoc  elt  cx  ratione  eadem  oltenfa 
HT  ad  TO,St  ex  ratione  refti  latetis  figurx 
ad  BD  , ad  latus  cius  tranfuerfum.  igitur  cx 
dcmonftratis  in  propof.4.1 . lib.  1 . Triangulum 
THO  differet  ab  triangulo  X I S , triangula 
BHf.  Quod  erit  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XV. 

Si  vnam  oppofitafum,  fedlio. 
iium , quae  coniugat*  appellancur, 
redae  line*  contingentes  conue- 
niant ; & pet  tadus , diametri  du- 
cantur: fumatur  autem  pundlum 
in  quauis  fe&ionum  coniugata- 
rura , Sc  ab  ipfo  ducantur  «quidi. 
ftances  contingentibus,  vfque  ad 
diametros.  Triangulum  quod  ab 
ipfis  ad  fedionem  conftituituf, 
Itiaiiiseft  qi)2rrt  triingulunh  quod 
ad  centrum,,  triangulo  bafimha-i 
betfte  lineam  contingentem,  & 
yerlicem  centrum  fedionum, 

. 1 

C Vppofitio.  Sint  fe&ion4sdppofit«  COfllu- 
• . AB, GS,T,X, quarum  centrum  H/ 

SeCtionem  vero  AB  contingant  duxrtSxli. 
nex  ADE,BDC,conueni»nt<sinpunfto  Df 
» per  taiftus  A,  B,  diametri  AHF,  BH  r.tnce- 
d»nt.  Sumptumque  fit  punClum  S,  in  feflione 
GS  , «x  quo  fit  emiffa  reCta  SFL  Xqtlidilhtis 
reftx  tangenti  BDC;&  alia  redla  SY  XquidlJ 
(laqs alteri  tangenti  ADEi  & SY  redtaoccur- 
rain  Y,  diametro  BHT,  8t  alseta  SFL  tefld 
occuttat in  L,  alteri  diametro  BHT.  Dicd 
triangulum  SLY  fadum  ab  his  dufHs  redis 
ad  diametrum  BHT,  maius effil  qui m triangu- 
lum FHL  quixlad  centrum  H exiftitj  trian- 
C c 4 gulo 
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gulo  BHC,  verticem  habente  incentio  H, 

& baCm  BC  contingentem  ftdioncm  AB 
in  A.  ’ 

Apparatus,  per  prop.5 1.  lib.t. clem.tgatur 
per  centrum  H , reda  XHG  parallela  redi 
BC  tangenti;  & per  G reda  KIG  parallela 
alteri  AE  tangenti  ; 8t  reda  SO  parallela  dia- 
metro BT:  erit  iuxta  prop.  20.  lib. a.  reda  XG 
diameter  coniugata  diametro  BT.  Quod  G 
intelligamus  rutim  contingentem  in  pundo 
G,  fedionem  W,xquidiftabit  ipG  diametro 
THB, percit,  prop.ao.lib.a.  quare  St  ipGSO 
sequidilhbitpcrpropof.Jo.Iib.i.elem.  quare 
per  prop.47.bb.!.  reda  SO  erit  ad  diametrum 
HGO  ordinatim  applicata;  Se  parallelogram- 
mum  refultabit  SLHO.  Quia  ergo  reda  BC 
fedionem  contingit  AB,  St  reda  BH  per  B 
pundum  contadus  incedit  ; contingitque 
eandem  fedionem  reda  AE ; datis  vero  tribus 
redis  D B prima,  BE  fecunda,  quarta  veri  du- 
pla iplius  BC,  repetiatur  per  lemma  1$,  ad  lib. 
*.  tertia  proportionalis  MN:  erit  per  prop.jo. 
lib.t.  reda  MN  redum  latus  Ggurx  qux  ad 
BT  diametrum  conftituitur.  Quod  G per  pro- 
poGt.to.  lib.t.  elem.  reda  MN  brfariim  in  P 
diuidatur;  erifper  prop.11.  8c  15. lib.;. elem. 
vt  DB  ad  BE,Gc  MPad  BC.  Prztcreaper 
prop.it. Iib.6. elem.  GatvtXGad  TB,  Gc  TB 
ad  redam  R:erit  reda  R,  figura  redum  latu» 
ad  XHG  diametrum  conftituitur,  per  dcfin.4. 
lib.t.  inter  fecundas;  quia  cumfediontsSG, 
Gt  diameter  XHG  feu  tranfuerfum  latus , & 
BT  fecunda  diameterconiugata  ipfi  XHG, 
mediamque  proportionem  habeat  reda  TB, 
inter  XHG,  St  R;  erit  reda  R redum  latus 
prxdidum,  iuxta  cit.  defin.  lam  vero  quia  eft, 
vt  DB  ad  BE,  Gc  MP  ad  CB;  & per  lemma  1. 
ad  lib.  a.  eft  vt  DBad  BE,Gc  quadratum  reda: 
DBadredangulumfub CB, BH, per  1,  prop. 
Iib.6. element.  a (Tumendo  pro  altitudine  com- 
muni redam  BH:  erit  igitur  per  prop.i,.Hb.}. 
elem.  vt  quadratum  redx  DB  ad  redangutum 
fub  DB,  BE, Gc  rcdangulum  fub  MB,  BH.ad 
• tedangulum  fub  CB,  BH.  Cim  igitur  Gt  re- 
da XG  media  proportionalis  inter  TB,  MN, 
per deGn.4  bb.i.  inter  fecundas;  eoquothXG 
Gt  fecunda  diameter  infedione  AB , St  tranf 
«erfuro  eius  latus  TB,  St  redum  MNircdan- 
guium  fub  TB,  MN.  erit  arqualc  quadrato  re- 
di XG.  perprop  ir.lib  d^iement.  St  redan- 
gulum  fub  MP,  BH,  eft  quarta  pars  redanguli 
fub  TB,MN,percoroll.  noft.  ad  propof: o. 
Iib.6.  elem.  tum  etiam  quadratum  rede  GH, 
eft  quarta  pars  quadrati  redae  XG,  ( nam  tota 
XG  bifariim  in  centro  H diuiditur , per  pro- 
poGt.  aj-lib.1. ) erit  per  prop.  7,St  11.  lib.}. 
elem.  vt  quadratum  tedx  DB  ad  redanguhim 
fub  BD  , BE,  Gc  quadratum  rectx  GHadre- 
dangulumfub  CB, BH : St  vicilfim  perprop. 
16.  lib.j.elemeBt.vt  quadratum  reda-  DBad 
quadratum  redx  GH , Gc  rcdangulum  fub 
BD,  BE,  ad  rcdangulum  fub  CB,  BH.  Cum 


autem  triangula  DBE,  GHf,  habeant  angulos 
xquales  DBE,GHI,  perprop  ij.  lib.t. elem, 
ob  parallelas  GH,  BD,  tum  etiam  angulos  x- 
quales  DEB,  GlH.ob  parallelas  DB.Gl;  ha- 
bebunt per  noft,  ceroll.;.  ad  propoGtio  ja.lib 
1.  elem.  reliquos  tertios  angulos  xquales:  qua-' 
re  per  prop.  4.  Iib.fi.  element,  obtinebunt  la- 
tera proportionalia  circum  xquales  angulos; 
St  per  dcGn.i.  iib.6.  eleraen. erunt  dida  trian» 
gula  Gmilia.  Quareperpropof.19.  lib.6.  elem, 
triangulum  DBE  ad  triangulum  GH1,  habe- 
bit duplicatam  rationem  redx  DBad  redam 
GH;  fimili  modo  per  prop.  20.  Iib.6.  element. 
quadratum  redx  D B ad  quadratum  redx 
GH , obtinebit  rationem  duplicatam  red» 
DB  ad  redam  GH:  erit  igiturvt  quadratum 
redx  DB  ad  quadratum  redx  GH,  Gc  trian- 
gulum DBE  ad  triangulum  GHI.Quod  G de» 
IcribanturfcorGm  rrianguia  DBE,  CBH ; Se 
per  prop.  11.  lib.  1.  elem.  ponantur  redx  DQ, 
CV,  perpendiculares  ad  redam  BH;eruntdi» 
dx  perpendiculares, per  prop.  18.  lib.  i.clem. 
parallelx  : quare  per  lemma  50.  ad  lib.  a.erit 
vt  DQ  ad  DB,  Gc  CV  ad  CB  : affiimendo  au» 
tem  pro  altitudine  communi  redam  BE;  erit 
per  i.prop.  lib.d.  elem.  vt  DQad  DB,  Gcre- 
dangulum  fub  DQ , BE , ad  rcdangulum  fub 
DB.BE:  St  aftumsndo  pro  altitudine  commu- 
ni redam  BH;  erit  percit,  prop.i.  Iib.6.  elem. 
vt  C V ad  CB,  Gc  rcdangulum  fub  CV,  BH, 
ad  rcdangulum  fub  CB,BH:  ergo  per  propof. 

1 1 . lib,  5-clcm.  erit  vt  rcdangulum  fub  DQ,- 
BE,  ad  rcdangulum  fub  DB,  BE.itaredan- 
gulum  fub  C V,  BH,  ad  rcdangulum  fub  CB, 
BH  ;St  perprop.  16.  lib.j. elem. viciflim erit 
vt  redmAttlum  fub  DQ^,  BE,  ad  redangu* 
lum  fubjtlVf»  BH , Gc  redangutum  fub  DB, 
BE,  ad  rodangulum  fub  CB  ■ BH:  redangu- 
lum  aurem  fub  DQ,  BE,  duplumeft  trianguli 
DBE,  per prop.41.iib.!. element.  St  redan» 
gulumfub  CV.BH,  duplum eft trianguli 
CHB:  ergo  per  prop.  n.  St  if.lib.f.  elem. erit 
vt  rcdangulum  fub  DB , BE,  ad  rcdangulum 
fub  CB,  BH , Gc  triangulum  DBEad  triangu- 
lum CBH.  Oftendimusautem  antei , ede  vt 
quadratum  redx  D B ad  quadratum  redx 
GH,  Gc  rcdangulum  fub  DB,  BE,  ad  rcdan- 
gulum fub  CB,  BH ; St  quadratum  redx  DB 
ad  quadratum  redx  GH,  Gc  triangulum  DBS 
ad  triangulum  GHI ; St  vt  rcdangulum  fub 
DB,  BE,  ad  rcdangulum  lub  CB.BH,  Gc  tri- 
angulum DBEad  triangulum  CBH:  ergoptr 
propof.  11.  lib.  j.  element.  erit  vt  triangulum 
DBE  ad  triangulum  GHI , ' Gc  triangulum 
DBE  ad  triangulum  CBH:  quare  per  prop. 9. 
lib.J.clemcn.  triangula  GHI,  CBH  , erunt  x- 
qualia.  Triangulum igitut  GHK  cum  diGcrat 
ab  triangulo  1HK,  triangulo  GHI,  differet  et- 
iam triangulo xquali  CBH.  Infuperquiaper 
propofitio.jp,  lib.t.  reda  HB  ad  redam  BC, 
habet  proportionem  compoGtam  ex  rationa 
JdB  ad  ME,  St  ex  ratione  MP  ad  BC;  St  per 

prop. 
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propof.i  }i  ic  1*.  lib.  5.  dement,  eft  vt  HB  ad 
MP.itaTB  ad  MN  ; Sr  linea  reda  R ad  XG 
redam,  ( nampcrpropof.io.  liba,  cfl  vtfigu- 
n conftmitl  ad  TB,  ipfura  tranfuerfum  latus 
TBadrcdum  MN,  ita  figurx  ad  XG  confti- 
tutx,  redum  latus  R ad  XG  tranfuetfum; ) vt 
autem  MP  ad  BC.  ita  DB  ad  BE  vti  bftendi- 
hius  in  fuperiorrbus:  erit  per  lemma  7.  ad  lib. 
1. proportio  HB  ad  BC,  compoGta  e*  ratione 
t>B  ad  BE,  Si  ex  ratione  R red*  ad  XG  : x,- 
quidiilant  autem  BC  Si  SL  red*,  ergo  angu- 
li HCB.HLF,  erunt  aequales  per  propof.  a $>. 
lib  t.elem.fed  Siperprop.  15.  lib. eiufdem, 
anguli  ad  verticem  Teo  centrum  H.funt  aqua- 
les : ergo  triangulorum  HCB,  HLF)  reliqui 
anguli  tertij  erunt  aquiles,  per  noft  r.  coroll. 
adprop.  ji.  lib.  t.elem.  quare  ipfa  dida  trian- 
gula erunt  arquiangula,  Si  per 4 propof.  lib. i. 
elem.  obtinebunt  latera  circa  «quales  angulos 
proportionalia  ,8i  perdefin.i.  lib.  eiufdem  5. 
erunt  fimilla ; eritquevt  HB  ad  BC,  fic  HL 
ad  LF:  igiturper  lemma  7-liba.  Gcuti  propor- 
tio HB*ad  BC  componebature*  ratione  DB 
ad  BE,  8c  ex  ratione  red*  Rad  }CG;  ita  et- 
iam proportioredx  HL  ad  LF , componetur 
ex  ratione  redae  R^d  XG,  SC  ex  ratione  DB 
ad.BE,  leu  GHadHl;  ( nam  in  triingulis 
GHI,  DflE,  funt  anguli  in  H Si  B «quales  pet 
prop.t9. Iib.t. elein.ob  redam  HB,  vel  HI, 
Incidentem  in  parallelas  GH,  BD  vel  ID;  Si 
anguli  DEB,GIH,funt*quales percit,  prop. 

I.  ob  redam  EI  vel  EB,  incidentem  in  paral- 
lelas DE,  BGvclIGj  vndedidorum  trian- 
gulorum tettij  anguli  erunt  «quales , Si  ipfa 
triarigula  arquiangula ; igiturper  4.  propofit. 
lib.6.  elementorum  erit  vt  DB  ad  BE , fic 
GHadHl.) 

Deriionttratio.  Quandoquidem  SG  fcdio 
eft  Hypetbola,  cuius  diameter  XG,  redum  ve- 
th  latus  R;  Si  ab  elusS  pundo  reda  SO  appli- 
catur ; deferibitut^ue  ab  reda  HG  ex  centro 

II,  figura  H1G  ; Si  ab  applicata  SO,  vel  HL 
!pfi  «quali  per  prop.j4;  iib.t.  elem.  in  paralic- 
logtammo  HLSO  probato,  figura  HLFalia; 
8 i ab  HO.velab  SL  «quali  ipfi  HO, per  ciu 
propofit.j4.  lib.i.elehient.  defer  ibi  tur  figura 
SLY,  fimilis  figur«  H1G,  iuXta  coroll.prop. 
4.  lib.S.elethenr;  ob  parallelas  redas  SL,OH, 
tum  S V , OIj  qy*  figura  fit  abeaqu*tx 
centro  ; Si  proportiones  hafcck  compofitas 
iomlbtmdtatajV  erit  per  prqpqfitio.41.l1b. 
iitriafigultitri  SL  Y maius  qultn  ttiangu- 
rapiet!  LF;  triangulo  GHI,  hocefttrian- 
guld^BH  «quali  ipfi  GHI  oftcnfo.  Quod 
eritilemonftrandum. 
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COROLL  ARl  VM  NOSTRVM. 

lipkm  pofitit.  & m quauu  feftione  aliqua  punfta 
fumant ttr ; & ab  ipfis  ducantur  lima  contingentibus 
aquidiflantes , qui  & contingentibxu  & diametri* 
decurtant.  Quadrilatera  d linei*  duclii  confit  ut  a ad 
diametros , inter  fe  aqualia  erunt.  Hocetl  Co/r.man- 
ditii  notis  fuu  ad  hanc  prop.  ij. 

M Aneant  enim  eadem  qti®  fupt-3.  £c  in 
fe&ione  Cj  fumatur  aliud  pun&um  C 
diucrfum  ab  K , atque  ab  eo  tranfroittantur 
redae  CQRS,  CT , parallela?  contingenti* 
bus.  Dico  quadrilaterum  KLRQ,  eflcacqua- 
le  quadrilatero  CqNT. 

Demonftratio.  Ex  dcmonftratione  allata, 
Triangulum  CS  T maius  cft  qulm  triangu- 
lum RSG  , triangulo  GAH  : vndequadrda- 
tcrum  CRGT , triangulo  GAH  cft  aequale. 
Similiter  cum  triangulum  fCMN'  maius  fic 
quam  triangulum  LMG,  triangulo  GAHjerit 
quadrilaterum  KLGN , aequale  eidem  trian- 
gulo GAH:  Igiturper  t.axiom. Iib.t. elem. 
quadrilatera  prxdida  erunt  xqualia  : ex  qui- 
bus fi  tollatur  commune  quadrilaterum 
KGNQ,  relinquentur  per  3.  dxiom;  libri  14 
elementorum  quadrilatera  propofita  xqualia 
KLRQ,  CQNT. 

PROPOSITIO  XVL 

, * « ■ . 1 1 ni  -I  y 

Si  Coni  fe&idnem , vel  circuli 
circumferentiam  dune  retft*  lineas 
contingentes  in  vnum  conueniant} 
& ab  aliquo  pundo  eorum  qua: 
furit  in  (cdione,  ducatur  linea  vrii 
contingentium  asquidiftarts,  quae 
Si.  fedionem , & alteram  contin- 
gentium lecet.  Vt  quadrata  con- 
tingctiurti  inter  fele;  ita  erit  redan- 
gulum  lineis  quae  interijeiuntur  in-> 
ter  fedionem  & contingentem, ad 
quadratum  linea:  inter  aequidtfbna 
teth  & tadum  interierat. 

SVppofitio.  Coni  fcdioqem , vel  circuli. 

circumferentiam  AB,  contingam  dux  re- 
d«  linei  AC,  BC.conucnientesin  C.  fum- 
ptoque  aliquo  pundo  D;  in  linea  curua  fediq- 
dis  vel  circuli  circumferentix  , ab  eo  ducatur 
per  prop.jr.  lib.i.eleoi»  reda  linea  DF  paral- 
lela contingenti  vni , puta  BC,  quzqucfeccc 
alteram  contingentem  AC  in  E,  & fedionem 
ipfam  vclcircqli  circumferentiam  inpundis 
D,  F,  Dico  vt  quadrarum  contingentis  BC, 

ad 
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ad  quad ratum  contingentis  A C;ita  effe  rcd  an- 
guium fub  I E,  ED , lioc efl fub  lineis quat  in- 
rcrijciuntur  inter  fcdionem  & contingentem 
AC,  ad  quadratum  rcd.c  E A portionis  alte- 
rius contingentis  AC,  Gtz inter zquidiGan- 
tem  FDE  , Stpundum  A concadas. 

Apparatus,  Per  propof.44.  lib.a. diametri 
ducariturper  A & B pundacontiduum.Gnt- 
^ue HG A,  LNBK.  S:  ex pundo  D aflumpfo, 
tranfmittaturper  propof.  j 1 ■ lib.i.  elem. reda 
linea  OMN  zquidiftansredz  alteri  tangenti 
AC , fecabit  in  M alteram  tangentem  Be,(fcr 
prop.  1 1.  Procli , Bc  diametrum  LB  in  N ; S: 
ipfa  diameter  LB  produda  occurret  in  K , re- 
dz FD:  Bc  diametrum  HGA,  fecabit  in  H re- 
da BC  tangens  produda  vitra  C;  Bc  reda 
FDE  produda  vitra  E occurret  In  G,  diame- 
tro HA,  per  prop.  tt.  Procli. 

Demonftratio.  In  Parabola,  quia  ACL 
tangens conuenit  inL  cumdiametroeius  LB, 
& per  Ddufla xquidiltans  DMN  reda,  ipfi 
ACL  tangenti, per  propof 46.  lib.i,  diameter 
LBK,  bifariimin  K diuidetredam  FD  paral- 
lelam  tangenti  BC  : At  vero  in  Hyperboli, 
ellipfi,  & circuli  circumferentia  , diameter 
LBK  diuidetbifarilm in  K,  przdidam re- 
dam ED,  per  prop. 47.  lib.  1.  & per  propof.a, 
triangulum  AEG  erit  *qua!e  quadriiatero' 
DNLE;  & per  1. prop.  triangulum  BLC  ae- 
quale erit  triangulo  ACH.  Iam  veri  quia  rea 
da  FK  zqualis  ellipfi  KD,  Bc  toti  FD.adic- 
da  in  direaum  reda  DEjctit  per  prtro.d. lib.a. 
elcm. redanguium fub  FE,  ED,  bmulcum 
qnadratoredz  DK  , squale  quadrato  redz 
KE ; eflque  per  coroll.  prop. 4.  lib.  6.  elemen. 
triangulum  ELK  Cmile  triangulo  DNK,  ob 
parallelas  redas  EL,  DN : igitur  per  lemma 
t.  quadratum  reds  KE,  ad  quadratum  redae 
KD,  critvt  triangulum  ELK  ad  triangulum 
DNK  ; Be  vicrfum itutta prop.  16.  lib.^.clem. 
vt  totum  quadratum  reds  EK,  ad  totum  tri- 
angulum ELK,  ficablatuni quadratum redse 
DK,  ad  ablatum  triangulum  DNK  tergo  per 
propof. t 9.  lib. 5.  elem.  reliquum  videlicet  re- 
danguium fub  FE,  ED , ad  reliquum  quadri- 
laterum  DNLE  , erit,  vt  quadratum  redae 
EK  ad  triangulum  ELK.  Quia  veri  in  trian- 
gulo ELK  reda  CB  eft  parallela  bafi  EK,  erit 
per  coroll.  propoGt.4.  lio.fi.  elcm.  triangulum 
ELK  Smile  triangulo CLB:  igitur  per  Ierit* 
ma  9.  critvt  quadratum  redz  EK  ad  qua- 
dratum redae  CB,  Gc  triangulum  ELK  ad 
triangulum  CLB;  Bc  per  prop. ifi.  lib.;.  cie; 
tbent.  vicillimerit,  vt  quadratum  reds  EK 
ad  triangulum  ELK,  fic  qdadratum  redae  CB 
ad  triangulum  CLB:  quare  per  prop.11.lib. 
;.  dement,  erit  vt  redanguium  fub  FE,  ED, 
ad  quadrilaterum  DNLE , Gc  quadratum  re- 
dte  CB  ad  triangulum  CLB-  e(l  autem ofted-' 
fiam  qoadrilaternm  DNLE,  squale  triangulo 
AEG;  & triangulum  CLB oftenfum xquale' 
triangulo  AHC:  ergo  per  7.  Bc  i 1 -pfOp.  i ib . 5 a 


elem. critvt  redanguium  fub  FE,  ED,  ad 
triangulum  AEG, lic quadratum  redae  CB  ad 
triangulum  AHC;  & vicillim  per  prop.  ifi. 
lib.).  elem.  vt  redanguium  fub  FE,  ED  , ad 
quadratum  tedx  CB;  ita  triangulum  AEG  ad 
triangulum  AHG:  fed  per  lemma  9.  efl  vt 
triangulum  AGE  ad  triangulum  AHC , ita 
quadratum  redz  EA  ad  quadratum  redz 
AC ; igitur  per  propof  ii.  lib.).  cieri);  erit  vt 
redanguium  fub  FE,ED,  ad  quadratum  redz 
CB  , Gc  quadratum  redz  EA  ad  quadratum 
redz  AC;  & inuertendo  per  coroll.  prop.  4. 
lib.).  elem.  vt  quadratum  redz  BC  ad  rtdan. 
gulumfub  FE,ED,  ita  quadratum  redz  CA 
ad  quadratum  redz  EA ; & vicillim  per  pro- 
pofit.tfi.  lib.;.  elem,  vtquadratum  redz  BC 
ad  quadratum  redz  CA,Gc  redanguium  fub 
FE,  ED,  ad  quadratum  redz  EA.  Quod  crac 
demondrandum. 

Aliam  demonRrationem  in  circulo  profe- 
ramus bteuiorem,  ex  fotis  principi  js  demento. 
Quandoquidem  daniurdtiz  redz  linez  tan- 
gentes A C,  C B,  cbncurrcre  exterius  ip  C ;ipf{ 
erunt  per  coroll.  2.  ad  prop  36.  Iib.J.elem.  z- 
quales,ideoquc  per  prop.  ifi.  Procli,  quadrata 
eorum  zqualia.  Sed  ctiaqydl  per  prop. cir.;6. 
lib. 5.  elcm.  rcdangulumlub  f £,  ED.xqu^le 
quadrato  redz  EA:  igitur  in  fpecie  squali- 
tatis erit  quadratum  redz  BC  ad  quadratum 
redz  AC,  Gcut  redanguium  fub  F£,ED, 
ad  quadfatum  EA. 

COROLL.  NOSTRVM.  f. 

Ex  lutotio  netu  fitii  ai  hanc  prope  fit.  Slin  Ellipfi 
& ciriute , diametri  qua  ttanftunt  per  t ailuum puro. 
Ba,  fini  emtingentiim  aquidijlamci : eadem  ptltr 
fm  tument  qua  in  propefitieni  ditantur.  ' . . L 

HOc  corollarium  neceflarium  cd  ad  v n i - 
ucrfalcm  demonGrationcm  propofitio- 
nis:  Geri  enim  potdl  vt  diametri  cllipftos  vel 
circuli,  incedentes  per  punda  contaduum.fint 
zquidirtantes  eontingentHpijsr,vt  modo  in  fup. 
poGtione  oftendemus;  non  aurem  in  Parabola 
BeHyperbola,  in  quibus  occurrent  didz  tan- 
gentes cum  diametri;  non  tranfeiintibus  per 
pundura  contadus  Vniiis  , iuxta  propoGtio. 
x4.lib.ia  ''  . 

SuppoGtio.  In  ellipfi  & circulo,  duz  tan- 
gentes redz  AC,  BC,  concurrant  in  C;  B: pcf 
ptundum  A contadus  redz  i^C,  Gt  diapicter 
AHL  parallela  alteri  contingenti  BC  «da  ; tq 
per  pundura  Baltetius  redz  ^C  taiigcntisGt 
dilmeterBHM  parallela  alteri  redz  AC  tan- 
genti, Quod  fempereueniet  quando  crunt'dia- 
metri  axes  conjugati  in  his  figuris:  nam  ccunl 
anguli  contingentium  redarum  cum  axibus 
proprijs  redi , ficuti  funt  in  centro  H anguli 
redi  axium.  Sumptumque  Gt  pundum  Dia 
lineis  curuis  ellipfeos  Bc  circuli;  ex  quo  per 
prop.ji . lib.t.  dement,  fintemiffz  redz  linez 

DG 
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DG,  DKF,  parallela?  rcfpe&iue  tangentibus 
AC,  BC,  fceantespefpropof.il.  Procli  4 ipfas 
didas  diametros  in  G & K ;rc6fo  veto  DKF 
occurrat  in  F altferi  punflo  fectionum  data- 
rum. Dico  ita  efle quadratum  re&c  BC  ad 
quadratum  AC,Gcut  redanguium  FE* 
ED;  ad  quadratum  rc&a*  EA. 

Apparatus.  Per  prop.  3 r Jib.i  i elem  eX  pun- 
£fco  F,  ponatur  reda  fi  parallela  ipfi  AC,  oc- 
curret in  Iidiariietro  AHLperpropiii.  Pro- 
cli: cruntque  parallela?  per  prop.jo.  hb.i . ele- 
ment.  re&*  DG,FI  ; ficuci  etiam  funt  paral- 
lelae inuiccm  reft*  DKF,  AGHlL,  quia  funt 
parallela? tangenti  AC:  refultabuntque  ideo 
parallelogtamma  ex  hac  confhuftionc  t^didis 
in  fiippoGtione,  videlicet  EB , A D , AF,  GF* 
GK,KI , quorum  oppofita  latera  erunt  xqua- 
Jia  per  prop.  34.  lib.  t . elcm.  cruntque  per  co- 
rolt.  noft.7i  ad  propofit.48.  lib.  1.  re#*  Ime* 
DK,  DGt  ordinatim  applicatae  ad  proprias 
diametros pr*d udas , & reda  DF  , bifariam 
eritdiuifam  K,  quare  retta:  KD,  KF,a?qua- 
Ics  erunt, tum  etiam  squales  HG,  HI,  didis 
KD,  KF,  aequales  percit,  prop;}  4.  Itb.i. de- 
ment. cumque  fint  portiones  H A,H  L,  diame- 
tri AHLfcd*  bifariam  in  centro  H*pcrpro- 
pof.$c.  lib.i.  aequales,  fi  ab  iliis  tollamur  prae 
didi  partes  HG  , Ht  aquales  ofhnfar,  relin- 
quentur tequales  portiones  AG  , LI  per  axio; 
u lib.i- clement.  quibus  f addatur  communii 
Gl , fient  per  2.  axiom.  lib.  eiufdem  squales 
recte  IA,  GL.  igitur  per  lemma  49.  lib.  i.  rc- 
dangulumfub  LG,  Ga  erit  iquaic  rtdangu- 
lofub  1 A,AG.  Denique  quia  p er  prop.jo.lib. 
i. diameter  BM  diuifi  cftbiluriim  in  H.tnt 
per  cic.  Iem,49.  quadratum  re£Ix  BH  Aquale 
rcftangulo  BH,HM : tum  quadratum  rettar 
AH  vel  LHxqualcreSangulo  fub  AH,HL. 

Demondratio.  Per  prop.  1 1 . lib.  i.  eri  t qua- 
dratum rcftx  BH  ad  reSangulum  fub  LH» 
HA  , itaquadratum  redtx  DG,  ad  hSangu- 
lum  fub  LG,  G A ; reftangulnra  fub  LH,H  A, 
toftcnlum  cft  in  appatatbxquale  quadrdtore- 
6x  LH  ; reflangulum  verb  fub  LG,  AC, 
oftcnfum  etiam  eft  in  appatatu , xquale  rtftan- 
guiofub  IA,  AG  1 igitur  per  propof.7.  iib,f. 
elem. corollarium nolirum.mt  vt  quadratum 
fcSx  BH  ad  quadratum  reclx  AH  vel  LHjGc 
quadratum  teftx  DG  ad  reSangulum  fub  IA* 
AG  j ctgopcr codoij. prop. 4.  lib;  p.clem.ina 
uertendo  eric  vtquadratum  re&j  AH  vel  LH, 
ad  quadratum  reftx  BH , fic  reftangulum  fub 
IA,  AG,  4d  quadratum  reft*  DG.Suntaa- 
tcmreftx  AH , BC  aequales,  ergo  quadrati 
torum  erunt  xqualia  per  prop.ld,  Procli  :furit- 
que  etiam  redta.  BH , AC,  aequales  ■ ideoque 
tarum  quadrati  aqualia!  fum^ue  etiam  dux 
rcftx  I I.  , LD,  xquates  duabus  rtfptdbui 
IA»  AGi  ideoque  per  lemma  49.  lib.  <area 
fiangula xquatia /ub  IA,  AG,  fub  FE,EDi 
ergo  per  coroll.  nofttuin  ad  propofit.  7;  lib.  r. 
demeator.  erit  vt  quadratum  reftx  BC  ad 


quadrarum  reftx  AC,  fic  reSangulum  fub 
FE  , ED,  ad  quadratum  DG,  hoc  eft  ad 
Ea  aqualem  ipli  DG 

COROLL.  NdS  + RVM  I f. 

R efla  linea  A k efl  PredfA  proportionalis , inter 
diui  reclxi  PE , ID;  quando  dua  refla  tangentes 
AC , BC , funt  aquales , vt  in  circkto  femper  per 
itroB.z.  dd prop.  36.  blf.  3.  elem. 

CVm  enim  fit  per  hinc  propofit  io.  reft an- 
gulum fub  FE,  ED,  ad  quadratum  rei 
Afe,  ficiit  quadrat utnrefte  At  ad  quai 
dratumred*  BC  ; fi  dua?rc£te  AC,  BC,firifc 
xquales, ehwt  per  prop.itf.  Frocli , quadrata 
earum  aequalia;  ideoque  rc<5t  angulum  fub  FE* 
ED,  xqualc  quadrato  reda:  A E.  Quare  per 
propofit.  1 7.  Iib.6.  elem.  rF&a  AE  cfit  media 
proportionalis  i i^cr redas  FE,  ED, 

Propositio  xvii. 

Si  coni  feifHoriem  ^ vel  circuli 
circumferentiam  dux  re&x  linex 
contingentes  iti  vnurn  conue- 
niant.  Sumantur  autem  ih  legio- 
ne duo  quxuis  pundta  , & ab  ijs 
ducantur  linex  contingentibus  x- 
quidiftantes , qux  & ubi  ipfis , 8t 
linex  octurrant»  Vt  quadrata  con- 
tingehtium  inter  fefe  j ita  erit  rc* 
^angulum  contentum  lineis  qux 
intetijciiinfur  inter  faftionem , & 
linearum  Occurfum  j ad  redlan- 
gulum,  quod  lineis  fimiliterfuiii- 
ptis  continetur. 

HMc  propofifio  (icisti  prxtedens  taCum 
nullum  habet  in  Pafabola  & riypcrbola^ 
quoad  tangentes  datas  j qua  femper  Concur- 
rent curti  diafntrris  earuth  eitra  ftdiones,  non 
tranfeuniibus  perpundla  propria  contaftuumj 
iuita  orop,  24.  lib.i;  Sed  in  clljpfi  & circulo, 
auia  ner»  poteft  vt  ipfa?  tarig^itcs  du*  dat® 
fint  rcfpeaiue  ctfncurtentcf.cam  diametris  vr 
in  Parabola  & Hyperbdla;  y^l  fint  paralltj® 
di^is  diametris : ideo  addidimus  huic  propo- 
fiticrni  corollariam  eX  Eutocib  fatisfaciens  ca- 
fbi  fetundo;  & derhonftrario  afferenda  ante1 
corollarium  fajisfacietprimo  cafui, 

Suppofitio.  Sit  fcaio  coni  vel  cifculicir- 
tumfercmii  AB, qujmdu*  rcflxline*  AC, 
CB,  cdntingantin  A,  Sc  B.conuenientesjrff 
C.  fumpta^uc  fint  in  linea  curua  Jcdionis  vel. 
circuli  duo  punftadiuerfa  D , E^  diuerfiab 
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contagibus  A,  B)  cxquibustranfmiflx fint 
redtx  linex  EFIK , DFGH,  parallela:  refpe- 
fl  i u e diflis  tangentibus  ; occurrantquc  (ibi 
iplis  in  F,  9t  line*  eurus  fcflionis  vel  circum- 
ferenti* circuli,  in  alijs  propcijs  pundtis  K , H. 
Dico  cfle  vt  quadratum  reflx  AC  ad  quadra- 
tum reflx  BC,  fic  rcdtangulum  fub  KF,FE, 
ad  reflangulum  lub  HF,  FD. 

Apparatus.  Pcrpropof*44.1ib.2.  per  puncta 
A & B contaftiuim  ducantur  diametri  propri; 
NA  , PB , quibus  primum  occurrant  prxdi- 
ftx  datx  tangentes , ACP , ECN  , producta: 
vitra  punflum  concurfus  C;  tum  etiam  oc- 
currant alix  iftis  paralie!*  imita  prop.i  i.  Pro- 
cli , produftx  vitra  punflum  F concutfus , in 
punftis  proprijs  L,  O.  Denique  ex  eifdem 
punctis  D,  E,  aganturperprop.Jilib.i.elcm, 
alix  recte  eifdem  tangentibus  datis  parallclx, 
videlicet  DX,  EM  , qux  occurrent  diflis  dia- 
metris in  X&  M,  percit,  nippofitio.  Procli, 
eruntqueper  30.  propofit.  fio.  1.  eliment,  tres 
ex  vna  parte  parallela:,  & tres  ex  alia  parallclx 
reflx  linex. 

Dcmonftratio.In  Parabola  per  prop.46.lib. 
z.  &in  reliquis  fectionibus  & circuli  circum- 
ferentia, per  propof.+7.  lib.t . reflx  linex  KE, 
HD,  qux  tojxlunt  intra  fefliones  per  propof. 
10.  lib.t.  bifarilm  in  I , & B , fccabunturab 
fuis  proprijs  diametris  MAI,PBG,  Ut  erunt 
ordinatim  applicatx  ad  illas  per  coroli.nolt.T, 
ad prop.  48.  lib.  t.  Cumergo  refla  KE  fici  a' 
fit  bifariim  in  I,cidue  adiefta  fit  refla  EFjent 
per  prop,  6.  fib.a*  elem,  reflangulum  fub  KF, 
FE,  vni  cum  quadrato  reflx  EI , aequale  qua- 
drato redtx  IF;cumquetriangula  IEM,  IFL, 
fint  fimilia  per  coroll.  prop.4 . lib.fi.  elem.  ob 
parallelas  reflas  EM,  FLjerit  per  lemma  i.vt 
uadratum  reflx  EI  ad  quadratum  rcftx  1F, 
c triangulum  IEM  ad  triangulum  IFL;  & 
perprop.16.  lib.j,  elem.  vicilfim , vt  quadra- 
tum redtr  EI  ad  triangulum  IEM,  fic  qua- 
dratum redlx  1F  ad  triangulum-  IFL:  igitur 
eritvc  totum  quadratum  redtx  FI  ad  totum 
triangulum  IFL,fic  ablatum  quadratum  redi; 
EI  ad  ablatum  triangulum  IEM;quarepcr 
prop.  19.  lib.j.  element.  erit  reliquum  reflart- 
guluro  fub  KF,FE,  ad  reliquum  quadrilate- 
rum  FEME,vt  totum  quadratum  reflx  IFad 
totum  triangulum  IFL:  fedper  noli,  coroll. 
ad  lemma  9.  & prop.  tS.  lib.j.  element.  cft  vt 
quadratum  refl*  EI  ad  triangulum  IEM,  ita 
quadratum redi.e  AC  ad  triangulum  CAN; 
ergo  per  prop.  1 i.  Iib.5. element. eri tvt  reflan- 
gutum  fub  KF,  FE  ad  quadri  laterum  FL  ME, 
i ta  quadratum  redi;  A C ad  triangulum  CAN. 
Verum  per  prop. r.  triangulum  CAN  xquale 
cft  triangulo  CFB  ; & per  prop,  3.  quadrila-, 
tcrum  FLME xqualecft quadrilatero  FOXD; 
ergo  per  prop.  7.  Sc  11.  lib.  5.  elemenr.  erit  vt 
reflangulum  fub  KF,  FE  ad  quadri  laterum 
FOXD,  ita  quadratum  redix  AC  ad  triangu- 
lum CFB.  eodem  artificio  probabitur, vt  cft 


rcfiangulum fub  HF,  FD  ad quadrilaterum 
FOXD,  ita  cfle  quadratum  redis  CB,ad  tri- 
angulum CPBiquareptr  coroll.  prop.  4.lib. 
5.  element.  inuertendoerit , vt  quadrilaterum 
FOXD, ad  reflangulumfubHF,  FD.fic trian- 
gulum CPB  ad  quadratum  redtx  CB.  Quare 
cum  fitoftenfum  , vt  quadrilaterum  fub  KF, 
FE,  ad  quadrilaterum  FOXD,  ita  quadratum 
reflx  AC,  ad  triangulum  CPB;  erit  etiam  in- 
uertendo  per  coroll.  prop.4.  lib. element.  vt 
quadrilaterum  FOXD  ad  rcdtangulum  fub 
KF,  FD,  ita  triangulum  CPB,  ad  quadratura 
redtx  AC.  Comparando  igitur  acdifponen- 
do  antecedentia  dcmonftrata,  videlicet  vt 
quadutum  redtx  AC  ad  triangulum  CPB,  fic 
rcdtangulum  fub  KF,  FE,  ad  quadrilaterum 
FOXD;  & vt  triangulum  CPB  ad  qoadratum 
redtx  CB,  fic  quadrilaterum  FOXD  ad  reflan- 
gulum  fubHF,  FD:  erit  per  propof.  11.  lib.j. 
elem.exxqualitatc,  vt  quadratum  redis  AC 
ad  quadratum  redtx  CB,  ficut  reflangulum 
fub  KF,  FE , ad  rcdtangulum  fub 'HFjFD. 
Quod  erat  demonftrandum  in  hoc  primo 
calu. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Ex  Etttmo  notu  fuu  ai  hanc  pnpofttimem.  Si  in 
Eilipft  & circuli  circumferentia , diametri  duria  per 
tarimfnt  tontingentibu  Ac,  BC,  aquiiiriarttett 
erit  itidem  vt  quadratum  reria  AC  ai  quadratum 
reria  CB;  ita  red  angulum  fub  KF,  FE  , ai  te- 
ri angulum  fub  HF,  FD. 

Apparatus.  Per  coroll.  noft.  7.  ad  prop. 

48.  lib.  r.  Reflx  linex  DH,DP,EK, 
erunt  ordinatim  applicatx  ad  fuas  proprias 
diametros,  bifariimque  diuifa  EK  in  O:  & vti 
in  corollario  prxcedentis  propofitionis  offen- 
dimus, erunt  reflx  AP  , LM,  xquales;  tum 
MA,  PL;  S<  inparallelogrammis  refultanti- 
bus,  latera  oppofita  BC , NA , xqualia ; tum 
AC,  BN  |tum  DQ,  PN;  w DF,  PO. 

Dcmonftratio. Quia  AC, BN,  funt xqua- 
les, tim  CB,NA,'  xquales;  erit percoroll. 
noft.  ad  propof.7.  lib.j.  elem.  vt  AC,  ad  CB, 
fic  BN  ad  NA;&pcrprop.n.lib.6.cIemcnt. 
vt  quadratum  reflx, AC  ad  quadratum  reflx 
CB,  fic  quadratum  reflx  BN  ad  quadratum 
redtx  NA,  hoc  cft  ad  reflangulum  fub  AN, 
NL,  ob  xqualitatem  rcdlarum  AN,  NL,  per 
prop.30.lib.1ded  per  prop.ai . lib.t.  St  coroll. 
prop.4.  bb.  j.elem.  vt  quadratum  refl*  BN 
•d  rcdtangulum  fub  AN,  NL,  itseft  quadra- 
tum reflx  PD,  hoc  cft  quadrarum  reflx  FO 
xqualis  ipfi  DP,  ad  reflangulum  AP,  PL;  & 
quadratum  refl;  EO  ad  reflangulum  fub  AO, 
OL  : igitur  pcrprop.1 9.  lib.j.  elem.  erirreli- 
quum  ad  reliquum. vt  totum  ad  totum.Si  ergo 
er  quadrato  reflx  EO,  dematur  quadratum 
reflx  DP,  vel  FO  xqualis  ipfi  DP,  relinque- 
tur reflangulum  fub  KF,  FE,  (nam  per  j .pro- 
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fiofit.lib  l.  elem.  quadratum  reds  EO*qua- 
ccft  redangulo  fub  KF,  FE.  fimul  cum  qua- 
drato reds  FOjquia  bifariam  reda  EK  diui- 
fa  eft  in  O,  & non  bifariam  in  F.  ) tum  etiam 
fi  ab  redangulo  fub  AO,  OL,fubtrahatur  rc- 
dangulum  (ub  AP,  PL,  relinquetur  redangu- 
lum  fub  MO,OP;  ( nam  per  lem.i  i.  redan- 
gulumfub  AO,  OL,  squale eft  redangulis 
fub  AP»  PL,  fub  MO,  OL.  ) hoceftredan- 
gulum  fub  HF,  FD, squalibus  ipGs  MO.OP. 
Igitur  per  propolit.  19.  lib.  5.  element.  erit  vt 
quadratum  redis  BNfcu  AC, ad  redangulum 
lub  AN.NL.feu  quadratum  BC;  fic  redan- 
gulumfub  KF,  FE,  ad  redangulum  fub  HF, 
FD.  Sicuti  fuit  propofitum. 

PROPOSITIO  XVIII. 

Si  oppoficas  fe&ioncs  duae  re- 
fla: cpncingentcs  in  vnum  conue- 
nianc:  fumatur  autem  in  quauis 
feflione  aliquod  punflum , & ab 
eo  ducatur  linea  vni  contingen- 
tium atquidiftans,  qux  & feflio- 
nem  & alteram  contingentium  fe- 
cet.  Vc  quadrata  contingentium 
inter  fefe  5 ita  erit  reflangulum 
contentum  lineis  qux  interijeiun- 
cur  inter  feflionem&  contingen- 
tem, ad  quadratum  linex  inter  x- 
quidiftantem  & taflum  interie- 
&*. 

DVos  habet  cafus  hsc  propofitio.  Aut 
enim  duarum  datarum  redarum  linea- 
rum contingentium  vna  continget  vnam  le- 
dionem ; & alia  continget  alteram  fedionem 
oppofitam.  Vel  autem  contingent  vnam. 

Suppofitio  pro  primo  cafu.  Oppofitaa  fe- 
diones  A,  B,  contingant  dus  reds  lines; 
AC  quidem  fedionem  A,  BC  vero  fedionem 
B jconueniantquc  in  vnum  C pundum. Sum- 
ptum^uefit  aliud  pundum  D in  quauis  fedio- 
num  , exempli  gratial  in  fedieme  B:  exquo 
pundo  Dada  fu  reda  linea  DEF  squidiflans 
reds  AC  contingenti , fecanfquc  in  D & E 
fedionem  B,  & contingentem  BCin  pundo 
F.  Dico  vt  quadratum  reds  AC  ad  quadra- 
tum reds  BC,  itaefle rcdangulum.fub  EF,. 
FD,  ad  quadratum  reds  FB. 

Apparatus.  Per  propof.44.  Iib.i.  ex  pundo 
contadus  A dacatur  diameter  tranfuerfa 
A HGL,  qus  fecabit  per  propof.  14.. Iib.i.  tan- 
gentem BC  in  H ; Si  oppofitam  fedionem  B 
in  G,  per  prop. 19.  lib.  1.  Tura  expundis  B 


& G,  tranfmittantur  per  prop.31.  Iib.i . elem* 
reds  lines  BL,  GK,parallels  ipfi  FE  , qus 
erunt  per  prop.30.  lib.i.elcm.parallels  inui- 
cem,  & tangenti  AC j & redam  BL  fecabit  in 
L diameter  tranfuerfa  AGL;  & redam  GK, 
fecabit  in  K,  tangens  BC.per  prop.n.  Procli, 
eritquereda  BL  ordinatim  applicata  diame- 
tro AGL,  per  coroll.  noft.7»  ad  prop.  48.  lib. 
l.  quia  parallela  tangenti  AC;  & ob  eandem 
caufam  reda  DIE  erit  ordinatim  applicata  ei- 
dem diametro. 

Dcmonftratio.Reda  BHC  in  pundo  B fe- 
dionem contingit,  fecans diametrum  AHL 
inH.cui  diametro  dF  ordinatim  applicata  re- 
da BL  ; ergo  per  propof.36.  Iib.i.  erit  vt  AL 
ad  LG,  ita  AH  ad  HG:  & quia  dus  reds  BC, 
AL,  fe  mutuo  fecant  in  H,  funtqueparallcls 
BL,  AC,  erit  per  lemma  jo.  Iib.i.  vt  AH  ad 
HC,  fic  LH  ad  HB;  & vt  AH  adLH,ficHC 
ad  HB;  Se  vt  AL  ad  LH,  fic  CB  ad  BH  : cum- 
que etiam  fit  in  triangulo  BHL,  reda  KGfl- 
rallelabafi  BL  ; erit  etiam  per  lemma  cit.  50. 
Iib.i.  vt  HL  ad  LG,ficHBad  BK:  ergo  erit 
perprop.i6.lib.$;eIemen.cx  squo,  vt  ALad 
LG,  fic  CB  ad  BK.  Simili  difcurfu  ex  lemma- 
te 50.  cit.  5c  prop.i  6.  lib.  5«elem.  eritvt  AH 
ad  HG,  fic  AC  ad  KG ; & vt  CB  ad  BK,  fic 
AC  ad  KG;  & vt  AC  ad  CB,  Gc  KG  ad  BK. 
Igitur  per  prop.t2.  lib.6.  cicment.erit  vt  qua- 
dratum reds  AC  ad  quadraturo  reds  CB,  fic 
quadratum  reds  KG  ad  quadratum  reds 
BK;  fed  per  propofit.  16.  ell,  vt  quadratum  re- 
ds KG  ad  quadratum  reds  KB,ficredan- 
gulum  fub  EF,  FD  ,ad  quadratum  reds  FB: 
ergo  per  prop.  1 1 * lib.  5 * cletn.  erit  vt  quadra- 
tum reds  AC  ad  quadratum  teds  CB  , ita 
rcdangulum  fub  EF,  FD,  ad  quadratum  redf 
PB.  Sicuti  fuit  propofitum. 

Suppofitio  pro  fecundo  cafu.  Scdionum 
Oppoluarum  AB,  MP, vnam  AB, contingant 
dus  reds  lines  ACLE,  BCH,inpundis  A, 
B,  concurrentes  in  pundum  C ; fumptumque 
fit  pundum  D inoppofitafedione,  exquo 
egrediatur  reda  FDE,  parallela  ipfi  BC  con- 
tingenti, occurrens  in  E alteri  tangenti  ACE, 
Se  fecans  fedionem  MN,  in  alio  pundo  F.cx 
datis.  Aflerocfle  vtquadratum  reds  BC  ad 
quadratum  reds  CA  » fic  redangulura  fub 
FE,  ED,  ad  quadratum  reds  AE. 

Apparatus.  Perprop.44.  Iib.i.  ducantur  ex 
pundis  A & B,  dus  diametri  AM,BNP;ipfi 
AM  occurret  in  H tangens  BCH,  & alteri 
BN,  alia  tangens  A in  pundo  L.  per  prop. 24. 
Iib.i.  tum  perprop.ji.lib.i.clcment.cx  pun- 
do D aflumptoin  fcdionc  MP,  quod  non  de- 
bet efle  pundum  P in  quo  diameter  BMP  oc- 
currit ipfi  fcdioni  MP,  iuxta  propof.19.  Iib.i. 
agatur  reda  linea  DX  parallela  tangenti  AC, 
hsc  occurret  per  prop.i  1.  Procli  in  X,  diame- 
tro BN  P.  porro  fecabitur  bifariam  reda  FD 
qus  totaefi  intra  fedionem  per  prop.io.lib  r. 
in  pundo  O,  ab  diametro  BNP,  perprop.48. 
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lib.  t.  eo  quod  fit  parallela  tangenti  B(  H, 
eritquc  ordinarim  applicata  diametro  ipfi 
BNP.  Sed  & erunt  triangula  Gmilia  BCL, 
OEL,  ODX,  ob  angulos  in  L ad  verticem  ae- 
quales, & angulos  in  C & E squales  per  prop. 
29. lib.i. elem.  & in  O & B,  percit.propii9. 
&c  angulos  in  D&  E , in  X & L , squales  per 
eandem  propofitio.  citat.  29.  vnde  triangula 
prxdida  erunt  squiangula , & per  propofitio. 
4.  lib.  6.  eleraent.  latera  obtinebunt  propor* 
tionalia;  & perdefin.  1 riib.6,  elcment.  limi- 
lia  erunt. 

Dcmonftratio.  Quia  reda  FD  efi  bifariam 
diuifa  in  O,  eiqueadiedaeft  recta  DE;erit  per 
prop.  6.  Iib.zrclem.  rcdangulum  fub  F£,ED, 
iiinul  cum  quadrato  reds  DO,  squale  qua* 
draro  re&x  OE:  Igitur  cum  in  triangulo 
EQL  fit  reda  DX  parallela  bafi  E L . erit 
per  L-mma  i.vt  quadratum  redi*  OE  ad  qua- 
dratum red.e  DO,  fic  triangulum  EOL  ad 
trif^gulum  DOXj  ergo  per  prop.  iC.  iib.5. 
elem.crit  vt  totum  quadratum  redis  EO  ad 
totum  triangulum  EOL,  ita  ablatum  qua* 
dratum  reets  D O ad  ablatum  triangulum 
DOX:  ergo  per  prop.  19  lib.  j.  elem.  erit  re- 
liquum rcdangulum  fub  FE  , ED  , ad  reli- 
quum vtpotequadrilaterum  DELX,  vt  to- 
tum quadratum  nds  EO  ad  totum  triangu- 
lum EOL  ; fed  vt  quadratum  redx  EO  , ad 
triangulum  EOL,  ita  quadratum  redx  BC 
ad  triangulum  BCL  , per  lem.  1.  & per  pro- 
pofit.^6. lib.y. elera.  Igiturper  prop.t i.lib.j. 
elem.  erit  vt  rcdangulum  lub  FE,  ED,  ad 
quadrilaterum  DELX,  quadratum  redx  BC 
ad  triangulum  BCL  : eft  autem  per  prop. 6. 
quadrilaterum  DELX  squale  triangulo 
AEG;&  triangulum  BCL,  triangulo 
ACG,  per  1.  prop.  Igitur  per  7.  & 11.  prop. 
Iib.5 . elem.  erit  vt  rcdangulum  fub  FE,  ED, 
ad  triangulum  AEGj  fic  quadratum  redx  BC 
ad  triangulum  ACH  ; Cumque  in  triangulo 
EAG  fit  parallela  reda  CH  , bafi  EG»  erit 
per  1.  lemma  * vt  quadratum  rtftc  EA  ad 
quadratum redx  AC,  ita  triangulum  AEG 
ad  triangulum  ACH ; & per  corolhprop.  4. 
lib.j.  elcment.  vt  triangulum  ACH  ad  trian* 
gulum  AEG»  fic  quadratum  re£ls  AC  ad 
quadratum  redx  EA;  & per  propofii  6.  lib.  5 . 
elemen.  viciflira  fit  vt  triangulum  ACH  ad 
quadratum  reds  AC , fic  triangulum  AEG 
ad  quadratum  redis  EA.  Igitur  refumendo,  & 
in  ordinem  redigendo  demonfirata  : cum  fit 

J tuadratum  reds  BC  ad  triangulum  ACH, 
icut  rcdangulum  fub  FE,  ED,  ad  triangu- 
lum AEG  ; & modo  ofienderimus  efle trian- 
gulum ACH  ad  quadratum  redis  AC,  vt 
triangulum  AEG  ad  quadratum  redis  E A: 
erit  per  prop. zz.  Iib.5.  elem.  ex  squalitate, vt 
quadratum  redis  B C ad  quadratum  tedx 
C A,  fic  redtangulum  fub  FE,  ED,  ad  quadra- 
tum reds  EA.  Qgod erat  demoafitandum. 


PROPOSITIO  XIX; 

Si  oppofitas  fe&iones  du*  re- 
(£1*  contingentes  in  vnumconue- 
niant;  fumptaque  fint  purt&a , v- 
num  in  vna  feitione,  aliud  in  alia, 
ex  quibus  ducantur  contingenti- 
bus xquidiftantes , quae  & fibi  ipfis 
&fedtioni  occurrant.  Vtqiladrata 
contingentium  inter  lefe;  itaeric 
re&angulum  contentum  lineis 
quae  interijciunfur  inter  fe&ioncm 
& linearum  occurfum , ad  re&an- 
gulum  quod  lineis  fimiliter  fum- 
ptis  continetur. 

SVppofitio,  Oppofitaruni  A , D , fcdioi 
num  reperes  fint  diametri  AC,  BD,  per 
prop.44.1ib.2.  incedentes  per  centrum  earum 
E reperiendum  per  propofit.45.  libri  eiuldem; 
vnacjue  diameter  AF,  procedat  ex  pundto  A 
conia  dius  redis  lines  AF  contingentis  fusio- 
nem A j & alia  B D diameter  procedat  ex 
pundto  f>  contadlus  redis  lines  9F  contin- 
gentis fcdlionem  oppofitam  9:  conueniant- 
quein  vnum  pundum  F ,dux  ilis  contingen- 
tes redis  AF,  BF  ; & tangens  AF  conuc- 
niet  in  T cum  diametro  D B , Sc  tangens 
DF  occurret  diametro  AC  in  S , per  pro- 
pofit.24.  lib.r.  Sumptum  autem  fit  pundum 
M in  fedtione  D.  exquoada  fit  rcida  linea 
MXL  parallela  tangenti  DF , & fecansin  M 
& X,  fcdlionem  D:  fumptumque  fit  aliud 
pundtum  G inaltera  fedlione  A,  per  quod 
dudtafit  rcdla  linea  G1L,  parallela  tangenti 
AF,  fecanfque  fedlioncra  A in  duobus  pun- 
diis  G,  1,  Sc  occurrens  in  L , prxdidts  re- 
dx MXL,  ex  datis  ipfis.  Porro  redta  MXL 
fecabitur  in  O,  ab  diametro  AEC  , & re- 
da GIL  fecabitur  in  K ab  diametro  DEB, 
per  propm . Ptocli.Sed  & reda  MX  fecabitur 
in  N ab  diamctfo  BED  produda  vitra  D,  per 
ipfam  cit.  propofit.  Procli ; & per  coroll.nofi. 
7.  ad  prop. 48.  lib.i.  bifariam  fecabitur  in  Nt 
eritquc  ordinatim  applicata  diametro  BEDN. 
Simili  modo  reda  GI  , fecabitur  ab  diametrof 
CEA  produda  vitra  A,  & bifariam  in  H» 
eritquc  ad  ipfam  diametrum  CEAH  ordina- 
tim applicata.  Dicoautcm,  vt  eft  redx  AF 
quadratum,  ad  quadratum  reds  DF , fic  ede 
redtangulum  fub  GL,  LI , ad  redangulum 
fub  ML,  LX. 

Apparatus. Per  prop. 31.  lib.i.  elem. ex  pun- 
do  X ponatur  reda  linea  XR.  parallela  tan- 
genti AF  , erit  etiam  per  prop. 30. lib. i.clem. 

paral- 
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parallela  redx  GIL  , fccabit^ucin  R diame- 
trum B£D.  Similiter  ex  puncto  I pofita  re- 
da linea  IP  parallela  tangenti  redx  DF , erit 
etiam  parallela  redx  MXL,  fccabitquein  P 
diametrum  AEC  , ex  eifdem  principi js cita- 
tis. Porr6  refultabunt  diuerfa  triangula  fimi- 
lia  LNK,XNR  per  coroll.propof.  4.  l‘b.6» 
elem.  ob  redam  XR parallelam  fiafi  LK;  tum 
LHO  , IHP,  ob  redam  1P  parallelam  bafi 
LO.fed  Sc  duo  triangula  LNK,FDT  , erunt 
(imilia  perdefin.  l.lib.6.  elem.  obangulosin 
D & N,  aequales,  tum  angulos  in  T & K 
aequales,  per  prop.  29.  lib.  1 . clemen.  quare  per 
coroll.  noft.  3 ad  prop.$  z.  lib.i.  clemen.  reli- 
quos angulos  in  F & L habebunt  «quales;  & 
per  prop.4.  lib.tf.clcm*  latera  obtinebunt  pro- 
portionalia ; vnde  per  dcfin.t;cit.libi6  elem. 
ip (a  triangula  LNK.FDT,  erunt  fimiliaroflen- 
dimus  autem  triangulum  XNR  cflefimile  tri- 
angulo LNK;  ergo  per  prop.11 . lib.d.clcmcn. 
triangula  tria  I.NK,  X.N  R,  I*DT , erunt  fi» 
milia.  Ex  eifdem  princinqs  probabuntur  fi- 
milia  triangulatria  LHO,  FAS,  IHP. 

Dcmonllratio.Quia  rtda  GHI,  bifariam 
diuifaclt  in  H , ciquein dirtdum  addita  1L, 
erit  per  prop.  6.  lib.  2.  elem.  redangulum  lub 
GL,  Li,  limul  cum  quadrato  redx  HI,xqua- 
le quadrato  reda;  HL;  &quiaetiam  eidem 
redx  GHI  bifariam  fc da;  in  H,adiedaeft 
reda  1K,  erit  per  eandem  prop.t>.  Iib.2.clcm. 
redangulum  lub  GK,  1K,  limul  cum  qua- 
dtato  redae  HI,  jrquale  quadratum  redx 
HK.  ficquiafunt  in  apparatu  oftenfa  triangu- 
la xquiangula  FJLO,  FAS,  IHP  , erit  per  co- 
roll. noft.  ad  lemma  9.  & per  prop.  16.  lib.5. 
elem.  vt  quadratum  redx  -AFad  triangulum 
AFS,  ita  quadratum  redae  H L ad  triangulum 
LHO,  & quauratum  redx  IH  ad  triangulum 
H1P:  igitur  per  prop.ti*  lib.  j.  elem, erit  vt 
totum  quadratum  redae  H L ad  totum  trian- 
gulum HLO,  Gc  ablatum  quadratum  redae 
HI  ad  ablatum  triangulum  H1P:  &quiao~ 
(tendimus  redangulum  fub  GL,Ll, limul  cum 
quadrato  redx  HI,elfe  aequale  quadrato  redx 
HL  ; haec  duoGmulper  propoi.7. lib.5.  elem. 
fe  habebunt  ad  eandem  quantitatem  vt  qua- 
dratum redae  HLj  igitur  fi  auferamus  ab  re- 
dangulo  fub  GL , Ll , fimul  cum  quadrato 
reda;  HI,  quadratum  ipfum  redae  HI , erit 
reliquum  ri  dangulum  fub  G L,  LI,  per  prop. 
19.  lib./.  element.  ad  reliquum  quadrilatcrurti 
OPIL , fi  ab  triangulo  LHO  dematur  trian- 
gulum HiP,  ficut  totum  quadratum  redae 
HL  ad  totum  triangulum  HLO;  & quia  pro- 
batum eft  quadratum  redx  AF  efle  ad  trian- 
gulum AFS,  ficut  quadratum  totum  reda* 
HL  ad  totum  triangulum  HLO; erit  pirpto- 
pofition.  11.  lib.5.  dcmcnt*  reliquum  redan- 
gulumfub  GL,  LI , ad  reliquum  quadrila- 
terum  OPIL,  ficut  quadratum  redae  AFad 
triangulum  AFS.  At  vero  per  prop.4.  trian- 
gulum AFS  eftxqualc  triangulo  DFT  j & 


per  propof.7.  quadri laterum  OPIL  xqualeeft 
quadrilatero  K RX  L:  igitur  per  7.  & 11. 
prop.  lib.  5.  erit  quadratum  redas  AF  ad  trian- 
gulum DFT,  ita  redangulum  fub  GL,LI, 
adquadrilaterum  KRXL.  ex  eifdem  princi- 
pijs,  eodem  artificio,  quo  deraonftrauimus  rc- 
dangulum  fub  GL,  LI,  efle  ad  quadrilaterum 
OPIL, vt  quadratum  redx  AF  ad  triangulum 
AFS,  probabitur  redangulum  fub  ML  , LX, 
efle  ad  quadrilaterum  KRXL,  vt  quadratum 
redx  DF  ad  triangulum  DTF : quare  per 
coroll. prop.4. lib. f . elem.  inuertendo erir,vi^ 
triangulum  DTF  ad  quadratum  re&e  DF, 
ita  quadrilaterum  KRXL  ad  redangulum 
fub  ML,LX.  Igitur  redigendo  ad  otdinem 
prxdida  dcmonftrata,  hac  ratione, vt  quadra- 
rum redx  AF  ad  triangulum  DFT,  ficre- 
dangulumfub  GL,  LI,  adquadrilaterum 
KRXL;  & vt  triangulum  DFT  ad  quadra- 
tum redx  FD.fic quadrilaterum  KRXL  ad 
redangulum  fub  ML,  LX;  ergo  per  prop.z2. 
lib./.  elem.  ex  xquaiitate  erit,  vt  quadratum 
redx  AF  ad  quadratum  redx  FD , fic  redan- 
gulum fub  GL,  LI , ad  redangulum  fub  ML* 
LX.  Sicuti  fuit  propofitum. 

PROPOSITIO  XX. 

Si  oppofitaS  fe&iones  dux  re- 

lineae  contingentes,  fibi  ipfis 
occurrant ; & per  occurfum  duca- 
tur linea  tactus  conitingentixqui- 
diftans  , quae  fccet  vtramque  fe- 
dtionem : ducatur  autem  alia  linea 
aequidiftans  eidem,  ledtionelque 
& contingentes  fecans.  Erit  vtre- 
(Stangulum  contentum  lineis  quae 
inter  occurfum  contingentium  & 
fedtiones  interijeiuntur  , ad  qua- 
dratum lineae  contingentis  j ita  re- 
dtangulum  quod  continetur  lineis 
inter  fe&iones  & contingentem 
interie&is , ad  quadratum  line* 
ad  ta&um  abfcilf*. 

C VppoGtio.  Pet  prop.4;.  lib.2.  inuento  cert- 

tro  E,  feflionum oppolitarum  AB,  CD. 
contingat  in  A refla  AF  Icflioncm  AB, Si  alia 
refla  CF  contingat  in  C alteram  feflionero 
oppofttam  CD  ( conueniantque  in  punflo  F, 
iftx  duas  tangentes  refl*  AF,  CF.  Tumpun- 
flacontafluum  A,C,  Deflantur  refla  linea 
AC.  cui  data  (it  refla  parallela  BFD.ipfi  AC 
n.ficnti  punftacontafluum  .fecetque  in  B St 
D fefliones  datas,  & per  Fpunflum  difli  con. 
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curfus  incedat;  hzereda  BFD , non  incedet 
per  centrum  E iuxtaprop.31.  lib.  2.  nam  pun- 
dumconcurfus  F tangentium  eft  extra  cen- 
trum E;  fcdudartda  FEprodudaque  vitra 
centrum  E,  diuidet  bifariam  in  O redam 
CD,  per  propof.  39.  lib.  1.  Sumptum  veru  Iit 
pundura  G in  alterutra  fedionum,  puta  AB, 
cx  quo  duda  Iit  altera  reda  GX  parallela  ip(i 
AC  ,quz  perprop.30.l1b.  t.elem.  erit  etiam 
parallela  redz  BFD,  & ipfasfcdiones  datas 
oppofitas  fecansin  G & X,  tum  datas  tangen- 
te*  redas  in  L & M,  & redam  FE  in  S.  Di* 
coefle  redangulum  fub  BF,FD  , ad  quadra- 
turo redx  AF  tangentis,  ficut  redangulum 
fub  GL,  CX,  ad  quadratum  redz  AL. 

Apparatus.  Ex  pundis  G,  & B,  per  prop.31. 
lib.i.  clem.  agantur  duae  reda:  lincz  G P,BK , 
parjlld.r  tangenti  AF,  fecabuntur  in  F & R 
ab  reda  EF  produda  vitra  F,  per  propolit.  1 1. 
Procli.  &reda  AENH  ducatu  fex  pundo  A 
pet  E centrum,  occurrens  in  N redz  GX  & in 
Hredz  BFD  percit. propolit.  Procli  11. 

Dcmonftratio.  Quindoquidem  reda  linea 
AC,  nedit  punda  contaduum  A & C j&cct 
pundo  1:  concutfus  datarum  tangentium  AF, 
CF,  per  centrum  E incedit  reda  linea  FE, 
produdaque  diuidic bifafiim  in  O,  redam 
AC  : ipla  reda  FEerit  diameter  reda  & con- 
iugata  cj  tranfuerfz  parallelo  ipfi  AC,  & ince- 
denti per  pundum  leu  centrum  E,  idque  pcf 
prop.)  8.  lib.i.  ergo  per  de  fi  n.  15.  & 17.  lib.i; 
interprimas,  bifariam  etiam diuidentur  redz 
BD,  GX,  id  F & $,  paralfclx  tranfuerfz  didx 
diametro  per  propolit. 3 0.  lib.  I.  element.  quia 
funtparallclzrc&z  AC;  erunt^uc przdidz 
linei  AC , GX  , BD  , ordinatfm  applica- 
ti ad  diametrum  FE,  perdcf.16.  lib.  1.  intef 
primas.  lam  vero  quia  reda  GX,  bifariam  fe- 
daeftin  S , & non  bifarikm  in  L ; erit  per 
propolit!. 5.  lib.i.  elem.  redangulum  fub  GL* 
LX , limul  cum  quadrato  redz  L S , zqualc 
quadrato  redz  GS  ; ex  quo  li  fubtrahatur 
quadratum  redz  GS*  relinquetur  redangu- 
lum fub  GL,LX.  Iam  veti  quia  duo  trian- 
gula BFR,  GSP,  habent  angulo» in  F & S, 
zquales  per  prop.19.  lib.i.  elem.  tum  angulos 
zquales  in  R & P,  per  eandem  propof  ctr.zg. 
reliquos  tertios  habebunt  angulos  zquales  per 
coroll.  nofi.3  ad  prop.  31.  lib.i.  elem.  quare 
ipfa  triangula  erunt  zquiangufa,&  per  4.  pro- 
pofit.  lib.6.  elem.  habebunt  latera  proportio- 
nalia, & per  def.i.  libri  eiufdem  6.  clem.erunt 
fimilia  : fed  & per  coroll.  prop. 4.  lib.6.elem. 
triangula  GSP,  LSF, erunt  fimilia  ob  paralle- 
las redas  LF,GP ; idcoque  per  prop,  11.  lib. 
6.  elem.  tria  triangula  LSF,  GSP,  BFR,  erunt 
fimilia.  Quare  per  noft.corolL  ad  lemma  9. 
& per  prop.16.  lib.  3.  element.  erit  vt  quadra- 
tum redz  BF  ad  triangulum  BFR,  ficqua- 
dratum  redz  GS,ad  triangulum  GSP,  & 
quadratum  redz  L S ad  triangulum  LSF. 
Quod  fi  ab  totis,  quadrato  videlicet  redz 


GS,  & triangulo  GSP  .auferatur quadratum 
redz  LS,  St  triangulum  LSF;  reliqua  videli- 
cet redangulum  fub  GL,  LK » & quadrilate- 
rum  GLFP,  intet  fe  erunt  per  prop.  1 9.  Iib.5. 
elem.  vt  tota,  nimirum  vt  quadratum  redz 
GS  ad  triangulum  GSP;  & per  prop.i  1.  lib. 5. 
elemento,  quadratum  redz  B F ad  triangu- 
lum BFR.  Quadratum  autem  redz  BF  zqua- 
leeft  redangulo  fub  BF,  PD,  redis  zqualibus 
probatis;  triangillumque  BFR,  zqualc  eft  tri- 
angulo AHF  per  prop. 45.  lib.i.  & per  lem- 
ma 3.  ( nam  per  propofit.4.  triangulum  BRF 
maius eftqu&m  triangulum  EHF,  triangulo 
FAE ; vnde  ('equitur  per  lemma  3. triangulum 
BRF,  zqualc  efle  duobus  triangulis  EHF, 
FAE,  hoc  eft  triangulo  AFH  eCfc  zqbalc  ) Oc 
quadrilaterum  GLFP  eft  aequale  triangulo 
ALM  per  prop.  y.  Igitur  per  7.  & U.  propof. 
lib. 5.  elemen.  erit  vt  redangulum  fub  BF.FD, 
ad  triangulum  AFH,  ita  redangulum  fub 
GL , LX , ad  triangulum  ALN.  Sed  propter 
parallelas  redas  LN  , FH,  triangula  ALN, 
AFH , erunt  fimilia  per  coroll.  prop.4.  lib.$, 
elemen.  igitur  per  coroll.  noft.  ad  lemma  9.  Sc 
propof.  16.  lib.  3.  element.  erit  vt  triangulum 
AFH  ad  quadratum  rcdzAF,  ita  triangu- 
lum ALN  ad  quadratum  redz  AL.  Quaro 
perpropofit.  11.  lib.  5.  element.  erit  ex  aequo, 
vt  redangulum  fub  BF,FD,  ad  quadratum 
redz  AF,  ita  redangulum  fub  GL,  LX* 
ad  quadratum  redz  A L.  Quod  erat  con- 
cludendum. 

propositio  xxr. 

Iifdem  poficis.  Si  in  fe&ionc 
duo  pundtot  fumantur ; &peripla 
ducantur  rcdfoc  line* , vna quidem 
contingenti  xquidiftans,  altera  ve- 
ro line*  tadhis  coniungenti : qu* 
& fibi  ipfis  & fectionibus  occur- 
ranr.  Erit  vt  redtangulum  conten- 
tum lineis  qu*  interijeiuntur  intet 
occurfum  contingentium  6t  fe- 
ttiones,  ad  quadratum  contingen- 
tis j ita  redtangulum  contentum 
lineis  inter  fedlioncs  & linearum 
occurfum  interiedtis  , ad  rettan- 
gulum  quod  lineis  fimilicerfum- 
pti$  continetur. 

SVp  pofitis  eifdem  qu*  in  prrop.  i o.fuperio- 
re.  Sumpta  fini  infectione  AB.  duopun- 
Cta  G,  Sc  K,  per  qu*  incedant  dus  refts  Une* 
NXGOPR,  KST,*quidiftant«s  ipfi  AF  un- 
genti 
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genti  fcdionem  eandem  ; & alia?  redx  dux 
GLM,  KOV1jc4"»  arquidillantcs  ipfi 
AC,  redx  nedenti  pund*  A,C,conraduum; 
porr&  ex  datis  dua?  prima?  redx  Irnea?  ducta; 
parallelx  tangenti  AC  , & alix  dux  poftrcmx 
xquidiftantcs  redx  AC,  debent  (ibi  inuicem 
occurrere  in  pundis  delignatis  in  figura  ; tum 
etiam  diametro  redx  HFY,  vti  oftendimus  in 
fuperiore  propolitionc;  & diameter  tranfuerfa 
duda  per  E centrum,  edudaex  A pundo 
contadus,  produdaque  vitra  E centrum,  de- 
bet occurrere  per  prop.  n.  Prodi,  redis  GM, 
K«,  BD,  parallelis  ipfi  AC,  in  pundis  ligna- 
tis M , 4 > H:  tum  produda  infra  pundura 
A contadus  debet  occurrere  redx  NXGR, 
parallclx  tangenti  AF,  in  pundo  X,  per  ean- 
dem propofit.  Procli,  & per  coroll.  noft.7.  ad 
prop.  48.  lib.  1 • bifariam  in  X fecabit  redam 
ipfam  N’G,  eritque  ipfa  NG  ordinatim  appli- 
cata didx  diametro  tranfuerfx  £AX.  Porrd 
redx  K «,  BD,  bifariam  diuidentur  ab  dia- 
metro EF  reda,  in  pundis  I , & F,  vti  proba- 
uimus  in  prxccdente  propolitionc  ; refulta- 
buntque  diuerfa  triangula  xquiangula  AFH, 
ALM; tum  XG M,  O X 4 » per  coroll.  prop.4. 
lib«6.elem.  Dico  autem  etle  redanguiumfub 
BF,  FD,  ad  quadratum  redx  FA,  licut  redan- 
gulumfub  KOi  0«,  ad  redangulum  fub 
NO,  OG. 

Demonftratio.  Quia  fu nt  triangula  AFH, 
ALM  £quiangula;tucn  etiam  triangula  XGM, 
0X4,  xquiangula;  erit  per  coroll.  noft.ad 
lemma  9.  & per  propof.  16.  lib. j. elem.  v t qua- 
dratum redx  AF  ad  triangulum  AFH,  fic 
quadratum  rcd.e  A L ad  triangulum  ALM;  Sc 
vt  quadratum  redx  XO  ad  triangulum  X04* 
fic  quadratum  XG  redx  ad  iriagulum  XGM; 
ergo  erit  vt  totum  quadratum  redx  XO  ad 
totum  triangulum  0X4,  fic  ablatum  qua- 
dratum redx  XG,  ad  ablatum  triangulum 
GXM;  igitur  per  prop.i  9.  lib.j.elcmcn.  erit 
reliquum  ad  reliquum  Ccut  totum  ad  totum, 
hoc  eft  licut  quadratum  redx  XO  ad  cotum 
triangulum  0X4;  vel  vt  totum  quadratum 
redx  AF,  ad  totum  triangulum  AFH;  nam 
cum  lint  triangula  AFH,  O X 4 1 xquiangula, 
ob parallelas  AF,  XO,  tum  ob parallelas  re- 
das FH , O 4 » erunt  anguli  eorum  xquales 
er  prop.19.lib.!.  elem.  quare  per  coroll.  no- 
rum  ad  lemma  9.  & per  prop.  1 6-  lib.j.ele- 
ment.  erit  vt  quadratum  redx  AF  ad  triangu- 
lum AFH,  fic  quadratum  redx  OX  ad  trian- 
gulum OX  4 : igitur  per  prop.  11.  lib.  j.  ele- 
roent.  erit  reliquum  ad  reliquum , licut  totum 
quadratum  redx  A F ad  totum*  triangulum 
AFH.  Iam  vero  probemus  quod  auferendo 
de  toto  quadrato  redx  XO  , quadratum  re- 
dx XG,  relinquatur  redangulum  NO,OG: 
& quod  de  toto  triangulo  0X4»  fubtra- 
hendo  GXM,  relinquatur  quadrilaterum 
G04M.  Hocvltimum  euidenseft  excon- 
ftrudione:  Primum  autem  fic  oftendcmusj 


quia  reda  NG  bifariam  feda  eft  in  X.  eique  in 
diredum  addita  eft  reda  GO-,  erit  perprop. 
6.  lib.  i.  elem.  redangulum  fub  NO,  OG  , II- 
mul cum  qurdrato  redx  XG,  xqualc quadra- 
to redx  XO;  ergo  fi  ab  quadrato  redx  XO 
fubtrahatur  quadratum  redx  XG,  relinquetur 
redanguiumfub  NO,  OG.  Igitur  erit  reli- 
quum redangulum  fub  NO.OG,  ad  reliquum 
quadrilaterum  G04M,  licut  totum  qua- 
dratum redx  AF  ad  totum  triangulum  AFH. 
Sed  pcrprop,4f.  lib.  1.  triangulum  AFH  x- 
ualc  eft  triangulo  BYF  ; & per  prop.i  2. qua- 
rilaterumprxdidum  G O 4 M , xqualc  eft 
quadrilaccro  KOR.T  ; igitur  per  [Jrop.  7.  Sc 
ir.lib.j.  elem.  erit  vt  quadratum  redx  AFad 
triangulum  BYF  , ita  redangulum  fub  NO, 
OG,ad  quadrilaterum  KORT.  Demonftra- 
bimus  aurem  vt  in  antecedente  propofitione, 
redanguiumfub  KO , 0«,  ad  quadrilate- 
riyn  KORT  itaeflc,vt  quadratum  redx  BF, 
hoc  eft  redangulum  fub  BF,  FD,  ad  triangu- 
lum BYF:  igitur  erit  inuertendo  iuxta  co- 
roll. prop.4.  lib.  5.  elem.  vt  triangulum  BYF 
ad  redanguiumfub  BF  , FD,  fic quadrijate- 
rura  KORT  ad  redangulum  fub  KO,aO. 
Quare  cilm  lit  vt  quadratum  redx  A F ad 
triangulum  BYF,  ita  redanguiumfub  NO, 
OG,  ad  quadrilaterum  KORT  j & fit  vt  tri- 
angulum BYF  adredangulu  m fub  BF,FD, 
fic  quadrtliierum  KORT  ad  redanguiumfub 
KO,  O» : eritex  xqualitatcpcr  prop.i , . lib. 
5.  elem.  vt  quadratum  reSc  AFad  rctft. angu- 
lum fub  BF.FD,  ita  redangulum  fub  NO, 
OG  , ad  redangulum  fub  KO,  Oa:  ergo 
per  coroll.  propolitio.  4.  libri  f.  element.  in- 
uertendo erit  vt  redangulum  fub  BF,  FD, 
ad  quadratum  tede  AF,  fic  redangulum 
fub  KO,  O a,  ad  redangulum  fub  NO, 
OG.  Quomodo  fuit  propolitum , &cratde- 
monftrandum. 

PROPOSITIO  XXII. 

Si  oppofitas  fettiones  contin- 
gant dux  recta;  linea:  inter  fe  aequi- 
diftantes;  ducantur  autem  alia: 
dua: lineae,  qua: fibi ipfis & fettio- 
nibus  occurrant,  vna  quidem  con- 
tingenti aequidiftans,  altera  vero 
xquidiftans  ei  quae  cattus  coniun- 
gic:  Erit  vttranluerfum  lacus  ad 
rettum  figurae,  quae  ad  lineam  ca- 
ttus coniungentem  conftituitur; 
ita  rettanguium  concentum  lineis 
inter  lettionem  3c  linearum  occur- 
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fum  interieris,  ad  redangulum, 
quod  lineis  fimiliter  fumptis  con- 
tinetur. 

SVppofitio*  Sediones  A & B oppofitas, 
contingant  dus  rtds  linei  AC,  BD,  pa- 
rallela', vna  vnam  Ediom  m,  altera  aliam  ; Se 
punda  contactuum  nedat  reda  AB.  Tum 
ducantur  ali*  dux  recte  linee  KM,  GXE, 
que  fibi  ipfis  occurrant  in  pundo  E ; Se  reda 
vna  KM  parallela  fit  tangenti  AC,fccctquc 
fcdionem  A in  duobus  pun&is  K,  M;3c  reda 
aba  GE  (tt  par^lda  ipfi  AB  punda  conta- 
dnum  vriicnti,  (ecct^ue  ambas  lediones  in  G 
tk  X.  Dico  efle  vt  AB  tranfuerfum  latus  { nam 
pxr  coroll.  noft.  t.  ad  prop.;z.  lib.z.  reda  AB 
incedet  pef  1 centrum  datarum  oppolitarum 
ftdionum,  ideoque  per  coroll.  prop.  50.  lib-i. 
em  tranfuerfa  earum  diametef  feu  latus  tran£* 
uerfum  ) ad  latus  eius  redum,  ita  clTe  redan- 
gulum  fub  GE,  LX,  ad  rcdangulum  fub  KE, 
EM. 

Apparatus^Expundis  G,  & X,  agamur 
verfus  lacus  AB  tranfuerfum  dus  reds  lines 
GFH,  XNO*  parallele  ipfi  tangenti  AC,  vel 
BD,  per  prop. 31.  lib.  1.  elcm.  erunt  per  prop; 
30,  libri  eiuldcm  1.  elemenc.  inter  Ic  paralie- 
l.t  & reds etiam  KM;  fecabuntque  in  F & 
N>  tranfucrftftn  Jsftus  ABprodudum  vitra  fua 
extrema,  Se  reda  KM  lecabuntur  ab  eodem 
produdo  tranfuerfo  latere  in  L,  per  11.  prop* 
Procli;  refultabuntque parallelogramma GN, 
GL,  EN:  quare  per  prop.  34.  iib.i.  elem.  op- 

fiolita  eorum  latera  XN,EL,  GF,  erunt squa- 
ia;  tum  etiam  GX,  FN;  tum  etiam  GE,FL? 
tum  etiam  XE,  NLacruntque  per  coroll.  noli. 
7.  ad  prop. 48.  lib.  f.  redae  GF,  XN,  KM,or- 
dinatim  applicata? ad  diametrum tranfuerlaitt 
AB, Se  reda  KM  bifariam  diuifain  L.  Et  quia 
eft  per  propofit.  1 1 . lib.  1 . vt  quadratum  redae 
XN  ad  rcdangulum  BN,  NA,  fiefedionis  A, 
redum  latus  ad  tranfuerfum  AB;  & in  alia  fe- 
dione  B , vt  quadratum  redae  GFadredan- 
gulum  fub  AF,FB,ficfedionisB,redum  latus* 
ad  tranfuerfum  ABjfunt  autem  reda  illa  late- 
ra aequalia  per  prop.  14. Iib.i.  & idem  eft  tranf- 
ucrfuirt  AB  latus.  Igitur  per  propofit.  it.  lib. 5. 
element.  erit  vt  quadratum  redae  NX  adre- 
dangulumfub  BN,  NA, fic  quadratum  redae 
GF  ad  rcdangulum  fub  AF,FG;  & Vicillira, 
per  prop.t  6.  lib.j.  clem.  vt  quadratum  reds 
XN  ad  quadratum  reda?  GF,  fic  redangulum 
fub  BN,  NA,  ad  rcdangulum  fub  AF,  l G: 
funt  autem  pcrpropof.16.  Procli,  quadrata  re- 
darum XN,GF,  aequalium  ofienfarum, aqua- 
lia; ergo  per  coroll.  noft.a.  ad  prop.  14.  lib,  5. 
elem.  rcdangula  fub  BN,  NA,  lub  AF,FG, 
erunt  aequalia;  Sc  per  lemma  1 3 . reda  N A erit 
aqualis  reda?  FB.  Sed  & reda  KL  maior  erit 
qu^mreda  XN,  percoroH.  noft.i.ad  propo- 
mio.zz.  Iib.i. 


Dcmonftratio.  Quia  reda  KLM  ordinatim 
applicata  eft  diametro  tranfuepfs  ABL,  erit 
perprop.21.  Iib.i.  & percoroH  prop.4.  lib. 3. 
element.  vt  AB  latus  tranfuerfum  ad  redum 
cius,  Gc  rcdangulum  fub  BL,  L A,  ad  quadra- 
tum redx  KL:  tum  vt  latus  tranfuerfum  AB 
idem , ad  redum  idem  , fic  rcdangulum  lub 
BN,  NA, ad  quadratum  redae  XN,  vtioften- 
dimus  in  apparatu,  vel  ad  quadratum  aequale 
redz  EL  aequalis  ipfi  XN  , per  apparatum: 
Igitur  per  prop.  11.  lib- 5.  dem.  erit  vt  maius 
feu  totum  rcdangulum  fub  BL,LA,  ad  totum 
feu  maius  quadratum  redae  LK  , fic  ablatum 
rcdangulum  minus  fub  BN  , NA,  vel  ipfi  s- 
qualc  lub  FA  , NA,  cum  lint  aequales  reda; 
AN,  BF,  quaeadditae  ad  AB, efficient  squa- 
les FA,  BN  ; ad  ablatum  minus  quadratum  re- 
da? minoris  LE,  vel  XN  squalium:  ergo  per 

C.  19.  lib.  5.  dem.  erit  reliquum  rc&angu- 
fub  FL  , LN  , ad  reliquum  redangulum 
fub  KE  , EM,  ficut  totum  redangulum  fub 
BL,  LA  , ad  totum  quadratum  recti?  K L; 
A:  perprop.  n.lib.j.  clem.vt  AB  latus  tranf- 
ucrlum  ad  redum  cius.  (Quod  autem  fada 
fubtradione  minoris redangu Ii  fub  BN,  NA, 
ab  maiore  fub  liL,  LA,  reGdunm  fit  rcdan- 
gulum fub  FL,  LN,  conftatex  lemmate  1 2.  fi- 
m i liter  quod  detrahendo  rcdangulum  minus 
fub  FA,  AN,  squale  quadrato  reds  XN,  vel 
LE  oftcnfum , ab  quadrato  maiore  redae  XL, 
vel  ei  oftenfo  squali  rcdangulo  BL,  LA,rcli- 
quum  fit  redangulum  fub  KE,EM,cortftat  et 
co^cm  lemmate  1 z.  ) Verum  per  prop.  1 .lib. 
6.  element.  redangulum  fub  l L , LN , s- 
qualc eft  rcdangulo  lub  GE  , EX,  ob  squa- 
les bafes  Se  altitudines  squales  oftenfas;  ergo 
per  propofitio.7.  Se  11.  lib. 5.  element.  vt  AB 
tranfuerfum  latus  ad  redum , fic  rcdangulum 
fub  GE,  EX, ad  rcdaogulum  fub  KE , EM# 
Sicuti  fuit  propoli  tum. 

PROPOSITIO  XXIII. 

Si  in  oppofitis  fcdionibus  qux 
coniugarjs  appellantur,  dux  re- 
dx  linex  oppofitas  fediones  con- 
tingentes conueniantin  quauisfc- 
dionc  j ducantur  autem  aliqux 
alix  contingentibus  atquidiftanres, 
qux  & fibi  ipfis  & alijsfedionibus 
oppofitis  occurrant:  Vt  quadrata 
contingentium  inter  fefe  y itaeric 
rcdangulum  contentum  lineis, 
qux  inter  ficdioncs  & occurfum 
interijciuntafy  ad  redangulu  quod 
lineis  fimiliter  fumptis  continetur. 
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SVppofitio.  Sint  AB,CD,EF,  GH,op- 
po fi tx  lectiones  qux  cOniugatx  oppilan- 
tur. Sitcjuc  earilm  centrum  K commune  per 
coroli.  noft.  17.  prop.  49.  lib.  1,  repertum  ex 
prop.  45.  lib.  2.  Sectiones  vero  oppofitas  AB, 
E F,  contingant  dux  redx  EL , AL,  line», 
( vna  vnam  , altera  aliam  } conucnientes  in 
pundo  communi  L,  quod  non  erit  centrum 
K,pcrcoroII.  noft.i.  ad  prop.;  a.  lib.r.  fitque 
hoc  L pundum  concurfus  in  fcdionc  CD,  vel 
intra  cius  locum.  Sumpta  autem  (int  ptinda  G 
& H,  & ex  illis  redx  lines  tranfraiilx  GO, 
HS  parallela:  refoediue  didis  tangentibus, oc- 
currentes fibi  ipns  in  X,  & fcdioni  CD,  in  O 
& S,  & fcdioni  GH  oppofitx,  in  G & H.  Di- 
co, vt  quadratum  redi  EL  adquadratum  re* 
di  AL,  ita  eficrcdanguium  fub  HX , XS,  ad 
redangulum  fub  GX,  XQ. 

Apparatus.  Ex  punctis  contactuum  A , E, 
tranfmitranrur  per  K centrum  icdac  lineae 
AK,  EK,qux  erunt  diametri  per  coroli. pro- 
pofir.50.  lib.  t.  & produdx  vitra  centrum, oc 
current  per  prop.  19.  lib.  1 . fedionibus  oppofi- 
tis,  in  F,  Sr  B|  erunt  per  prop.30»  lib. i.  xqua* 
les  AK,  KF,  tumxquales  EK,  KB : diameter 
EKB  lecabiturin  V ab  tangente  AL,  inter 
centrum  K,&  fedionem  AB,  per  coroli. pro- 
pofir.it.  lib.  1.  & in  Nab  reda  OG  parallela 
ipfi  A L,  per  propof.  11.  Procli.  Etfimilitcrin 
pundo  x > diameter  AKF  fecabi  tu  f,  inter 
centrum  K & fedionem  EF,  ab  tangente  EL; 
& in  K ab  reda  HSj&  in  Mab  reda  GO;& 
in  P ab  reda  HS  parallela  ipfi  EL.  Prxtcrea 
per  prop.  $i.lib.i.  elem.  ex  pundo  S agatur 
ad  partes  diametri  BKE,  reda  linea  ST  paral- 
lela tangenti  AL,  occurrenfquc  ipfi  diametro 
BKE  in  T,  tuxtaprop.fi.  Prodi:  tum  etiam 
cx  pundo  O ponatur  alia  reda  OT  ad  partes 
diametri  AKF,  parallela  tangenti  EL, occur- 
rende in  Y ipfi  diametro  AKF,  percit,  pro- 
pofit.  Procli.  Porrd  per  prop;  Jo.  lib.  1.  elem. 
erunt  tres  redxli near  GMNO,  TS,  AVCL 
parallela? , tum  alix*  tres  parallelae  E % D L, 
HPRrXS , OY.  Sed  & refultabunt  triangula 
fimi  lia  E VL,  PTS,  PNX,  ob  prxdidas  paral- 
lelas , per  prop.;^.  lib.i.  elem.  t&m  alia  trian- 
gula xquiangula  AL#,  MOV,  MXR,ob 
tandem  rationem. 

Dcitfonflratio.  Quia  oppofitarum  fedio- 
numfunt  communes diametri»erit  reda  BKE 
diameter  fedionum  oppofitarum  AB,  EF,tiim 
etiam  alia  reda  AKF  erit  eaf  undem  commu- 
his  diameter;  redaejue  EL  fedionem  EF  con- 
tingit in  E;  ipfii^ue  parallela  reda  dudaeft 
HS ; & ipfa  EL  fedionem  deinceps  CD  , at- 
tingit feu  fecat  in  D adu , vel  poteflate  fi  pro*, 
duceretur  itiinfinitum , &in  0 fedionem  al- 
teram GH  deinceps,  pef  prop.t  9,  lib.a,  & per 
prppofit.  eandem  in  pundo  E bifariimdiui* 
flfctor»  igiturpei* corollarium  nortrura  36.  ad 
propdf.49.1ib.i.;diaidetur  bifariam  in  Preda 
Lnca  HPS  ab  diametro  BKE  diuidente  in  E 


bifariam  didam  tangentem  /2  E L cui  eft 
parallela  ipfa  HPS.  Ex  eifdcm  principi js  pro- 
babitur reda  ALproduda  vitra  A attingere 
in  fedionem  HG  , quandoquidem  iam  at- 
tingit aliam  deinceps  CD  i in  C,  & bifariam 
diuidi  in  pundo  A contsdus  ab  diametro 
AKFjtum  etiam  redam  GMO  parallelam  ipfi 
tangenti  «f  AC,  bifariam  diuidi  in  M ab  di- 
da diametro  AKF.  Quoniam  vero  triangula 
E VL,  PTS  funt  cx  apparatu  xquiangula:  erit 
per  corollarium  noftrum  ad  lemma  9.  vt  qua- 
dratum reda:  EL  adquadratum  reda?  PS, 
fic  triangulum  H VL  ad  triangulum  P TSi 
& per  propfition.  16.  libri  5.  elementorum  vi- 
ctflim  , vt  quadratum  reda:  EL  ad  triangu- 
lum E VL,  fic  quadratum  redae  PS  ad  trian- 
gulum PTS:  fimili  modocx  cifdcm princi- 
p*fs ; quia  funt  triangula  xquiangula  PTS, 
PNX, erit  pcrcoroll.noft.  ad  lemma  9.vt  qua- 
dratum redae  PS  ad  quadratum  redx  PXj  fic 
triangulum  PTS,  ad  triangulum  PlSlXj  & vi- 
cifTim  per  prop.  1 6,  lib«$.clcm.  vt  quadratum 
redx  PS  ad  triangulum  PTS , Gc  quadratum 
redp  PX  ad  triangulum  PNXfigitur  per  prop. 
li.iib.5 .elem.  erit  vt  quadratum  redx  EL  ad 
triangulum  E VL,  fic  quadratum  reda:  PX  ad 
triangulum  PNX,  vel  fic  quadratum  redx  PS 
ad  triangulum  PTS.  Et  quia  etiam  triangula 
AL#,  MOY  , funtxquiangula , erit  per  co- 
roll.nofl'  ad  lemma  9,  vt  quadratum  redx 
AL  ad  quadratura  rectx  MO,  fic  triangulum 
AL*ad  triangulum  MOY;  &c  viciffimper 
prop.i<S,Ub,$.clcra.  vt  quadratum  redx  EL 
ad  triangulum  AL*,  fic  quadtatum  redx 
MO  ad  triangulum  MOY  : tum  etiam  quia 
funtxquiangula  triangula  MOY,  MXR,  erit 
per  coroli.  nofh  ad  Iem.-9.vt  quadratum  redx 
MO  ad  quadratum  redx  MX,  fic  triangulum 
MOY  ad  triangulum  MXR ; & viciffim  per 
propofit.ttf.  lib.5.elcm.  vt  quadratum  redx 
MO.  ad  triangulum  MOY,  fic  quadratum  re- 
dx MX  ad  triangulum  MX R • ergo  per  prop. 
1 1. lib.  5.  elem-  erit  vt  quadratum  redx  AL 
ad  triangulum  ALff.fic  quadratum  redx  MO 
ad  triangulum  MOY , vel  Gc  quadratura  redx 
MX  ad  triangulum  MXR.  Age  vero  probe- 
mus quod  fubtrahcndoex  quadrato  redx  PS, 
quadratum  redx  PX,TeIinquaturredanguIum 
fub  HX  , XS  ; & quod  demendo  de  triangulo 
PTS,  triangulum  PNX,  relinquatur  quadri  la- 
terum TNXS  : hoc  vltimuro  conftaiexipfa 
Conftrudione:  Primum  vero  fic  oftendicur» 
Quia  reda  linea  HPS  diuifa  cfl  bifariSmin  P, 
& non  bifarilm  in  X ; erit  per  propof.f,  lib.  a* 
elem.  redangulum  fub  PX  * XS  , fifoul  cum 
quadrato  rc^e  PX , xquale  quadratum  redx 
P5;  igitur  fide  quadrato  redx  PS  auferatur 
quadratum  redx  PX  , refiduum  erit  per  lem^ 
ma  i.redangulumfub  HX»  XS.  Simili  modo 
probemus  quod  fi  de  quadrato  redx  MO, adi- 
mamus quadratum  redx  MX,  refiduum  fit 
rcdangulum  fub  GX,  XO;  & quod  auferendo 
D d 4 de 
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dc  triangulo  MOY,  triangulum  MXR,  rcfi- 
duum  fit  quadri  laterum  XRYO;  hoc  vlti- 
nuim  patet  cx  ipfa  conftruftione  ; oltendamus 
primum:  Quia  rcdla  GMO  bifariam  in  M 
oftenfa  cft  diuifa  , 5:  non  bifariam  diuiditur  in 
X;crit  per  prop.y. Iib.2«elemen.  rc&angulum 
fub  GX,XO,  fimul  cum  quadraro  re&x  MX, 
zquale quadrato  rcftx  MO  ; ergo  fi  de  qua- 
drato redx  MO  fubtrahamus  quadratum  re- 
ftr  MX,  refiduum  erit  per  lemma  a.  refhn- 
gulum  fub  GX,XO. Igitur  cum  probauerimus 
ciTc  vt  totum  quadratum  rc&x  PS  ad  totum 
triangulum  PTS  , ficut ablatum  quadratum 
rcftx  PX,  ad  ablatum  triangulum  PNXjerit 
perprop.  19.  lib.  5.  clem.  reliquum  re&angu- 
lum  fub  HX,  XS  , ad  reliquum  quadriiatc- 
rum  T M X S,*  ficut  totum  quadratum  red.e 
PS  ad  totum  triangulum  PTS;  & quia  proba- 
uimuscfic  quadratum  reda?  PS  ad  triangulum 
PTS  , ficut  quadratum  refte  £L  ad  triangu- 
lum EVI.;  erit  perprqp.i  i.lib.j.  clem.rcdan- 
gulum  fub  HX,XS,  ad  quadrilaterura  TNXS, 
lien c quadratum  redx  H L ad  triangulum 
EVL.  Cumque  etiam  deraonttrauerimuselle 
vt  totum  quadratum  rc&x  MO  ad  totum  tri- 
angulum MOY,  fic  ablatum  quadratum  jjpdf 
MX,  ad  ablatum  triangulum  MXR ; erit  per 
propof.i  9.  lib.  5.  elem.  reliquum  redanguium 
fub  GX,  XO,  ad  reliquum  quadrilaterum 
XRY O,  ficut  tptum  quadratum  redz  MO  ad 
totum  triangulum  MOY:  & quiaofiendimus 
e(Tc  quadratum  redz  M O ad  triangulum 
MOY,  ficut  quadratum  reda:  AL  ad  triangu- 
lum ALX;erit  per  prop.n . lib.  5. elem.  redan- 
guium fub  GX,XO,ad  quadrilaterum  XRY  O, 
ficut  quadratum  reda:  AL  ad  triangulum 
ALx : & iuxta  coroll.  prop.4..  lib.;.  elcm.  erit 
vt  triangulum  AL^  ad  quadratum  r cdx  AL, 
fic  quadrilaterum  XRYO  ad  redanguium 
fub  GX,XO.  Sunt  autem  duo  triangula  EVL, 
AL»,  aequalia  per  prop.4.  & duoquadriiate- 
ra  TNXS  , XRYi>f aequalia  per  coroll.noft. 
ad  prop.iy.ergoperprop.7.  lib.$.  elemen.crit 
vt  quadratum  rcdse  EL  ad  triangulum  EVL, 
fic  quadratum  redae  EL  ad  triangulum  ALX: 
tum  etiam  vt  redanguium  fub  XH  , XS , ad 
quadrilaterum  TNXS  , fic  redanguium  fub 
HX,  XS,  ad  quadrilaterum  XRYO:  Erit  igi- 
tur vt  quadratum  reda:  EL  ad  triangulum 
EVL,  Sc  redanguium  fub  XH,XS,  ad  qua- 
drilaterum TNXS;  fic  etiam  quadratum  redz 
ELadtriaogulum  AL*,  & redanguium  fub 
XH.XS,  ad  quadrilaterum  XR  YO;  fcd  often- 
dimus  antea  cfle  triangulum  AL%  ad  quadra- 
tum redz  AL,  vt  quadrilaterura  XRYO  ad 
redanguium  fub  GX,  XO  : ergo  cx  squalita- 
te, per  prop.2 1.  lib.  5 . clem.  erit  vt  quadratum 
redz  EL  ad  quadratum  reda»  AL,  fic  redan* 
gulum  fubXH,  XS,  ad  redanguium  fub  GX, 
XO.  Quod  erat  concludendum. 


PROPOSITIO  XXIV.  * 

Si  ia  oppoficis  lectionibus  quas 
coniugatas  appellamus,  a centro 
ad  fetftiones  ducantur  dux  redtx 
linex,  quarum  vna  quidem  fit 
tranfuerfa  diameter , altera  ver6 
re<fta ; & clueantur  alix  dux  linex 
his  diametris  xquidiftantes,  qux 
& fibi  ipfis  & lectionibus  occur- 
rant ; ita  vt  occurfus  fit  in  loco  in- 
ter quatuor  fe&iones  intermedio: 
Redanguium  contentum  portio- 
nibus linex  diametro  tranfuerfx 
xquidiftantis , fimul  cum  eo  ad 
quodredtangulum  cx  portionibus 
linex  xquidiftantis  redtx  diame- 
tro proportionem  habet  eandem 
quam  diametri  re<£tx  quadratum 
ad  quadratum  tranfuerfx;  xquale 
erit  duplo  quadrati  quod  a dimi- 
dia tranluerfx  diametri  conftitui- 
tur. 

C Vppofitio.  fint  A,B,C,D,  (cdionesoppofi- 
‘Jti  coniugati  ; carumquc  diametri  coniu- 
gati tranfuerfa  AC.  & reda  DB,  fe  mutuo  ia 
£ centro  interfecantes  per  quod  incedere  de- 
bent. Tilmhisdudifintrcdilineidui  FL, 
MR, didis  diametris  parallela;,  vna  vni, alte- 
ra alteri, fingulique  iediones  oppofitas  fecent, 
feu  ijs  occurrant,  &.  fe  inuiccm  ambi  (cccni  in 
pundo  X (ito  in  loco  inter  quatuor  fcdiones 
datas  intermedio:  reda  FL  fecabit  redam  dia- 
metrum DB  in  1,  fle  reda  MRiecabit  tranf- 
uerfam  diametrum  AC,  in  O,  per  propof.i  i. 
Procli. Dico  redangulumfub  FX,XL  , fimul 
cum  eo  ad  quod  redanguium  fub  MX.  XR., 
proportionem  habet  eandem  quam  quadra- 
tum redi  DB  ad  quadtatum  redae  AC;  x- 
quale  cfle  duplo  quadrati  redi  AE,  feu  dimi- 
dii totius  diametri  tranfuerfx  AC.  qui  per 
propofition.  jo.  libri  i.  bifarilm  in  centro  £ 
diuiditur. 

Apparatus.  Per  coroll.  ucii.6.  ad  propof.i. 
lib.  2.  datis  duabus  afymptotisoppofitis , A, 
C,  rcperianturvniusputa  A , afymptotidui 
S ET,VEY,  qui  erunt  etiam  communes  alte- 
ri fcdioniC  oppofiti, per  prop.s;. iib.a.tum 
etiam  communes  datis  quatuor  coniugatis, 
perprop.17,  lib.eiufdcm  i.  quilecabuntdu- 
dasomnes  alias  redas  in  pundis  defignatis  ab 
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charaderibus  figurarum  appofitarum,  redam 
quidem  FL  in  K & H j aliam  vero  rectam 
MR,in  NSt  P, pcrprop.n.  Procli.  Prxterea 
per  prop. 4.9.  iiii.  i.  per  pundum  A ducatur  re» 
daunea SAV, fedionem  A contingens;  hac 
occurret «fyoiptotis  SET,  VEY,  in  pundisS 
St  V,  &:  bifariam  in  A diuidetur,  per  prop.  5. 
jib.eiufdem  2.  fecabitque  in  G obuiam : citam 
FL,  percit,  prop.11.  Procli.  Porro  notandum 
quinque  cafus  elfc  diucrfos , rcfpcdu  loci  ia 
quo  concurrunt  du*  redi*  FL,MK.  Autenim 
pundum  X io  quo  concurrunt  exiftit  in  angu- 
loSEVcontinente alterutram hyperbolam  A 
vel  C oppolitarum;qui  erit  primui  cafus , cui 
prima  figura  inferuit.  Vel  in  vna  alymptota- 
rum,  puta  ST,tunc  vero  pundtuin  X Se  H con- 
fluunt in  vnum,  & erit  fecundus  cafus,  cui  erit 
vfui  figutatio  fecunda  vel  punctum  X erit  in 
alterutro  angulorum  deinceps,  puta  SEY,  ref- 
pedu  praedioi  anguli  SEV,  vt  videre  eft  in  fi- 
guratione tertia  huius  tertij  cafus.  Porrd  hi 
tres  cafus  pettinent  ad  hanc  propofitionem. 
Quartus  cafus  efl  quando  pundum  X occurius 
didarum  redarum  FL,MR,  eft  intra  locum 
vnius  ifedionibus datis  D,  B,  qui  explicabi- 
tur in  prop.fcqucnti  a 5. aliud  infert  abpropo- 
fitoin  hac  prxfenti  a+.  Quintus  verocafus eft 
quando  pundum  X prxdidi  occurfus  eft  intra 
locum  vniusfcdionum  A,  C,  datarum;  per- 
tinettjuead  propof.26.  in  qua  aliud  diuerfum 
ab  prxdidis  i aleretur. 

Demonftratio  primi  cafus,  polito  pundo  X 
in  angulo  SEV  continente  Hyperbolam  A. 
Quia  reda  S A V,  fedionem  in  A contingit,  St 
occurrit  alymptotis  in  S St  V , fedionis  A 
contadat, quadratum  redx  AS,  vel  AV,  x- 
qualtiim  , xqualeeft  quarte  parti  figurx  ad 
AEC  diametrum  tranfuerfam,  perpropof.j. 
lib.a.  Quod  fi  e*  pundo  D ponatur  per  prop. 
49 . lib.a . reda  linea  contingens  fedionem  D, 
videlicet  OS,  attinget  in  pundo  S,  afympto» 
tum  SE  , per  prop.it-  lib.l.  Porrd  quia  dan- 
tur dus  diametri  AL,  DB,  comugatx,  & re- 
da FL  parallela  diametro  AC,  iplam  FLdi- 
uidet  bdanJm  in  I,  alia  diameter  DB;fimi- 
litcr  quia  datur  reda  MR  parallela  diametro 
X>B,  diuidetur  bifariam  in  O ab  alia  diametro 
AC.pcrdefin.ir.  lib.». inter  primas, erunttju* 
pcrdefin.rS.  ordinatimapplicatx  fuis  diame- 
tris 1 quibus  diuidumur.  Sed  St  per  propof.;. 
lib.a.  rcdaSAV  erit  parallela  redx  MR,tum 
etiam  per  pcop.30.  lib.i . elem.  diametro  DB; 
ficuti  etiam  reda  D5  erit  parallela  FL,  St  dia- 
metro AC,  per  cafetero  propofitiones  proximi! 
citatas.  Itaque  parallelogramma  erunt  DA, 
DG,  & alia  hisinclufa;  & per  propof  ^.lib.r. 
elem.  lateta  oppofita  habebunt  xqualia,  vide- 
licet in  etemplo  latera  AS,ED,  vndepetifi. 
propof,  PrOcli  quadrata  eorum  ctunt  xqualia} 
Sed  & per  lemma  49.  lib.  1.  redanguluro  lub 
AS,  A V,  squalibus,  etitxqualc  quadrato  re- 
dx AS.  Igitur  per  propofmo.7.  lib.  5.  cotoll. 


hoftruro»cHt quadratum  redx  AS,  feu  reflan» 
gulum  fub  AS,  A V,  ad  quadratum  redx  EA, 
ita  quadratum  redx  DE  ad  quadratum  reda 
EA;  redangulum  autem  fub  AS, A V,  ad  qua- 
dratum re&x  EA,  per  prop.t j.  lib.S.  elcmen. 
proportionem  habet  compotitam  ex  ratione 
ASad  EA,Sc  ex  ratione  A V ad  EA.  Etquia 
in  triangulo  SEV,  vel  triangulo  SE  A , vel 
triangulo  VE  A,  eft  reda  NP  parallela  redx 
SAV  ; refultabunt  diuerfa  triangula  fimilia 
per  coroll.  prop. 4, lib. S.  elem.  tum  etiam  quia 
in  triangulo  ASE,  eftreda  FH parallela ipfi 
AE , refultabunt  etiam  triangula  fimilia;  tum 
etiam  in  triangulo  DES,  quia  eft  parallela  1FI 
ipli  DS , refultabunt  triangula  fimilia.  Ergo 
eritperlemma;o.lib.I.  vt  SAad  AE.ficNX 
ad  XH;8e  vt  VA  ad  AE,  fic  PXadXK;ideo- 
4ue  per  lemma  7.  lib.t.  proportio  quadrati  re- 
dx VAvel  DE  xqualibus  ad  quadratum  re- 
dx EA , componetur  ex  ratione  NXadXH, 
St  ex  ratione  PX  ad  XK.  Proportio  autem  re- 
dangulifub  PX,XN,  ad  redangulum  XK, 
XH,  componitur  pet  prop. J 3.  lib. 6.  elem. ex 
eifdem  rationibus  prxdidis , videlicet  ex  ra- 
tione PXad  XK, St  ratione NX ad  XHjergb 
per  lemma  7.  ad  lib.  1.  erit  vt  quadratum  redx 
DE  ad  quadratum  redx  EA,  ita  redangulum 
fub  PX,  XN,  ad  redangulum  fub  XK  , XH. 
Ifcitur  per  prop  n.  Iib.5.elem,  erit  vtquadra- 
tumredx  DE  ad  quadratum  rtS*  EA,  ira 
quadratum  redx  DE  fimul  cum  redangulo 
fub  PX,XN  , ad  quadratum  redx  EA  fimul 
cum  fedangulofub  Xk,  XH;  fed  per  prop.1 1. 
lib.a.  quadratum  redx  DE  xqualeeft  redan- 
gubfub  PM  MN,  hoc  eft  uctangulofub  RN, 
NM  ; (nam  per  cotoll.  noft.  ad  prop.ao.  lib. 
<j.  elem.  quadratum  redx  DE  eft  quarta  pari 
quadrati  rtdx  DEB;  St  per  coroil,  noft.  1. 
ad  prop.10.  lib.a.  redangulafub  PM,  MN/ub 
RN,  NM  lunt  xqualia.)  St  quadratum  redx 
AE  xqualeeft  redangulo  fub  K!-,FH,  vel  fub 
LH,  HF,  per  citatas  propofit.  St  coroll.  citata 
proximi:  igitur  per  prop.7.Sc  11 . lib.;.  elem. 
erit  vt  quadratum  redx  DE  ad  quadratum. 
redx£A,fictriaitgulumfub  PX,XN, fimul 
cum  redangulofub  RN  , NM  , ad  redangu- 
lum  fub  XK  , XH  fimul  cum  redangulofub 
l.H,  HF.  Redangulum  autem  fub  PX,  XN 
fimul  cum  redangulo  fub  RN,  NM,  xqualt 
eft  redangulo  fub  RX,  XM,  per  lemmaij, 
igitur  per  7.  Se  11. propof.  lib.;.  efeffi.  critvt 
qiadratum  redx  DE,  ad  quadratum  tedx 
EA,  ita  redangulum  fub  RX,  XM,  ad  redan- 
gulum fub  XK,  XH  fimul cuttt  redangulofub 
KF,FH,  velLH,  HF.  Quia  verd  reda  DB 
dupla  eft  redx  DE, St  reda  ACduphrredx 
AE,  per  ptopofnion.Jo.  lib.  t . erit  per  cotoll 
noft.  ad  prop. xo.  lib.  (S.clcm.  in  ratione  qua- 
drupli, vt  quadratum  redx  DB  ad  quadra- 
tum redx  DE,  fic  quadratum  rcftx  A C 
ad  quadratum  redx  EA  ; quare  vicifBm  erit 
per  propofition.  1 *.  libri  5.  elemSnor,  vt  qua- 
dratum 
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dratum  re&x  DB  ad  quadratum  re&x  AC,  fic 
quadratum  rc&x  D E ad  quadratum  re&x 
EA:  igitur  per  propof  li.lib.  5.  elem.  critvt 
quadratum  re&x  D B ad  quadratum  re&x 
AC,  fic  re&angulum  fub  RX,  XM,  ad  refian- 
guladuofimul, fub  XK,XH,  fubKF,  FH, 
quod  eft  retinendum  pro  concluGone : rfftan- 
gulum  autem  fubXK,XH,  fimulcum  rc&an- 
guloLX,  XF,  eft  squale  per  lemma  J4.re&an- 
gulo  fubKF,  FH,  id  eft  quadrato  redis  AE 
per  prop,  1 1 . lib. 2,  Ergo  fi  his  squalibus  com- 
mune addatur  quadratum  re&x  AE ; fient  per 
1 .axioma  lib.l.  elem.  ex  vna  parte,  hic  tria  fi- 
mulfumpta,  re&angulum  fub  XK,  XH,  rc- 
&angulumlub  FX,  XL,  & quadratum  rc&x 
AE,hoc  cft  re&angulum  fub  KF,  FH  , aqua- 
lia his  duabus  fimul fumptis,  rc&angulofub 
KF,  FH,  8r  quadratore&x  AE,  hoc  eft  duplo 
quadrati  re&x  AE.  quod  erat  dcmonftran- 
dum.oftendimusenim paulo  ante,  rc&angu- 
luro  fub  RX,XM,  clfe  ad  re&angula  duo  Gmul 
fub  XK,XH,  fub  FX.XL.ficut quadratum 
diametri  DB  ad  quadratum  diametri  AC. 

Dcmonftratio  in  cafu  fecundo , in  quo  dux 
re&x  lines  FL,  MR,  fe  mutuo  fecent  in  pun- 
&o  H.  afymptoti  vnius,  vel  pun&um  X quod 
eft  fe&io  mutua  ipfarum  redarum  confluat  in 
pundtum  H.  Per prop. 11. lib. 2.  Rc&angulum 
fub  FH,  HL,  vel  fub  FX,  XL,  eft  xquale  qua- 
drato redii  AE;  & rcdlangulum  fub  MH,F1R> 
vel  fub  MX,  XR,  eft  xquale  quadrato  redlx 
DE  per  eandem  cit,  propof.  Igiturcritin  ra- 
tione squalitatis, vt  rcdlangulum  fub  FH.HL, 
velfub  FX,  XL,  ad  quadratum  redlx  A£,Gc 
rcdlangulum  fub  MH,HR,velfub  MX,  XR, 
ad  quadratum  recti  DE  s quare  vicilfim  erit 
iuxta  prop.  1 6.  lib.j.  element.  vt  rcdlangulum 
fub  FH,HL,  velfub  FX,XL,  adre&angu- 
iumfub  MH,  HR, velfub  MX,XR,  ficqua- 
dratum  redlx  AE  ad  quadratum  redii  DE; 
funt  veto  rcdlangula  duo  fub  FH,HL,  fub  FX, 
XL,  cqualia, per  lemma  49.  lib.  1.  tum  etiam 
duo  rcdlangula  fub  MH  ,HR,  fub  MX,  XR, 
aequalia;  etiamque  eft  pet  pcop.  1 5 . lib.j.elem. 
vtDEad  AE,  ucDB  ad  AC;  ergo  per  prop. 
11.  lib.}.  elem.  erit  re&angulum  fub  MX,XR, 
ad  re&angulum  fub  FX,  XLificut  quadratum 
redlx  DB  ad  quadratum  redlx  AC,  Igitur 
cftm  rcdlangula,  fub  FH,  HL,fub  FX,  XL,fint 
zqualia  ofteufa , & fcorfim  fumpta  xqualia 
quadrato  redlx  AE : fimul  fumpta  erunt  du- 
pla quadrato  redlx  A E.  quod  erat  conclu- 
dendum. nam  oftendimus  rcdlangulum  fub 
MX , XR , cfle  ad  redlangulum  fub  FX,  XL, 
ficut  quadratum  redii  D11  ad  quadratum  rc- 
&x  AC. 

Dcmonftratio  in  cafu  quo  redlx  FL,MR, 
fe  mutuo  fecent  in  pundlo  X , in  vno  angulo- 
rum deinceps  ad  angulum  SEV  , verbi  gratia 
in  angulo  YES.  Alfumantur  omnia  prxee- 
dentia  qux  attulimus  ad  primi  cafus  demon- 
ftrationem , vfqucad  coniun&ionem  propor- 


tionum: erit  vt  quadratum  redlx  DE  ad  qua- 
dratum rtdli  EA  fic  re&angulum  fub  PX, 
XN,  ad  rc&angulum  fub  KX,XH:  fedqua- 
drato  redlx  DE  xquale  eft  per  prop.  1 1.  lib.a . 
rcdlangulum  fub  PM  , MX  pergo  etiam  per 
1.  axiom.  lib.l.  clemen.  xquale  etiam  erit  rc- 
&angulofub  RN,  NM,  xquali  ipfi  fub  PM, 
MN  per  corolla  noft.i.  ad  prop  10.  lib.  1.  SC 
quadratoredlx  AE  eft  xquale  rcdlangulum 
fub  LH,  HF,  per  cirapropof.11. lib.  a.  Igitur 
per7- Si  1 1.  prop.  lib.  5.  elem.  erit  vt  rcdlan- 
gulum fub  RN,  NM,  ad  redlangulum  fub 
LH,  HF  : hoc  eft  totum  ad  totum  ; ficut  ab- 
latum rcdlangulum  fub  PX,  XN  , ad  ablatum 
rcdlangulum  fub  KX.XN  : ergo  per  prop.  19, 
lib.  j.elem.  reliquum  ad  reliquum  erit  vt  to- 
tum redlangulum  fub  RN , NM,  ad  totum 
rcfiangulum  fub  LH,  HF;  vel  per  prop.l  i.lib. 

5.  elem.  vt  quadratum  redlx  DE  adquadra- 
tumre&x  AE;  vel  vt  quadratum  rc&x  DB 
ad  quadratum  re&x  AC:  ( cum  fitperprop. 

1 5.  lib. 5.  elem.  vt  D E ad  AE,  ucduplx. 
DB  ad  AC. ) Eft  autem  in  demonftratione 
primi  cafus  oftenfum  quod  redlangulum  fub 
RX,  XM  , fitrefiduum  fadla  fubtractione  rc- 
dlanguli lubPX, XN.de  rcdlangulofub  RN, 
NM.  Igitur  erit  re&anguluta  fub  RX,  XM, 
adrefiduum  quo  redlangulum  fub  LH,  HF.vel 
quadratum  redlx  AE  excedit  redlangulum 
fub  KX,XH,  erit  vt  quadratura  re&x  DB  ad 
quadratum  redae  AC , quod  eft  retinendum 
pro  conclufionc.  Sed  probandum  eft  re&an- 
gulum  fub  FX , XL  , fimul  cum  exccflu  quo 
quadratum  A E fu  pera  t re&angulum  fub  KX, 
XH,  aequale  cfle  duplo  quadrati  re&x  AE.  Ab 
his  auferatur  comitiune^  nirtjirum  quadratum 
redae  A E , vel  illi  xquale  re&angulum  fub 
f H,  HL ; relinquetur  etiam  demonflrandum 
quod  reliquum  re&angulum  fub  KX,XH,G- 
riiul  cum  exccflii  quo  quadratum  re&x  AE 
excedit  re&angulum  fub  KX,  XH.  cfle  xquale 
quadrato  re&x  A E,  Quod  hac  ratione  fiet, cer- 
tum eft  per  lemma  tertium,  differentiam  mi- 
noris 4 maiore,  adiun&am  ipG  minori , effice- 
requantitarem  ipfam  maiorem ; ergo  etiam  ia 
hoc  cafu  re&angulum  refiduum  fub  KX,  XH, 
adiun&um  cum  exceflii  maioris  videlicet  qua- 
drati re&x  AE,  vel  re&anguii  fub  FH,HL,fu- 
pra  minus  quantum  , efficient  fcu  component 
fimul  fumpta  maius  quantum  videlicet  qua- 
dratum re&x  AE , Vel  rc&angulurti  fub  FH, 
HL,  xqualia  oftcnfa  per  prop.  i i . lib.l.  Quod 
fi  reperiamus  vnam  quantitatem  determina- 
tam qux  contineat  hunc  cxceflum  rc&anguli 
fub  LH,  HF,fupra  re&angulum  fub  K X,XH, 
& fimul  ipfum  re&angulum  fub  LH , HF  j Sc 
ipfura  rc&angulum  fub  KX,  XH  : certe  con- 
tinebit bis  ipfum  re&angulum  fub  LH,HF;fe- 
mel quidem  manifefte , iterum  verd  per  axio. 
3*  videlicet  cius  differentiam  4 minore  detra- 
&a , & ipfam  dctra&am  minorem  : ergo  ifta 
quantitas  reperta  fimul  cum  rc&angulo  fub 

KX. 
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KX»XH,  erit  dupla  re&angulifub  LH,  HF, 
vel  quadrati  redae  A E.  Sed  per  lemma  1 5.  re* 
Qangulumfub  FX,XL,  excedit  re&anguluffl 
fub  FH,  HL,  redangulo  fub  KX,  XH  : ergo 
continebit  per  Icm.j.  ipfiitn  rcdangulum  fub 
FH,  HL,  & rcdangulum  fub  KX,  XH;  igitur 
(i  illi  addamus  prxdidum  exceffum  ad  quod 
oftendimus  redangulum  fub  RX,  XM  habere 
eandem  rationem  quam  habet  quadratum  re- 
dae diametri  DB  ad  quadtatum  tranfuerfae 
diametri  AC  : erit  rcdangulum  fub  FX,Xf ; 
fimul  cum  eo  ad  quod  rcdangulum  RX,XM, 
duplum  quadrati  redx  AE,  feu femifTts  dia- 
metri iranfuerla»  AC.  Qiiod  erat  in  hoc  ter- 
tio cafu  concludendum; 

PROPOSITIO  XXV. 

Iifdem  poficis.Sit  linearum  ipfis 
AC,  BD,  xquidiflantium  oc- 
curfusin  vnaiedlionum  D,  B,  ae- 
que in  puntSko  X,  vt  pofitumeft. 
Dico  redtangulum  concentum 
portionibus  lineae , quae  tranfuer- 
fae diametro  atquidiftac , videlicet 
OX,  XN,  maius  ede  quam  illud, 
ad  quod  rcdangulum  ex  portioni- 
bus lineae  .-equidillantis  redae  dia- 
metro , hoccft  RX,  XM,  ean- 
dem proportionem  habet , quam 
tedae  diametri  quadratum  ad  qua- 
dratum tranfuerfae  , duplo  qua- 
drati eius  quod  a dimidia  tranfuer- 
fae diametri  conftituitur. 

C VpponUntur  in  hac  propofitione  tadera 
O quae  in  fu per i ore  24.  & cft  quartus  cafuS 

fitopofitus  in  apparatu  ad  demonftrationem 
iiperioris  propofirionis  24. 

Demonllratio.  Ex dcmonftratis  in  antece- 
dente propofitione,  cft  vt  quadratum  redae 
DE  aci  quadratum  reds  EA,  ita  redangulum 
fub  PX,XH,ad  rcdangulum  fub  SX,XL;  qua- 
dratum vero  rcd.r  DE  per  prop.11,  lib.a.  eft 
squale  redangulo  fub  PM,  MH;  Sc  at  demon- 
ftratis  in  prop.  24.  quadratum  redae  EA  aequa- 
le eil  redangulo  fub  LK,  KS  : igituf  per  pro- 
po(it.7.ac  1 1 . lib.  5 .elem.  vt  quadratum  redz 
DE  ad  quadratum  redz  EA,  fic  redangulum 
fub  PM,MH;ad  redangulum  fub  LK,  KS;8c 
vt  redangulum  fub  PX,XH,  ad  redangulum 
fub  SX,  XL,  fic  redangulum  fub  PM.MH,  ad 
redangulum  fub  LK,KS.  Iam  verb  cum  reda 
R.PHM  fccct  vtrafqtie  afymptotos  in  HSi  P» 


& fedionesoppofitas  B,  D ; erunt  per  propof. 
ifi.  lib.a.  redi  RP,  HM,  squales:  Ji  quia  in 
produda  RM  vitra  M,  habemus  pundum  X; 
ctit  per  lemma  12.  rcdangulum  fub  PX,  X», 
maius  quSm  rcdangulum  fub  PM  , MH,re- 
dangufo  fub  RX,  XM;  ergo  fi  de  redangulo 
fub  PX,  XH,  auferatur  redangulum  fub 
PM  , MH,  relinquetur  rcdangulum  fub  RX, 

XM.  Si  quia  reda  linea  LS,fecat  Hyperbolam 
D in  K 5:  T,  Si  eius  afymptotos  iri  LSiS; 
erunt  pef  prop.  8.  lib.  2.  redz  LK,  TS,  zqua- 
les,  datur  vcfd pundum  X inter  K & T;  ergo 
per  coroll.  noli,  ad  lemma  15.  rcdangulum 
iub  LX , XS  , maius  erit  quim  rcdangulum 
fub  LK,  KS,  redangulo  fub  TX.XKjigi- 
tur  (i  de  redangulo  (ub  LX,  XS,  auferatur  re- 
dangulum  LK,KS,  relinquetur  rcdangulum 
fub  TX,  XK-  tnfuperquia  reda  NO  fecat 
duas  oppofiras  fediones  C,A,  inpundtsN, 
O,  Si  afymptotos  in  L ScS,  etiam  per  citi 
propii  6.  libi»,  redz  NL,  OS,  erunt  squales, 

us  additz  ad  redas  squales oftenfas  LK.TSj 
ent  per  i.  a» iom.lib.  i.  elem,  reds  NK,OT, 
squales : confiderando  igitur  totam  redam 
NO, quia funt reds  NK, OT,  squales, da- 
■turque  pundum  X inter  K Sc  T.critperco- 
roll.noft.  ad  iero,  15.  rcdangulum  fub  OX, 

XN , squale  duobus  fimul  rtdanguljs,  fub 
1 X,XK,  fub  OT,  TN ; ergo  fi  de  redangu- 
lofub  OX,  XN,  dematur  rcdangulum  TX, 
XK,  relinquetur  rcdangulum  fub  OT,  TN; 
maiufque  erit  redangulum  fub  OX,  XN. 
quim rcdangulum  TX,  XK,  tcdangulolub 
OT,  TN.  his  explicatis  redeamusad  fuperio- 
ra,  quia  cft  vt  totum  redangulum  fub  PX, 
XH,  ad  totum  rcdangulum  fub  SX , XL , ita 
ablatum  rcdangulum  fub  PM,  MH , ad  abla- 
turo redangulum  fub  LK,  KS  , vel  fub  I.T, 
TS,  squaliaper  prop.i6.lib,2.  coroll.  noli. 2. 
erit  perprop.  19.  Iib.j.  elem.  reliquum  rcdan- 
gulum fub  RX,  XM , ad  reliquum  fedangu- 
fum  TX,  XK,  vt  totum  redangulum  fub 
PX,  XH,  ad  totum  redangulum  fub  SX,  XL, 
vel  vt  quadratum  reds  DE,  ad  quadratum 
reds  E A , vel  vt  quadratum  reds  DB  ad 
quadratum  reds  AC,  per  prop. 11, Sc  ip.lib.;, 
elem.  itaque  demonflrandum  cftcjt  datis, quod 
redangulum  fub  OX , XN,  fit  maius  quam  re- 
dangulum  fub  1 X,  XK  , ( ad  quod  redangu- 
lum  fub  RX,  XM,  eandem  proportionem  ha- 
bet , quam  quadratum  reds  DB  ad  quadra- 
tum reds  AC,)  duplo  quadrati  reds  AE. 
Itaqueduplum  quadrati  reds  A E, fimul  cum 
redangulo  fub  TX,XK,  erit  squale  redan* 
gulo  fub  OX,  XN,  per  3.  lemma  ; cx  his  igi- 
tur squalibus  fi  commune  auferatur,  videlicet 
redangulumfub  TX,XK;  primum  ex  duo- 
bus fimul  fumptis.didomet  redangulo, Sc  du- 
plo quadrati  reds  AEj  Si  ex  toto  redangulo 
fub  OX,XN,  quod  fuitofienfum  squale  duo- 
bus fimul rcdangulis, fub  TX,XK,fub  OT/ 
TN;  relinquentur squalia per  J.aiiom.lib.  1 . 

clcmc 
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*'t>0  diametro  refl*  AEC.qui  perpropof.jo. 
lib.i.  elem.  erit  parallela  dat*  KM  ;cruntque 
per  definit,  ts.  Sc  i7*Iib.  i . inter  primas  ordi- 
tiatim  applicata  ad  diametrum  tranfuetlani 
BD,  ab  qua  bifarilm  in  XSc  L diuidentur;  & 
pereafdem  definitiones  altera  refla  NH,  erit 
etiam  ordinatim  applicata  diametro  AC  fe- 


HF,  feu  quadrato  refl*  AE:  ergo  fi  maiori  te* 
flangulo  fub  KX,  XH,  addatur  differentia  ipfa 
feu  quadratum  refl*  AE;  reflanguluffi  fub 
LX,  XF,  minus  erit  qulm  reflangulum  fub 
KX,XH, (imulcum quadrato reCix  AE;  du- 
plo differenti*,  feu  duplo  quadrati  redis  AE. 

Igitur reflanguluto fub  LX,  XF,  minuscrit 
qulm  illud  (hoc  eft  quam  reflangulum  fub 
KX,  XH.fimul  cum  quadrato refl*  AE,  ad 
quod  redtanguliim  fub  RX,  XM  , eanim  ha- 
bet rationem  quam  quadratum  diametri  refl* 

DB  ad  quadratum  tranfuerlx  AC;)  duplo 
quadrati redtx  AE.  Sicuti fuit  propofitum: 

PROPOSITIO  XXVII. 

Si  in  Ellipfi,  vel  circuli  circum- 
ferentia coniugatse  diametri  du- 
cantur, CjUarum  altera  quidem  fit 
redta,  altera  vero  tranluerfa  • & 
ducantur  dux  linex  re&x  diame- 
tris xquidiliantes , qtix  & fibi  ipfis 
& fedhoni  occurrant.  Quadrata  ex 
portionibus  linex  xquidiftantis 
tranfuerlx  diametro,  <jux  inter  le- 
ctionem & linearum  occUrfum  in- 
teti  jciuntur , aflumentia  figuras  cx 
portionibus  linex  tjux  redtx  dia- 

metro  xcjuldiflat,  inter  linearum  , ..  

occurlUm  & fedtionem  inttrieOs, 

‘■miles  OC  limillter  delcriptas  ei,  BD  efi media proportionalis inter hnutx late- 
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^s,ab  qua  bifarilm  in  G diuidetur-,quia  dan- 
tur diametri  AC,  BD,  cOniugatx.  Sed  & re- 
fultabuntparallelogrammata  diuerfa  FX,GX, 
GL,  quorum  aduerfa  latera  NX,  FL,  GE, 
erunt  «qualia  per  prop.j  4.  libas,  clement.tum 
alia  duo  xqualia  NG,  XE ; tfim  alia  duo  NF, 
XL  «qualia;  tum  alia  duo  FG  , LE  xqualia. 
TOm  etiam  per  lemma  49.  ad  lib.  t.  quadra- 
tum refl*. AE, erit  Xqualc  rcfiangulo  iub  AE  j 
EC;  tc  quadratum  refl*  BE  erit  squale  re- 
Sangulo  fob  AEj  EC;quia  per  prop.  3 o.  lib. 
1.  bifarilm  in  centro  E diuiduatur  diametri 
AC,  BD.  Denique  per  coroll.  nfaft.4.  ad  pro- 
pofit.  13.  lib.t.  ex  datis  in  ellipfi  duabus  eius 
diametris coniugatis  AC,  BD,  reperiaturre- 
flum  latus  BP,refpeflu  tranfuerfi  BD;  &in 
circulo  ponatur  ad  vnam  partem  tranfuerfi  la- 
tetis BD,  refla  linea  BP  perpendicularis  & 
«qualis  ipfi  BD  in  extremo  eiuS  B,  per  prop. 
ti.  A j.fib.i.elem.  h*c  reda  BP  erit  reflurn 
latus  in  circulo;  per  definit.  30.  interfecundas 
libri  primi. 

^Demonftratio;  Per  definit.4.  lib.t.  interfe- 
cundas, eftBPad  ACjficut  AC  ad  BD;crgo* 
jier  coroll.  prop.  10 • lib. 6:  elemen.  erit  vc  BP 
ad  BD,  hoceftlatus  reflum  ad  tranfuerfum, 
fic  quadratum  refl*  AC  ad  quadratum  refl* 
BD;  quadratum  autem  refl*  BD  efi  «quale 


quxad  reCtam  diametrum  confti- 
tuitur;  quadrato  diametri  tranf- 
uerlaf  xqualia  erunt. 

C Vppofitio.  I n ellipfi,  vel  circuii  circurafe- 
rcntia  ABCD,  hnt  coniugatz  diametri,' 
AEC.redfa,  BED  tranfuetfa.ft  mutudfecan- 
tes  in  E centro: dufladuc refla  KFLM  chorda 
parallela dametro  AEC  refl*;  Aalia  refla 
N FGH  chorda  parallela  diametro  BtD  tranf- 
lierfs:  ift*  vero  dus^eflx  duflsfe  mutud  f*. 
cefctihpurfio  F,  & diametros  in  L Si  Q.Sc 
octurrant  viriroque  cllipfeos  vel  circuli  cir- 
cumferenti*. Dico  quadrata  portionum  NF, 
FH,  refl*  NFH  paralie!*  diametro  BD  tranf- 
uerls,  aflumentia  figuras  ex  portionibus  KF, 
FM,  reflrKFMparallel*  diametro  AC  re- 
fls  , lirtnlts  fimiliterque  deferiptas  ei  qu*  fit 
ad  AC  diametrum  reflam  ; quadrato  tranf- 
uerfx diametri  BD,efle «qualia. 

Apparatus.  Per  prop.  ;t.  lib.  i.clement.  ex 
punflo  N ducatur reflalinca  NXO parallela 


ra  qua  fit  ad  AC:  igitur  per  prop.7.  & n.  lib: 
5.  elem.  erit  vt  PB  ad  BD,itaquadratum re- 
fl* AC  ad  figuramquz  ad  AC  conftituitur. 
Ponatur  autem  ad  reflam  NX,  figurafimills 
fimiliterque  conftituta,  ei  qu*  ad  ACcft,  per 
Prop. <8.  lib. 6.  elem.  eritper prop.  10.  ciufr 
dem  lib.tf.elcra.  figura  AC  ad  figuram  NX, 
in  duplicata  ratione  laterum  homologorum; 
funt  autem  quadrata  refl*  AC.  & refl*  NX 
fimiles  figurs,  habentes  rationem  duplicatam 
laterum  homologorum : igitur  erit  per  prop: 
n.  lib.}.  element.  vt  quadratum  refl*  AC  ad 
quadratura  refl*  NX.  fic  figura  ad  AC  ad  fi- 
guram NX  fimilem  fimiliterque  condituram 
eiqu*ad  AC: quare  pet  prop.ttS.  lib.^.elem. 
viciflim  erit,  vt  quadratum  refl*  AC  ad  figu- 
ram qu*  ad  AC,  fic quadratum  refl*  NXad 
figuram  qu*  ad  NX  pofit.  eft  fimilisci  qu*  ad 
AC  : ereoperprop.il.  lib.j.clem.  eritvt  PB 
ad  BD,  fic  quadratum  refl*  NX  ad  figuram 
qu*  ad  NX  pofita  eft  fimilis  ei  que  ad  AC:  eft 
vero  per  prop.»  t.  lib.  I . vt  PB  ad  BC,  fif  qua- 
dratum refl*  NX  ad  reflangulum  fub  BX, 
XD ; ergo  per  ptop.  1 1.  lib.  j , elemen:  erit  vc 
E e qua- 
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quadratum  reds  NX  ad  figuram  quae  ad  NX 
polita  eftfimilbci  qttx  ad  A(L',fic  quadratuiri 
icdsNX  jd  redangulum  fub  BX,  XD.  Igitur 
per  prop.9.  lib.j.  elciu.  figuri  prsdida qus  ad 
N X,  vel  qus  ad  FL, ( funi  clil  m oftenf*  squa* 
Ips  ia  apparatu  rtdx  NX,  FL,  ) fimilisei  quz 
ad  AC,  erit  squalis  rcdangulo  fub  BX,  XDi 
Simili  artificio  , cx  eifdcm  prineipijs  probabi- 
tur figura  conftitutaad  XL  firoiiis  eiqusad’ 
AC,  rcdangulofub  BL,  LD,  eflc  squalis*  Et 
quia  reda  NH  oftcnfacft  in  apparatu  bifariam* 
diuifa  in  6,  St  oon  bifari&m diuiditur  in  F per 
coroll.  nofirum  ad  prop.i.lik  $.  dem.  erunt 
per  prop.9.  lib»  2iclcm  quadrata  fimul  Cum* 
pta  redarum.  HF,  FN,  dupla  quadratoTuoifi? 
mul  fumptorum  redarum  HG,  GF;>  vel  N.G*; 
GF.,  ( nam  oftcnfs  funt  reds  HG.  NG , . ae- 
quales, j Excifdera  prineipijs citatis,  ofico- 
dentur  quadrata  fimul  fumpu  redarum  M.F* 
FK , dupla  quadratorum  fimul  fumpt  orum  re- 
darum XL,  LF:  &pet lemma  16. figuras 
uz  fiunt  ad  MFjFK  , finsiles  eiquae  ad  AC, 
upls  erunt  figurarum  fimilium  quae  ad  KL». 
L F;  figura*  autem  qus  fiunt  feorhm  ad  KL, 
LF,  funt  squales  rcfpcdiue  .redangulis  fub 
BL,  LD, fub  BX, XD, ex difcurfu  limiti  antea 
Fado  in  alijs  fupcadidts  figuris  & redangulis; 
& quadrata  redarum  NG*GF,  funtaxjualia 
quadratis  XE,  EL*  per prop.i^.  Procli, ob ae- 
quales redas  rcfpcdiud  probatas  iri  apparati^ 
Igitur  per  prop.7.  lib.  f . e leni.  & per  2.  ax.  lib; 
1*  elem.  quadrata  redarum  NF , FH , fimul 
cum  figuris  qus  ad  KF,  FM  , (insilibus  ei  quae 
ad  AC, dupla  funtredangulorum  fub  BL,LD, 
& fub  BX,  XD  , & Gmui  quadratorum  reda- 
rum XE,  EL.  Infupcr  quia  reda  BD  di- 
tiikeft  bifariam  in  E,  & non  bifariira  in  X, 
per  prop.30.  lib.  1 . Sc  per  coroll.  noft.  ad  prop. 
i.lib.j.  elem.  erit  per  prop<$.  lib.i.  elem.  rc- 
dangulum  (ub  BX,XD.  b no ul  cum  quadrat d 
red  i-  XE,  squale  quadrato  reds  BE;  eodem 
modo  redangulum  fub  BL , LD , fimul  cum 
quadrato  redae  LE,  squale  eft  quadrato  reds 
BE  : ergo  per  i.axio.lib.x  elem.  redangulum 
fub  BX,XD*  fimul  quadrato  redxXE,  erit 
squale  re&qngulo  fub  BL,  LD,  fimul  curri 
quadrato  reds  LE.  Igitur  hsc  omnia  fimul 
fumpta,  redangulum  (ub  BX,  XD,  quadra- 
tum reds  XE,  redangulum  fub  BL,  LD,qu*< 
dratum  reds  EL  *cfunt  xqualta  duplo  qua- 
drati reds  BE,  per  2.  axio,  lib.i.  elem.  nam 
redanguia  illa  cum  fuis  propcijs  quadratis  ftrot 
oftcnfa  xqualia  quadrato  reds  BE  ; igitur  fi 
fumma  fiat  illorum  redanguiorum  duorum  Si 
fuorum  propriorum  quadratorum  cx  vnapaf- 
tc;  & cx  alia  fumma  fiat  duorum  quadrato- 
tum  reds  BE ; illa  priof  fumma  erit  atqualis 
duplo  quadrati  reds  BE  , vel  bis  dupla  qua- 
drati reds  BE.  Ergo  cGm  oftenderi mus  qua- 
dra u fimul  fumpta  redarum  NF,  FH  , fimul 
cum  figuris  qus  ad  KF,  FM,  fimjlibus  tiqus 
ad  AC , clfc  dupla  redanguiorum  fimul  fum- 


ptorumfub  BL,  LD  f fub  BX,XD,&fi(nal 
quadratorum  redarum  XE,  EL;  crunrprxdi- 
da  quadrata  fimul  fumpu  redarum  NF,  FH, 
fimul  cum  figuris  quc.ad  KF»FM,  limilibus 
ei  qus  ad  AC,  bis  dupla  duplo  quadrati  reds 
BE  , hdc  cft  quadrupla  quadrati  reds  BE. 

( quod  cniiri  eft  duplum  dupli  eft  quadruplum 
ciufdcm  cuius  dabatur  duplum , vtaduertere 
eft  "in  his  numeris  1,  2, 4,(1  enim  x eftduplum 
vilitati^  4 erit  duplum  ipfius  i dupli,  & pro- 
pterea™uadruplum  vnitatis. ) Eft  vero  per 
coroll.  noft.  ad  prop. 20.  lib;6.  elem.  quadra- 
turo reds  BD  quadruplum  quadrati  reds 
BE : igitur  per  6.  axiom.  lib.i. elem.  quadra- 
ta propofica  fub  NF,  FH,  fimul  cum  figuris  ad  * 
KF,  FM  , fim ilibus  ei  qus  ad  AC ; crunt  s- 
qualia  quadrato  tranfuerfs  diametri  BD.quod 
erit  coodludeodum.  V l ' 

PROPOSITIO  xxviir. 

Si  inoppofitisle&ionibusquas 
cottiugatas  appellamus,  coniuga- 
t*  diametri  clueantur , ita  vt  ea- 
rum alcera  fit  redfca,  altera  tranf- 
uerfa ; & ducantur  duat  re<ftx  li- 
nex  diametris. rcjuidiftantc? , qust 
Si  fibi  ipfis  & feRionibus  occur- 
rant. Quadrata  ex  portionibus  li- 
ne* *quidiftarttis  red*  diametro* 
qua  inter  linearum  occurfiim  & 
fedtiones  interijeiuntur , ad  qua- 
drata ex  portionibus  alterius  li- 
ne* qua  tranfuerfx  diametro  *- 
quidiftat , inter  fecRiones  & occuf. 
fum  linearum  interic&is;  eandem 
proportionem  habent , quam  re- 
dtx  diametri  quadratum  ad  qua- 
dratum tranfuerf*. 

C Vppofitio.  Oppofitarum  conjugatarum  (c« 

^ dionum  A,  B,  C,  D,  (jp  centrum  E reper- 
tum perpropor.45.  lib.2.  vel  datum ; & reda 
xliariretcr  AEC,  cranfucrfa  BED,  fcmutudfc- 
cantesin  E centro:  tfim  reds  diametro  dat4 
parallela  reda  LN;  & tranfuerfs  diametro 
sqnidifians  reda  FK.  Porrb  iftx  dus  paralle- 
ls  LN,  FK,fe  mutuo  in  G pundo  fcccnt;  & 
rcdaLN  occurrat  in  L Sc  N,fcdionibusop^ 
pofitis  A,  C;& reda  FK  occurratin  F & K, 
fcdionibusoppofitis  B,  D.  Dico  quadrata  re- 
darum LG,  GN,  portionum  redx  lines  LN 
parallels  diametro  reds  AC,  efie  ad  quadrata 
redarum  FG,GK, portionum  red^  hnes  FK 

squi- 
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aequidiftantis  diametro  tranfucrfi  BD;  ficut 
diametri  AC  refl * quadratum,  ad  quadratum 
diametri  tranfuerfe  BD. 

Apparatus.  Ex  ptinflo  L refla:  LN  ponatur 
per  prop  ji,  iib.i.  tlem. refla  linea  EX  paral- 
lela diametro  tranfuerfse  BD,  occurret  in  X, 
diametro refli  AC  produflae  vel nonprodu- 
fii,  per  prop. n-  Procli,  eritqueper  prop.  30. 
Iib.i  •dem.  parallela  etiam  ipfi  FK,  Sc  per  dcf. 
17. St  id. Iib.i. interprimas  ordinatim  appli- 
cata ad  diametrum  AC  conliigatam  ipfi  BD. 
Similiter  refla  linea  FO  ex  punflo  Fdufla  pa- 
rallela diametro  AC.exedilem  citatis  princi- 
pijsoccurrct  in  O,  diametro  tranfueria:  BD, 
critqucad  illam  ordinatim  applicata,  Sc  paral- 
lela refle  LN.  Porr6 rcfultabunt  diucrfapa 
rallclogcamma  LH,  GE . FM,LE,  quorum 
oppofita  latera  erunt  atquaSia  per  prop.  54.  lib. 
I.clem.  videlicet  XH,  LG;  tum  LX.GH,MH; 
tiim  FO,GM,HE.  Deniquedatisduabus  re- 
fli*  hoc  ordine  BD,  AC,  quia  lunt diametri 
coniugati  in  feflionibusoppofitis,rcperiatur 
perprup.  1 1.  lib.  6.  clem.  tertia  proportiona- 
lis BP,  erit  hic  reflum  latus  refpeftu  tranfs 
tierli  BD:  Cum  enim  diameter  AC  Gt  ordina- 
tim applicata  coniugati  Gbi  diametro  BD, 
juxta  defim  i5.  St  17.  Iib.i.  inter  primas,  me- 
diam proportionem  habeat  refla  AC,  inter  re- 
flas BD,  BP,  ipfa  BP  erit  alterum  e lateribus 
figura:,  dato  tranftierfo  BD,  mxta  defio. 4. lib. 
1,  inter  fecundas.  Similiter  datis  hoc  ordine 
duabus  reftis  AC,  BD  , reperiendo  tertiam 
proportionalem  C 1 , h*c  erit  rcSuro  latui 
tranfucrfi  AC. 

Dcmonftratio.  Quia  cft  per  apparatum  vt 
refla  BD  ad  teflam  AC,  fic refla  AC  ad  re- 
flam  BP  ; erttinuertendo  iuxtacoroll.  prop, 
4.  Iib.f  dem.  vt  refla  BPad  reflam  AC,  uc 
refla  AC  ad  reflam  BDiigiturpercoroll.pro- 
pofiio.  Iii>  6,  dem.  erit  vt  refla  BP  ad  reflam 
BD,  fic  quadratum  refla:  AC  ad  quadratum 
reftr  BD.  Etquiaper  prop. jo.lib.i. diametri 
AC, BD,  bitari&m  diuiduntur in  E centro; 
erit  per  coroll.uoft.  ad  prop,  10.  lib.  6.  elem. 
quadratum  refla:  A C quadruplum  quadrari 
JVA.C  AE;  & quadratum  refla-  BD,  quadru- 
plum quadrati  refla  BE 1 igitur  erit  per  prop. 
ij.lib  5. dement,  vtquadtatum refla  AC  ad 
quadratum  refla  BD  , fic  quadratum  refla 
AE  ad  quadratum  refla  BE  joftendimus  au- 
tem cifevt  refla  BP  ad  reflam  BD,  fic  qua- 
dratum refla  A C ad  quadratum  refla  BD: 
ergo  per  prop.  11.  lib.  5.  elem.  erit  vt  refla  BP 
ad  reflam  BD,  fic  quadratum  refla  AE  ad 
quadratum  reft  c BE.  Eli  autem  pet  prop.  it. 
Iib.i.  vt  reflum  latus  BP  adtranfuerlum  BD, 
fic  quadratum  refla  FO  ad  rcflangulum  fub 
BO,OD;  ergo  per  prop.  1 1.  lib.  5.  elem. erit  vt 
quadratum  recta  AC  ad  quadratum  refla 
BD,  vel  vt  quadratum  refla  AE  ad  quadratum 
refla  BE,  fic  quadratum  refla  FO  ad  reflan- 
gulum  fub BO,  OD.  Quoniam  vero  ex  appa- 


ratu funt  treslinca  proportionales  AC , BD, 
C1  } erit  inuertendo  per  coroll.prop.4. lib.  j. 
elem.  vt  CI  ad  BD,  fic  BDad  AC;  Sc  perco- 
roll.  prop.to.  lib.S.elcm.ctit  vt  refla  CI  ad 
reflam  AC  , fic  quadratum  refla  BDad  qua- 
dratum refla  AC  :c(l  autem  per  prop.  a x.  lib. 
t.  vt  CI  reflum  latusad tranfuerfum  AC.fic 
quadratum  tefla  LX  ad  rcflangulum  fub  CX', 
XA  ; Sc  quia  oflendimus  cfie  CI  ad  AC,  ficut 
quadratum  refla  BD  ad  quadratum  refla 
AC  : erit  per  prop.  11.  lib.j.  elem;  vt  quadra- 
tum refla  BD  ad  quadratum  refla  AC,  fic 
quadratum  refla  LX  ad  rcflangulum  fub  CX; 
XA;  Scpercoroll.  propof.4.  lib.j.  clcttl.  inuer- 
tendovt  quadratum  refla  AC  ad  quadratum 
refla  BD, fic  rcflangulum  fub  CX,XA,ad 
quadratum  refla  LX.lgitur  colligendo  factu 
comparationei,  erit  per  propof.u.  lib.j.  ficut 
vnum,  antecedentium  ad  vnum  confequen- 
tium,  fic  omnia  antecedentia  fimulfumpta  ail 
omnia  confequcntia  fimul  fumpta:  hoceftve 
quadratum  tefla  AC  ad  quadratum  refla 
BD , vnum  antecedentium  ad  vnum  confe- 
quentium;  fic  omnia  antecedentia  fimul  fum- 
pta, videlicet  quadratum  refla  AE,  Sc  refla 
FO  vel  refla  HE  , Sc  reflangulum  fub  CX, 
XAjadomnia  conlequentialimul fumpta, ni- 
mirum quadratum  refla  BE,rcflangulum  fub 
BO,OD,Sc  quadratum  refla  LX,  vclrefla 
ME.  Et  quia  refla  AC  diuifaeft  bifarijmin 
E per  prop.  3 o.  Iib.i.  ei^ue  in  direftum  addi- 
ta eft  refla  AX;critpcrprop.S.  Iib.a.elenlen. 
rcflangulum  fub  C X,  XA,  fimul  cum  quadra- 
to refla  AE,  aqualS  quadrato  refla  XE:tum 
etiam  refla  BDbifariim  diuifa  cflin  E percit. 
propof.30. Iib.i.  eitjue adiefla refla  BO, ent 
percit.  prop.S.  Iib.i.  elem.  rcflangulum  fub 
DO , OB  , fimul  cum  quadrato  refla  BE,  ae- 
quale quadrato  refla  OE.  Igiturper7.St  11. 
prop.  lib.j.  eltm-erit  vt  quadratum  reflr  AC 
ad  quadratum  refla  BD  , fic  quadrata  fimul 
fumpta  reflaram  XE,  EM , ad  quadrata  fimul 
fumpta  rcftarum  OE,  EM : hoc  eft  quadrata 
reflarum  EM,  MG fimul  furfipta,ad  quadrata 
fimulfumpta  rcftarum  FH , HG,  propter  ae- 
quales reflas  rcfpectiuc  aquales  oftcnfas  io 
apparatu.  Sed  per  prop. 9.  Iib.i.  elem.  quadra- 
ta reflarum  EM,  MG, fimulfumpta,  funt  fub- 
dupla  quadratorum  fimul  fumptorum  refla- 
rum LG.GN;  Sc  per  eandem  ptopofit.quadra- 
ta  fimul  fumpta  reflarum  FH,HG,  funtfub- 
dupla  quadratorum  fimul  fumptorum  refla- 
rum FG,GK : igitur  erunt  per  prop.ij.  lib.j. 
element.  quadrata  reflarum  LG,GN,  fimul 
fumpta,  ad  quadrata  reflatum  fimulfumpta 
reflarum  FG,GK ; ficut  quadrata  fimul  fum- 
pta reflarum  LM  , MG,  ad  quadrata  fimul 
fumpta  reflarum  FH,  HG  : fed  oftendimu» 
quadrata  fimul  fumpta  reflarum  EM,  MG,  ad 
quadrata  fimul  fumpta  reflarum  FH,  HG,  cfte 
vt  quadratum  refla:  AC  ad  quadratum  refl* 
AB:  ergo  per  prop, 11.  lib.j.  elem.  propofiium 
Ea  a «rit 
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erit  vt  quadratum  reda  AC  ad  quadratura 
red«  AB;  fic  quadrata  Irmul  fumpta  reda- 
rum LG,GN  , ad  quadrata  fimul  fumpta  re- 
darum FG,  GK* 

propositio  xxix. 

Iifdem  politis.  9t  linea  re£he 
diametro  aequidiftans  fecet  afym- 
pcotos ; Quadrata  ex  portionibus 
ipfius,quae  inter  linearum  occur- 
fum & afymptotos  interijciuntuf, 
affumentia  dimidium  quadrati  fa- 
£tia  re<5ta diametro , adquadrafa 
ex  portionibus  linea:  qux  tranf- 
Uerias  diametro  aequidiftat , inter 
occurfum  linearum  & afymptotos 
interietSis  ; eandem  proportio- 
nem habent , quam  redte  diame- 
tri quadratum  ad  quadratum 
tfanfuerfae, 

SVppofifis  ijfdemquce  in  praecedenteprc*- 
poutioneiinfuperfintafymptoti  XE,  OE, 
quasfecet  red*  LMN  parallela  redae  diaroe-4 
tro  AC,inpundis  X Sc  O;  tunc  vero  erunt 
huius  reda  LN , portiones  l.X,  ON, «quales 
per  prop.8.  lib.l.  Dico  autem  quod  quadrata 
fimul  fumpta  redarum  XG,GO . portionum 
redae  LN,  intcriedarum  inter  afymptotos , & 
G pundum  oecurfus  datarum  redarum  LN* 
FK,  fimul  cum  dimidio  quadrati  red«  AC 
diametri , habeant  ad  quadrata  (imul  fampta 
redarum  FG  GK,  portionum  adaequatarum 
totius  redx  FK  paraUels  diametro  tranfuerfae 
BD,  eandem  proportionem  ,qnam  habet  qua- 
dratum rcd«  AC  diametri  ad  quadratum 
iraofuerfae  BD. 

Apparatus.  Quia  diameter  AC  bifariim  in 
£ diuidi  tur  per  propofit.30.  lib.  i.  quadratum 
totius  red«  AC  erit  quadruplum  quadrati  re- 
d«  AEpcrcoroll.nofL  ad  propofit.io,  lib.<f4 
elem*  Quia  veto  pofFumus  confiderarc  folam 
hyperbolam  A,  cuius  fit  diameter  AliC;  & 
quia  reda  LN  fecat  duas  eius  afymptotos  in 
angulodcinceps  ad  angulum  REX  continen- 
tem didam  hyperbolam,  erit  per  coroll.  no- 
ftrum  1.  ad  propof.u. lib.i.  rcdangulum fub 
LXj-XN,  xquale  quartx  parti  quadrati  diamc* 
tri  AC  » hoceft  «quale  quadratoredx  AE. 
Igitur  fiprobaucrimus  quod  quadrata  fimul 
fumpta  redarum  LN , FK,  fimul  cum  dimidio 
Quadrati  redae  AC,  hoc  cft  duplum  redanguli 
fub  LX , XN , ( nam  duplum  quadrati  red* 
A E»  cft  dimidium  quadrati  redx  ACjvel  du- 


plum redanguli  fub  LX,  XN , eft  dimidium 
quadrati  redae  AC  Quadrupli  quadrati  redx 
A E,  vel  redanguli  fubLX,  XN;)  ad  quadra- 
ta fimul  fumpta  redarum  FG  , GK, habeant 
eandem  proportionem , quam  habet  quadra- 
tum redx  AC  ad  quadratum  redae  AB.:  do- 
monftraucrimus  propofitum. 

Demonftratio;  Quandoquidem  in  redi 
LN,  funt  «quales  redx  LX,  ON;  per  lemma- 
tis 1 8.  coroll.  nolh  quadrata  redarum  LG, 
GN,  fuperabunt  quadrata  redarum  XG,  GO. 
duplo  redanguli  fub  LX.XN  ergo  per  lemma 
3.  quadrata  redarum  XG  , GO , limui  cura 
duplo  reda?  AE,  vel  redanguli  fub  LX  , XN, 
«qualia  erunt  quadratis  LG,  GN:  fed  perpro- 
pofit.  praccedent.quadrata  redarum  LG,GNj 
ad  quadrata  redarum  FG,  QH  , eandem  pro- 
portionem habent  qui  m quadratum  redae  AC 
ad  quadratum  reds  BD;ergo  per  7 .&  1 1 .pro- 
pofit.  lib.5.  elem.  quadrata  redarum  XG,  GO, 
fimul  cum  duplo  quadrati  reda?  AE,  velre- 
danguli  fub  LX,XN,  ad  quadrata  redarum 
FG,  GK,  eandem  proportionem  habent, quira 
quadratum  rcdje  AC  ad  quadratum  redae 
AB , ficut  fuit  propofitum» 

PROPOSITIO  XXX 

Si  Hyperbolen  contingentes 
duae  retfbe  lineat  fibi  ipfis  occur- 
rant, &per  taftus  linea  produca- 
tur ; per  occurfum  vero  ducatur 
linea  vni  afymptotorum  atquidi- 
ftans,fe<5fcionemque  St  lineam  con- 
jungentem taftus  lecans:  QUz  in* 
terijeitur  inter  occurfum  & lineam 
tadlus  conjungentem , a ledtione 
bifariam  diuidetur. 

SVppofitio.  Hyperbolen  ABC,  dux  redV 
linei  AD,  C D,  contingentes  fibi  ipfis  oc- 
currant in  D;  & panda  conuduum  A,  C , re- 
da linea  ACeoniungat:  Tdmexpundo  D 
concurfiistranfinilfafitredalinea  DKL,  vni 
FEafymptotofum  FE,  FG,  procedenti  ume* 
centro  F,  parallela,  fedionem^uc  hoc  efl  Hy- 
perbolen fccans  in  K,  8t  redam  lineam  AC,in 
L.  Dico  redam  lineam  DKL  imeriedam  in- 
ter pundum  D occurfiis  , & inter  redam 
AC  nedentem  punda  contaduum  A , C, 
bifariam  in  K ab  linea  curua  Hyperboles  di- 
uidi. 

Apparatus.  Ex  centro  F Hyperboles,  per 
pundum  D concurfus  datarum  tangentium 
ipfam,  reda  linea  FD  ducatur ; qux  diuidet 
angulum  EFG  continentem  Hyperbolam  da- 
tam, ( eo  quod  pundum  D fit  inna  locurtl 

ipfius 
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ipfius  anguli  iuxta  coroll.  noft.i.  ad  prop.  tj, 
lib.a.)  ideoque  produda  vitra  D , fetabit 
io  B lineam  curuam Hyperboles,  procedct- 
^ue  intra  locum  eius, per  coroll.  nortrum  j.  ad 
propof.a.lib.  a-  quare obuiam  redam  lineam 
AC  i fecabitin  puncto  M;  critque  diameter 
Hyperboles  per  coroll.  prop.jo.  lib.i.  Igitur 
per  prop.  30.  lib. a.  reda  AC  bifariimdiui- 
deturin  M ab  dida  diametro  FM,  critque 
ad ipfamordinatim applicata  iuxta  coroll.  no- 
(Itum  at.  ad  prop.  49. .lib.a.  Tum  produda 
diaroerro  MF  vitra  F,  fumptaque  reda  FH 
aequali  jpG  FB , per  prop.  3.  lib.  i.  elem.tota 
reda  HFB,  erit  diameter  tranfuerfa  Hyper- 
boles, iuxta  dcfin.i.  inter  fecundas  lib.i,  Jn- 
fuper  ex  pundo  B per  prop. 31.  lib.i.  elemen. 
agatur  reda  linea  B E parallela  reda;  AC, 
hxc  per  prop  17.  lib.i.  continget  in  B puo- 
do  vmco  Hyperbolam , & fetabit  afympto- 
tum  FE  in  £ per  prop. 3.  lib.a.  tum  ea  pun- 
do K,  ponatur  alia  reda  KN  parallela  ipG 
AC,  occurret  per  prop.  11.  Procli  diametro 
HFM  in  N;  eritqueipla  reda  KN, ordina- 
rim applicata  diametro  HFM.  per  coroll.no- 
ftrum  29.  ad  prop.  49.  lib.a,  Porro  per  prop. 
30.  lib.i . clero,  rqdc  linee  EB,  K fi  ■ AC, 
erunt  parallela:  inoicem. 

Demonftrario.Quia  in  redas  parallelas  FE, 
KD  , incidit  reda  FM  , erunt  per  prop.29. 
lib.i. clem.  anguli  EFD,  KDN,  xqualesj  Sc 
quia  in  redas  parallelas  EB,  KN , incidit 
reda  FN,  erunt  per  eandem  propolit.  cit.  an- 
guli F B E,  DNK,  aequales  1 igitur  per  eo* 
toll.noft.  ;.«d  prOp.32.  lib.i.  elem.in  trian- 
gulis EFB,KDN,  reliqui  tertij  angulierunt 
icqualcs  ; ideoque  ipfa  triangula  xquiangula; 
& per  x.prop.  lib.6.  elcment.  erit  vt  DN  ad 

NK,  Gc  FB  ad  BEj  &perprop.zx.lib.S. 
clem.  erit  vt  quadratum  redi  DN  ■ ad  qua- 
dratum redae  NK,  Gc  quadratum  reda;  FB 
id  quadratum  redae  B E 1 eft  autem  exde- 
monftratis  in  prop.  1.  lib.i.  vt  quadratum  re- 
di FB  ad  quadratum  redae  BE,  Gc  linea 
HB  (eu  latus  cranGicrfum,  ad  cius  latus re- 
dum  3 ergo  per  propof.it.  lib.}.  clem.  eritvt 
quadratum  reda;  D N ad  quadratum  redae 
NK,  Gc  tranfuerfum  latus  FiB  adredum: 
Eft  vcr6perprop.1t.  lib.i.  te  coroll.  prop, 4. 
lib,).  elemen.  vt  tranfuerfum  HB  latus  aa  te» 
dum,  Gc  redangulum  fub  HN,  NB,  ad  qua- 
dratum reda:  NK  j ergo  per  prop.  11.  lib.}, 
elemen.  erit  vt  quadratum  redi  DN  ad  qua- 
dratum redi  N K , Gc  redangulum  fub  HN, 
NB,  ad  quadratum  redi  NK  : igicur  per  pto- 
pobt.p.lib,  j.elem.  quadratum  redi  DN,  te 
redangulum  fub  HN , NB,  erunt  iqualia. 
Sed  eft  pep  prop.  37.  lib.  1.  redangulum  fub 
M F ■ F D , iquale  quadrato  redi  F B , c6 
quod  reda  AD  fcdioncm  contingat,  & reda 
A M Gt  ordinatim  applicata  diametro  FM; 
igitur  bis  iqoalrbus  videlicet  redangulo  fub 
MF,  FD,  te  quadrato  redi  FB,  addendo 


i|la  iqualia  vtpote  quadrjtum  redi  DN,  te 
redangulumfub  HN,  NB;  erit  per  i.axio. 
lib.i. clem.  redangulumfub  HN  , NB,  G- 
mul  cum  quadrato  redi  FB,  iquale  redan- 
gulofub  MF-  FD,  Gmulcumquadratore- 
di  D N.  Cum  autem  teda  HB  Gt  diuifa 
bifarii  m in  F per  apparatum,  eiqueadieda 
Gt  reda  BN  j erjt  per  6,propof.ltb.a.  clem. 
redangulumfub  HN,  NB,  Gtnul  cum  qua- 
dratorcdiFB,  iquale  quadrato  redi  FNt 
igitur  per  i.axio.  lib.i.  clem.  redangulum  fub 
MF,  FD,  fimul  cum  quadrato  redi  DN, 
iquale  eft  quadrato  redi  FN  : ergoper  lem- 
ma 19. reda  DM  bifarilm  feda  erit  in  N. De- 
nique Quia  in  triangulo  L D M , reda  K N 
parallela  eft  baG  LM  , erit  pera.  prop.  Iib.6. 
elemen.  vt  DN  ad  NM,  fic  DK  ad  KLj 
prima  autem  DN  iqualis  eft  oftenfa  fecundi 
N M , etgo  per  coroll.  noli.  1.  ad  prop.  I4.1ib. 
5 . element.  certia  DK  erit  iqualis  quarti  KLi 
tc  Gc  vti  propoGtum  fuit,  reda  DL  diuifa  erit 
bifariimin  K. 

PROPOSITIO  XXXI. 

Sioppofitas  feftiones  duae  reibe 
contingentes  fibi  ipfis  occurranc, 
& per  tatftuslinea  producatur;  per 
occurfum  vero  ducatur  linea  a» 
fympeoto  *quidiftans , qua:  fe- 
dtionem  & lineam  cattus  conjun- 
gentem fetet : Linea  inter  occur- 
fum , & eam  quae  tattus  conjun- 
git, interieda ; a fettione  bifariam 
diuidetur. 

C VppoGtio.OppoGtas(ediones  A,B,  dui 

redxlinex  AC,  CB,  contingant  in  A, 
& B , vnavnam.  altera  aliam , concurren- 
tes in  C pundo,  quod  erit  intra  angulum 
deinceps  ad  continentes  fediones  oppoGtas, 
jierprop.  3».  Iib.x.  quod  non  erit  centrum  E 
lpfatum  fedionum , neque  in  vlla  alympto- 
torum  propriarum , per  coroll.  noli,  r . ad  cit. 
prop.  Ttlm  ex  pundo  C concurfus  prididi 
dudaGt  reda  linea  CGH  per  prop.;  1.  lib.i, 
clem. parallela afympcoto  proprii  EF,  qux 
per  defin.3.  Iib.i.  ex  centro  E procedit;  fccctr 
que  reda  CGH  illa,  hyperbolam  vnam  pu- 
ta A in  pundo  6,  d redam  lineam  AB 
punda  contaduum  A , B , rcuincientem, 
in  pundo  H fecet.  Dico  hanc  redam  CGH, 
bifariam  diuidi  in  pundo  G. 

Aducrte  ex  Eutocio  notis  fuis  ad  hanc  pro- 
poGt.duos  cafus  obtinere  hanc  propofitionem. 
Primum  quandodux  tedi  linei  dati  contin- 
gentes, vna  vnam  contingit,  altera  aliam , vti 
Ea  3 in 
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in,pt*fcntl«  fuppofuimus.  Alterum  cafum,  ergo perpropoT.it.  lib,  j. elem.  crirvt  i*A* 
quando  ambz  contingunt  unam  ex  datis  op-  ML  ad  quadratum  redia  LG,  fic  tedlangulum 
politis  fadlionibtiJ.  Huncque  facundum  cafum  fub  NL,  LK,  ad  quadratum  redia  LG : ergo 
non  differre  ab  demonOratiene  propofitionis  per  prop.9.  lib.  f.  elem.  rcSingulum fub  NL, 
prwedeotis  jtfi  Suffleiat  igitur  dernonrtrare  LK  , erit  «qualo quadrato  redia  ML.  Hrtz- 
propolitionem  prsfentem  in  prime  cafu  , cu-  qualibus  addatur  commune  quadratum  redi* 
iusfuppafitionem  pramifiratii.  KE,  fient  per  a.  aitiom.ltb.i.  clamati. «qualia. 

Apparatus.  Punfia  C,E,  diucrfa  oftenfa,  ex  vna  pirte  rcdUngultim  fub  NL,  LK,  fimul 
traijeiantur  refla  linea  Cii,  producaturdjuc  cutp  quadrato  redia  KE  i A exaliaduo  fimul 
ultra  centrum  E,  occurret  per  axiom.i8.  vel  quadrata  redlarum  ML,  KE.  Quia  verdeflpcr 
1».  lib.  i.eleiw.  redis  AB  in  pundio  O ex  prop.jo. |tb  i. redia  KN  diuifa biferilra in  E 
iittarmadijs illius, quandoquidem  rcfultattri-  centro,  eifjueaddlta redia KL  ; eritp?rpet». 
angulum  ACB  fadtumab  tangentibus  ds|i»  d.  Ilb.i. elem.  redtapgulum fub  NL  , LK ,u- 
AC , BC , concurrentibus! n C,&  refla  A V,  mul  cum  quadrato  redis  KE,  cquakquadra- 
vnientepunda  A , B eontadiuum.  Priterce  to rcelz  LE,  valredle  GX,  aqualium  interfit 
perprop,  31,  lib.  t.  elcm.  agitur  per  centrum  in  pani  lelogrammo  GE.  per  propof.)4,  lib.I. 
E>  rcditlmea  KEN  parallela  iph  AU.Porrd  eletn.  igitur  per  i. axioni,  lib. t.  elem. quadra* 
perprop.;».  lib.i.  bifariimfn  D diuiderur  tum  reflx  GX.zquelcctir  duobus  fitnulqua. 
redia  Alf,  abrcdla  CEI)  dudta;  A pereo-  dratis  tvdlirum  MU  K E.  Quoniam  autem  in 
rall.noil.  ad  ipfamprop.  eit.  5».  reda  KEN  triangulis  CXG,GLM,  funt  parallela  lateri 
•sic  diameter  tranfuerfa  datarum  oppofita-  CX, LG,  io qua  incidit  redii  CGM,  erunt 
rum  fedlionum , Jeci  coniugata  erit  reda  perprop.dp.  lib.i,  tlem.anguli  XCG.LGM, 
CED;  quate  tranfuerfa  KEN  diameter  ex  «quales  | tilm  etiam  quia  funt  Utera  GXiML, 
natura  fua  occurret  in  K & N (t&ioaibus,  parallela,  in  qpa  incidit  redii  CGM.  erunt  per 
produdlaqueintracarum  locaprocedet  Ii  fue-  eit.prop.rp.  lib.i, elem.anguli  XGC,  LMG, 
r;tnec|lfc;  igitur  fetabit  it)  M puwSqrtdiam  rqnalcs  i ideoque  per  eoroil . noft. j.  ad  prop, 
CGH  obuiam.  Infuper percit,  prop.  jt.lib,  31.  lib.i.  eiemen.  reliqui  didtorum  triangulo- 
telemon.cx  pundio  G ducatur  alia  peda  GX  rum  angadi  erunt  squalet)  ideoque  ipfa  trian- 
parallela  ipfi  Aft  , *ccim<WS  In  X (tet*  gula  CXG  , GLM,  l-uuiangula: quare  per  4, 
CED  iuxtaprcm.il. Procli  j &aliaCLrttta  propoli  lib  6. elem.  Stdefin.r.  I|b. eiufdem 6, 
parallela ipft  CED  diametro  refla  ofienfr,  erunt  fimjlix  ; fed  A funt-fimilia  triangula 
occurrens  in  E diametro  tranfuerfa;  NF.KM,  GLM,  FKE,  ouia  «julangtda  probata , St  per 
pe/ cit.prop.lt.  PrQcliiqu*qpeperdcfin.|*.  prop.4.Hb.S.elcm.  obtinent  latera  proportio» 
& 17.  lib,  1.  interprimas  erit  ordinatlm  ap-  naliaeirdum  angulos  «qualos , ergo  per  prop. 
plicata  ad  diametrum  tranfuerfiu*  NM,  m 11. lib.S,  eiemen.  triangula  quatuor  przdidta 
pundio  L : quare  (i  ex  pundio  K redia  alia  erunt  limilia.  Igitur  per  lemma  50.  iib.t-  erit 
agatur  KF,  parallela  huic  GE  ordinatimap-  vt  GX  ad  XC  , ira  EK  ad  KFgSevtGXad 
plicati  diametro  NM, continget  feflionctn  A EK  , fie  XC  ad  KF(  tum  vt  ML  adLG,  fic 
per  prop.  1 7. Iib.t.  cruntque  per  propjo.  libil,  EK  ad  KF;  tum  vt  MLadEK,  fia 
elem.  tres  refla lines  parallela  CD,  KF,  GLj  LG  ad  KP;  tiro  vt  ML,  EK  fimul, 
tum  etiam  tres  ali*  redi?  parallele  GX,  NM,  adBK.ficLG,  KF  fimul,  ad  KF ; tutnvt 
HB.  Denique  refla  KF  occurret  in  Falympte-  EK,ad  ML,  EK  fimul,  ita  KF.ad  LG,  KF  fi. 
to  Et,  per  prop.;.  lib.i.  His  pofitis  acceda-  mul.  Quia  veri  prebauimus  vt  GXad  EK,  Cc 
musad  deroonftrationem  propofitionis.  XC  ad  KF;  & vt  EK  ad  ML  , EK  fimul, fic 
Dctnonftraiio.  Quandoquidem  funt  paral-  KF  ad  LG,KF  fimul)  eritper  prop,  st.  Iib.5. 
lel*  refl*  linea  KP.GL,  Sc  iqeas  incidit  re-  eiemen,  ex  «qualitate,  vt  GX  ad  ML,  EK 
fta  EKLi  erunt  per  piopof.  19.  lib.i.  elem.  fimul,  fie  XCad  LG,GK  fimul.  ergoiuxta 
anguli  EKF,  MLG, «quales:  fed  A funt  pa-  prop.ti.  Itb.fi.  elem.  erit  vt  quadratum  redi* 
raiielz  redz  EF,  GH  , Si  in  eas  incidit  redia  GX,  ad  quadrata  fimul  fiirapci  redlaaora  ML, 
EM, ergo  per  cit.ptop.  rp.  Iib.t.  elem,anguli  BK;  fie  quadratum  redi*  XC,  ad  quadrata 
FEK.GML,  erunt  «quales;  Igitur  in  tntq-  fumpta  fimul,  resSinsm  LG,  GK.  Sad  antra 
gulis.  FEX,  GML,  reliqui  tertii  anguli  «qua-  offendimus  quadratuiffredx  GX  cfirnqoale 
leserunt per prop.31. lib.i. elem. coroH.  nofE  chiobusfimut  quadratis acdkarum  ML,  EK, 
) «quiangula  igitur  eruot  dicia  triangula:  b»e eff  pntnam qoanrtvatem elle j^uelvfccna- 

vnde  per  prop.  4..  lib.  6.  elem.  erit  vr  EK  ad  cte  , equasuor  podremo  comparatis ; igitur 
KF,  ficMLad  LG;  St  per  prop.j  1.  Kb. (S.ck-  percoroll.  nofl.i.  ad  prop^4.te,j.efe».  tci> 
menr.  vt  quadratum  reds  E K adquadjatun»  tia  quanettas  erit  mquabs  quarts,  eimitum 
• redi*  KF , fic  quadratam  rcdfce  ML  adqua-  quadratum  redi*  XC  evia  *q*iaW  duobus  6- 
dtatum  redi*  LG  : Sed  in  propof.  pracedente  mulquadtatis redarum  LG,  GK:  ftd per  pn> 
trigefima  probauimus,  vt  quadratum  rc&*  pofit.M.  Prodi, quadratumre^*  LG.cfia- 
EK  ad  quadratum  reS*  KF,  fic affe redtan-  quale  quadrato  rc^*  XE , ob.  «qoaiicatcoi 
gulum  fub  NL,LK,  ad  quadratum  redsLG;  laterum  LG,  XE  oltenfatn;  Aquadsatuesm- 

&a 


CmmenlarM inPropJuh. j • CoHicuifell. Tergti  . ■ Prop. J i. & ji.  jji 


£Lc  KF  xqssaleeft  qittdfMofequBd*  dime- 
tri: nam  quadratum  recte  KF  cft  aquale 
quarte  parti  figurj  que  fit  ad  diamctruia  KN, 
per  prop.i. lib.i.  demonftrationcm  j cumque 
fccupdadiameier  fit  per  drlin,  i.  lib.  i,  inter 
fecundas,  rntdia  ptoportimabs  inter  figure 
frxdiflx  latera,  erit  quadratum  eius  equale 
diflx  figur*  per  pnpps  1 7.  bbuS.  citro,  quarta 
igitur  parsilfiusquacirati,  erit  equalisquartsc 
parci  huius  figure,  per  prop.ij.iib.t.  elemen. 
quarta  autem  parsiHius  quadrari  tftiujuaco- 
rolL  ooft.  ad  propt  lo.lib.d. clero.  di  quadra- 
tum femillis  illius  dialtictri  fecunde  feu  redfari 
refl  angulumque  fhb  CE,  ED , eftperpro- 
pof.jStfib.i.  aquaie  quadrato  dimidie  dide 
diametri  fecunde  i Igitur  per  1 .axiom.  lib.i. 
dement,  quidratum  rcdle  KF  erit  xqualcrc- 
flangulp  ftib  C6  , ED.  Ergo  i primo  ad  »U 
timum , quadratutp  rtfte  ,XC  erit  Aquale 
quadrato  rcftx  XE , S:  fimul  reflangulo  fub 
CE,  ED.  per  idem  cit.i  .anom.  lib.ielet», 
quare  perlepun^io.  recta  tioea  C D io  X- 
quales  partesfefla  erit  in  punflo  X.  Vcrdm 
per  apparatum  rtfla  GX  eft  parallela  rtfle 
DH  in  triangulo  C D H , ergo  per  prop.  i, 
lib.rS.  elem.  fecabumur  proportionabter  late- 
ra ab  reda  GX;  probauimus  autem  latus 
CD  eflcleflumin  X in  partes  xquales  ab  re- 
cta GX;  ergo  etiam  Litanam  in  G punflo 
lines  curux  Hyperboles  A , fretum  erit  latus 
CH  ab  reda  XG ; quare  vtipropofitutn  fuit 
refla  CH  parallela  afy roptoto  EF,  diuadetur 
bifarilm  in  G ab  punflo  G linee  curux  Hy- 
perboles A, 

COROLLAKIVM  NOSTRVM. 

tifdem  iatie , & parati 1 Quadratum  reda  KF 
uniiugouu  fedionem  A,  ia  K,  parallela  dia • 
metra  reda  DEC,  & aumenti»  ns  F,  afjmpca- 
o Mf ; aquale  el I redanpda  jub  DE  , £C , fm- 
tihu  diametri  fecunda  inter  centrum  E,  & fun- 
ctum C cencttrfu  tangentium , & D fundum  U- 
tua  AB  mientu funda.  cenuUtlum  A,  I. 

HOc  dcmonlhatum  ett  Cub  finem  huius 
dcmon&ratioais  allatae. 

PROPOSITIO  XXXII. 

St  Hyperbolen  daarre&ac  Irneae 
contingentes  libi  ipfis  occurrant, 
& per  c*5his  linea  producatur-,  per 
occurlum  Vero  contingentium 
clueatur  linea,  ta&us  coniungemi 
sequidillans ; & perpundtum  quod 
coniungentem  tadbis  bifariam  le- 
cat,  ducatur  linea  arquidilbms  al- 


teri afymptotorum  : Qu*  inter 
didhim  pundum  & tineam  aequi- 
diftantem  interijeitur,  a fc&ione 
bifariam  diuidetur. 

AB 

C Vppofitio.  Hyperbolen  t , C contingant 
*“*duxrcd.r  linex  AF,  C inpundis  A 
&C,  fibi  ipfis  occutrentes  in  Fjdudaque 
linea  AC  reda vniens  prxdida  puncta con- 
taduurn.  Duda^jue  Ht  DF  reda  per  centrum 
D & per  pundunj  F concurfus  datarum  tan- 
gentium quod  infra  tentrum  D erit  in  angu» 
10  continenti  ipfam  Hyperbolen  , per  coroll* 
noft.t.  ad  propof.t;.  lib.i.  hxcreda  DF  erit 
diameter  tranlucrfaper  coroll.  prop.jo.Ub.i. 
ideoque  produda  (teibit  lineam  curuam  Hy- 
perboles in  B,  & incedet  intra  locum  Hyper- 
boles per  coroll.  noft.  5 . ad  prop.a.  lib. aqua- 
re obuiam  redam  AC  fecabit  in  H bifarii m 
perprop.  jo.lib.i.^-itquetoer  coroll.  noft.zj» 
ad  prop,  49.  lib.  1.  ipfa  AHC  ordinatim  ap- 
plicata didx  diametro  DFBH»  Dataquefit 
afymptotus  DE  procedens  ex  natura  fua  ex 
centro  D ipfius Hyperboles;  &cx  pundo  B 
educatur  reda  linea  B E parallela  ipfi  AC 
per  prop.31. lib.i.  elem.  hxc perprop. 7.  lib. 

1 * continget  hyperbolen  in  B , qu\a  parallela 
cft  ordinatim  applicata  AC  ad  diametrum 
DBH  tilm  occurret  in  E didi*  afymptoco 
DE , per  j.  prop.  lib.  1.  Sed  Sc  ex  pundo  F 
concurfus  prxdidiponatur  etiam  reda  linea 
FK  parallela  ipfi  AC;  fle  ex  pundo  H me- 
dio redae  AC,  ponatur  alia  reda  linea  HLK 
parallela  afymptoco  DE,  verfus  verticem 
Hyperboles  quam  (ecabit  in  L pundoperax. 
28.  lib.i.  elem.  produdaque  vitra  L procedet 
extra  hyperbolam  ; &tpiu  ei  parallelam  DE 
afymptotumfccat  reda  linea  BE  contingens^ 
fecabit  etiam  produda  vitra  B,  iftara  H L 
produdamj  per  prop.il.  Procli : & quoniaul 
funt  redae  BE.1K,  pofitx  parallelae  ipG  re-* 
dx  AC  , erunt  etiam  fibi  muicem  paralleli 
per  prop.  30.  lib*  i.tlcm.  led  modo  probaui- 
mus vnam  EB  procludam  lccariabprodud<JL 
HL,  ergo  ctram  altera  FK  fccabitur  i»  K 
ab  reda  HLK  , percit,  propofit.  11.  ProcK. 
Dico  autem  redam  iftam  HK,  quae  inttrij- 
citur  inter  pandum  medium  H redx  lineae 
AC  nedcntispundacontaduum,  & inter x- 
quidiftantem  FK  prxdidam,  diuidi bifariam 
in  L abfineacurua  Hyperboles. 

Apparatus.  Ex  pundo  L lmex  curux  hy- 
perboles agatur  per  prop.31.  lib.i.  elem.  reda 
linea  LM  parallela ipU redx  AC,  ocCurrct 
in  M pundo  diametri  DBH*  perprop.  n. 
Procli,  & per  coroll.  noft.2  ?.  ad  prop .49.  lib. 
2.  crk  ordinatim»  applicata  diametro  DBH: 
crumquc per  prop. *o.  fib.  1.  elem.  quatuor  li- 
ne» paealleTx  inuiccn»  FK,  EB,  LM,  AC, 
qpia  parallfclx  eidem  AC;  cruntque  per  coroll. 

Er  4 pro- 
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propof.  ^Iib.&  elcttient. duo  triangula  KFH, 
LMH,fimilia.Et  quoniam  funt  parallela;  DE, 
HK  , in  eafque  incidit  reda  DH  ; erunt  per 
prop.a9.  liba x . dem.  anguli  BDE,  FHK,  ae- 
quales: fimiliter  quia  funi  parallele  redx  EB, 
FK,  in  eafque  incidit  eadem  reda  DH ; erunt 
per  eandem  prdp.19.l1b,}.  elera.  anguli  DBE, 
HFK  , squales:  igitur  per  coroll.  noft.j.ad 
prop  31.  Iib.i.  elem.  reliqui  terti j anguli  tri- 
angulorum DBE,  HFK,  erunt  xquaIes;idco- 
que  ipfa  triangula  xquiangula,  & per  prop. 4. 
&defin.i.  lib.6.  elem.  (imilia;  cumque  finto- 
ftenfa fimilia  triangula  LMH,  KFH;  erunt 
per  prop.21.  lib.tJ.  elem.  tria  triangula  limilra 
DBE,  HFK,HML.  Denique  produda  reda 
BD  vitra  D centrum  hyperboles,  fumatur  re- 
da DGxqualis  ipG  t>B; erit  tota  GDB,  dia- 
meter tranfuerfa  datx  hyperboles,  tuxta  dcf.i . 
iib.i.  inter  fecundas. 

Demonflratio.  Quia cx  apparatu  funt  trian- 
gula DBE,  HML,  (imilia;  erit  per  lemma  49. 
fib.l.  vt  BDad  BE,Gc#lM  ad  MLj  quare 
per  prop.il. lib. 6. elemcn.crit  vt  quadratum 
refla;  BDad  quadratum  rcdl*  BE  , lic qua- 
dratum refla;  HM  adquadratum  rcdl*  ML: 
eft  verb  ex  dcmonftratis  in  prop.  i.  Iib.i.  qua- 
dratum redi*  DB  ad  quadratum  redi*  BE, 
Gcur  latus  tranGierGim  G B ad  eius  redtum 
latus:  ergoperprop.11. Iib.5.elemen.  etitvt 
rranfuerfum  GB  latus  ad  reftum,  Gc  quadra- 
tum redi*  HM  ad  quadratum  rcdl*  ML:  & 
eft  per  prop.  1 1.  Iib.i.  & coroll.  prop.  4.  lib.f. 
elem.  vt  tranfuerfum latus  GBad  rcflum , Gc 
redlangulum  fub  GM,  MB  ad  quadratum  re- 
di* LM;  ergo  per  prop.  n.lib.5. elem. erit  vt 
quadratum  rcdl*  PB  ad  quadratum  redtx  BE, 
vel  vt  quadratum  redi*  HM  ad  quadratum 
redi*  ML,  Gc  redlaagulum  fub  GM,  MB , ad 
quadratum  rcdlz  LM  : igitur  per  prop. 9. lib. 
j.elcm.  redlangulum  fub  GM,MB,  erit  zquale 
quadrato  redi*  HM.  EU  autem  pet  prop. 37, 
lib.r.  redlangulum  fub  HD,DF,  zquale  qua- 
drato rectx1  DB,  cdqudd  reda  AF  contingat 
fedtionem  io  A,  & reda  AH  fu  erdinatim  ap- 
licatadiametro  GDBH.  Cumque  recla  GB 
ifarilm  diuifaGt  in  D,  cique  adiedlareda 
erit  perptop.  fi.lib.  2.  elem.  reclangu- 
lumfub GM,  MB,  Gmulcumquadratored* 
DB,  zquale  quadrato  red*  DM;fed&pro- 
bauimus  redlangulum  fub  GM  , MB , squale 
cfle  quadraro  red*  HM  -,  & redangulum  fub 
HD,  DF,  cfle  squale  quadrato  red*  DB;  & 
quadratum  redi*  DM  cfle  squale  rcdlangulo 
fub  GM,  MB.Gmul  cum  quadrato  red*  DB: 
erit  per  i.axiom.  Iib.i.  elcm.quadratum  redi* 
DM , zquale  rcdangulofub  HD,  DF,  Grnul 
cum  quadrato  red*  HM.  Igitur  per  lemma 
19.  reda  linea  FH  fedacric  bifariimin  M. 
Denique  cum  in  triangulo  FHK,Gt  reda  LM 
parallela baG  FK,diuidetreda  LM,  propor- 
tionaliter latera  FH,  HK; per  propof  1.  lib. 6. 
elem*  oflcndimu!  autem  diuifum  cfle  latus  FH 


bifarilmin  M ; ergo  alterum  HK,  erit  etiam 
diuifum  bifarilm  in  pundlo  L.  Quod  erat  de- 
monftrandum.  ‘ 1 i'  V - 

propositio.xxxiil 

1 "1 . 1 --.i  -.It*1'  ‘ ■ 

L Si  oppofitas  feltioncs  duae  re- 
£he  lineae  contingentes  fibi  ipfi* 
occurrant,  & per talfus linea  ex- 
tendatur ; per  occurlum  vero  con- 
tingentium ducatur  linea  talius 
conjungenti  xquidiftans;  & per 
punitum  quod  coniungpntera  ra- 
llus bifariam fccat,  ducatur  linea 
aequidiflans  alteri  afymptoto,  con- 
uenienfque  cum  feltione  & cum 
linea  aequidiftante  per  occurfum 
du&a  : Quae  inter  diltum  pun- 
itum & lineam  srquidiftantcm  in- 
terijeitur , i fedione  bifariam  di- 
uidecur. 

Hi£c  propoGtio  duos  cafus  habet.  Aut 
enim  dux  datxrc&x  linex  contingen- 
tes & io  vnum  conuenientes  pundum , con- 
tingunt vnam  fotam  fcdionem  e duabus  datis 
oppofitis : Aut  vna  reda  continget  vnam  fe- 
dionera  , & altera  aliam.  Si  primum  eftcafus 
prxcedentis  propohtionis  )2.Sf  fecundum  ac- 
cipe fuppofitionem  , apparatum , Sc  demon- 
ftrationem. 

Suppofitio.  Sedionem  ABC  contingat  re- 
da AG  in  pundo  A;&  fedionern  oppofitam 
DEF,  contingat  alia  reda  DG  in  pundo  D; 
conueniantque  hx  dux  redx  linex  AG,  DG, 
in  pundo  G : tum  reda  linea  A D vniat  prx- 
dida  A , D , punda  contaduum : Sitque  cen- 
trum H fedionum  datarum , & reda  HK  a- 
(ymptotu  scarum  altera. Certum  eft  pundum 
G concurfus  cfle  in  angulo  ckinceps  ad  angu- 
los concinentes  datas  fcdioncs,  per  propof  ji. 
lib.z. quodque  erit  diucrfum  ab  centro  H,  8c 
non  erit  in  ipfis  afymptotis  , per  coroll.  noft. 
i.adcit.  propof. 3 a. lib. t.  Prxtcrea  pcrfJUn- 
dum  (i  concurfus  prxdidi  ducatur  per  prop. 
31.  lib.  1.  elem.  reda  linea  CGF  parallela  i pft 
A D nedenti  punda  contaduum , qux  cortuc- 
nietln  C cumfedione  ABC,&inF  cumfe- 
dione  oppofita  DFE  ; nara  cum  in  infinitum 
producantur  Hypcrbolicx  linex  curuxiuxta 
propof  8.  lib.i.  diuaricatis  extremis  earum  in 
infinitum,  prxdida  reda  linea  CGF,  ipfis  oc- 
curret in  pundis  C & F aflignatis.  Diuifa  por- 
ro reda  linea  AD  bifarii  m in  L per  prop.  10. 
Iib.i.  elem.  ponatur  per  prop. 3 liib^iuldem, 

cx 
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cx  pundo  L reda  linea  LN  paralleli  afympto- 
to  HKafTumptx,  coriucniens  cum  fedione 
ABC  in  pundo  M,3c  cum  reda  FGC  in  pun- 
do N.  producendo  ipfasfi  opus  fit  vitra  M 
& C.  Dico  redam  LMN,  fitam  inter  pundum 
L medium  redx  AD  coniugantis  punda  con- 
taduum , & redam  NCGF  xauidiftantem 
ipfi  ALD,  bifariam  inpundo  M lineae  cuhix 
fcdionis  ABC,  diuidi. 

Apparatui.  Per  centrum  H agatur  iutta 

f>rop.;i.  Iib.i.elcm.  reda  linea  BHE,piral- 
ela  ipfi  A D , qux  etiam  erit  per  prop.jo.  lib. 
eiufdcm  parallela  alteri  NCGF  ,occurretque 
in  12  & 13.  datis  fcdionibujintermedijs ; crit- 
ue  per  coroll.  ptopof,;  t . diameter  tranfuerfa 
atarum  fedionum  ; produdaque  vitra  B, 
incedet  intra  locum  fcdionis  ABC, per  corolh 
noftra  7.  & 5.  ad  prop.i.  Iib.u  Ducantur  au- 
tem dux  reda.*  GH,  LH  i ipfx  erunt  in dire- 
dum,  vnamque  redam  LHG  conftitucnt  pet 
coroll.  nofiii.  ad  prop.39.  lib.2;eruntdux  re- 
dx linex  LHG,  EHB,  diametri  coni ugatz 
datarum  ftdiorium.  per  ptop;  38.  liba-  LHG 
quidem  reda , EHB  verd  tranfuerfa.  Quod  fi 
ex  pundis  A &l  D , concipiamus  redas  lineas 
parallelas  ipfi  diametro  LEG  reda?  & coniu- 
gatx  diametro  EHB  tranfuerfa?,  illz  erunt  or- 
dinatim  applicatz  ad  diametrum  EHB,  pet 
defin.  1 6.  8c  1 7.  lib.  1 . inter  primas ; eruntque 
inter  fc parallela? per  prop.  30.  lib.  i.elemcnt. 
Ergo  fi  cx  pundo  E fcdionis  DEF,  ponatur 
per  prop. 31.  lib.i. elem.  reda  linea  EK  xqui± 
dtftans  ordinatimapplicatzdiamctro  EHB, in 
fedione  DEF.  hxc  reda  EK  fedionem  ipfam 
continget  per  propii  7.  lib.r.  & occurret  in  K 
afymptoto  HK  per  prop.  3.  lib<».erit^ueper 
prop.jo.  lib.  i.  elem; parallela  diametro  redae 
LHG. Quod  fi  etiam  cx  pundo  M ponatur  re- 
da MX  parallela  ipfi  diametro  reda;  LHG, 
occurret  in  X , diametro  tranfuerfx  EHb 
produdx  infra  B,  per  prop.  11  • Procli , erit- 
ue  per  defin.  16.  & 1 7.  lib.i-  inter  primas  or- 
inatim  applicata  diametro  tranfuerfa? ; & per 
prop.  30.  lib.i.  ekm.  critparallclactiam  redae 
EK.  Denique  eX  pundo  M ponatur  reda  MP 
zquidiftans  tranfuerfir diametro  EHB.occur- 
retpcrprop.11.  Procli,  in  P diametro  LHG 
redx;  eruntque  per  prop.30.  lib.i.  elem.  re- 
dx linex  quatuOr  AD,  EHB,  MP,  CF,  paral- 
Iclx.  Sed  St  refultabit  parallelogrammum 
HPMX,  cuius  duo  latera  oppofita  H$C,  PM* 
funt aequalia  pcrpropof.34.  Iib.i.elcm.  & eo- 
rum quadrata xqualia  per  prop.i  6i  Proelii Ve^ 
rum  triangula  KEH,  LPM,  probanda funt  fi- 
milia , hac  tationc  : quia  funt  parallelae  reda; 
KE,  LH,  & m eas  incidit  reda  EHX,  erunt 
perprop.29.lib4i.dcmi  anguli  KEH,LHXj 
xquales  ; & propter  eandem  prop.  quia  in  re- 
dasparallclas  HX,  PM,  incidit  reda  LHPj 
erunt  anguli  LHX,  LPM,  xquales;  quare  per 
i.axiom. lib.i. elem.  anguli  KEH,LPM  erunt 
«quales : quoniam  verd  funt  paratlelx  red* 


EK,  LH,  in  quai  incidit  reda  KH,  erunt  an- 
guli EKH,  LHK  xquales  per  i pfam  prop.  2 9. 
lib.i.  dement.  Denique  quia  funt  redae  KH, 
LM  , parallHx  , in  cafque incidit  reda  LH, 
erunt  per  eandem  prop. 2 9.  lib.  1.  elem.  anguli 
LHK,  PLM  «quales;  igitur  per  1.  axio,  lib.i* 
elem.  anguli  EKH,  PLM,  «quales:  quare  per 
ctsroll.noft.3.  ad  prop. 32. lib.i,  dem.  reliqui 
tertij  anguli  didorum  triangulorum  erunt  x- 
quales : ideofjucpcr  +.  prop.  & dcfiu.i.  lib.tf. 
elero.didi  triangula  KEH,  LPM,  erunt  Gmi- 

lia.  Denique  aduertendum  eft ex  prop.jb  lib. 
I.  redam  EHB  bifariam  in  H centro  diuidi; 
idcoquc  per  prop.  itf.PrUcli  quadrata  redarum 
EH;  BH  erunt  xqualia. 

Demonftratio.  Pcrlem.jo.  ad  lib.  i.  in  tri- 
angulis KEHj  LPM, erit  vt  HE  ad  EK  , fic 
MPad  PL  ; ergo  per  prop.21.  lib.6.  elem. erit 
vt  quadratum  redx  HE  adquadratum  reda: 
EK,  fic  quadratum  redx  MP  adquadratum 
redae  PL;  cft  vero  ex  dctbonftratis  in  prop.  1. 

lib. 2.  vt  quadratum  redae  HE  ad  quadratum 
tedae  EK  , fic  tranfuerfum  latus  EHB  ad  eius 
redum  latus ; ergoperprop.  11.  lib.5. elem. 
erit  vt  quadratum  reda;  M P ad  quadratum  re- 
di PL,fic  tranfuerfum  EHB  latus  ad  redum: 
eft  autem  per  prop.21  Jib.i.  & per  coroll.  pro- 
pof.4.  lib.;.  elem.  vt  tranfuerlum  lacus  EHB 
ad  redum,  fic  rcdangulum  fub  EX , XB , ad 
quadratum  redx  MX : ergo  per  prop.  1 1 * lib, 
5-elemi  erit  vt  quadratum  redx  HE  ad  qua- 
dratum redx  EK,  ficredangulum fub  EXj 
XB,  ad  quadratum  redx  MX: quare  per  prop. 
12.  lib.  5.  elem.  erit  vt  quadratum  redx  HE  ad 
quadratum  redx  EK,  fit  quadratum  redx 
HE  fifflul cum  redangulofub  EX,  XB,  ad 
quadrata  fimul  redarum  EK,M^C  Sed  redjti- 

giiumfub  EX,XB,  fimul  cum  quadrato  rc- 
x HE,  «quale  quadrato  redx  HX  per  pro- 
pof.6.  lib.i.  elem.  ( ob  redam  EHB  fidam 
bifariam  in  H , ci^ue  adiedam  redam  BX.J 
eft  vero  probatum  quadratum  redx  PM  x- 
quale  quadrato  redx  HX  : Tdm  quadratam 
redx  K E eft  per  coroll.  noft*  ad  prop*  3 r.  x* 
quale  redangulo  fub  GH,  HL  : & quadratum 
redx  XM  «quale  quadrato  PH  oftcnfum,  igi* 
turper  7 .&  11.  prop.  lib.5.' elerh.  erit  vt  qua- 
dratum redx  HE  ad  quadratum  redx  EK,fi« 
quadratum  redx  XH,vcl  fcdz  MP,ad  rcdan- 
gulum fub  GH,  HL,  fimul  cum  quadrato  re* 
dz  HP.  Et  quia  oftendimus  initid  effe  vt 
quadratum  redx  HE  ad  quadratum  redf  EK3 
fic  quadratum  redx  MP  ad  quadratum  redx 
PL  ; erit  per  prop.  1 1 . lib.5 . elem*  vt  quadra- 
turo redx  MP  ad  quadratum  redx  PL,  fic 
quadratum  redx  MP  ad  redangulum  fub 
GH,  HL  fimulcum  quadrato  redx  HP:qua^ 
teperprop.9.  lib.5. elemen.  quadratum  redx 
LPerit  xqualc  redangulo  fub  GH,  HL, fimul 
cum  quadrato  redx  HP:igitur  per  lemma  20; 
reda  LG  diuKaent  bifariam  in  P.  Denique 
quia  in  ttiwgulo  GLN,  reda  PM  eft  paralleli 
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bafi  GN,  reda  PM  diuidetproportionalitcr 
latera  LG , LN,  offendimus  autemdiuifum 
efle  latus  LG  in  P aequaliter  ; ergo  etiam  di- 
uidetur  in  M,  aequaliter  latus  LN  *,  hoc  eft  bi- 
fariam. Sicutifuit  propofitum. 

COKOLLARIVM  NOSTRVM. 

Eifdem  pofitis.  K eUa  lines  M P duda  ex  pundo  M 
re  cis  LMN  , psrsBela  reti*  AD  vnienti  pimfta  a m ■ 
§ aditum  A , D , diuidet  bifariam  in  P , rectam 
LHG, 

HOc  in  fine  demon  (Vrat  ion  is  allatxcon- 
clufum  eft , ante  demonftrationem  pro* 
politi  in  hac  prxfcnti  3 3.  propofitione. 

PROPOSITIO  XXXIV. 

Si  in  vna  afymptoto  Hyperbo- 
lae aliquod  pun&um  fumatur-,  ab 
coque  redta  linea  fe&ionem  con- 
tingat, & pertadlum  ducatur  x- 
quidiftans  afymptoto  : Qux  per 
diftum  punctum  tranfit,  alteri 
afymptotorum  xquidiftans;  a fe- 
dtione  bifariam  diuidetur. 

SVppoGtio.  Ex  ccntto  D,  Hyperboles  AB, 
defluant  cius  afymptoti  dux  DC,  DE;8c 
refla  C BE  contingat  feflionem  inpunflo  B, 
proueniens  cx  punflo  fumpto  C in  afymptoto 
DC,  alteri  afymptoto  DE  occurrat  in  E , ac 
bifariam  in  B iccabrtur  per  j.  propof.  lib.a. 
& ex  punflo  diflo  B Gt  refla  GBF  parallela 
afymptoto  diflx  DC , qux  intra  feflionem 
procedet  partim,partim  veri  extra,  occurret- 
quein  F alteri  afymptoto  DE,  perpropoGt.it. 
Procli , feflionemque  fecabit  in  vnico  tantum 
punflo  B per  coroll.  nofl.  8.  adprop.rj.lib.a. 
infuper  cx  punflo  affumpto  C Gt  alia  refla 
CAG  parallela  alteri  DE  afymptoto;  hxc 
fecate  debet  hyperbolaminvno  tantum  pun- 
flo per  coroll  nofl.  cit.S.  prop.  t;.  lib.  2.  igitur 
uon  tranflbit  per  B feu  eam  non  fecabit  in  pun- 
flo B,  coinciderct  enim  cum  portione  tan- 
gentis date  CB,  & Gc  ipfam  tangeret  feflio- 
nem, & alteram  afymptotum  fecaret  vt  CBE; 
primu  cft  contra cor.nofl.8.  cit, alteri  dcftruit 
datum,  ergo  fecabit  Icflioncm  inaliopunflo 
A infra  B ad  partes  C , non  autem  E.alioqui 
interfecatet intermediam  reflam  CBE,  & Gc 
dux  reflx  lincpfpatium  clauderent  contra  14, 
axio,  lib.i.  elem.  fcd  H hxc  refla  CAG  feca- 
bit in  G reflam  FBG,  per  prop.  11.  Prodi,  in- 
tra locum  ipGus  Hyperboles  intra  quem  oflen- 
fa  cfl  ipfa  refla  FBG  procedere  ab  B punflo  fe- 
flionis  ad  partes  contrarias  vertici.  Dico  au- 


tem reflam  CAG  bifariam  diuidi  in  A in 
punflo  feflionis  prxdiflo. 

Apparatus.  Duo  punfla  A & B,  linex  cur- 
ux  hyperboles  datx  vniantur  refla  AB , hxc 
erit  intra  feflionem  per  prop.  10.  lib.i.  & oc- 
curret produfla  vtrimque  afymptotis  DC, 
DE, illi  inpunflo  H,huicin punflo  K,  per 
prop.8.  lib.  2.  cruntque  per  hanc  eandem  pro- 
pout.  rcftx  AH  , BK  , xquales.  Cumque  in 
trranguiis  CAH.GAB,  Gntperprop.i;lib.t. 
anguli  in  A vertice  Xquales;  tum  xquales  an- 
guli ACH,  AGB,  per  prop.  2 9.  lib.r.clcm.ob 
incidentiam  reflx  C A G in  parallelas  CH, 
BG;  erunt  pcrcoroll.  noft.3.  ad  prop.51.lib. 
1.  elem.  reliqui  tertij  eorum  anguli  xquales; 
ideocjue  per  prop.4.  & deGn.i.  hb.6,  elemen. 
ipfa  triangula  fimilia.  Sed  etiam  quia  in  trian- 
gulis ABC,  KBE,  anguli  ad  verticem  B funt 
xquales  per  propof  1 5.  lib.i.  elemen.  & anguli 
CAB,  EKB,  funt  xquales  perprop.1?.  liba 
eiufdem,  incidente  refla  ABK  in  parallelas 
CA,  KE  ; erunt  etiam  eorum  reliqui  tertijan- 
guli  xquales  per  coroll.  nofl  ).  ad  prop.  32. 
lib.i.  element.vndc  difla  triangula  erunt  per 
prop-,  & def.i.  lib.  6,  elem.  f milia. 

Dcmonftratio.  Cum  Gnt  Groilia  triangula 
CBA,  EBK, erit  per  lera.jo.lib.  t.vt  CBad 
BA,Gc  EBad  BK;  & fintin  fuppoGtionc  pro- 
batx  xquales  reflx  CB  prima  & EB  tertia: 
erit  per  prop. 14.  lib.;.  elemen. fecunda  BA  x- 
qualisquartx  BK  : BK  autem  in  apparatu  eft 

firobata  xqualis  reflx  HA;ergo  per  1.  axiom. 
ib.r.  elem.  reflx  BA,  AH,  cruntxquales,di- 
Uifaque  bifariim  in  A , refla  HB.  Prxterca 
quia  probata  funt  triangula  HAC.BAG,  Gmi- 
lia;  erit  per  lemma  ;o.  ad  lib.i. vt  HA  ad  AC, 
Gc  BAad  AG;  prima  HA  & tertia  AB  fune 
oftcnfx  xquales,  ergo  fecunda  AC  erit  xqualis 
quattx  AG,  per  cit.  prop.  14.  lib.  j.  dem.quare 
totaCAG  diuifa  erit  bifariam  in  A,Gcuti  fuil 
propoGtum. 

COROLL.  NOSTRVM.  I, 

Eifdem  detu.  Sipnnfle  A,  B,  vnientitr TtSt 
linee  : reSe  linee  irenfmiffe  per  ille  pmlie , b pn- 
duCte  vtrimijue  eensenieni  tum  efjmpietii  DC , DE, 
inpunOU  H dr  E,  dividetur  in  tres  parte  r equelei 
HA,  AB,  BK. 

PRobauimus  enim  portionem  BK  efle  x- 
qualem  BA , Bc  ipG  B A aliam  portio- 
nem tertiam  AH  ;vnde  per  i.ax.iib.t.elcm. 
intulimus  efle  tres  portiones  xquales  HA,  ABv 
BK,  totius  reflx  HK, 
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CdROi-L.  NdSTRVM  II. 

lifim  ptfitii.  Rtftd  FC  parallela  afjmptote  vm 
SDC,  traetfmiffa  per  puniam  B cintadut  reSa  linet 
CBE  , & terminatam  G punite  alteiiui  reda  CAG 
parallele  alteri  afjmprin  DE,  deducia  ex  eidem  pan- 
di Mi  lifariam  ditliditur  in  pandi  B. 

NAm  pcrprop.  19.  lib.t.  elem.  quando- 
quidem acia  A liK  incidit  in  parallelas 
FK,  AG,  erunt  anguli  AGli , KFB  squales} 
funt  vero  anguli  au  verticem  B refli  per  prop. 

1 5,  lib.i.  elcm.  ergo  per  coroll.noft.j.  ad  pro- 
pof.ji.  eiufccm  lib.  1 . elem.  reliqui  terti) an- 
guli triangulorum  ABGjKBF, erunt  squaleS, 
ipfaquc  triangula  sqoiangula,  Igitur  per  pro- 
poli 4.  lib.fi.  elem.  erit  AB  ad  AG.iicutKli 
ad  BF;  prima  AB  Sc  tertia  KB  funt  aequales 
oftcnfx  in  demonftrationc  huius  propolitionis 
54.  ergo  pcrprop.14.  lib.s. element.  fecunda 
AG  cntsqualisquarrs  BF.  igitur  tota  refla 
IBO  bitar  ia  m diuiditur  in  puiiflo  B,  ficuti 
fuit  propoCtum. 

CdROLL.  NdSTRVM  III. 

Eifdem  pefinl.  Triangula  refaltantix  CAH,  GaB, 
fimt  aqualia  \ tum  alia  triangula  HCB,  GBC,  i- 
qualta. 

CVm  enim  in  triangulis  CAH,  G AB.  fint 
anguli  ad  verticem  A squales  per  prop. 

I 5.  lib.i.  element.  latufque  C A squale  lateri 
GA.pcrhancpropofitionem)  tum  latus  AH 
aquale  lateri  AB  oftenfum  indemonftrationt 
eiufdem  propolit.  manifeftum  per  prop.4.  libi. 
i.  element.  elfe  tolum  triangulum  C AH,  toti 
triangulo  GAB  squale,  ficuti  fuit  primd 
propofitum  i & pet  eandem  prop.  4.  cit.  reli- 
qua latera  CH,  BG  crtintsqualia.  Hisverd 
aqualibus  triangulis  probatis  fi  addatur  com- 
mune triangulum  CAB,  fient  per  i.axioma 
libri  1.  elementorum  tota  triangula  HCB, 
GBC,  aqualia,  quomodo  fuit  fecundo  loco 
propofitum. 

1. 1 

COROLL.  NOS.TRVM  IV. 

Eifdem  pefitie.  Si  ponat  U,  G,  retundentur 
ride  linet  HG;  ftrtllelegrtmomm  eiir  BCHCj. 

■,;,0  . -r  :«-< 

. C Vnt  enim  per-  cpnftrufliouem  fiu  fuppofl- 
^ tionem  , latera  HC , GB,  parallela,  & 
aqualia  probata  in  demon (Iratione  corollarij 
j.prscedentis:  ergo  per  propofitio.  jt.  libat, 
elementorum  reflz  lines  CB , HG  • erunt 
xquales  & parallela: , ideoque  parallclogram- 
muta  BCHG. 


COROt-L  NdSTRVM  V. 

Eifdem  ptfuie.  Triangule  refullintit  tria  FBK, 
GBA , CHM  , flmt  aqualia ; timi  alia  tria  aqualia 
EBK,  IMG.  tum  alin  FBE, CBG, CHG, 

HCB  i HGB  quinque  aqualia  t fi  ducatur  reda  li- 
nea lif, 

PEr  hanc  ptopoljtionem  refla  CG  diuifa 
eft  bifariam  in  A ; ergo  cfim  triangula 
FBK  , GBA  ^fintoftonfa  squiangula  in  ap- 
paratu ad  demonflrationcm  propoGtionis,  erit 
per  4.  prop.’  lib. 6.  elem.  vt  BK  ad  KF.fic  BA 
ad  AG  ; prima  vero  BK  St  tertia  BA  funt  s- 
quales  per  coroll.  noftrum  1 . ergo  per  propof. 
14.  lib.  t.  element.  fecunda  KF  erit  squalis 
quatis  AG  f fcd  & per  coroll.  noft.  2.  refla 
FB  eftsqualis  ipft  BG  : ergo  cum  rrianguid 
FBK,  GBA  , habeant  tria  latera  refpcfliues- 
qualia  1.  erunt  per  coroll. ad  propof.  8.  lib.i. 
elem.  squalia  inter  fe:  oftendimus  autem  in 
toroli.).  triangula  CAH,  GBA  tflesqualia; 
Ergo  per  1.  atiom.  lib.l.  clemen.  tria  triangula 
FBK,  GBA,  CHA  , erunt  aqualia  interfc, 
ficuti  primum  prbpofuimus.  Prsterca,quiain 
triangulis  EBK,  CBA, anguli  ad  verticem  B ' 
funt  xquales  per  prop.iy.  lib.i.  clemen.  com- 
prchenfi  ab  lateribus  fqualibus  refpefliue,EB, 
CB  per }. prop. lib. i.  KB,  AB,  pcrcoroll.  1.' 
erunt  per  4.  propof.  hb. t.elefti.  ipfa  triangula 
EBK, CBA,  squalia:  Quoniam  vtto paral- 
lelogrammum eft  BCHG  pcrcoroll. 4.  illud 
bifarilm  diuldct  diagonalis  CG  induo  trian- 
gula squalia  CBG,  CHG,  per  prop.  34.  lib.i. 
elem.  ex  quibus  aqualibus  (1  triangula  CAH, 
GAB,  auferantur,  squalia  per  coroll.  3.  relin- 
quentur per  3,  axiotn.  libat,  elem. squalia  tri- 
angula CBA.HAGj  igitur  per  t.axio  lib.i. 
elcm.  tria  triangula  EBK, CBA,  H AG,  etunt 
squalia,  ficuti  fuit  fecundo  propofitum  Deni- 
que quia  in  triangulis  FBE,  CBG,  funt  anguli 
ad  verticem  B squales  per  prop.ij.lib.i.elem. 
cbroprehcnfi  ab  lateribus  rcfpefliuc  squali- 
bus FB,  BG , pcf  cotoll  i tum  EB,  CB,  per 
prppof. 3.  Iib.2.  erunt  diflatriangula  squalia 
per  prop>4.  lib.i.  element.  & quia  triangulum 
CHG  eft  squale  triangulo  CBG  in  parallelo- 
grammo BCHG, per prop.34. hb.i.clem.  vt- 
pote  dimidia  totius  parallclogrammi , cuius 
etiam  fuot dimidia  triangula  HCB,  HGB, 
pcrcandem  prOpofit.  cit.  34.  St  omniadimi- 
dia  eiufdem  funt  inter  fe  squalia  per  7.  axio, 
lib.  1.  element.  erunt  per  t.axiom.  libri  eiuf- 
dem, propofitaquihque triangula  FBE, CBG, 
CHG,  HCB,  HGB,  inter  fe  squalia. 
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™ xquales ; ergo  per  coroll.  noft.  j.  ad  prop.  tt. 

PROPOSITIO  XXXV.  lib;i.  elem.  reliqui  terti j anguli  triangulorum 


lifdem  politis.  Si  i fumpto  pun- 
do  reda  linea  ducatur,  fedionem 
in  duobus  pundis  fecans:  erit  Vt 
tota  ad  eam  quae  extra  fumitur,  fic 
inter  fefeportiones  illius  quae  intra, 
fedionem  comitietur. 

SVppofitio.  Hyperboles  ABj  Ct centrum 
D , St  dux  alymptoti  DC  ■ DE.  Suro- 
ptumque  C pundum  in  alymptoto  DC,  ex 
quo  duda  fit  reda  CAGH  fecans  ipfam  hy- 
pcrbolen  in  duobus  pundis  A & G.  hxc  per 
propof.S.  lib. 2.  occurret  in  H pundo  alterius 
afymptoti  DE.  Sit  vero  vt  in  antecedente 
propofitionc , reda  linea  CBE  contingens  in 
B Hyperbolen  datam  dedudaab  C pundo 
pr.vdidoartumpto ; hxc  reda  CBE,  per  pro- 
pof.j.  lib.a.  occurret  alteri  alymptoto  DE  in 
E , St  bifariam  diuidetur  in  pundo  B.  Deni- 
que per  pundum  B contadus  procedat  reda 
KBF  parallela  afymptoto  DC , hxc  fecabi- 
turin  K ab alymptotoDEperprop.il. Pro- 
cli, Stfolum  invnopundo  B fecabit  lineam 
curuam  fcdionis,  procedetque  intra  ipfam,pcr 
coroll. noft.8.  ad prop.ij.lib.a.quare obuiam 
redam  AG  lecabit  in  pundo  aliquo  F.  Dico 
eflevrtota  reda  CAG,  ad  CA  portionem 
eius  externam , fic  G F ad  FA,  hoc  eft  portio^ 
nes  eiufdemGtx  intra  fedionem  , adfeinui- 
cem. 

Apparatus.  Duo  punda  A,  B,  liger  curu* 
Hyperboles  iuaganturreda  linea  AB,  hxc  to- 
ta erit  intra  fedionem  per  propatuli  b,i.&  pro- 
duda  vtrimque  femper  procedet  extra  fedio- 
nem , ex  eadem  prop.ro,  cit.  fccabitqueafym- 
ptotos  in  L & M,  crunt^ue  huius  redx  por- 
tiones AL,  BM,  aequales,  per  propof.  8.  lib.a. 
Przterea  ex  pundo  E agitur  per  prop.ji.lib. 
i . dementor,  reda  linea  EN  xquidiftam  ipfi 
HGAC)  occurret  in  N redas  LABM , per 
prop. ii.  Prodi.  & quidem  intra  ttianguhim 
CDH,  quandoquidem  per  lemma  3 i.dcbct  oc- 
currere vni  pundo  ex  intermediis  lateris  CD; 
quare  occurret  in  N intermedii  redx  AM. 
Quoniam  vero  in  redas  parallelas  EN,CF,  in- 
cidit reda  CBE,  eritperprop.19.  iib.r.clcm. 
angulus  N E B xqualis  angulo  A C B; 
funt  autem  anguli  ACB,  NBEad  verticem  B 
aquales  per  prop.  ij.  lib.i.elcm.  igitur  in  tri- 
angulis ABC.  NBE , reliqui tertij anguli x- 
quales  erunt  per  prop.  32.  lib.i.  elem.  coroll. 
noii.  3.  ideoque  dida  triangula  xquiangula. 
Denique  quia  reda  C AF  incidit  in  redas  pa- 
rallelas CL,  FB, erunt  anguli  ACL,  AFB  x- 
quales  per  prop. 29.  lib.i.clera.  fcd  & per  pro- 
pof. rj.  lib.i.elcm.  anguli  in  A vertice  funt 


CAE , F AB , erunt  xquales;  ideoque  ipfa  tri- 
angula xquiangula. 

Demonftratio.  Quia  triangula  ABC, NBE, 
funt  xquiangula  per  apparatum,  erit  per  prop. 

4.  lib.6.  ciem.  vt  BC  ad  CA,  fic  BE  ad  EN; 
prima  BC,  eft xqualis tertix  BEexdiftisio 
fuppofitione  : ergo  per  prop.  14.  lib.;.  elcmco. 
fecundaCA  erit  xqualis  quartx  EN.  Sed  et- 
iam per  cit.  prop.  4.  lib.S . element . eft  CB  ad 
B A,  ficut  EB  ad  BN ; prima  CB  xqualis  eft 
oftenfa  tertix  EB ; ergo  per  cit.  prop.14.  lib. 

5.  elem. fecunda  BA  erit  xqualis  quartx  BN. 
Verum  ex  apparatu  redx  LA,  BM,  funtx- 
quales  ; quibut  fi  addatur  communis  reda 
AB,  fient  per  axiom.a.  lib.i.elcm.  xquales 
redx  AM,  LB.  igitur  NM  eft  exceflus  redx 
LA  fupra  redam  AB , ficuti  NM  eftexcelTus 
redx  BM  fupra  ipfam  BN,  per  lemma  2.  Quo- 
niam veri  in  triangulo  A MH,  duda  eft  reda 
EN  parallela  lateri  HAjerunt  per  coroll.  pro- 
pof 4.  Iib.6.elem.  duo  triangula  AMH.NME 
Gmiha;  ideoque  per  lem.50.  lib.i.  erit  vt  AM 
ad  AH,  fic  NM  ad  N£;8t  vt  AM  ad  NM,  fic 
AHadNE;  oftendimus autem  ipfi  NE  efle 
xqualera  CA;ergoper  7.  & 11.  prop.  lib.j . 
elem.erit  AM  ad  NM,  fic  AH  ad  AC:  hoc  di 
vt  AH  ad  AC,Gc  AM  adNMcxcdTum  linex 
redx  BM  fupra  redam  ABj  vel  fic  LB  ad  NM 
cxcemitnredx  LA  fupra  redam  AB.  Quia 
veri  perprop.S.  lib,  1. St  coroiJ.  noft.  ad  illam, 
funt  redx  HA,  CG,  xquales,  tfiro  CA,GH, 
xquales;  erit  per  coroll.  noft.  adprop.y.lib.  J. 
clem.vtHAad  AC,  ficGCad  CA:  oftendi- 
mus autem  die  vt  AH  ad  AC,  fic  AM  velLB 
ad  NM  exceffum  redx  LA  fupra  redam  ABj 
ergo  per  prop.  K.  lib;  J.elemaeritvt  CSC  ad 
CA,  GcLBad  NM  exceffum  redx  LA  fupra 
redam  AB.  Cttm  autem  triangula  C A L, 
FAB, fint  oftenfa  in  apparatu  xquiangula;  erit 
per  lemma  50.  lib.!.  vtL A ad  AC, fic  BAad 
AF;  St  vt  LA  ad  AB,  fic  C A ad  AF;  St  di- 
uidendo  per  prop.  1 7.  lib.  5.  elem.  vt  exceflus 
quo  L A excedit  AB,  ad  iplam  AB,  ita  exceflus 
quoCAexccdit  AF  ad  ipfam  A F;  St  in  ver. 
tendo  per  coroll.  prop.  4.  lib.j.  clero,  vt  AB 
adexedfumquo  LA  excedit  AB,  ficAFad 
exceflum  quo  excedit  CA  ipfam  AF.Prxterea 
quia  probauimus  efle  LA  ad  AB , vt  C A ad 
AF  ; erit  componendo  per  pfopof  18.  lib.j. 
elem. vtLABad  AB, ita  CAF  ad  AF;often- 
dimus  autem  efle  AB  ad  exceflum  quo  LA 
excedit  AB,  vt  AF  ad  exceflumtjud  CA  ex- 
cedit AF;  erit  ex xqualitate  iuxta  prop.  12. 
lib.  5 . element.  vt  L ABad  exceflum  linearum 
LA,  AB,  Gc  CAF  ad  exceflum  linearum  CA, 
AF.  Denique  quia  probauimus  efle  LAB  feu 
LB  ad  exceflum  linearum  LA  , AB,  ftcuteft 
CAF  velCFad exceflum  linearum  CA,  AF; 
& oftendimus  efle  GC  ad  C A , ficut  LAB  vel 

• LB  ad  exceflum  linearum  LA,  AB;  erit  per 

prop. 
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prop.n.Iiby.  elem.vt  GCad  CA  , fic  CF  ad 
exu-fTjm  linearum  CA  , AF.  Quod  ficonci- 

f »iamus  vt  tota  iliqua  GC,*C  A,  & ab  GC  ab- 
atamCF;  &ab  CA,  ablatum cxcclTum  li- 
nearum C A,  AF;ab  prima  fubtraftione  relin- 
quetur reda  GF  , & ab  fecunda  fubtradione 
relinquetur  reda  FA:  cum  dcmonftraueri- 
mus  eflfe  vt  GC  ad  CA,  totum  ad  totum, 
Cc  CF  ablatum  ad  ablatum  exceflum  linea- 
rum CA,  AF;  erit  per  prop.19.  lib.5.  elcm. 
refiduum  G F , ad  rcliduum  F A , Fcut  to- 
tum GC  , ad  totum  C A.  Igitur  erit  vti  pro- 
pofitum  fuit,  vt  tota  reda  CAG  vel  CG,  ad 
eius  portionem  CA,  fic  GF  reda  ad  FA, 

PROPOSITIO  XXXVI. 

Iifdcm  politis.  Si  a pun&o  clu- 
ite linea , neque  ledionem  duo- 
bus in  punitis  fecet,  neque  atqui- 
diftans  fic  afymptoto  ; fcd  cum 
oppofitafeitione  conueniae.  Eric 
vt  tota  linea  ad  lineam,  quae  inter 
(cilionem  & arquidiftancem  per 
raitum  dudam  interijeitur  ; ita 
quae  eft  inter  oppofitam  fedionem 
& afymptotuifi , ad  eam  quae  in- 
ter afympcotum  &alceram  fedio- 
nem. 

C Vppofitio.Prster  ei  qus  ponuntur  in  prs- 
^ cedente  propolitionc . (it  huius  propohtio- 
nis  fuppofitio  huiufmodi.  Sint  oppofits  fe- 
dioncs  A,L,  earumque  centrum  C,&  afym- 
ptoti  dus  KCB , DCE;  reda  verd  E AB 
contingit  in  A fcdioncm  A,  conucniens  in  E 
& B cum  afymptotis,  & in  A pundo  conta- 
dus  bifariam  diuifa  , iuxtaprop.3.  lib.z.  de- 
dndta  ab  pundo  E afymptoti  ECD,  aflurnpto; 
per  quod  puridurrf  E reda  iinea  emifla  fit 
LKEGF , nulli  afymptotorum  parallela , fcd 
eas  Itcans  in  K & E , 3t  fccans  in  vnico  folum 
pundo  G .(cilionem  A,  3c  ei  oppofitam  Lin 
pundo  L.  fit  verd  reda  linea  FAN  emifla  per 
punctum  A conradus  prxdidi, parallela  afym- 
ptoroECDinquafuitaflumptum  E)  hzc oc- 
curret in  N alteri  afymptoto  KCB.&  in  F, re- 
di LKEGF,perpropo(.n.Procli.  Dicoefle 
LEad  DG,  licut  LF  ad  FG.  hoc  eft  linea 
EL,  ex  pundo  E alfumpto  ad  oppofitam  L 
lectionem  tranfmifla,  ad  lineam  EG  litam 
inter  fcdioncm  A.  Sedidum  punSum  E; 
fient  eft  refla  linea  tota  LF  inter  feftionem 
oppofitam  L & F punflum  lineat  parallelae 
afymptoto  ECD  per  A punflum  contafius 
dudi  > ad  lineam  FGfitam  inter  didum  F, 


& fiftionis  A punflum  G. 

Apparatus.  Punfia  A.G,  infeftione  A, 
vniantur  refla  linea  AG.  qui  tota  intra  fe- 
flionem  A erit  per  propof.ro,  lib.  i.produ- 
flaque  vtrimque  procedet  extra  illam, fetabit  • 
i$ucperpropof.8.  lib.x.  afymptotos  in  H,  Sc 
1.  eruntque  refli  A H , G I . portiones  z- 
quales, percit,  prop.8.  & per noflrum  coroll. 
ad  illam , erunt  redi  G H , AI.  squales. 
Tum  p«rpropof.3i.  lib.r.  elcm.  ex  punflo  E 
agatur  refla  linea  E M parallela  afymptoto 
KCB  , occurret  per  propofit.rr.  Procli  rcdlae 
1G  AH ; & quidem  in  punflo  M inter  pun* 
fla  G & A,  vti  probabimus.Non  enim  oc- 
curret in  punflis  A vel  G,  congrueret  enim 
cum  reda  EA.velEG,  per  axio.ai.  lib.x. 
us  produdz  fecant  afymptotum  KCB;  & 
c etiam  reda  EM  duda  parallela  afympto- 
to KCB,  eam  fecaret,  quod  defiruit  datum, 
vel  duz  redi  line;  tegmentum  haberent  com- 
mune contra  io.axiom.  lib.r.  elcm.  fed  neque 
didam  redam  lineam  1GAH,  (ccabit  vitra 
punda  A.  vel  G,  vtin  P,  vel  Q pundis 
difiundiue  fumpcis ; nam  fieret  angulus  CEP, 
minor  angulo  CEB,  vel  angulus  GEQ  mi- 
nor angulo  GEI,  ideoque  minor  angulo 
CEL  squali  ipfi  GEI  per  propif.  lib.l, 
elcm.  vndeproduda  reda  QE  vitra  E,  diuide- 
rctangulum  CEK,  fecundum  redam  QERi 
fi  primum  quandoquidem  perprpp.17.  1' b.  1. 
elcm.  duo  anguli  BCE, BEC,  intriangulo 
EC  B,  funt  minores  duobus  redis,  crunc  mul- 
to minores  duobus  redis  duo  anguli  BCE, 
CEB ; igitur  per  13.  axiom,  lib.r.  elem.dus 
redi  linei  EP. KCB, concurrerent,  parallelx 
pofitsrfi  fecundum  fimiliter  per  prop.17.  lib.r. 
clem.  in  triangulo  CEK,  duo  anguli  CEK, 
CKE , funt  minore» duobus  redis;  ergo  mul- 
t6  minores  duobus  redis  crunc  duo  anguli 
CEK,  R.EK;  igitur  duz  redi  KCB.QER, 
concurrent  per  1 3.  axiom.lib,  r.  elcm.  hoc  eft 
duz  redi  pofiti  paralleli,  hicabfurda  indi- 
cant redam  E M politam  parallelam  afym- 
ptoto KCB,  non  polle  occurrere  redi 
IGAH,  in  alijspundis,  prxtcrquam  invno 
M Cio  inter  punda  G & A.  Quia  vero  ia 
triangulis  HAB  , MAE,  anguli  in  A vertice 
funt  squales  per  propof.if.  lib.r.  tum  anguli 
AEM,  ABH  squales  per  prop  as.lib.iilcm. 
ob  redam  E AB  incidentem  in  redas  paral- 
lelas EM,  BH;  tum  etiam  anguli  A ME, 
AHB  , percit.pr0p.i9.  ob  redam  MAHin- 
cidcotcm  in  eafdcm  redas  parallelas  EM,BH; 
erunt  dida  triangula  squiangula,HAB,MAE. 
Et  quoniam  in  triangulo  KGH,  eft  reda  EM 
parallela  lateri  KB.eruntduo  triangula  KGH, 
EGM,  fimilia , ideoque  perdehn.  1. lib.5. 
elcm.  zquiangula. 

Demonflratio.Quia  triangula  HAB, MAE, 
funt  zquiangula  per  apparatum^rit  per4.pro- 
pol.lib.d.elemcn.  vt  BA  ad  AH,  fic  EA 
adAM:  prima  BA  eft  squalis  tertii  EA,  vti 
F f ofteo- 
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ollendimus  in  fuppofitione : ergo  per  propof. 
14.  Iib.  f.  element.  fecunda  AH  erit  squalis 
quarte  AM.  Cumque  fint  in  apparatu  recte 
linee  AH,  GI , *qualesoftenfx,Sc  nunc  o- 
fienfe  equales  AH,  AM  j erunt  per  i.axiom. 
Iib.  i.clrm.  red*  tres  linee  AH,  AM.GI,*- 
qualcsi  eft  autem  duarum  rtdarum  AG,  AM, 
exceflus  reda  GM;  ergo  per  lemma  5.  erit 
•tiam  GM  reda,  exceflus  duarum  redarum 
AG,Gl.  & quoniam  triangula  fuoc  zquiangu- 
la  KGH.EGM.  ex  apparatu  j erit  per  prop.4. 

Iib. 6.  clem.  vt  HG  ad  GK  , fic  MG  ad  GE; 
vicifllmqueperprop.  iClib.  5.  elem.  vt  HG 
ad  MG.lic  GKad  GE;  Se  in  apparatu  often- 
dimusefle  squales  redas  HG,  AI  ;tum  eft  per 
prop.  1 6.  lib.x.  reda  LE  squalis  ipfi  GKterit 
per  noftrumcoroll.propof,7.  Itb.  5.  clero,  vt 
At  ad  M G,  fit  LE  ad  GE  , exceflum  Ifi. 
nearum  LE,  FG  : fed  ex  demonllrationc  alla- 
ta in fupcrinreprop. 55,  vt  AI  ad  exceflum  li- 
nearum AG,Gl,ficcft  reda  EF ad  c*ceffum 
linearum  EG,GF,qui  exceflus  additus  ipfi  EG, 
efficiet  futmnaro  FG , per  J.  axium,  igitur  per 
prop.t  t .bb.5.  elem.  erit  vt  LE  ad  G E,  fic 
EF  ad  exceflum  linearum  EG,  GF;  igitur 
perprop.it.  Itb. 5.  elem.  adiungendo  antece- 
dentia .LE , EF,  invnamfummam  LFi  Sc 
fumraam  faciendo  FG,  confequentium  GE, 
Se  exceflus  prardift!  redarum  EG,  GF;erit  vt 
LE  ad  EG , fic  LF  ad  FG.  quomodo  fuit 
propofitum, 

PROPOSITIO  XXXVII. 

Si  corti  fettionem , vel  circuli 
circumferentiam  ,vel  fe&ionesop- 
pofitas  contingentes  dux  redbe  li- 
nex,  fibi  ipfis  occurrant}  &pcr 
ta&us  linea  producatur}  ab  oc- 
curfu  vero  contingentium  ducatur 
linea  le&iotiem  in  duobus  punftis 
fecans:  Erit  vt  tota  ad  eam  qux 
cxtfa  fumitur } ita  portiones  inter 
fefe , qux  a linea  ta&us  coniungen  - 
te  fiunt. 

C Vppqfitio.  Sit  coni  fcdio , vel  circuli  cit- 
^ cumfcrentia  AB , vel  fediones  oppofies 
A,  B;  quam  vel  quas  contingant  duiTeds 
line*  AC  , BC,  concurrentes  in  pundo  Cs 
rectaque  Unca  fic  A B,  vniens  puoftaconU- 
duum  A , C : St  ab  pundo  C concurfiu 
egrediatur redalinea  CDEF , fecamin  duo. 
buspundis  U,  F,  fi  ctionem  vel  circuli  cir- 
cumferentiam , &prxdtdam  redam  AB  in 
pundo  E.  Dico  vt  tota  fetans  CF  ad  CD  por- 
tionem ciusextrafcdioncm,  itaefle  F C ad 


ED , inter  fefe , portiones  videlicet  eiucfitz 
intra  fecltonero,  & fad*abreda  AB  conintl- 
gente  punda  A,  8 , contadtfum. 

Apparatus,  lnuento  S centro  ellipfeos  St 
hyperbole, per  prop.45.ltb.!.  Sc  oppofitatum 
fcdlonum  pcrcoroll.  noft.i.  adeit. propof.  3c 
circuli  per  prop.i.  Iib. 5.  elem.  & in  parabola 
repcriacurquzcumque  eius  diameter  per  prop. 
44.  iib.  cie  a.  Indatis  fedionibus  & circulo, 
per  punda  A & C.difiundtuc.SC  per  centrum 
rcpertum,ducantur  red*  linea;  qu*  erunt  dia- 
metri per  coroll.  prop.  ;i.  Ii  b.  t . fed  in  Parabo- 
la,  per  punda  C Sc  A . ducantur  ex  pratferi- 
ptoprop.ji.  Iib.  1.  elem.  red*  lines  sequidi- 
liantes  diametro  rcpertxjhzdusdudx  red* 
per  A Sc  C difiundiue  erunt  diametri  Para- 
bola, pcrcoroll.  noft.  1 . ad  prop.  46.  Itb. r . Sc 
fecabunt  lineam  curuatn  eius  in  vnico  tantum 
pundo,  per  coroll.  nofl.1.  ad  propof.afi.  lib.x. 
quod  etiam  intelllgcndum  ell  de  tranfuerfa 
diametro  Hyperboles , non  autem  de  reda; 
producendo  vero  has  diametros  in  Parabola, 
Sc  tranfuerfam  in  Hyperbola  Sc  fedionibus  op- 
fitis  verfus  fcdioncm , incedent  intra  illamex 
natura  fua:  at  verd  in  ellipfi  St  circulo  dud* 
did*  diametri  per  punda  C Sc  A difiondiue, 
Sc  centrum  proprium  repertum  fecabunt  ia 
duobus  pundis  lineam  curuam  earum  figura- 
rum propriam.  Itaque  in  datis  fedionibus  fint 
diametri  huiufmodi  C,H , AK ; prima  CH, 
eduda  ex  pundo  C conjutfus  datarum  reda- 
rum tangentium,  redam  lineam  AB  vnientem 
Punda  conuduunf  bifariam  in  H diutdctfeu 
Iccabit,  tam  in  parabola  ipfa,  qulm  hyperbo- 
la, Sc  in  ellipfi,  Sc  circulo,  per  prop.  ;o.  lib.x. 
at  veroin  oppofitisftdtonibux  perptopof.39. 
lib.l.in  quibus  tamen  erit  reda,  non  tranfuer- 
fa diameter!  AK  autem  in  ellipfi  Sc  circulo 
critchordi  terminat* in  A Sc  K vrrimquein 
drcomferentijs,  proccdentfjue  per  centra  pro- 
pria, Gcuti  etiam  in  hyperbola  in  quavtiin 
Parabola  fohimmodd  iccabit  in  vno  pundo 
A lineas  curuaspropriaa,  iuxea  prop. 16.  lib.r. 
Infuper  p«r  pundutn  D agantur  per  prop.  )t, 
fib.t. elem. duae refte line*  DNO,  DP;  illa 
quidem  zquidiftans  red*  AH,  qu*per  11. 
prop.  Procli  occurret  red*  KA  produdsvl- 
tra  A in  pundo  N,  SeinX  red*  contingenti 
AC,6credz  CH  in  O;  alia  vetb  reda  paral- 
leli ungenti  C A D P occurret  in  P , red* 
CH, percit,  n.  propof. Procli prtxiocend* fi 
opusfit.  Ad  hzc ex  pundo  F tranfmtttantuc 
ah*  du*  red*  lines  zqokliflantrs  tlijs  defi- 
gnandis:  prima  quidem  FK. , zqoidsftans  ipfi 
ungenti  AC,  occurrenft^ue  per  prop.ti.  Pro- 
cli io  pundo  R , red*  CH, & in  G diametro 
AK  ; altera  verd  reda  FKQ  squidiftans  ipfi 
AHB,  occurrens  per  prop.xi.  Procli , rtd* 
tangenti  CApvoduds  in  punda  L ,8c  red* 
CH  in  M,  & red*  AK  in  K.  Porrorefulta- 
buntdiuetfaquadnlatera,  Sc  triangula;  inter 
qu*  triangula  mulca  erunt  Gmilia.  imprimii 

qui. 
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quidem  ifta  tria  LCM,  ACH,XCOi  per 
coroll.  prop.  4.  lib.  6 . elem.  ob  parallelas rc- 
&as  XO, LFK,pofitasipfi  AHB.  qux  ided 
erunt  inter  (e  parallela  per  propofit.  30.  iib.t. 
elem.fisd  & ex  eifdcm  principijs  tria  alia  trian- 
gula erunt  fimilia  LCF,  ACH  , XCD  : tum 
alia  tria  fimilia  FCM  , ECH,  DCO.  Tilm 
alia  duo  fimilia  L A K,  X AN,  ob  parallelas  ba- 
fes  NX,  LK,&  rc&as  NK,  LX^fe  mutu6  de- 
cubantes j nam  per  prop.  15.  Iib.  1.  clem.  an- 
guli ad  verticem  A erunt  aequales , tum  per 
propof*2  9.  lib.i*  elem*  anguli  N,X,  K,  L,  *- 
quales  rcfpcdiue  , ob  incidentes  redas  NK, 
LX,  in  redas  parallelas  NX,  LK.  Tum  alia 
tria  GND,GAL,FGK,  primaqujdem  duo 
per  coroll.  prop.4.  lib.d.  elcm.  ob  redas  ND, 
AE  parallelas;  medium  vero  & vltimum,  ob 
rationem  allatam  in  duobus  triangulis  LAK, 
XAN  1 quare  per  propof.11.  Iib.6.  clem*  dida 
tria  triangula  erunt  fimilia%  Sed  & haec  duo 
FCR,  DCP,  per  coroll.  prop.4..  lib. 6.  ele* 
ment.  erunt  Gmilta,  obparallelas  redas  DP, 
FR*  Denique  alia  duo  limilia  erunt  triangula 
DPO.FRM,  ob  parallelas  redas  DP*  FR, 
per  cit. coroll.  propof^.  lib.fi.elem.  Itaque  in 
omnibus  his  triangulis  Gmilibus  licebit  per 
lemma  46.  lib.i.  comparare  latera,  quod  reti- 
nendum erit,  ne  toties  repetere  cogamurdi- 
da  triangula  A;  citationes  lemmatis  jo. 

Demonftratio.  Quia  in  triangulis  LCM, 
XCO,  cft  reda  XO  parallela  bau  LM»  & re- 
da CDF lecat  didas  parallelas  in  D & fc;  erit 
per  coroll.  noft.4.  ad  prop.4.  bb.6.  elem.  vt 
LF  ad  FM,ficXDad  DOi&  per  prop.  iS.lib* 
j.  elem.  componendo , vt  LM  ad  FM,  fic  XO 
ad  DO  ; ergo  vicilHm  erit  per  prop. 16.  lib. 5. 

elem.  vt  LM  ad  XO,  fic  FM  ad  DO:  quare  per 
prop. 2 a.  lib.d.clerm  erit  vt  quadratum  redae 
LM  ad  quadratum  red*  XO , Ccquadrttum 
fedar  FM  ad  quadratum  reda:  DQ  : quadra- 
tum au  f em  reda:  LM  ad  quadratum  red* 
XO  habet  duplicatam  rationem  («eris  LM  ad 
latus  XO  per  prop.  20,  Iib.  6.  elem*  &trian* 
gulum  LCM  ad  triangulum  XCO,liabetpcr 
prop.i 9. Iib.6-  elem.  duplicatam  rationem  la- 
teris L^l  ad  latus  XOjergo  per  prop.  1 1.  lib-y- 
elem.  erit  vt  quadratum  rcdse  LM  ad  quadra- 
tum redae  XO.fic  triangulum  LCM  ad  trian- 
gulum XCO.  ex  eifdcm  principijs  erit  v,t  qua- 
dratum red*  FM  ad  quadratum  red*  DO* 
fic  triangulum  FRM  ad  triangulum  DPO:  & 
per  prop.  11.  lib.  f.  clem»  vt  triangulum  LCM 
ad  trUogulum  XCO,  totum  ad  totum*  fic  tri- 
angulum ablatum  ad  triangulam  abla* 
tum  DPO;  igitur  per  prop.i  ^lib^elem.  rtlU 
quum'  qUadylatcrii  m LCK.1  , td  reliquum 
quaririlacerum  XCPP  eruGcut  totum  trian- 
gulum LCM  ad  totum  triangulum  XCO  l.vrf 
perprop.il. liS.j.ekui.  vt  quadraturo  refla 
LM  ad  quadratum  refla  XO.  fit  qjfiia.dati 
duae  refla lidea  AC.BC,  contingente*,  con- 
currunt io  vnumpunflum  C : imprimis  refla 


linea  AB  neflens  punfla  contafluurh  non  in- 
cedet per  centrum  in  Parabola  , quo  caret  in 
quole  mutudleccnt  eius  diametri  que  funt 
omnes  recte  parallelae  pcT  coroll.  nofl.  3.  ad 
prop.  17.  lib.i.  In  ellipfi  autem  & circula  ea- 
dem refla  AB  non  tranGbit  per  centrum, iu*ta 
coroll.  noil.i.  ad  prop.  17.  lib.i.  In  Hypcrbo- 
I a vero  cum  ipfa  refla  AB  (it  per  prop.  to.  lib. 

I.  tota  intta  ipfam , & ccntrumeius  Gt  com- 
mune punflum  communis  feflionis  diametro- 
rum eius,  Gttjue  extra  ipfam,  per  coroll. noli. 

4-  ad  prop. 17.  lib.  i.non  tranGbit  perdiflum 
centrum.  Denique  in  oppoGtis  fcflionibua  ea- 
dem refla  linea  AB  nulla  ratione  per  centrum 
incedet , vti  detnonftrauimus  in  coroll.  noflro  ' 
i.  ad  prop.]  t. lib.i.  Igitur  cum  oilcndcrimus 
in  apparatu  teflam  AB  bifarii  m diuidi  ab  dia- 
metro CH,  in  punflo  H j erit  ipfa  AHB  refla 
ordinatim  applicata  ad  diametrum  CHMjin 
parabola  quidem  per  coroll.  noli.  1 8.  ad  prop. 
49.  Iib.t.  in  hyperbolaper  coroll.  noft.19.  in 
oppoGtis  fe&ionibus  per  coroll.  noli.  jo.  in 
ellipG  per  coroll.  noli.  )i.  in  circulo  denique 
per  coroll.  nofl.;i.  ad  citatam  prop.  49.  Iib.  a. 
quare  ci  demon  liratis  in  prop.  49.  & jo.  lib.i* 

in  omni  feflioneSc  circulo,  fed  in  oppoGtis 
feflionibus  perprop.11.  Itb. huius,quadrili. 
terum  XCPD,  triangulo  ANX erit  arquale;  tc 
quadnlatcrutn  ACRG  aquale  triangula 
FGK  t igitur  G his  poGrettiis  squalibus  com- 
mune adi  jciatur  quadrtlaterum  LAGF;  Get 
pef  ax.  a.  Iib.t.  elem.  ex  rna  patre  totum  qua- 
drilaterum  LCRF  aquale  toti  triangulo 
LAK.  Erit  igitur  reGimeAdo  pnrdifla  per  7. 

St  ia.  propoli  lib.j.  elem.  vt  quadratum  refla 
LM  ad  quadratum  refla  XQ  ,-Gctriatigulum 
ALK  td  triangulum  ANX. Cumque  in  trian- 
guli* MLC.OXC,  Gradibus  Gt  LM  ad  LC, 
Gcut  XO  ad  CX;  St  viciflim  per  prop.  1 6.  lib. 

J. elcin.vt  LM  adXO.Gc  LC  adCXj  Scper 
prop.i.  lib.&elcm.  Gt  LX  ad  XC,  Gcut  Ft> 
ad  DC,ob  parallelam  reflam  XDipG  LFjerit 
per  prop.  18.  itb.j.  elem.  componendo  vt  LC 
adCX.  GcFCad  CD  : igitur  perpropof.ua 
Iib. ]. elem.  vrLMadXO.Gc  FC  ad.CD  : Sc 
per  prop.  11.  bb.6.  elem.  viquadratum  refla 
LJvl  ad  quadratum  reflat  XO , Gc  quadratum 
refla:  FC  ad  quadratum  refla  CD:  8c  per  pro- 
pqf.lt.  lib.y.  element.  vt  triangulum  ALK  «d 
triangulum  ANX,  Gc  quadratum  refla  FC  ad 
quadratum  refla  CD.  Cumque  per  propof.i. 
Ub.d.eIem.ob  reflam  AE  parallelam  ipft  LF, 

& reflam  XD  parallelam  ipG  AE& AF;erit 
vt,  AXad  X*, Gc  ED  ad  DC;tumvt  XC  adi 
LX,  fic  DC  ad  Fp.r  ergo  per  prop.  11.  Iib.  f{ 
dement,  ex  aquq  erit  vc  AX  ad  LX,  GcEOad 
FP;  Sc  per  diujfionem  rationis  contrariam, 

1 uxta  coroll.  a-  prop.t  7.  iib.] . eleftt.  vt  AX  ad 
LA.ficEDad  FE;  igitur  mucrteodo  erit  per 
coroll. prop.4. Gb.;. clem. vt  LA  ad  AX.fie 
FEad  ED.  Quare  per  ptop.n.Itb.i.elctneo. 
ens  vt  quadratum  refla  LA  ad  quadruum 

F f a refla 
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redi  AX,  fic  quadratum  redi FE  ad  quadra- 
tum red*  ED:fed  per  prop.  19.  & 20.  lib.d. 
elem.  & prop.i  i;  lib.5.  elcm.  cftvt  triangu- 
lum ALK  ad  triangulum  ANX,iraquadratum 
recti  LA  ad  quadratum  redi  AX  j fle  ofteri- 
drmuscflequadratum  reda;  FEad  quadratum 
redi  ED,  ficut  quadratum  redi  LA  ad  Qua- 
dratum redi  A X:  ergo  per  prop  i 1.  lib.5 . 
elcm.crit  vt  triangulum  ALK  ad  triangulum 
ANX,  fic  quadratum  redi  FE  ad  quadratum 
redi  ED  1 Deaique  cum  probaucrimui  an- 
tea cfTc  vt  triangulum  ALK  ad  triangulum 
ANX  , fic  quadratum  red*  FC  ad  quadra- 
tum redxCD,crit  per  prop.i  ilibj$.clcm.  vt 
quadratum  redi  FC  ad  quadratum  red* 
CD,  fic  quadratum  redi  FE  ad  Quadratum 
redi  ED:  igitur  per  propofix*.  hb.d.  elem. 
erit  vt  FC  ad  CD,  fic  FE  ad  ED,  quod  erat 
copcludctidum. 

PROPOSITIO  XXXVIII. 

lifdcrp  pofitis.  Si  per  cQncin- 
gentium  occurfum  ducatur  refta 
linea  tattus  coniungenti  aequidi- 
ftans;  &per  pundhim  quodconi 
iungentem  radius  bifariam  diuidit, 
ducatur  linea  fccans,  & fedtionem 
ipfam  duobus  in  pundlis , & lig- 
neam xquidiftantem  per  occutr 
fum  dudlam : erit  vt  tota  ad  eStq 
qua:  extra  futnitur  interfectionem 
& lineam  aequidiftantem,  ita  por- 
tiones inter  fefe,.quje  a linea  ta- 
ctus coniuftgente  efficiuntur. 

.tu: ;*  • i . • 

SVppofitio.  Se&ionemvtl  rif  culi  circum- 
ferentiam AB,  vel  f«aioB«!  oppofifas ' A, 
B,  tontinganc  dux  refix  lirtex  AC,  BC.  con- 
nenientes  in  punfto  Cj  re&a^ue  linea  AB 
vniat  punfli  cohtadhjum  A , Ba  &per  C 
punitum  duiSSa  fit  reda  linea : CO  xrjuidilBttie 
ipfi  rcSx  AB  vnienti  puttiSa  camaftutiittf 
tum  alia  rc&»  e*  punflo  £ medio  tcftoe  AB 
uflus  coniungemn  iranfiAittHur  FEDO.fea 
cani  ledtionem , vel  circuli  circumferentiam,- 
vel  fcitioner  oppofiras  in  duobus  punflfs  ‘F,' 
Dracc*dtamCO  XquidifiantemSjm  AB,  IHf 
pondo  O.  DieoeiTe  vt  fO  lotaifta  reSa+-! 
rica,  ad  OD  eioi  portionem  esttra  locum  litam 
dat*  fedioais,  vel  circuli , vel  extra  locuni  In-1 
testmcdium.  datarum  oppofitafum  fcftiomiTti;; 
fic  FEad  £D,  portiones  inter  fequxablmcr 
AB  eoniungente  tatSus  efficiuntur. 

Apparatus.  Extli&is  in  apparitu  fuperioris' 
propofitionisducantur  diametri  ANI,  CMP,- 
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per  centrum  I , in  Hyocrbola,fcdionibus  op- 
pofitis,  cllrpfi  fle  circulo : mani  fertum  per  pro- 
pofijo. lib.i.  diametrum  CEM  ,tran(ituram 
per  E pundum  medium  red*  AB,  in  fedione 
fle  circulo  •,  at  verd  in  Oppofitis  fedfbnibus 
per  prop. 39.I ib.  2.  Aliam  verd  AN  in  Para- 
bola euc  parallelam  ipfi  CEM;  in  elJipfi  verd 
fle  circulo  fecare  duobus  iri  pungis  circumfe- 
rentias ; in  BaraboU  denique  fle  Hyperbola 
folumin  vno  pundo  A interfecarc  ipfarum  li- 
neascuruas,  vti  ortendimus  in  apparatu  fupe- 
riorispropofitionis  37.  Prltereae*  pundis  F 
fle  D,  per  prop.  3 1 . lib.  t.  clement.  red*  line* 
LFKM,  DHGXN,  iquid  i liantes  ipfi  red* 
AB,  quxfecabunt  datas  fle  dudas  alias  redas 
lineas  in  pundis  in  figurationibus  defignatis, 
per  prop.i  i . Procli.  Denique  per  panda  F,  Gp 
•gantur  ali*  red*  zquidirtantesipfi  LAC* 
fintq  ie  FR,  GP , occurrentes  in  R fle  P pun- 
dis diametri  EC  produd*  fi  opus  fit.per  pro- 
pof.  cit.  1 1.  Procli,  producenda  donec  occur- 
rant in  S & T,  red*  CO,  per  cit.  propofitio* 
Prodi,  8t  reda  FR  occurrat  in  V & Y redis 
interraedijs  AE , XGD. 

Demonrtratio  fupponet  analogiam  demon» 
Aratorum  in  fuperiore  propofit.  Eodem  igitur 
difcurfu  , fle  ex  eifdem  principijs  allatis  in  de- 
monftratione  fuperidri*  propofitionis  orten- 
detur,  -vt  quadratum  red*  LK1  ad  quadratudl 
red*  HX, fic  efle  triartguhim  ALK  ad  trian- 
gulum ANX  ; 8t  vt  triangulum  ALK  ad  tri- 
angulum ANX,  fic  efle  quadratum  redi  LA 
ad  quadratum  red*  AX;  nam  per  prop.  tp.Sc 
20  lib.  6.  tlem.  habent  rationem  duplicatam 
lateris  LA  ad  latus  A Xj  igitur  per  prop.n.lib. 
f.  elem.  dit  vt  quadratum  redi  LM  ad  qua- 
dratum redi  HX,  ficqoadratum  red*  LA 
ad  quadratum  red*  AX.  Cumque  fine  paral- 
leliredi  XGD,  CO,  ipfi  A B,  erunt  inter  (e 
paralleli  ';  fcd  etiam  lunt  paralleli  pofic* 
LAC  , FVYRS  ; rcfultabuncparallelogram- 
mata  LS,AS,  XS,  AY  Culus  oppofitaiatera 
Dcrprop.34.  Iib,i.  eleih.  erunt  xquaua;  vide- 
licet LC,FS;  tum  XCjYSj  tOm  )LX  ,FYj 
tdm  AX^  V Y : erit  igiturper  prppon?.  jib./. 
coroll.  noftrum,  vt  LC,adJCx,ficF$ad  fYj 
ikm  vt  LX  ad  AX,  fic  FY  ad  V V • '&  quia  in 
triangulo  OFS,  cftreda  YD  parqllcla  ipfi 
St) ; erit  per*  .prop.  lib. 6:  clpftien.  yt  FY.a4 
YS?  fid  fD  ad  DO;  Sc  corpptthcndo  per  prop, 
iS.Irb.y/eJ^m.  vt  FS  id  S Y,  fic  FO  ad  OD  j 
ortendimus  autem  efie  LtidCjC  vt  F^  ad  S Y j 
dgb  pefprqp6f.f  1 . rfefn.  erit  vt  LC  ad 
CX  V fild  FO  ad  OD.‘  maritem  io  triangulo 
LCM , reda  XH  t>arAfiefi'la(crf  JL jCl ; ergo 
per  pfopof.  4.  coroll.'lfb.^i  elem.*erunt  t,tiao- 

fa[atC^*X.CH,fimifii:tj  uarc.peq^cfin.ti, 
b.d.Witf.Frit  vt  LN^^tC.fic  XH  adXCj 
prop.  16. lio?<J  elemen.  vt  LM 
ad  XH,  fit  I.C  id  CX,  fed'brtcndimus  efle  vt 
LC  atf  C x;  fidFO  ad  OD ; e^o  per  p ropoC  1 r , 
11^. 5.  elemen.  vt  LMf  ad  XH,  Gc  F6  ad  OD> 

igitur 
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igitur  per  propiii.  lib.i.  demert.  erit  vt  qua- 
dratum rt&x  LM  ad  quadratura  re&*  XH, 
fic  quadratum  redae  FO  ad  quadratum  redae 
OD:  probauimus  autem  antea  efle  quadratum 
feda?  LM  ad  quadratum  redlr  XH,  ficuc  qua- 
dratum redae  LA  ad  quadratum  redz  AXj 
ergo  per  propof.u.lib.y.  clera.  erit  vtquadra- 
tum  redx  L A ad  quadratum  redz  AX,  (ic 
quadratum  redz  FO  ad  quadratum  redz 
OD:  igitur  erit  per  prop. 12.  lib.  6. elem.  vt 
FO  ad  OD*  fic  L A ad  AX  ; cft  autem  in  tri- 
angulisXFD,  AFE,  fimilibus  per  coroll.  pro- 
pol.  4.  lib.  6.  clem.  ob  redas  parallelas  XD, 
AE,  & per  definit  i.eiufdem  Hb.fi.erit  vt  LA 
ad  AX,  (ic  F E ad  ED:  ergo  per  prop.  1 1 . lib.  j. 
elem.  vt  FOad  OD , hcFEad  ED.  Quod 
erat  demonftrandura. 

PROPOSITIO  XXXIJt 

Si  oppofitas  legiones  du*  re- 
&z  line*  contingentes  fibi  ipfis 
occurrant  $ & per  ta&us  linea  pro- 
ducatur-, abocctirfu  vero  contin- 
gentium du&a linea,  &vtramque 
fedlionem , & lineam  tadus  con- 
jungentem fecet:  Erit  vt  tota  ad 
eam  qua:  extra  fumitur  inter  fe- 
&ionem  & coniungentem  tadbus; 
ita  portiones  inter  fefe,  qu*  inter 
fedbiones  Si  contingentium  occur- 
fum  interijeiuntur, 

SVppoficio.  Scdionulhoppofitarum  A,B, 
Gt  centrum  C repertum  per  prop.  49.  co- 
roll. noft  1.  lib.  2.  cafquccontingmt  dux  re- 
dx line*,  vnavnam , alteri  aliam , AD,  BD, 
cofluenientem  in  D ; redjque  linea  AB  per 
tadus  tranfmittatur ; & alia  DC  et  pundo 
D concurfus  tangentium  diuerfoab  C cen* 
troiuxtacoroll.  noft.i . ad  prop.;».  lib.».  per 
ipfum  centrum  C.qux  produita  diuidet  in  R. 
redam  ABvnientero  tadus,  pet  medium, iux- 
tapropof.  39.  lib.i.  lnfupcrpcr  D punitum 
concurfus  tangentium  egrediatur  quxuis  reda 
linea  EDFG,  fecans  fediones  in  E & F.  & in 
Q . redam  AB  vnientem  tadus.  Dico  efle  vt 
EG  ad  GF,  fic  E D ad  DF  ■,  boc  cft  *t tota  re- 
da EO  inter  fedionem  A,  & redam  AB  v- 
nientemtadus,  ad  redam  GF  portionem  il- 
lius totius  EG,  litam  extra  locum  duabus  (c- 
dionibus  contentum , & fedionem  alteram  B 
& redam  AB  coniungentem  tadus .-  fic  ED, 
ad  DF,  hoc  eft  portiones  didae  totius fitas 
inter  datas  fediones , & fadas  ab  pundo  D 
eocurfus. 


Apparatus.  Reda  lineae*  pundo  A perC 
ientrum,  producenda  vitra  C fic  enim  occur- 
ret obuix  redi  EDFG  , in  pundo  N:  8t  per 
prop. ju lib.i. elem. ex pundis  E&F,  emit- 
tantur redx  line*  EHSK,  FLMXO,  xquidi- 
flantesipfi  AB;  prima  occurret  in  H redx 
RCD  produdx  vTtra  D ; tUm  in  S tangenti 
AD  produdx  vitra  D j tum  in  K redx  AC 
produd*  vitra  C' ; idquc  per  prop. 11 , Procli: 
per  quam  etiam  altera  duda  occurret  in  L re- 
da; BD  tangenti,  Sc  in  M redar  CD.&inJf 
redx  AD  tangenti,  & in  O alteri  fcdioni  A 
oppofitx  obuix.  Infuperpcr  eandem  prop.ji. 
lib.i. elem. ex  eifdem  pundis  E,  F,  agantur 
ali*  dux  redx  line*  EP,  FT,  parallci*  tan- 
genti  AD  , pritoa  occurret  in  P redx  CDH 
produd*  vitra  H,  altera  occurret  in  T, eidem 
produdx  fi  opus  fuerit  vitra  C R , per  cit.pro- 
pof.it,  Prfccli.  Reda^ue  AD  producaturvl- 
traD  donec  occurrat  in  S redae  £K,  per  ean- 
dem cit.  prop.  Procli.  Porro  per  prop  30.  lib. 
1.  elem.  dux  redx  FO,  EK,  erunt  paralleli, 
quia  paralleli  pofitx  ipfi  AB»  tum  etiam  erunt 
paraftdxdux  EP,  FT , quia  paralleli  eidem 
tertii  redx  AD.  Sed  & rcfultabunt  diuerla 
triangula  fimilia  EDS,  FDJC,  ob  parallelas  re- 
das ES,  FX,  & duas  redas  FDE , XDS  , fe 
mutuoin  D dcculfantes , per  lemma  50.  lib.i. 
tum  per  idem  lemma,  alia  duo  triangula  fimi- 
lia  SDH,  MDX;  tum  alia  dUo  triangula  fimi- 
lia  EDH,  FDM  ; tum  alia  duo  fimilia  KNE, 
A NG;  tum  alia  tria  fimiliaiFMT,EHP,SHD, 
vltima  quidem  duo  EHP,  SHD , per  cit.  lem- 
ma 50.  lib.  1 . primum  veri  FMT  fimile  tertio 
SHD , vti  rturic  ollcndam;  cum  fint  paralleli 
redx  SD,  FT,  in  eafque incidat  reda  TDH, 
erunt  per  prop. 29.  lib.  1,  elem.  anguli  FTM, 
SDH  «quales  i fimiliter  quii  eadem  reda 
TMH , incidit  in  redas  parallelas  FM,  SH, 
erunt  anguli  TMF,  DHS,  xquales:  igitur  in 
didis  triangulis  FMT,  SHD, feliqui  tertij an- 
guli «quales  erunt  per  coroll.  noli. ; . ad  pro- 
pof.ji.  lib.i.  elem.  ideoque  per  f.prop.dc  de- 
fio.l.lib.d.  elem.  dida  triangula  FMT,SHD, 
fimilia  : oftendimus  autem  triarigulum  SldD 
efl*  fimile  triangulo  EHP  ( efgo  per  ptop.*  1 . 
lib  «.  elem.  didapoftrema  triangnla  FMT, 
EHP  , SHD,  erunt  fimilia.  Quare  poterimus 
in  didis  triangulis  fimilibusargumentariiux- 
ta  50.  lemma  cit.  lib.i. 

Dertidnftratio.  In  triangulis  EDH , FDM, 
fimilibus,  erit  per  lenfma  p.  lib.  1.  vt  £H  ad 
HD,ficFM  adMD;  tum  etiam  in  triangulis 
fimilibus  SDH,  MDX,  vt  HD  ad  HS,  fic  MD 
ad  MX : igitur  e*  «quo  erit  per  ptop.  21.  lib, 
5.  elem.  vt  EH  ad  HS,  fic  FM  ad  MX ; & vi- 
ciffim  per  prop.i  6.  lib.;.  elem.  vt  EHad  FM, 
fic  HS  ad  MX.  quare  per  prop.  »2.  lib.d.  elem, 
erit  vt  quadratum  redx  EH  ad  quadratum  re- 
dx FM  , fic  quadratum  redx  HS  ad  quadra- 
tum rcdxMX:  eft  autem  per  propof.id.  lib. 6, 
eieoen,  quadratum  redi  EH  ad  quadratum 
Ff ) rcftx 
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tedx  FM  in  duplicit*  ratione  lateris  EH  ad 
latus  FM;  & pcrprop.19.  lib.6.elem.eft  trian- 
gulutn  EHP  ad  triangulum  FMT  Gmile,  ia 
duplicata  ratione  laceris  EH  ad  latus  FM: 
ergo  per  prop.  11.  lib.j<elemen.  erit  ve  quadra- 
tum redx  EH  ad  quadratum  re£tx  FM  , Ce 
triangulum  EHP  ad  trian^hluOi  FMT.  e*  eiF- 
dem  principi js  concludemus  eflc  triangulum 
DHS  ad  triangulum  DMX,  ficut quadratum 
rc&*  HS  ad  quadratum  rea*  MX:  quare  per 
prop.n.  lib.y.clcm.  eritvt  triangulum  EHP 
ad  triangulum  FMT*  Ce  triangulum  DHS'  ad 
triangulum  DMX:  fcd  per  demonftrationertl 
prop.n.  triangulum  EHP  cifc  squale  triangu- 
lis ASK,  HDS;  & triangulum  FMT  eft  ae- 
quale triangulis  AfcN.DMX:  ergo  per  7.  & 
if.prop.  Iib.5.  elem.  erit  vt  triangulum  DHS 
ad  triangulum  DMX,  fic  triangula  Cmul 
ASK,  DHS*  ad  triangula  Cmul  A^N.  DMX; 
igitur  per  prop.  19.  Iib.f.  elem*  reliquum  tri- 
angulum ASK  ad  reliquum  rriangulum 
AXN,  erit  vt  triangulum  DHS  ad  triangulum 
DMX.  Eodem  quo  paulo  ante*  concludemus 
effc  vt  triangulum  ASK  ad  triangulum  AXN, 
Cc  quadratum  re&x  KA  ad  quadratum  reftas 
AN  ; id  cft  quadratum  te&x  EG  ad  quadra- 
tum re&xGF,  ob  triangulorum  KNE.ANG 
Cmilitudinem ; & vt  triangulum  DHS  ad  tri* 
angulum  DN1X  Gc  quadratum  recte  HG  ad 
quadratum  reftx  DM , hoc  cft quadratum  re- 
ftx  ED  ad  quadratum  re&x  DF  : igitur  per 
prop.tt.  Jib.^.elcm.  erit  vt  quadratum  rea* 
EG  ad  quadratum  rc&?  GF,  Gc  quadratum 
re&x  ED  ad  quadratum  refli  DF.  Quare  per 
prop.2  2.  Iibd6.  elem.  erit  vt  EG  ad  GF,Gc  ED 
ad  DF.  quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XL. 

Iifdcnt  pofitis.  Si  per  oecuf  funt 
contingentium  ducatuf  re&a  li- 
flea,  taftus  edniungenti  «equidi- 
ftans ; & a puncto  quod  coniun- 
gentem  talius  bifariam  diuidif, 
ducatur  linea  fetans  vtrattique  Ce- 
Bionem,  & atquidiftantes  eiqux 
taftus  coniungif.  Efic  vt  tofa  ad 
earfi  quae  extra  fumitur  inter  aequi-* 
d jftanf ertl  & fe&ionem;  ita  portio, 
nes  inter  fefc$  quae  inter  fe<5tiones 
& coniungentem  tactus  interij- 
«untur. 

SVppofifio.Oppofitas  fediones  A,  B.  tan- 
gant dux  reda  linea  AD,  ED,  vna  vnam, 
alia  aliam , concurrentes  in  D.  Sitque  cen; 


trum  earum  C repertum  per  coroll.  noli,  a . 
adpropi.jilib-J.  Redaque  AB  vniit  punfli 
A , B , contaduum , banc  diuidet  bifariam  io 
E,  ricta  DC  producenda  vitra  C centrum ; 
per  prop  59.  Iib.x.  Tum  per  fe  pundum  duca- 
tur reda  linea  quaecumque  HEKL  , fccanr 
vtrafque  fediones  in  H Ac  K,Acin  L redam 
FDG  ducendam  parallelam  ipfi  AB,  expuo- 
do  Dconcurfus,  qua  fecabit  vtrafque  ftdio- 
nes  in  G & fi  quia  per  prop.9.  Iib.1.  produci 
poliunt  in  infinitum  diuaricando  extrema 
propria  abinuicem  in  infinitumi  Dicovt  tota 
reda  HL  ad  cius  portionem  KL  inter  ledio- 
nem  B & redam  FDGL  ; ita  eUe  portiones 
eiufdcm  , hoc  HE  ad  EK . litas  inter  redam 
AB  & (edionem  B. 

Apparatus.  Per  prop. 31.  lib.t.  element.c* 
pundisHAc  Kj agantur  reda  linea  HNMX, 
KYOP,  parallela-  ipli  AB; prima  fecabit  in  M 
tangentem  M AD;  tum  in  N,  redam  DEpro- 
dudam  (i  opusfit : altera  verd  fecabit  in  O 
redam  DCE,  Se  in  P,  tangentem  AD.  Infuper 
expundiseildem  H<  K , ponantur  alia  duae 
reda  Hii  j KS,  parallela-  ipfi  AD  tangenti; 
prima  fecabit  in  I , redam  ABsAcinQ  redam 
KOYPQ,  Ac  in  V redam  LF,Ac  in  K.  re- 
dam ED  produdam;  fecunda  verd  occurret 
in  S reda  DEN,  Denique  ex  pundo  A tranf- 
mittaturreda  XACT,  parallela  ipfi  HEKL 
vtrimque  producenda,  qua  occurret  in  X rea 
da  NMHX,  Ac  in  Y reda  KP,  & in  T,  redae 
LGDF.  & quia  reda  XN,QK,FL«  funt  po- 
lit* paral  lela  ipfi  AB,  erunt  per  prop.  jo.  liba 
1.  elem.  parallela  inter  fe:  (imilitcrquiared* 
KS,  HR , funt  polita  parallela  tangenti  AD. 
cruut  parallela  inter  fe.  quare  per  propoGt.  1 1 . 
Procli  fediones  alllgnata  redarum  datarunt 
Acdndarum  fientinpundisaffigoatis.  Ex  hoc 
apparatu  refultabunt  parallelogramma  M U 
AQ,  QD,  HP,  HD,XE,AK,YL,  HK, 
HL,  AL.  Tum diuerfa triangula fimilia,ob 
parallelas  fidas  ab  alijs  redis,  per  prop.  ij.  Ac 
29.  lib.t.  elem.  ptop.a.  & coroll.  propof.4. Ac 
dcfin.i.  Ac  prop.-j.Ac  as,  lib.  6.  elem,  videlicet 
XAM  AYPjtiim  HEN,  KEO;  tumHRN, 
WDN,  EDA,  OOP,  KSO. 

Demonftratiodn  triangulis  (insili busM  AX; 
PAY.erit  per  lemma  ;o<lib.iivtXA  ad  MA, 
fic  AY  ad  AP ; Ac  vt  X A ad  AY,  Gc  MA  ad 
AP : efi  autem  m patallclogrammis  XE,  AK. 
per  coroll.  noli,  ad  prop.7.lib.  j.  dement,  vt 
XAad  AY,Gc  HEad  EK,  videlicet  per  pro. 
pof.  3 4.'  lib.  1.  elem.  aquales  reda  ad  aquales; 
Acin  triangulis fimilibus  HEN, KEO, vt  HE 
ad  EK,  fic  HN  ad  KO:  ergo  per  prop.  1 1 . lib. 
j.elem.crilvt  HN’  ad  KO,  ficMAadAP, 
quate  per  prop-aa.  lib. 6.  elem*  erit  vt  quadra- 
tum reda  HN  ad  quadratum  redx  KO , fic 
quadratum  reda  MA  ad  quadratum  reda 
AP.  Sed  per  prop.  1 9.  Ac  xo.  lib.tf.  clemen.  Ac 
li,  lib.}.  elem-  obduplicatam  rationem  late- 
rum homologorum  HN,  KO, efi  vt  quadra- 
rum 
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tum  redx  HN  ad  tjuSdlaturii  tc&x  KO , Gc 
triangulum  HRN  ad  triangulum  KSO;  Sc  ob 
duplicatam  rationem  laterum  homologorum 
MA,  AP.eli  vt  quadratum  redx  M A ad  qui* 
dratum  rrftx  AP,  ita  triangulum  XMA  ad 
triangulum  A YP:  ergo  per  propofit.tr.  lib-i» 
elem.ctit  vt  triangulum  HRN  ad  triangulum 
KSO,  fic  triangulum  XMA  ad  triangulum 
AYP:  eft  vero  per  prop.it.  coroll.  noli.  a.  tri- 
angulum HRN  squale  triangulis fimul  fum- 
pti!  XAM,  MND;  A triangulum  KSO  x- 
qualc  triangulis  fimul  fiimptis  AYP,  PODt 
ergo  per  7.  & n.prop.  lib.i  i.elemcnt.  erit  vt 
triangula  fimul  fumpta  XAM,  MND,  ad  tri* 
angula  fimul  fumpta  AYP,  POD,  fic  triangu- 
lum XAM,  ad  triangulum  AYP;  igitur  pet 
prop  1 9.  Iib.5 . elem;  erit  reliquum  triangulum 
MND.  ad  reliqdutti  triangulum  DOP  , vt  co- 
tum tiiangulum  HRN,  ad  tdtutn  triangulum 
KSO.  Verum  per  prop.i  9.  5c  to.  lib.  g.  eletti« 
& 1 1. prop.  lib.j.  elem.  in  triangulis  fimilibus 
XAM,  AYP,  in  ratione  duplicata  latcfurii 
homologorum  XA,  AY,e(t  vt  triangulum 
XAM  ad  triangulum  aVp,  fic  quadratum  rea 
dxX  A ad  quadratum  redx  AY ; &'  ob  ean- 
dem rationem  1 clivi  triangulum  MND  ad 
triangulum  DOP,  fic  quadratum  redx  MN 
ad  quadrarum  tc&x  PO,  duplicaram  nimia 
rum  lateris  MN  ad  latus  Pd:  igitur  per  prop. 
si.hb.j.  elem.  ccit  vt  quadratum  red»  MN 
ad  quadratum  red*  PO,  fic  quadratum  retis 
X.A  ad  quadratum  red*  AV.  Vt  autem  per 
prop.at.lib  6-  eleroa  quadratum  MN  adquaa 
dratum  PO,  fic  ND  quadtatum  ad  quadra- 
tum DO ; quia  in  triangulis  fimilibus  MDN, 
PDO,  ell  per  letndSa  jo.lib.j.vt  DN  ad  NM; 
fic  DO  ad  OP;3cvt  DN  ad  DO,  fic  MN  ad 
POafir  quia  initio  probauimuselle  jCA  ad  AY, 
ficut  HEadEK;erirper  prop.12,  lib.  6.  cicm, 
vr  quadratum  retis  XA  ad  quadratum  retis 
AY,  fic  quadratum  reti*  HE  ad  quadratum 
fcds  EK.  Prxiertaquia  in  triangulis  fimili- 
, bus  MDN,  PDO.ellpcf  lemma  jo.  libri,  vt 
ND  ad  DO,  fic  MD  ad  Op ; & cltin  parallea 
logrammis  HD,  HP,  per  prop.  34.  lib.i.  elems 
fic  coroll.  noli,  ad  prop.  7.  hb.j.  elcm.vtMD 
ad  DP,  fic  H V ad  VQ;  erit  pcrprop.i  1. lib. 
f.  elem.  vt  ND  ad  DO,  fic  HV  ad  VQ:  fed 
in  triangulis  fimilibus  HLV,  KHQ,  ell  pet 
lemma 50. lib.i.  vt  HV  ad  VQ.fic  HLad 
LK;  igitur  per  prop.  ti.  lib.  j.  elem,  eritvt 
ND  ad  DO,  fic  HL  ad  LK;  St  per  propof.t  t. 
lib.fi.  elem. vtquadratum  rcctx  ND  ad qua-c 
dtatum  retis  DO,  fic  quadratum  retts  HL 
<d  quadratum  retis  LK.  8c  quia  probauimus 
die quadratum  retts  MNad  quadratum  retis 
PO, ficut  quadratum  retts  X A ad  quadtatum 
rc&x  AY,  erit  pq;  prop.i  t.  lib.  6.  elementavt 
XA  ad  A Y fic  MN  ad  PO  i St  etiam  oflendi- 
muscfleXA  ad  AY  ficut  HEad  EK;  erit  pet 
prop.n.  lib.  J.eleraent.  HE  ad  EK  vt  MN  ad 
PO:  Infuperdemonftrauimuseffe quadratum 


retis  MN  adquadratum  redi  PO,  vtqua- 
dratum refls  ND  4d  quadratum  redx  DOj 
erit  perprop.il.  Iib.6.  elem.  vt  MN  ad  PO, 
ficND  ad  DO ; igitur  per  prop.it.  lib. 3.  de- 
ment, erit  HE  ad  EK  vtNDad  DOradhsc 
notum  cft  ex  antedidis  efle  ND  ad  DO  Vt 
HV  ad  VQ  ; rrgo  erit  per  prop.n. lib.;. elem. 
HEadEKvt  HVadVQi  Denique  probaui- 
mus effcHV  ad  VQ,  vtHLadLK;  ergo  erit 
per  prop.n  lib.j. elem.  HEad EK,vt  HLad 
LK.  quod  ccat  concludendum. 

PROPOSITIO  tfU. 

Si  Parabolen  contingentes  tres 
re£toc  linea: , inter  fe  conueniant: 
in  eandem  proportionem  feca- 
buncur.  % 

SVppofitio.  Parabolen  ABC  contingant 
treS  red*  line*  ADE,  EIC,  DBF,  inter 
feconuenientes  hac  ratione;  dus  quidem  A E, 

CE ; ih  vno  £ pundo ; alia  verb  tertia  DBF, 
fecet  in  D redam  A E , St  in  F redam  CE: 
nam  conflat  ex  corollarijs  nolitis  2.  & j,  ad 

firop.49  lib  2.  ex  vno  pundo  extra  Parabd- 
amciufquc  lineam  curuam  fumpto  duas  Po-  • 
Ium  tangentes  ipfarti redas  egtedi  polle;  igi- 
tur dus  fdlilm  concurrent  in  vnum  punctum: 
Tertia  veti  fi  ducatur  ex  aliqUo  pundopuea 
B,  arcus  Paraboles  liti  inter  alia  dut>  punda  A 
fic  C eontaduum , ungens  ipfammet  Parabo- 
lam ; cdm  ex  natura  lualertfpcr  procedat  cx- 
ttaipfam,  produda  vttimque, occurret  in  0 
St  F , pundis  aliarum  datarum  tangentium  re- 
darum ; peraxinm.  28.  lib.  1.  elem.  & fic  tres 
dat*  redx  cOncurlent  feu  cOnucnicnt  inter  fe 
exdatis; duSquidem  in  vno  pundo,  Scnod 
plureS  ; alia  vtrohaS  duas  concurrentes  in  vnct 
pundo,  fecablt  vnam  iil  vno  pundo,  aliam  in 
alio.  DicO  autem  ita  efle  CFad  FE,  ficut  ED 
ad  DA,  fit  FB  ad  BD. 

Pro  demonflratione  hiiius  propofili , appa- 
ratus duos  patietur  cafus , jdcoquc  etiam  dus 
demonftrationes  afferentur, prima  primi  cafus, 
alteri  fecundi. 

Apparatus.  Reda  Ac  ducatur  vniens  puti- 
da A,G,  eontaduum  dualum  redarum  tad- 
gentium  AE,CE  conuenientium  invoum  E 
pundum;  qux  leda  tota  erit  intra  Parabolam 
per  prop.  10.  lib.  1.  Hxcverd  reda  AC  bifa- 
riim  in  G diuidatur  per  prop.io.  lib.i.  elem, 
fit  reda  EG  triafmittafur,  qux  neceffarii  li- 
neam curuam  Paraboles  id  vno  pundo  interlc- 
cabit , erit^uediartieter  eius  per  ptop.29.  lib. 
a.  Porrd  hoc  pundum  interfedionis  lines 
eurus  Paraboles  St  diametri  eius  EG,  vel  erit 
pundum  B contadus  tertis  redx  lines 
DDE , vel  aliud  puta  H.  Edo  primum  feu 
F f 4 primut 
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primus  cafus  huius  apparitus.  En  dcmonftra- 
tiqnem. 

Dcmonftratio.  Quia  in  Parabola  data, dia» 
meter  eius  EBG  , redam  A G C bifarilirt 
diuidit,  & in  Vertice  B diametri  refla  DBF 
datur  contingere  ipfam  Parabolam ; erit  per 
j. propof. libri  2.  refla  DBF,  parallela  ipG 
AGC.  Igitur  quia  in  triangulo  AEC,  reda 
DF  eft  parallela  bali  AC,  & ex  vertice  E 
refla  linea  EBG,  diuidit  bafim  AC,  Are- 
fiam DF  j critper  coroll.  noftrum  adprop. 
4.  lib.  6.  element.  vt  AG  ad  GC,  fic  DB 
ad  BF  ,•  primaautem  AG  aequalis eft polita 
fecunde  GC;  etgoper coroll. nodrum  1. ad 
propof.  14.  lib.  j.  element.  tertia  DB  erit  ae- 
qualis quartx  BF.  Verim  quia  refla  AC  eft 
parallela oftcnfa  tangenti  DBF,  in  extremo 
diametri  BG  j erit  refla  AGC  ordinarim 
applicata  diametro  EBG,  per  coroll.  noft.  7, 
adprop.  48.  lib.  1.  velquia  recla  AGC  bi- 
• fariimih  G fecatur  ab  diametro  BG  Para- 
. bolesquae  centro  caret  in  quo  (e  mutuo  fecent 
eius  diametri  iuxta  coroll.  nodrum  3.  ad  pro- 
pof-4f.  lib.2.ideocjue  refla  AGC  extra  cen- 
trum praediflum  eft;  tunc  per  coroll.  noftrum 
2.  ad  propof.6.  lib.  2.  erit  ipfa  refla  AGC  or- 
dinarim applicata  diametro  EBGl  Igitur 
quia  refla  A E Parabolam  in  A contingit 
conueniens  in  E cum  cius  diametro  GBE 
. extra  ipfam  Parabolam , A abpunflo  conta- 
ftus  A ad  prxdiflam  diametrum  EBG , eft 
ordinarim  applicata  refla  AG  : eritperpro- 
pof.35.  lib.  r.  refla  EB  squalis  redx  BG. 
Quare  cum  in  triangulis  AEG,  CEG  , fint 
reflx  DB,  FB,  parallele bafibus  AG,CG, 
oftenfc  ; erunt  per  prop.  1.  lib.  6.  clem.  reflx 
linei  AE,  CE,  feflx  proportionaliter  in  D A 
f,  Gcutifcda  eft  reda  EG  in  B:  fcdpauld 
anti  probauimus  elle  fedam  redam  EGinB, 
in  parces  zquales)  ergo  etiam  reda  AE  feda 
eritin  D in  partes  zquales,  AredaCEinF 
in  partes  zquales.  Quare  erit  vt  CF  ad  FE,  fic 
EDad  DA, A FB  ad  BD,  ficuti  fuit  propofitu. 

Apparatus  fecundi  cafus , fuppofitis  i;s  quz 
diximus  in  primo.  Eftodiamettr  EG  fecans 
bifariim  in  G , redam  A C non  tranleun- 
tem  per  centrum  Paraboles  quo  caret  Ttio- 
ftendimusinprxccdente  demonftratione , id- 
eoque  ordinatim  applicatam  didz  diametro 
EG  per  coroll,  noftrum  2.  ad  propof.6.  lib.  2. 
non  licet  lineam  cucuam  Paraboles  interme- 
diam inpundo  S contadus  redz  DBF  , fed 
inaliopundo  H,  ex  quo  perprop.31.  lib.  1. 
element.  educatur  reda  linea  KHL  parallela 
ordinatim  applicati  redz  AGC  ad  diame- 
trum EHG ; nxc  reda  KHL  continget  in  H 
Parabolam,  per  propof.  ;t.  lib.i.  Tunc  vero 
per  demonftrationcm  przcedentero  , erum 
redz  K H , H L zquales ; tum  redz  C L, 
LE  zquales;  tum  redz  EK  , KA  zquales; 
& redz  GH,  HE.  Infuper  ex  przfcripto  pro- 
pof.julib.i.  element.  ex  punfto  B conudus 


dati,  agatur  reda  linea  MNBXP,  parallela 
diametro  EG,  quz  occurret  in  M,  redz 
CEM ; A in  N tangenti  A E ; A in  X re- 
dz AC,  per  prop.  11,  Procli : Tum  etiam 
ex  pundis  A A C , ponamur  redz  linez 
AO,  CP  , paralleiz  tangenti  DBF,  quz 
per  propof,  30.  lib.  1 . element,  erunt  paraJlclz 
intet  fe ; A occurrunt  in  O A P , redz 
MBP  , per  propof.  cit.  1 r.  Procli.  Sed  & per 
corollarium  noftrum  1.  ad  ptop.  46.  lib.i.  re- 
da MBP , parallela  diametro  EG , erit  et- 
iam diameter  datz  Paraboles.  Tim  etiam 
quia  redz  AO , OP , funt  paralleiz  tangen- 
ti DBF  parabolam  in  vertice  B diametri 
BP  , erunt , A non  incedunt  per  centrum  Pa- 
raboles quo  caret  iuxta  coroll.  noftrum  3,  ad 
propof4;.lib.  a.  erunt  per  coroll.  nolit,  ad 
prop.  6.  lib.i.  ordinatim  applicatz  ad  diame- 
trum BP  przdidam. 

Dcmonftratio  fecundi  cafus.  Quandoqui- 
dem Parabolam  datam  reda  CM  contingit 
in  C;  conueniens  cum  diametro  MBP,  A 
reda  CP  eft  ordinatim  applicata  didz  dia- 
metro MBP;  erit  per  propof.  33.  libri  1.  re- 
da MB  xqualis  ipfi  BP , idcofjue  tota  MP 
diuifa  bifariam  in  B:  A quia  in  triangulo 
CMP,  eftreda  BF,  parallela  bafi  PC iux- 
ta apparatum ; erit  per  propof.2.  iib.eS.  elem. 
reda  C M diuifa  bifariim  in  F ; ideoque 
reda  CF  zqualis  ipfi  FM.  Ergo  orat  in  ra- 
tione zqualitatis  vt  E L ad  LC  fic  MF  ad 
FC  ; qnia  in  apparatu  oftendimus  ede  zqua- 
les redas  E L , L C : igitur  per  propof  1*. 
libri  3.  elementorum  componendo  erit  vt 
MC  ad  CF,  fic  ECad  LC;  Avicilfim 
per  propof.  16.  libri  3.  elementorum  vt  MC 
ad  CE,  fic  CF  ad  LC.  A quia  reda  EG 
eft  xquidiftans  bafi  MX  in  triangulo  MCX, 
erit  per  propofitio.i.  libri  6.  elementorum  vt 
ME  ad  EC  , fic  XG  ad  GC;  A componen- 
do per  propof.  ig. lib. 5 . elemento,  vt  MCad 
EC,  fic  XCad  GC  : igitur  per  propofrt.11, 
lib. 5.  element. erit  vt  CF  ad  LC,  GcXCad 
GC : Verum  perpropof.i5.1ib.j.elcmcnt.vt 
GC  ad  C L,  fic  CA  ad  C E ; ergoviciflun 
per  propofit.  16. libri ciufdcm,  eritvt  CL  ad 
CE,  fic  GC  ad  CA3  igitur  per  prop.a».  lib.  j, 
clem.  ex  xqualitatcerit,  quandoquidem  often- 
derimus  ede  C F ad  LC,  ficut  XC  ad  G C ; & 
efle  LC  ad  CE, ficut  GC  ad  C A:vt  CF  ad  EC, 
fic  CX  ad  AC;  ergo  per  coroll.  prop.4.  lib.j , 
clem.erit  inuertendo,  vt  EC  ad  CF,fic  AC  ad 
CX;  A iuxta  prop. 19. lib.*; . elem,  perconucr- 
fionem  rationis,  vt  EC  ad  EF,fic  AC  ad  AX  j 
& per  prop.  17.  lib.5.elc.diuidendo,  vt  CF  ad 
FE,  fic  CX  ad  XA. Prxterea quiaMBOeft 
diameter  Paraboles,  eimque  reda  ANE 
contingit  in  pundo  A . cpnueniet»  in  N 
cum  dida  diametro  MBO,  cui  ordinatim 
applicata  eft  reda  AO,  iuxta  apparatum; 
erit  per  propofit.  3 j.  libri  1.  reda  N B xqualis 
redz  BO<  cfim  igitur  ia  triangulo  ANO 
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fit  re&a  DB  parallela  bafi  AO,  diuidentur  per 
{»rop.2.  lib.  6.  elcment.  latera  eius  ON,  AN, 
proportionalior  ab  pracdj&i  refta  DBj  often- 
• dimusautem  rt&am  NO  diuifameflein  par- 
tes aquales  NB,  BO  ; ergo  etiam  redi  NA* 
idiuidetur  in  D,tn  partes  aquales  ND»  DA: 
fcd  oftendimus  redam  EK  elfc  squalem  re&a» 
KAjergopcrprop.if.  lib.  f.elem.  erit  vt  EA 
ad  N A,  fic  A K ad  A D i fed  vt  E A ad  N A,  fic 
GAadAX,  per 2.  prop. lib. 6.  elem.  (ob  rc- 
dam  NX  parallelam  bafi  £G,  trianguli 
EAG. ) ergoperpropofit.il,  lib,$.  elcment. 
ent  vt  K A ad  AD  , fic  G A ad  AX  : feci  in 
ratione  dupli  ellCA  ad  AG,  vt  EA  ad  AKj 
& nuncprobauimusefle  GAad  AX,  vt  KA 
ad  AD  t igitur  per propofitio.z  a-  lib.j.  elem. 
tx  aequo  erit  vt  CA  ad  AX,  fic  E A ad  AD; 
& diuidendoper  propofit.  17.  lib. 5. elcment. 
vtCXadXA,  fic  feDad  DA  t Dcmonftraui- 
rous  autem  antdl , vt  CX  ad  XA  , ficefie  CF 
ad  FE  ; ergo  per  prop.  11 . lib.j.  element.  erit 
vt  C F ad  FE,  fic  ED  ad  DA.  & Cjutafunt  tri- 
angula C l'X , XAO,  fimilia  per  lemma  jt). 
lib.i.  erit  per  idem  lemma  vt  XC  ad  CP,  fic 
AX  ad  AO ; & vt  XC  ad  AX , fic  CP  ad  AO; 
eftquc  in  triangulis  fimdibus  CMP,  FMB.  per 
citarcufh  lemma,  vt  MC  ad  CP,  fic  MFad 
FB  •,  Ct  vt^MCad  MF.fic  CP  ad  FB  j efi^  ie 
ofttnfa  MC  dupiaipfius  MF,  efgo CPdupla 
entipfius  FB;  fimi  li  modo  quia  jn  triangulis 
fimilibus  ANO,  DNB,  erit  percit,  lemma,  vt 
NA  ad  AO,  fic  ND  ad  DB  •,  & vt  NA  ad 
ND,  fic  AO  ad  DB;  efttjue  dupla  N A ipfiuS 
ND.crgoetiam  AO  dupla  efit  ipfius  DB,  er- 
go per  prop.iy.  ltb.f.element.  erit  vt  CP  ad 
AO,  fic  FBaoDB:  igitur cuin  probauer*- 
snusefic  CPad  AO,  ficut  XCad  AX»  erit 
per  prop. n.Iib.j.clfcment.  vt  XC  ad  AX.  fic 
FB  ad  BD.  Dcimonftrauimus  igitur  vt  XC 
ad  AX,  efleGc  CF  ad  FE,  &uc«fle  FBad 
BD ; tum  tfle  ED  ad  DA,  ficut  CF  ad  FEj 
entpcr  prop.n.  Iib.5.  elcm.  verum  quod  pro- 
p.  litam  eft,  videlicet  vt  CF  ad  FE,  uc  ED  ad 
DA^iSc  FBad  BD. 

. ;'..xa  ’ r;n  •-!.  i 

PROPOSITIO  jfLU. 

: • 1 ' 1 • >?« : n...  ; 

,11*1  •?  V,  *j . • .f  j, 

Si  in  Hyperbola  , Ve!  dlipfi, 
V4I  circuli  circumferenti» , yel  op- 
pofitis  fe&iombus , ab  extremis 
diametri  ducantur  lineae  aequidi- 
ftantesei  quae  ordinarim  applicata 
eft^  & alia  qiizdam  quomodo- 
cumque contingens  ducatur : ab- 
feifldet  <pc  ipfe  tineas  continentes 
rectangulum  aquale quartx  paru 


figdrar , qu*  ad  eandem  diame- 
trum conftituicur. 

C VppoCtio.  Sit  AB  diameter tranfuerfa  da- 
. larum  fedionuro,  ad  quam  fic  aliqua  rtda 
iinea  ordinarim  applicata  catra  centrum:  tum 
abeatremis  A St  B,  didi  diametri  fini  redas 
lineas  AC,  BD  , asquidtftaotes  ilii  rtdr  Ijnex 
ordinatim  applicati,  biperpropof.jo.  lib  t. 
elcm.  erunt  paralleli  inuicem.  St  per  prop. 32 , 
Hb.1  • erunt  contingentes  ; hyperbefam  qui- 
dem vnaex  illis;  fediones  oppofitas  ambi, 
fed  vna  ynam,  alia  alleram  ; cllipfim  ambi;  Sc 
circuli  circumferentiam  etiam  ambas  perco- 
roll.  noft.4.  ad  cit.  prop.31.  lib.  1.  Infuper  da- 
ta (it  alia  refla  tertia  quicumque  CHD,  con. 
tiligehs  didas  luitiones  in  pundo  E.  fecanfque 
alias  duas  AG,  BD,  primam  quidem  AC  in  C, 
& aliam  BD  in  D.  quod  hic  reda  CE  D,  alias 
duas  AC,BD,  lecei  fic  probabitur.  Quifitd 
centro  F in  eflipfi  A hyperbola  perpropni  ^j. 
Jib.a.  in  oppofitis  (edonibus , per  coroll.  nO- 
ftrum  I.  ad  cifiprop.4f.Sf  in  circulo  per  pro- 
pof.i.lib.f. elem. ponatur redalinca  FG,  et 
centro  F parallela  ordinatim  applicati ; hxE 
erit  ordinatim  applicata  diametro  dati  AB 
IranfocHi , .in  hyperi  dia  quidem  ptrcoroH. 
Jiott.29.  ad prop.49. lib.j, inopi  olitis fedio- 
nibusptr  eoroll.  noli,  50.  ihelllpfiper  coroll. 
noli  Ji.  Se  in  circulo  per  cofoll.  noli.  )z.  ad 
cit.  prop.49 . tib.2 . & tic  dialijs  omnibus  hu- 
iufmodi  redis  parallelis  1 h*c  reda  tranfiens 

per  centrum  erttdiamtt«rp*reOroll.prop.5r. 

Itb.i.quarebi  tlu*  diaroetn  AB.Sf  fG,  erunt 
coniugatx,  melli [ fi  quideds  i V tirculo per to- 
roll.  noli.  49.  ad  prop. 49.  lib  i.Scinhyper- 
bola  vetfi  &opp,.fit,s  lediombus  per  soroll. 
noll.f  o. ad  cit; propof. lani  trero  vel pond  ini 
G extremum  diametri  f G incirculo  St  ellipfi 
concurrit  Cum  pundo  £ contadns  redi  C ED 
ungentis , vel  aliud  eft  at  diuerfum  : fi  diucr- 
furo,  enftetmrer  diametros  tomugaras  AB, 
FG;  igiturperpropof.  ir.hff.i . & per  coroll. 
fioft.i.  ad  illam,  reda  CLD,  decurtet  in  drdis 
diametriscohiugatis  AB  & FG  extra  fi  dio- 
nrm5  St  quidem  irf  k diametro  AB,  St  in  H 
diametro  FCifergo  etiam  per  pfop.tr.  Procli 
occurretin  C Sc  D, redis  AC,  BD, parallelis 
ipfi  FG:atver4m  Hypefbdta  & oppofitis  fe- 
dionibus excurret  diametro  AB  in  pundo  K 
11 «et  centrum  F St  verticem  B.pcr  coroli.pro. 
pof.  jtilib.iliileixjiie  obuii  tangenti  BD,  oed 
eurret  m DI.& alteri  FG  in  H , paralleli  i pfl 
J»D,  per  prope  u Procli.  Quod  fipundom  G 
Idem  fit  cumpbndo  E,  vt  fpcdarccftinfcd 
fundis  figuris ; quia  reda  CED  occurrit  ifi.G 
ve(E  cum  reda  FG  , occurret 'etiam  per  11. 
propof.  Prodi,  redis  AC-.RD 'parallelis id? 
FG ; 8 1 quidem  in  C,  redi  AC,  St  in  D,rcdar 
BD.  Dico  aurem  redangolurO  fub  redis  AC, 
BD,  efife  squale  quarte  parti  figuras  qui  ad 
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A B diametrum  confiituitur. 

Apparatus.  In  Hyperbola  Sc  oppofitis  fe- 
rSionibus  cxpundlo  E quod  fempet  ctldiucr- 
fum  ab  pun&o  G i nam  E cxiftit  in  linea  cur- 
ri a Hyperboles , ,eb  quod  fit  contaflus  mutuus 
illius  St  refla  CED  tangentis  data:;  Sc  Geftin 
diametro  refla  FGcon  rogata  ipfi  AB,quxcx 
natura  fua  femper  incedit  extra  lineam  cur- 
uam  hyperboles : ponatur,inquaro,perpropof. 

3 1.  libi  r . elemen.  ex  E punflo  refla  linea  EL 
parallela  pofitx  reflx  GF  hxc  occurret  conju- 
gat* diametro  AB  perprop.it.  Protli ; erit- 
que ordinatim  applicata ipfi  diametro  AB.  per 
dcfin.t  7.  St  16.  iib.  1.  interprimas.  Io  circulo 
autem  St  ellipfifi  punflum  E fitdiuerfum  ab 
G,  ponatur  eodem  modo  refla  EL  parallela 
diametro  reflx  GF ; ex  eifdem  principijsoc- 
curret  diametro  coni  ugatx  AB,  8t  eritotdi- 
natitn  applicata  illi.  Porri  erunt  reflx  line* 
AC,  LE,  FG.BD,  paralie!*  inuicem  per  pro- 
pof.  30.  Iib.  t.elem.  quiaparallelx  diflx  dia- 
metro refl*  FG;  quxin  «Ilipfi  St  circuloin 
cafu  quo  pun&u  tn  E d iuerfum  fit  ab  G,  fi  pro- 
ducatur vitra  G,occurretin  H,  reflx  DEK 
tangenti.  Infuper  inellipfi  St  circulo  in  hoc 
eodem  cafu,  St  in  hyperbola  & oppofitislc- 
flionibusabtbluif , agatur  per  eandem  prop. 
31.  Iib.  1.  clero,  ex  punflo  £ refla  linea  EM 
parallela  diametro  AB"  tranfuerfx ; h*c  refla 
EM  conueniet  per  prop.lt . Procli  curo  diame- 
tro FG  conjugata  ipfi  ABieritquc  per  det  17. 
Sc  t6.  lib.i.  interprimas  ordinatim  applicata 
diametro  tcfl*  FG.  Iam  vero  in  ellipfi  Se  cir- 
culo in  cafu  quo  punfia  E St  G confluant  in 
vnum  . ponatur  etiam  rc&a  linea  ex  punflo 
G , vel  E,  parallela  tranfuerfx  diametro  AB; 
hxc  congruet  cum  refla  DEC  data  ungente; 
refultat  enim  parallelogrammum  CABD.  ob 
parallelas  AC,  BD,  oftenfas  in  fuppofitione, Sc 
obparallelaspofitas  AB,  CD;  quod  fi  refla 
polita  parallela  ipfi  AB,  non  congrueret  cum 
refla  DCE  , fed  fe  intcrfecarenr  in  communi 
puncti:  E vel  G;  quandoquidem  AB  diame- 
ter tranfuerfa  AB  eu  ordinatim  applicata  dia- 
metro eoniugatx  FG,  per  defin.i  6,  lib.t . in- 
ter primas,  etque  AB  ponitur  refla  parallela 
in  vertice  E vel  Q,  hac  parallela  continget 
ellipfim  vel  circulum  per  prop^a.  lib.l.  Seco* 
roll.  noti. 4-  ad  illam,  igitur  in  eodem  punflo 
G vel  E , dux  reflx  unex  contingerent  eili* 
pfim  vel  circulum,  contra  coroli.notl.a.ad  cit. 
prop. 3*.  lib.i.  congruent  igitut,  & parallelo- 
grammum  prxdiflum  rcfultabit  C ABD.con- 
tinensduoparallclogramma  CF.FD,  obpa- 
rallcla  latera  oftcnfa:  quare  perptop.34.1ib.t. 
elcment. eorum  latera  oppolita  erunt  xqttalta 
CA,Ef  vel  GF,  DB;  cumoppofita  CE  , vel 
CG,  AF,  tum  oppofiu  ED  vel  GD,  FB;  tdra 
oppolita  CD,  AB.  St  quia  per  prop.  30.  Iib.  I. 
diameter  AFB  bifarilm  fecatur  in  centro  Fu» 
omni  tectione  coni, St  io  crrculoex  natura  fua; 
reflanguluin  Al; , FB,  erit  xquale  quadrato 


diroidi*  AF.vel  FB,  perlerhma  49.  tib.  r.  Se 
in  circulo  erit  quadratum  lemidtametri  AF, 
vel  FBjVei  FG  xqualiumex  nltura  fua,  quar- 
ta pats  quadrati  totiusdiametri  AB.pcrcoroll/ 
noti,  ad  propexo.  Iib.6. elcment, ideoque  quar- 
ta pars  figurae qu®  ad  diametrum  confiituitur, 

3ux  cfl  aqualis  quadrato  diametri  ifliUS , vti 
iximus  tn  explicatione  def.a.  lib.a. 
Demonflratio,  Cum  fint  xquales  F A Sc 
IB,  oftenfx;  clunt  per  prop.  16.  Procli,  qua- 
dram earum  xqualia.  Iam  veri  quia  per  pro- 
pof.37.  liba.  Keflangulumfub  KF,FL,xqua- 
ie  quadrato  reflx  AF,  vel  FB;eritperpro- 
pof. r 4.  hb.6.  elem.  vt  KF  ad  FA,fic  AF  ad 
FL.  Igiturquia etl  KF  ad  FA.fic  AFtdFL; 
erit  diuidcndo  in  ellipfi  Sc  circulo  per  prop,i7. 
Iib.5.  elcment.  Sc  componendo  in  oppofitis  fe- 
aionibus.  Se  hyperbola,  per  propot!  r 8.  Iib.}. 
elcm.  vt  KA  ad  FA  feu  ad  FB,  fic  AL  ad  FL; 
St  vicidim  per  prop.  nS,  Iib.}.  elem.  vt  KAad 
AL,  fic  AFad  FL:  ergocum  oftenderimus 
efle  KF  ad  FA,ficut  AF  ad  FL;  erit  per  propa 
t r. Iib. 5. elcm.  vt  KF  ad  FAfeu  FB,  ficKA 
»d  AL  ;St  imtcrtendopeTptopof.4.1ib.}.co- 
roll.  vt  FBadKF.fic  ALad  AK;  Se  compo- 
nendo per  prop.tS,  lib.t.  elcment.  in  ellipfi  Sc 
circulo,  vtBKadKF,  fic  LKad  KA  j diui- 
dcndo vetd  per  prop. 1 7, libri  emfdcm  y.clem. 
eritetiamvt  BK  ad  KF,GeLKad  KA  : fed 
per  lcmroa  jo.  Iib.  1 . etl  in  triangulis  BKD, 
FKH,  vt  KB  ad  BD,  Gc  KF  ad  FH;  St  vtKB 
ad  KF,  fic  BD  ad  FH:  tum  etiamin  triangulis 
LKE,  AKC  , erit  pereit.lem.30.  ad  lib.i.  vt 
KLadLE.fic  KAad  ArC; St  vt  LKad  KA. 
fic  ELad  CA;oflendimus  autem  LK  ad  KA 
cfc  vt  BK  ad  KF;  ergo  erit  per  prop.ti.lib.5. 
vtBKad  KF.  fic  EI- ad  CA;  Sc  probartimos 
(llt  BK  ad  KF  Gcut  BD  ad  FH:  engo  per  rit. 
prop.ti . Iib.}. elem.  erit vcBD  ad  FH.fic  EL 
ad  CA.  Quate  cumiilx  qaatuor  reflx  fint 
proportionales,  erit  per  prop.  16.  lib.d.  elem. 
rcrSangulumlub  BD,C A, xquale reflangulo 
fub  FH,  EL.  Iam  verb  cum  rcfultet  paralie» 
logrammutn  ELFM,  ex  reflij  EL,  FM  paral- 
lelis otlenfis  vel duftis  in  apparaturum  ex  alijs 
LF,  EM, etiam  parallelis;  erunt  per  prop.j4. 
Iib. t.elem.  latera d$fii  p«jtI|elogr*mmi  op- 
pofita  EL,  FM , xqualia  ; ideoque  per  lemma 
49,hb.i.  refiaogulum  fub  FH,  EL  , critae 
quale  reflangulo  fub  :Fi  T,frMc  quare  pqfr-ax. 
lib.i  elem. rcflangulum fub  BD,CA, xquale 
ofienfuoi  ttfWdgulofiib  IU,  EL , erit  Crina 
xquale  reflangulo  fub;  ;F^,  FM:  M reifiangtr» 

Jum  Fub  FH,FM,xquale  etl  pptprog.j*, libe», 
quadrato  re&x  FG;crgb}wr  i.ax.  hb.r.  cteo). 
rcftangulum  fub  BD;  CA  v cni  rquateqaai 
drato  red* , FG-  Quodfi  concipiamus toURB 
diametrum  feflam  GFt  dtiftafn,  coniugatam 
diametro  AB  tranfucrfie;  feU  fecundadlrffpe- 
fiu.  AB,  fi&f,  per  dcfin.q.  iibj.an^rfeciind»;, 
inedia  proportionalis  inter  ngurx  laterayjuo- 
rum  vmriu  tm  AB  i igitur  quadratum  torios 

Cfl, 
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Ori , erit  aequale  dids  figur*  conftitutx  ad 
AB, fub  AB  & redoeius latere.  per  prop.i 7> 
Jib-  fi.cicm.  quadratum  autem  dimidie  FG, 
totius  OH,  que  per  prop.3tj.l1b.!.  bifariim 
diuiditur  in  centro , e fl  quarta  pars  quadrati 
totius  GFl  diametri,  per  coroll.  no(i.ad  propi 
lb.  lib.6.  elcmi  igitur  etiam  erit  quarta  pars 
dide  figurat  conftitutx  ad  AB,  xqualifqua 
eftcnfx  quadrato  totius  diametri  GFI.  rede 
igitur  demonitrauerimus  redanguium  fub 
BD,  C A,  xquale  eflc  quarte  parti  hgurx  con* 
ftitutx  ad  AB,  cum  (it  ollenfum  quadrato 
rede  FG  xquale,  quod  eft  quarta  pars  di- 
dz  figurx.  Quare  etiam  in  fecundis  figuris 
ellipfeos  St  circulo  ea  didis  manifcfturo  erit. 

COROLL.  NOSTRVM.  I. 

" In  ellipfi  & circulo , tr  feHiomtm  oppofitio  quo- 
dtotum  diurnet  n vmui  'e  tiniugutn : eft  oquolt  figu- 
ro quo  tonftituitur  od  aliom  diometrum  coniugu- 
t*lH. 

HOc  enim  prbbauitnuS  in  finedemonflra- 
tionis  allate  ad  hanc  prelintem  propoli* 
tionem  42.  quod  etiam  verum  erit  in  Hyper- 
bola,  fi  oppolita  deferibatur. 

COROLL.  NOSTRVM  II. 

QuodtotiM  fcHtifu  diomclri  vnilu  i tenidgdlil 
duobus , eUpfcoi,  rei  circuli , vtl  (ftimum  oppo fua- 
rum  ; tfl  oquolt  quorlo  porti  figuro  quo  c orificii* 
tur  od  oltrom  couiugoiom  diumttrum. 

IStud  etiam  probauimus  infinedemonftra* 
tionis  allate  ad  hanc  eandem  propofitio- 
tiem  42.  quod  etiam  verum  erit  in  Hyperbo- 
li, fi  oppolita  deferibatur. 

COROLL.  NOSTRVM  III. 

Dolii  duoltu  diemttrh  miugotii  in  ellipfi,  circd- 
lo,  <r  ftSiomlm  oppe/it»-,  imumrt  Utut  ullum 
tuidfcumque  I detii  illu  diomctrii  coniugetir,  vtl  ret 
ferite  tolero  proprio  diSie  diometrit  ullo, 

Sint  ACB,  DCE  , diametri  coniuga- 
tz:  oporteatque  inuenite  latera  illis  pro- 
priareda. 

Apparatus.  Per  prop.i  1 . lib.fi.  elemen.  data 
prima  diametro  ACB,  It  fecunda  DCE;  re- 
periatur  tertia  proportionalis  AF : Dico  re- 
dam AF  effe  latus  r edura  diametri  ACB.Da- 
ta  autem  prima  diametro  DCE  <Sc  fecunda 
ACB,  repedatur  tertia proportioaalis  reda 
DG:  Dico  redam  DG  efie  latus  redum  dia- 
metri DCE. 

DemonRratio.  Per  defio. 4.  lib.i.  inter  fa- 
cundas, fecunda  diameter  eft  media  ptopor- 
tionalis  inter  figurz  latera  conftitutx  ad  alte- 
ram diametrum  datam  cooiugatamquc  alteri 


qux  fedunda  dicitur ; Se  inuenitnus  datis  duas 
bus  hoc  otdinc  diametris  coniugatis  ACB, 
DCE,  tertiam  AF  proportionalem; redan- 
gula  fiet  figura  fub  ACB&  AF  extremis,  z- 
quale  quadrato  mcdlz  DCE : fi  tertia  AF  in- 
uenta  non  fit  latus  redum  diametri  ACB, fit  fi 
fleri  polEt  alia  diuerfa  inzqualis;nihilominus 
cum  fit  diameter  alia  DCE  media  proportjo- 
oalisinter  ACB  St  aliam  inxqualcmdidz  AF 
adflrudam  ab  aduerfario  pro  latere  redo  dia- 
metri ACB;  erit  iuxta politionem aduerfarij 
vt  ACB  ad  DCE,  fle  DCE  ad  inzqualem  re- 
dam ipfi  AF  : verum  etiam  eft  per  apparatum 
vt  ACBad  DCE,(icDC£ad  AF;ergopcc 
prop.n.  lib.  f.  elcm.erit  vt  DCE  ad  AF,  fic 
DCE  adintrodudam  aliam  ab  AF,  quare  per 
9.  prop,  lib.  5 . clem.  reda  A F,  Si  introduda 
inzqualis  ipfi  AF , xquaies.  Quod  abfurdum 
eft : igitur  politio  vnde  procedit  erit  impofli- 
bilis , videlicet  quod  alia  reda  diuerfa  & in** 
qualis  rcfpcdu  AF,  fit  latus  redum  diametri 
ACB.  Eodem  modo  probabitur  reda  DGefTe 
latus  redum  diametri  DCE.  Atque  ita  fece- 
rimus ac  demonflrauerimus  propofitum. 

COROLL.  NOSTRVM  IV. 

• 

Data  diometto  t ronfutrfo  quocumque  iu  ellipfi, 
circulo , [cSitnibue  oppofitie,  & Hyperbolo  : inustu, 
re  Item  eiue  reSum  eliter  qnom  trodiderimm  in  ct- 
rafiarji  uoftrie  oi  prop.  31.  hi,  1 . 

DAtz  diametro  trahfuetfz  reperiatur  al- 
tera ei  coniugata;  in  ellipfi  per  coroll. 
noft.tfi.incirculopercoroll.  nofl.  17.  inop- 
pofitisfedionibus,  ( St  in hypcrbola  Ii  deferi- 
pta  Gt  ei  oppolita , ) per  coroll,  noft.tg.  Prz- 
terea  datis  hifire  duabus  diamettis  coniugatis 
.per  coroll.  nofl.  przccdcns,  reperiatur  latus 
redum  proprium  tranfuerfx  datz  diametro; 
fecerimus  imperatum  aliter  quam  in  coroll. 
noftril  citatis  ad  prop.51.  lib.i. 

COROLL.  NOSTRVM  V. 

Doce  diametro  rrtnftuifx , iti ellipfi,  circulo,  fe- 
Bionibue  oppofilu , & Hyperbolo  : inunite  quodre- 
tum  oquolt  quorto  porti  figuro  conflituie  od  diSoM 
diometrum  trenfuerfem. 

REperiatut  diameter  coniugata  datxdia- 
metro  tranfuerfie,  per  coroll.  noflra ci- 
tata in  explicatione  prxccdentis  noflri  cotoU 
larijquarti.  St  fiat  quadruum  fub  femifie  dia- 
metri coniugata'  inuentx . hoc  erit  per  no- 
ftrum  X.  xquale  quartz  parti  figurx  quz  con- 
fiituitur  ad  datam  diametrum  tranfuerfam. 
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COROLL.  NOSTRVM  VI. 

Data  diametro  tranfuerja  incllipft,  circulo,  Hj- 
pcrbola , & fettionihu  oppofiti*  : aliter  reperire  latu 
eitu  retium. 

COnfule  figuras  propofitionis  huius  41. 

fi  Hyperbola  fola  detur,  fiat  alia  ci  oppo- 
fita  : & pcrprop  49.  lib.i.  ab  extremis  A & 
B,  diametri  tranfuerfx  ABdatx,  ponantur  re- 
&£  lines  tangentes  AC,BD;  in  (cilionibus 
quidem  oppofitis  ad  partes  diuerfas  diametri 
AB  i in  ali js  vero  fcifiionibus,  ad  eafdem par- 
tes : tum  afiumpto  quocumque  alio  pun&o  in 
linea  curua  fe&ionutn  datarum  ad  partes  re&je 
BD,  puta  E,  ducatur  alia  reda  linea  EDKCi 
tangens fedionera,  per  prop.49.  lib.z.  haec  nc- 
ceflarid  occurret  in  Hyperbola  & oppofitis  fe- 
dionibus , diametro  tranfuerfa:  in  K inter 
eentrum  & verticem  B,  percoroll.  propof.  31. 
Jib.r.  quare  occurret obuis  tangenti  BD  in 
pundo  D,  percoroll.  noft.i.  ad  prop.  aj.  lib. 
2.  vel  pcraxiom.28.  lib.i.  elem.  & alteri  tan- 
genti BC  in  C , per  1 1 . propof.  Procli ; funt 
enim  duae  prxdidz  tangentes  parallela:  inui- 
«em,per  prop.  31.  lib.  2.  At  verd  in  circulo  & 
ellipli,hxc  re&a  EDC,  vel  erit  parallela  dia- 
metro AB  daex,  vel  eam  fecabit  productis 
ambabus,  in  pundo  Kj fi  primum,  fecabit  et- 
iam per  prop.  1 1 . Procli  alias  duas  redas  tan- 
gentes AC,  BD,  in  C &D;  fi  fecundum,  fe- 
cabit obuiam tangentes  AC  in  C,perax.a$. 
lib.i . elem.  & alteram  BD  in  D,  per  cit.prop. 
ii.  Procli.  lam  verd  concipiatur  fadura  re- 
dangulumfub  duabus  redis  AC  » BD  , per 
lemma  1 . lib.i.  elem.  quod  reducatur  ad  qua- 
dratum per  propof  14.  lib.z.  elem.  cuius  latus 
duplicetur,  vocetur^ue  N.  Denique  per  prop. 
11.  (i  b.6.elcmcn.  datis  duabus  redis  AB  dia- 
metro, & reda  N inuenta.  reperiatur  tertia 
proportionalis  M.  Dico  redam  M efle  latus  rc- 
dum  diametri  AB  tranfuerfa:  dat*. 

Demonftratio.  Si  concipiamus  redam  li- 
neam EL  parallelam  cuilibet  e tangentibus 
DB,  AC,pofitam  per  prop. 3 l.Iib.i.  elem.  ipfie 
tres  redx  EL,  AC,  BD , erunt  parallela: , per 
prop.  30*  iib.i.  elem.  & reda  EL  erit  ordina- 
rim applicata  ad  diametrum  AB,  percoroll. 
noft.7.  ad  prop.48.  lib.i.  Quare  per  hanc  pro- 
pof.43.rcdanguJurafub  AC,  BD,  eritxqua- 
Ic  quartae  parti  figurx  ad  AB  diametrum  con- 
ftitutx  ac  definiti*  def.  1.  ad  lib.  2.  hoc  eft  fa- 
daefub  latere  AB  tranfuerfo&  redo  proprio 
tranfuerfi  ABrigitur  etiam  quadratum  fadum 
fub  latere  fubduplo  lateris  N,  erit  etiam  *- 
quale  didi*  quartx  parti  figura:,  perax.iJib.r. 
elem.  Cum  autem  percoroll.  noft.  ad  propof. 
20.  lib.6.  elem.  quadratum  lateris  N fit  qua- 
druplum quadrati lubduplx  redx  i pfius  late- 
ris N ; erit  quadratum  lateris  N aequale  fi- 
gurae fub  AB  diametro,  & reda  M,  per  prop. 


9.  lib.$.e!em.  vclper  prop.  17.  lib.6.  elem.  & 
quadratum  redxfubduplx  lateris  N , feu  re- 
dangulum  fub  AC  , BD,  fit  aequale  quarts 
parti  figurx  fub  AB  diametro,  &reda  M; 
erunt  latera  figurx  confti tutae  ad  AB,  iplamec 
diameter  AB  tranfuerfa,  &reda  M:  Igitur 
per  dcf.  1.  lib.  1.  reda  M erit  latus  rtdum  ref- 
pedu  tranfuerfi  A B dati.  Atque  ita  fecerimus 
imperatum,  & re&c  fadum elTe  dcmonftra- 
uerimus. 

PROPOSITIO  XLIII. 

Si  Hyperbolen  redta  linea  con- 
tingat •,  abfeindee  ab  afymptocis 
adledtionis  centrum,  lineas  con- 
tinentes  redtangulum  aequale  ei 
quod  continetur  lineis  ab  altera 
contingente  abfcilsis  ad  verticem 
fedtionis , qui  eft  ad  axem. 

SVppoGtio.  Hyperboles  AB , fint  duz  a- 
fymptoti  DC,  DE,  procedentes  ex  natu- 
ra propria  ab  centro  D , ipfius  Hyperboles;  St 
axis  eiu,  DB  procedens  etiam  ex  centro  D; 
vertex  vero  Hyperboles  fit  B in  axe  DB.T um 
du*rc&*  line*  CAH.  FBG,  tangentes  ipfam 
Hyperbolen, fecunda  quidem  m puncti  B prp- 
difti  verticis,  prima  verd  in  alio  punSo  A; 
quz  du*  rcclj'  line*  tangentes  occurrent 
vtrimque  datis  afymptocis  per  j.  propof.  lib.i. 
FBG  quidem  in  Ftt  G,  & alia  C AH  in  C & 
H,  Gnguliqucbifarrim  diuidentutinpun&js 
contaSuum proprijs  percit,  j. propof. lib. 2. 
Dicoautem reftangulumfub  CD , DH , cite 
cquale  rc&angulolub  FD.DG;  qu*  rectangu- 
la  fiunt  ab  portionibus  alymptotorum  fc&a- 
rumabdi&is  tangentibus. 

Apparatus.  Per  prop.31.  lib.i.  element.cx 
punftis  A & B conta&uum,  agantur refix  li- 
ne* A K.BL.verfusafymptotuni  AC,  illam 
fecantes  in  K & L,  parallel*  alteri  afy  mptoto 
DE;  tumali*  duz  rcftl  AM,BN  parallel* 
ajymptoto  AC,  occurrentes  in  M & N alteri 
alymptoto  DE;  per  prop.i  1 . Procli:  erunt  per 
prop.jo.lib.i. parallel*  refli  AK,  BLinter 
fe;  tum  etiam  parallel*  inter  fc,  recti  AM. 
BN.  St  parallelogrammum  KDMA  reful- 
tabit. 

Demonftratio.  In  triangulo  DCH,  quia 
refia  AK  eft  parallela  re&i  DH;erit  perpro- 
po(.2.  libri  elem.  recti  CD  propoitionalitcr 
in  K,  vti  refla  CA  fefia  eft ; (ed  ex  diSisin 
fuppofitione  tefta  CAH  diuifa  eft  bifariim  in 
A.  ergo  etiam  rc&aCKD  diuifa  erit  bifariim 
in  K;ideoque  CD  dupla  ipGus  CK  vei  KD, 
Gcuti  CA  duplaeft  ipGus  AH.  Porri in  pa- 
rallclogrammo  KDMA,  per  propof.;,.  lib.i. 

elem. 
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elem.  funt  latera  oppofita  KD,  AM,  «qualia; 
tum  etiam  latera  oppofaa  AK,  MD:  igitur 
perprop.7.  lib.5  • elem.  erit  vt  CDad  KD,(ic 
CD  ad  AM;  CD  autem  fuitoftenfa  dupla 
ipfius  KD  ; ergoetiam  CD  dupla  erit  ipfius 
AM*  Pritcrca  quia  in  di&o  triangulo  DCH, 
reda  AK  parallela  ell  reda?  DH,  erit  per  co- 
roll. prop. 4.  & per  dcfii.&  per  ipfam  prop  4. 
lib.6.  element.  vtCD  ad  DH,  fic  CKad  KAj 
oflcndimui  autem  CD  redam  elTcduplam  re- 
ds  CK,  ergo  per  prop.i 4. lib.5. clero,  reda 
DH  erit  dupla  redi  KA  : &pcr  coroll.no- 
ftrum  ad  propof.zo.  lib.5.  elem.  redangulum 
fub  CD,  DH, quadruplum  erit  redangulifub 
CK  vclKD,  & fub  K A vel  AM.  Eodem  arti- 
ficio ex  cifdem  principiis,  confidcrandoin  tri- 
angulo DFG, redam  BL  parallelam  bafi  DG, 
diuidentem  latus  1 G bifarii m in  B vti  often-  • 
dimus in  apparatu;  & confiderando  parallelo* 
grammum  LONB:  probabimus  redangu- 
iumfub  FD,  DG,  cfle  quadruplum  redanguli 
fub  LB,  BN.  Verum  per  prop.  iz.  lib.z.  re- 
dangulum fub  AM,KA,  cqualeed redan- 
gulo  fub  LB,  BN  : ergo  per  6.  axiom;  lib.t. 
elem.  redangulum  fub  CD,  DH  , squale  en t 
tcdangulolub  FD  , DG.  quod  erat  demem* 
lirandum; 

PROPOSITIO  XLIV, 

Si  Hyperbolen , vel  eppoficas 
fe&iones , contingentes  duae  redbe 
lineae , afymptotis  occurrant:  quae 
ad  occurfus  ducuntur,  lineae  ca&us 
coniungcnti  atquidiftantes  erunt. 

SVppofitio.  Hyperbolen  AB , vel  duas  op- 
pofttat feSiones  A,  B,  contingant  dux 
redxlihcx  CAHF.EBHG,  in  punitis  A,B, 
afymptotis  DC,  DE  profluentibus  ex  D cen- 
tro (edonum  datarum, occurrentes  in  G St  Fj 
E Se  C„  Dico  redas  GF,  CE , nedentespun- 
fh  occurfuum  prxdidorutn  , efle  parallelas 
rea*  AB  vnientipundacontaduum  A,  B, 
ptxdida. 

Apparatus,  fn  fedionibus  oppo litis  duo 
'erunt  cafuS.  Primus  fi  reda  linea  AB,  vniens 
punda  contaduum  A,B,  inceflerit  per  cen- 
trum D;  tunc  enim  per  prop.3 1.  iib.z.datx 
confingentes  redx  linex  CAH,EBH,  erunt 
aequidillantes ; & prima  occurret  afymptotis 
in.C  Sc  Hj  altera  vero  afymptotis  in  E & 
H.  iuxtaprdp.j.lib.2.  Se  bifariam  diuiden- 
tur,  prima  quidem  in  A,  altera,  veri  in  B. 
percit,  prop.3.  Ducantur  autem  dux  redx  ii- 
nex  E C , H H : refultabit  qaadrilaterum 
EHHC.  Alter  catus  erit , fi  reda linea  AB, 
vniens  prxdida  punda  A,  B,  contaduum 
non  inteflerit  per  centtum  D:  tunc  datx  redx 


Jinex  contingentes  conuenient  invnumpun- 
dum  , puta  H,  perptop.jiilib.i.  quodper 
coroll.  nofbt.  ad  prop,  jz.lib  eiufdemi.non 
erit  centrum  D , neque  exiflct  intra  locum 
angulorum  EDG,CDF  continentium  fcdio- 
nes  oppofitas , neque  in  iplis  alymptotis:  lam 
veri  per  prop.  31.  lib.i.  elem.  ex  centro  D po- 
natur reda  linea  LDK  parallela  redx  Ali 
vnienti  punda  contaduum , hxc  per  coroll. 
noft.  ad  prop.  37.  hb.  x.  occurret  ambabusfe- 
dionibus.  vnrin  L.  alteri  in  K ; per  qux 
punda  tranfmittendx  erunt  rcftf  linex  XLO, 
MKN,  contingentes  datas  ftdiones  in  L Se 
K,  perprop.49.  lib.z.  bxdux  redx  linex 
XLOjMKN,  occurrent  afymptotis  in  X 8c  O. 
Se  in  M Se  N,  Se  bifarilm  diuidentur  in 
pundis  L Se  K taduhm  , per  prop.  t.  lib. 
z .fcd  Se  erunt  exdem  redx  linex  XLO, MKN, 
paralletxinuicem  per  prop.  ji.  lib.  a.eoquid 
tadus  L Se  K vniens  reda  LDK , incedat 
ner  centrum  D.  InHyperbola  autem  vnica, 
datx  dux  redx  linex  CAF,  EBG , contin- 
gentes ipfam  in  A Se  B,  Se  occurrentes  afym* 
ptotisvtrimqucin  C Se  F,  Sc in  E Sc  G, 
concurrent  inpundum  H,  extra  ipfam,  Sc 
intra  angulum  CDE  continentem  ipfam, 
non  autem  in  centro  eius  D,  neque  in  eiut 
alymptotis  DC,  DC,  per  coroll.  noft.i.  ad 
prop.z;.  lib.i.  Tum  per  prop.  47.  lib.  z.  du- 
catur axis  DL  qui  cdm  fit  diameter  tranfi- 
bitpcrD  centrum  hyperboles.  Se  fecabitid 
L lineam eiuscuruam. 

Porri  per  propof.  49.  lib,  t.  ponatur  reda 
linea  JLK  tangens  in  L ipfam  Hyperbolam 
pundo  verticis  cius  ■ occurret  reda  JLK, 
ambabus  afymptotis  in  I Se  K , per  3 . prop. 
lib. a.  Denique dudis  AG,  BF.refultabunt 
triangula  AGF,  CGF,  qux  fe  habebunt  vt 
bafes  C AF,  A F.  quarum  CAF  dupla  cft  often- 
fa  ipfius  AF,  ergo  triangulum  CAFdupIum 
trianguli  AGF.  Eodemmodo  probabitur  tri- 
angulum EFG  duplum  trianguli  BFG 

Demonftratio in  ptimocafu  fedionum  op- 
politarum.  Quia  funt  redx  EBH,  CAH,  pa- 
raliclx  oflenfx  in  apparatu, Sc  dux  redx  EDH. 
ADB,  fe  mutui  dccuflant  in  centro  D ; erit 
per  lemma  jo.  lib.i.  vt  DB  ad  BE,Gc  DA 
ad  AH;  prima  veri  DB  eft  xqualis  tertix 
DA  per  prop.  jp.  lib.i.  ergo  per  prop.  1 4.  lib: 
5-elem.lccunda  BEeritxqualisquartx  AH: 
odendimus  autem  in  apparatu  redaip  EBH 
diuifam  efle  in  B bifariam , Se  redam  CAH 
fedam  efle  bifariam  in  A;  ergo  tam  dupla 
eritreda  EBH,  fuxferaiCfis  EB.quimdu- 
pla  reda  CAH  fux  (emifiis  AH:  ergo  per 
prop.  1 5 . lib.y,  elem.  erit  EBH  ad  CAH,  lic- 
ut  EB  ad  AH;EB  autem  probata  ell  xqualis 
ipfi  AH, ergo  per  coroll.  nort.z.adprop.14. 
lib.; . elem. erunt  xquales  redx  EBH,  C AH, 
carumergofcmiflcs  EB,  BH.CA,  AH, erunt 
xquales  per  axioai.7.  lib.t . elem.  fed  funt  op- 
pofitx  EB, CA,  tum  BH,  AH,  parallelx 
G g oflenfx 
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oftenf*  Irf  lpparitu : ergo  per  prop.  j j . Bb.  1 1 
elem,  erunt  refla:  EC,  HH, p»ral!el*  ipfi  AB 
quod  erit  probandum. 

Dcmortllratio  in  fecundo  cafu  feflidnum 
oppofitaritth.  Deiflonllrabulrtur  rcfl*  XLO, 
MKN,  «quales  vti  mprimoclfu,  cinti  paral- 
lela.' fintest  apparatu.  Sed  & triangula  XDO, 
MDN,  arum  xqiiiangula  ob  parallelas  XO, 
MS.ji  duasreft-s  XS,  OM , fe  mutud  de- 
cuflintoin  D.  perletn  jo>  lib.t.  per  quod  et- 
iam erit  vt  XCJ  ad  OD , fic  NM  ad  MDj 
itSmotum  vt  Xoad  XD,  fic  MN,  ad  ND;  in 
hia  duabutcortiparadonibuafemper  prima  XO 
edi  «qualis  tertix  MM)»rgO  perprop.  1 4.libwq  i 
elem.  fecunda  XD  trit  «qualis  quarte  ND. 
tum  fecunda  OO  erit  equilis  quartae  Mi) ; 
ergo  propter  sequalesflongitudtnes  A aequales 
altitudines |>er  lemma  49.  Ilb,r.  reflangulum 
fub  XD,  DOi erit  aequale  reflangulofuis  ND, 
DM  : ell  autem  per  p'r  «cedentem  proportio- 
nem reflangulum  fub  ED,DG,equlle  reflat» 
gulofub  XD, DO S A reflangulum  fub  CD, 
£>F  «quale  redangulo  fub  ND, DM:  ergo 
par  i.alioftwlib, i.elcm.  reflangulum  ftib  CD, 
DF,  equile  erit  redangulo  fub  ED,  DG: 
quare  perprop.  14.  lib.S.  elefneftt.etitCDad 

DE,  licut  OD  ad  DPI  3t  quia  duo  triangula 
EDC,  GDP,  habent  latera  proportionalia 
prxdifla, circa  «quale»  angulos  ad  vertice»  D 
tuaiiprop.i |>  libri. elem.  etumperprap.dr 
Irb.d.clem,  difla triangula equtangula;  ideo- 
que  angulus  DGF,  xqualis  angulo  ECDiqua- 
re  per  prop.  tj.  lib,  i.  elem.  dux  fe&x  Ilttex 
EC,GF,  parallele.  COm  igitur  In  triangulo 
EHC,  rcflaGF  fit  parallela  bafi  EC,  erit  J*r 
2 .prop.  lib. 6(  elem.  vt  HGad  QE.flcHFad 
fC)  VI  autem  GE  ad  GBitt  ratione  dupli,  fic 
FC  ad  FA,  ( offendimus  enim  in  appatatu  re- 
dim  GE  duplam  efle  fetnifTisfiix  GB,  A re- 
fiam  FC  duplam  elfe  feniidis  fu*  FA; ) igitur 
eaequalitateper  prop.»  2.  lib.  j.  elem.  erit  vt 
HG  ad  GB,ficHFad  FA:  quire  per  2 .prop. 
lib.6.  elemen.  reda  GF  erit  parallela  ipfi  A B: 
cumque  fiot  oflenfx  parallele  ttfie  GF , CEy 
erit  per  prop. 30.  libri,  elem.  refla  CE  parat le- 
liipfi  AB.  Atque  ita  oflenderimus  reflas  CE,- 
GF.cfle  parallelas  refle  ABin  hoc  cafu  fecun- 
dofectionum  oppofitarum. 

Demonftratio  in  Hyperboli.  Per  ptopOfi- 
tionem  praecedentem  reflangulum  fub  CD, 

DF. dqqale  critrcflangulo  fub  ID,  DK;  & re- 
flangulum fub  ED,  DG,  equale  reftingulo 
fub  ID,  DK  ; ergo  per  i.dtciom.  lib.t.  efem, 
reflangulum  fub  CD,  DF,  equile  erit  reflan- 
gulufubED,  DG:  quare  per  ptepof.tq.lib.tf, 
elcm.emvtCDadDE,  ficGOad  DFjergo 
quia  in  duobus  triangulis  CDE,  GDF  , circa 
communem  angulum  D , fant  latefa  propor- 
tiqpalia  prxdtflai  erunt  per  prop.t,  lib.6.  efe*- 
ment.  anguli  DEC,  DFG , aquales, homolo- 
gis lateribus  hoc  ell  antecedentibus  fuppofiti, 
CD,  GD:quare  per  pr0p.»8.  lib.t.  ckmtM. 


erunt  parallele  reflxlineeGF,CE.Quotllam 
autem  duo  triangula  GCF,  FEG,  funtiftter 
duas  parallelas  GF,  CE,  & fuprabaOm  com- 
munem ipfaerunt  equilia  per  prop.  j 7.  Iib.i. 
elemen. & quii  in  apparatu  prohauitlniS  trian- 
gulum AGF  efle  femiircit)  triariguli  GCF,  & 
triangulum  BIg  clfefemiflim  triapgult  FEGi 
erunt  ttiaogula  AGF,  BFG,  xqualir  fedfuni 
fupra  communem  balim  G F , 8;  ad  eafdenl 
partes;  ergo  perprop. 5 9.  lib.t . elemen. erunt 
inter  parallelas  eafdem  GF,  AB.  Probiuimus 
amem  rtflam  CE  efle  equidiftamem  refle 
GF  j ergo  per  prop.jo.  lib.  1 ;elem.  etiam  reft* 
CE  erit  parallela  refl*  AB.  Atqucita  detnem- 
firatum  erit  ptopofitum. 

COR.OE  I,  ARlVM  HOSTft  VM. 

Si  Hjptrhtlrti  rd  feli  imis  efftfitu  diu  reta  Ut»  i 
eallingmttt , afimptet*  etturtartl  vnimqtu:  rtSn- 
gaUdutfttO  afytnptortttn  faftibu  inter  tangent  et  & 
(ttumm , fant  atptalia. 

DVo  funtcafus  in  feflionibu»  oppofitis, 
vt  in  propufttionc;  aut  enim  refla  BD  A 
neflens  punfla  A Ut  fi  cnnrafluum  reflaram 
CAH,  EBH  , tangentium  datas oppofitasfe- 
Aiones,  & occurrentium  vtrimque  in  E & H, 
& C A fi , ifytHptoiis  EDHy  CDH  ptpce- 
dentibus  e centro  D feflionura  , tranlir  per 
ipfum  centrum  D , vt  in  prima  figura  videre 
efliaut  nontranfir,  per  centrum  D:  fi  primum 
dico  reflangulum  fub  CD,  DE  , efle  equale 
reflangulo iub  HD,  PH..  fi  fecundumycin 
fecunda  figlira  fpeflare  ficet : dico  refljr.gu- 
lumfub  CD, DF ,eft) equale reflanguloiub 
ED,  DG.  At  vero  in  hv  per  hola  fbla : dite  re- 
flangulum fub  CD,DF,  efle  xqualereflangu- 
lo  fub  ED , DG , confulendo  tertiam  figu- 
ram. 

Dcmonflratio.  in  primo  Cafu  leflionurfl 
oppofitarum.  Quia  ofienditnus  in  demonfira- 
tionehuius  propofitionis  Inhoc  cafu  , duas 
tangentes  EBH,  CAH  , efle  parallelas,  tuta 
parallelas  eflealns duas feftas  EC , HH;  erit 
paralltlogrammum  EHHC;  ciulque  diago- 
nales dux  EDH,  CDH,  reflx,  fe  mutuo  bifa- 
riam in  D interfccabunt  per  lemma  5.  ad  lib, 
a.  quareper  lemma  49.  lib, t.  reflangulum 
fab  CD,  DE , erit  xquarte  reflangulo  fub 
HD,  DH.  T 

Demonllratit*  tn  ftcundb  cafu  feflionunt 
oppofitarum  ,&  in  fola  Hyperbofa.  Quia  per 
hancpropolititsntmduercfl*  GF,  CE,func 
parallele  rtfte  AB,  erunt  parallele  inter  fb 
ergo  triangula  FEG, GCF,  habentia  commu- 
nem bafim  GF,  A tridentia  intra  eaCdets  pa- 
rallelas GF.CE,  erunt  per  prop.j?.  lib.  1. de- 
ment, xqualftr:  habent  autem  in  fecundo  cafu 
leflionum  oppofitarum  equales  angulos  ad 
verticem  D,  inttaprop.i  j.  Hb.  t.  efem-  A in 
fiyperbota  fola  h itent  communem  angulum 
, D;  igitur 
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D;  igitur  per  prop.15.  lib-6.  clcmcnr.  critvt 
CD  ad  DE,  ficGD  ad  DF:  auareperprop.itf» 
lib.  6 . elem.  reftangulumfub  CD  ,DF,  erit 
squale  re&angulo  fub  DE , DG.  Quod  erat 
iemonftrandum. 

PROPOSITIO  XLV. 

Si  in  Hyperbola,  vel  ellipfi,  vel 
circuli  circumferenda,  vel.  oppo- 
fitis fedtionibus ; ab  extremo  axis, 
linea:  ad  re&os  angulos  ducantur, 
& quartae  parti  figura:  aequale  re- 
ftangulum  comparetur  ad  axem, 
ex  vtraque  parte  5 quod  in  Hyper- 
bola quidem  & fe&ionibus  oppo- 
fitis  excedat  figura  quadrata  $ in 
ellipfi  vero  deficiat;  &ducyurli- 
fteafe&ionem contingens,  occur- 
renfque  eis  quae  funt  ad  redos  an- 
gulos. Linea:  qua:  ab  occurfibus 
ducuntur  ad  punda  ex  compara- 
tione fada,  angulos  redosad  ea 
efficient. 

C Vppofitio.  Singularum  fcdionum  propo- 
'■^Gtarum,Gc2xis  AB  ;ad  cuius  extrema  A, 
B,  Gntipli  perpendiculares  reds  AC,BD, 
led  in  hyperbola  & oppofitis  fcdionibus  lini 
ad  oppoGtas  parces  axeos ; in  ali  js  vero  ad  eaf- 
dem  partes : Se  ex  vtraque  parte  per  lemmau 
ab  11.  ad  aa.  incluGue comparetur  redangu^ 
lum fub  AF,  FB.  & aliud  Gib  AG.GB,  aqua- 
le parti  Ggurx,  ad  di&um  axem , iuxta  natu- 
ram ipfarura  fcdionum  ; excedens  quidem  G- 
guta  quadrata  in  Hyperbola,  & oppoGtis  le- 
gionibus; deGcicns  vero  figura  quadrata  in 
ellipfi : notenturque  punda  comparationum 
F,  G,  in  ipfoaxe  AB,  iuxea  lemmata  particu- 
laria didis  fcdionibus,  ab  24.  vfque  ad  16. 
inciuGui.  Deinde  Gt  alia  reda  contingens 
CED  velEDC  in  Gngulisfedionibus,  con- 
tingens, inquam,  in  pundo  E,  occurrenfque  di- 
dis AC,  BD , redis  perpendicularibus  axi  in 
pundis  D & C : ex  quibus  ad  punda  F & G, 
comparationum,  reda:  lines  CF,  CG;  DF, 
DG,  cranfmittantur.  DicohaS  rcdasefficere 
angulos  redos  in  pundis  F & G compara- 
tionum, nimirum  angulos  redos  CFD,* 
CGD. 

Dcmonftratio.  Ex  fuppofitione  re§angu- 
lum  fub  AF,  FB.  eft  squale  quarts  parti  fi- 
gnre  ad  axem  AB;  & per  prop.42.  redangu- 
iiim  fub  AC  , BD,  eflsequale  eidem  quarta 
parti  dids  Ggurx  ad  axem:  igitur  per  i-axio. 


lib.r.  clcm.redanguium  fub  AF, FB,  erits- 
quale  rcdangulo  fub  AC,  BD.  Quare  per  pro- 
pof.14.  lib.6.  elem.  erit  vt  CA  ad  AF,  Gc  FB 
ad  BD;funt  vero  ex  fuppoGtioncanguli  CAF, 
DBF,  redi, idcoque  squalei  per li.ax.  lib.l. 
elem.  comprehenG  ab  affignatis  lateribus  pro- 
portionalibus: ergopcrprop.fi.  Iib.6.  elem. 
erunt  triangula  CAF,  DBF , squianguia;id- 
eoque  anguli  CFA,  BDF,  fuppofiti  lateribus 
homologis  xquaics;  liim  alijduo  ACF.BFD, 
squales.  Et  quia  in  didis  triangulis  anguli  in 
A & B,  funt  redi,  reliqui  duo  Gmul  Iu  mptl 
erunt  squales  vni  redo  per  propof.  jj.  lib.r. 
clement.  in  quolibet  didorum  triangulorum; 
quare  in  triangulo  rcdangulo  FAC , duo  G- 
mul  anguli  io  F & C,  erunt  squales  vni  redo; 
probauimusautem  angulum  BFD  efle  squa- 
lem angulo  ACF;  his  squalibus  addendo 
communem  angulum  CFA,  in  hyperbola  Sc 
oppofitis  fcdionibus;  Gent  per  t.axiom.  lib.  r . 
elem.  duo  Gmul  anguli  CFA,  ACF, squales 
duobus  Gmul  angulis  CFA  , BFD  , fcutoii 
CFD  compofito  adzquatc  ex  duobus  poilrc- 
mis  anguli  s;  condat  autem  duos  priores  CFA, 
ACF,  efle  Gmul  fumptos  squales  vniredo: 
ergo  etiam  per  1*  ax.lib.i.dem.  totus  angulus 
CFD  reduserit.  At  veriinellipG;  quando- 
quidem per  coroll.  noft.J-ad  propof.  1 J.iib.l . 
elem.  tres  anguli  CFA,  CFD,  BFD,  Gmtfl 
Gimpti  funt  squales  duobus  redis,  G exiliis 
detrahamus  duos  GmuUngulos  CFA,  BFD, 
squales  vni  redo , ( funt  enim  in  triangulo 
CAF  rcdangulo  probati  anguli  CFA,  ACF, 
squales  vni  redo; & angulo  ACF  oftenfus  an- 
ulus squalis  BFD  1 8c  angulo  CAF  demon- 
racus  angulus  BDF:  ergo  G squalibus  angu- 
lis ACF,  BFD  , addatur  communis  angulus 
CFA  , fient  per  axiom.  lib.  1.  elem.  duoG- 
raul  anguli  ACF, CFA,  squales  duobus  Gmul 
angulis  BFD,  CF  A;  fcd  duo  primi  Gmul  fum- 
pti  funt  probati  squales  vni  redo;  ergo  citam 
alij  Gmul  fumpti  CFA,  BFD,  erunt  squales 
vni  redot)  an  non  relinquetur  per  J.ajt.  lib.  1 a 
elem.  angulus  CFD  redus.  Exeifdem  princi- 
pi^, eodem difcurfu fado  probabitur (ngulus 
CGD  etiam  redusiquare  propo ficum  demon- 
flratum  erit, in  Hyperbole,  ellipfi  & oppofitis 
fcdionibus. 

Suppofitio  in  circulo.  Sic  aiis  ABquicft 
diameter  ex  eius  natura ; Gntque  perpendicu- 
lares CA,  DB  ad  cius  extrema  A,  B:  tutu  fi- 
da comparatione  iuxta  propoGtionern,  punda 
duo  comparationum  concurrent  in  centro  (S 
fer  lemmata  Zj.  «e  27.  Dudaque  fit  reda 
CED  contingens  circulum  in  E,  Sr  occurrens 
didis  redis  AC,  BD , illi  in  C ,tiuic  in  D. 
Deniquedudsfunt redsCO, DO,  ab  didis 
occurfibus  C,D,  ad  pundum  feu  centrum  O, 
quod  squiualet  duobus  pundis  comparatio- 
num. Dico  redas  CO,  DO, efficere  angulum 
redum  COD. 

Demonfiratioi  Per  coroll.  propof.lfi.iib.j. 

G g 2 elem. 
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cldm.re$x  CA,  DB,  contingent circulant  in 
A & B:  Sc  fi  ducatur  'redii  0E,  ipficrirper- 
pendieularis  tangenti  rc&ir  C ED  per  propof. 
18.  lib.  3.  element.  Habemus  aatem  ex  eodertt 
extremo  pun&6  C,  duas  rfcftas  C A,  C E , tan- 
gentes circula nr,  ergo peccorolf.t.  prop. 
lib:  j . clem:  iftx  dux  rtaae  C A’,  CE,  erunt  x- 
quales  : eodem  modo erunt*xquiies*duiTc‘dx 
Dfi,  DB:  Quare  ctomin  tHattgulis  CA0, 
fcEO,  lintddo  litera  CA,  AO,refpc6riuca> 
qualia  duobus  latfcribus  CE,  EOV&  conti- 
neant a?quales angulo*  reftos  in  A ti  E;  babe- 
btmt  pery. prop.  lib.  1.  elcm;  angulos  ACO, 
BCOxqualeSltdm  alfosangtilos  AOC,  EOC 
sequalts.  Et  eifdcm  pTittcipijs-in  triangulis 
OBD',  0l?l>*  erurttatrgull  EoO,BODixqaai 
Jes,  t ttm  anguli  fi 00*,  BDO".  I am  verti  quii 
et fuppolltiotferedhngulurt  (lib'  AOJ  0B'  cft 
sequite  quarti  parti  figOrS;  & perpr0p.4i  .re- 
ihngiilum fub  AC,  Bl);  cfteidem quartif  par- 
ti xquale?  erum  dbodida'  rt&irfgola  xquaiia 
per  r.arftom:  lib.  i.  elbm.  qaaw  per  prop.t  4. 
lib;  6.  elem.  erit  vt  C A ad  AOlfic  OB  ad  BDj 
ergo^m  in  triangulis  CAO>, OBD',  llnrdrcr 
rcdbs  angulos  squales* 
erum  pet  d.  propoftlib 
AOC,  BDO,  «quate, 
quales*  B0E)1,  ACO:  er^ 
elertV.  aifguliif  fiOC  xqu^is*oftrnffusangul6‘ 
A0C,  aequalis*  erit  anguib  liO^D  probato  «- 
quali  i pii  fi  DO.  Quod*  fi*  His  duobus  angulis 
xquatibu^  fiOC,  EOO,  addatur  communis 
tCO,  fienrpcr  i.axlom.  lib.  r.  clerir.  dUo  atr- 
guli  fimul  fumpti  ECO,  EOC',  xqualcsdlio- 
bus  angulis  fimuHumptisficd;  EDO,  ftotrdl 
duobus  fimuffumptis  0CO;  CtyOjffectdba 
primi  eXtftente  re&o  angulo  m fi,  funrftmul1 
furfipti  xquatesvni  re&b  per  propof  3 l.  Ub.r.' 
clertlen.  ergo  duo  fimulpoftremi  eriam-  DCO, 
CDO , erunt  aequales? ni re€fcr  per  1.  st.  ftb. 
t.  elcmen.  igitur  in  triangulo  COD  ,angulbs 
CO01,  reliquus  rc&tis  erit,  per  prop.32.  nb.  r. 
tlem. 


lattra-propottionalia, 
X.  cfeitr.  cotum  anguli 
tum*ailj  thioanguM’  x- 
go  per  i‘.axiom,lib.r- 


PROPOSITIO  XLVL 

Iifclcm  poRcis.  tinea:  coniun- 
, atcpaks  facient  angulos  ad 
Conrirtgeihtes. 

C VppoGiio  fit  eadem  qu*  in  foperrofepro- 
*—  pofrtione , in  hyperboh  te  etlipfi : fimr^ue 
linee  reflai  CF,  CG,  coniuogentes  oecurfurn 
C tangentis  rea*  Dt  C vel  EDC,  St  perpen- 
dicularis CA  id  axem  AB.  curapnnflo  eom- 
pafatkmis  F :tim  etiam  aliae  dmc  refl*  Df{ 
DG  .conjungentes  purrflum  D occorfin  cfi- 
ftxreflie  CCD  veiCDE  tangent»,  Scpef* 
pendicuIsriS  DB  ad  eundem  axem  AB,  cum 
alio  punfio  G comparationis.  Quia  veri  refla 
ofhnts  linet  perpend  leulsris  axi  frflronum  Sc 


circuli  in  extremo  eius,  contingit  feflionet»' 
vel  circulim, juxta  coroll.noft.i  i .tdpropi.a. 
libf.a.  ideo' Apollonius  irr  hac  propctfitione 
fuppomt  reflas  lineas- A*C  , BD , po&asirrfn- 
periore  propofitione  perpendiculares- axi 
in  extremis  ciuspunflis,  ft-Siones  vel  citcu^ 
lum  contingere  , quod  cxplicare-inatfi.  opor- 
tcbat;,vocatt]ue  eas  tangentes.  Proponit  autem, 
demunerandum  quod  recte  prsdifls.  Q F, 
CG,  efficiant  cum  tangentibus  DEC,,  AC, , 
angulos  aquales; videlicet  FCA,  GCDHuirr 
etiam  quoOduas  rcflasalws  QG  , QP , cuaa; 
tangentibus  CED,  BD,  efficiant  augulosate 
quaTes  CDFiBDG.' 

^ipantusin  KypecbedaA&dlipfipajfltismlV 
dem  liguris  rupcrioris}}ropaliti(anis.  Quiaiui 
fuperiore  propofitione  demonftrauimusangu- 
los  CPD.CGDierterefloSj  lufyofiiosxtdtm- 
laceri  communi  DC.fi  bifartJm  diurdaturiHoo 
latus  DC,  in  H,  per  prop.to.Iib.t.  clem.  cen~- 
tro^ue+1  deferibatur  circulus  occultus  , tranP 
ibitqierc^etrtrroaa  C.Ot  diflr  lactis.  S pooflla 
F & G , di  florum  angulorum  refloumt,,  per. 
corolt.  nolK  ad  prop.;).  lib.  j.  ciem. 

IKemontiUsioi  Probatiimus  irr  anrcuodfcnte* 
propofitione  angulos  ACF,,  HFO  eflcaqp^- 
les;  lam  verd  quia  angulus  BCD,  vel  GCDi 
clRn  radem-fegmcntocireuli  fitflf,  cum  an- 
gplo  BFD.(finGRD^emnt  per  propia  tc  Uism 
3.  elcmen.  xquales : ergo  per  axioni.!,  lib-.!. 
element.  duo  anguli  FCA,  GCCX,  erunt ae- 
quales inter  fe.  Similiter  quia  in  dcmonftra- 
tione  fuperiotiv  propoiinonis  , durr  «igui| 
BDG  , ArGC  firnr  xquales- oftbnfij  ft- per 
propolin rr.  rt.  libri  y.  element.  duo  angullj 
COP.  FC6T  vel  ffcX , Ibnrxcpixlts:  erit 
per  r.ntiom.  libir.  efemenr.  anguluvtEJ*)*» 
qualisanguio  BOG1 

• Suppofitioincircuiofie  eadtttKsnx-in prae» 
cedente  propofitione.  Dico  angulos  OCA* 
O C E efie-  aquate ; rura  angulbs  OD  E; 
OOB  efle  anprafesr  firflot  nimmntr  aB  tan- 
gentibus CA,CE,  tumi  ED-.BO',  * con- 
lungentibne  CO»  DO. 

Hoc  ver6  probauinm»  ks  circnte  cdnrde- 
monffiraremus  in  circnfopropofidoMmfcpe- 
riofem. 

COROLLARIvU  NOSTR.^»!, 

*ri  CGP  t efi  ag tl*  MDG : & » drndhe 

mgekt  AOC , tepui*  mgeim  BDO. 

HOc  enim  demonftratum  eff;  primun» 
quidem  in  bac  propofitione  i alterum 
,»erb  in  fuperiore  propofitione  quoadcircuKi. 

PROPOSITIO  XLVII. 
iifdcm  pofitis. Linea  ab  occurlu 
domiundtarura  , ad  citftum  dtuRaj 
perpendicularis  cft  ad  Contingente. 

Suppo- 
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C Vppofitio  id  datis  fedionibus  fi  excipia* 
circulum:  fit  eadem  quae  in  pr«cedctcpro- 
pof.46.tum  de  nouo  red*  lineae  CG,FD,con- 
iungentes  punda  F & G comparationum  cum 
occurfibus  C & D,  redarum  AC,  BD,  & tan- 
gentis DEC,  fibi  mutuo  occurrant  in  pundo 
H:  redaque  K£  ab  hoc  occurfu  HadEpun- 
dum  contadus  fedionum  & circuli  datarum 
ab  tangente  DEC*  Dico  hanc  redam  HEelle 
perpendicularem  red*  tangenti  DEC  in  pun* 
do  E. 

Apparatus,  excipiendo  circulum. Si  ita  non 
fit,  poterimus  per  prop.tz.  lib.i  .cle.ex  pun  do 
H demittere  redam  lineam  HL  perpendicu- 
larem ad  redam  EDC.Iam  vero  quia  per  pro  • 
pof.46.  fuperiorem,  angulus  CDF  eft  «qualis 
angulo  GDB,  & per  prop.15.  lib.  1 .cie. in  hy - 
pcrbola  A oppofitis  fediombus, angulo  LDH; 
erit  per  ax.  1.  lib./.ele. angulus  GDB  «qualis 
angulo  LDH  ; funt  autem  duo  anguli  redi 
DBG,  DLH,  primus  ex  fuppofitione  fuperio- 
ris  propolitionis,  alter  per  aduerfarii  conftru ■ 
dioaem;  ergo  per  I2.ax.  lib.i.  elc.  illi  duo  an- 
guli redi  erunt  «quales ; reliqui  igitur  anguli 
DHL.DG B,  erunt  «quales per  }.  coroll.  noft. 
adprop.  32.  lib.i. clem.  in  triangulis  DBG, 
DLH ; ideoque  «quiangula  ipia  triangula: 
quare  per  lem  Jo.  lib.i.  ctit  vt  GD  ad  DB,  fic 
DH  ad  DL;  & vtGDad  DH,  fic  DB  ad 
DL.  At  verd  in  ellipfi;quiaper  fuppofitionem 
funt  duo  anguli  redi  HLD,  GBD  in  cifdem 
triangulis  DBG  , DLH ; & perpropol.  fup. 
duo  ahj  anguli  CDF  vel  LDH,  BDG , funi 
«quales ; reliqui  eorum  anguli  terti)  £.HD, 
DGB , erunt  «quales  per  cit.noft.  coroll.  3. ad 
propof.  3 z . lib.i.  element.ideoque  dida  trian- 
gula «quiangula ; St  per  lemma  5:0.  vt  GD 
ad  DB,  fic  DH  ad  DL  j & vt  GD  ad  DH 
fic  DB  ad  DL.  Et  quia  etiam  in  triangulis 
fCH,GDH, anguli  CFH,HGD,funt  redi  per 
prop.43. ideoque  «quales  per  12. at.  lib.i.  cie. 
& inellipfi  ac  circulo  anguli  CHF,DHG,funt 
«quales  per  15. prop. lib.i.  ele.  & in  hyperbola 
feu  oppofitis  fcdionibus  angulus  CHF  eftidc 
cum  angulo  DHG:  erunt  per  coroll.  noft.  3. ad 
prop.3  2. lib.i.  elem.rcliqui  tertij  anguli  dido- 
rum  triangulorum  «quales;  ideoque  ipfaz- 
quiangula;  St  per  lem.f  o.lib.  1 .vt GD  ad  DH* 
fic  FC  ad  CH,&  quoniam  in  triangulis  AFC, 
LCH,  anguli  FAC,  CLH,  ponuntur  redi  «- 
quales, & anguli  FCA,  LCH  funt  «quales  per 
fiperiorem  ptopofitionemj  reliqui  eorum  ter- 
ti) anguli  «quales  erunt  per  coroll.  noft.  3.  ad 
prop.3 2.  lib. i.elem. ideo^ue ipfa  triangula «- 
quiangula ; quare  per  leto.  50.  lib.i.  erit  vt  FC 
ad  AC,  fic  CHad  CL;  & vtFCadCH,  fic 
AC  ad  CL ; oftendi  mus  autem  ede  GD  ad 
DH,vtECadCH;tumefle  vtGDad DH,fic 
DBad  DL; quare pcrprop.11.  lib.f.  clem. erit 
vtFCad  CH.fic  DBad  DL;  & per  eandem 
prop.u.  vtDBad  DL,fic  AC  ad  CL  ; & vi- 
«ffim  per  prop.i6.1ib.5.elem.  vt  DBad  AC, 


fit  DL  ad  CL.  Przterea  quid  in  Hyperbola  St 
oppofitis  fcdionibus,  & inellipfi  & circulo, 
(du«red.e  line*  CA,  DB,  funt  perpendicula- 
res axi  AB,  erunt  per  prop.  28.  lib.i.clcm.duo 
anguli  DBA,  C AB,  redi  duq,&  propterea 
parallcl*  ipfxrcd* : igitur  per  lemma  50.  ad 
lib.i.  duo  triangula  DBK,CAK,  «quiangula 
& fimiliajeritquevt  DB  ad  BK,fic  AC  ad 
KAi&vtDBadACjficBK  adfcA:  quare 
cumprobauerimuselle vt  DBad  AC, ficDL 
ad  CLferitperprop.ir.lib.f.elem.vtDL  ad 
CL,ficBKadKA.  lamveroex  pando  Leo* 
tadus, agatur  per  prop.3  i.lib.t.ele;  reda  linea 
EM,  parallela  ipfi  AC  {angenti;  hzc  reda  EM 
per  prop.il. Procli  occurret  io  M,  axi  ABpro- 
ducendo  fi  opus  fit ; eritque  brdinatim  appli- 
cata ipfi  axi  AB, per  coroll.  noft.  y.ad  prop.48. 
Jib.i.vnde  per  propof.36.  lib.  1.  erit  vt  AK  ad 
KB,ita  AM  ad  MB;  St  inuertendo  perprop^ 
4.coroll.lib.$.elcm.vt  KB  ad  AK,  fic  MB  ad 
AM:  verumquia  EM  pofita  eft  parallela  ipfi 
AC  perpendiculari  ad  AB,  ficuti  etiJcft  per- 
pendi cularis  reda  DB.ipfi  AB.fint^ue  per  pro- 
pofz  8. lib.i. clero. parallel*  AC,  DBjcritper 
prop.  3o.lib.  1 .ele.  reda  EM  parallela ipii  DB; 
eritque  in  dlipfi  St  circulo  in  triangulo  BKD, 
per  lcm.jo.  lib.i.  in  quoduxrcd*  CA,EM, 
funt  parallel*  bafi  BD;  vt  BM  ad  MA,  fic  DE 
ad  EC.  In  Hyperbola  verd  & oppofitis  fcdio- 
nibus duda  reda  MC,  producenda  erit  reda 
DB  vfquead  N pundu  red*  MC, quate  cdm 
fit  reda  BN  parallela  ipfi  AC  bafi,  trianguli 
AMC;critperIem.5o.lib.i.vt  MBad  BA.fic 
MN  ad  NC;&  vt  MB  ad  MA,fic  MN  ad  MC: 
fedetiaquia  eft  in  triangulo  ECM,  reda  DH 
parallela  bafi  EMjerit  perlem.50*  cit.  vt  NM 
ad  MC,  fic  DE  ad  EC:  ergo  per  prop.n. lib. 
j.ele.  erit  vt  MB  ad  MA,(it  DE  ad  EC.  Quia 
igitur  oftendimus  In  hoc  apparatu  elTe  DL  ad 
LC,  vtDBad  AC;  &DBad  AC  vtBKad 
KA)&  BK ad  KA,  vt  MBadMA;&  MBad 
MA,vt  DE  ad  EC:  erit  per  prop.  1 i lib.  5.  cie. 
DL  ad  LC,  vt  DE  ad  EC  : quate  per  prop.4, 
lib.f  .ele.corollarifl,  efit  vt  LC  ad  DL,fic  EC 
ad  DE;&  compotiendo  per  prop,i8.1ib.5  ,elem« 
vtCDad  DL,  fic  CD  ad  DE. 

Demonftratio.Quandoquideto  ex  politione 
aduerfarij  HE  reda  rton  eft  ad  angulos  redos 
inE,tang6tiEDC.vel  DEC, fed  alia  introdu- 
daHL  perpendicularis  did*  tangenti,  fiue  ca- 
dat pundum  L , ad  quamcumquC  partem 
red*  EH , fupra  didam  tangentem  redam 
DEC,  vel  EDC;  dcraonftrauitous  in  apparatu 
efle  CD  ad  DL,  ficut  C D ad  DE ; etunt  per 
prop.p.lib.5.ele.cin*  red*  DL.DE, «quales; 
pars  toti,  contra  8. ax.  lib.i.  elem.  Abfurdum 
hoc  indicat  nullam  aliam  redam  diucrfamab 
HE.efle  perpendicularem  red*  tagenti  DEC, 
vel  EDC,  (icuti fuit  propolitum. 

SdppoGtio  in  circulo, fit  cadeiri  qu*  in  pro- 
pof.45.  & 4 6.  confulendo  figuram  circuli  pro- 
pof.45.  & quia  vti  iam  diximus  i/i  fuppoficio- 
Ggj  ne 
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nc  quoad  circulum  in  propoficio.  4$.  pun&i 
comparationum  funt  iri  centro  O;  lincarcon- 
i ungentes  (uperioris  propofitionis concurrent 
in  centro  X)  •,  ejuare  redia  OE  erit  probanda 
perpendicularis  contingenti  CED. 

Demonftratio  patetex  propofitioiiS.lib.j. 
dem. 

PROPOSl  tlO  XLVIIt. 

lifdem  pofitis.  Oftetidendum 
eft  Ijncas  quae  atadlu  ducuntur  ad 
pun&a  ex  comparatione  fadta, 
xquales  concinere  angulos  ad  con- 
tingentem. 

C Vppofitio  quoad  HyperboUm,  oppofitaf- 

que  fe&ioncs , & clliplim  , eft  eadem  quae 
in  prrcedcntc  propofitionc,  fuperiore  47.  id- 
coquc  etiam  in  ipfius  figuris  fimilibus  dutft* 
fint^pundo  E contactus,  redae  lineae  EF< 
EG,  ad  punda  F,  G . ex  comparatibnc  fada. 
Dico  angulos  CEF,  GED,  clfe  aequales, fados 
ab  contingente  DEC,  vel  EDC,  & dudis  re- 
dis EG.  FE. 

Apparatus.  Quandoquidem  angulus  D£H 
eft  redus  per  procedentem  propofitioncm  . & 
angulus  DGC,  redus  per  prop.4j.  eifquc  fub- 
tenditur  communis  reda  DHjfi  b*c  bifariam 
diuidaturin  I,per  lo.prop. lib.i. dem.&cca- 
tro  I,  intcruallo  ID,  vel  1H,  circulus  occultus 
per  pundadeferibacur,  cius  circumferentia 
incedet  perpunda  'E,  H,  G,  D , iuxta  coroll. 
noft. ad  prop.33.lib. 3. elem.  & anguli  aequales 
• GHD,  GED,  per  prop.  11.  lib.3.  clem.  Quia 
etiam  angulus  CEH  eft  redus  per  fuperiorem 
propofitionem,  & angulus  CFH  eft  redus  o- 
ftenfusin  prop.45.  fimiliter  fi  bifariam  ia  p 
diuidatur  reda  CHfubtendens  illos  duos  an- 
gulos redos,  & pundo  P medio  vt  centro  cir- 
culus deferibatur,  circumferentia  illius  tranf- 
ibit  perpunda  C,F,H,E,  per  citatum  coroll. 
noft.  ad  prop. $3.  Iib. pejera. eruntque  per  pro- 
pof.  21.  lib. j.  elcm.  anguli  CEF,  CHF  inco- 
dem  fegmento  circuli  nunefadi,  squales. 

Demonftratio  in  Hyperbola  & fedionibus 
oppofitis.  Quandoquidem  per  apparatum  , eft 
angulus  CHF.leu  GHD, squalis  angulo  CEFj 
& m circulo  prima,  centro  I deferipto.  angu- 
lo GED  eft  squalis  angulo  GHD  firu  angulo 
CHF,  per  prop.  2 r.  lib. 3.  ekm.  erit  per  i.axio. 
lib.i.  elcm.  angulus  CEF  squalis  angulo 
GED. 

Demonftratio  in  cllipfi.  Quia  per  prop.  15, 
lib.i.  elcm.  angulus  GHD  eft  squalis  angulo 
CHF;  & probauimus  in  apparatu  angulum 
CEF  e(Te squalem  angulo  CHF,  & angulum 
GHD  squalem  angulo  GED:  erunt  per  t.ax. 
lib.i. elem.  anguli  CEF,  GED,  squales. 

Suppofitio  quoad  circulum, confulcndo cius 


figuram  propofitam  in  propof.45.  *n  9U*  qui* 
oftendimus  punda  comparationum  confluere 
in  centro  0,vnica  linea  erit  EOqusitadn  E 
ad  punda  comparationum  ducuntur.  QuJre 
probandum  eft  aequales  efle  angulos  OEC, 
dED. 

Hoc  vero  manifeftum  eft  ex  prop.  • 8.  lib.j, 
elcm.  nam  reda  OE  ctim  fit  perpendicularis 
tangenti  CED, certum  eft  pertlcfin.io.  lib.i. 
elcm. angulos  OEC,  OED,  efle  squales.  At- 
que iu  tota  propofitio  demonftrata  erit. 

PROPOSl  tlO  XLIX. 

lifdem  pofitis.  Si  ab  aliquo  pun- 
<Sotum  ad  contingentem  perpen- 
dicularis agatuf : quae  a fadlo  pun- 
dloducuntur  ad  axis  extrema,  re- 
ttos  angulos  continebunt. 

POfitis  cifiiem  quae  infuperioribuspropo- 
fitionibus 45. 4.5.47.48.  tl  punito  quoi 
libet  comparationum  «eos  AB  produ&ivcl 
non  producti,  puu  G,  fit  reda  linea  GHper- 
pcndicularis  ad  ungentem  redam  EC  produ- 
ctam vel  non  prod udam  : tum  ex  pundo  H 
dudae  redx  linea;  HA.HB,  ad  extrema  axeos 
AU.  Dico  illas  efficere  angulum  redum  AHB. 

Apparatus  in  fedionibus , excepto  circulo; 
Quandoquidem  ex  fuppofitionc  fada  in  prop; 
4f.  Angui  us  DBG, eft  redus;  & ex  fuppolitio- 
ne  huius  propofitionis,  angulus  DHG  eft  re- 
dus, qutbusfubtenditureademreda  DG;  fi 
circa  diametrum  DG  deferibatur  circulus, 
eiuscircumfercntia  ttanfibit  per  punda  G,  D, 
H,B,  per  coroll. noft.  ad  prop.  i j.lib.3.  clem. 
Simili  modo  quia  ex  fuppofitionc  fada  ni 
propofit.  4f.  angulus  CAG  eft  redus , & 
datur  in  hac  propofiti«ne  angulus  CHG  re- 
dus, quibus  angulis  redis  fubtenfa  eft  eadem 
chorda  CG;  circulusdeftriptuscircadume- 
trum  CG,  tranfibit per  punda  C,  A , G, 
H,  per  citatum  coroliar.  noft.  ad  propofit.  j j, 
lib.  J element. Sr  ptTpropofai.  lib.ciufdem 
j . eiem.  anguli  AGC,  AHC,  xquales  erunt. 
His  paratis. 

Demonftratio.  Quia  anguli  GHB , GDB, 
funt  in  eodem  fegmento  circuli  primi  defcri- 
pt  i,  ipfi  erunt  xquales  pe»  prop.i  1.  lib.  j.elctx* 
St  quia  per  coroll.  noft.  ad  prop.  46.  angulus 
AGC  eft  xqualisangulo  BDG:  erit  per  i.it. 
lib.i  ele.  angulus  GHB  xqualisangulo  AGC: 
fed  etiam  ex  apparatu  angulus  A HC  eft  xqua- 
lisangulo AGC;  etgoper  t.ax.  lib.t.elero.an- 
gulus  AfclC  xqualiserit  angulo  GHB.  Quare 
in  Hyperbola  fi  his  duobus  poftreraisanguijs 
addatur  communis  angulus  BHO;  fient  per  1. 
ax.  lib, r. elcm.  anguli  CHG,  AHB,  xquales: 
eft  autem  angulus  redus  CHG  cxdatis;rrgo 

etiam 
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etiam  alter  AHB  eritredus.  Quod  erat  dc- 
monflrandum  in  HyperboU  & oppofitis  fe- 
dionibus.  In  ellipfi  autem  , (i  cifdcm  angulis 
fupradidis  GHB,  AHC  > oftenfis  xqua- 
libus  adijeiatur  communis  angulus  A H Gj 
fient  per  a.axiom.  lib.i.  elem.  duo  aquale'  an- 
guli CHG,  AHB  i fed  ex  datis, aogulus  CHG 
dl  reatus,  ergo  etiam  alter  ei  «qualis  erit  re- 
dus,  nimirum  angulus  AHB.  quod  erat  pro- 
bandurfi  in  ellipfi. 

Quoad  circulum  attinet,  confulatur  figura 
eius  propofita  in  prop.  45.  in  qua  quia  punda 
comparationum  confluunt  in  centrum  O;  mi- 
mkflumell  redam  Ii  neam  ab  O demifTam  per* 
pendiciilarcm  tangenti  C II D,  incidere  in pun- 
dura  E concadus;  atque  ita  clle  perpendicula- 
rem tangenti  CED,  per  prop.  1 8.  hb.  3.  elem. 
Si  enim  non  incideret  in  pundum  E , fed  in 
alio  I punCto;  pofl  duduro  redx  OE,qux  cnf 
per  prop.tii.18.  lib.  j. elem. erit  perpendicula- 
ris, reda?  CED  ; habebimus  duas  redas  OE, 
&i  alum  OE  introdudam,  ex  eodem  pundo, 
perpendiculares  eidem  redx  CED ; contra 
coroll.  nofl.  ad  prop.  17.  hb.  i.elem.  hotf  ab- 
fiirdum  condemnat  politionem  contradicen- 
tem propoGto,  & adflruit  ipfum.  Atque  ita 
cuidens  erit  tota  propofitio. 

PROPOSITIO  L. 

IiIHem  poficis.  Si  a centrd  fe- 
dtionis  ducatur  linea  contingenti 
occurrens,  atquidiftanfque  lines 
per  ta&um , & per  vnum  puncto- 
rum duCtx  : dimidio  axis  xqualii 
erit. 

SVppofitio  in  Hyperbola  & oppofitis  fe- 
dionibus,  & ellipfi,  fit  eadem  qux  in  pro- 
politionibus  fuperioribus  l4$.ad  49.inclu- 
iiue.  Et  prxtcrea  duda  fit  reda  ex  pundo  E 
contadus  ad  F ad  G pundum  comparatio- 
nis, verbi  gratia  EF : tum  ex  centro  O fcdio- 
nisemifla  reda  linea  OR  xquidiflans  prxdi- 
dx  EF,  occurrens  in  R redae  line*  DEC,vcl 
E DC  tangenti.  Dico  redam  OR  effexqua- 
Jem  dimidio  axis  AB,  feu  redx  O A , vel  OBj 
nam  per  prbp.  $0.  Iib.  1.  bifariam  in  centro  O 
diuiditur. 

Apparatus  in  Hyperbola  vel  oppofitis  fe- 
dionibus.Quandoquidem  per  prop.  14.  lib.i  .* 
reda  linea  ECD  contingens  Hypcrbolam  A 
datam  in  pundo  £,occurrit  axi  AB  in  pundo 
K ; & quidem  i nfra  centrum  O , per  coroll. 
prop.  gx.libei.  ducere  poterimus  redas  lineas 
EG,  AR,RG,RB.  Prxtereaperprop.31.lib. 
1 . elem.  ex  alio  pundo  G comparationis , po- 
natur reda  linea  GM  parallela  ipfiredx  EF, 
quamfecabit  in  M reda  tangens  ECD  produ- 


da  vitra  D,  per  prop.  i 1 . Procli.  Cumque  cx- 
dem  redx  EF,fuit  parallel*  rcdxOK  ,GM; 
erunt  per  prop.  30.  lib.  i.elem.  tres  redx  li- 
nex  GM,OR,  EF.  xquidiflantes  inter  fe.De- 
nique  producendo  redam  RO  vitra  centrum 

0 • occurret  in  N redx  EG  , perpropof.  11. 
Procli. 

Dcmonflratio  in  Hyperbola  vel  oppofitis 
frdionibus.  Quia  per  lemma  21.  vel  24.  rc- 
dangulum  fub  AF , FB,  xquale  cft  redangulo 
fubAG  ,GB;  erunt  per  lemma  4-adlib.a. 
du*  rcdxlincx  AF,  GB, xquales  ; Eflvcrd 
per  prop.  30.  lib.  1.  reda  AO  aequalis  redx 
BO;  igitur  fi  his  xqualibus  addantur  xquales 
prxdidx  AF,BG,  vti  oportet;  fient  per  2. 
axio.  lib.  1.  elem.  xquales  redx  FO,  GO.  Sed 
in  triangulo  EGF,  cft  parallela  reda  NO.bafi 
EF,  ex  apparatu,  er£>  per  1.  prop.lib.  6.clcm. 
erit  vt  FO,  ad  OG.uc  EN  ad  NG;  FO  autem 
efl  xqualis  ipfi  OG  oflcnfa , ergo  per  coroll. 
noft.2.  ad  prop.  14.lib.5-  elem.  reda  EN  erit 
redx  NG,fcu  tota  EG  erit  bifariam diuifa  in 
N.  Infuperquia  in  triangulo  G EM,  reda  NR 
cft  per  apparatum  parallela  ba fi  GM  ; erit  per 
prop.2.hb.6.clem.  vt  EN  ad  NG,fic  ER  ad 
RM;EN  autem  eft  xqualis  ipfi  NG  probata; 
ergo  per  coroll.  nofl.  2.  cit.  ad  prop.  14.  lib.  5, 
elem.  reda  ER  erit  xqualis  redx  RM  , feu 
quod  idem  eft  reda  EM  diuifa  erit  bifarii  m 
in  R.  lam  verdquia  in  propofitionc48.  pro- 
bauimus  angulum  CEF  xqualem  efie  angulo 
DEG  ; & ob  incidentiam  redx  EM  in  paral- 
lelas redasGM,  EF,  per prop.19.  lib.r.clem. 
funt  anguli  CEF,  EMG  xquales;  erit  per  1. 
axio,  lib.i. element.angulus  DEG,fcuMEG, 
xqualis  angulo  EMG  : quare  per  prop.  6.  iib. 

1 .elem.  redx  GE,  GM,  xquales  erunt : ideo- 
que  triangulum  ifofceles  EGM  ; cuius  bafis 
EM  cum  fit  oftenfa  bifarilm  diuifa  in  pundo 
R,  erit  reda  GR  perpendicularis  bafi  EM , 5c 
anguli  GRM,  GRE,  redi  & xquales,  per  co- 
roll. noft.i.  ad  prop. 3 2.  lib.  i.elem.  tum  per 
dcf.  io.8e  ix.axiom.eiufdem  Iib.  1. dement. 
Verdmpcr  prop.49  fuperiorem angulus  ARI) 
tcduseft;  ergo  fi  circa  diametrum  B A circu- 
lus deferibatur  centro  O pundo  medio  proba- 
to diametri  feu  axeos  Hyperboles  vel  oppofi- 
tarum  fedionum  , circumferentia  illius  ince- 
det per  punda  A , R , B , per  coroll.  nofl.  5d 
prop. 3 3.  lib.3.elefn.  fed  ex  natura  circuli , re- 
da OR  efl  xqualis  femidiametro  OA  , vel 
OB,  hoccfl  femiffiaxeos  AB  dati  in  Hyper- 
bola vel  oppofitis  fedionibus.Igitur  reda  OR 
eduda  ex  centro  Hyperboles  ad  tangentem 
ECD  ,xquidiilans  redx  EFcdudx  cx  pun- 
do E contadus  ad  pundum  F comparationis; 
erit  xqualis  dimidio  axeos  Hyperboles  vel 
oppofitarum  fedionum. 

Antequam  defeendamus  ad  apparatum  in 
ellipfi , vel  circulo;  quia  reda  contingens  ip- 
fam  potefl  efie  vel  parallela  axi , vel  non  pa- 
rallela, duocafuserunt  diuerfi,  primufi^ue 
Gg  4 erit 
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erit  quando  retia  DEC  contingens  non  cft  pa- 
rallela axi  AB,  cumque  fecat  produtia  extra 
fetiionem  in  K.  Alter  vero  cafus,  quando ent 
parallela. 

Apparatus  in  ellipfi  iuxta  primum  cafum. 
Ducantur  retix  EG  . A R , KG  , RB.  TQm 
per  prop.  3 1. lib.  1 . element.  ex  alio  puntio  G 
comparationis  ponatur  retia  linea  GM  paral- 
lela retix  EF  datx  coniungentis  puntium  ta- 
dusE.cum  aflTumpto  1' punfto comparatio- 
nis, fecabitur  in  M ab  tangente  KCED  , per 
prop.  n.  Procli.  Et  quia  retia  OR  datur  et' 
iam  parallela  eidem  retis  EF  ; erunt  per  prop. 
30.I1D.  1 .clem.  tres  retis  Jines  EF,  KO,  MG, 
xquidiftantes  inter  fe;  Sed  & retia  EG  fecabi* 
tur  in  N ab  retia  RO  obuiaper  cit.  prop.  11. 
Procli. 

Demonftratio  in  ellij^i  iuxta  primum  ca- 
fum.  Quia  per  prop^o.  lib.t.  dux  retis  OA, 
OB,  funi  aquales,  hoc  cft  femifles  totius  axeos 
AB;  & puntia  F,G,  xqualiter  remota  funt  ab 
centro  O , & ab  verticibus  A , B ; erunt  retix 
OF,  OG,  xquales,  (eu  tota  FG  retia  bifariam 
in  O diuifa;  tum  etiam  retix  AF,  BG,  xqua- 
Jcs,  ex  natura  diftantiarum  squalium.  Iam  ve- 
ro quia  in  triangulo  EGF,  retia  NO  eft  paral- 
lela cx  apparatu  retix  baG  EF , erit  per  prop. 
a.lib.  6.  elem.  retia  E G bifariam  fetia  inN» 
ficuti  cft  bifariam  diuifa  retia  FG  in  O.  Et 
quoniam  etia  in  triangulo  GEM,  retia  RN  cft 
squidiftans  bafi  MG;  erit  per  cit.  prop.  z.  lib. 
tf.clem.  retia  EM  bifariam  diuifa  in  R , ficuti 
bifari&m  diuifa  eft  N retia  EG.  Iam  ver6  quia 

E er  prop.  48.  angulus  CEF  squalis  eft  angulo 
>EG;  &per  prop. a 9. Iib.i.elem. angulus  CEF 
squalis  angulo  EMG;  erit  per  1 .axiom.  lib.  1. 
element.  angulus  DEG  squalis  angulo  EMG: 
quare  per  6. prop.  Iib.i.elem.  duo  latera  GE, 
GM, erunt  squalia;  Sc  triangulum  EGM  ifo- 
fceles : & quia  cius  bafis  bifariam  fecari  often- 
fa  eft  in  puntio  R,  idcoque  retia  GR  erit  per- 
pendicularis ipfi  retix  (eu  baG  EM, per  coroll* 
noft.  i.  ad  prop.  31.  lib.i.  elem.  & anguli  retii 
deinceps  ad  R,  per  definit.10.  lib.i.  elem.  Ec 
quoniam  per  fuperiocem  propof.  49.  angulus 
ARB  eft  rctius ; fi  circa  axem  AB  fubtenfum 
ditio  angulo  ARB  retio  fiat  circulus  centro 
O quod  eft  oftcnfum  medium  eius  puntium, 
circumferentia  circuli  fatii  incedet  per  puntia 
A,  R,  B,  iuxta  coroli. noft.  ad  prop.33.lib.;, 
elem.  Vndc  ex  natura  circuli  OR  erit  squa- 
lis  femifti  OA  vel  OB  a$eos , ficuti  fuit  pro- 
pofitum. 

Apparatus  in  ellipfi  iuxta  fecundum  cafum. 
Ducantur  retix  EG , AR,  RG  , RB  : & per 
prop.  ?i.  lib.  i.  elem.  ex  puntio  G agatur  re- 
tia linea  GM  parallela  ipfi  EF , hcc  GM  oc- 
curret tangenti  CED  in  M produtix  per  prop. 
11.  Procli.  Quia  vero  datur  retia  OR  paralle- 
la eidem  EF  ; erunt  per  prop.  jo.lib.  i.clem. 
tres  retis  parallclx  EF,  RO.MG.Sed  & retia 
EG  fecabit  in  N obuiam  retiam  RO. 


Demonftratio  in  ellipfi  iuxta  fecundum  c i- 
fum.  Quia  hic  fecundus  cafus  dat  parallelam 
retiam  CED  tangentem, ipfi  axi  AB;&  often- 
dimus  in  appdratu  tres  retias  lineas  EF,  RO, 
MG,  cfle  parallelas ; refultabunt  duo  paralle- 
logramaREFO,MROG,fcd  per  prop. 34. lib. 

1 . elcment.duo-iatcra  RE,  OF,  erunt  squalia; 
tum  etiam  alia  duo  MR,  GO : fed  per  lemma 
a 4.  OF,  GO , funt  xqualia  ; ergo  per  axiom. 

1 .lib.  1 .element. xqualia  erunt  inter  fe  alia  duo 
R E,  MR:  igitur  bifari&m  diuifa  cft  in  R retia 
ME.  fit  quia  per  propof.  48.  angulus  CEF 
squalis  eft  angulo  DEG ; & per  prop.  29.  lib. 
1.  dement,  angulus  CEF  squalis  eft  angulo 
EMG ; erit  per  1 .ax. lib.t.  elcm.ahgulus  DEG 
squalis  aoeulo  EMGtideoq;  per  prop.  6.1ib.i . 
clcm«duo  latera  EG,MG,  trianguli  EGM,  s- 
quaiia;&  ipfum  triangulum  ifolceles : eft  verd 
4>afis  EM  nuius  triaguli  ifofceiis  bifariim  pro- 
bata diuifa  in  R,crgo  per  coroli. noft. i. ad  prop. 

3 i.l.  1 .elem .retia  linea  Git  pcrpFdicuIaris  erit 
bafi  EM.  Sed  & per  prop.  49.  angulus  ARB 
eft  rctius : igitur  fi  circa  axem  AB  diuifum 
bififriim  in  O,  per  30.  prop.lib.i.  centro  O 
fiat  circulus,  circumferentia  illius  incedet  per 
puntia  A , R , B , iuxta  coroU.  noftr.  ad  prop* 

3 3 .lib. 3.  element.  ideo^ue  per  defin.15.  lib.r . 
elem.  retia  OR  squalis  femilfi  OA , vel  OB 
axeos.  quod  erat  demonftrandum* 

Demonftratio  in  circulo  facilis  erit,  confu- 
lendo  figuram  eius  propofitam  inpropof.45. 
Quandoquidem  duo  puntia  comparationum 
in  circulo  confluunt  in  vftuiti  circuli  centrum 
O,  per  lemma  17 . retia  linea  ab  centro  O cir- 
culi dutia  ad  tangentem  retiam  CEO , squi- 
diftans retia e lines  per  tatium  E , & vnum 
puntiorum  comparationum  tranfmifls  , hoc 
cft  ex  eodem  centro  O , in  quod  confluunt  ex 
ditiis  ditia  duo  puntia  comparationum ; erit 
eadem  qux  retia  OE  ab  centro  O ad  circuli 
circumferentis  puntium  E;  idcoque  squalis 
dimidio  axeos  AB , per  definit.  13.  lib.  1.  ele- 
ment. Atque  ita  tota  propoficio  cXpbcata 
erit. 

COROLL.  NOSTRVM.  I. 

F etia  line  a ab  centro  Circuit  dutia  parallela  reda 
linea  per  puntium  contatim  tangent  it  circulum  ab 
vno  puntio  comparationum  axfos  circuli  j eti  eadem 
qua  ditia  retia  vniens  tatium  & vnum  puntiorum 
pradttiorum : in  ellipfi  veru  & Hjperbol^fi  diuerfa. 
Vel  in  circulo  tatit  retia  Irnea  parallela  efe  nequit  -t  in 
hjperbola  vetb  & ellipfi  repentur. 

PRiraa  pars  dcmonftrata  eftcdmde  circu- 
lo ageremus.  Altera  verd  pars  euidens  in 
dem onftratione  allata;  nam  puntium  quodli- 
bet comparationum  in  Hyperbola  & ellipfi 
diuerfumcfti  centro. 

COROL- 
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COR.OLL,  NOSTR(V,M,  II. 

Ili  llhpfidtt*  Jat/iiU.tmi  «rjifeu,:  Si  ai  txtrtne 
cmufuu  fwawr  hSj  lintd/tulUU  Mini ; 
^rt-ipftmdiipfnun  dici»  punito  txtrava , i;  futhi 

tlm  dDsu jtilmpciwdttuLunixi  c»i,pdtjd!fU  (ii 

diri*  (tmHHltm  /pfdmitlkpfim,, 

C VppuGno.  SintiudlipG  duo  axesconiu- 
k-*  gatt  AB,  EH,  Te  mutuo  fetanws  in  cenito 
Oi  Ginquie, in  extremis  A-  Sc  ii  anos  maternis,, 
rede,  lineat  Ati,  BiQ,perp«udicuiaresipli  AB, 
axis  tu»  ab  extremo  Easeos  minoris  poGta 
reda  JttwaCED  parallela  axi  Aii  matari . Di- 
co hanc  redam  CED  contingete  dliprun  in 
E,  & fccatt  in  C Si  D,  redas  irneas  AC , B D 
praididasperpcndicularcsaxi  AB  , cuicft  pa- 
rallela polnacedaCbD, 

Demotlltratio.  Quandoquidem  datur  AB 
axis  coniugatus  alteri  axi  EH;hicaxis£H  fc- 
cabit  bi  fari  Ii  io  da  ad  angulos  redos  chordas 
Qtnnes  parallelas  axi  Ali  ,&  vicitEm  alter  axis 
AB  fetabit  bifatiatn&  ad  angulos  redos  chor- 
das omnes  parallelas  axi  EH,  perdefin,!  9.lib. 
r.iutcr  primas:  erunt^uepcrdcfinit.ti.  vel  16. 
ordinati»’  applicat*  fuia  jfpprijsajdbits,  Gt 
inulquc  aass  AB.  ordinati»)  applicatus  ad 
axem  EH|&  vififflm-axisltH,  ordinati  na  ap- 
plicajus  ad  ajtfjOi  AB,  Quarcperftfpp.  t X • I |b. 
ii.rad»  C|  &O  oUipfmv  cootiogee,  it»,  b extrat- 
moaxexstEC,,.  quja  par»llftl*aaii  ABocdinj* 
tjro  app!ifipd>  3d  ipAim  axem.Efi.  Et  quia 
dantor  rnSt*AiC,JBD  , ad-angulourcdosax) 
ititj  eui  elhid.ajtgulos  ifidbjs  aJtaaxis.EHj 
ejunc-per  prpp,iS.lib.  i.eicraent.pajrajlelaiaxi 
EH.pocdidst-mdte.  AC,  BD;  fiepe*  prqp.jn. 
libceqtfckm  i,  clttmsntapaiallelfoiqtscl^  Sc4 
r*dta,CED.fecat  axun  Uti  ,ergq  per  propof. 
ii.  Paotltfecatbif  etistrftaJtaxrcaas, AC,  BEA 
io  C St  DsquarowuiaeiantdemoaArwda. 

coaoi-E.  KtosTRvM  ut 

in  tlktjtitikivtUt*  cm  txibu  <mmnv-mr 
mmitmUMi 4 «g«iiu  W» /«aridEo.  k/fiumv 
noMte  tkipftm  Sidimtrtmt.  qum*‘>,w  ww>r 
MMUKabu  Axikmkiih  racoKM,  wurn4illp,ftwfii 
mvtm  «aaq  fudu  txm  wdtoiu»  i»  duiv  PV+ 

$ittx  uMrmtdp  j qn4  0«JU  pvntid  (VdpdtMVr 

^ VppoCtioL  In  cllip.fi  Gm  dqo  axua  AB  mv 
tjKtr.  EH  minor,  fe  rnutub  fetantes  bda- 
rwtquqO  centro  ellipfeM*»d  angulos  rcdt«: 
T unt  ab  extremorum  altero , puta  E , axeos 
minoris  EH,  vt  centro, circulus  Gt  defcriptus, 
interuallo  fcmilEs  OA,  vel  OB,axeos  maioris 
AB.  Dico  circumferentiam  huius  circuli  de- 
feripti  fecarc  axem  maiorem  AB  in  duobus 
u rufiis F & G,ex  intermedijs; & dida punda 
,Q^da  punSa  comparationum; 


Apparatus.Perprop.jt.  lib.i  .clem.  expffn- 
do  E extremo  axeos  minoris  EH  , educatur 
reda  linea  CED  parallela  maiori  axi  AB,  hxc 
per coroll.noftr.t. fuperius continget  ellipGm 
in  £.  1’rxtcrea  quia  datur  axis  AB  maior  qulm 
axis  E EI,  erit  per  prop.  t t.lib.;. dement. dimi- 
dium axis  maioris  maius  quim  dimidium  axis 
minoris:  G igitur  ex  pundo  E per  prop.j.  lib. 
i , dem. detrahatur  de  axe  minore  EH  produ- 
cendo vitra  Hfi  opus  Gt,  reda  linea  EP  «qua? 
lis  dimidio  OA  , axis  maioris  A B.punttum  P 
erit  vitra  centrum  Q,quia  EPcum  lit  xqualts 
ipft  O A maiori  quam  EO , erit  per  i.  axioni, 
lib.i  .dem,  EP  maior  quJro  EO.  Circulus  er- 
go centro  E fadus,  interuallo  EP  «quali  ipG 
OA , circumferentia  cius  cum  debeat  circa 
centrum  E circumucrtt,  fecabit  obuiam  re- 
ctam AOB,  in  duobus  punctis, E Si  G i Si  qui- 
dcminterroedi)!,  non  autem  A & Bcxtrcmis, 
neque  vitra  illa  extrema  : nam  G fcuret  ipfam 
ABicdamin  extremis  A&  B punctis , cHent 
rcdai, EA ,AO,  «quales , quia  fumprum  dl 
imcrualltim  fcu  femidiameter  circuli  xquale 
ipG  OA  vel  AO  ; & Gc  triangulum  refultaret 
tfoficles  E AO, cuius  duo  anguli  ad  bailm  EO 
edent  zquales  per  propof. ; . nb.i,  dem,  eft  au- 
tcme^dausangulus  AOE  redus,  ergo  etiam 
illi  mqpalis  angulus  AfiO , redus  erit : igitur 
cpqtra  prop.17.lib,>.  dem.  in  triangulo  E AO 
erunt  duo  anguli  squales  duobus  rcdis.Quod 
fiinrrqduQitur  circumferentia  circuli  interfe- 
cafe  axem  AB  maiorem  produdum  vitra  A 
& B,  exempbgfaiiain  Si  erit  reda  ES  femi- 
diamctcr  aquaJis.  ipG.AO  fmidi  axeos  ma- 
ioruAB;  ideoqusAP  maior  qu^tn  AO,  vel 
quimESiVgO  in.q-iangujo.ESO,  angulus 
OE-S.  lupppbmvPaipr:  lateri  SO  erit  maior 
angulo  EOS, psr  prop.  t8.  lib.i.  deip.eft  ver 
w ex,d«ix  angulus  BOS  rcdfeisip  Cfgo  a|«r 
QESt  maiorem  t rcdo:  igitur  conuapfOp.i  7. 
Gb.  1.  dem.  in  triangulo  ESO  , erunt  duo  an- 
gui) maiores  duobus  redis.  Educ  abfurda  ile; 
dtifta.ex  poGdouibus  contradicentibus  affer- 
tionsonlirai,  quod.eiwumlcrcntia  drculifa- 
dt  cwiaoOt,  ia«cuibo  OP  «quali  ipfi  O \ 
femiffi axeos  maiPtis AB,  inrcrfcc.etm  duo- 
bus puodix E,  (1 , didunt. axem  AB,  & qui- 
dem exi ntcrtnediis,;  mdicant  iplas  poGtiones 
couuadtccntes  efle  tallas , & afiertionem  no- 
Gram  veram,  iatn  vero  G didapunda  E Se  G, 
non  Gnt  punda  comparationum  in  ellipG ; re- 
pedamur per  lemma  17.  alia  quilibet  duo 
I,  L , 8:  pro  demonftrattone  fequente  effuma- 
mus vnum  t , ducaturque  reda  Et  ab  pundo 
contadusE.rcdx  CED  tangentis elfepGm  in 
E extremo  axeos  EH  minoris : tum  per  prop. 
}l.  hb.t . cksg.  ex  cemro  d agatur  reda  linea 
Q¥  parallela  redx  £1  , vntersti  udum  E,  Sc 
vnum  i putidum  cqmparatiooum  fecabit  in  bf 
redam  EEEApu  prop.ii.ProclurefuUabitpa- 
rallclogrammtini  EIQU, cuius  latera  oppofua 
El,MQ, erunt  «qualia  per  prop.34.bb.  t.elcm. 
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t)emonftratio.  Imprimis  in  apparatu  iam  mas.  Praeterea  fumptovno  extremo  puta  E, 
dembnltrauimus  citcumfetentiam  circuli  de-  minoris axeos  EH.veluri  centro,  deferibatur 


circinati  centro  E,  interuallo  xquali  femiffi  interuallo  fcmilTis  O A, axeos  maioris  AB,cir- 
axeos  maioris  AB,  fecare  ipfumaXcm  maio-  culus,  cuius  circumferentia  iuxta  corollarium 
rem  in  punitis  F & G , cx  intermedijs  illius:  nollrum  j.  fuperius  fecabit  axem  maiorem 

quare  fupcrcft  demonitrare  di£ta  punita  F & AB  ,in  duobus  pundis  F ,G  ex  intermedijs. 
G.elle  punita  comparationum. Et  quia  nega-  Dico  haec  duo  punita  F ,G  ,io  axe  AB  maio- 
uit  aduerfariusefle  punita  comparationum,  & re,  cITcduo  punita  comparationum  quxfira  in 
introduxit  alia  duo  1 , L ; offendendo  quod  elfipfi. 

punctum  I feu  diuerfum  ab  P ex  vna  parte  Demonflratio  petatur  ab  prxccdente  co- 
non  poffit  efle  punitum  comparationis ; eo-  rollario  noltro  3.  fpeculatiuo:  nam  inappara- 
dem  modo  probabitur  ex  cildem  ptincipijs  ru  manifeflarfunt conditiones adiundxin  co- 
producendis  in  medium,  non  polle  et  altera  rollario  3.  citato:  quare  conclufio  illius  corol- 
parte  cfle  punitum  L punitum  comparationis  larij,  cum  fit  aflertio  in  apparitu  faiia  , ma- 
diuerfum  ab  G : demonltr^um  erit  propoli-  nifcliauitipfaafiertio.Atqueitademonftraue- 
tum.  Elto  I punitum  fi  ficti  poflit , punitum  rimus  nos  reite  inucnifTc  ex  praxi  apparatus 
comparationis  ; oflendimus  in  apparatu  re-  duo  puniti  comparationum  in  ellipfj. 
ctam  E I , Jc  rectam  OM  efle  xquales  rcitas:  Et 

quoniam  rcita  EI  procedit  ab  punito  E conti*  COR.OLL.  UOSTRVM  V. 
dusreita^EDtangentisellipfim,  &ad  pun- 
itum I comparationis  terminatur ; eique  eft  D eimnflrare  quti  funda  comparationum  in  tl- 
parallela  reita  OM  duiiaab  Occntro  cllip-  Lpft  funi  etjuahter  remota  ab  centro  ei«»;  tumetiam 
fcos,  fccansin  M,  rcitam  CEM  tangentem  ei-  aijuohrer  d/fiiu  ab  verticibus  vicinioribus ipfii ; tum 
lipflmin  E;  hxc  rcita  OM  ,erit  per  nane  prop.  tuum  aquahter  [tp trusa  tb  verticibus  remotioribus: 

$o.xqualis  femifli  OA, axeos  maioris  AB:  cr-  aliter  ejuam  per  lemma  18. 
go  per  i.axiom.lib.t.clement.  rcita lineaEI 

oftcnfa  xquaiis  rcitx  OM , erit  etiam  aequalis  Z'-'  Onfulatur  figura  corollirij  noftri }.  fn 
ipfi  OA:  fed  & offendimus  in  apparatu  reitam  V_a  triangulo  FEG , eum  Gnt  ex  apparitu 
EF.efle  iqualem  cidcra  OA;  ergo  per  1 .ai.  eorollarij  tertij, latera  EF,  EG,  xqualia,  vide- 
Jib.t.elcm.  dux  rcita:  Ef,  EF,  xquales  erunt,  licet  femidiametri  circuli fadi , cuius  circum- 
Quare  triangulum  erit  ifofcclcs  1EF,  cuius  ferentia  fecit  axem  AB  maiorem  in  pundjs 
anguli  E1F,  EFI  , xquales  erunt  per  propof.j.  V,F,  comparationum,  vti  demonlt  ratum  eft 
lib.i.elcm.  Quia  vero  datur  angulus  EOF  re-  in  ipfo  Corel!.  J.  redaque  linea  EO  vtpote 
itus  in  triangulo  EOF;  & perprojtof.  iS.lib.i,  pars  axeos  minoris  EH,  infilfentis  ad  angulos 
element,  angulus  EFI  maior  eft  angulo  reflo  reftos  maiori  AB, defeendat  ab  angulo  FEG, 
EOF;  erieper  i.axiom.  lib.i. element. angu-  didi  trianguli ifofcelis ; diuidet  bifariFminO 
lusEIF  xqualis  oftenfus  angulo  £FI,  maior  centro  ellipfeos  bafim  FG,  per  noflrum  co- 
etiam  angulo  reflo  EOF : Quare  in  triangulo  roll.i.  ad  prop.ji.lib.t.tlem,  Quarccxrutu- 
lEF,duoanguli  EIF,  EFI,  funt  maiores  duo-  ra diftanti*  pundi  ab  punito  , fecundum  re- 
bus refiis;  contra  prop.17.  lib.i. element. hoc  dam lineam , punita  F & G , comparationum 
abfurdum  cum  proucniat  ex  politione  alterius  xqualicer  diflabunt  ab  O centro  ellipfeos ; fe- 
pun(5i  comparationis diuerfi  ab  F ,cx  illa  par-  eundum  reilas xquales  OF.OG.Quod  Gab 
te;  indicat  illam  politionem  ede  falfam ; quare  xqualibus  femi  axibus  O A , OB , adimamur 
punitum  F erit  punitum  comparationis  ia  xquales  portiones  OF , OG ; relinquentur  x- 
ellipli.Eadem  ratione  probabitur  ex  alia  par-  quales  reiix  AF,  BG,  per  t.aliom.lib.  1.  cie- 
te non  effe  aliud  punitum  comparationis  di-  ment.quarc  eade  dida  punita  F,  G.compara- 
uerfiim  ab  G punito.  Quare  dcmonilratum  tionum  , xqualiter  remonebuntur  ab  vertici- 
erit  totum  hoc  corollarium  noltrum  3.  cxcu-  bus  A,  B,fuis  vicinioribus;  hoc  eft  F punctum 
ius  demoadratione  probabitur  praxia  fcqucn-  *b  vertice  A|  Sc  G pundum  ab  vertice  B , x- 
tis  eorollarij  noftri,  qualiter  feparabuntur.  Quod  £ xqualibus  re- 

dis OF  e OG , addantur  xquales  rnSx  OB, 
CMDR.OLL.  NOSTR.VM  IV,  OA;nimirumredxOFaddaturOB,&  reiix 

OG  reda  O A;  fiet  per  i.axiom. lib.i. element. 


In  elbpfi  functa  compar  asionum  tepente,  aliter 
fuam  per  Itmma  15. 

APparatus.  Confulendo  figuram  corolla- 
rij  fuperioris  j.  Per  prop.  47.  lib.i.  re- 
perianturduo  axesconiugati  in  cllipfi  maior 
AB, minor  EH,  qui  fe  mutuo  ad  angulos  re- 
do s in  centro  O ellipfeos  interfecabuntrfx  na- 
rura  fua  declarata  in  dcfinit.1 9-lib.  1 .iater  pri— 


reda  feu  diliantia  FOB , puncti  F ab  vertice 
B remotiore,  xquafts  redx  feu  diftanti^  GO  A, 
pundi  G ab  A vertice  remotiore,  atque  ita 
propofi/um  probaucrimus. 


eoROE- 


« 
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COROLL.  NOSTRVM  VI. 

ljfdetn  pojiiu  4c  itmtnjlrtlk , tpttm  cotslljtno 
terno.  HCMMmt  pbpfict  repant  pmttxF,  O,  eom- 
pxrxtionum  m ellipfi , quim  per  ftSiuum  arcmmft- 
rntix  ftilt  temo  E , imautll»  fetnuxeoi 
OA,  & ipfiut  dxtoitoulu  AB. 

CErtum  enini  eft  propter  obliquam  le- 
flionem  ph)'fica  circuli  prxdtfti  Se  axeos 
AB.  noti  ita  poil»  dignofei  phyfici  verum 
punflum  interfeftionis , quod  tamen  pluri* 
mum  refert  ad  praxesphyficas : ideo  dabimus 
in  hoc  corollario  methodum  reperiendi  pun- 
fla  Illa  mteiitibionum  pr«difluum,qux  fune 
pundia  comparationum  in  eliipfi. 

Confulendu  igitur  figurationem  propoli- 
tamprocorolL  3-eirca  lemiaxciii  OAmaio- 
ram,dcfcribatur  fcmicirculus;  Se  ex  vertice  A 
accomodetur  in  eo  refla  AS  aequalis  fcmiaii 
EO  minori, per  prop.  i . Ii b- q elem .d u catu rq u e 
rcSa  linea  SO ; qua;  etit  minor  qui  m Alifc- 
miaxis  maior, per  pfopof.  19  Jib.  r.clcm  nam 
per  propjj  i . hb.  eiufdcm , angulus  in  S eft  re- 
fiusjvtpotc  inftihicircuio , Vndeali|duo  an- 
guli in  triangulo  ASO, erunt  acuti,  per  coroil, 

1 .prop.  1 7.eiufdern  lib.  ■ -elementa  Quare  per 
prop. 3, lib.  eiufdcm, poterimas  demaioribus- 
rcflisOA  ,015 , quam  SO,  detrahere  reflat 
OF,OG,  «quale,  feoclilD  redbrSO , fine  vlla 
obliqua  feflioac  circumferenti*  circuli  fafli 
centro  O,  intcruaJIo  refl*  OS  i nam  per  co- 
r oiLnoft.  i - ad  prop.i.  Procli, anguli  femicircu- 
lorum  eiufdcm  circuli  fafli  ab  circumferentia 
circuli  Se  cius  diametro,  qui  funt  deinceps  ad 
illam  diametrum, fuot  xqunles  inter  (c  j vnde 
poteftdictdiametef  circuli  perpendicularis  ad 
Cius  circumferentiam, per  analogiam  dcfin.ta 
lib.  i.clcm.  idcoquc  nulla  etit  obliqua  feflio 
diametri  & circumferenti*  circuli.  Dico  au- 
tem pr*difla  pundia  F,  b , in  a*e  maiote  A B, 
tfle  pundia  comparationum  in  eliipfi , Se  accu- 
ratius inuenta  , quam  per  coroilanum  no- 
flrum  44  per  obliquam  feflionem  circuli  Se 
enteoeAB. 

Demonflratio.  In  triangulo  tefltngulo 
EOF,  oliendimus  reflans  EF elie  Aqualem  fc- 
miaxi  AO  maiori,  ttm  ici  derootsftratione  hu- 
ius propof.  f o.  qulm  ia  coroil.  j.fetH tiam  ia 
iri  angulo  tciftangulo  ASO  , latui  AO  eft  ipfi 
femiaxis  maior  ; ergo  latera  £F,  A O,  diflo* 
rum  triagulorum  reflangulorum  erunt  arqua- 
lia  inter  le  per  i . aXtotn.  Itb.I.elerts.  quare  per 
prop.  t «.Procli  .quadrata  eorum  erunt  «qu»> 
lieifed  per  propi.47.  ltb.t-clemeot.quiiirarura 
teflae  EF,eftatqs»le  quadratis fimul  (umptit 
fretarum  EO , OF  ; Se  quadratum  refl*  AO, 
eft  «quale  quadratis  fimul  fumptis  reflatum 
As  , SO  t igitur  per  1.  axioffl.  lib.  1.  element, 
duo  fimul quadrata  reflarura  EO  ,OF  . erunc 
«qualia  duobus  CmUl  quadratis  itctif  um  AS, 


SO : ab  his  aequalibus  adimanrurquadrata  re- 
flarunt xqualium  EO,  AS  .politarum,  qu* 
eiuot  «qualia  per  prop.  16;  Procli ; relinquen- 
tur per  3.  axinm.ltb.  i.elem.  quadrata  «qualia 
rcflarumrf-O , SO  , idcoque  ipf*  reflx  FOf 
SO, ctunt xqualcS percit,  propof.  1«.  Procli. 
Cfim  ergo  habeamus  in  triangulis  EOF, 
ASO,  duolatna  refpefliui  a-qualia  duobus 
lateribus  , videlicet  latus  EO  «quale  lateri 
AS  , Se  lacus  OF  «quale  lateri  OS  ; compre- 
hendantqtie  angulos  refloj  «quales  rr&ospef 
1 1 .axiom.lib.r  .elcment. bales  habebunt  «qua- 
les EF,  AO  :fcd  AO  eft  femiaxis  maior,  ergo 
£F  «it  «qualis  femiaxi  maiori, dedufla  ab  ex- 
tremo E ateos  £H  minoris  ad  axem  AB  ma- 
iorem : circulus  igitur  faflus  cenito  E intet- 
ualloEF  «quali  ipfi  femiaxi  AO  maiori . (e- 
cabitaXcm  AB  maiorem  in  punfloF,  quod 
erit  pundlum  vnura  comparationis  in  ellipfi; 
per  coroll.Qbft.  3.  eodem  robdo  fi  de  femiaxi 
OB.  fumatur  refla  OG  «qualts  ipfi  90 , vel 
OF.punflum  O erit  aliud  comparationis  in 
eliipfi.  Denique  quia  diflapunfla  F , G,  com- 
parationum inuenta  Ium  extra  periculum 
obbqu*  feflionis  prxdifln ; cutius  Se  accura* 
tius  ad  phvGcam  rationem  inuenta  erunt, 
quilm  per  feflionem  circumferenti*  circuli  fa- 
fli  centro  E,  internatio  femiaxeos  O A , St  ip* 
ftus  axeoS  maioris  totalis  AB. 

PROPOSITIO  Ll. 

I>  1 • 

&i  iri  HypsfbdU , vel  dppoficis 
le&ionibus,  ad  axem  comparetur 
re&angulam  ttqtiale  quarta:  parti 
figurac,excedenfque  figura  quadra- 
ta $ & d ptwdlisVX  comparationi 
fadlis  ad  quamlibet  feclionem  re- 
di a:  iinex  inclinentur : maior  mit 
norerri  quantitate  axis  fuperabit. 

SVppoficie»,  Hyperboles ; vef  opfsofifarum' 
.fefljoaunt  fit  axis  AJ5,  St  centrum  Ctt&itf 
quiri*  parti  figur*  fit  comparatum  ad  axem 
ABi,  vtrumque  feotfim  reflangulorum  fub 
AD,  DB,  fnb  AE,  Eli,  excedens  figura  qua- 
drata : St  abpotiflis  E.D.ixdiflacompara- 
tipncfaaii,  inclinati  fim  refl*  line*  EF; 
ED,  ad  quamlibet  feflionem  In  opptrfitis , vel 
ad  ipfanl  folartt  Hyperbolum  dataro. Dico  ma- 
iotem  EF^eXc*d«re  minbrem  DF  <quamitat« 
adros  AB.  u t.  ■ 

r Apparatus.  Per  prdp.jt.  lib.t.elctn.  eX  cen- 
tro.C  agatur  refla  linea  GCH  parallela  refl* 
DE.  hanc rcftamGCH  , fecabiosG,  rc&d 
EF,  per  prop, n.  Procli  ,ficuci  lecat  in  F pa- 
rallelam alteram  Df  . Ffitcrca  per  prop.  qp, 
lib.a.cx  puncto  F educatur  refla  linea  FKH, 

con- 
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contingens  in  F,  fe&ionem qux  occurret  per 
coroll.  propof.  ji.  lib.i.inpunfioK,  ipfi  axi 
AB,  inter  centrum  C, A fefiionem  ipfam  con- 
tafiam ; fi  quia  occurrit  in  F , refix  FD  , oc- 
curret etiam  in  H , parallelae  GCH  alteri , per 
citprop.11.  Procli. 

Demonftratio.  Quandoquidem  dux  refix 
GCH,  FD,  funt  acqiudiflantcs,  8c  ineas  inci- 
dit rtfia  FKH . erunt  per  prop.29*  lib.  1 . elem. 
anguli  KHG,  KFD  , xquales  ;fed  8 1 per  prop. 
48.anguli  KFD, GFH, funt xqualesjergo per  1. 
axiom.  lib.l.  elem.  angulus  < iFH  erit  xqualit 
angulo  KHG.  Quare  in  triangulo  FGH,  cdm 
duo  anguli  GFH , GHF , fint  xquales  1 erunt 
per  prop,6.lib.i.clement.duo latera  GF,GH, 
xqualia.  Iit  quia  per  lemma  a8.  dux  refix 
CE,  CD,  funt  xquales,  ideoque  tota  ED,  du- 
pla feminis  EC;8c  in  triangulo  FED,  eflrefia 
GC  parallela  bali  FD  , exapparatu;  critpcr 
prop.  2.  lib.  6.  dement.  v«  bcit  CE  , fte 
FG  ad  GE;  funt  autem  dux  primxDC , CE, 
ollenfx  xquales;  ergo  per  coroll.  noft.  aiad 
prop.  14.  lib.  j. dem.  dux  alix  FG,  GE , xqua- 
les erunt,  81  tota  EF  dupla femiflisfux  EG: 
quare  cum  dux  refix  GH  ,GE  , fiat  probatx 
xquales  eidem  tertix  GF , erunt  per  1.  axioro. 
lib.l.  elem.  xquale» inter  fe.  Eli  vero  refia  FE 
dupla  iplius  GE,ergo  per  7. prop.  lib. 5.  elem, 
eadem  refia  FE  erit  dupla -iplius  GH.  fedper 
Prop.  50. refia  CH  xqualis  eft  ipfi  CB  vel  CA, 
lemifflaxeos  AB;  8c  refia  GCH  e fi  ipfa  GH; 
ergo  refia  EF  erit  dupla  iplius  GCH  , feu 
vtriufque fimul  GC  , CB,  per  I.  axiom.  libas, 
elem.&r  per  7.prop.lib.5.element.  Quia  vero 
refia  GC  eft  xquidiftans  refix  FD,  erit  per 
coroll.prop.4.  lib.fi.  elem.  triangulum  GEC, 
fimile  triangulo  FED;  quare  per  definit.  1.  lib. 
eiufdem  fi.elemxrit  vt  ED.  ad  FD,  fic  EC  ad 
CG  ; c(l  autem  refia  ED  probata  dupla  ipfiut 
EC;  ergo  per  prop.l4.lib.;.ciement.refiaTD 
dupla  erit  refia  GC  :(ed  etiam  eft  per  propof. 
jo.lib.i. refia  AB  dupla  iplius  CB , nam  bifa- 
riJmin  centro  C diuiditur  axis  feu  diameter 
ABpercir.  propofijo.  lib.l.  ideoque  tota  AB 
dupla  eft  femiflis  proprix  CB.  Igitur  cum 
probaucrimus  refiam  EF  efle  duplam  refla- 
rum  fimul  fumptarum  GC , CB ; fic  o (lende* 
rimus  refiam  FD  efle  duplam  refix  CG , 8e 
refiam  AB  efle  duplam  refix  CBi  erunt  per 
6,axiom.lib,l.elcm.  xquales  refix  EF  quidem 
ex  vna  parte, ex  alia  Vero  parte  dux  alix  fimul 
furaptx  FD,  AB , vtpote  tam  illa  EF  feorlim 
fumpta,quam  iftx  dux  fimul  FD, AB, fint  du- 
plx  earumdem  refiarum  GC  , CB.  Deducen- 
do igitur  ex  vno  illorum  xqua  itum , videlicet 
ex  duabus  fimul  fumptis  FD,  AB,  refiam  AB, 
& nihil  ex  altera  xquali  EF  refia;relinquetur 
refia  AB, pro  dilierentia  inter  duas  refias  EF; 
FD ; feu  |yo  cxceflii  refix  EF;  fupra  refiam 
FD.  Quod  erat  dcmonftrandum. 


PROPOSITIO  LII. 

• Si  in  ellipfi  ad  maiorem  axem 
cx  vtraque  parte  comparetur  re- 
flangulum  aequale  quarta:  parti  fi- 
gurat,deficienlquefigura  quadrata; 
& a pundlis  ex  comparatione  fadtis 
ad  fe&ionem  recti  lineat  inclinen- 
tur ipfi  axi  aequales  erunt. 

SVppofitio.  Ellipfeosfit  maior'*xis  AB; 

centrumque  G : tum  per  coroll.  noft.4.  ad 
prop.  50.  reperta  fint  in  axe  AB , punfia  com- 

{ orationum  C,  D,  vel  per  lemma  a;,  fed  faci- 
iuscrit  per  coroll.  cit.  Denique  fintexpun- 
fiis  C,D,  inclinatx  dux  refix  linex  CE, DE, 
ad  vnum  E puufium  linex  curux  ellipticx. 
Dicobas  duasrtfias  CE,  DE  , fimul  fumptas, 
efle  xquales  axi  AB  maiori. 

Apparatus.Perprop.49.lib.!.  ducatur  refia . 
linea  FEH  contingens  in  vnico  tantum  puna 
fio  E lineam  curuam  cllipfeos.  'I  um  excen* 
tro  G ( in  quo  bilarilm  per  prop.  jo.lib.i.di- 
•uidituraxis  AB,  vnde  totus  erit  duplus  fu* 
fcmil&os  AG ,)  agatur  per  prop. 31.  lib.  1.  de- 
ment. refia  linea  GKH  xquidiflans  refix  CEt 
hanc  refiam  GKH  per  1 1 .propof.  Prodi  feca- 
bunt  refix  ED;  FEH  , illa  in  K , hxcin  H; 
quia  alteram  EC  parallelam  fecant : fed  8c  per 
propof.  jo.  hxc  refia  GH  erit  xqualis  femiaxi 
AG;  ideoque  per  i.axiom.lib.  1 . elem.  vel  per 
7.  prop.lib. 5. dement,  tam  erit  totus  axis  AB, 
duplus  refix  GH,  quim  femiflis  fux  AG.quia 
xquales  funt  refix  GH,  AG , probatx  per 
prop. jo. 

Demonftratio.  Per,  prop.  48.  angulus  CEP 
xqualis  eft  angulo  HEK , Se  per  prop.  a f.lib.r« 
elem,  angulus  CEF  xqualis  angulo  EHK  : er- 
go per  axiom.  1.  lib.  1.  dement,  angulus  EHK 
xqualis  erit  angulo  HEK,  quare  in  triangulo 
EKH.  refix  feu  latera  KE,KH,crunt  xquali* 
per  prop. 6.  lib.l. dement.  Et  quia  ex  apparatu 
funt  refix  AG,  GH,  GB.funtxquales ; Sc  per 
lemma  z8.refixGC,GD,xquales;8c  in  trian- 
gulo EDC,in  apparatu  polita  eft  KG  xquidi- 
ftans  bafi  EC,  ideoque  per  prop.z . lib-6.  elem. 
refia  ED  bifariim  fefia  in  K ab  refia  GK,  Gc- 
uti  bifariim  diuifa  eft  CD  in  G ; 8c  prqpterca 
refia  ED  dupla  iplius  EK  vel  KD  (emilEs 
fux.item^ueper  7. prop. lib  ;.  elem.  vel  per  t. 
axiom.lib.i.elem.dupla  ipfiusKH  xqualis  ipfi 
EK.  Et  quia  etiam  eft  per  lemma  ;o.adlib.  1. 
Vt  DE  ad  EC , fic  DK  ad  KG  ; primaque  DB 
probata  eft  dupla  tettix  DK;  erit  per  prop.  14. 
Iib.5.clem;  tertia  EC  dupla  quartx  KG.Cftm 
autem  oftenderimus  refiam  DE  efle  duplam 
refix  HK  , & refiam  EC  efle  duplam  refix 

KGjtrit 
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KG;  erit  in  ratione  dupli  , v,  DE*dHK  , fic 
1 - C ad  KG;&  perprop.u.  iib.5.  cicmcnt.DH, 
EC,  Gmulad  HK.HG,  fimul , vt  DE  ad  HK, 
vel  VI  ECad  KG,  hoceft  in  ratione  dupl : fed 
cum  fic  probatus  totus  axis,  AB  duplus  rcAat 
HKG.feu  rcAarutn  firoul  HK,  KG  , io  appa- 
ratu ; & nunc  demonflrauerimus  duasrcdtas 
DE,EC  , fimulfumpm,  eflcduplaseiufdem 
rc&i  HKG:crunt  per  prop.9.  lib.f.  elementi 
duar  rc&je  CE,  ED  , inclinatae  ad  idem  pun» 
Aum  (caninis  ab  C ac  D pundis  comparatio- 
num,firaul  fiimptar, «quale»  toti  »xi  AD  Ollio- 
ri, ficu  11  fuit  propudium. 

COR.OLL.  NOSTRVSt  I. 

1 1. 

TrutiftuU  amnia  trclthxt*  Ijfuu  htktntu  f tr- 
imum anu  mturk  m ctUpfi  fium  ihrrr  furti*  tom- 
parananam.dr  vtrtutm  m Imu  Carna  tltipjtei  jatu 
ifopnniHtra. 

NAm  per  hanc  propofiiionetn, duo  latera 
horum  triangulorum  inclinata  ad  idem 
punctum  linea-  cutuae  ellipfeos , Si  angulum 
vertici*  efficientia,  cum  fint  per  hanc  propofi- 
tiooem  aqualia  toti  axi ; (t-nrper  erunt  dua  htt- 
iufmodi  latera  fimulfumpta  in  vno  triangu- 
lo , aqualia  duobus  .fimul  funiptis  huiufmddi 
lateribus  in  quolibet  alio  triangula  i propofi- 
tir,  ideoque  hoc  motio  lumpta  aqualia  intet 
fe,  per  1 -axioroJib. t.elemcnt. quibus  squali- 
bus Ii  addatur  communis  baiis  mtcrpofiia  in- 
ter punAa  comparationum,  fient  «qualia,  hoc 
tft  omnia  tria  latera  fimul  fumpta  cuiufcum- 
que  trianguli  e propofitis , xqualia  tribus  late- 
ribus fimul  fumptis  cuiufcfique  alterius  trian- 
guli c- propofitis,  per  a.  axiom.  lib.t  element. 
cumque  tria  latera  trianguli  fint  fimul  fumpta 
perimecrus  illius  ; iintdue  modo  explicato  ae- 
qualia; erunt  propofita  triangula  ifoperidiei 

tra.  . . i- 
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Dati*  duabus  extremi*  diametri*  , feu  duobus  axi* 
bus  fe  mutuo  ad  augulos  rettos  bifariam  feednubus, 
elbpfett  defcnbtnda  ; repente  mnumtra  punfidptt 
qua  circumferentia  tffius  elltpfeei  tfanfitura  fit. 


C Vppofitio.  ^atifint  duo  axes  AB  maior,' 
^ CD  minor , fc  mutud  in  E ad  angulos  re*- 
dos,  bifariara^uefccantes:  & oporteat  ellip- 
fdbs  deferibend*  fub  hifce  axibu#  datis  f repe* 
rirc  innumera  punda , per  quae  circumferentia 
spiras  diiipfeostranfitoraiit.  4 1 
> Apparatus.  Per  lemma  vel  ftdlitta  per 
corollar.noft.4.  ad  prop.yo.  repertaotuf  in  axtf 
maiore  AB, duo  punda  F,G,  comparationum. 
T ud  maior  feratJxis  AE  , vel  BE , ( nos  afiu- 
mimos  AE  ) portio  FE  fecetur  quomodo- 
cumque in  quotcumque  partes, exempli  gratii 
in  H 3c  1.  Prrteioa  duobus  circinis  fufiantur, 


feorfim  duo  fegmenta  totius  axeos  maioris 
AB,  exempli  gratia  AH,  BH;  & pundisF,  G 
comparationum, vt  centris.  Eant  hinc  & inde 
tcfpcdu  axeos  maioris  arcus  odofe  mutuo  in- 
terfccantes  bini  & bini , in  pundis  h.  Eodem 
modo  duobus  illis  circinis  fumantur  Tegmenta 
AI,  BI,  totius  axeos  maioris,  & ccntriscom- 
f arationum  F.G, pundis,  fiant  alij  arcus  fc 
mutuo  bini  & bini  intcrfccantes  in  i.  Et  fic  in 
infinitum  fi  innumera  fegmenta  fiant  femi- 
•xeos  A E.  Quod  fi  affumerentur  modo  pro- 
ditio fegmenta  AF,  BF,  axeos  AB , & centris 
F & G t decircinarentur  prodidi  arcus  fe  mu- 
tud  bini  fecante3  in  pundis  f j punda  fqua- 
tuor  inferuient  ad  ducendam  lineam  cumam 
ellipfeos.  Quod  (T  affumerentur  fegmenta  A Ei 
BF.,  & arcus  proditio  modo  deferiberentur  fc 
mutu6  interfccarent  in  pundis  C & D extre- 
mis afccos  minoris  CD ; nam  efl  idem  intcrual- 
lum  Fumptum  ad  punda  F,  G , comparatio- 
num inucnicnda  , iuxta  praxim  noltram  de- 
monftratam  in  C0r0ll.B0fk4.ad  prop.  jo.  Affe- 
ro a uj^m  lineam  curuaro  ellipfeos  deferiben- 
dam  circa  extrema  A,  B,  axeos  maioris  AB,flc 
circa  extrema  C,  D, axeos  minoris  Cb,trinfi- 
tyranvper  omnes  decufTationes  fadasr  in  h,i,f| 
& fic  per  innumera  punda  huiulmodi  decufia- 
tibnurri. 

- 1 iDcpionftratlo.  Edo  fi  fieri  poflifilihee  cur- 
uaclfipjcosjiefcript*  circa  ext/ema  datorum 
akium4  noni  ncedat  per  punda  decufTationum 
inuema  , fed  per  alia.  Et  ne  longiores  firaus  fii 
poppfitodemoqftraiuioj  exempli  grttia  non 
incedat  per  vbrum  h pundordrojpuentorum; 
( quod  eniifi  dfccmUs  de ifld  puHdo, applican- 
dum erit  omnibus  ali  jsinuentis  decufTationum 
reliquis  pundis. ) Nihilominus, quja  per  appa- 
ratu m , dudis  prius  redis  lineis  FH,GH,  di- 
ftantia  feu  reda  V h efl  equalis  fegroento  ftti 
red®  AH;Ar  diftantlafcu  reda  Gh.efi  oqualis 
fegmento  feu  red*  BH;  fi  Aqualibus  f*h,  AH> 
addantur  aequales  ph,  BH  j fiertt  per  2.  axioni. 
Kb.i.eftm.duie  redae  fimul fumpto  Fh,  G li, 
aquales  fimul  fumpfis  Tegmentis  AH,BHj  fed 
haec  duo  fegmenta  AH,BH,  fimul  fumpta  (unc 
per  axiom.  19.  lib.  1.  clcraent.  oqualia  axi 
AB  thaiori ; ergo  per  1 -axiom.  lib.eiufdem  1. 
elemenr.  duo  redo  Jineo  fimul fumpto  Fh, 
G h , erunt  oqualcs  axi  AB  maiori  ellipfeos. 
Sed  quia  negat  aduerfatius  lineam  curuam  cl- 
fipfeos  tranurC  pcf  pundum  h } fit  fi  fieri  pofTit 

Qm  M , vel  N , vel  K,  vtl  L,  ( modd  fic 
ira  ab  inuentis  & extra  lineam  ellipfeos 
curtiaro  pef  illa  deferiptam  j fic  enim  haocre- 
raus  intentum;  vel  punda  praedida  fint  vel  in 
v06  laterum  F h,  G h , produdo  vel  non  pro- 
dudo;  vel  contineantur  intra  locum  anguli 
FhG.vt  pundum  K ; vel  pundum  h , conti» 
Qcatur  intra  locum  anguli  FMG  fadiab  dua- 
bus- redis  FM  , GM  ducendis  ad  pundum  M 
fntrbdudum.)  Tone  vero  pcriftamprop.52. 
qold  duae  hulufmodi  tedo  lineo  ducendo, 
Hh  FM, 
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FM, GM;  vel  FN,  GN  •,  vel  FL, GL  ; vel  FK* 
GK , inclinantur  ab  pun&is  F , G,  compara* 
tionum  , ad  vnum  pundum  M , vel  N,vcl  L, 
vel  K , liner  curux  ellipfeos  defcriptx  circa 
duos  datos  axes  AB,  CD;  erunt  fimulfumptae 
xquales  toti  AB  axi  maiori ; cui  funt  oftenlx 
xquales  dux  alix  rcctx  F h,  G h , angulum  in 
h efficientes » fupra  bafim  FG  , vt  alix  prxdi- 
clv  : igitur  per  i.axiomJib.i.eJetn.dux  rc&x 
Ii  nex  iimul  fumptx  inclinatx  ad  vnum  pun- 
dorum  introdudorum,  erunt  xquales  duabus 
redis  lineis  ffmul  fumptis  F h,  G h : contra 
prop.ai.lib.i«elcment.  Hocabfurdum  dedu» 
dumex  politione  aduerfarij , maniteilam  red- 
dit politionem  contradicentem  propoli to  in 
affernone  praxeos  huius  coroUarijj  qux  ideo 
vera  erit. 

PROPOSITIO  LIII. 

Si  ia  Hyperbola,  vel  dlipfi , vel 
circuli  circumferentia,  Vel  fedtionl- 
busoppofitis ; ab  extremis  diame- 
tri ducantur  linea;  ordinatim  ap- 
plicatis arquidiftances  : & a didis 
terminis  ad  idem  fedionis  pun- 
dum  lineat  dudaf  fecent  atquidi- 
ftafltes.  Rcdangulum  ex  ablcifsis 
fadum,  aequale  erit  figurat,  qua: 
ad  eandem  diametrum  conftitui- 
cur. 

SVppoGtio.  Sit  vna  diflafum  fcSionum, 
feu  circuli , diameter  AC ; & redz  AD, 
CE, ab  extremis  A,  & C,didz  diametri, redis 
lineis  ordinatim  applicatis  did;  diametro  AC, 
xquidifiantes, ( quz  per  prop.  jo.Iib.i.  elem. 
erunt  inter  fe  xquidiftantei.  1 Infuper  ab  di- 
dis extremis  feu  terminis  A,C,  diametri  AC, 
per  idem line*curuxfedionis,vel circuli  cir- 
cumferentis punSum  B , tranfmifl*  fint  redz 
line;  ABE.CBD.fecantes  in  pundis  E St  D, di- 
das xquidiRantes  redas  AD.BE.Dico  redi- 
gulfi  fuD  AD,CE,  fidum  fubport  ionibus  pa- 
rallelarum AD, CE,  fadis  ab  dudis  redis 
ABE.  CBD,  » ab  extremis  A, C,  dats  dia- 
metri AC ; efle  squale  figurz  qus  ad  ftC  da- 
tam diametrum  eooibtuitur.  Aducrte  quod  in 
Hyperbola  St  oppofltis  fedionibus  dus  redz 
ltnez  prsdids  AD,  CE, debeat  ad  partes  di- 
uerfas  diametri  AC  educi  : at  vero  in  ellipG 
Ac  circulo , ad  eafdem  partes  didat  diametri 
AC. 

Apparatus.  Per  coroIL  noft.  r j.  ad  propof, 
4?.lib.i.  in  hyperbola  .ellipfi.  & circulo,  ex 
pundo  B,  ordinatim  applicetur  reda  linea  BF 


ad  diametrum  tranfueriam  AC  datamtat  vero 
in  fedionibus  oppoiitis  per  coroll.  noR.  18.  ad 
cit.propibsc  reda  BF  , erit  per defin.l:.  lib.i. , 
interprimas  parallela  datis  ordinatim  appli- 
catis ad  didam  ACdiametrum  j Ac  petprop. 
jo.lib.  i.  element.  parallela  etiam  dudis  AD, 
CE. 

DemonAratior  Per  propof  n.  lib.i.  erit  vt 
quadratum  redz  FB  ad  rcdangulum  fub  AF, 
FC,  fic  redum  fgnrs  latus  ad  tranfuerfum 
AC:  tum  etiam  per  i.prop.  lib.  6.  element.  vt 
redum  fi gurs  latus  ad  tranfuerfum  AC,  fle  fi. 
guraipfa  ad  quadratum  redz  AC  tergopef 
prop.i  i.iib.;,  elem.  erit  vt  quadratum  redz 
FB  ad  rcdangulum  fub  AF,  FC,Gc  figura  ipfa 
ad  AC  conlmuta  ad  quadratum  redz  AC. 
Sed  per  propri  |.li  b. 6. elem. proportio  quadra- 
ti redz  FB,  ad  rcdangulum  fub  AF.FC.coiii- 
ponitur  ex  ratione  redz  BF  ad  redam  FA,  SC 
ex  ratione  redz  BF  ad  FCjergocum  Gntez- 
dem  rationes , quadrati  redz  FB  ad  redangu- 
lum  fub  AF  At  FC;  tim  figurx  conRirutz  ad 
AC,  ad  quadratum  redz  AC ; & illa  compos- 
rnturex  affignatis  rationibus;  eriam  per  lema 
ma  7,ad  lib.  1.  ratio  figutz  conflituiz  ad  ACj 
ad  quadratum  redz  AC,  componetur  ex  allia 
gnatis  rationibus , videlicet  ex  ratione  redae 
BFadredamAF,  &e!  ratione  redz  EF  ad 
redam  FC,  Et  quia  in  triangulo  E AC , reda 
BF  cR  xquidiRans  per  apparatum  bafi  ECjerit 
per  lemma  50.  ad  lib.i.  vt  BF  ad  FA , fic  EC 
ad  C A.  Et  quoniam  atiam  eadem  reda  BFeR 
parallela  barO  DA  trianguli  ACD ; erit  per 
idem  lemma  jo.lib.i.vt  BF  ad  FC,  fic  DA  ad 
AC : ergo  fi  affirmemus  rationes  eafdem  cara 
rationibus  alBgnacis  componentibus  pfxdi- 
dam ; erit  per  lemma  y.Ub.ir  proportio  figutz 
conftitutz  ad  AC  ad  ipfum  quadratum  redz 
AC  , compofita  ex  ratione  redz  EC  ad  re- 
dam CA  , & ex  ratione  redz  DA  ad  redam 
AC : fed  propof. i 5 . lib. 6.  elem.  rcdangulum 
fub  AD , CE , ad  quadratum  redz  AC  com- 
ponitur ex  ratione  redz  CE  ad  redam  C A, St 
ex  ratione  redz  DA  ad  redam  AC ; ergo  per 
lemma  7.  lib.  1.  erit  vt  figura  conRituta  ad 
AC , ad  ipfum  quadratum  redz  AC , fic  re* 
dangulum  contentum  fub  AD,  CE,  ad  qua- 
dratum redz  AC.  Quare  per  propof.  9-lib.  5. 
elem. figura  conRituta  ad  AC  diametrum  da- 
tam,erit  squalis  redangulofq^  AD.CE.quod 
cratdemonftrandum. 

coroLlarivkI  nostrvm. 

In  HjfnkeU, tfftfitk  feSitmiui,  eliffi  &ctrat~ 
U:tx  itu  {fiuamtjut  iitmttf  rran/wr/a , uBm 
u us  Ului  uftrm. 

Apparatus  confulendo figurationes buius 
propofiiionis.  In  Hyperbola,  eliipfi  Ic 
circulo , accomodetur  ordinatim  aliqua  reda 
linea  BF  ad  diametrum  datam  tranfueriam 

AC, per 
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quadratum  line*  t&dus  coniuti- 
ge  cis,  proportionem  habebit  com- 
poficamex  proportione  quam  ha- 
bet quadratum  portionis  linea:  ab 
occurfu  contingentium  ad  pun- 
<Shim  medium  coniurigentis  ta&us 
dudfce,  quae  eft  intra  fe&ioriem  i ad 
reliquae  portionis  quadratum  • & 
ex  proportione  quam  habet  re- 
dangulum  ex  contingentibus  fa- 
ctum,ad  quartam  partem  quadra - 


AjC,  per  coroll.noft.  13.  ad  prop.  49.  lib.i.  & 
in  oppofitisfedionibus  per  coroll.noft.  1 8.  ad 
eandem  prop.c1t.49.1um  cx  verticibus  A,  C, 
ponantur  per  prop. j 1 .lib.i.  clemcnt.dux  reds 
lincar  AD,  CE,  paralklsipfi  reds  BF.  Prs- 
tcrca  cx  pundo  B linea*  curux  fcdionis  vel  cir- 
culi circumferentia*  tranfmilttantur  rcftx  li- 
nea: ABE,  CBD,  fecantcs  in  E & D,  fupradi- 
das  AD,  CE  , per  11. prop.  Procli.  Denique 
dato  rcdangulo  fub  AD,  CE  , & diametro 
AC,  reptriatur  per  lemma  11 . lib.  1.  alia  reda 
linea  G,  ita  vt  redangulum  fub  data  AC  dia- 
metro , & reperta  G , fu  xqualedato  redan- 
gulo  fub  AD  , CE.  Dico  redam  G eflelatut 
redum  relpcdu  diametri  AC  datae  , in  fedio- 
nibus  Si  circuli  circumferentia  datis. 

Dcmonftratio  Per  hanc  propolitioncm  re- 
dangulum  fub  AD,  CE,  xqualceft  figurs 
conftitutx  ad  A C diametrum  •,  figura  autem 
huiulmodi  per  defin.  1.  lib.  2.  eft  redangulum 
fub  diametro  tranfucrla  AC,  Sc  latere  eius  tc- 
proprio ; & per  apparatum  , redangulum 
fub  diametro  AC,  & reda  Ginucnta,  eft 
squale  dido  rcdangulo  fub  AD  ,CE;  ergo 
reda  G erit  redum  latus  rcfpedu  diametri 
AC.  Nam  fi  non  eUcfcredum  latus  illius,  fcu 
non  squalis  lateri  redo  illius ; eflctalia  inx- 
qualis  ipli  reds  G inuents  : nihilominus  pef 
hanc  propofitionem  redangulum  fub  AC  , Si 
reda  inxquali  ipfi  G , clfct  squale  rcdangulo 
fub  AD,  CE,  cui  squale  eft  redangulum  fub 
AC,fcG,  per  apparatum  : ergo  peri,  axiom. 
lib.i -dement.  redangulum  fub  AC,  & G,  cf- 
fet  squale  rcdangulo  fub  AC , & reda  irtx- 
quali  G.  Igitur  fi  concipiamus  pro  bafibus  re- 
dam G , & alteram  redam  ina  qualcm  ipfi 
cum  obtineat  eandem  altitudinem  rc£ts  AC, 
ilia  duo  rcdangula , erunt  per  prop.i  Jib.6.elc- 
ment.vt  bales , qu*  cum  fint  squales  cx  pofi- 
tione aduerfarij.erunt  ipfa  redangula  prsdida 
inxquaha,  conccfla squalia  ex  vi  huiuspropo- 
fitioni$,&  apparatus. Hsc  pugnantia  cum  pro* 
cedant  ex  introduda  reda  pro  latere  redo  re- 
fpcdu diametri  AC,  diuerfa  ab  inuenra  G per 
apparatum:  talla  erit  ilia  pofitio,&  aflertio  illi 
contradicens , vera,  atque  ita  rede  fecerimus 
imperatum. 


PROPOSITIO 
Si  coni  fe&ionem 


LIV. 
vel  circuli 


circumferentiam  cotingentes  dux 
rc£tx  linex  fibi  ipfis  occurrant ; & 
per  tadtus  ducantur  contingenti- 
bus xquidiftantes  ; a tadtibus  verb 
ad  idem  faflionis  punitum  duitx 
linex  fecent  xquidiftantes.Reitan- 
gulum  ex  abfcifsis  conflans , ad 


ti  linex  ta&us  conjungentis. 

C Vppofitio.  Sit  ABC conife&io,  velcirctdl 
^ circumferentia  , quam  reds  lines  AD, 
CD, contingant  in pundis  A Si  C,  libique oc- 
currant in  pundo  D : T£m  per  radum  A fit 
reda  linea  AF  parallela  contingenti  C D ; & 
per  pundum  C tadus,  alia  reda  linea  CG  pa- 
rallela contingenti  AD.  Prxterea  per  idem 
fcdionis  vel  circuli  circumferentis  pundum 
H , duds  Gnt  ab  tadibus  A , C , reds  lines 
CHF , AHG  , fecantcs  prsdidas  redas  lineas 
AF,  CG,  in  pundis  F&  G.  Infupcr  tranfm  i fi- 
la fit  reda  lmea  AC  vniens  prsdida  punda 
contaduum  A,  C:  tum  alia  reda  DE  duda  cx 
pundo  D cOncurfas  tangentium  » ad  E me- 
dium pundum  rect$  AC  coniungentis  tadus* 
qusrcda  AC  per  10  prop.  lib.  i.tota  erit  in- 
tra fcdioncm;  ideoque  reda  DE  , fecabit  ob- 
uiam  curuam  lines  fcdionis  vel  circuli  cir- 
cumferentis, in  pun  do  B.  Dico  redangulum 
fub  AF,CG,hoceft  fubabfciflis  xquidiftanti- 
bus  prxdidis , ad  quadratum  reds  AC  con- 
iungentis tadus , proportionem  habere  com- 
pofitam  ex  ratione  quadrati  reds  EB  (qus  eft 
portio  reds  DE  duds  ab  D occUrfu  contin- 
gentium ad  E medium  reds  AC  nedentis  ta- 
dus) ad  quadratum  red*  BD.rcliqus  portio- 
nes prsd«  reds  totius  DE ; & ex  ratione  re- 
danguli  AD,  CD,  contingentibus  redis , ad 
quartam  partem  ouadrati  reds  AC  coniun- 
gentis tadus  A,  C;fioc  eft  ad  quadratum  reds 
AE,  vfel  CE, quod  eft  quarta  pars  quadrati  to- 
tius ACjpercoroll.noft.ad  prop.zo.lib.6.elc- 
ment.vel  ad  redangulum  fub  AE,EC, squali- 
bus, cx  datis. 

Apparatus.  Percoroll.noft.z3.ad  prop.49. 
lib.i. reda  AC,  fcu  AE,  eritbrdinatim appli- 
cata ad  diametrum  DBE ; nam  perpropol.2^. 
lib.eiufdem  i.  reda  DE  deduda  ab  D concur- 
fu  conti ngentiam  ad  E medium  pundum  re- 
dx  AC  coniungentis  tadus  A, C.eft  diameter 
fcdionis, vel  circuli. Prxterea  per  prop.31.lib. 
z ,elem.  ex  pundo  H , fcdionis,  vel  circumfe- 
rentis circuli, reda  linea  agatur  HOX , paral- 
lela ipfi  AC  ordinatim  applicars  diametro 
H h z DEj 
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PE,  bxc  refla  HOX  in  hyperboia  erit  ordina, 
tim  applicata  eidem  diametro  DE,  per  coroll. 
noli.;  9.  ad  prop.  49.  lib.  1.  St  in  parabola  per 
coroll.  noli.  t8.  ad  cit.  prop.  Etquia  in  ellipli 
St  circulo , dantur  dux  tangentes  AD,  CD, 
concurrere  in  D,  refla  AC,  vniens  tactui  non 
incedet  per  centrum  , iuxta  corolla  noli,  i . ad 
prop. a 7 .lib,;. quare  in  ellipli  per  coroll.  noli. 

} i.St  in  circulo  percoroli.noll.j;.  ad  propola 
49-Ilb.i.  erit  difla  refla  HOX,  ordinatim  ap- 
plicata diametro  DEa  Inlupcrper  eandem  cici 
prop.  j i .hb.t. element. per  punfluro  B ponatur 
alia  refla  linea  MBN  parallela  refla:  AC  pro- 
bata- ordinatim  applicata  diametro  DBE, 
hate  refla  MBN  per  prop.  Jt.  lib.r.  contingee 
Icflioncm  in  B.  Porro  tam  refla  HOX , quam 
MBN , produflae  vrrimque  occurrent  tangen- 
tibus AD,  CD;  illa  in  K & L,  hac  in  M & N, 
per  prop.i  t .Procli : cruntque  tres  refla  linea 
AEC,  KHOXL,  MBN  , parallela  inter  (e  per 
propof.  jo.lib.  t.elem.  Ergoquia  in  triangulo 
ADG.dua  refla  MRN.KOL  ,funt  parallela 
bafi  AEC  fefla  bifartim  ab  refla  DBOE  , et- 
iam per  coroll. noli. ad  prop.  4-lib.  S.element. 
bifanim  fecabuntur  in  B St  O,  reflx  alia 
MBN,  KOL  fcd  St  per  definit.  toJib.t.  inter 
primas  refla  HOX  bifariilm  diuidcturinO 
ab  diametro  DO  , cui  eft  ordinatim  applicata. 
Quare  fi  ab  reflis  aqualibus  OK,OL  , detra- 
hantur aquales  OH,  OX,  relinquentur  aqua- 
les refla KH.  LX,  per  j.aiiom. litet. dement, 
cruntque  etiam  per  a.axiofi.  lib.  eiufdcm  a- 
quales  refla  KX,  LH. 

Deraonftratio.Quia  refla  AM  datur  feflio- 
nem  contingere, St  alia  tefla  BM  oftenfa  eft  fe- 
flionem  contingere, vel  circulum, ambaque  in 
M concurrere  probata  funt  ; St  ab  punflo  H 
linea  curua  feflionis  vel  circuli  dufla  cfl  refla 
KHXL  parallela  tangenti  BM  terit  per  prop. 
]6.vt  quadratum  refla  AM  ad  quadratum  re- 
fla MB.hoceft  ad  reflangulum  fub  MB,  BN, 

( propter  aqualttatcm  reflarum  MB,BN, pro- 
batam in  apparatu, ) fic  quadratum  refla  AK 
ad  reflangulum  fub  XK,  KH,hoc  eft  ad  re- 
flangulum fubLH,  HK,(  funt  enim  in  appa- 
ratu odenfa  illa  latera  rcfpefliui  aqualia  t) 
quare  iuxta  propof.ifi.lib.  5. dement,  viciffim 
erit  vt  quadratum  refla  AM  ad  quadratum 
refla  AK,  fic  reflangulum  fub  MB,  BN  , ad 
reflangulum  fub  LH,  HK.  Et  quoniam  ia 
triangulo  ADC , refla  MN  cfl  parallela  lateri 
AC, erit  per  lemma  fO.Iib.i.vt  AD  ad  DC,fic 
MD  ad  DN;8i  vt  AD  ad  MD,Gc  CD  ad  DN; 
St  vt  DA  ad  AM.ficDC  adCN  j St  vt  AM 
ad  DA  ,fic  CN  ad  DC.  Ex  cifdcm  principi js 
demonflrabitur  in  triangulo  eodem  ADC,ob 
reflam  KL  parallelam  lateri  AC , efie  vt  AD, 
ad  DC,fic  KD  ad  DL  ; St  vt  AD  ad  KD , fic 
DC  ad  DLjSt  vt  DA  ad  AK,  ficDC  ad  CL. 
Cumque  offenderimus  ede  vt  AM  ad  DA, fic 
CN  ad  DC;  St  vt  DA  ad  AK,  fic  DC  ad  CL: 
erit  ex  squalitate  per  prop.aa-  bb.j.  clero,  vt 


AM  ad  AK , fic  CN  ad  CL ; St  viciffim  pet 
prop.  1 fi  .lib. 5 .element.  vt  AMad  CN,fic  AK 
ad  CL;St  inuertendo  per  prop.  4.  coroll  Jib. 
5. element.  vt  CN  ad  AM,fic  CL  ad  AK  : eft 
aurem  per  prop.i.  lib.  fi.elcm.  vt  refla  CN  ad 
reflam  AM,  fic  reflangulum  fub  CN,  AM,ad 
quadratum  refla  A Mi  tubi  vt  refla  CL  ad  re- 
flam AK  , fic  reflangulum  fub  CL  ■ AK  , ad 
quadratum  refla  AK  : ergo  cbm  fit  CN  ad 
AM.ficut  CL  ad  AK  ; erit  per  prop.n.  lib.y. 
elem.vt  reflangulum  fub  CN,AM,ad  quadra- 
tum refla  AM,  fic  reflangulum  fubCL,  AK< 
ad  quadratum  refla  AK  , fed  odendimus  an- 
tea ede  quadratum  refla  AM  ad  reflangulum 
fub  MB  , BN  , ficur  quadratum  refla  Alt  ad 
reflangulum  fub  L H.HK  : igitur  ex  xquo  erit 
per  propof.  i:.lib.  5.  elem.  vt  reflangulum  fub 
CN,AM,  ad  reflangulum  fub MB,BN, fic  re- 
flangulum lub  CL , AK , ad  reflangulum  fub 
LH.HK.  Verum  per  prop.i}.  lib. 6.  element. 
reflangulum  fub  CL , AK  , ad  reflangulum 
fub  LH  ,HK  , habet  proportionem  compofi- 
tam  ex  ratione  LC  ad  LH , id  eft  FA  ad  AC,' 
(propter  fimilitudinem  triangulorum  LHC, 
CFAjquiaenimreflaHC,  inciditin  reflai 
parallelas  HL,  CA,  erunt  per prop.  19.  lib.  1 • 
element.  anguli  LHC,  ACH,  aquales  ;tucn 
etiam  quia  refla  FHC, incidit  in  reflas  paralle- 
las AF,CD,  erunt  per  eandem  propol.19.lib. 
1. clero,  anguli  AFC,LCH,  aquales; reliqui 
igitur  terti}  anguli  diflorum  triangulorum 
erunt  per  coroll. noli  3.  ad  prop,  31.  lib.t.  ele- 
ment.aquales,  idcoquc  xquiangula  i pfa  trian- 
gula,& per  prop.  4.  lib  fi.elem.  latera  habebunt 
proportionalia  circum  aquales  angulos . hoc 
gd  in  cafu  nOdro , vt  LC  ad  LH , fic  FA  ad 
AC. ) tum  cx  ratione  AK  ad  KH,hoc  eflGC 
ad  C A, (ob  xquiangula  triangula  AKH.GC  A j 
quia  enim  in  reflas  parallelas  KH , AC , refla 
AH, incidit, erunt  per  prop. 29.  lib.r.  element, 
anguli  KHA,  HAC,  aquales  ;tbm  etiam  quia 
in  reflas  parallelas  AK  , CG , refla  incidit 
AHG,  etunt  per  eandem  prop. 19.  lib.r  .elem; 
anguli  KAH,  AGC,  aquales;  ideoque  pcrco- 
rolLnod.j.  ad  prop,)i.  lib. t.elem.  reliqui  di- 
florum triangulorum  terti)  anguli  erunt  s- 
quales  ;Si  propterca.ipfa  triangula  aquitn gu- 
la; & per  prop.4J1b.fi. element.  erit  vti  dixi- 
mus AK  ad  KH.Gcut  GCad  CA.)  Quod  fi 
comparemus  reflangulum  fubGC,FA,cuin 
quadrato  refla  AC;  proportio  huius  reflan- 
guli  ad  hoc  quadratum , iuxta  prop.23.  lib.fi, 
elem.componctur  ex  ratione  FA  ad  AC,8r  ex 
ratione  GC  ad  C A.  Cum  igitur  proportio  te- 
flanguli  fub  GC  , FA  , ad  quadratum  reflx 
AC , componatur  ex  eifdetn  rationibus  ex 
quibus  componitur  proportio  reflanguii  fub 
CL,  AK,  ad  reflangulum  fubLH,  HK;  erit 
perlemma7.  lib.  i.vt  reflangulum  fub  GC, 
FA,  ad  quadratumrtflx  AC,  fic  reflangulum 
fubCL,  AK,  ad  reflangulum  fubLH,  HKs 
pfobauimus  autem  in  fuperioribus , efle  re* 

flatf- 
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dangolura  fub*NC.  M A,  ad  redangulum  ftib 
MB,  BN,  Gcut  rcdangulum  fubCL,  A&, 
ad  redangulum  fub  LH  , HK  ; ergo  per  pro» 
pof.  u.lib.  5*cleraenu  erit  rcdangulum  fub 
NC,  MA.ad  rcdangulum  fub  MB,  BN  ,ficut 
rcdangulum  fub  GC,F  A, ad  quadrarum  red* 
AC.  Quod  fi  inter  duoredangula  fub  NC, 

MA, fub  MB,BN.aflumamus  medium  rcdan- 
gulum fub  ND  , DM  ; rcdangulum  fub  NC, 
MA  , ad  rcdangulum  fub  MB , BN , habebit 
perdcfin.5.&  prop.2  3.1ib.6.elcm.  proportio* 
nem  compofitam  ex  ratione  redanguli  fub 

NC, M  A,  ad  rcdangulum  fub  ND,DM.  & et 
ratione  redanguli  fub  N D,  D M , ad  redangu- 
lurn  fub  MB,BN  tergo  per  lemma  7.  ad  tib.  1. 
rcdangul  u m fub  G C,F  A, ad  quadratum  red c 
AC,  habebit  rationem  compofitam  ex  ratione 
redanguli  fub  NC  , MA,ad  redangulum  fub 
ND  , DM , fic  ex  ratione  redanguli  fub  N D, 
DM,  ad  rcdangulum  fub  MB,  BN.  Sed  vt  re- 
dangulum  lubNC,MA,  ad  redangulum  fub 

ND. DM,  ficquadratum  reds  EB,  ad  quadra- 
tum red*  BD:  (quod  fic  probatur ; cura  enim 
per  prop.sj.lib.fi.elem.rcdangulum  fub  AM, 
CN,  ad  rcdangulum fub  ND.DM  , habeat 
compofitam  rationcm,cx  ratione  AM  ad  MD, 
&es  ratione  CN  ad  NDjfitqueper  2.  propof. 
lib.fi.clcra.vt  AMad  MD*(ic  EBad  BD;  fic 
vtCN  ad  ND,(ic  EB,ad  BD;  habebit  redan- 
guluro  fub  AM,CN,  ad  rcdangulum  fub  ND, 
DM,  rationem  duplicatam  cius  quae  eft  EB  ad 
BD ; fed  per  prop.  io.  lib.6.elem.  cft  quadra- 
tum reda*  EB  ad  quadratum  redae  BD,in  du- 
plicata ratione  rea*  EB  ad  redam  BD;  quare 
per  prop.ii.lib,j.clcraent*vcl  per  7.  lemma  ad 
lib.tcritvt  rcdangulum  fub  NC,  MA,  ad  re- 
dangulum  fub  ND,DM,  ficquadratum  redae 
EB  ad  quadratum  redae  BD, quod  probare 
propofueramus. ) Ergo  per  n.prop.Iib. 5.  de- 
ment. rcdangulum  lub  GC , F A,  ad  quadra- 
tum redae  AC  , erit  vt  quadratum  redae  EB 
ad  quadratum  red*  BD.  Et  qui*  per  propof 
13.lib.fi.clem. rcdangulum  fub  ND , DM  , ad 
redangulum  fub  MB,BN  .proportionem  obti- 
net cod^ofitam  ex  ratione  DN  ad  N B » fic  cx 
ratione  DM  ad  MB;  fi c per  lemma  $o.lib.i  .cft 
vt  DN  ad  NB  , fic  DC  ad  CE  ; fic  vt  DM  ad 

MB,  fic  DA  ad  AE;  habebit  quoque  per  lem- 
ma 7*lib.  1.  redangulum  fub  N D , DM  . ad  re- 
dangulum fub  MB,  BN,  proportionem  com- 
pofitam et  ratione  DC  ad  CE,  fic  ex  ration* 
DAad.AE:  quae compofita  proportio  cft  ea- 
dem quam  fibi  vendicat  per  prop.23.I1b.fi.de- 
ment. rcdangulum  fub  CDj  DA, ad  redangu- 
lum fub  At,EC : Erit  igitur  per  lemma  7.1ib< 
t.vt  redangulum  fub  ND , DM , ad  redangu- 
lum fub  MB , BN  , fic  rcdangulum  fub  CD, 
DA, ad  redangulum  fub  AE,  EC.  Cum  igi- 
tur in  fuperioribus  probauerimus  redangu- 
lum fub  GC ,FA,eflcad  quadratum  red*  AC< 
ficut  redangulum  fub  N D.  M D , ad  redangu- 
lum fub  MB , BN  ; Jc  paulo  ante  oftenden- 


mus  efie  vt  rcdangulum  fub  ND  , DM , ad 
redangulum  fub  MB  , BN,  fic  rcdangulum 
fub  CD  , D A , ad  rcdangulum  fub  A E , EC: 
erit  per  propof.  1 u lib.  j.  dement,  redangu- 
lum fub  GC  , FA  , ad  quadratum  redae  AC* 
ficut  redangulum  fub  CD,DA,ad  rcdan- 
gulum fub  AE , EC : igitur  quandoquidem 
demonfirauimus  redangulum  fubGC  , FA, 
ad  quadratum  redae  AC,  efle  vt  quadratum 
redae  EBad  quadratum  redae  BD ; &mod6 
efie  vt  rcdangulum  fub  CD,  DA  , ad  rcdan- 
gulum fub  AE  , EC  : rcdangulum  ipfum  fub 
GC,  FA , ad  quadratum  redae  AC , obtine- 
bit per  lemma  7.  libi  1 . rationem  compofitam 
ex  ratione  quadrati  red*  EBad  quadratum 
redae  BD  , fic  cx  ratione  redanguii  fub  CD, 
DA,  ad  redangulum  lub  AE,  EC.  quomodd 
fuiepropofitum, 

PROPOSITIO  LV. 

Si  oppofitas  fedliones  dux  ra - 
lineat  conritigentcs  fibi  ipfis 
occurrant  j & per  occurfum  du- 
catur linea  coniungenti  tattus  x- 
quidiftans ) per  taftus  vero  ducan- 
tur xquidiflantes  contingentibus) 
& a tadtibps  ad  idem  alterius  le- 
gionis purittum  ducantur  lineae, 
qux  xquidiflantes  feeent.  Redan- 
gulum eX  abfcifsis  conflans , ad 
quadratum  lineae  tadus  coniun- 
entis , eanderrt  proportionem  hi- 
ebit , quam  redangulum  eX  con- 
tingentibus fadum, ad  qliadratum 
lineae  ab  occurfu  ad  fedionem  du- 
dae , qux  quidem  coniungenti  ta- 
dus  xquidiflet. 

SVppofitio.  Oppolitis  feiSioncJ  ABC. 

DEF,  contingjnt  dux  re&x  linee  AG, 
DO , in  A riuai , in  D iltcram.  concurrentes 
in  pundo  G extu  ipfas  feftione*  ; redaque 
AD  vnlat  purida  contactuum;  & per  pun- 
itum G occurlus  fit  recta  linea  CGE  paralle- 
la vnienti  redi  AD . tadus  ipfos  A , D.  Prcc- 
tcrea  (int  redi  AH,  DN  , ex  tadibus,  pa- 
rallelae tangentibus  j AH  quidem  paralle- 
la tangenti  DG  ; DS  veri  parallela  tan- 
genti alteri  AG.  Infupcr  fumptura  (it  F 
pundum  in  ledione  DEF  , ex  quo  per  D 
8c  A prardida  contactuum  punda  extenf* 
Hh  J (int 
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fiftt  redxPDH,  AFN,  fecantesprxdjd.is  pa- 
rallelas AH  » DN  , tangentibus , illam  in  H, 
iftara  in  N r fcd  A reda  ND  produda  vitra' 
D,  occurret  in  M,  red*  A H per  l»  .prop.  Pro- 
cli,quia  aliam  DG  parallelam  ipfi  AH^fccac  in 
D.  A flero  eficr  rcdangulum  fub  AG,  GI),  tan  • 
gentibus  ad  quttifarum  redx  GG,  ab  ocCUrfu 
G tangentium  ad  fcdioncm  ABC  , paralklv- 
qiic  ipfi  AD  vnienti  coma&us  Ai  D;  ficut  fub 
AH,N  D,  parallelis  abftifTis,  ipfis  tangentibus, 
ad  quadratum  recta»  AD  vriicntis  comadus 
A,D 

Apparatus.  Per  pundurri  F aflumptum  !h 
fedionc  DF E,  agatur  per  propof. 3 f . lib.tlcrti. 
reda  linea  FLKB,  xquidiftans  redx  AC,  le- 
canfquc  obuias  tangentes  in  L A K , produ- 
cendas fi  opus  lk*Ttim  per  prop.  10.  lib.I.  ele-1 
ment.  diuidatur  bifariam  in  O , recta  AD , & 
ducatur  reda  GO  , fccans  redam  FB  in  P pro- 
ducendam fi  opus  fit, idque  iuxta  prop.  J 1. Pro- 
cli, quandoquidem  fecat  ipfi  parallelam  AD  in 
O fcd  & per  prop.  30. lib.i  .elcm.  redx  linea: 
EGC,FB,  pofit*  parallela:  ipfi  reda:  AD, 
erutu  paraliclx  inuiccm.  Porfb  per  propof.38. 
lib. 2., reda  GO  erit  diameter  reda  coniugata 
tranfiierfa:  qu*  per  centrum  oppofitarum  fc- 
diortuWi  parallela  conciptehda  erit  ipfi  AD 
vnienti  tadtis;  Ati  : quare  redae  line*  AD, 
FB.  EC,  erunt  parallclx.prsdidx  tranfuerfc 
diametro  ptrpfop.jo.lib.  i.  electi.  & per  defini 
17-lib.i  .inter  primas,  illas  fec&bit  bifariam  in 
O,  P,G,  diameter  reda  GPO,  Coniugata  di* 
d*  tranfuerf*.  Confiderando  autem  triangu- 
la*! AGD,  quia  reda  LK  pafallela  eft  lateri 
DA,  & redaGO * diuidit  bifariam  latus  DA 
in  0,diuidet  etiam  bifariam  in  P , redam  L K 
pcrcoroll.noft.adfrop.4.  Iib.ff;  elem.  quare  d 
cx  squalibus  PF , PB , demantur  xquales  PLj 
PK, relinquentur  per  j.axiom.lib.l.  element. 
xquales  LF.KB.Ad  h*c  quia  triangula  AFK* 
NAD,  latera  habent  AD,  FK  , parallela,  in 
qu*  incidit  redi  Np A, eruat  perprop.29.iib» 
x.elc.corum  anguli  NAD,  AFK  squales;  tum 
quia  habet  alia  duo  latera  DN,  A K, parallela, irt 
qu*  incidit  eadem  reda  fcu  latus  NF  A,  erunt 
per  prop.29.  lib.i.  clem.aneuli  eorum  AND, 
FAK,  squales;  A per  corolLnoft.jjd  propof. 
32.  lib.  1.  element.  reliqui  eorum  tcrcij anguli 
squales  erunt : ideoque  ipfa  triangula  AFK*' 
NAD,  srquiangula.  Deniquequia  triangula 
LFD,  ADH,  obtinent  duo  latera  LF,  AD,p*  r 
rallcla,  inqu*  incidit  reda  HDF  , erunt  pet 
propof. 29. lib.i. element. eorum  anguli  ADH, 
LFD,  squales ; rdm  quia  obtinent  duo  alia  la- 
teri LD,  AH,  parallela,  in  qux  incidit  eadem 
tedaHDF,  habebunt  perprop.29.lib.!.  elcrtJ. 
duos  alios  angulos  FDL,  DH  A , squales ; A 
per  coToll.noft,  3 .ad  propof.  3 2. lib.  1.  clementi 
obtinebunt  reliquos  tertios  angulo*  squales: 
quare  ipfa  triangula  LFD,  ADH,  erunt  xqui- 
angula. 

Demonftratio.  Quandoquidem  dux  redx 


linex  AG,  DG  , confurrentes  in  G » contin- 
gunt fcdiones  oppofiras ; & peroccurfumG' 
ada  eft  linea  reda  EGG  xquidiftans  reds 
A D vnienti  tadus  contingentium , fecanfquet 
vtramque  ftdionem  in  E AC;  dticfa^ueeft 
reda  FLKB  parallela  ipfi  AC,  fcdiones  fe; 
eans  in  F A'  B,  A contingentes  in  L & K :rrit 
per  propof  2 o.rtdangulum  fub  EG,  GC  , feu 
quadratum  red*  EG ,(  propter  squalitatem 
oftenfamln  apparatu  rcdjfum  EG,  GC,  )ad 
quadratum  reds  GD,  ficut  redanguiurti  BL, 
LF  . ad  quadratum  red*  LD  ; Tunt  autem 
oftenfr  in  apparatu  red*  KF,FL,  squales 
rcfpcdiuc  redis  BL,LF;ergo  per  7 .&  11. pro- 
pof. lib  f . elcm.  & 49. lemma  libi  I . rcdangu- 
lum fub  CG,GE,  hoc  eft  quadratum  reds 
CG  ad  quadratum  red*  DG  , ficut  redangu- 
lum  fub  KF,  FL,  ad  quadratum  red*  LD.  Et 
quia  reda  LK  eft  parallela  lateri  AD  in  trian- 
gulo AGD;  erit  per  prop.2. Iib.ff.  dem.  vt  DL 
ad  LG,  fic  AK  ad  KG;  A componendo  iuxta 
prop.  1 8 . lib. 5 . clem.  vt  DG  ad  LG,  fic  AG  ad 
KG ; & per  ccnuerfioncm  rarionis  iuxta  prop. 

1 9. lib. 5.  clcm.vt  GDad  DL,ficGA  ad  AKi 
A vicillimper  prop.  16.  lib.  5.  elcm.  vtGDad 
GA,fic  DL  ad  AK:  fcd  per  prop.  1.  lib.ff.ele- 
ment.  eft  vt  GDad  G A , fic  quadratum  redii 
GD  ad  rcdangulum  fub  GD,  G A;A  vt  DL  ad 
AK,  fic  quadratum  reds  DLad  rcdangulum 
fub  DL,  AK  : igitur  per  prop.  it.  !ib.$.  dem. 
vt  quadratum  red*  GDad  rcdangulum  fub 
GD,  G A,  fic  quadratum  reds  DL  adredari- 
gulumfub  DL,  AK  : Quare  cbm probaueri- 
mus  antea  dfe  quadratum  redx  CG  ad  qua- 
dratum red*  DG  , ficut  rcdangulum  fub  KF^ 
FL  ad  quadratum  red*  DL ; A mod£>  cfle 
quadratum  reds  GD  ad  rcdangulum  fub 
GD,  GA , ficut  quadratura  redx  DL  ad  rf- 
dangulurtifub  DL,AKj  erit  per  prop.22.lib. 
5. dem. ex  squalitate,  vt  quadratum  redx 
CG  ad  rcdangulum  fub  GD,  G A,  fic  redan- 
gulum  fub  K-F , FL , ad  rcdangulum  fub  DL, 
AK.Vcriimperprop.25.1ib.6.dem.propoftio 
redangufj  fub  KF  , FL , ad  redanjmlum  fub 
DL  , AK  , componitur  ex  ratiooe  l™ad  DL, 
cix  ratione  KF  ad  AK  ; eft  in  triangulis  x- 
quiangulis  oftenfis  AFK  , N A D , per  prop.  4. 
lib.elem.  vt  KPad  AK,  fic  AD  ad  DN  ; A ira 
alijs  duobus  triangulis  oftenfis  squiangulif; 
fer  eandem  prop.4.  cit. Vt  FL  ad  DL . fic  DA 
ad  AHitrit  per  icmma  7. fib.  proportio  qua- 
drati redx  LG  ad  rcdangulum  fubGD,  GA, 
corapofitl  ex  ratione  AD  ad  DN,  A ex  ratio- 
ne DA  ad  AH  : fed  pet  ptdpof.13.lib.ff.elem. 
proportio  quadrati  redx  AD  ad  redangulnnt 
fub  AH^Djtoraponitureididis  rationibus, 
uimirura  cx  ratione  AD  ad  DN,  A cx  ratione 
DA  ad  A H;crgopcrlemm.7.1ib.l.tritvt qua- 
dratum reds  CG  ad  rcdangulum  fub  GD, 
G A,  fic  quadratum  redx  AD  ad  redangulum 
fub  AH,ND;A  inudtendt)  per  coroll.prop.4. 
fib.j.ctedr.Vtredangulum  lbbGD,  GA  , ad 

qua- 
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quadratum  redz  CG , Cic  redangulum  fub 
AH,  ND,  ad  quadratum  redz  AD,  ficu:i  fuit 
propositum. 

PROPOSITIO  L V I. 

Si  vnam  oppoficarum  fedfio-. 
faum  duae  re£fce  lineae  contingen- 
tes fibi  ipfis  occurrant  •,  &per  ta- 
ftus  ducantur  contingentibus  x- 
quidiftantes ; a tacbbus  verb  ad 
Idem  alterius  fe&ionis  pundturri 
ducantur. lineae  tjuac  arcjuidiftantes 
fecent.  Reftangulum  ex  abfcifsis 
conftans,  ad  quadratum  lineae  ta- 
€his  coxiiungentis  proportionem 
habebit  compofium  ex  propor- 
tione quam  habet  quadratam  por- 
tionis lineae  ad  punsflum  mediurri 
coniungentis  taftus  dudfce,  quae  eft 
inter  diftum  punitum  & alteram 
fedlionem,ad  quadratum  eius  quae 
inter  ft&ionem  & occurfum  in- 
terijcitur ; & ex  proportione  quam 
habet  re6tangulum  fub  contingen- 
tibus  fadum  , ad  quartam  par- 
tem quadrati  lineae  ta&us  coniun  - 
gentis. 

C Vppofitio.  Oppofitjrum  (cSionum  AB, 
^ CD,  contingant  vnam  AB,  redz  AE,BE, 
quz  conueniant  in  E redaque  AB  vniat  tadus 
A,  C : tura  per  tadum  A,  Iit  reda  AM  paral- 
lela tangenti  BEj  & per  tadum  B , altera  reda 
BN  parallela  alteri  tangenti  AE.  Praeterea  ex 
aliquo  pundo , puta  C , alterius  fcdionis  C D 
oppoGtz , per  tadus  A & B,  egrediantur  aliae 
duae  redae  line*  C AN  >CBM , quzzquidi- 
ftantes  dudas  AM,  BN, fecent,  in  A & N » & 
In  B&M.  Porrd  reda  Ab  vniens tadus CcAsf 
turbifariim  in  L per  propof.io.lib.i  •elem& 
ducatur  reda  LE  producenda  vitra  E donec 
fecet  cx  datis  in  D alteram  fcdionem  CD. 
Allero  autem  redangulum  fub  BS,  AM  , ab- 
fciflls  parallelis  relatiue  tangentibus , ad  qua- 
dratum redz  AB  vnientis  tadus,  habere  pro- 
portionem corapofitam  cx  ratione  quadrati 
redz  LD  Gtz  inter  pundutn  L medium  re- 
dz AB.&  alteram  fcdionem  CD  ,ad  quadra- 
tum redz  DE  fitz  inter  occurfum  E tangeri- 
tium.Sc  alteram  fcdionem  CD  ;&-ex  ratione 
fedanguli  fub  AE , EB , contingentibus  , ad 


quartam  partem  quadrati  redae  AB  conijyn- 
gentis  tadus, hoc  cft  ad  quadratum  redz  AL, 
vel  LB,  iuxtacoroll.noft.id  propof.2o#  lib^di 
fclcm.vcl  ad  rtdangulun\  fub  A L,LB,  propter 
arqualitatcm  linearum  AL.LB. 

Apparatus.  Quandoquidem  dui  rc$z  lj- 
hcz  AE  , BE , dantur  contingere  vnam  AB  e 
datis  fcdionibus  oppoGtis , produdz  verfus 
alteram , eam  non  attingent , neque  ei  occur- 
rtnt,perprop.3j.Iib.  2.  Quare G perprop.jr. 
lib.i.elcra.ex  pundo  C,  fcdionis  t‘D  .agatur 
reda  linea  KCXPG,zquidiftansipfi  ALB  fe- 
dz  ab  tangentibus  AE,BE,&  reda  DELjfc- 
cabitur  etiam  ab  cifdcm  produdis  vitra  E , & 
D,  in  pundis  K*  X,  G ; & quidem  in  K & G, 
extra  locum  fcdionis  CD , quandoquidem  vd 
probatum  cft  nunquam  tangentes  datz  AE, 
BE  produdz  in  inEnitum  poflunc  occurrere 
fcdioni  CD  ; fed  & obuiam  fedionem  CD, 
quz  poteft  per  prop.8.  lib.  1 . extendi  in  infini- 
tum ad  partes  contrarias  vertici  proprio , in 

fundis  C & P.  Infupcr  per  prop.  eandem  jr. 
ib.  1 .element.  cx  pundo  D ponatur  alia  reda 
HDF, parallela  przdidz  redz  AB  ; quzque 
per  prop. 3 o.hb.i. element. trit  parallela  alteri 
KCXPG  ; &c  per  prop.  11.  Procli  fecabitur  ab 
tangentibus  AEG,  BEK,in  H,  & F,  quia  fc- 
cant  aliam  AB  parallelam.  Sed  & per  prop. 29. 
Iib.a.  rcdaEL  erit  diameter  datarum  fcdio- 
num  oppofitarum , ideoque  incedet  per  cen- 
trum ipfarum  cx  natura  propria;  critquc  per 
coroll.noftrum  30.  ad  prop.49.lib. i *ipfa  reda 
ALB,ordinp tim  applicata  diametro  DEL , & 
alia  etiam  CXP  parallela  poiica  ipfi  ALB , in- 
tra alteram  fcdionem  CD;  critquc  etiam  bifa- 
tiimdiuifa in X ipfa  redaCXP.  Et  quiainB 
vertice  fcdionis  CD,  eft  reda  linea  HDF  pa- 
rallela ipfi  C'Xp  ordinatim  applicatf  diametro 
«JCDELj  ipla  reda  HDF  ,crit  pcrprop.ja.Iib. 
1,  contingens  fcdionem  CD  in  D.  hrn  y«6 
quia  funt  duc  ictfu-linex  ALB,  HDF, paral- 
lelo; in  quas  incidunt  redz  HEB,  DEL.FJi  Aj 
erunt  per  prop.  2?.lib.r.  clero,  anguii  «quales 
DHE,  LBE, xquales}  tum  anguli  DFE,L  AE, 
«quales;  tum  anguli  HDE , BLE , «quales; 
tum  anguli  IDE,  ALE,  «quales : tum  anguli 
ad  verticem  HEF,  LIA  , xquales, per  prop. 
1 f.  lib.t.  element.  tum  etiam  anguli  «quales 
HED , LEB ; i iim  etiam  anguli  «quales  FED, 
AEL  : ideoque  triangula  cquiangula  A EB, 
FEH;tum  aba  duoxqulangula  HED,  lilii.; 
ttlm  alia  duo  xquiangula  FED  , AEL.  Igitur 
erit  per  prop.4.lib.<i. element.  vt  BL  ad  LE,fic 
HDad DE; & vt LE  ad  LA,  ficDEadDF; 
ergo  per  prop.  at.  lib.  5.  clem.  ex  «quo  erit  vt 
BLad  LA,(ic  HD  ad  DF;  BL  autem  reda  ell 
«qualis  redz  L Ai  ergo  erit  etiam  HD  «qua- 
lis ipfi  DF,  per  coroll.noft.i.  al  prop. 14. lib.  5. 
elem.  & quia  in  triangulo  KEG,  reda  HDF 
ell  parallela  bafi  KXG,  & reda  EDX , diuidit 
bifariam  io  D,  redam  HDF , vti  probauimus, 
etiam  per  cotoll.  noft.  ad  prop.  4.  lib.  fi.elcm. 

H h 4 diui- 
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Sx  AB , feu  ad  re&sngulum  fub  AL,  LB,  uti  fuit  propoGtum  , St  erat  demonftran- 
fcu  ad  quadratum  reS*  AL , vel  LB.  Gc-  dum. 

COMMENTARIVS 

I N 

Definitiones 

ADDITAS 


9 


LIBRO  QVARTO 

CONICORVM 


APOLLONII  PERGrEl- 


X. 


A‘t»l m sfjmptetk  ctnuntw.  E fi  mjphuf*. 
Bat  ob  iuobut  dfjmftttk  Hjpaitla  , «mimm 


^ X £ M p L 1 gratia.  Sit  Hy- 

«■agysym  ptrbola  vnica  B>vel  dux  op- 
P°l' T c A , B ; carumque  vel 
■WaL  //V(  ynius  afymptoti  definit*  io 
> defin.j.lib.  1. profluentes  ci 
{ cemroC-Anguius  DCE.vcl 
* G C F.afymptot is  contentus, 
cominen  (que  hypcrbolam  propriam,  eft  angu- 
lus definitus ; non  autem  alij  anguli  GCD, 
FCE.  niG etiam fintalix dux fefiionei  oppo- 
Gt*  St  cooiugarx  datis  A , B.  Porrd  anguli 
GCD , vel  FCE , dicuntur  in  hoc  libro , ab 
Apollonio  io  vna  bypcrbola , vel  oppoGlis 
duabu singuli  deinceps  ei  qui  dymptotifcou- 
tinetur. 


ferenti*, St  inter  H,  B.  extrema  diSi  a reus, da- 
ta  Gnt  puhfta  I , K , vel  vnicufn  I : dicentur 
iuxta  hanc  deGnitioncm,punAa  H.B,  contine- 
re duo  alia  gpn&a  I,  K , vel  vnicum  I. 

XlL 

Duc  ptmctd  ntn  ttatimre  nmh  outplrtd ptmBi 
i»  feBitmbui  ctnieit , triti rtuli  tntamfmatid.  tfl 
quatit  tattrim  pmBo  tnut  vmui  isti  a fiBititi- 
but vet tneult , ntn  fmt  fitd  obi  punBd  vtl  vnum 
idtt,  fti  txtro  Itum  treum  m tuitm  Imid  cutvt  ft- 
Bimavtl  artuti. 

Nimirum  datus  Gt  artu*  HB  in  liUea  cur- 
uafe&ioois  vel#rculi  ;&  inter  extrema 
H,  B,  dati  arcus,  non  Gnt  Gta  data  alia  pundd 
M,  L,  vel  vnicum  M , Gnt  vefd  in  linea  curua 
fcdionis  val  circuli : dicentur  iuxta  hanc  defi- 
nicionem  punfta  H,B,non  continere  alia  puti- 
Aa  M,L,  velmum  tantfim  M. 


1 r. 


IV. 


. D»  ptatStt  cmtmtre  vana  tat  ploro  mfeBttai 
bas  vtl  catuli  circumferentio.  ES  quatit  nutriat 
txlrtmt  punBttrcut  tam idtt  » Imtataraaft- 
Bttaant  ctttuoram  ttlamdi  ttretmfantio , fitd 
fmt  diu itt  punBt  vtl  flm  idtd , ttltmnum- 
tattmtit 

VErbi  gratia.  Datus  Gt  in  Ic&iooeB^rcUi 
(jaear  eius  Canus  HB,  vel  circuli  circum- . 


Cmtkao  rbi  fame»  Imttrm  t*ra iram  emit 4- 
ram  & attuli  ai  tafdem  ponet  ittarum.  Qatxit 
ttmida*  vtl  tmatxd  ipfdrttm  limorum  turuorum 
trrguat  oitdfitm  partti. 

Videlicet  in  duabui  lineis  curuis  ABC; 

ADC,  quia  conuexa  eirom  vergunt  ad 
ea  Idem  partes  fuperiores , Se  concaua  illarum 
vergunt  ad  eaWem  ptrtfe  inferiores , refpeilu 
• figu- 
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grunt , Bcalij  dcoamguli  KAF  : quare  rcdta  contingant  in  aliquo  pundo , conuexa  haben- 
BAK  congruet  rcdxBAK  ; fed  dat»  cft  reda  tes  i regione  fita , redi»  linea  contingens  vnam 
B AK  contingere  in pundo  A.fcdionem  H Ar j in  pundo  communi conladus , continget  et- 
S.perapparaium,redaBAKduaaeftcontin-  iam  alteram  curuam lineam  fcaionum  coni- 
gens fe&ionem  D AEin  A pundo;  ergo  fidu*  carum, quod  eratcdhcludcndum:  Et  fic  totum 
curuat  line*  fcaionum  conicarum  fe  mutuo  lemma  mamfeftatum  erit. 

COMMEN  T ARIVS 

I-  'N 


propositiones 

LIBRI  QVART1 


CONICORVM 


APOLLONII  PERGAT 


PROPOSITIO  I. 

Si  in  coni  fedionc,  vel  drculi 
circumferentia , aliquod  pundhim 
extra  fumatur;  atque  ab  eoad  fi- 
xionem ducantur  du*  re£*  li- 
ftex.vna  quidem  contingens , alte- 
ra vero  in  duobus  pundis  fecans;& 
quam  proportionem  habet  tota  li- 
nea fccans  ad  partem  fui  ipilus,qu* 
extra  fumitur  intef  pun&iim  & fe- 
Xionem  interieXa,  in  eandem  di- 
nidatur  qu*  eft  intra ; ita  vt  rc€tx 
line*  eiufdcm  rationis  ad  vnum 
punXum  conueniant:  Qu*  a caXu 
ad  diuifionem  ducitur,  occurret  fe- 
Xioni ; & qu*  ab  occurfu  ducitui 
ad  pundtum  extrafumptum , fc- 
Xionem  continget. 

Vppofirio.  Extra  ccsni  fe- 
fbonem.vel  circuli  circum- 
ferentiam ABC , fit  pun- 
dtum D datum;  ex  quo  duae 
redi*  line*  decidant  j voa 
DBfcdioncm  in  B,  vel  cir- 
culi  circumferentiam  coa- 
, jit  j>  - 


tingens  inpbnSo  B ; alteri  Verd  eam fccatit  ifl 
duobus  pundisEC,  fit  DEO  t & per  prop-id. 
lib.tS.elerbent.  fc&a  fit  huius  reda;  portio  CE 
qu*  intra  fcdioocm  eft  vel  circuli  circumfe- 
rentiam iuxtaprop.to.  hb.i;feda,inquam,Gt 
in  pundiof, fecundum  rationemCDad  DE, 
hoc  eft  vt  tota  CD  ad  eius  portionem  DE  fi. 
um  inter  pundtum  externum  D & E pundtum 
fedionis  vel  circuli  circumferenti*  vicinius 
pundto  D , fic  CP  ad  FE ; ita  enim  line*  eiuf- 
deta  rationis  ad  vnum  pundtum  E conucnient. 
videlicet  cortfequentes delinent  in  eodem  pun- 
do E , 4t  antecedentes  ab  vno  pundto  C inci- 
pient. Dico  tutem  redam  Uncaris  qu*  cx  B 
pundo  tatftui.  per  F pundtum  diuifionisfadtas 
red*  CE,  tranfllittctur,  occurret  fcd  ion  i vel 
circuli  circumferenti*  in  pundto  A,  ex  quo 
ad  D externum  pundtum  reda  linea  AD  du- 
cenda , continget  in  A fedionem  vel  circu- 
Ium. 

Apparatus.  Petprop.  lib.  i.  cx  pundto 
D, poterimus  adfartes  contrarias red*  DB 
contingentia  refpedu  fecantisDEC  , redam 
aliam  deducere  DA  contingentem  fedionenr 
in  A,  vel  circulum  : & cx  pundo  A ad  B,  re- 
dam lineem  AB  tadus  coniungcrrtertl  du- 
cere; 

Demonftratio.  Vel  reda  ABiuxta  appera- 
lum  duda  , incedit  per  pundum  F fadum  in 
linea  reda  EC,velper  aliud , eam  enim  fecare  . 
debet  obuiam.Si  primum, habemus  intentum; 
nim  reda  BF  produda , occurret  fcdiom'  vel 
circulo  in  A'j  4s  reda  AD  fedionem  vel  cir- 
culum continget.  Si  fecundum , fecet  G fler! 

pollk 
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autem  prima  minor.  cfl  quam  tertia  CF  ; ergo 
per  prop.  1 4-  lib. 5 .element.  GE  fecunda  minor 
erit  quim  quarta  1 E;  pars, quam  totum , con- 
tra 8. axiom. lib.  i .element. inepta  igitur  efl  po- 
fitio  aduerfarij , & vera  adertio  propofitionis. 
Eodem  artificio  dcraonftrabitur  fi  G pundum 
fit  inter  E &:  F. 

propositio  v. 

Iifdem  poficis.Si  pundum  D fic 
in  vna  afymptotorum:  quae  a pun- 
do B ad  F ducitur, eidem  afympto- 
to  «equidiftabir. 

• 

POfTtis  eifdem  qua;  in  fuperiore  propofi  4 
pundum  vero  D (it  in  vna  afymptoro- 
rum.pura  MXN.Dico  redam  tranfmittendam 
cx  pundo  B contadus  per  F pundum  redae 
CE,  parallelam  ipfi  MXN  afymptoto,  tranfirc 
per  pundum  F : vel  quod  idem  eft,  redam  cx 
Bper  F ducendam  ,cllc  parallelam  afymptoto 
MXN. 

ApparatUs, & dcmonftratio.Si  reda  BF,non 
(it  parallela  ipfi  afymptoto  MXN.  poterimus 
per  prop.  31. lib.  1.  element.  redam  aliam  ex  B 
trarffmittere  parallelam  reda?  MXN,  quacfc- 
cabit  redam  CE  in  alio  pundo  G diuerfo  ab 
F,  iddue  ptr  prop.  1 1.  Procli.  Verti  m per  prop. 
55.  bb. 3. erit  ptopterca  vt  CD  ad  DE, fic  CG 
ad  GE  ; datur  verdvt  CDad  DE,  fic  CF  ad 
FE:  ergo  per  prop.  11.  lib.  3.  element.  erit  vt 
CG  ad  GE , fic  CF  ad  FE  ; CG  auterti  prima 
minor eltquim  CF  tertia, ergo  per  prop.  14. 
lib;  5.  element.  fecunda  GE  minor  erit  qu^tn 
quarta  FE;  pars  maior  toto, contra  8.  axiom. 
lib.  l.elem.  Quod  fi  pundum  G,  Gt  inter  C & 
E, idem  deducemus  abfurdum  ex  eifdem  prin- 
Cipijs*  igitur  falfaerit  pofitio  introduda,  Cc 
Vera  propofitionis  aflertio. 

PROPOSITIO  VI. 

Si  in  hyperbola  aliquod  ptan- 
ftum  extra  fumatur,  a quo  ad  fe- 
dionem  ducantur  dua:  reda:  li- 
neae, altera  quidem  contingens,  al- 
tera verbatquidiftans  vni  alympto- 
to  ;&  portio  acquidiftantis  inter  Ce- 
dionem  & pundum  incerieda,  x. 
qualis  fit  ei  quae  intra  fedionem 
continetur:  linea  quae  a tadu  ad  fa- 
ducn  pundum  ducitur  occurret 
fedioni  j & quae  ab  occurfu  ducitur 


ad  pundum  extra  fumptum  , fe- 
dionem  continget.  • 

C Vppofitio.  Sit  hyperbaie  AEB,  eiufque 
u afymptoti  Gnt  datx ; MXN  , KXL , pun- 
flumque  D extra  hyperbolen  Gt  intra  angui 
Ium  KXN continentem  hyperbolen , ex  quo 
decidens  refla  DB  , fcflioncm  contingat  in  B, 
Si  alia  refla  DE  F «quidiflans  afymptoto  XK, 
& fccans  ipfam  fcflioncm  in  E , & cius  portio 
EF Gt  «quali,  portioni  ED.  Dico  redam  BF 
tranfmittendam  ae  producendam  vitra  F,oc- 
eurrere  fcdioni  in  alio  pundo  A , ad  quod  G 
reda  DA  ducatur , tanget  in  A ipfam  feflio- 
ncra. 

Apparatus  & demonflratio.  Per  prop.  49. 
lib.  *.ex  D pundo  ducatur  refla  Da  (tflio- 
nem  Contingens  in  A , Si  refla  A vniat  punfla 
A & B contafluum.  Si  refla  ifla  linea  AB 
tranfeat  per  pundum  F refli  DEF , manifcfla 
erit  propofitiotG  non  tranfeat  per  pundum  F, 
fecabit  ipfam  DEF,  in  alio  pundo  G.  Tunc 
verb  per  prop.50.lib.).  refla  DE,&  refla EG, 
erunt  «quales  : ponebantur  vero  aequales  DE, 
DF;  ergo  per  1.  axiom.lib.t.clcmen.DF,DG, 
«quales  erunt, contra  8.axiom.lib.i.elem,  pars 
toti,  igitur  poGtio  imrodufla  falfaerit , afler- 
tio verd  propofitionis  vera. 

PROPOSITia  VII. 

Iifdcm  pofitis.  Sit  pundum  D 
in  angulo  deinceps  ei  qui  afympto- 
tis  continetur,  fedionemque  non 
continet.  Dico  etiam  fic  eadem 
euenire. 

Apparatus,  fex  eodem  punfto  D,per  pro- 
pof. 49.  lib.x.  ducatur  refla  DH  feflio- 
nem  oppofitam  H contingens  in  Fi : dufla^ue 
refla  BH.Sc  produfta  vitra  B , non  tranfeat  G 
fieri  poteft  per  pundum  F , fed  per  aliud  puta 
G,  refla:  DEF. 

Demonftratio.Pcr  prop.  51.  (ib.  j*eS«  DE, 
EG, «quales  erunt:  dantur  refl«  DE,  EF,  «a 
qualetjergo  per  1 .axioEG.GE, «quales  erunt, 
pars  toti,  contra  8.  axiom.  lib.i.  element.  ab- 
fufdum  hoccondemnat  falGtatis  pofitionem 
introduflam  , & adflruit  aflertionem  propo- 
Gtionis. 
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PROPOSITIO  X. 

Hic  quidem  communiter  in 
omnibus;  at  in  folahyperbola;  fi 
alia  quidem  eadem  fint ; vnius  au- 
tem rcftae  linea:  occurfus  conti- 
neant occurfus  alterius,  & pun- 
itum D fit  intra  angulum  afym- 
ptotis  comprehenfum  : Eadem 
prorfus  euenien  t,qu*  didta  funt,  vt 
in  fecundo  theoremate  tradidi- 
mus. 

HjEc  propofitid  in  apparatu  fuperiorii 
ndnx  explicata  eft quoad  punduro  D in- 
tra angulum  afymptotis  comprehenfum  da- 
tum,reliqua  vero  taciha  funt  i 8c  lucem  acci- 
pient ex  hisqux  diximus  in  apparatu  citato, St 
modo  dicemus  adfequefltem  prop.n. 

PROPOSITIO  XI. 

Iifdem  pofitis.  Si  vnius  lineae 
occurfus , occurfus  alterius  non 
contineant;  & punitum  D fit  intra 
angulum  afymptotis  comprehen- 
fum : & figura  & demonftratio  ea- 
dem erit  , qua:  in  tertio  theore- 
mate. 

HA  du^prdpofkionespoflrem*  circa by- 
perboUm  lucem  ateipiunt  ab  fecanda 
& tertia  huius  libri:  tum  etiam  cx  didis  in  ap- 
paratu ad  dcraonftrationem  propofitionisno- 
nse.cuocando  nofira  corollaria  ad  propof.  491. 
Iib.2.  Nam  rc&£  apponit  Author  cafos  in  foll 
hyperbola , quando  punftum  D externum  eft 
intra  angulum  afymptotiscomprehenfum , & 
continentem  ipfam  hyperbolen  : C enim  eflet 
pundum  D,  in  vna  alymptotoru.vel  in  angulo 
ei  deinceps,  non  pollent  dux  redx  duci  ab  illo 
contingentes  hyperbolaro , vti  in  apparatu  ad 
prop.cit.9.  oflendimus , ex  nollris  corollarijs . 
ad  prop.49.  hb.a.qux  necelfaria  erant  ad  has 
dcmonftrationes.  Qood  verb  in  hac  propoli  - 
tionc  mentionem  fecerit  folius  byperbolx, 
non  aliarum  lectionum ; St  in  prxccdenteex- 
clufcrit  alias  fediones  ab  hyperbola;  ratio  eft 
quia  in  alijs  fcdionibus  nullx  funt  lincx  alym- 
ptoti;8c  ex  quocumque  punc^J  extra  Illas  dato 
lcmper  dux  linex  contingentes  ipfas  duci  pof- 
funt.vti  condat  ex  noftris  cotollarijs  ad  prop. 
49.1ib.2.  qux  confultd  ibidem  inferuimus , vt 


facerent  ad  multas  demonftrationes  confe- 
quentium  propofitionum. 

PROPOSITIO  XII. 

• 

Iifdem  pofitis.  Si  occurfus  vnius 
lineat, alterius  occurfus  contineant; 
&pun<ftum  fumptum  fit  in  angu- 
lo deinceps  ei  qui  afymptotis  com- 
prehenditur : linea  per  diuifiones 
dudta  fi  producatur , occurret  op- 
pofita:  fedliorii ; & qux  ab  occurfi. 
bus  ducuntur  adpundtum  D,op- 
poficas  fediones  contingent. 

SVppofitio.  Hyperbole  (it  EG  , ciufquc 
afymptoti  OR.P , xRN  , prouenientes ci 
R . cqntro;pundum  veti  datum  D , in  angulo 
*RP  , deinceps  ei  qui  & hyperbolen  EG  con- 
tinet, fiti^uc  ab  alymptotis  R N,  R Pj  dudxque 
fint  dux  redx  DHE,  DGF , quarum  ytraque 
in  duobus  pundis  fedionem  ipfam  EGfecet, 
prima  in  H & E,  fecunda  in  G Sc  F j & punda 
E,  H,  ab  pundis  F,  G,  contineantur,iuxta  de- 
finit, 1,  libri  huius : Gt^ue  vti  in  fuperioribus 
vtEDadDH.ficEK.adKHjSc  vt  FD  ad 
DG  , GcFLadLG.  Dico  redam  lineam  KL 
conjungentem  punda  K,L, occurrere fcdioni 
EG,  in  pundo  S , Se  fcdioni  oppofitx  in  alio 
pundo  M,  fi  producatur;  tum  rcdasducendas 
ab  hispundisS,  M, occurfus  linex  LK  produ- 
dx  cura  fedionibus  oppofitis  ,ad  pundum  ip- 
fum  D, contingere iplas  fediones oppofitas, ia 
eifdem  pundisSScM. 

Apparatui.  Ex  pundo  D , per  prop.49. lib, 
admittatur  reda  linea  DS  fedionem  EG  con- 
tingens in  S;  Sc  ex  eodem  pundo  D , altera  li- 
nea DM  , fedionem  oppolitam  in  M contin- 
gens : polle  autem  ex  pundo  D datointra  an- 

futum  qui  eft  deinceps  angulo  continentem 
yperbolam, pofle, inquam, redam  vnicam  dir- 
ci  contingentem  hyperbolaro , conflat  exco- 
rotl.noft.  7.  ad  prop.49.  lib.a.  citatam;  tum 
etiam  ad  aliam  oppofitam:  non  enim  dux  im- 
perantur duci  ex  ipfo  pundo  D ad  vnam  by- 
perbolam,  tangentes  ipfam,  fed  vna  ad  vnam, 
altera  ad  alteram.Iunda  autem  reda  M S , Sc 
produda  verfus  fecances  datas  redas  DHE, 
DGF , vel  portiones  EH , FG,  fecabit  in  pun* 
dis  fumptis  feu  datis  K,  L,  vel  in  alijs,  puta  in 
X pundo  redx  FG,  diuerfo  ab  L.' 

Demonftratio.  Si  reda  MS  produdalecet 
redas  EH, FG,  in  pundis  K,  L,  mani  leda  erit 
propofitio.  Si  fecet  redam  EHinK,  ScaliaiA 
FG  in  pundo  X,  diuerfoabL.  erit  per  prop. 
3 7.  lib. } . vt  tota  FD,  ad  partem  GDyfic  FX  ad 
XG ; datur  autem  vt  tota  FD  , ad  partem  clui 
li*  GD.fic 
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GD,  fic  FL  ad  LG;  ergo  per  prop.i  1 .lib.j.ele* 
mentaCiit  vt  FX ad  XG,  li c I L ad  LG;  fed  FX 
minor  cftquim  FL,ergo  pcppropof.i4.  lib  5. 
•Icm.  XG  minor  erit  qiam  LG  , totum  parte, 
contra  8-axiom.Iib.i.jelem.  Quod  f»  pundum 
X fit  inter  pundti  LG,  eodefo  argumento  con- 
cludetur abfurdum  coofequcof.Quod  fi  etiatn 
rc<5hMS  produdb , fecet  ambas  rcdbs  1.H, 
FG,  indiuerfispundisab  K , & L-,  excifdem 
principijs  retiucnmusad  abfurdum  contra  8« 
axiom.cit.  aduerfarium  Atque  iu  cuidcns  erit 
falfitas  i ntrodu&e  politionis  , & veritas  pio- 
poGiioois. 

PROPOSITIO  XIIL 

. Iifderri  poficis.Si  pun&um  D,fit 
* in  vna  afymptotorum  , & reliqua 
eadem  exiftant : Quae  per  diuilio- 
nes  rranfit  linea,  alymptoto  in  qua 
eftpundhim^quidiftabit;  &pro- 
dudta  occurret  Pectioni : quae  vero 
ab  occurfu  ad  pundtum  ducitur, 
fe<5tionem  continget. 

Q Vppofitio.  Sit  hyperbole  EH , eiulqtre 
^ jfymptoti  OP , XM , pundum  D in  vna 
OP  afymprotorum ; e»  quo  pundo  D , fint 
emifli  dui  redi  line*  DHE  , DGF,  fingolx 
fecantes  fedionem  in  duobus  pundis,  prima  m 
H&E,  alterainG&FidiuifiEH,  FG,  in 
K,  S;  Q , vt  tot*  fecantes  prepri»  ad  portio- 
nes luat  proprias  (itas  inter  punokjm  D , & 
fedionem  dataro  hyperboles.  Dico  redam  Ii- 
neam  KQ.tranfmittendam  iquidiftare  afjrm- 
ptoto  OP,  ia  qua  datum  fui  r pundum  D,&  fi 
producatur  vfquc  ad  fedionem  in  B , redam 
ex  D ad  B ducendam  .contingere  ipfam  ferio- 
rem hyperboles  in  pundo  B. 

■ Apparatus.  Ex  pundo  D , poterieper  prop. 
49.  lib.  2.  tranfinitti  reda  linea  DB  tangens 
hyperbolen  in  B;  Se  perprop,  j i.  lib.  r.  eletn. 
ex  pundo  B , agi  reda  li nea  parallela  afympro 
OP.  in  qua  pundum  D datum  eB. 

Demonftratio.  Si  reda  linea  ex  B eduda 
parallela afymptotoOp,  incedat  per  punda  K 
& Q,  mwifefhiro  erit  propoficum.  Si  non 
tranficrit  per  vtraqua  punda  ttranfcac  fi  fieri  ■ 
poffit  per  pundum  L , in  reda  FG , diuerfom 
ab  Q:  tunc  verh per  prop.yy.lib.Jrftitvt-FD 
ad  DG , fic  FL  ad  LG ; datur  autem  ve  FD  ad 
DG,  fic  FQ  ad  LG  : ergo  per  propof.  i r . lib.  5. 
elem.  erit  vtFQad  QG , ficFLad  IXj  i FQ 
autem  maior  eflqu^m  FL  , ergo  per  prop.14. 
lib.  5 elcm.  QG  maior  erit  quim  LG,  pars 
quim  totum  contra  S.  axiora.  Irb.  1.  elcm  en  t. 
Simile  abfurdum  deducetur  fi  pundum  L fit 
inter  punda  Q , GsetG  furrumu» aliam  redam 


EH.quam  fccct  reda  parallela  afymproto  OPJ 
in  alio  punda  quam  K.  Igitur  maoifeftafit 
abfurditas  introdudx  pofitionis,  d veritas 
propofitionis. 

PROPOSITIO  xiv. 

Iiftem  poficis.Si  pun&um  D fic 
in  vna  alymptocorum  ; & linea 
quidem  DE , (edtionem  in  duobus 
H Sc  E pun&is  Iccec ; DG  vero  al- 
teri afymproto  acquidiftans  lecet' 
in  vno  tantum  pundto,quod  fit  Gj 
fiatquevcED  ad  DH,  fic  EK  ad 
KH;  & ipfi  DG  ponatur  arqualis 
GL:Quac  per  pertusa  K,  L,  tranfit 
linea, & afymptofo  atquidiftabit,& 
feftioni  occurret ; quae  vero  ab  oc- 
curfu ducitur  ad  D,fcdtionem  con- 
tinget. 

S Vppofitio  clarior  erit  buiufmodi.  Hyper- 
boles EHG.afymptoti  fintOP,  XN;pun- 
duroque  D datum  in  afvmptoto  vna  OP:  re- 
daque DHE  jfcdfonera  fecet  in  diaobuspuo- 
«ivH,  E;  altera  veriS  t eda  DG, parallela  alteri 
aly mpioto  XN,  falummodd  fecet  in  G 1'cdio- 
nem.pundovnico;  firque GL  partioproduJ 
d*  DG , vitra  G , aqualis  ipfi  DG  : firtjue  vt 
EDad  DH,ficEK  ad  KH.  Dico  redam  KL 
cranfmittendam,cfle*quidi(lantem  afymproto 

OP  in  qua  pundum  D , & occurrere  produ- 
flam  inpundo  B fedionis , ad  quod  redadu- 
da  linea  ex  punda  D , fedionem  ipfam  in  B 
continget. 

Apparatas.  Per  propofc^Jib.j.ex  ptmdcr 
daro  D,  emittatur  reda  linea  BDtangentfe- 
dionem m B?fc  perprop. 3 i.bb.r.  element.cx 
pundo  B agatur  reda  linea  parallela  afrmpto- 
toOP. 

Demonllratio.Si  reda  didi  linea  ex  pundt» 
B edtrda  parallela  ipfi  OP  afymptoto,  incedat 
per  punda  K & L,  propofilnm  erit  eoidens.  Si 
tranficrit  folummoddper  puaftum  K , 8r  notr 
perpnndnmL  , infr»vclfupraL  , noa  erunt 
squales  red*  DG,GL,eontradatnmrnam  pep 
propof  Jt.  lib.  3,  fient  «quales  alii  portiones 
fit*  restor  G pundum  fedionis , St  *ha  extre- 
ma, quarum  vnumofi  D , alltrdfidio  com- 
munis red*  DG  L prodwdi  aut  no* 
produd* . Sc  dufti  redi  paralleli  ipfi  OP. 
Quod  fi  folum  tranficrit  duda  iita  parallela 
perpundam  L^t  non  per  pundum  K , non 
eritvt  El>ad  DH  ,fic  EK  ad  KH  ,vel  abfotv 
dum  non  enitabitur  toties  explicatum.  Quod 
fi  duda  illa  parallela  non  inceflerir  per  pure- 

dutrv 
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Sum  K,  & L,di&aabfurda  confcqucntur.Igi- 
tur  introdu&afuppofitio  falfa  crit,3i  propoti- 
tio  vera. 

PROPOSITIO  XV* 

Si  in  fc&iOnibui  oppofitis  inter 
'duas  fc&iones  fumatur  pundtum 
aliquod,  & abipfo  dux  lineae  du- 
cantur ; altera  quidem  contingens 
Vnam  oppofitarum  ledtionumj  al- 
tera ver6  Vtramque  fecas  ;&  quam 
proportionem  habet  linea  inter 
fedionen\quam  rion  contingit , Sc 
pundtum  interiefta , ad  lineam 
qux  eft  inter  punitum  & alteram 
le itionem  j eandem  habeat  linea 
quxdam  maior  ea , qux  inter  fe- 
ftiones  interijeitur  ad  excedunt  ip- 
fius  in  eadem  reita , & ad  eundem 
• terminum  cfim  linea  tiufdcm  ra- 
tionis : Qux  i termino  maioris  li- 
nexadtaitum  ducitur,  occurret 
feilioni;&  qux  ab  occurfu  ducitur 
ad  fumptum  punitum,  feitionem 
continget. 

C Vppolitio.  Sint  oppofitx  A,B,  fefliones; 
^ fumptumque  punflum  aliquod  D,  inter 
duas  oppofitas  fefliones , & intra  angulum 
MHK  continentem  hyperbolen  afymptotii 
eomprehcnfunijcx  qfio  punflo  D , clueatur  li- 
nea quidem  refla  DF  contingens  feflio» 
neti)  B in  F , altera  vero  refla  ADB , ambaj 
fefliones  attingens)  tum  pet  lemma  ia.  ad 
lib.  a.  quam  proportionem  obtinet  AD  ad 
DB,  habeat  AC  ad  CB.  Dico  reflatn  FC 
trznfmittendam , & producendam  vitra  C, 
occurrertfeflioni  eidem  B ,in  punflo  E ; tum 
reflam  ab  D ad  E ducendam,  ipTam  feSionem 
B contingere  in  eodem  punflo  E. 

Apparatus.  Datur punflnm  D intra  arigu- 
lutn  feflionem  B continentem,  ideo^uc  extra 
quamlibet  ex  afymptotis  cius , & angulum  de- 
inceps ei  qui  fefl  ion  era  continet;  ergo  per  pro- 
pof.49.lib>!.  3c  iuxtacoroll.  noft.j.ad  illam, 
poterunt  duci  dux  tantum  reflx  linex  contin- 
gentes hyperbolam  B : datur  autem  vna  DF, 
ergo  aliam  poterimus  ducete  qux  fit  DE,  Se 
coni ungere  refla  linea  FE , duo  punfla  F,&  E, 
cootafluum. 

DemonOratio.  Vel  refla  linea  FE  tranCt 
per  punflum  C , reflx  ADBC , vel  per  aliud 


diuerfum  ab  illo,  putaG.  Si  primum  confe- 
quuri  fumus  intentum.  Si  fecundumiQuando- 
quideni  vtraque  reflarum  DF,  DE, contingen- 
tium hyperbolen  B , 1’ecat  diametrum  eius  in- 
tyr  verticem  & centrum  feflionis , per  coroil. 
ad  propol.jt.lib.a. punflum  Din  quoconue- 
niunt  critinipfa  diametro  inter  ycrticem  tc 
centrum  feflionis , hoc  efl  in  tranfuerfo  latere 
illitis  : ergb  perprop.jo.  lib.r. diameter  illa 
ABCG  bifarijm  fccabit  reflam  FE  neflentem 
punfla  F Sc  E contafluuniiquare  per  corollar. 
qoA.:j.ad  prop.  49.  lib.  a.  ipfa  FE  erit  ordi- 
natim  applicata  diametro  prxdiflx.  Igitur 
per  prop.jS.  lib.i  .erit  vt  AD,  ad  DB,  fic  AG 
ad  GBj  datur  autem  vt  AD  ad  DB,  fle  AC 
ad  CB ; ergo  coniequens  illud  deduflum  et 
politione  introdufla.defiruit  datum, quod  ab- 
furdumeft  : ideoque  abfurda  erit  introdufla 
pofl  tio,  Ji  vera  aflertio; 

PRopositid  ivi. 

IilHem  pOfiti*.  Sic  punctum  D 
in  angulo  deinceps  ei  qui  alympto- 
tis  Continetur,  &T  reliqua  eadem 
fiant;  Dico  lineam  a puncto  F ad 
C productam  occurrere  oppofitx 
lectioni  j Sc  qux  ab  occurfu  duti- 
turad  D,  eandem  lectionem  con- 
tingere; 1 

POlitis  i jfdem  qux  fuperaore  prop.  i J .pun- 
flum D fit  datum  in  angulo  deinceps  e! 
qui  afymptotis  continetur.  Dico  reflam  FC 
tranfmittendam  pfoducendamque  occurrere 
feflioni  A alteri  in  punflo  E,  reflamqueex 
D per  E ducendam  contingere  feflionem  A 
ini.  ■ • j 

Apparatus.  Per  prop.  49.  lib.  a.  ex  punflo 
D,  refla  linea  DE  agatur  feflionem  A contin- 
gens in  E ; & refla  EF  traijciatur  producenda 
vitra  donec  occurrar  reflx  ADBC  in  aliquo 
punflo.  ' • ' ■ 

Dcmonftratio.  Si  refla  EF  fecuerit  reflam 
ADBC  in  punflo  C,confequuti  erimus  in- 
tentum propofitionis,  B fecuerit  irialio  pun- 
flo putaG,  critiuxta  prop.  J9.lib,$.erit  AD 
ad  DB,  Cc  AG,  ad  GB;  quare  non  erit  vti  da- 
tum cli  vt  AD  ad  DB,fic  AC , ad  CB.  conle- 
quutio  hxedefiruens  datum,  abfurditatem 
poGtionismtroduflx  condemnat, & Veritmertf 
propofitionis  ad  Aruit. 
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PROPOSITIO  XVII, 

lifdem  pblitis.  Sit  puncturil  0 
in  vn.i  aljrinptoto.  Dico  lineam 
cjuj:  ab  F ad  C ducitur , afymptoto 
in  qua  efl  punctum  atquidlftarc. 

C Vpponantur  eadem  qu*jn  fufxriore  prop. 

i6.folumqu4pun&ua*  D fit  in  *na  foluto 
?lymp[ororuip. 

Apparatus»  Per  prop.  ji.  lib.  i.  element  ex 
•pun&o  F i tranfmittatur  reda  linea  paralie* 
Ia  afymptoto  in  qua  pundum  D datur  exi- 
gere. 

Demenftratio.  Si  illa  reda  linea  parallela 
tranficrir  per  pandum  C , propofitum  adepti 
erimus.  Si  non  tranleat  per  pgndum  C,(ed  per 
aliud  rede  A DUC,  puta  (jjerit  per  prop.36. 
iib.3.  vt  AD  ad  DB,  fic  ACj,  ad  GB;  &ficdc* 
Orditur  datum  vt  AD  ad  DB,  fic  AC  ad  CB; 
reda  igitur  linea  duda  ab  F ad  C , xquidiftf  * 
bitafyrtlptoto  in  qua  pundum  D. 

PROPOSITIO  XVIII. 

Si  In  Tectionibus  oppofitis  ali- 
quod punctum  fumatur  inter  duas 
Tectiones  5 & ab  ipfo  dux  lineae  du- 
cantur,vtramque  lectionem  fecan- 
tes;8c  quam  proportionem  habent 
interieibe  inter  vnam  leitionem 
& punitum , ad  eas  qua:  inter  pun- 
dura  idem  t & alteram  feitionem 
Interijciuntur ; eandem  habeant  li- 
neae maiores  ijs  quae  fune  inter  le- 
giones oppoficas,  ad  excelfus  ipfa- 
rum : Quae  per  terminos  maiorum 
linearum  tranlcuflc , occurrent  le- 
ftionibus;  &quaeab  occurfibusad 
fumptum  pundum  ducbntur,  fe- 
itiones  contingent. 

SVppoCtio.  Inter  feflionesoppofius  A,B, 
fit  primo  loco  punflum  D in  angulo  con- 
tinente feflionem  B , vel  in  angulo  ab  afym- 
ptotis coroprchenfo.  Tum  ex  D,  egrediantur 
duz  reflo:  lines  ADB,  CDH  , veramquefe- 
flioncm  fecanies,  prima  in  A & B,  altera  in  C 
H.  Certum  eft  per  prop.  8.  lib.  i.  reflas  BN, 
AM,  efle  squales )&  redam  BN  quia  continet 


redam  BD,(  vtpoti  prouenientem  ex  punflo 
D intra  angulum  afymptotis  comprehenfum, 
aliam  vero  egredientem  ex  puncto  N vnius 
afymptotorum,  j maiorem  efle  refli  BD  ; igi- 
tur multd  maior  erit  AD  continens  AM  s- 
qualem  maioti  B N , quam  refla  BD  : fed  CD 
maior  ciiam quam  HD  litranficrit  tota  CDH 
per  centrum  (eftionum  in  quobifarilm  feca- 
bitur  per  prop.  jo.lib.  t.  cum  fit  punflum  D in 
femifle  reflx  CDH , luxta  coroll.prop.ji.lib. 
I.  citati: Qu^d  fi  refla  CDH,non  inccllerit  per 
centrum  leflionum  , fimili  modo  probabitur 
refla  HD  minor  quim  CD  ,quo  probauimui 
reflam  DB  ede  minorem  refla  A D.  Quam 
verd  proportionem  obtinet  ACadDB,  ha- 
beat per  lemma  n.  ad  libi  a.  AK  maior  quim 
A B , ad  K B ; tum  eandem  proportionem  ha- 
beat rcflaGC  maior  quim  AH,  ld  GH,quam 
obtinet  CD  ad  DH*  Dico  reflam  GK  trai)  • 
ciendam  occurfuraiu  vtrimque  in  E Se  F,  fe- 
flioni  B , reflafquc  tranimictendas  ex  diflo 
punfto  D.per  punfla  E,  P , contafluras  ipfam 
ftflionem  B,  in  punflis,  E.  F. 

Apparatus.  Ex  punflo  D dalo  prirohm  io 
angulo  afymptotis  comprchcnfo  poterimui 
per  prop.49.bb.  x.  5:  coroll:  nofi.y.  ad  illam, 
tranlmitiefc  duas  reflas  lineae  DE , DF, con- 
tingentes hy  perbolam  B,  in  punflis  E,P. 

Demonftratio.RcSa  liflca  EF,  neftens  purt- 
flaE.F,  comafluum  tangentium reflarun» 
linearum  duflarum  DE , DF,  vel  incedit  per 
punfla  inuenta  St  data  mpdoprsdiflo  in  pro- 
pofitionr,  G,  St  K ; vel  non  Incedet  per  illa.  Ii 
incedat , manifetta  efl  propofitio.  Si  non  ince- 
dat.fccabit  diflas  lineas  ambas  vel  alterutram 
in  diuerfis  fuis  punflis  ab  prsdiflis;  eritque 
eiempli  gratia  in  vna  illarum , vt  CD  ad  DH, 
Ck  tota  intercepta  ab  extremo  C , ad  aliud 
fiium  extremum  diuerfum  ab  G,ad  portionem 
fnamab  extremo  eodem  przdiflo  diucrfoab 
G , ad  H punflum  fiium,  per  prop.  3 <5.  lib.  U 
hoc  autem  deftruit  datum,  nimirum  efle  CG 
ad  ,QH , licut  CD  ad  DH..  falfa  ergo  erit  po- 
litio introdafla  , & afleftio  propofitioni» 
veta. 

PROPOSITIO  XIX. 

Sumatur  autem  punitum  D iri 
angulo  deinceps  ei  qui  afymptotis 
continetur;  ducancurque reibe li- 
ne* feitiones  Tecantcs ; Sc  vt  di- 
itum  eft  diuidantur.  Dico  cam, 
qux  per  G,  K,  producitur, occurre- 
re Tedionum  vtrique;&quxab  oc- 
curfibus  ducuntur,  ad  O , feitiones 
contingere. 


Appa- 
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APparatus.  Per  prop.  4?.lib.2.  ex  punclo 
D , ad  lingulas  fc&ioncs  ducamur  fux 
propria?  red x lioe*  tangentes  DF,  DE.  Et  *d- 
uerte  nos  proprer  figura?  anguflias , nos  refle* 
iifle  partes  redarum,  ADiiK  , CDHG  , con- 
currentium fen  angulos  efficientium  in  K & 
G,  cum  reda  FEKG , quam  etiam  reHcxi* 
IDUS. 

Demonrtratio  vel  reda  linea  tranfmittcnda 
FE^producendaque  fecat  redas  lineas  CDH  G, 
ADBK  , in  pundis  datis  K , & G,  proprjjs; 
confequuti  fumus  propolitum.  Si  fecet  in  alijs 
undis,crit  in  vna  verbi  gratia  vt  CD  ad  DH, 
c tota  lita  inter  C Sc  pundum  aliud  ab  G,  ad 
partem  fuam  litam  inter  H & hoc  pundum 
praedidum  diuerfum  ab  G ; idque  poa  prop, 
£9.1ib.$.hoc  vero  deftruit  datum,  nimirum 
elfe  vt  CD  ad  DH,  fic  CG  ad  GH.falfa  igitur 
erit  pofuio  introduda,&  vera  propoli tio. 

P R.O  POSITIO  XX. 

Si  fumptum  pundtum  fit  in  vna 
afympcotorum , & teliqiu  eadem 
fiant : Linea  qua:  tranfit  per  termi- 
nds  excefluum , afym J»toto  in  qila 
eft  pundum , aequidiftabic;  5c  quz 
i puncto  ducitur  ad  occurfumfe- 
ftionis,&  lineae  per  terminos  tranf- 
cuncis,iedionem  continget. 

C Vppofitio  minifeftieXdatii,&  fuppofitio- 
ni  aliarum  huiufmodi  prop.  fmtquc  refti- 
rumCDHG.  ADBK  , termmidati  G&  K, 
proprij.  Dico  redam  traiedam  per  punda  K, 
G , produdam  cfle  srquidiftantem  afymptoto 
In  qua  pundum  D;  & fedioni  fidae  B,  occur- 
rere in  pundo  verbi  gratia  F jex  quo  reda  ad  D 
extenta  , ipfam  fedionem  continget  in  F pun- 
do prsdido. 

Apparatus. Per  prop.  49.lib.  i.ex  pundo  D 
in  vnaalymptotorumdato.  ducatur  reda  DF 
tangens  fedionem  B in  Ft  & per  prop.  j r.  lib. 
I -clem.cx  pundo  F , tranfmittatur  reda  linea 
parallela  afymptoto  in  qua  datum  eft  D puri* 
dum.  . 

Demonftratio.Si  hsc  pacdllela  reda,  incef- 
ferit  per  punda  K,8c  G,  manifcfta  erit  propo- 
fitio.  Si  non  inceflerit , fecabit  didas  redas  fcl 
cantes  in  alijs  pundistcritque  per  jS.prop.lib. 
3.  verbi  gratia  in  reda  CDHG, vtCD  ad  DH; 
iictota  CDH  terminata  in  diuerfo  pundo  ab 
C.ad  portionem  ei os  inter  H4c  terminum  di- 
uerfumabG.  hoc  autem  deftruit  daturo , vt 
CD , ad  DH , fic  GC,  ad  GH.  igitur  falfa  erit 
politio, Sc  vera  aflertio.Simili  modo  reda  prx- 
dida  ex  F pundo,  eduda  parallela  afymptoto 
in  qua  pundum  D , tranfire  per  pundum  K, 
tedz  ADBK. 


PROPOSltlO  XXL 

Sint  rurfus  oppofitac  Tedtiones 
A , B ; fitque  pundum  D in  vna  a- 
Tymptotorum ; & linea  quidem 
DBK,in  vno  tantum  pimdo oc- 
currat Tectioni  B, alteri alymptoto 
atquidiftansj  linea  vero  CDHG 
vtrique  fectibni  occurrat;  Bt  vt  CD 
ad  DN,  ita  CG  ad  G H ; & ipfi  DB 
aequalis  BK.  Dico  lineam  qua:  per 
puncta  K,G,  tranfit , occurrere  le- 
ctioni ; alyrhptotoque  in  qua  pun- 
ctum D,atquidillare;  & qua:  ab  oc- 
curfu  ad  punctum  D ducitur , Te- 
ctionem contingere. 

APparatus;  Per  prop.4. 9.  ex  pundo  D du- 
catur reda  linea  DF  contingens  fedio- 
nem Bin  F:  tum  ex  pundo  P per  prop.;  1.  lib. 
i.elem.  agatur  reda  linea  parallela  alymptoto 
in  qua  pundum  D datum  eft. 

Demonftratio.  Si  ha:c  duda  redi  parillcla, 
tranfient  per  punda  K,  Sc  G,  propofitiocrit 
euidens.  Si  tranfieric  perfundi  diuerfiab  K 
& G jfic  difeurremus.  primo^ue  fecet  redam 
DBK  in  alio  piindo  ab  K;  erit  jier  prop.34.lib. 
3,  portio  BD  equilis  portioni  fite  inter  B Sc 
aliud  pundum  ab  K,  fed  portioni  BD  data  eft 
squalis  portio  KE  ,crgo  per  1.  axiom.Jjb.  j. 
portiones  Hia:  inaquales,  BK,S  alter  fita  inter 
B 8 i aliud  pundum  ab  K.  squales  erunt ,'  con- 
tra 8^x10;  lib.i.efero.Si  fecundo  fecet  redam 
HG in diuerfo pundo  abGterit  per  prop.jfii 
lib.3.  vtCD  ad  DH , fic  toti  CDH fiumter 
C 5i  pundum  diuerfum  ab  G , ad  portionem 
eius  terminatam  pundo  H Silio  diuerlbab 
G,  hoc  deftruit  datum  effe  vtCD  ad  DH  /fic 
CG  ad  GH.  ergo  politio  imroduda  erit  ra- 
tioni repugnans,  & propofitio  confirmata  in 
veritate. 

PROPOSITIO  XXII- 

Sint  fimllitef  oppofitac  lectio- 
nes , Sl  afymptoti  5 & punctum  D 
fumatur  in  angulo  deinceps  ei  qui 
aTymptotis  continetur;  linea Ver& 
CDH  , Tecet  vtraTque  Tectiones , Sc 
DB  alteri  aTymptoto  aequidiftet; 
fitque  vt  CD  ad«DH , fic  CG  ad 


$8o  Commentar  m m frop. Iib.4. ConkJpoll. <Per£*k  RrOp.ii.j?.&24. 


GH;  &DB  atqualis  ponatur  BK. 
Dico  linearti  qua:  per  punita  K,  G, 
tranfitjOccurrere  vtrique  oppofica- 
runa  feitionum:  & qua*  ab  occurfi- 
btis  ducuntur  ad  D,  feitiones  eaf- 

dem  contingere. 

' 

APparatui.  Perprop.49.libi2.cx  puh&o 
l>rtranfnmtancurre£te  Ime*  DtyDE, 
tangentes  hyperbolas,  vnara  vna*  alteram 
alia. 

DemOnftrati4).  Reda  EF  vniens  pynda 
concaduum  E,  F,  produda,  vel  tranGbit  per 
punda  data  K,  G,  redarum  Ct)HG,  DBKs 
vel  non.  fi  tranficrit  euidens  eft  propofitio.  Si 
non  tranficrit  primo  loco  per  pundum  K reT 
d*  DBK,  fed  per  aliud;  per  prop.ji.Iib.-j. erit 
ponio  red*  DBK  , infra  B verfus  K , «qualis 
ipfi  DBi  datur  autem  BK  xqualisipG  DB,  er- 
go pats  & totum  erunt  £quafia,  contra  8. 
axiom.lib.  i.elcmenf.  facundo  loco  tranfeat 
reda  EF  produda  per  aliud  pundum  abG; 
erit  per  pr0p.j9.lib;  3.  vt  CD  ad  DH,  fic 
tota  reda  fccans  terminata  purido  C , & alio 
diucrfo  ab  G , ad  eius  portionem  fitam  inter 
H.fic  pundum  illud  diuerfum  ab  G ; quod  de- 
ftruit datum, videlicet  vtCDad  DH.fic  CG 
ad  GH.  h*c  abfurda  condemnant  falfam 
introdudam  poGtioncm , fic  adftruunt  propo- 
ficuoM 

PROPOSITICJ  XXlII. 

Sint  itidem  oppofita*  feitiones 
A,  B;  punitumque  D fit  in  angulo 
deinceps  ei  qui  afynaptotis  conti, 
netur;  & linea  quidem  BD,  fedio- 
nem  B in  vno  punfto  tantum  le- 
cet,  alteri/  fymptoto  $quidiftas;li- 
nca  vefo  D A.fimiliter  fecet  fedtio- 
nem  Ajfitque  DB  ipfi  BG  aequalis, 
& DA  ipfi  AK.Dico  lineam  quae 
tranfit  per  K , G , occurrere  lectio- 
nibus 5 & quae  ab  oecurfibus  ad  D 
ducuntur, (ediones  contingere. 

APj1amns.Perprop.49.  lib.».  e*  punfto 
D, ducamur  au*  redae  line*  DE  > DF, 
contingentes  feftionem  fuam  propriam j hoc 
eft  DE  tangar  feflionetn  A in  E,  & DF  feflio- 
nem  contingat  B,in  punito  F, 

Dcmonftratio.  Si  refla  linea  ducenda  per 
punfla  E & F,  & producenda  vtrimque  fe- 
euerrt  in  K & G.  reflas  datas  DAK,  DBG, 


propofltum  euidens  eft.  Si  non  tranlierit , fed 
per  alia  punita  diuerfa  abK,&G,  bifariim 
diuidentur  Gngulx  inpuhdtis  fuis  proprijs  A 
S B,  per  prop.  ji.  lib.j.  atque  ita  portiones 
earum  litae  inter  A & B , & punita  diuerfa  ab 
K & G.  erunt  squales  ipGsrfclatiue  AK,  BG, 
portionibus,  totum  & pars,  contra  (f.axiom, 
l.b.  i.elem.  igitur  non  tranGbit  refla  EFpro- 
dufla  vtrimque  niG  per  punita  KlSiC  : atque 
itaprobatum  eritpropofitum. 

PROPOSITIO  XXIV. 

Coni  feftio , coni  fedioni , vel 
circuli  circumferenti*  non  occur- 
rit; ita  vt  pars  quidem  eadem  fit, 
pars  vero  non  fit  communis. 

SVppoGtio.  Dusconi  feflionesquscum- 
que  coftantes  lineiscuruis  ABCD.EBCD, 
quarum  vnapofliteflc  circuli  circumferentia, 
habeant  pariem  communem  BCD,G  Geri  pof- 
Gt.alis  vero  minidle  communes  AB , EB , feu 
diuerfs; 

Apparatus;  In  parte  communi  ducantur  per 
prop. j t. lib. i.elem.  du^  refls  lines  BC  ,lf, 
«quidiftantes , Sc  vtrimque  terminats  in  linea 
curuacommuni,  tum  per  prop.  io.  lib.i.elem. 
bifariitn  diuidatur  in  G refla  IF , & in  H,  re- 
fla BC . Prstetea  per  cit.prop. 3 1 .lib.  t . elcm. 
abaliquo  punfto  puti  partis  AB  non  commu- 
nii refla  linea  agatur  AED  parallela  vni  ex  di- 
flisIF.BC,  parallelis,  hijc  fecabit  obuiam  aliam 
partem  EB  non  communem  in  E;  St  aliarn 
communem  in  t),  per  coroli.  nofta  1.  ad  prop. 
It.lib.i. 

Demon  Gratio.  Refla  linea  tranfmifiapct  G 
& H punda,  erit  per  prop.18.  lib.*.  diameter 
tam  feftionis  ABCD,  qulm  feflionis  EBCDj 
ergo  G producatur  in  inGnitum  occurret  re- 
fl*  alteri  AED  parallelz  reflis  1F , BC , per 
prop.ri.  Procli , ( funt  enim  tres  illi  refls  1F, 
BC.AED,  parallels  inuicem  per  prop.  jo.lib, 
i.elem.) occurrat  verd  in  punflo  K. fed  per 
nofttcoroll.  I+.ad  prop. 49.  libn.  fecabit  dia- 
meter GHK  , reflant  AKD  in  punflo  K bifa- 
ri3m;St  reflam  EKD, bifariim  in  eodem  pun- 
AoK;  eft  enim  refla  AKD  accomodata  infe- 
ftionc  ABCD ; & reda  EKD  etiam  accomo- 
datain  fcfliqneEBCD.  Cum  ergo  AK  Gts- 
qualis  ipG  KD,  & EK  squalis  eidem  KDjcrit 
pet  r.axiom,  lib.i.elem.  AK  xqualisipG  AEr 
totum  partijeontra  S.axiom.lithi.clem.  hoc' 
abfurdum  deduflum  cx  poGtionS  contradi- 
cente huic  propoGtioni, indicat  ipfam  poGtio- 
nem  «Ile  falfam, St  propoGrioncm  veram. 


PROPO- 
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PROPOSITIO  XXV. 

Coni  fedio , coni  le&ionem, 
Vel  cjrculi  circumferentiam  in  plu- 
ribus pun&is  quam  quatuor  non 
fecat. 

APparatus.  Scccnt  fc  mutuo  fi  fieri  poffir, 
du%  coni  fcdiones, quarum  vna  efle  po- 
tefl  ex  datis  circumferentia  circuli,  in  pluribus 
pungis, quim  quatuor, qu»  fint  A,  B.C,  D,E. 
fumantur^ue deinceps quatuof  A, B,C, Paul- 
lum intermedium  pundum  fcdionis  mutus 
intermittentes  jiungatiturque  A,  B,  reda  linea 
AB , & duo  alia  C,D,  reda  CD;  certum  eft  fi 
vnafcdionum  fic  parabola,  redas  AB , DC, 
produdas  extra  fedionem  conuenirein  pun- 
do  L,  per  prop.  2 4. lib.  2. ei  fi  vnafcdionum  fic 
bypcrhola  conuenire  etiam  in  L ,cxtrafedio- 
nem, per  oropij.lib.t.  Tum  per  prop. lo  lib. 
fi.clera.diuidatur  reda  AB , inO,  ita  vt  fit  vc 
AL  ad  LB.fic  AOad  (>B  : firoili  modo  diui- 
datur  DC  inP,  icavtficficut  DPad  PC,  ficut 
DLad  LC.  Reda  tranfmittenda  OP , per 
asioni. 11. & 28.  Sib.i.clem.  vel  per  propof.9. 
occurret  vtrimque  fedioni  in  R & H,&  reds 
LR,  LH,  duccncLe,  fedionem  ipfam  contin- 
gent in  pundis  R & H,per  prop. 9. Porro  reda 
EL  rraijcicnda , vtramque  ledionem  fccabit, 
vnam  in  M, alteram  in  G,obuiam,quandoqui* 
dem  inter  punda  B & C nullum  datur  me- 
dium  pundum  fcdionis  mutus  fedionum  co- 
nicarum fe  mutuo  fecamium  : tum  etiam  quia 
per  corollaria nollra  ad  propof.49.  lib. a. ab  a. 
adio.dua?  folum  reds  lines  ledionem  tan- 
gentes ab  pundo  extra  eam  duci  polfunt.  Sed 
ec  eadem  reda  EL  fccabit  obuiam  redam 
ROPH^n  pundo  Nilgitur  in  fedione conica 
leda  in  pundo  M ab  reda  LE  procedente  ab 
pundo  L externo  ab  quo  fluxere  duae  tangen- 
tes LR,  LH,  ipfam  fedionem  tangentes , de-, 
duda  efi  roda  LE  fecansipfam  fedionem  in 
duobus  M & E pundis, & redam  RH  conjun- 
gentem prxdidos  contadus;  erit  per  prop.  3 7. 
fib.3  .vt  EL  ad  LM,  ita  EN  ad  N M.  Quod  fi 
confideremus  eodem  modo  fedionem  aliam 
fedana.in  G ab  reda  LE,&  reliqua  fu  prad  i da; 
erit  etiam  per  cit.prop.37.l1b.  $.  vt  EL  ad  LM, 
fic  EN  ad  NM.  Quodfi  dua>  red*  lines  AB, 
DC,  fuerint  parallela?  j diuidend*  erunt  bifa- 
riam, per  prop.  io.  lib.  t .elem.  AB  quidem  in  O, 
DC  veto1  in  P^rcdaque  ducenda  PO,&  vtrim- 
que producenda  donec  occurrat  in  R dt  H,  fc- 
dionibusitunc  ver 6 per  prop.l8.lib.2-  erit  re- 
da RH  , diameter  fedionum;  & redae  AB, 
DC  , ad  ipfam  ordinatim  applicat» erunt  per 
cbroiLnoft.  1 4. & 15.  ad prop.49.l1b.!.  Infu- 
per  ex  pundo  E,  ducatur  per  prop.91.lib.!  .ele* 
ruent,  reda  ENMG , parallela  cuilibet  squi- 


diftantium  AB,CD,  erunt  per  prop.  30.  lib. 
ciufdem  cit.  1 .elem.  parallcls  inuicem  tres  rc- 
dx  AB,ENMG,&  CDjlecabitredaENMG, 
tim  redam  R H in  M, obuiam,  qukn  fcdiones 
in  E,  M,  G;quia  non  eft  alius  occurfus  ab  pra> 
didis  pundis  datis,  A,  B,  C,  D,  E ; eruntque 
per  cit.coroll.  noflra  14. & 15. ad  prop.49.lib. 
z.rcdar  EM,  EG,ordinatim  applicat»  ad  dia- 
metrum RH. 

Demonflratio  incafu  quo  dua?  redr  AB, 
DC,  produ&s  concurrant  in  L pundum  ex- 
ternum. Sitquc  LG  maior  redaqu&m  LM*,erit 
NM  reda  maior  qu^m  NG.  Ergo  pcrprop.8. 
iib.^.elem.  EL  maiorem  habebit  rationem  ad 
LM  quam  ad  LG , vel  quam  EN  ad  NG  , per 
prop.  1 3 .1  jb.ciufdcm  j .elem.  eft  autem  per  ap- 
paratum vt  £L  ad  LM,ita  EN  ad  NM  ;often- 
dimus  autem  efle  maiorem  rationem  EL  ad 
LM,qu£m  EN  ad  NG  ; ergo  per  13. prop.  lib. 
5.  elem.  ENadNM  maiorem  habebit  ratio- 
nem qu4m  EN  ad  NGjqtiafc  per  pfop.io.lib. 
5. elem. reda  NM  minor  erit, qu4m  reda  NG, 
contra  conccflaadmitTaque  initio,  hoc  abfur- 
dum,  indicat  falfum efle  adftruerc coni fcdio- 
nem, aliam  coni  fedionem,  vel  circuli  circum- 
ferentiam in  pluribus  pundis  qu&m  quatuor 
fecare;ex  quo  procedit  abfurdum.  Igitur  vera 
erit  propdfitio. 

Demonflratio  incafuqud  dui  reds  lines 
AB,  DC,  fint  parallelx.  Quandoquidem  reda 
ENM  , cfl  ordinatim  applicata  ad  diametrum 
RH  in  fedione  in  qua  vtrimque  terminatur  in 
pundis  E & M,  bifariam  ipfa  EN  M feda  erit 
in  N , iuxta  definit.  10.  & 1 2.  lib.r.  inter  pri- 
mas* quate  reda  MN  , squalis  erit  red»  NE: 
fimifi  modo  probabitur  reda  ENG ordinatim 
applicata  ad  diametrum  RH  fcdionis,  ideo- 
que  aequales  efle  redas  NG,  NE.  Ergo  per  1. 
axiom. Ii  b.  1. elem. reda  EM  aequalis  rccfcx  LG , 
totum  parti , contra  8 .axiom. Lib.  r . elem. hoc 
abfurdum  cum  proueniat  ex  politione  coni  fc- 
dionis (ccantisconi  ledionem  vel  circuli  cir- 
cumferentiam in  pluribus  pundis  quam  qua- 
tuor, indicat  illam  efle  rationi  repugnantem, 
ideoque  conformem  ipfi  propofitionem. 

PROPOSITIO  XXVI. 

Si  di&arum  linearum  aliqua:  iri 
vnopun&o  ffile  contingant  ■,  non 
occurrent  fibi  ipfrs , ad  alia  plura 
puncta, quam  duo. 

C Vppofitio.  Qaslibet  dus  ex  didis  fedio- 
^ nibus  conicis  lineas  coroas  habentibus  fele 
mu tuA contingant  in  aliqud^undo  A.  Dico 
non  decurrere  fibi  ipfis  ad  alia  punda  plura 
quim  duo. 

Apparatus.  Eftofi  fieri  poffic  occurrant  fibi 
ad  alia  punda  plura  qu^mduo,  videlicet  tria 

B,C,D, 
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B,C,D,diucrfa  ab  A : iungaturquc  rcfta  BC  fic 
producatur  vitra  C & fediones:  tum  per  pro- 
pof.49.  lib.  2.  cx  pundo  A fequente  ipfum  C , 
educatur  rafta  linea  AL  contingens  in  A alter- 
utram e ftdionibus  qua:  commune  habent 
pundum  A, ex  datisjqu®  reda  AL,  velcoriue- 
niet  in  L cum  produda  BC  j vel  erit  parallela 
ipfi  BC.  Si  primum  diuidatur  reda  13C  in  P, 
per  prop. iO.Iib.6.elcmcnt. ita  vt  (it  BPad  PC, 
(icut  BL  ad  LC  ; & ex  pundo  A per  pundum 
P,  reda  ducatur  A P, quae  produda  vitra  P, oc- 
curret in  H fedioni  contads  ab  reda  AL , & 
reda  LH  ducenda  continget  eandem  fedio- 
nem  iuxta  prop.  i.  Reda  autem  linea  LD  du- 
cenda (ccabit  fcdi  ones,  exterius  procurrentem 
in  M , aliam  in  G , vti  ollcndimus  in  apparatu 
fuperiorispropofitionis  : fed  &:  eadem  reda 
LDjfccabitobuiam,  redam  HA  in  pundo  O, 
per  eundem  apparatum  : Erit  vero  per  prop. 
j7.Iib.)  vt  DL  ad  LM  , fic  DOadOM  ,tiim 
vt  DL  ad  LG  , (ic  DO  ad  OG  (cd  & fit  OG 
minor  qii&ro  OM.  Quod  fi  i.  hoc  cft  fint  pa- 
rallela redx  BC,  A L:  Tunc  cx  pundo  E ter- 
tio, ducenda  erit  reda  linea  EMG  parallela  ip- 
fi BC,  per  prop. jji- lib.  i.  elem.  quae  fccabitfe- 
diones  in  M & G, quandoquidem  clldruerfum 
pundum  E,  ab  reliquis  B,C,&  A. 

Dcmonllratio  primi  cafus.  Eftp^r  appara-* 
tum  DO  adOM  ucutDLad  LMi&  per  prop. 
8.1ib.5  .elem.DL  ad  LM  maiorem  habet  ratio- 
nem quam  DL  ad  LG  jergo  per  prop.  13.  lib. 
ciufdem  5.  DO  ad  OM  maiorem  obtinebit 
rationem, qui  m DL  ad  LG:  eft  ver6  per  appa- 
ratum DO  ad  OG,ficut  DL  ad  LG,&  ex  prO* 
batis  DL  ad  LG,  minorem  fibi  vendicat  ratio- 
nem quim  DO  ad  OM ; ergo  per  prop.13.  lib. 
5.elcm.  DO  ad  OG  minorem  obtinebit  ratio- 
nem.quim  DO  ad  OM  : Quare  per  prop.io. 
lib.eiufdem  5.  reda  OM  minor  erit  quim  re- 
da OG, contra 8.  axiom.lib. i.elcmcnt.fgitur 
ex  abfurdo  probauerimus  intentum  in  primo 
calui 

Dcmonfiratio  fccnndi  eafirs.  Quandoqui- 
dem per  lemma  vnicumad  hunc  librum  reda 
AL  contingit  datas  fedionesin  pundo  A , fic 
intra  illasduda  cft  C B chorda  ambarum, fi  per 
prop.  ro.lib.». elem.  bifariim  in  Pdiuidatur,fic 
reda  AP  tranfinittatur  erit  per  prop.  7.  lib.  2. 
diameter  didarum  fedionum,&  reda  ipfa  BC 
ordinatim  applicata  ad  hanc  diametrum  AP, 
iuxta  coroll.noft.f.ad  prof.4?.  lib. 2.  Efquia 
huic  BC  dudaeft  etiam  in  datis  fedioni bus  re- 
da ENMG  chorda, parallela  ; erit  per  coroll. 
noli. 6.  ad  cit.prop.  etiam  ordinatim  applicat? 
eidem  diametro  A P, didarum  fedionum.Qua- 
re  per  definit. 10.  lib.i.  inter  pTimasdiuifaerit 
bitariim  reda  EG,8c  reda  EM,  in  pundo  N; 
igitur  cim  NG^c  NM,  fint  aequales  reda»  ter- 
tii’ -NE, erunt  per  i.axiom.lib.i  clem.ipfi  NG, 
NM, aquales  contra  8. axiom.lib.  1.  elem.  falfa 
igitur  erit  pofitio  contradicens  aflertioni  hu- 
ius prop.qux  ideo  demon  lirata  erit. 


PROPOSITIO  XXVII. 

Si  praedirarum  linearum  ali- 
quae in  duobus  pun&is  fefe  contin- 
gant; in  alio  punito  fibi  ipfis  non 
occurrent. 

C Vppofitio.  Przdidarum  linearum  quae 

funt  fediones  coni  curuarum  aliqtizfe  mu- 
tuo contingant  in  duobus  A, B, pundis.  Dico, 
cas  ad  nullum  aliud  pundum  fibi  ipfis  occur- 
rere. . 

Tres  cafus  habebit  apparatus.  Aut  enim  li- 
nee ducenda?  per  prop. 49.  lib.z.  contingente, 
ipfas  datas  fediones  in  pundis  earum  datis 
communibus  A,  B,  conuenientin  vnum  pun- 
dum L,vt  in  prima  & tertiay  & 4.  figura ; vel 
erunt  parallela?, vt  in  fecunda  figura, & quinta 
de  fexta.  Prztcrea  confiderandi  erunt  duo  ca- 
fus circa  licum  tecti  j pundi  puta  C,  in  quo  (ibi 
ipfis  Occurrant  (i  fieri  poffit , ipfz  datz  fedio- 
nesconicz,  quod  erit  inter  punda  dataconta- 
duum  A ,St  Bjvelconfequens  ad  ipfa. 

AlTumamus  primo  lococafum  inquo  ter- 
tium pundum  C Iit  confequens  ad  data  duci 
A St  B;  St  caCum  in  quo  duz  redz  AL,BL,c6-  . 
tingentes  ipfas  fediones  datas  in  A & B , con- 
currant in  L;  his  vero  inferuiet  prima  figura, 
fungatur  reda  AB.nedenspunda  A , B , ta- 
duum  tangentium  redarum  LA,LB, quz  erit 
intra  ipfas  fediones  per  prop.io.lib.i  .tum  re- 
da  alia  ducatur  LC , quz  fcCabit  intermedias 
fediones  foperiorem  in  G,  inferiorem  in  M,8c 
redam  AB, in  N,  vtpoti  fubtenfamfedioDum 
portionibus  AGB,  AMB;  quz  reda  LCnonr 
poteft  cfle  eadem  quz  LB  tangens,  alioqui  ha- 
beret tangens  reda  plura  Communia  puodz 
cum  fcdione  tada.qul  m duo, contra  naturam 
tangentis  redz  fedionem  : (ed  neque  reda 
LC  pocift  incedere  ad  partes  i piius  LBauerfus 
ab  LA;  nam  cum  debeat  terminari  in  C,  pro- 
duda  reda  LB  tangens  vitra  tadumB  ipfam 
fecarct  redam  LC,  per  axiom.;8,lib.  i.clcm.fic 
fic  duz  redz  fpatium  concluderent  contra  14. 
axiom.lib.  1 .elem. 

Dcmonllratio  huiutpfimi  cafus.  Quando- 
quidem m fedioni  bus  datis  funt  LA,LB,duz 
redz  linez  ipfas  contingentes  in  communibus 
pundis  A St  B;Sc  reda  AB  vniens  punda  con- 
tiduiim  feda  in  N . ab  reda  LC  fccantectiajn 
datas  fediones  in  G , St  Mterit  per  prop.  ,7. 
lib. 3,vt  CLad  LG,  ficCN  ad  NG;tum  euam 
erit  vtCL  ad  LM,  ficCN  ad  NM:&  in  vtrifi» 
queerit  viciffim  per  prop.i6.1ib.c.element.vt 
CLadCN.fic  LG  ad  NG  5 tum  vt  CLad 
CN,fic  LM  ad  NM  tergo  per  prop.  it.  lib.;. 
elem. erit  vt  LG  ad  NG,  fic  LM  ad  NM  LG 
autem  prima  minor  cftqufm  LM  certia;ergo 
per  prop.  iq.lib.  j.elem.  NG  fecunda  minor 
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ericqukm quarta NM, totum  mrnus  parte, con- 
tra 8.axiom.lib. «.  elem.  hoc  abfiirdtim  cum 
procedat  et  pofitionc  quod  fi  prardidarum 
iipearum  aliquae  in  duobus  pundis  fefe  mutub 
contingant , inalto  etiam  pundo  fibi  mutuo 
6ccurtant,falfacrit  huiufmodi  propofitio , & 
propofitio  prxfcns  illi  politioni  contradicens 
vera. 

Adornamus  fecundo  loco  cafum  in  quo 
pun&um  idem  C tertium  introductum  ab  ad- 
uerfario, commune  datis  fedionibus, diucrfum 
ab  A St  B,  contadibos  illarum  , fic  confequcns 
id  data  punda  ipfa  A & B , ronta&uum  j fic 
dusred*  tangentes  i pias  fcdioncs.in  pundis 
A fic  B, videlicet  red*  AO,BP,fint  parallclic, 
vti  in  fecunda  figura  videre  cft.  Verum  notan- 
dum cft  nulla*»  fedionum  datarum  tunc  dfe 
polle  hypcrbolaol.aut  parabolam  ; nam  in  pa- 
rabola concurrunt  in  vnum  pundum  extra  ip- 
fam,pcT  prop.x  4-lib.  2 coroil.  noftrum;fit  inhy- 
pcrbola etiam  per  coroil.  noft.  r.  ad  prop.  25. 
iib.cit.a.  refiat  igitur  vt  fediones  datx  fint  in 
hoc  cafu  , eilipfis  vel  circuli  circumferentia» 
Igitur  vt  prius  ducatur  reda  AB.qux  tota  ca- 
det intra  datas  redas  per  prop.  so.iib.  1.  erit* 
£juc  ipfa  AB  diameter  illarum  fedionum,  iux- 
ta  coroil.  noft.  2. ad  prop. 2?. lib. a. denique  per 
prop- 5 1 .lib.i.  ckm.cx  pundo  C ponatur  reda 
linea  CNMG  parallela  tangenti  BP  ; hcc  oc- 
curret fedionibus  in  M & G,  prxttr  pundurh 
C ♦ fic  erit  ordinatim  applicata  diametro  AB, 
fe&aque  ab  ipfa  in  N j iuxta  coroil.  noft.  z.  ad 
prop.;.Jib.a. 

Demoriftratio  huius  cafus.  Per  defin.  10.  St 
n.lib.i.  interprimas,  reda  CNC,  bifarilm  in 
N fccabitur , vnde  erunt  portiones  eius  NG, 
NC,  arquales;  fed  etiam  per  eafdem  definitio- 
nes,reda  CNM  bifarii  m fccabitur  in  N,  vnde 
portiones  eius  NM,NC,  squales  erunt.  Igitur 
per  i.axiotn. lib.  1 .elem.  reda;  N G,N M,  squl* 
les  erunt, totum  & pars, contra  S.axiom.hb.f; 
felem. abfurdum  hoc  confequens,  indicar  poli- 
tionem efle  falfam,  fic  propofitionctn  veram  in 
hoc  cafu. 

AlTumartms  confulendo  figuram  5 . fic  quar- 
tam * alium  cafum  in  quo  pundum  C tertium 
introdudum  abaduerfariofit  inter  punda  A,' 
fic  B.contaduum  ; & duaf  redse  ex  A fic  B,  e- 
dudsc  tangentes  ipfas  fcdiones  in  ipfis  pun- 
dis  AB,  concurrant  in  vnum  pundum  L ; vn- 
de ex  didis  in  apparatu  prxccdentis  cafus,  ip- 
fae  fediones  erunt  vel  parabol£  vel  hyperbolx. 
Duda  verd  reda  A B coniungens  punda  con  - 
taduum  A fic  B datorum,  diuidatur  per  prop; 
lo.lib.i  .elem.bifartim  in  F^fic  reda  LF  trartf- 
Inittatur  qus  erit  diameter  datarum  fedio- 
num  iuxta  propof.zp.lib.2.ad  quam  erit  ordi- 
natim applicata  reda  AFB,  per  coroil. noft. 1$. 
ad  prop.49.lib.*.  hsc  porrb  diameter  LF,  vel 
tranfibit  per  C pundum  introdudum  com- 
mune datis  fedionibus,  vel  extra  illud.  Si  pri- 
mam, vt  in  j.  figura , poterimus  per  prop.  49. 


lib.  1.  per  pundum  C commune  fedionibus» 
ponete  redam  DCE  tangentem  alterutram 
fediomim.qu.rque  tanget  etiam  alteram,  iux- 
ta lemrria  vnicum  ad  hunc  iiBrum  r quare  per 
prop. 5. lib.  a. ipfacrit parallela  redx  AFBjip- 
famque  DCEfecabunt  latera  LA.LB, in pun- 
dis  D fic  E per  prop.  11.  Procli.  Inlupcr  Juda 
reda  AC,  erit  per  lo.prop.lib.i.  tota  inira  ip- 
ias  (cdiones ; fic  ducenda  reda  DBcx  pundo 
Dcxternf»,  (nam  tangentes  AL,CD,totar  funt 
extra  ipfas  lediones , fic  oftenf*  funt  concur- 
rere in  D,)  (ecabit  ij>fas  fcdiones  in  H,I^5c  re- 
dam AC  in  G , intermedias;  Quare  per  prop. 
i7dib. j.erit  vt  DB  ad  DH , fic  GH  ; tilm  vt 
DB  ad  Dl,  fic  BG  ad  Cl ; fic  vicilTTm  in  vtrif- 
que  comparationibus, iuxta  prop.  x6. lib. $.cle- 
ment.vt  DB  ad  BG, fic  DH  ad  GH  ; fic  vt  DB 
ad  BG.  fic  D[  ad  GI;  quare  per  prop.i  1 .lib. 5 . 
dem  .erit  vt  DH  ad  GH,(ic  Dl  ad  GI.  Quod 
fi  fecundum,  hoc  eft  reda  LF  diameter  fedio- 
num  non  inceflerit  perC  pundum  commune 
datis  fedionibus  introdudum  ab  aduerfario 
vt  in  figura  quirta  ; pOterimu? per  prop.  1 1. 
lib.i. elem.  cx  hoc  pondo  C,  agere  redam  li- 
neam C K GM , parallelam  ipfi  A FB  , quar  pef 
corollar.noft.  iif.Sc  29. ad  prop.49.lib  2.ided 
ordinatim  erit  applicata  diametro  LF  , vti  re- 
da AFB , fingulae^ue  bifariim  diuifx , illa  id 
F,  haec  in  K. 

Demonftratio  primi  afTumpti , confulendd 
j.fig.  Quia  in  apparatu  ex  pofitione  aduerfif- 
ri|  fic  in  hoc  cafu  , oftendimus  efte  vt  DH  ad 

GH. fic  DI«d  Gljfic  DH  minor  eft  quim  DIj 
erit  per  prop.i^lib.f . elem.  GH  minor  qtifern 

GI,  totum  minus  parte,  contra  8 axiom.lib.t . 
elem.  Dcmonftratio  fecundi  afTumpti  in  hoc 
cafu,c5fuIcndo  quartam  figuram.Quia  CKM 
ordinatim  cft  applicata  in  fc&ione  ad  cius  dia- 
metrum LKF,  bifariamque  in  Kdiuifaeftfi- 
mili  modo  reda  CKG»  bifariim  diutfa  eft  in 
K:Cumquc  KM,  KG,fin(  xquales  ipfi  terti* 
KG;erunt  per  t.  axio,  lib.i.  elem, redae  KM; 
KG,a*auales , totum  parti,  coocra  8.  axiom. 
lib.i.  elem»  Haec  ahfurda  cum  procedant  ex 
pofitione  occurfos  linearum  datarum  fc  mu- 
tuo in  duobus  pundis  contingentium,  in  alio 
Abhispundo;fairaerit,fic  propofitio  vera. 

Aflutnamus  vero  alium  cafum  i%quo  redar 
quidem  per  A fic  B tangentes  ipfas  fcdiones 
funt  parallela; ; Sc  pundum  C cftcx  inttrme- 
dijs  inter  A fic  B.  Tunc  cx  pundo  C ponatur 
reda  CQ  ad  prtes  AB,  parallela  ipfi  DA,  per 
prop.Ji.  lib.  i.elemcnt.fic  ex  eodem  pundo  C 
communi  ipfis  fedionibus  iuxta  aduerfanum, 
ponatur  per  prop.  X9.  Iib.2-  reda  linea  CD» 
tangens  i pfarura  fedionumalurara,  tanget  ce- 
iam  aliam  per  lemma  vnicum  ad  hunc  librum, 
in  eodem  pudo  C:  fic  quia  harc  reda  CD  fetat 
redam  CQ,*fecabit  etiam  AD  ipfi  parallelam 
per  prop.  1 1 . Procli  in  pundo  D.  Itaque  quM 
du*  red*  linexCD,  AD,  tangentes  ipfis  fd- 
diones  datas  in  pundis  A,ficC,  concurrunt 
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in  D,  extra  illas, cd  quod  totx  fine  extra  ipfaf- 
met  fcdioncs  «poterimus  redam  ducere  AC* 
qua*  per  io.  prop.  lib.l.  tota  erit  intra  ipfas  fe- 
dionc.i,&:  aliam  ducere  remana  DB  * qua;  fcca* 
bit  intermedias  fcdiones  hoc  ordine,  primd 
primam  obuiam  in  H , tum  in  1 alteram  ob- 
uiam,  tum  etiam  obuiam  redam  AC  in  G» 
Tunc  vero  erit  perpropof  37.  lib.3.  vt  DBad 
DH  , fic  BG  ad  GH  j tum  vt  BD  ad  DI , fic 
BG  ad  Gl:  & viciffim  per  prop.  16  Jib. $.  ele- 
ment.  vt  BD  ad  BG,  fic  DH  ad  GH ; & vt  BD 
ad  BG.Gc  DI  ad  Gl  s quare  per  prop.udib.5. 
elem.erit  vt  DH  ad  GH,fic  DI  ad  Gl* 

Dcmonftratio.  huius  cafus.  Quia  in  appara- 
tu proximo.cx  pofitione  aduerfarij,  oftendi* 
mus  cflc  vt  DH  ad  GH,ficDl  adGl;primaque 
DH  minor  eft  quam  tertia  DI,  erit  per  prop. 
i4,lib.5.elem.lccunda  GH  minor  quim  quar- 
ta Gl, totum  minus  parte,contra  8.axiom.lib« 
i.clcm.  Politio  ergo  vnde  procedi t hoc  abfur- 
dumcrit  falfa  : videlicet  quod  fcdiones  coni- 
ex  quxlibet  fc  mutuo  contingentes  in  duobus 
pundis,  occufrant  etiam  fibi  inuiccm  in  alio; 
igitur  non  fibi  occurrent  in  alio  pundo  tertio, 
ficuti  vult  propofitio , qux  ideo  demonflrata 
erit  in  quocumque  cafti. 

CfOROLLARIVM  NOSTRVM 

Si  da*  reclt  linet  contingentes  felitoium  coni- 
cam, fuerint  p.tralUU  $ ipf*  fe&io  non  erit  parabola > 
neque  bgperbolat  fed  elltpfu  vel  circulus . 

HOc  offendimus  in  apparatu  ad  cafum  fc*» 
eundum. 


PROPOSITIO  XXVIII. 

Parabole,  parabolen  non  con- 
tingit , praeterquam  in  vno  punT 
&o. 

SVppofitio.  Parabole  AGB,  contingat  in- 
terius parabolam  AMB.  Dico  quod  non 
poflic  fe  mutud  contingere  in  alio  pundo, 
quam  vnio*. 

Apparatus.  Efto  fi  Heri  polii  t, dux  datx  pa- 
raboix fe  mutub  contineant  in  duobus  pun- 
dis  feparatis  A , B 5 certe  iuxta  prxced.  prop. 
27. non  fibi  occurrent  in  alio  pundo  tertio. 
Itaque  d uda  reda  AB , ac  di uifa  bifariam  in 
F : fi  per  prop.  49  lib.a.  ex  pundis  A , B.con- 
taduum  educantur  redx  linex  contingentes 
alterutram, contingent  & aliam , iuxta  lemma 
vnicum ; & iffx  tangentes  vel  erunt  parallelx, 
vel  non  parallelx  • parallelx  autpm  ede  non 
podunt^nam  per  coroll.  noft.ad  prxced.  prop. 
ipfx  fcdiones  edent  vel  ellipfes  vel  circuli, 
quod  deftruit  datumjnon  erunt  igitur  parallc- 


lx  didx  redx  linex  tangentes;  quare  prodif- 
dx  concurrent  in  aliquod  pundum.puta  L:ex 
quo  fi  reda  linea  ducatur  LF  ad  pundum  F 
medium  redx  AB , ipfa  LB  erit  diameter  ip- 
farum  parabolarum  ,pcr  prop.  29.  lib.t.fecabit- 
que  ipfas  lineas  curuarum  vnam  in  G , alteram 
in  M ; nam  vti  probauimus  fibi  inuicem  non 
occurrunt  ad  aliud  pundum  prxtcr  A & B. 

Demonftratio.  Quandoquidem  reda  AB, 
cft  bifariam  feda  ab  diametro  LF , paraboix 
vtriufque  , erit  ordinarim  applicata  ad  ipfam 
diametrum, iuxta  coroll. noft. 29.  ad  prop.  49. 
lib.i.  Quare  per  prop.  35.  lib.i.erit  reda  LG 
xqualis  ipfi  GF,  in  vna  fedione,idcoque  diui* 
fa  bifariam  reda  LF  in  G : tum  etiam  erit  per 
eandem  prop.  cit.  reda  LM  xqualis  ipfi  MF, 
ideoque  tota  LF  diuifa  bifariarfl  in  M , in  alio 
pundo  diuerfo  abG;  contra  coroll.  nofl. ad 
prop.i.  lib.j.clcm,  hoc  abfurdum  cum  proce- 
dat ab  politione  contradicente  propofitioni 
huic  falla  erit  illa  pofitio,&  propofitio  vera  in 
cafu  quo  fe  mutuo  contingant  interius  dux 
paraboix. 

Apparatus  in  cafu  quo  Paraboix  AEFB, 
CE  FD,  fe  mutub  contingant  exterius  in  duo» 
bus  pundis  E,  F,  vero  contadu;  hoc  eft  produ- 
dx  in  infinitum  fe  mutuo  non  fccent , fed  fo-^ 
lum  habeant  communia  duo  punda  E,F,  non 
autem  vnicum  foluromodoiquxque  fint  diflica 
ab  inuicem.  Tunc  verd  neceflarid  concludent 
fpatium  EHF.Iam  vero  per  prop.49.1ib.2. po- 
terimus ex  pundo  E,  Paraboles  AEFB , edu- 
cere redamlineam  GE  contingentem  ipfam, 
qux  per  lemma  vnicum  continget  alteram  Pa- 
rabolam CEFD,  in  eodem  pundo  E : fed  hxc 
reda  GE  produda  in  infinitum  vitra  E*,  ex 
natura  fua  procedere  debet  extra  ipfas  Parabo- 
las & nunquam  in  eas  incufrere;verum  produ- 
da  fic  ingredietur  intra  fpatium  EHF , quod 
cum  fit  finitum,  produda  in  infinitum  vitra  I 
pundum  ex  intermedijs  didi  fpatij,  ncceflarid 
per  axiom.28.lib.!  elemenc.  incurret  in  aliud 
pundum  H vel  F , Paraboles  CEFD  , vel  in 
aliud  pundum  F, paraboles  AEFB, contra  na- 
turam redx  tangentis  fedionem  conicam.hoc 
abfurdum  accufat  in  hoc  cafu  falfitatem  pofi- 
tionis  contradicentis  aflertioni  huius  propoG- 
tionis,qux  ideo  vera  erit. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

Sedto  conica  vel  circuli  circumferentia,  fedienem 
conicam  vel  corculi  circumferentiam  contingit  exte- 
rius tn  vnico  folum  pundo  • vii  probabitur  artificio  & 
prinupiji  allatu  m demonjlratione  fecundt  cafut  hu- 
ius propofu  tonis. 


PROPO- 


Commentarius  w Prop.  Ltb.^.Conk-dpoli.  Pergci.  Prop.j<?.&  30. 


PROPOSITIO  XXIX. 

Parabole  hyperbolen  non  ton- 
tingit  in  duobus  pundlis,  extra  ip- 
fam cadens. 

SVppofitio.  Parabole  AGB  , hygerbqlen 
contingat  AMli.ottra  ipfam  cadent.  Dico 
quod  Parabole  AGB,  hyperbolen  AMB  non 
contingat  in  duobus  pun<2is. 

Apparatus. lilio  fi  ficti  poflit, parabole  con- 
tingat hyperbolen  in  duobuspunflisA,&  B. 
Tum  per  prop.4?.lib.a.&  lemma  vnicum , cx 
punitis  A (St  B , educi  poterunt  redae  line* 
contingentes  tam  hypcrbolam  quim  parabo- 
lam in  punitis  A Si  B:  du*  tangentes  nonpof- 
funt  efle  parallele  , alioqui  edent  datx  fcaio- 
ncSjVtl  tlhpfcs.vcl  circuli  , percoroll.noftr.4. 
ad  prop.  17.lib.1-  non  igitur  erunt  parallelas 
idcoque  concurrent  in  aliquod  punitum  puta 
L,  citra  ipfasleitioncs,  quandoquidem  tan- 
gentes iplx  reda- , funt  tota  extra  ipfas  conta- 
das  fcdiones.  Duda  verd  ceda  AB , bifarUm 
fecetur  in  F per  io.prop.Iib.  i.elcm.Si  per  pun- 
da  F,  L,  reda  linea  FL  tranfmittatur,  qux  per 
prop. 19.  Iib.*.  erit  diameter  fedionum.  data- 
rum, fecabit  obuias  fcdiones, in  G quidem  pa- 
rabolam,*in  M hypcrbolam  , diuerfispundisj 
nam  per  17,  prop.  ift*du*  lediooes  nullum 
aliud  pundura  commune  habere  poflunt  ab 
duobus  A,  B.  Potrd  pundura  L, erit  infra  cen- 
trum hyperboles,  per  prop.  xf.lib.  2.  coroll. 
nod.t.  igitur  producendo  redam  ML , vitra 
L, attinget  centrum  hyperboles  quod  fit  D, 
diameter  enim  ptobata  incedit  per  centrum 
ipfius  hyperboles.  . . 

. Demonftratio.  In  hypcrbola  AMD,  erit 
per  prop.  $7.  Iib.  1 . redangulum  fub  FD,  DL, 
aquale  quadrato  DM  : quare  per  prop.  14.  hb. 
6.tlcm.erit  vtFDad  DM,  fic  DM  ad  DL  t d 
per  prop. 1 9-lib.f.  eleroent.  fic  FM  ad  MLihoe 
cflerit  vt  FD  ad  MD . fic  MF  ad  MLj  FD  au- 
tem rapior cd  qui ra  MD . per  8.  axiom.  hb.  1. 
elcm. ergo  per  coroll.  noli.  a. ad  prop.  1 4.  Iib. 
j.  FM  maior  erit  quAm  ML.  lam  vcr6  in  pa- 
rabola AGB, per  prop.jj.lib.1. reda  FGerit 
xqualisipfiGL  1 LG  autem  minor  eftqulra 
LM , per  8.  axiom.  Iib.  t.  element.  ergo  per  t. 
axiom.lib.  eiufdem  , FG  minor  erit  quit* 
LM ; (St  per  idem  axiom.  1 . multo  minor  etir 
FG,quam  MF,  totum  minus  parte,  contra  ip- 
fum  8- axiom. cit.  haeabfuca»  itWicant  poli, 
tionem  contradicentem  bule  ptopofitioni  efle 
falfam,St  propoGtionetn  veftm. 


PROPOSITIO  «XXX. 

Parabole  ellipfim , vel  circuli 
circumferentiam  non  contingit 
in  duobus  pun&is , intra  ipfam  ca- 
denL 

C Vppofitio.  Parabole  AMB  cadens intrael- 
^ lipum  vel  circuli  circumferentiam  , AGB» 
ipfam  ellipfim  vel  circuli  circumferentiam 
contingat.  Dico  eam  non  contingere  in  duo- 
bus pundis/cd  foltim  in  vno. 

Apparatus.  Efto  fi  fieri  poflir, parabole  clli- 
pfim  vel  circulum  contingat  in  duobus  pun- 
dis  A,  B.  Et  per(prop.49.1ib*z.  & lemma  vnU 
cum  ad  hunc  librum  ex  his  pundis  A , & B pa- 
raboles educi  poterunt  dux  rc&xiinex  AL, 
BLjContingcntes  ipfam,  & circulum, vel  ellip- 
fim , quae  concurrent  in  L,  pundum  extra  ip- 
fam , iuxta  coroll.  noft. ad  .prop.  24.  iib.  2 • 
fed  etiam  tangent  ipfum  circulum  vel  ellipfim 
datam, per  ipfam  conftrudionem. Duda  autem 
reda  AB,qux  tota  intra  fcdiones  cadet , iuxta 
propof.  10.  Iib.  i.diuidatur  bifariam  in  F,pcr 
prop.i  o.  lib.t.  elem.  Porro  ducenda  reda  LF, 
fecabit  obuiam  parabolam  in  G , & obuiam 
dlipfim  vel  circulum  in  M , quandoquidem 
nullum  aliud  pundum  commune  habere  pofi- 
funt,  per  prop.*7.  Porro  iuxta  pfop.2p.Iib.2; 
reda  LF,errt  diameter  datarum  fedionum, 
qu®  in  ellipfi  vel  circuli  circurOferentia  tranfi- 
bit  per  centrum  puta  D.  Denique  reda  AFB, 
erit  ordinatim  applicata  ad  diametrum  LF, 
iuxta  coroll. noft. 2 p.ad  prop.49.lib.2.Er  quia 
0 du®re&®  AL,  BF,  contingentes  in  A & B pa- 
rabolam oftenfx  funt  concurrere  in  L*  & con- 
tingere etiam  circulum  vel  ellipfim  ; centrum 
D huius  circuli  vclcIJipfcos  erit  infra  redam 
AB  nedentem  punda  contaduym  A,B:  quod 
ficdemonftro  in  vniuerfum.Produda  portio- 
ne diametri  FG  circuli  velellipfeos , vfquead 
aliud  H pundum  circumferentia^erit  per  pro* 
pof.t7.lib.3i.  vt  HLad  LG,ficHFad  FG:  fed 
per  axiom.  8.  lib.i.  elcm.  prima  HL  maior  cft 
quira  fecunda  LG;  ergo  per  coroll.  noft.  a .ad 
prop.  14.  Iib.  $.  element.  tertia  HF  maior  erit 

S"  ir quarta  FG.  fgfcur  centrum  Dcirculi,cl- 
rofue,erit  in  maiore  portione  HF , diame- 
tri totius  HDG,feu  quod  idem  centrum  D erit 
Frtfra  redam  AFB,&  pundum  L concurfus. 

Demonftratio.  Per  prop.^.lib.i. erit  in  el- 
lipfi vel  circulo  AGB , redangulum  fub  LD, 
DF,  xquaJc  quadrato  £)G;  i deo^ue  perprep. 
/4.1ib.d.elem.  erit  vt  LD  ad  DG , ficGD  ad 
pF;&  perprop.i9.Iib.5.elem.  vt  LDad  DG, 
fic  LG  ad  GF:eftque  per  8. axiom. lib.i.  elcm. 
LD  maior  quim  DG , ergo  per  prop.i  4-lib. 5. 
elcm. coroll.  noft.  2.  LG  erit  maior  qu^m  GP. 
Veriimin  parabola  AMB, per  prop.  jj.  lib.i, 
Kk  tftre- 
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eft  reda  LM  , squalis  ipfi  FM  \ ergo  LM  quae 
maior quimi-G per  S.axiom.lib.i.cit.  felem, 
multo  maior  quino  GF,  per  i .axiom -lib.i.cit. 
clerfi.  quin  etiam  i p(a  LM  multd  maior  quam 
FM  qu*  eft  pars  ipfius  FG.  Igitur  ciim  fequa- 
tur  cx  pdfitione  adtierfarij  eandem  redam 
LM  , cfle  squalem  ipfi  FM,  & maiorem  ipfa 
FM  1 qua?  funt  repugnantia  j ipfa  pofitio  falfil 
crit,&  propofitio  vera. 

COROLLARIVM  NOSTRVM. 

in  t Utpfi  fel  circulo , fi  diu  rett a line*  contingant 
Circumferentiam  & m vnUtn  coeant  punttum  : cen- 
trum erit  in  maiore  portione  diametri  dtttifec  ab  reffa 
tmtnit  fruntta  contattuum. 

HQc  demonftrauimus  ih  apparatu  ad  de- 
monfirationem  heius  propofitionis. 

PROPOSltlO  XXXI. 

Hyperbole  hyperbolen , idem 
tenerum  habens;  in  duobus pun- 
dtis  non  Ccfntingct. 

SVppofitio.  Hyperbole  AGB,  contingat 
hyperbolen  AMB , idemque  centrum  na- 
beant  D.  Adero  cjood  non  contingit  in  duo- 
bus pundis,fed  in  vnofoiim. 

Appaiatus.  Edo  fi  fieri  poflit,  contingit  in 
duobus  pundis  A , B;  ex  quibus  periprop.4.9. 
Ijb.i. educantur  dux  redz  AL.BL,  tangentes 
iplas  hyperbotas  iuita  lemma  vnicum,in  didis 
pundis, qus  per  coroll.nod.t. ad  prop. sydib. 
a. concurrent  in  L pundum  citcrnum , extra  , 
centrum  D,  imdfubillo:  per  coroll.  prop.)  1. 
lib,  1.  duda  AB  lineam  bifariam  fecabit  in  F, 
per  prop.jo.lib.2.  reda  DL  producenda,' quas 
erit  diameter  hyperbolarum  eo  quod  eranfeat 
per  centrum  illarum  O ; fecabitque  interme- 
dias fcdiones  in  G St  M , fingulas  in  fuo  pro- 
prio pundo ; nam  per  afi.prop.nulhim  aliud 
commune  pundum  ab  A , & B , habere  pof- 
funt. 

Demonftratio.  Per  prop.  jytlib.i.  in  hyper. 
bola  AGB,  redangulum  fub  FD,  DL , squale 
eft  quadrato  DG  i & in  hyperbola  AMB , re- 
dangulum fub  FH , HI , squale  cfi  quadrato 
HMiigiturperaxiora.iJib.i.clement.quadra- 
ta  DG,  HM , erunt  «qualia  inter  fc  ; ergo  per 
16.  prop. Procli,  redx  DG,HM,  squales 
e/unt , totum  St  pars  j contra  8.  axiotn.lib.it 
dem.  Igitur  hyperbole  hyperbolen, idem  cen- 
trum habetis  non  continget  in  duobus  pundis, 
fcd  tantim  in  vnO. 


PROPOSITIO  XXXII. 

Si  ellipGs  ellipfirti , vel  circuli 
tikumfcrcntiam , idem  tentrurri 
habens,  in  duobus  pundis  contin- 
gat: linea  coniungens  tadus,  per 
centrum  tranfibit: 

C Vppofitio.  Ellipfis  AGB,  ellipGm  vel  cir- 
culum  AMB , contingat  in  duobus  pundis 
A & B,  idem  centrum  F habens : vel  circulus 
AGB^llipfim  AMB, idem  centrum  }■  habens, 
contingat  in  duobus  pundis  A^B.  Dico  redam 
lineam  AB  vnientem  udus  in  A & B,  tranfirC 
per  centrum  F commune  illiJ. 

Apparatus.  Reda  linea  AB , vnienS  tadui 
A St  B , bifariim  in  F diuidarur  per  prop.  io. 
lib.r.elcm.Et  fi  fieri  pofEt  reda  A B non  tranf- 
eatpcr  centrum  commune  F,  datis  fedioni- 
busjtuncreds  lines  AL  , BL , educendsper 

Erop.49.iib.a.cx pundis  A St  B,  communi- 
us ipfis  fedionibus,  tangentes  ipfas , per  lem- 
ma vnicum  conuenient  in  L iuxu  prop. 27.  lib. 
2.  ad  cafdem  patres  cenrrf,8t  qnidem  extra  ip- 
fas  fcdiones . quandoquidem  ipfz  tangentes 
funt  tots  «tra  ipfas;  Ducenda  verd.reda  LF, 
erit  diameter  fedionum,per  prop.29.lib.  eiuf- 
dem  2.  ideoque  tranGbit  pef  centrum  illarum 
quod  fit  D,cxtrx  redam  AB,  intra'  ipfas  fcdio-' 
nes;  fecabitque  reda  LFD,obuias  fcdiones  in 
G,St  M,  fingulas  m fuo  proprio  pundo;  quan- 
doquidem per  prop.aS.non  habent  alia  punda 
communia  diuerfaab  A St  B : eritdue  reda 
AFB  ordinarim  applicata  in  ipfis  fedionibus 
ad  diametrum  illarum  LFD,  vtpotd  diuifa bi- 
fariim in  F , iuxta  corollaria  noftra  31,  St  32. 
ad  prop. 49.  lib. 2. 

Demonftratio.  PCf  ptop.57.1ib.r.redangu- 
lumfub  DL.LF,  squale  quadraro  DG,  inle- 
dione  AGB ; tfim  etiam  in  altera  ledione 
AMB,  redangulum  fub  DL,LF,  squale  erit 
quadrato  DM  : ergo  per  i.axiom.lib.i.  ctcm- 
quadrata  DG,  DM,  squaliaeruntfideoducper 
prop.  1 S.  Procli  reds  DG,  DM,  squales,  cat- 
tum St  pars,contra8.axiom.lib.l.elem.  Hoc 
abfurdum  confequens  ad  pofitionem  aduerfa- 
rij  contradicentem  huic  propofitioAi , manifir- 
fiam  reddit  faKtncm  politionis  aduerfarij , 8c 
veritatem  propofitionis  adftfuit.lgitur  ellipfis 
cllipfim  vel  circuli  circumferentiam,  idem 
centrum  hlbens,  contingenftjue  in  duobus 
pundis ; linearo  tadus  conjungentem  habebit 
per  centrum  elrum  commune  incedentem. 


PROPO. 
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PROPOSITIO  XXXIII. 

Coni  ledtio , vel  circuli  circum- 
ferentia, coni  fedlioni , vel  circuli 
circumferenti* , quae  non  ad  caf- 
dem  partes  conuexa  habeat  ad 
plura  puncla  quarta  duo , non  oc- 
curret. 


& G.  quod  eft  hnpoffibile.  Hoc  abfurdum 
confequens  ad  politionem  aduetfarij  repu- 
gnantem propofitioni,  indicat  ipfam  politio- 
nem falfamefle,&  propoGtionem  veram. 

COR.OLLAIUVM  NOSTRVM. 

In  omni  fettione  coni  (jus  fit  lines  eurus , vel  ctr - 
euh  circumferentis  • nulle  tris  punite  fiunt  in  dtre- 
ll uni  reSs  lines  ; etfi  sb  extrtmu  purtHit  sd  medium 
re&e  trsn [mittentur  lines , in  eofie  t Ucurfisbunt , & 
sngulum  confiituent  rtHilineam. 


SVppofitio.  Coni  fedio  vel  circuli  circum- 
ferentia ABC»  occurrat  coni  fedioni  vel 
circuli  circumferentia;  ADBEC,  non  habens 
conucxa  ad  eafdem  partes.  Dico  non  occur- 
rere (Ibi  Inuicem  ad  plura  punda  quam  duo* 
Apparatus.  Hilo  ii  fieri  poffit, occurrant  (ibi 
in  tribus  pundis  A,  B , C $ ducanturquc  redz 
AB»  C B»  qux  iuxta  prop.  10.  lib.  i . erunt  totz 
intra  ipfas  fediones ; & non  erunt  libi  in  dire- 
flum,  nam  produdx  ambx  vitra  pundum  B 
medium  communeque,  extra  ipfas fediones 
procedent,  per  cic.prop.io.lib.i.fequemutuo 
interfccabunt  in  B : fi  enim  non  fe  mutud  in- 
terfecarent  fcd  vnam  cflRq«pnt  redam  lineam, 
produdx  vitra  B , non  ponent  exire  extra  fe- 
dionem , contra  id  quod  concefTum  eft,  cx  vi 
decimx  propolitionis ; vel  li  vna  effet  reda  li- 
nea ABC , non  tota  caderet  intra  fcdioncm, 
ab  fuis  extremis  A , C , contra  ipfam  propno. 
cit.  nara  aliud  pundum  B haberet  in  Icdione. 
Quare  fequitur  ex  hoc  difcurfu,  quod  in  omni 
fedionc  conica,  & circuli  circumferentia,  duo 
loltim  punda  fint  in  diredunr  redx  linex;  re- 
dafquc  duas  in  eis  dudas  commune  pundum 
habentes  j non  clTc  in  diredum , fcd  le  mutud 
interfecare  in  pundo  illo  communi : quod  in 
fine  dcmonftrationis  reponemus  corollarij  no- 
ftri  loca  Nihilominus  ex  datis  conuexum  li- 
nex ABC  vergat  ad  partes  G;  ficconuexum 
linex  ADBEC,  vergat  ad  partes  contrarias 
conuexitatis alterius,  puta  verfus  F.  Prxterea 
cum  angulus  redilineus  ABC  fadus  ab  dua- 
bus chordis  redis  lineis  fubtendentibui  arcui 
duos  lineae  curuz  femper  vergat  ad  eafdem 
partes  concauas  didar  curua? , verbi  gratia  an- 
gulus ABC  redilineus  vergat  ad  partes  F, 
quas  refpicit  concauum  curuae  ABC  : & pro*, 
pterea  etiam  idem  angulus  redilineus  vergat 
ad  partes  concau i curua»  lineae  ADBEC,  vi- 
delicet ad  parcesG.fic  dertionftrationem  pro- 
pofiti  inftituiraus. 

Dcmonftratio.  Angulus  redilineus  ABC, 
refpcdu  curuz  lineas  ABC  , refpicit  partes  F, 
quas  refpicit  concauum  didz  linex  : led  etiam 
idem  angulus  redilineus  intrd  concauum  cur- 
uz linee  ADBEC  fadus , & in  ea  applicatus 
refpicit  partes  G , quas  refpicit  concauum  di- 
dz curuz  linez  ABEC  : ergo  idem  angulus 
tedilincus  ABC,  refpicict  partes  contrarias  F, 


PROPOSITIO  XXXIV. 

Si  coni  fe£io , vel  circuli  cit- 
cumfcrentia,  occurrat  vnioppofi- 
tarum  fe&ionum  in  duobus  pun- 
ftis;  & line*  quae  inter  occurfus  in- 
terijeiuntur,  ad  eafdem  partes  con- 
caua  habeant : proJii&a  linea  ad 
occurfus , alteri  oppofi  tarum  fc- 
dtionum  non  occurret. 

C Vppofitio.  Sint  oppofitx  fcdioncsD,  & 

^ ACF ; tura  coni  fedio  vel  circuli  circum- 
ferentia ABF,  occurrens  in  duobus  pundis  A, 
F,Vni  oppofitarum  fcdioni , videlicet  ACF; 
habeantqjue  didz  linex  curux  fibi  occurrente» 
datx,  ABF,  ACF,  interbunda  A&F occur- 
fus,concaua  propria  verfus  ealdero  partes,  pu- 
ta inferiores  venus  G.  Dico  curuam  lineam 
ABF  ptodudam  fecundam  naturam  fuam 
propriam, fcdioni  D nunquam  occurrere. 

Apparatus.  Ducatur  reda  linea  AF,  quz 
per  10.  prop. lib. i.  tota  erit  intra  fediones 
A BF,  ACF, datas  fibi  mutui  occurfrerfc  iri  duo- 
bus A,F,  pundis. 

Demonftratio. Quandoquidem  dantur  op- 
pofitz  fediones  hyperbolicx  ACF,  & D, qua- 
rum vnam  ACF  lecaf  reda  linea  AF.quxpro- 
duda  vtrimque  per  clt.lo.  prop. lib. i.  extra  fe- 
dionem  ipfam  ACF  procedi t;alterarh  oppofi- 
tam  D fedionem  non  fccabit, neque  ipfi  occur- 
ret per  prop-  j3-  lib.  i.  ergo  neque  lineacurua 
ABF  data , occurret  eidem  fedioni  D oppofi- 
tz  *, . n*m  concaua  illius  curuz  ABF  vergunt 
verfus  partes  G , fimul  cum  concauo  alterius 
curuz  AGF,  ex  datis;  concauum  autem  oppo- 
fitxfedionis  D,  vergit  in  partes  contrarias  ip- 
fi G : igitur  nunquam  conucnicnt:n*m  c t pro- 
pof.  8.  lib.  i.produdz  feu  extenfz  illz  linez 
curuz  conicz  femper  procedunt  in  infinitum 
verius  partem  auam  refpiciunt  concaua  illa- 
rum ; excepta eliipfi,& circulo,  quxad  idem 
pundum  redit  fupra  vel  extra,  neque  amplius 
extenditur  : quare  cum  oppofita  fedio  D fit 
fupra  punda  A , F , ad  fcdioncm  D nunquam 
Kk  2 poterit. 
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potcrittxtendi  circumferentia  circuli  neque 
ellipfeos.  Quod  finon  habeant  fupra  redam 
AF,  concaua  ad  eafdem  partesjtunc  fieri  pote- 
rit vt  fc&io  A 15F , produCta  occurrit  alteri  D 
oppofitse  fedioni ; vt  difcurfu  colligetur  ex 
duabus  poftrcrois  figuris , in  quibus ellipfis  & 
circulus  occurrunt  duabus  datis  oppofitis  fe- 
dionibus. 

PROPOSITIO  XXXV.' 

Si  coni  feftio,vel  circuli  Circum- 
ferentia, vni  oppofitarum  Pectio- 
num occurrat  : reliqua:  ipfarum 
non  occurret  ad  plura  punfta quam 
duo. 

S Vppofitio.  Sint  A,  B.oppofice  fcSioncs, 
vnique  carum  A , occurrat  coni  feltio  vel 
circuli  circumferentia  ABC  , io  punito  A;  al- 
teri vero  B feflio*  occurrar  duobus  inpun- 
flis  B & C.  Dico  illi  rectioni  B . non  occurfu- 
ram  coni  feltionem  vel  circumferentiam  da- 
tam ABC.inpIucibuspuoflisquaroduobui. 

Apparatus. Edo  Ii  fieri  poffit.feSioni  B,  oc- 
currat coni  feflio  vel  circuli  circumferentia  io 
punito  D aliquo  tertio  diucrfo  ab  duobus  B 
& C datis. 

Demonftratio.Scfiio  B,&  coni  feflio  ABC,' 
vel  conuexa  habent  ad  eafdem  partes,  ideoque 
etiam  concaua  ad  eafdem  partes  j vel  conuexa 
habent  ad  partes  diuerfas.Si  primutn , non  erit 
cafus  huius  propoli tionis,quefupponit  occur- 
rere feftioni  A in  A , feltionem  ABC  , &.  fe- 
81'oni  13  in  duobus  punitis.  Ergo  fecundum 
erit,  videlicet  conuexa  fua  habebunt  ad  partes 
diuerlas , nam  feltio  B conuexum  habet  verfus 
A feSionetn  fuam  oppo litam , feltio  vero  coni 
ABC  vel  circuli  circumferentias , habet  con- 
uexum  ad  oppofitas  partcs.igitur  contra  prop. 
3 j. coni  feltio  vel  circuli  circumferentia,  coni 
feflioni  vel  circuli  circumferentiai.qu*  non  ad 
eafdem  partes  conucxa  habcat.ad  plura  punita 

2uam  duo  occurret  .hoc  abfurdum  indicat  po- 
tionem introducam  falfam  ede , Sc  propofi- 
tionem  veram. 

PROPOSITIO  XXXVI. 

Coni  feftio,vel  circuli  circum- 
ferentia , oppofitis  lectionibus  ad 
plura  punfta,  quam  quatuor  non 
occurret. 


pJnftis  C & A:  Dico  quod  alteri  feftioni  Bop- 
pofitr,  non  occurret  in  pluribus  pun&is  quim 
duobus ; ita  vt  occurlu»  in  fumma  fit  ad  fum- 
mum  in  quatuor  punft is. 

Demonftratio.  Neutri  enim  in  tribus  pun* 
ftis  occurrere  poceft  per  prsectdentcm  prop. 
3f.  ergo  ad  fummum  duabus  oppofitis  feftio» 
nibus  alia  coni  feftio  vel  circuli  circumfercn- 
tia, quatuor  in  punftif  occurret.licet  poffit  vni 
earum  in  vno  folum  punfto  occurrere, in  duo* 
bus  aiijs  alteri  oppofitx;fcd  hoc  non  tollit  quin 
poffit  vni  duobus  in  pun&is  , & alteri  etiam 
duobus  in  punftis  occurrere.  Propofitio  vero 
vult  ad  fummum  quatuor  in  punftis  fieri  oc- 
curfum. 

PROPOSITIO  XXXVH. 

Si  coni  feftio,  vel  circuli  cir- 
cumferentia, vnam  oppofitarum 
feftionum  concaua  fui  parte  con- 
tingat; alteri  oppofitafum  nonoc- 
turret. 

C Vpppfitio.  Sii^oppofitsc  fefliones  A , B; 
^ vnaroque  urum  A contingat  alter,  coni 
feflio, vel  circuli  circumferentia  CAD , in  A. 
in  concaua  fui  parte.  Dico  tandem  CADfc- 
fliocem , vel  circuli  circumferentiam  noo  oc- 
currere alteri  feflioni  S oppofit*  i pii  A. 

Apparatus. f'erprop.49.1ib.i.  expunflo  A 
communi  d uabus  feflionibus  conicis , contin- 
gentibus fe  mutuo  in  A , educatur  refla  line. 
11A1:  contingens  feltionem  A,quz  per  lemma 
vnicum  continget  etiam  feltionem  CAD, nam 
extra  feflionem  totacft , Sc  etiam  extra  aliam' 
CAD  contentam  intra  aliam.  Ergo  feflio 
C AD.cum  non  poffit  intermediam  reflam  li- 
neam EA  E,  in  alio  punito  diucrfo  ab  A offen- 
dere , nulla  ratione  poterit  occurrere  feflioni 
B feparatx  ab  refla  E AF  , cuiufqueproduflio 
feu  extenfio  in  infinitum  luxta  prop.8.1ib.l. 
femper  procedet  ad  partes  quas  refpicit  eius 
concauum  quae  oppofitse  funt  regioni  reflz b. 
ncz  EAE. 

PROPOSITIO  XXXVIII. 

Si  coni  feftio,  v(l  circuli  cir- 
cumferentia, vtramque  oppofita- 
rum feftionum  contingat  in  vno 
punfto  | ipfis  oppofitis  feftionibus 
in  alio  punfto,  non  occurret. 


C Vppofitio.  Sint  oppoGtae  lefliones  A,  Bj 
*"*  feltionique  A occurrat  altera  coni  feltio 
vel  circuli  circumferentia  CAD  , in  duobus 


C Vppofitio.  Sint  oppoGtae  feflionc»  A,B;  Sc 
J coni  feflio, vel  circuli  circumferftia  ABC, 
feltionem  A contingat  in  putlflo  A , Sc  feflio- 
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nero  B in  alio  punfto  B-  Dico  hanc  fc&ionem 
ABC, non  occurrere  didis  oppofitis  fe&ioni- 
bus  A,  B,  in  alio  pun&o  diuerfo  ab  A,fc  B. 

Apparatus.  Reda  AB,  vniat  punda  pr*di- 
da  contaduum  A,  B:&  per  prop. 49. lib. 2.  ex 
pundo  deducatur  reda  linea  ADcontingens 
in  A fedionem  vtramque  A & CAD  iuxta 
Lemma  noftrum  vnicum  ad  hunc  librum ; tdm 
perpundum  B,  alia  reda  E B contingens  in  B, 
vtramque  fedionem,  B,  & CAD. 

Demonftratio.  Imprimis  (edio  vel  circuli 
circumferentia  ABC  , non  continget  concaua 
fui  parte  (e&ionero  A {nam  E contingeret  con- 
caua fui  parte  per  antecedentem  prop.  ijT  non 
occurreret  alteri  oppofitf  fedioni  B,  & fiede- 
ftrueretur  datum. Igitur  ABC  linea  curua  , fc- 
dionem  A contingens  iri  A , & fedionem  B 
oppofitam  contingens  in  B*, minime  continget 
fedionem  A,  concaua  fui  parte*  Eodem  modo 
probabimus  eandem  lineam  curuam  CAD, 
non  contingere  fedionem  B in  B,  concaua  fui 
parte.  1 am  vero  cum  tot*  line*  DA  , EB , fint 
extra  ftdioncs  oppofitai  A & B ; tum  etiam 
tot*  extra  lineam  curuam  fedionis  conica», vel 
circuli  circumferenti*  ABC;  erunt  ipfae  redae 
D A , EB , medi*  inter  oppofitas  fediones  A, 
B,  St  lineam  curuam  ABC  : mhilque  habent 
commune  cura  illis  praeter  punda  illa  A,  B. 
Igitur  curua  linea  A BC  non  occurret  oppofi- 
tisfedionibus  A,  B , inalijs  pundis , vni  in 
vno,  alteri  in  alio : alioquin  occurreret  obuijs 
redis  DA  , EB,  que  funt  tot*  concefl*  extra 
illam, ficuti  extra  oppofitas  fediones. 

PROP.OSlTld  XXXIX. 

Si  hyperbole  vni  oppofirarum 
fedionunuin  duobus  pundtis  oc- 
currat , conuexa  habens  e regione 
fitatquat  ipfi  opponitur  fe6tio,alren 
oppofi  tarum  non  bccurret. 

C Vppofuio.  Sint  oppofitz  fediones  ABD, 
^ F ;&  Hyperbole  ABC.  occurrat  duobus  in 
pundis  A & B,vni  ABD^Jataru  oppofi  urum, 
conuexa  habens  i regione  fit»  , hoc  c(l  in  con- 
trarias partes  jfitque  huic  ABC  fedioni  fcu  hy- 
perbolz,  alia  oppofita  E.  Dico  (tdtonem  E, 
non  occurrere  fedioni  F oppofitz  fedioni 
ABD, cui  occurrere  datur  fcdio  ABC  duobus 
in  pundis  A & B. 

Apparatus.  Ducatur  reda  AB,  per  punda 
occutfuum  praedicta, produccda  vitra  B,  vfque 
ad  G;hzc  reda  AB,  erit  per  i o.prop.lib.i. in- 
tra hyperbolam  ABD,  & intra  hyperbolana 
ABC;  ipfifque  occurret  in  duobus  pudis  A,Bj 
& produda  vtrimque  in  infinitum  , erit  extra 
ipfas  didas  fediones  Gbi  occurrentes  ia  duo- 
bus didis  pundis, iuxta  cit.  prop.x.Ub.t. 


Demonfiratio.  Quandoquidem  reda  linea 
ABG  occurrit  Hyperboli;  A BD.produdaque 
ex  vtraque  parte  extra  ipfam  cadit,  non  occur- 
ret fedioni  fcu  hypcrbolz  F,  oppofitz  fedioni 
ABD,  per  prop.  f 5 . lib.x.  I deoque  etiam  quia 
eadem  reda  ABG  occurrit  fedioni  ABC.pro- 
dudaque  ex  vtraque  pane  extra  ipfam  ince- 
dit ; non  occurret  produda  fedioni  oppofit  e 
E,  per  cit.  prop.);.  lib.  2.  Igitur  cum  reda  li- 
nea ABG  in  infioitum  produda  fit  extra  fe- 
diones E , F,  mediaque  inter  illas , eifqee  non 
occurrere  polllttfedio  E non  occurret  fedioni 
F;  alioqui  fi  occurreret,  prius  occurreret  redae 
linei  ABG,  contra  demonflrata.  Atque  ita 
propofitio  przfens  erit  manifclta. 

PROPOSITIO  XL. 

Si  hyperbole  occurrat  vtrique 
oppofirarum  fc&ionum : qux  ipfi 
opponitur  iedio , nulli  oppofica- 
rum  in  duobus  pundis  occurret. 

C Vppofitio.  Datz  fint  fediones  oppofitz  A, 

B;  k hyjRrboia  ACB,  occurrat  vtrique  A, 
& B,  illi  in  A,  huic  inB.  Dico  fedionem  Dg 
oppofitam  ipfi  ACB, nulli  fedionum  A.B,  op- 
pofitarum  occurrere  duobus  in  pundis. 

Apparatus.  Edo  fi  fieri  poifit,  fcdio  DF.  oc- 
currat duobus  in  pundis  D,E, fedioni  A:Du- 
caturque  reda  DE , producenda  vitra  E : cer- 
tum cU  per  prop.  1 o.itb.  1 . redam  DE.przcisS 
fumpta.exiftere  intra  vtramque  fedionum  A, 
& DE,&  produdamin  infinitum, vitra  E,ca- 
dere extra  illas. 

Dempnftratio.Pcr  prop.}  j.lib.t. Reda  DE 
produda  in  infinitum,  nonoccurretBfcdio- 
n i, quia  fedioni  A oppofitz  ipfi  B , occurrens, 
produda  in  infinitam  extra  fedionem  ipfam 
A cadit. Et  per  eandem  propofitionem  3 jajuia 
reda  DE  fedioni  d£  occurrens , & produda 
in  infinitum  ex  vtraque  parte  extra  illam  pro- 
cedit, non  occurret  fedioni  oppofitz  ACB. 
Media  igitur  redalincaeri:  DE  in  infinitum 
vtrimque  extenfa,inter  fediones  ACB  , Sc  B: 
ergo  hyperbola  ACB,  non  occurret  hyperbo- 
Iz  B,  contra  data  : vel  G occurrat.neccilc  eft  vt 
intermediam  redam  lineam DEHC,  feceiitt 
C verbi  gratii,  contra  id  quod  demonftraui- 
mus  ex  prop.  33.  lib.  a.hzc  abfurda  indicant 
politionem  contradicentem  huic  propofitio- 
ni,  repugnantem  efle  rationi;  Jc  propofitionem 
adilruunt.' 
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PROPOSITIO  XLI. 

Si  hyperbole  vtramque  oppofi  - 
rarum  fe&ionum  in  duobus  pun- 
gis fecet , eonuexa  habens  e regio- 
ne fica  vtrifque : quae  ipfi  opponi- 
tur fedlio,  nulli  oppofitarum  oc- 
curret. 

Vppoficio.Data»  fint oppafit*  A,B»fc£lio- 
O nes ; Sc  hyperbole  C ABD  vtramque  fecet 
in  duobus  pun&s  j fecfcionem  quidem  A. , in 
duobus  pun&is  C • & A i & fc&ionem  B , in 
duobus pun&is B,  D;  eonuexa  habent  regio- 
ne fka,vtrifque  A & B fettionibusifit  vero  fe- 
<Sio«EF  oppofita  fcdiioni  CABD.Dico  lectio- 
nem EF, nulli  fcdionum  A, B, occurrere. 

Dcmonftratio.  Quia  datur  Pedio  hyperbo- 
lica  C ABD,  occurrere  fedioni  A , duobus  in 
pundis C&  A ; fcdio  EF , oppofita  fedioni 
CABD*pcr  prop.  39.  non  occurret  fedioni 
fiinili  modo  quia  hyperbola  C ABD  datur  oc- 
currere fedioni  B,  duobus  in  purinis  D*  B,  fc- 
dio EF  non  decurret  Tedioni  A,  pcf  cit.prop. 
39.  Igitur  Cum  hyperbole  CABD,  vtramque 
ledi cfnum  oppofitarum  A , B , fecet  in  duobus 
pundis , eonuexa  habens  e regione  fita  Peda* 
rum  A,  AB;  qua?  ipG  opponitur  Pedio  EF, nul- 
li oppofitarum  fedionum  A,B,occurret.Gcuti 
fuiepropofitum* 

PROPOSITIO  XLIJ. 


curfuum  pridiftorum  red*  PR  produda;,  Se 
frflioqum  prxdidarum , ipfas  contingent  fe- 
diones in  pundis  occurfuum  pradidorum. 
Prxterei  traofmittaturpcr  punda  K & L,  re- 
da linea  KL,aux  fecabit  angulum  BLC ; nam 
per  prop.  j 5.  Jib.2.  reda  AB  fecans  fediones 
ABMCD,  ABFCD,  etiamfi  producatur  in  in- 
Rnitum, non  occurret  fedionibu$E>  K,  oppo- 
(itis  j quare  reda  KL  fecabit  ABL  in  L : Gmili 
ratione  reda  DC  fecans  didas  fediones  iam 
fedas  ab  altera  AB,  etiamG  producatur  in  infi- 
nitum,non  occurret  fedionibus  E,K;  vnde  re- 
da KL  fecabit  in  L redam  DC  L j cumque  in 
diueria  extendantur  fe  mutuo  decuifantes  re- 
di lines;  ipfa  reda  KL  diuidet  angulii  BLC, 
fi  producatur  vitra  L ; ctfi.in  infinitum  exten- 
datur vitra  Ldccabit  obuias  fediones  iu  M,Se 
F,  d redam  PR  in  M. 

Demonftrario.Per  prop.Jd.iib.r.eff  vt  KN 
ad  NF , fic  KL  ad  LF ; ergo  vicifGm  erit  per 
prop.id.lib.j.elcm.  vt  KN  ad  KL  ,(icNFad 
LF : (insili  modo  per  3 6.  prop.lib.i.cft  vt  KN 
ad  NM , Gc  KLad  MI.;  ergo  per  prop.  1 fi.lib, 
j.clem.permutadoeritvtKN  ad  KL.GcNM 
ad  MLiigirur  per  propof.  11.  lib.j.eletn.ent  vt 
NFad  FL,  fic  NM  ad  ML  jcft  autem  NF  mi- 
nor quam  N M , prima  quam  tertia ; igitur  per 
propof.  i+.lib.y.elem,  fecunda  FL  minor  erit 
quitu  quarta  ML , totum  minus  parte,  contra 
8. axiom.lib.tclcm.  Igitur  ialfa  eriepofitio  vn- 
de procedit  hoc  abfurdum,  aus  cum  repugnet 
propoGtioni  prxfenti ; ipfa  demonftrata  relin- 
quetur. 

PROPOSITIO  XLIIL 


Si  hyperbole  alteri  oppofitarum 
Si  Hyperbole  vflam  oppofita-  feaion'um  in  duobus  ZnAis  oe- 
rum  fedionum  in  quatuorpundis  currat  C0nCaua  habenfad  eafdem 
feeet  j qua:  ipli  opponitur  iedio, 
non  occurret  alteri  oppofitarum. 


C VppoGtio,  Hyperbole'  ABMCD  * (ecct  in 
^ quatuor  pundis  A , B , C , D , hyperbolen 
ABFCD , habentem  oppofitam  fedionem  E; 
fitdue  K fcdio  oppofita  hyperbol*  ABMCD'. 
AUere  fediones  E Sc  K,  non  libi  mutud  occur- 
rere. 

Apparatus.  Occurrant  fi  fieri  polfitfibiin- 
uicem  in  K.dtf*  fediones  prfdidx  E,  KtDu- 
canturque  red*  AB.DC,  qu*  produds  vitra 
B & C , punda  viciniora  vertici , concurrent 
perprop.se. lib.z. in  L extta ipfas  i Tumper 
prop.io.lib.S.clem.diuidaturin  P,  reda  AB, 
ira  vtfit  APad  PB.ficut  AL  ad  LB : Eadem- 
duc  methodo  diuidatur  DC , in  R , ita  vt  fit 
DR  ad  RC,  ficut  DL  ad  LC  : igitur  per  prop. 
9. reda  PR  duc£da,fcdioni  vtrique  ABMCD, 
ABFCD, occurret  produda  vtrimque ; 8c  qus 
reda:  lina*  dicentur  ab  L ad  punda  H,  <3,  oc» 


partes ; alteri  vero  occurrat  in  vno 
pundo : quae  ipfi  opponitur  fcdio, 
nulli  oppofitarum  occurret. 

C VppoGtio.  Dat*  fint  oppoGfsr  fediones 

AB,Sc  C;  Se  vni  carum  AB,  occurrens  hy- 
perbole ACTB  in  duobus  pundis  A & B , Sc 
concaua  habeat  ad  eafdem  partes  alterius fc- 
dionis  AB ; fedioni  veri»  C occurreminpun* 
do  Cifitquc  fcdio  D, oppofita  fedioni  A C B, 
Dico banc  fedionem  D , nulli  fedionum  AB, 
Sc  C,  occurret  oppofitarum. 

Apparatus.  Red*  line*  AC, BC, ducantur, 
qu*  producantur  vitra  C,  pundum  commune, 
ad  E Se  F. 

Dcmonftratio.  Reda  AC  estiftet  intra  hy- 
perbolen ACB,Se  produda  vitra  C,  ad  F,  pars 
C F,erit  extra  hyperbolen  didam, per  ro.prop. 
Jib.i.  fic  etiam  reda  BC  exiftet  intra  eandem 
hyperbolen.  Se  pars  eiu»  CE  erit  extra  eandem 

hyper- 
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hyperbolen.iuxta  prop.cit.a.  lib.i . fed  neque 
czdern  rc&ilinez  ACF.BCE,  beet  in  infini- 
ta producantur  vina  C,  occurrent  fefiioni  D, 
oppofitz  ipfi  ACB.per  prop.3j.l1b. 2, fed  etiS 
eidem  refi*  linee  AC,BC,  non  occurrent  fe- 
fiioni  C,  in  alio  pu nfio  ab  C { alioquin  fi  oc» 
curreret  |n  alio  punfio  ab  C,  ipf*  per  cit.pro- 
pof. 3 j. lib.i.  non  occurrerent  oppofitz  fefiio- 
ni  AB, contra  iam  detnonfirata  Sc  conccfiaiigi- 
tur  refi*  line*  ACj  BC,  fefiioni  C , tantum- 
modb  occurrent  in  vno  C punfio. Cim  igitur 
du*  refi*  line* CE, CF,  in  infinitum  prd- 
dufiz.oon  polii  ii  r occurrere  fefiioni  D;ipfa  fe- 
fiio  D , femper  erit  fub  angulo  ECF  : quare 
nonnuquam  poterit  occurrere  fefiionibui  op- 
pofitis  Ali, A Cjaiioquin  cum  intermedix  fint 
line*  refi*  CE,  CF , fi  occurretet  fefiionibui 
Oppofitis  AB.C.ipfafefiio  D,  prius  attingeret 
fcuoccurreretdifiiircfiisCE,  CF,  interta*. 
di js , contra  ea  quz  dctnonftrauimul.  Igitur  G 
hyperbole  alteri  oppofitarum  lectionum  In 
duobuspunfiis  occurrat , concaua  habens  ad 
eafdem  partes;  alteri  vero  occurrat  in  vno 
punfioiqu*  ipfi  opponitur  fefiio, nulli  oppofi- 
tarurtr  occUrtet.quod  erat  dembnftratldum; 

PROPOSITIO  XLIV. 

Si  Hyperbole  vni  oppofitarum 
fe&ionum  occurrat  in  tribus  pun- 
ftis  t quae  ipfi  opponitur,  alteri  op- 
politarum  , praeterquam  in  vno 
pun&o,non  occurret; 

C Vppofitio.Sint  fefiioiies  dppofit;  OALBC, 
*^DEF  t Ci  hyperbole  XAMBC,  occurrat  (e- 
fiioni  OALBC  in  tribus  punfiis  A,  B,  C t fit 
verd  fefiioni  XAMBC  .oppofitafefiioDEK. 
Allero  fefiionem  DEK  non  occurrere  fefiioni 
DEF , prztcrquam  in  vno  punfio. 

Apparatus.EftoG  fieri  polTlt , fefiio  DEK, 
occurrat  fefiioni  DEF;  in  duobus  punfiis  D, 
E.  Eiucantur  vero  refiz  AB, DE, quz  vel  inter 
fe  erunt  paralleli,  vfl  non  paralleli.  Si  pri- 
mum,hoc  eftfint  zquidiftantea refiz  AB, DE;, 
lecenturque  per  prop.  1 o.llb.l  .bifariira,  AB  in 
G,  DE  in  H:  recta  GH  erit  diameter  datarum 
omnium  fefiionum , perpropof.  jfl.  lib.i.  ad 
quam  erunt  ordinatim  applicate  refiz  AB, 
DE,tquidifiatcs,iuita  coroll.noft.ja.ad  prop. 
49.  lib.i.  Pritcrea  per  prop.)  i.lib.  t .elem. ex 

Iiunfio  C, educatur  refia  linea  CNOX , paraU 
cla  ipfi  AB,quxperprop.jo.  lib.cit.t  .elem. 
erit  etiam  parallela  alteri  DE , fecabit^ue  ob- 
uiam  HG  produfiam  vitra  G , in  N punfio 
per  prop;  11.  Procli ; crit^ue  ordinatim  appli- 
cata diametro  HGN , per  cit.corollar.30.ad 
prop. 49. lib.i. conucnietque  per  prop.i  9-iib. 
i.  cum  iefiione  ALBC  in  O , & dum  fefiiOne 


XAMBC  in  X punfio  diuerfo  ab  O.cum  di- 
tat ift*  duz  fefiiones  folum  conuenire  in  tri- 
bus punfiis  A,  13,  C. Porro  diameter  HGN;ft- 
cabit  in  L fefiionem  ALBC  , & in  ii  fefiio- 
nem XAMBC. Quod  fi  duz  refiz  linezDHE, 
AGB,  non  fint  xquidiftantes , produfi*  con- 
uenient  in  vno  punfio  puta  P : Ducatur  ver3 
per  prop.  jr. lib.i. elem.  ei  punfio  C .refia  li- 
nea CQ  ipfi  ABP  parallela , quz  produfia  vi- 
tra C conueniet  in  Reum  refia  DEP  produ- 
cenda vitri  Piperprop.tr.  Procliifetentur  au- 
tem per  prop. 10. lib.i.  elem.  bifariim  duz  re- 
fiz line*  AB.DE, illa  in  H , hecinG  : & per 
prop.4j.lib.i.corolLnoft.t.  quzraturccntrurfi 
datarum  oppofitarum  fefiionum  OALBC, 
DEF , pet  quod  Sc  fundum  G medium  refiz 
AB  tranfmittatur  refia  linea  quz  erit  diame- 
ter ipfarum  oppofitarum  fefiionurii  per  corol. 

K.(i  lib.  r . fecabilque  in  L lineam  curuam 
anis  OALBC,  Sc  per  prop.i9.1ib;r  .aliam 
oppofitam  fefiionem  DEF, in  pufio  I,  refiam- 
que  DE  dbuiarn  in  H , ii  producatur  vitra  I! 
fed  & etiam  lecabit  in  M,  obuiani  Iibeam  cur- 
uam fefiionisXABMC. 

Ducamur  autem  diametri  fH , MLG  ad 
punfia  media  H,G,refiarum  DE,  AB , bifa- 
riim fefiarum  in  G & H ; quz  refiz  DHE, 
AGB,  erunt  ordinatim  applicat*  fuis  proprijs 
diametrisper  coroll.  noft.19.  ad  prop. 49. lib. 
a.tjuare  U per  prop.ipfam  49.  cit.  ei  punfio  I, 
refia  linea  educatur  1YT  tingens  Hyperbo- 
lam  DEK, in  I punfio,  ipfa  refia  ITT  erit  pa- 
rallela refi*  DEPRt  per  5. prop. lib.i.  eodem 
modo  fi  ex  punfio  Mpcfnatur  refia  linea  MY 
tangens  in  M^iypctbolam  XAMBC  , ipfa  erit 
parallela  refi*  AGBPietfi  ab  punfio  L agatur 
aJiajcfia  LT  tangens hyperbolam  OALBC 
ifi E .Ipfis erit  cquidiftans refiz  AGBPjtum 
etiam  per  prop.  jo.lib.i.elero.difi*  duz  MY, 
LT, refiz.de  refia  OXCR,  erunt  paralleli  in- 
ulcem.quia  parallil*  eidem  refiz  A GBP.  fed 
Sc  refia  IYT  concurret  cum  parallelis  refiis 
MY,LT,in  Y Sc  T,  per  prop.i  1.  Procli,  nana 
earum  paralleli  refi*  line*  DHEPR,AGtJP, 
refpefiiuf, concurrunt. Denique  erit  per  corol. 
noftrum  cit.19.ad  prOp.49.lib.  1.  refia  OXC, 
ordinatim  applicata  diametro  MLGS.  Iam 
vefd  iit  hoc  lectihdocafu,' erit  per  prop.19.  M>. 
J. vt quadratum  MY  ad  quadratum  IY,fic  re- 
fiangulum  fub  AP , PB , ad  rcfiangulum  fub 
PP;PE;tum  vt  quadratum  LT  td  quadratum 
IT,  fic  rcfiangulum  fub  AP,  PB,aa  refiangu- 
lum  fub  DP,  PE: ergo  per  prop.i  i.lib.j.elem. 
erit  vt  quadratum  M Y ad  quadratum  fY , fic 
quadratum  LT  ad  quadratum  IT,  Ex  eifdem 
principiis, hoc  eft  ly.lib.j.propierit  vt  quadra- 
tum MY  ad  quadratum  YI,vel  vt  quadratum 
LT adquadratumTI.exdifiis,  ficrefiangu- 
lumfubXR,  RC,  ad  rcfiangulum  fub  DR; 
RE;  fed  per  eandem  prop.  19.  lib.).  eft  vt  qui- 
dtatum  LT  ad  quadratum  TI , fic  refitngu- 
ium  fub  OR,RC,ad  refiarvgulu  fub  DR.K  E, 

ergo 
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ergo  per  prop.i  i.lib.  j.  fclem . erit  vt  rc&angu- 
lumfub.XR  i RC  , aci  redhingulum  fub  DR, 
K E,  lic  rc&angulum  fub  OK»  RC  , ad  reftan- 
gulumfub  DR,R£. 

Demonftratio  in  cafu  qud  dux  rcftx  A B, 
DE,  fini  xquidiftantes.  Quandoquidem  inap- 
paratu  hujus cafus, redaC NOX,  oftenla  e fi 
©rdinacim applicata di.ameuo  HLMGN  ,erit 
per  dcfin.i j.lib^i . ioter  primas , retta  CN,a- 
qualisredxNp,  in  fcdiooeOALBC  ; fimili 
jationc  re&a  CN  erit  xqualis ipfi  NX  , in  fe- 
dionc  XAMBC.-quarc  per  f.  axio,  lib.i.  elem. 
redx  NO,  NX,  erunt  xquales,  totum  & pars, 
contra  H axiom, lib.i . elem. 

Demonftratio  ip  cafu  ^uo  duxredxAB, 
DE,  oonfintxquitiiftantes.  Demonftrauimus 
in  apparatu  ad  hunccafum,  itaefle  redangu- 
lum  fub  QR , RC  , ad  rcdangulum  fub  DR, 
REp  vterat  rcdangulum fubXR,RC,ad  re* 
dangulum  fub  DR  , R E ; igitur  per  propof.?. 
lib.c.  elem.rc&angulumfub  OR,  RC,eritx- 
quale  rcdangulo  fub  XR,RC.  Quare  perpro- 
pof.  14.lib-6.elem.erit  vt  ORad  XR.fic  RC 
ad  RC:  prima  OR  eft  mxqualis  fecundx  XR, 
crgopercoroll  nofi.a.ad  prop.i 4.  lib.f.elein. 
tertia  RC,crit  inxquafisquartx  RC;hoc  idem 
fibi  ipfi  inxquaic  , contra  omnem  rationis 
vfum.  , 

Hxc  duo  abfurda  deduce*  pofitione  con- 
tradicente afiertioni  huius  propofitionis  ^4. 
condemnant  faifitatis  politionem  illam  , & 
confirmant  in  veritate  afiertionem  propofi- 
tionis. 


.JpottSPergfi.  Ptop.44-4J.&  46. 

mutu6  in  eodem  punfto  D contingentes ; (nec 
linea  DF  m infinitum  producta  , nunquam  at- 
tinget fediones  C E,&  ABC,  oppoiitas  praedi* 
ais  ABD,StD,percit.prop.jj.lib,i. 

Demonftratio.Si  feftio  CE  occurrat  feftio- 
di  ABC , neccflarii  prius  attingere  debet  in- 
termediam rectam  DI'  produftam  in  infini- 
tum, contra  id  quod  demonftrauimus  in  ap- 
paratu,per  prop-H-bb-a-fimili  modo  fi  eadem 
feftio  CE, occurrat  feftion i D.neceffario  antei 
intermedii  refla:  AB  producta'  in  infinitum, 
occurret, contra  prop.dt.  jj.lib.2.  ffla  veri 
abfurda  cum  deducantur  ex  fuppofitiooe  oc- 
currenti»'. feSionis  CE , alterutri  leftioni  op- 
pofitarum  ABC,D;fignume(lipfamfuppofi- 

tionem  introductam  eifc aduerfantem  rationi; 
& aflertionem  propofitionis  prxfentis  efle  ve- 
tam:  nimirum  C hyperbole  vnam  oppofiu- 
rum  feftionum  contingat , & alteram  fecec 
duobus  in  punflisjquie  ipfi  opponitur  feftio, 
nulli  oppofitarum  occurret,  atque  ita  demori- 
flrauimus  propoficum. 

PROPOSITIO  XLVI. 

Si  hyperbole  vnam  oppofita- 
rum fe&ionum  in  vno  pun&o 
contingat , & fecet  in  difobus  pun- 
dis:  qui  ipfi  opponittirfedio,  al- 
teri oppofitarum  non  occurret 


PROPOSITIO  XLV. 

Si  hyperbole  vnam  oppofita- 
rum fedionum  contingat^lteram 
vero fecet in  duobus  pundis:  qui 
ipfi  opponitur  fedtio,  nuUr  oppofi- 
tarum  occurret. 

C Vppolitio.  Sint  duae  fediones  oppofitz 
^ ABC.  St  D;  & aliae  duz  fediones  oppofitar 
ABD,8t  CEifcftio  vero  ABD,  leftionS  ABC 
in  duobus  A,  B,  pundis  fecet , St  fedionem  D 
contingat  iq  puncto  D.  Dico  fedionem  CE, 
oppofitam  ipfi  ABD.fedionibus  ABC , St  D, 
nullo  modo  pccucrcre. 

A pparatus.  Punfta  A ,B , ne  dantur  reda  ii  - 
nca  AB,  producenda  in  infinitum  ; ha  c reda 
ABquijfecat  fedionem  ABC , nunquam  oc- 
curret oppofitae  fedioni  D,  pet  pfop.  }}.  lib, 
2.  ideoque  etiamquia  eadem  reda  AB , fecat 
fedionem  ABD,'  nunquam  occurret fedioni 
iUioppoGcx,vidciicct  CEPraiterea  perpropi 
45.  lib.  :».**,  punfto  D educatui  reda  line, 
DI,  contingens  luxta  lemma  vnacum  ad  hunc 
librum ,U1gun&oD , fediones  ABD,  & D,  fe 


SVppofitio.Sfntoppofitj:  fcftioncs  ABC, 
Se  D,  Se  duae  alite  oppofitae  BG  AC , St  Ei 
fedio  vero  BG  AC  contingat  in  A fedionem 
ABC,  eandem^ue  (ecet  in  duobus  atijs  pun- 
dis B,  C.  Dico  fedionem  E non  occurrere  (e- 
dioni  D. 

Apparatus  Ducatur  reda  BC.qute  tota  etft 
per  pro.i  o.lib.i  intra  feftiones  ABC,  BG  AC» 
produdaque  in  infinitum  vtriroque,  erit  extra 
ipfas  illa  extenfio/ed  neque  attinget  talis  pro- 
dudio  refle  BC  , vitta  B pundum  verfus  F, 
ipfas  fediones  D,8t  E,  oppOfitas  predidis  fe- 
dis  proprijs  per  jj  prop.lib.a. 

DemonllrattO.  Quoniam  reda  CBF , fea 
pars  eius  BF  media  eft  inter  fedionet  D.&E, 
ipfas  non  attingens,  feu  nullo  modo  occurrens 
illis!  fi  fedio  E, occurreret  fedioni  D;necefli- 
riA  incurrere  deberet  primtlm,  intermediae  re- 
d*  BF,  contra  demonftrata.  Igitur  fedio  E 
non  occurret  fcdsoni  D , quod  erat  demon- 
Arandum. 


pRopq. 
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PROPOSITld  XLVII. 

Si  hyperboli  vriatri  oppofita- 
rum  fedtionum  contingens,  in  alio 
{iundlo  fecet : quae  ipfi  opponitur 
fcdio , alteri  oppofitarum  non  oc- 
curret , praeterquam  in  vno  pun- 


ito. 


SVppofitio.  Sint  oppofiti  fcdioncs  B AC, 
EFGj  «i  ali*  dux  oppofit*  fcdioncs 
DAC.EFH  :Sc  hyperbole  fcu  fcdio  DAC 
contingat  in  A pundo.fecetque  in  alio  pundo 
C,(edionero  ABC.  Dico  fcftioncm  EFHqux 
opponitur  fcdioni  DAC  , non  occurrere  fe- 
ftioni  EFG  oppofit*  ipfi  ABC  (Ontafjl  Sc 
fca*  ab  DAC  lectione, nili  in  pundo  vmco. 

Apparatus.  Eftofi fieri  f>o(ut . fcdio  EFH 
fcdlioni  EFG, occurrat  in  duobuspuntiis  E,F. 
Ducatur  redaEtiSc  perptop.  49.hb.a-  per 
pundufii  A ducatur  recta  linia  AK  fcdioncs 
ABC,  DAC , contingens  in  puncto  A , iuxta 
lemma  noftrum  vnicum  ad  hunc  lib.  H*  du* 
refts  line*  EF,  AK.  vel  erunt  paralleli , vel 
non  paralleli.  In  cafu  qud  fint  paralleli,  con- 
fule  primam  figuram  pro  apparatus  profequu- 
tione,ac  demonftratione  t Bifariam  lecetur  re- 
fla EF.in  pundo  M-.ducaturaue  refla  AM,ip- 
fa  erit  diameterdatarum  fedionum , perprop. 
34!  lib.  ».  1’rxtereaper  pundum C , tranfi. 
mittatur  refla  linea  CLDB, parallela  ipfi  AK, 
yn  EF,  per  prop.  3 i.lib.l.  clcm.  hanc  reftam 
CLDB, fecabit  MA  produda  vitra  Ajn  pun- 
flo  L,per  prop. 1 1 .Procli, fieuti  fccat  parallelas 
EF,AK,ipfi;fed&  eadem  rcfta CE  ,erii  or- 
dinatim  applicata  ad  diametrum  MAL,  per 
coroll.ndlt.30.  ad  prop.49.hb-1.  produfta  vi- 
tra L, fecabit  in  Dfeftionem  D AC,  Sc  io  Bfe- 
ftionem  B AC.iuita  prop.  1 ji.lib.l. 

Demonfiratio  in  cafu  auodux  tedl  line* 
EF,  AK,  (int  paralleli.Quandoquidcm  CLD 
e(t  ordinatim  applicata  ad  diametrum  AL,erit 
per definit.to.  vel  f3.lib.ti  interprimas  ,CL 
aqualis  ipfi  LD  t Sc  quia  etiam  tefta  CLB.efi 
ordinatim  applicata  diametro  ML  , erit  per 
cit. definit.t L iqualis  ipfiLB  : quareper  1. 
aiiom.ltbj.elem,  reft* LD,  LB,  erunt  xqua- 
les, totum  & pars, contra  8.  axiomJtb.i. clero, 
hoc  abfurdum  confeqrtens  id  pofitionem  con- 
• tradicentem  aflertioni  propolitionis , arguit 
falfitatis  ipfam  pofitionem, (labilit^ue  affcrtid- 
nem  propolitionis."  • . ■ 

Apparatus  in  cafu  qnodux  redi  linea  EF, 
AK,  non  fint  parallel*  i comieniem  igitur  in 
aliquo  punfto.puta  K.  lam  verd  e*  prop.  j 1 . 
lib.i.  elem.  per  pundum  C , ponatur  reda  li- 
nea CLBD  parallela  tangenti  AK,  Se  per  cen- 
trum oppoGurum  feflionum  Se  pundum  A 


contadus  ducatur  rcfta  linea,  qui  cric  diame- 
ter ipfarum  iuxta  coroll.prAp.ji. lib.i.  fecabit 
bifariam  in  L , redam  CI.B.D , per  prop.47. 
lib.i. idcoque reda  CLBD, ordinatim  appli- 
cata erit  addiametrum  AL,iuxtacoroll.  nofi. 
ap.ad  prop.49.  lib.  j.  fimili  modo  tranfmitta- 
turalia  diameter  oppofitarum  fedionum  per 
centrum  earum  St  pundum  medium  M redi 
EMF  , qu.c  per  corotl.  noli.  19.  ad  prop.  49. 
lib.i.  erit  ordinatim  applicata  diametro  ince- 
denti per  M,  St  fecabit  hac  diameter  fuam  fe- 
dionem  verbi  gratia  0,  St  alia  diameter  fuam 
in  X.Ad  hic. per  prop. 3 1. lib.  1. elem. ex  puftis 
X,  St  O,  educantur  reda  linei  XP,OR,iqui- 
diftantesipli  EFK,  erunt  inter  fe  parallela  pcf 
prop.jo.libi.elem.ideoque  per  prop. 5.  lib.i. 
redi  XP  , OR , erunt  contingentes  fuas  pro- 
prias fediones  in  pundis  X,  O , fecabitquc  il- 
las in  P,  R,  reda  AK.per  prop.11  -Procli, quia 
vnam  parallelarum  EFK  , fccat  in  K , reda 
AK  : St  reda  LC  produdafecabirurin  N ah 
reda  EFK  produda,  ficut  fecatur  reda  AK 
ab  eadem  reda  EFK , idque  percit,  prop.i  1. 
Procli. 

Demonfiratio  in  cafu  quo  dua  reda  EF, 
AK,non  fint  paralleli,  per  prop.  19.  lib.  j.  cfi 
vt  quadratum  AP  ad  quadratum  PX  , velvt 
quadratum  AR  ad  quadratum  RO.fic  redan- 
gulum  fub  DN,  NC.ad  rcdangulum  fub  EN, 
NF,  St  fic  rcdangulum  fub  BN ,NC,  ad  re- 
dangulumfubEN,NF;ergo  per  prop.i  t.hb. 
j.elem.erit  vt  rcdangulum  fub  DN,Nt , ad 
redangulum  fub  EN , NF,  fic  rcdangulum 
fub  BN.NC,  ad  rcdangulum  fub  EN.NFiCr- 
go  per  prop.  9.  lib.  5.  elem. redangulum  fub 
BN,NC,  erit  iqualc  redangulo  fub  DN.NC: 
quare  per  prop.  1 4.lib.6.  elem.  erit  vt  BN  ad 
DN ; (ic  NC  ,ad  NC : BN  autem  prima  ini- 
qualis  fetundx  DN.ergo  per  coroli.noll.2i  ad 
prop.i 4-  lib-j.element.  NC,  erit  iqualis  ipfi 
NC,  tettia  quarti ;idem  (ibi  ipfi  inxqualc.hoc 
abfurdum  indicat  pofitionem  contradicentem 
aflertioni  huius  propofitionis.falfam  clfc.ts.  af- 
fertionem  vetam. 


PROPOSITIO  XLVIII. 

Si  hyperbole  vnam  oppofita- 
rum fe&ionum  in  vnopundtocO- 
tingat , ad  eafdcm  partes  concaua 
habens ; qua:  ipfi  opponitur  fc£Ho, 
alteri  oppofitarum  non  occurret 
ad  plura  pun&a, quam  duo. 

SVppofitio.  Dati  fint  fcdiotics  oppofit* 
AB,  DEG  dua;St  alia  Myperbola  AC,fe- 
diottem  AB  contingat  in  vnico  putido  A , ad 
eafdem  partes  concaua  obtinens  cum  contada 
AB:  (has  particulas  quoad  concauitatemad- 
L I didi- 
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didimus  confulto , fi  enim  hxc  reftri&io  non 
adderetur, fed  conaaua  e regione  haberet, con- 
tingens & contada  hyperbolx  , oppofitx  ipfis 
nulla  ratione  conuenirent  ad  inuicem.vti  do- 
cebit Apollonius  propofitione  dat  autem 
in  illa  propofitione  quaJragcliroa  odaua , illas 
oppofitas  commemoratis  Tibi  i nuicem  occur- 
rere fcu  conuenire  in  duobus  pundis. ) Dico 
autem  fedionem  DEF  oppolitam  fedioni 
AC,  non  occurrere  fedioni  DEG,  ad  plura 
punftaqulm  duo  0, E, exempli  gratia. 

Apparatus.  Si  fieri  polGt , occurrat  fedio 
DEF,  fedioni  DEG,  ad  aliud  pundum  H ter- 
tium, prxter  alia  duo  data  D • E.  Ducatur  per 
prop, 49.  lib-a.  reda  AK  contingens  fcdiones 
AB , AC  , in  pundo  A mutui  dati  contadus; 
patet  per  lemma  noflrum  vnicum , ad  hunc  li- 
brum , redam  AK  edudam contingentem  al- 
terutram fe&ionum  AB, AC  in  pundo  A prx- 
dido,  contingere  & aliam  fedionem  exiliis 
duabus.  Vniantur  punda  D & E,  reda  linea 
DE;  qux  yel erit  parallela redx  AK;  vel  non 
parallela.  Si  primum, fecetur  per  prop.  to.lib, 
1 .clem,  reda  DE  bifariam  in  pundo  L;  erit 
per  prop.}  a-lib.t.  ducenda  reda  AL  diameter 
datarum  fcdionum,  fecabitque  obuias  lectio- 
nes DEG,  DEF,  inpundi»M&  N.vnamin 
vno, alteram  in  alio;i)am  tota  reda  DE  cft  per 
prop.  10.  lib.  1 .intra  didas  fcdiones , & ad  eius 
pundum  medium  L tranfrajfla  ell  reda  Al- 
ex pundo  A exteriore, Porro  ex  puncto  H ter- 
tio introdudo , agatur  reda  linea  HXGF  pa- 
rallela ipli  DLE.qux per  prop. t9.lib.t.fecabit 
fediqnes  ipfas  DEG,  DEF,  in  G,  & F,  prxter 
commune  pundum  H & diametrum  AMNL 
produdam  vitra  L,  in  pundo  X,per  prop.  1 1. 
Procli , quia  per  pr0p.4g.lib,  1 . coroll.  noft.7. 
rccla  DLE  cft  ordinatim  applicata  diametro 
ALpraedidx;  vnde  per corollar.  noli.  3 o.  ad 
prop.4S>.lib.2.»!tera  reda  HXGF , erit  etiam 
ordinatim  applicata  eidem  diametro, ideotjup 
bifarilmdiuifa  inX,perdefin,to.Iib.  1,  inter 
primas. Si  fecundum, hoc  cft,  dux  redx  linee 
AK,  DE  non  Cnt  xquidillantes.fed  in  pundo 
K conueniant ; ducaturdue  reda  ex  pundo  H 
parallela  ipli  ED.fccans  obuias  fcdiones  DEG, 
DEF, in  pundis  G,F  ; & producatur  reda  AK 
vitra  K,  ipfa  occurret  alteri  redx  FQHprodu. 
cendx  vitra  H,  in  pundo  R,  perprop.11.  Pro- 
cli , quia  datur  occurrere  parallclx  DE  in  K: 
Reliqua  vero  fiant  vti  in  apparatu  ad  fimilens 
cafum,propofitionis  prxcedentis, 
Demonltratioexfuppofitione  quod  dux  re- 
dx DE,  AK.fint  parallclx.  Qflcndimu;  in  ap- 
paratu redam  HXGF , ordinatim  applicatam 
diametro  ALX , efle  bifariam  diuifam  m pun- 
do X;  igitur  redx  femifles  XG,  XF , erunt  fe- 
paratim  fumptx  xquales  alteri  feroifli  HX;  er- 
go per  1.  axiom.iib.i.  elem.dux  redx  XG.XF, 
erunt  xquales  inter  (c , contra  8 . axionr.  lib. 
eiufdem . hoc  abfurdutn  cum  proucniat  ex  po- 
litione aduerfarij  contradicente  affertioni  hu- 


ius propofiipfa  poGtio  falfaerit , & aflertio 
vera. 

Demonflratio  ex  fuppolitione  quod  duae 
redx  DE , AK , concurrant  in  pundo  K , 3C 


non  fint  parallclx.  Ex  eifdem 
in  dcmoollratione  " 


ix  eildem  prmcipijs  citatis 
fimilis  cafus  propofitionis 
prxcedentis  47.  demonftrabimus  vt  rcdangu- 
lum fub  DK,  KE , ad  quadratum  redx  AK, 
in  fedione  FDE , ita  elfc  rcdangulum  fub  FR, 
RH,ad  quadratum  redx  RA ; & in  fedione 
GDE,  ita  cITc  rcdangulum  fub  GR,  RH,  ad 
quadratum  redx  R A : ergo  per  prop.  1 1 ,8c  7. 
lib.  S . elem.  rcdangulum  fub  GR,RH,  xqua- 
le  erit  rcdangulo  fub  FR,  RH;  vnde  per  prop. 
14. lib.  6,  elem.  erit  vt  GR  ad  FR,  fic  RH  ad 
RH;  cumque  fint  dux  RH  xquales , erunt  per 
coroll.  nolf.j.  ad  prop.  I4.1ib. ;.  elcmenc.dus 
G R,  FR.  xquales  contra  8.axiom.bb.i.elem. 
quare  in  hoc  cafu  falfa  erit  politio  aduerfarij, Sc 
veryrropofitio. 

PROPOSITIO  XLIX. 


Si  Hyperbole  contingat  vtram- 
que  oppofitarum  fe&ionum:  quae 
ipfi  opponitur  fedio,  nulli  oppofi- 
tarum  occurret. 


SVppofitio;  Hyperbole  AB, contingat  in  A. 

& B,  fcdiones  oppofitas  A, B. Dico  fedio- 
nem E oppolitam  fedioni  AB,  nulli  ledionum 
A, B- occurrere. 

Apparatus.  EAo  fi  fieri  poflic , fedio  E op  - 
polita  fedioni  AB, occurrat  in  D , fedioni  A: 
& per  prop.  49.  lib.  a.  ex  pundis  A,  B,  conta- 
duum  fedionis  AB,  curofe&ioqibus  A , B, 
educantur  redx  linex  AC,  BC,  contingente» 
ipfas  fcdiones  fe  mutui  tangentes,  iuxta  vnir 
cum  nollrum  ad  hunc  librum  : iflx  dux  reda; 
AC.BC, contingentes  Hyperbolem  AB, con- 
uenient  in  vnum  pundum  C , per  coroll.  noli, 
i.adprop.tf . lib.  a.  idque  intia  angulum  con- 
tinentem ipiam  Hyperbolam  AB : fed  Sc  qux- 
libet ex  his  rediscomingentibus  produfta  vi- 
tra C,  nunquam  conueniet  cum  fedione  E op- 
pofita  ipfi  AB,  perprop.j  j.lib.2.  His  politis, 
concludemus  intentum. 

Dcmondratio.  Quia  datur  feftio  E oppofi- 
ta  ipli  AB  fedioni , per  aduerfarium  occurrere 
fedioni  A , quam  tangit  ex  datis  in  propoli- 
tione, fedio  AB  in  A : quatuor  datx  fcdiones 
fpatium  claudent  verfus  B , A , D , non  autem 
Verfus  E Produdisergo  redis  lineis  AC,  BC, 
angulum  in  C efficientibus,  fe  mutuo  dccuf- 
fabunt  in  C pundo , & ab  illo  reda  AC  pro- 
gredietur infra  redam  BC , verfus  fpatiutn 
apertum,  alia  veri  reda  BC , progredietur  fu- 
pra redam  AC,  iuxta  11. ixiom.  Hb.  i.elem. 
idque  verfus  fpatiqra  claufum  ab  datis  ledio- 
nibus : producendo  ergo  redam  BC  in  infini- 
tum 
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tum  vitra  C,  infringet, fe&ionem  E vel  fc&io- 
nem  A,inF, pcraxiom.t8.lib. i.clcm.fcd  hoc 
cft contra  prop.j*  lib.2.  fcu  contra  conccflfa  in 
apparatu.  A bfurdum  igitur  hoc  confequcns  ad 
pofitionem  aducrfarij  contradicentem  afler- 
tioni  huius  propoGtionis ; indicat  ipfam  poli- 
tionem efle  Ullam, & propoGtioncra  veram. 

PROPOSITIO  L. 

Si  Hyperbole  vtramque  oppo- 
Ctarum  fedtionum  ia  vno  puncto 
contingat , non  ad  eafdem  partes 
concaua  habens  in  alio  pun&o 
non  occurret. 

S Vppofitio.  Hyperbole  DAB,icAioncs  op- 
politas  ED  , CA  .contingat  inpunflisD 
8i  A, illam  in  D.hanc  in  A ; & feflio  tangens 
DAB,  non  habent  concaua  ad  eafdem  partes 
cum  fcftiontbus  contaflis.  Dico  quod  feflio 
DAB, non  occurret  difliscontaflisfcSionibus 
oppofitis  in  alio  punflo. 

Hatc  propofitio  dependet  ex  vniuctfali  )8. 
iam  dcmonftrata , qua  confiat  quamcuttique 
coni  rectionem , vel  circuli  circumferentiam, 
contingentem  oppofitas  fefliones  fingulas  in 
vno  punflo ; ipiis  oppofitis  ieflionibus  non 
occurrere  in  alio  punflo.  Igitur  Hyperbole 
DAB  cum  iit  coni  feflio , data  contingere  ie- 
fliones  oppofitas  ED.  CA,  Illam  in  D.hanc in 
A ; & non  habeat  concaua  ad  eafdem  partes,  in 
alio  punflo  ipfis  noo  occurret.  Quoad  condi- 
tionem ad  i unciam  attinet,  vera  elt  ex  prop.j/. 
Si  enim  hyperbole  tangens  DAB  haberet  con- 
caua ad  ealdcm  partes  alterutrius  oppofitarura 
feflionum  comaflarum  , hoceft  concaua  fui 
parte  contingeret  alteram  oppofitarum  feflio- 
num,  alteri  non  occurreret  percit,  prop. 37. 
contra  datum. 

PROPOSITIO  LI. 

Si  Hyperbole  vnam  oppofita- 
rum fe&ionum  contingat  in  duo- 
bus punitis:  quae  ipfi  opponitur  fe- 
&io , alteri  oppofitarum  non  oc- 
curret 

C Vppofitio.  Sint  oppofit*  fefliones  ADB, 
IiilSc  Hyperbole  ACB  contingat  in  duo- 
bus pun&is  A . B.  fectionem  ADii, oppona- 
ttir^ne  Hyperbolae  ACB,  feflio  EF.  Dicofe- 
Aionem  EF,  non  occurrere  feflioni  EI. 

Apparatus.  Efto  fi  fieri  poilit , dua;  Hyper- 
bole EF,  EI,  fibi  mutuo  occurrant  in  E. Tum 
per  prop.49.l1b.  2.  ex  punflis  A Sc  B,  educan- 


tur r«flx  line*  AG,BG, contingentes  Hypcr. 
bolam  ABC  i que  per  lemma  nofi.  ad  hunc  Ii. 
brum , contingent  etiam  aliam  Hyperbolam 
ACB;  & per  coroll.noft.i.  ad  prop.  zf.  lib. a. 
concurrent  in  G punflum  fitum  intra  angulum 
continentem  Hyperbolam  ACBSc  ADB. Por- 
ro ducatur  refla  AB  neflens  punfla  conta- 
fluum  A,B,  tlmdiflarumreflarum  tangen- 
tium AG.BG,  quim  datarum  Hyperbolarum 
ACB,  ADB;qoe  per  prop.ro.lib.i.elem.bifa- 
nim  diuidaturm  H ; refla^ue  HG  extenda- 
tur, hecerit  diameter  tranfuerfa  tam  feflionis 
ACB, quim  ADB, per prop.i9.1ib.t.produ- 
SS  autem  hac  diametro  vitra  G , terminetur 
in  punflo  E feflionis  introdufle  hyperbola. 
rum  EI,  EF;  nam  etiam  illarum  erit  diameter, 
vt  oppofitarum  prediflarum.  Porri  per  co- 
roll.noft.29.  ad  prop.49.1ib.z.  refla  AHB  erit 
ordinarim  applicata  difle  diametro  EGH, 
qux  obuias  hncascuruas  hyperbolarum  ACB, 
ADB,  fecabit, illam  in  C,  hanc  in  D.His  para- 
tis fequitur 

Dcmonftratio.  Per  prop. 36. lib.  1 . gc  prop. 
iS.lib.  j.  clement.crit  in  feflione  hyperbolica 
ADB,  vt  HEad  EG,  fic  HD  ad  DG;  Ac  in  alia 
hyperbola  AC  B , vt  HE  adEG,  ficHCad 
CGt  quare  per  prop.i  r.lib.  j clem.  erit  vt  HD 
ad  DG,  ficHCad  CG  ! Prima  HD  minor  cft 
qulmrertia  HC.ergoper  prop.^.lib.j.elcm. 
DG  fecunda  minor  erit  quim  quarta  C G , to- 
tum minus  parte , contra  8.  axiom.lib.i.  clc- 
ment.  Igitur  pofitiovndeprouenit  contradi- 
cens aflertioni  huius  propoiitionis,falfa  erit,  Sc 
propofitio  vera. 

PROPOSITIO  LIL 

Si  Hyperbole  vnam  oppofita- 
rum feftionum  contingat, conuexa 
habens  e regione  fita;  qux  ipfi  op- 
ponitur fetStio,  alteri  oppofitarum 
non  occurret. 

C Vppofitio. Sint fefliones  oppofitx  A,  B;5c 
^ Hyperbole  AD  continget  in  A,  feflionem 

A, conuexa  habens oppoGta  fibi  ipfis;  Sc  Hy- 
perbole AD  opponatur  feflioni  F.  Allero  hanc 
(eflionem  F alteri  B daurum  oppofitarum  A, 

B,  non  occurrere. 

Apparatus.  Pef  prop.  49.  lib.2. ex  punflo  A 
contaflusduarum  hyperbolarum  AD,  & A* 
educatur  refla  linea  AC  contingens  alteru- 
tram Hyperbolam , continget  etiam  alteram 
per  lemma  noft.  vnicum  ad  hunc  librum  : Sc 
per  prop.  3;.  lib.  2.  nunquam  accurret  fiftio- 
ni  B oppolit*  ipfi  A ) fcd  neque  feflioni  F op- 
pofitx  ipfi  AD. 

Demonftratio.Si  feflio  F,  occurreret  feflio- 
tii  B , occurreret  prius  reflat  AC  , quod  fieri 
L1  a non 
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non  pofieoflendimus  in  apparatu.Igitur  fcdio 
F non  occurret  fedioni  B.  quod  erat  demon- 
firandum. 

PROPOSITIO  LIII. 

Oppofita:  le&ioncs,  oppoficas 
non  lecant  in-  pluribus  pun&is 
quim  quatuor. 

SVppofitio  prima.  Sint  oppofitx  fediones 
AB.CD,  & ali  £ dux  oppofitx  ABCD, 
I;.F,  & fcdio  A BC  D , vtramquc  oppofitarum 
AB,  CD,fccec  in  quatuor  pundis  A,  B,  C,D, 
conucxa  habens  c regione  Tua.  Dico  fcdionem 
£F,  oppofitam  fedioni  ABCD,nulli  dararum 
fedionum  occurrere , & folilm  datas  Tectiones 
oppofita  s fc  mutuo  (ecarc  in  quatuor  tantum 
putidis  aflignatis. 

Dcmonfi  ratio.  Imprimis  per  prop.  3 6.  Hy- 
perbole A BCD,  duabus  oppo/itis  fedionibus 
AB.CD  ♦non occurret  ad  plura  pundaqu^m 
quatuor  A , B,  £,  D,  affignaca.  Prxterea  quia 
Hyperbole  ABC  D , quamlibet  oppofitarum 
fedionum  AB.CD,  duobus  in  pundis  fccat  ex 
datis  feu  fuppofitionej  qux  ei  opponitur  fedio 
tF, nulli  oppofitarum  AB,  CD,  occurret, per 
prop.  41.  Ergo  in  hoccafu  feu  fuppofitione, 
oppofitx  fediones, oppofitas  nonfccant  in  plu- 
ribus pundis  quJrn  quatutxr  , vti  propofi- 
tum  eft.  , 

Altera  fuppofitio*  Sint  dux  fediones  op- 
pofitx ABC.EFjtumalix  dux  oppofitx  ABH, 
CD : & ABC  fedio  fecet  in  duobus  pun- 
dis A , B , fcdionem  ABE  & huic  oppofitam 
CD,  in  pundo  C;  & fedio  AB  fecet  fcdionem 
EiF,  in  E.  Dico  fcdionem  ABE.nonfeduram 
in  alio  pundo  diuerfo  ab  E,  fedionera  EF,nec 
fcdionem  ABC  (eduram  fcdionem  CD  in 
alio  pundo  diuerfo  ab  C ; nec  fediones  EF* 
CD,  fibi  mutuo  occurrere : atque  ita  datas  fe- 
diones oppoficas , alias  datas  fediones  oppofi- 
tasnon  (ecarc  nifi  in  quatuor  tanturA  pundis 
aflignatis  A,B,C,  E. 

, Deraonftfatio,  Imprimis  enim  quia  Hyper- 
bole ABC , datur fccarcfedioncm  ABE ,in 
duobus  pundis  A,  B,conuexa  habens  e regio- 
ne fita,  fcdio  EF  oppofita  fedioni  ABC  , non 
occurret  fedioni  CD  oppofitx  ipfi  fedioni 
ABE,  per  prop.  39.  Prxtcreaquia  datur  fedio 
ABE  fecare  folum  in  vno  pundo  E, fcdionem 
EF;fi  per  impoitibile  fecaret  ipfam  in  alio  pun- 
do diuerfo  ab  E*,  quandoquidem  obtinet  con- 
ucxa e regione  fita  vtrifque  •,  fedio  CD  oppo- 
fita  fecanti  ABE , per  prop.41  .nulli  oppofita- 
rum ABC,  EF,  occurreret, contra  datum,  da- 
tur enim  fedio  CD  feda  in  C ab  fedionc 
ABC.  Similiter  fi  fieri  polTitfcdio  ABCfc- 
cans  duobus  in  pundis  fcdionem  ABE , & fe- 
dionem  CD  in  pundo  C,  ex  datis ; fccetur  in 


alio  pundo  fedio  CD, diuerfo  ab  C,ab  fcdio* 
ne  ABC;  tunc  per  cit.prop.41.  fedio  EF,  op- 
pofua  fecanti  fedioni  ABC  prxdidx , nulli 
oppofitarum  fedionum  A BE,CD, occurreret* 
contra  datum,  datur  enim  EF  fcdio  feda  in  £ 
ab  fedionc  ABE.  Atque  ita  probauerimus  in- 
tentum. 

Tertia  fuppofitio.  Hyperbole  ABC, (cdio- 
nem  ABE  duobus  in  pundis  A,B,fecer, occur- 
ret quidem  fcdio  ABE  fedioni  EF  oppofit£ 
ipfi  ABC, per  prop.  j 5. fcd  fedioni  D oppofi- 
t®  ipfi  ABE, non  occurret  Hyperbole  ABC» 
per  prop.40.  Dico  autem  fcdionem  A BE  oc- 
currere fcdionibus  oppofitis  in  pundis  duo- 
bus quidem  A,  B,  fedioni  AB,&  item  f ni  E, 
vel  duobus  E,  & G»  fedioni  oppofiiz  EF,ip(i 
ABC  : & fic  iribus  folum  in  pundis  fe  mutu& 
fecare,  vel  quatuor  j don  autem  pluribus  quim 
quatuor. 

Dcmonftratio.  Imprimis,  pcrprop.35.  Hy- 
perbole  ABE  fecans  duobus  in  pupdis , A,  B, 
fcdionem  ABC  , otcurret  etiam  ipfi  oppofitx 
EF,  fixi  non  in  pluribus  pundis  qu$m  duobus; 
quod  G duobus  in  pundis  fecet  ABE  fidio  fc- 
dionem EF,  erit  prima  fuppofitio , in  qua  de- 
monftrauimus,  datas  fediones  non  fe  mutuo 

(ecare  in  pluribus  pundis  quimquatuor.Quod 
fi  detur  fcdio  ABE  folum  occurrere  vni  pun- 
do E,  fedioni  EF;  tunc  etiam  per  cit.prop.j  f. 
fcdio  ABE*non  occurret  fedioni  EF,in  pluri- 
bus pundis  qu&m  duobus ; fed  non  impedit 
quin  in  paucioribus, videlicet  in  vno  occurrat, 
vel  occurrere  pofiit  : tunc  vero  perprop.^. 
ipfa  fcdio  EF,  nunquam  occurret  fedioni  D, 
pofico  quod  fedio  ABE  occurrat  duobus  ia 

fiunftis  A,B, fedioni  ABC  : Et  ficin  hoccafu,' 
icet  oppofitx  fediones  fc  mutuo  fecent  in  tri- 
bus folum  pundis;  fem per  vera  erit  propofitio 
prxfens , quod  fediones  oppofitx , oppofitas 
non  fecent  in  pluribus  pundis  quim  qua- 
tuor. 

Suppofitio  quarta.  Hyperbole  ABCD, fecet 
fedionem  BE  in  vno  pundo  B , & fcdionem 
CF  oppofitam  ipfi  BE,  in  vno  pundo  C:  tum 
iflx  dux  BE , CF  ,fccentur  ab  Hypcrbola  EF 
oppofita  ipfi  ABCD  , fingulxin  fuo  proprio 
vnico  pundo  E ,F.  Dico  has  fedioncsnon  fe 
mutud  fecare  in  pluribus  pundis  quim  qua- 
tuor B,  C,  E,  F,  aflignatis, 

Demonftratio.  Datur  hyperbole  ABCD, 
Vtrique  oppofitarum  fedionum  BE  , CF , oc- 
currere;crgo  per  prop.40.  fcdio  EF , oppofita 
ipfi  ABCD,  nulli  datarum  oppofitarum  BE, 
CF,occurrct  duobus  in  pundisidantur  autem 
folum  occurfus  in  vno  pundo  in  fingulis,vide- 
licet  fediones  in  E , & F : igitur  verum  erit 
propofitum. 

SuppoGtio  quinta.Sint  dux  fediones  ABC, 
ABCD,  ad  cafdem  partes  concaua  vel  conuc- 
xa habentes-^ um  alix dux  CD,  EF,  fimilitef 
ad  cafdem  partes  concaua  obtinentes ; fintque 
dux  oppofita?  proprix,  §c  rtliqu*  dux  oppo- 

fitxj 
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fitx  : fccentqucfc  mutu6  dux  prirpat  propofi- 
tx  in  pundis  quatuor  A,  B,C,D.  Dico  omnes 
illas  quatuor  in  pluribus  pundis  fe  non  inter* 
fecare. 

Demonftratio.  Imprimis  per  prop.z^  .dux 
data?  fediones  fe  mutuo  fecare  in  quatuor 
pundis  A,  B,  C,  D,  in  pluribus  fe  non  interfe- 
cabunt:Tum  per  prop.  4.2.  aliae  his  oppofita?, 
non  occurrent  alijs.  Et  fic  non  (c  mutuo  fcca- 
bunt  data;  fediones  in  pluribus  pundis  quam 
quatuor  afTignatis  in  hoc  cafu  quinto. 

Suppofuiofexta.  Hyperbole  ABC  occur- 
rat  tribus  in  pundis  A,B,  C, fcdioni  ABCG, 
& concaua  habeant  ad  cafdcm  partes  i DE  ve- 
16  fidio  oppofita  ipfi  ABC  occurrat  invno 
pundo  E,  fcdioni  EF  oppofitx  ipfi  ABCG. 
A (fero  quod  (ibi  inuicem  non  occurrant  alijs 
in  pundis , hoc  cfl  in  pluribus  qu&m  quatuor 
defignatis  A,B,C,E. 

Demonrtratio.  Quandoquidem  datur  Hy- 
perbole ABC  occurrere  tribus  in  pundis  A» 
B,  C,(ldioni  ABCGjIcdio  DE  oppofita  i p- 
fi  ABC  , non  occutrtt  fcdioni  EF  oppofitae 
ipfi  ABCG  , nifi  in  vno  pundo  t per  prop. 
44.  Et  licet  fedio  ABC,  occurrat  fcdioni 
ABCG, tribus  in  pundis ex  datis,concauaque 
habeant  ad  eafdcm  partes , duo  ex  illis  punda 
immediata  puta  A,  B,  affumere poterimus; 
quate  per  prop.  34.  neutra  ex  his  fedionibus, 
oppofitis  alijs  nunquam  occurret:  & fic  in  hac 
fuppofitionc.feu  in  hoc  cafu  fexto,  data; qua- 
tuor fediones, quarum  binx  fint oppofitx  , ad 
plura  qu&m  quatuor  punda  fibi  mutud  non 
occurrent  fe  mutuo  fecando. 

Cum  igitur  in  omnibus  cafibus , videlicet 
ponendo  vnam  ex  fedionibus  alteram  non 
libi  oppofitam,  fecare  in  vno,  vel  duobus , vel 
tribus,  ve!  quatuor  pundisjoftendcrimus  qua- 
tuor fediones  quarum  binx  fint  oppofitx, non 
(c  mutuo  fecare  in  pluribus  pundisquimqua- 
tuor  : tota  propofitio  abunde  probata  re- 
linquetur • 

PROPOSITIO  LIV. 

Si  oppofitae  lectiones,  oppoficas 
In  vno  pundto  contingant,non  oc- 
current  fibi  ipfis  ad  alia  pilnita 
plura  quam  duo. 

HALc  propofitio , fi cuti  etiam  alia  prxee- 
dens,duos  patitur  cafus  vniuerfalcs:  Aut 
enim  dux, ex  datis  quatuor , fediones  non  op- 
pofitx  habebunt  connexa , vel  concaua  ad  cak 
dem  t>artes,aut  e regione  (eu  ad  contrarias  par- 
tes. fct  in  quolibet  et  his  duobus  cafibus , vna 
Tedione  data  contingente  aliam  fibi  non  op- 
pofitam, fecabit  aliam  huic  oppofitam  in  duo- 
bus pundis ; vel  in  vnofolurn.  Hisprsraoni- 


Suppofitio  prima  in  cafu  quo  Hyperbole 
BCD  contingens  fcdionem  ABfibinonop- 
politam  contingat  in  vno  tantum  A pundo;5c 
aliam  huic  oppofitam  CD , in  duobus  tantum 
pundis C,D,lecet.  Dicofedioncm  EFoppo- 
iitam  Hypcrbolx  BCD, contingenti  & lecanti, 
nulli  aliarum  tuum  occurrere  polle  : & has 
quatuor  e regione  tabentes  conuexa  vel  con- 
caua, non  occurrere  fibi  inuiccm  ad  alia  pun- 
da plura qu£m  duo  C , D , excludendo  pun- 
dum  Bcontadusdati. 

Demonftratio.  Primo  quidem.quia  Hyper- 
bole BCD,  contingit fedionem  ABinBvni- 
co  pundo , conuexa  vel  concaua  habens  £ re- 
gione, per  propol.  jx.  fcdio  EF  oppofita  ipfi 
BCD,  non  occurret  vili  fedionura  AB  ,CD» 
oppofitarum.  Et  quia  etiam  datur  Hyperbolo 
BCD  fecare  fedionem  CD,  duobfcs  in  pundis 
C,  D,  conuexaque  habent  £ regione;fedio  EF 
oppofita  Hypcrbolx  BCD , non  occurret  per 
prop.  39. fcdioni  AB  oppofitx  ipfi  fedx  CD. 
Breuiusquia  datur  Hyperbole  BCD,contin- 
gere  m vno  A pundo  fedionem  AB,  & fccarc 
in  duobus  C,  D,  fcdionem  CD  oppofitam  ipfi 
AB  contadx;  per  prop.  45 . fedio  EF  oppofita 
ipfi  BCD,  nulli  oppofitarum  fcdionum  occur- 
ret. Igitur  excludendo  contadum  datum,  fe- 
diones date  conuexa  vel  concaua  obtinentes 
£ regione  , ad  plura  quim  duo  punda  non  oc- 
current. 

Suppofitio  fecunda,  in  cafu  quo  Hyperbole 
BCD  contingens  in  B pundo  vnico  (edionem 
AB,  Scfecans  in  C pundo  vnico  fedionem 
C d oppofitam  contadx  AB;  Atfcdio  FE  op- 
pofita ipfi  BCD,  fecct  in  pundo  E vnico  , fe- 
dionem AB  : conuexaque  feu  concaua  poffi- 
deantad  contrarias  partes,  Hypcrbolx  omnes 
data?.  Affero  libi  tantum  ocCuTrerc  in  duobus 
pundis  C,E,diucrfis  ab  contadu  in  B dato. 

Demonftratio.  Efto  enim  fi  fieri  poflit , fc- 
dio EF  occurrat  duobus  in  pundis  fcdioni 
AB , quandoquidem  conuexa  habent  £ regio- 
ne, fedio  BCD  oppofita  ipfi  EF,  non  occurre- 
ret fedioni  Cd  per  prop,  39.  contra  data& 
recepta.  Similiter  fi  fieri  poflit  fedio  BCD, 
(ecet  fcdionem  Cd  in  duobus  pundis ; tunc 
per  cit. prop. 3 9.  fedio  FE  non  occurreret  fc- 
dioni AB, contra  data  & recepta.  Infuper  quia 
datur  Hyperbola  BCD,  contingere  (edionem 
AB  in  A jfedio  EF  oppofita  Hypcrbolx  BCD, 
non  occurret  (edioni  Cd  oppoGcx  ipfi  AB 
contadx.pcrprop.51.  Igitur  datx  fediones, 
feclufo  pundo  contadu s non  occurrent  fibi  ad 
aliapunda  plura  quim duo; 

Suppofitio  tertia  in  cafuquodatx  fedionc* 
habeant  conuexa  vel  concaua  ad  eafilem  par- 
tes.Hypcrbole  AEB , fedionem  CED , con- 
tingat in  vno  E pundo  j & fedio  KGHL  op- 
pofita Hyperbola  AEB.fecet  in  duobus  G,H, 
pudis, fcdionem  FGHl  oppofitam  ipfi  CED. 
Dico  has  non  fibi  occurrere  ad  alia  punda  plu- 
ra quin»  duo  G.H,  feclufo  contadu  E. 

L I 3 Dcraoni 
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Dcnsonftratio.Pcr  prop. 48.  quia  datur  Hy- 
perbola  AEB  contingere  in  pun&o  Evnico 
ltdioncm  CED  jfe&io  KGHL  oppofita  Hy- 
perbolae AEB  , non  occurret  fedioni  FGHl 
opp<  fit*  ipfi  CED,  in  pluribus pundis  qu^m 
duobus  G,  H.  Et  quia  Hyperbola  AEB  con- 
cauafui  parte  tangit  in  E,  fcdionem  CED; 
eadem  Hyperbola  A E®  non  occurret  per 
prep.  37. alteri  fedioni  FGHioppofiti  ipG 
CED.  Atque  ita  probauirimusintcntuit). 

Suppofitio  alia  nulla  cfl  in  cafu  quo  ftdio- 
nes  quatuor  debeant  obtinere  conuexa'  vtl 
concaua  ad  eafdem  partes.  Fieri  enim  nequit 
vt  vna  Hyperbola  fcdionem  vnam  ex  duabus 
oppofitis  contingat  in  vnico  pundo  ; Sc  alia 
huic  oppofita  occurrat  alteri  oppofitae  in  vno 
pundo,  & in  alio  ciacm  concadas , quin  ha- 
beant conuexa  c regione  lita , quod  tollit  ca- 
fum  datum.  Ducendo  enim  per  prop.  49.  Iib. 
z.  redam  vnam  contingentem  vnam  ex  datis 
fediombus  contadis , in  pundo  ipfo  conta- 
dusdati  , continget  etiam  in  eodem  pundo 
aliam  , per  lemma  noftr.  vnicum  ad  hunc  li- 
brum } qua?  reda  linea  in  infinitum  produda 
nunquam  occurret  alijs  fedionibus  oppofitis 
proprijs,  iftis  contadis,  per  propof.  jj.lib.i. 
Quod  fi  altera  ex  his  reparatis  pollet  occurrere 
fedioni  alteri  contada?,&  alteri  oppofitx,  ne- 
ccfiarid  prius  occurreret  intermedii  didae  li- 
neas , quod  fieri  non  poteft  vti  confiat  ex  citat. 
prop.33.lib. 2.  Rcftat  igitur  vt  in  omnibus  ca- 
fibus  manifefia  fit  propoGtio. 

PROPOSITIO  LV. 

Si  feftiones  oppofita: , oppofitas 
contingant  in  duobus  pundtis:in 
alio  pundo  libi  ipfis  non  occur- 
rent. 

VEI  data:  fediones  ad  contrarias  partes 
conuexa  aut  concaua  habebunt  j vclad 
eardem  partes. 

SuppoGtio  vnica.Sint  datz  oppofitx  fedio- 
nes  AB.CD;  Sc  alix  dux  oppofitx  fediones 
AC , EF ; habentes  concaua  vel  conuexa  ad 
contrarias  partes:  St  fedio  AC  t contingat  fc- 
fiiones  oppofitas  AB , CD , in  duobus  pundis 
A,C;  AB  quidem  in  A punfio.S:  CD  inpun- 
do  C.Dicoin  nullo  alio  pundo  fibi  mutuo  in- 
currere, fed  folum  in  prxdidis  duobus  pundis 
contadus  A,C. 

Dctronflratio.Imprimis  per  prop.  50.  quia 
Hyperbole  AC,vtramquc  oppofitarum  AB, 
CD,contingit,in  pundo  quidem  A fcdionem 
AB, Sc  in  pundo  C alteram  fcdionem  oppofi- 
tam  CD , Sc  ad  partes  contrarias  concaua  ha- 


bent ;in  alio  pundo  ipfis  non  occurret. Prxter- 
eaquiaeadera  Hyperbole  AC , vtramque op- 
pofitarum earundem  AB, CD,  contingit ; per 
prop. 49.  fidio  EF,  oppofita  Hyperboli  AC, 
nulli  oppofitarum  AB,CD,occ’urrct:8i  fic  ma- 
ni  fella  eri  t propofitio  in  hoc  cafu. 

Suppofitio  alia  in  cafu  quo  habeant  conuexa 
vel  concaua  c regione  fita.eft  impoflibilis ; vi- 
delicet, Sint  datx  oppofitx  fediones  AC , EF, 
Sc  alix  oppofitx  CD,  EG,ad  contrarias  partes 
conuexa  vel  concaua  obtincntes.Et  Hyperbo- 
la AC  , contingatin  pundo  Cfedionem  CD; 
tum  Hyperbola  EF  oppofita  ipfi  AC  , contin- 
gat in  E Fcdionem  EG  oppofitam  ipfi  CD. 
Dico  pofitionem  efle  impoflibilcm. 

Dcmonllratio.  Quandoquidem  datur  Hy- 
perbola vna,  vtpotc  AC  , contingere  in  C,fe. 
dionemCD;  altera  Hyperbola  EF  oppofita 
datx  AC,  non  occurret  fedioni  EG  oppofitx 
ipfi  CD,  per  prop. 5 z.  quod  erat  demonflran- 
dum. 

Iam  vero  in  cafu  quo  lediones  datx  obti- 
neant concaua  vel  conuexa  ad  eafdem  partes. 
Suppofitio  prima  fit.  Sint  dat*  dux  fediones 
oppofitx  AB,  CD;  & alix  dux  oppofitx  EF, 
GH  : Sc  Hyperbola  AB  contingat  in  duobus 
pundis  A,B,  fcdionem  GH.  Dico  has  fcdio- 
nes  omnes  in  nullo  alio  pundo  fibi  occurrere. 

Demonflratio.  Quia  datur  hyperbola  AB 
contingere  fcdionem  GH , in  duobus  pundis 
A,  B,  per  prop.  j,c  altera  Hyperbola  CD  op- 
poftta  ipfi  AB,non  occurret  fedioni  EF  oppo- 
fitx ipfi  GH.Prxterca  per  prop.  (7. quia  Hy- 
perbola AB  contingit  fcdionem  GH  concaua 
iui  parte , non  occurret  fedioni  EF  oppofitx 
ipfi  GH.fed  neque  dux  fediones  AB.GH.non 
occurrent  fibi  ad  aliud  pundum  diuerfum  ab 
datis  pundis  A, B.cootaduum:  fieniin  occur- 
reret in  alio  pundo;(unc  per  prop.44.ali;  du; 
fediones  CD  ,EF , fibi  mutud  occurrerent  in 
alio  pundo,  contra  demonfirata.  Igitur  in  boc 
cafu  probauerimus  intentum. 

Sed  etiam  in  cafu  quo  fediones  datx  con- 
caua vel  conuexa  poflideant  ad  eafdem  partes. 
Denturfcdionesdux  oppofitx  AfS,  CDjtutn 
alix  dux  oppofitx  EF,GH;St  Hyperbola  AB 
contingat  in  vnico  pundo  1 , fcdionem  GH; 
tum  Hyperbola  CD  oppofita  ipfi  AB.contin- 
gat  in  pundo  K vnico  fcdionem  EF  oppofi- 
tam ipfi  GH.  Dico  in  nullo  alio  pundo  fibi 
occurrere. 

Demonflratio.  Quia  dantur  fediones  oppo- 
fitx AB.CD . contingere  fediones  oppofitas 
GH,EF,fingulx  fiogulas  in  vno  pundo  1 per 
prop.  54*fuperiorem  non  fibi  mutuo  occur. 
rent  in  alio  quouis  pundo.  quod  erat  demon- 
ftrandum. 

Et  fic  propofitio  in  omni  cafu  erit  ratioct- 
nijsfadis  abundi  probata. 


FINIS. 
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LECTORI  BENEVOLO- 

Quf  typis  'urepferunt  errata  , benigne  Leflor , Attumeufis  iy  Typotbet<e 


incuria  condona 


PAf.  t.  AL;.  Z «M#.  Piuerfa  circulo  , lege  DiuexJa  ab  circulo. 
Pig.il.  ctl.lJin.ti.  Siue,  lege  hoc. 

lege  CC 

etl  t.hn.  4. demanUJem.  42.  OM  legeXM  • 

iri*  habebiut. 

pa^.  it,  r ot.tJm.4'drm»*fl:  pnp.t.  in  lp<a  Conica.  Itff  in  Ipfa  fuper- 
ficic  Conica 

pag.  1 1,  tnl.e.  Im.T.exptie . cerell.  ntfin,  Duo.frjr  hoc, 
ytg.\6,eel.’.h».r.Ttximr.prip.4-  Incerfccjns,  tege  intei  fecans  fine 
«oniundionc 

nZ/<A*J#.k(  fi/reft 

pag  )l.  r.f.r.  tm.4.  Anpptfir  pro  fedione,  lege  refulcabit  pro  feflione 
pag.fi.  tsLs./Ma./f.Lincxab,  frj»  i inezqux  ab 
pag.  j s,  quadrarum  L M.  /ere  quadratum  re&x  LM 

pag.ii,  ttl.tJto.7.  citra,  /rgccirca. 
pag.ii,  ttl.tJin.t).  BC.hgt  XO. 
par. i( , ctl.i . lin.  10.  reflangulo,  fr*»  reflangulo  PN. 
ibid  /ifl-jtf-HD.  /ege  HC* 

»ag.#4,  **Z.r./»»,r#.^/f»ff.a4.eR.  legitt  . 

pag.  >ii  ttl.tJln.n.  Triangularis, & elliptica  ttge Triangularis , cir- 
cular it  6c  elliptica 

pag.ioo,  ttl.iJin.it.  line  vllo  angulo  adde  Ae  undis. 

•ag-108,  etJj.lin.4-  tertU.  ntfi.  fHJtgt  F A, 
pag  m,  etLt.lin.it.  vitra  B,  lege  vitra  A, 

■ag.nl,  etl.tJtn.j.Snpptfit.V  At  X.fegr  V fle  T 

pag^Ui  ,ttl.i.lm.4.}.*. anet  finem,  delenda  autem  per  prop. 

a 1.  quadratum  refl*  FG  ad  quadratam  reJrLDH. 
pag.ti4,  cel.tJiM.it.  ante /in.  redta  EN  fumatur  ,T.gr  reda  EM  pro- 
ducenda fi  opus  fit  vitra  M,  fumatur 
pag.  1 17. r.f.i  Jin.e  r. minorum  quadratis,  legt  minora  funi  quadrati! 
pag.i ♦4iaWLa.ft0.rr.  Suffnfi.  dr/rxquale. 
t*€  Mfi etLtJut.tee.  paraiJelogranimum.frjr  parallelogrammi 
ibidem  ttl.tJiM.xt.  dele  non 

Ibidem  lin.  7.  ante  finem  quadrat*  tt&xjegc  quadra  tum  refl* 
pag.t40,rr^>-^a.a.ergo  corolfepum,  lege  ergo  per  corollarium 
pag.i 4 i.rrl. i.lin.  vlitxplie.etTiU.t.addt *qualia 
pag.  149,  c el.x.lin.tj.&  i4-  delenda,  producend*  in  hyperbo  Ia  tan- 
tum vitra  B verticem 

pag.t(),  ct/.i.lin.i.  tutu  finem  <x  applicata,  lege  eft  applicata 
ibidem  rd.t./mi.  vti  oportet^rgr  fi  vti  oportet 
pig.i^«rr/.t./ta.i.  EG.  legelD. 

ibidem  ted.iJin.it.  triangulis  lege  eft  in  triangulU 
pag.  161,  ttl.i.iin.4.nnte finem prep.st.hmit  lege  fiuc 
pag .,€4  ,ttl.i.hn.j.  quadratoriui  Irgt  quadrata, 
pag.i^p,  ttl.iJin.4.fMpptf.Lmm.j.  polita  reda  linea  AI , dele  refla 
linea  AE  ,& lm.).  ante  finem , ex  angulo  B AC  . lege  e*  anguli 
B AC,  & cel  i.lin. j.Textw  Lm.).  Inferiore  lege  interiore. 
tag.171,  etl.iJin.j.ttxi.ltm.  t.  pcrucniret  legt  perueniet  & lm.pt - 
nnlt.fupptf.  lem.prndtih,  circumferentiam  cllipfcos,  legt  cir- 
cumferentia cllipfeo* 

ibidem  lm.14.  atque  fc<eriraui,/«j»  atque  ita  fecerimus 
Ibidem  lin.).itxi.lem.i\,DCG.ligtCG, 
pag.  177,  ctl.i.  in  fin.txplit.  ttrti.i.  atque  ita , legt  atque  ita  feceri- 
mus noftrum  Imperaram. 

pXf.i9>>  tti.t  .lin.  tuite  fintm^xb  tranfuerfo  lege  ab  latere  tranfuerfo 
pag.  ifx.fil.1J1n.it.  reflas  eundem,  legt  reflas  diaidenrcs  eundem. 
f»g.r9i,ttl.ulln.pennlt.  dedufla  ex,/<xr,dedufla  cft  ex. 
p.196.  cet. i.lin.  1 j.anr  e finem.  17  Jegt  I7.1ib.  t. 
f.ifj.ttl.t.Lm.  f.txpiie.prtp.i.  E legem  E. 

f.ie>(.etLt.hn.i.&j.  proprius  At  proprius-frjrproplus  te  propitii. 
ltemt4Lt.lin.ti.  fiue  hyperboles,  legeCax  hyperboles. 


(y  Jic  emenda. 


Pag. 1 1 i. etl. t.hn.id.  reflam , legt  reflaram. 

Vig,.i(. ctl.i  Jin.if.pct  cir.prop.  legt  pex  rit.definitlonefn  prop. 
pag.  1 17 ,ttLtJia.f, explet.  prtp  !}. quadraris  legt  quadrati, 
p.ttl  et!  i.lin  /r-contafluni.  /r;r  contjfluum. 
p.119.  ttl.i  lin.it.  reflam  Gll,  lege  reflatu  A H. 

lhidem.  Im.if  vfpme  1 4 ante  fi  nem,  interfecturi  H.rcfl*  A Et, 
tc  refla  CH,  produflx  vitra  H , peruentendo  ad  punflumK, 
imerfeearent  iterum  in  alio  puuflo  L , reflam  AH,  legt  interfe- 
cciu  in  H refla  AH  & retia  Gll,  qua  vltima  produfla  vitra  H, 
perueniendo  ad  punflum  K , intcrfecarct  iterum  in  alio  punflo 
L,  reflam  AH. 

p.110  etl  t lin.  7.CAD,  legtCW. 

P S14.  ttl.tjin.ptnmlt  exphe. tereti  ne/t.i.  qttiddiuerfoah  affign*. 
10  in  propofiuone , legt  diucrfa  ab  alfignato  punflo  in  propofi- 
tione. 

p.l»<.  etl  tjin.f.  CDG,  legeCOV. 

p.n8.  tel  i.lin.t  exphe  prtp  y/.  A.  lege  B.  Ac  linea  <.  B, lege  A. 
p l)i.  etl. i.lin  t.  ar.it finem,  punflum  legt  punfla. 
p.itj.  tel  i.im.i.Ttxi.  etrell.ii.  Si  refla.  itgetcQ* 
p i4f.  etl.1Jin.14.  MHKLM .lege  NHKLM. 
p.iff.  r#f  i.tm  10.  explie.ctrtU.,7,  paraUcl*,/r{r  paralldat. 
p.l|7»  etl.t.lm.4.  ante  finem  exphe.  cerell.  ,j.  erit  refla  CF  frjt 
erit  per  prop.i.lib.£,  elcm.  refla  CF. 
p.160.  cel, i.lin. ilti  in  O.  legt.  in  N, 

-p.tCi.  ttl.tjm  f.txphc.  ttrtll.16  reflam  BHB./rgr  reflam BE. 
p »i8.  etl.  1 lin,).  ante  finem,  DIK.  lege  HIK. 
p.ttj.  rafi.ZMt.it.  diameter  AB  lege  diameter  eft  AB. 
p.  »7*.  etl. i.lin).  eligatur,  /rgrerigatut. 
p 177.  ut  i.lin  vlt.  AFE-  lege  GFE. 
p.178.  etl. i.lin. 7..  AFE,  legt  GFE. 

p.»8S.  etl.t,hn.).Text,lem.i6.  fit  quadratuln;lrf<  fi c quadratum. 

& hn.j.txfhc,  dtHi  Itm.  16.  ipfi  A.  lege  mfx  C. 

& lin.t  einfd.txplic.vt  quadratum,  tege  ut  quadratum, 
p |||.nf.iifa.l4.  reftangulum  tege  reflangulo, 
p.ijS.  rsf.  i.fia.7. bifariam,  legt  bifariam  Icfla.  »E/i.  etl.  1.  hnuf* 
BD . legt  BC. 

p.joo»  r#f.s.  lin. 4.  ante finem,  KLM,  legt  KN X- & lin.t,  etntt  fu 
nem  KNX.  lege  KLM. 
p.)os.  ttl.x.lm ,)),  hoc  Ac.  legt  hos  eft, 
p,jo8  tel.  i.Un.tt.%nA  legt  quxad. 

p.  j 11.  etl,  1.  lin,\.txpL  pnp.it.  vel  aurem,  tegi  vel  imht.  & CtL 
x.  Hn.16.  prOp.ll.  legt  ptop.ti.  & hn,  17.  ante  finem, leCtioatm 
MN,  legt  feflioaem  M P,  & linea  10. ante  finem,  tangens  A.  ia 
punflo  L.  lege  tangens  ACE  in  punflo  L«  & linent,  ante  Ju 
nem  prop.  19,  /ege  prop.  jj. 

p.jij.  etl.xjin.ii.  fubAE,  EC.  lege  fubfiE,  ED.  &hn.t.  nktefi* 
nem  vtPBadBC-  legt  vt  PB  adBD. 
p.j»7.  etl. i.lin.t.  nntt finem.  adOG.  legt  adEG, 
p,l)8.  r#/,i,/m.S.  ante  finem.  A,  C.  tege  A,  8, 
p.54«,  etl. i.lin  ) fnppifit.  conucnientem.  lege  eonuenientef. 
p.)4i,  etl.  i.lin.  11. apparat.  XACT.  fijrXAT. 
p.  )4t.  ttl  t.lm.vlt.  DBE.  ligt  DBF 
p.)44.  itl.x.lin.n.  dth  erunt. 

p.)47«  cJ.i.lin.Ulxplif.  certi, rufi. 4,  la elBpfi  per  fOroll.  lege  bl 
eil ipfi  per  prop.  49. eoroll.  hnea).  noA.ig,  lege  nolir.ss. 

p,j4?.  ctl.t.lmaio.txplicaiitnu.  BD  lege  AB. 
p.|^7*  ttLiJin.4- fnppefit.  A,C.  legt  A,  B, 
p.  170.  et!  i.lin. 7. definit.),  foperiocem  lege  prXfentetn. 
p.  J79-  ttl. i.lin.t,  demanflrai.  Ac  alter,  legt  Ac  altera, 
pag.  |8o.  ceti,  Hn.i,  Text.frtp,  X).  altera  afymptoto.  legt  alte, 
ii  afymptoto. 


LECTORI 

T Y POGRAPHVS- 

HAbn  hic  deCdcratum  in  4.Lib.Conicorum  Apollonij  Pergii  Commentarium, fthcmatis.fea 
figuris, fumraa  curi  & diligentia  dclineatis.inque  laminas  xneas  accuratidime  incilis  exorna- 
tumiquarum  ope  figurx  tc  textus,  facillime  finml  vilui  obijciunturtfigura  enim  in  textu  citata,  in- 
ter tabulas  ance  vel  poli  finem  libri  aifixas , Si  complicatas  quxrenda  cll,  atque  difplicanda , vt  vnl 
textus  & figura  de  qua  agitur,  pateant. 

AD  C OM* 
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A 0 CO  Uf  ACTO^BM. 

OMnes  figurarum  tabulae  folijs  a finiftris  impreflae,  a lamina 
l.  yfque  ad  1 5.  inclufiue,  ordine  numerorum  figuris  appofitorum' 
ante  titulum  libri  affigantur:  ita  vt  lingulae  folio  albo  affixae , prout  opus 
eft  difplicat,T , tota:  extra  librum  in  confpethim  veniant : replicatae  autem 
femel,  praecise  intra  libri  margines  recipiantur;  omnes  vero  reliquae  tabu- 
lae, poft  finem  libri , ordine  figurarum , vt  de  praecedentibus  dictum  eft, 
compingantur. 

Item.  Poliunt  etiam  Laminae  huius  Libri  feparatim  in  paruo  Libel- 
lo compingi  , & tunc  oportet  medium  folium  laminarum  album  abfein- 
dere,&  laminas  fecundum  ordinem  ponere, feilicet;  laminam  1.  z.j.< icc. 
yfquc  30.  Inclufiuc  : qui  modus  compingendi  pluribus  aptifsimu? 
6c  accommodatifsimus  probatur, vt  figurae  iuxta  Textum  & explicationem 
huius  libri  aptifsime  vfurpentur. 

AV  y \ELIEV%+ 

% 

Lis  plemht s mees  dis  figaris  & imprmtts  (ut  le  mqitiegeutbedilefuetUe,  e fpeuoirde  UplencbeiJ 
tufque  4/4:5.  mclui,  ferent  relitis  dtuent  le  liltrt  iu  hure  fument  Itus  erdre : en  ferte  que  UfueiUe  eftent 
dephee,  It  lient  iemiure  didens  le  Iture, & timpnmtfe  monflte  hers,&  repltee  fent  iuftement  reptu  dens  It  litae; 
le  refit  dis  plencbes  ft  reiterent  felen  1 erdre  dei  figures,  e lefm  du  hure , ele  mef me  mentire  queiejfm, 

Itent,  Lesptenehes  dts  fgmet  dt  celte  lime  fc  potarent  euf  i Iterftpere  tnvn  petit  timet ; meis  elort  il 
fentiouptrle  moute  de  le  pletiebe , e feeueer  le  pepttr  liene,  & mettre let  ptenebes futuent itur erdre, e /f 4- 
ttojrle  plenebe  1.  3.  &e.  iufque  e le  30.  tnclus  , liquet  meniere  de  Iter  de  ce  lime  ifl  epprouue 
de  piujieurs  per  femus , pota  pouuotr  vfet  te ut  mteux  les  figures  iotnt  le  I ixl  & expheetion  de  te  Luat, 


TOT  DEN  BOECKBINDEIL 


ASIe  bcplattnban  bcfcnboerfs  gftcbmrktyinbr  op  bc  (Uncto fijbe  banbctnantpiet/ 
tetottetiban  jflum.  i.tot  if.intlnfl/  Cultro  ijfirtimDrri  toojbmbotffbn1# nunnr 
b?c  boo?  ben  tptd  banbcn  baedt  / in  fulcftcr  bocgtirotocfOTbe  bc  figurc  ingmacpt  atn  bfll 
carit  ban  fjet  pjit  pampicr  / bat  De  fribe  em#  mttbaubm  jimbe  sfirficri  rantt  te  ballrn  inf 
Cbtfirfjt  bupren  bcnbocch  enbe  bcfelbcrcnijtocgcboiibrnpinbc/tomttncbewm  precife» 
ujcb  tebalfnt  bmnen  ben  bardi;  bc  rcftrrcnbr  platcn  gbcb.uictpmbe  op  bc  redite  fijOc  ban 
|>ct  pampicr  bie  fullen  gbcbonbm  too?bcn  arfjtcrtm  epnbebmiben  boedtbolQtjenb  pun 
ne  ojbjc  / op  bc  fribe  mararre  gpriijth  banbc  boojgacnbc  gprfcpt  ig. 

tftem.  jtien  tan  oacft  bc  ptaten  ban  bcfrn  boctb  in  ecit  boerben  appart  latcn  binben/ 
enbe  alfban  moetnini  bc  bclft  te  taictcn  fiet  toit  panipier  ban  t'  btabt  ban  bc  ftgure  af-  fnp- 
ben/  enbe  bc  piaten  orbmrliidt  actjter  maltanbcrcn  b a rgfien : te  toctcn  |>um  1.2.3.  ttc. 
tot  30.  indas.  H9richc  itianierf  ban  brnbtti  ban  befcn  boceH  bp  bccle  feet  beqiMcm 
glicbonbcn  ipom  bc  figuren  ncffaip  bcnCert  enbe  erpttcadc  pet  beflc  cn  bcquannflc  te 
comien  gpcbjupcbcii. 


iOA 


Digitized  by  Google 


Digitized  by  Google 


Digitized  by  Google 


